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Nobiliflimo & Confultiffimo Viro,

D. ALBERTDO

CONRADO BVRGIO,
[.V.Doctori, Amftelodamenfis Reipu-

blicee Confuli,Curatori Societatis In-
diz Occidentalis,Iuftriflimorum Foe-
derate Belgice Ordinum ad Potentif-
fimum Rufliz Imperatorem , item ad
Serentflimum Danie Regem, Exlega-
to , in Collegio etiam Illuftrium Hol-
landize , & Weft-Frifiz Ordinumante-
hac Delegato , & Illuftris Amiteloda-
menfium Gymnafii Curatori, Domino

Fautori {uo.
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Nobilifsime , Amplifiime 5 5 ConfuliSime Domine ,

E8 2@y Nnus jam tertius effluxit, Vir
an:;pliﬂ?me, €X quo nomine lllq-
{trinm confeederatorum Ordi-
num Hollandiz Legationem ad

' Sereniflimum Regem noftrum

\.7% Daniz obiens , heic Hauniz ali-

& quandiuobRegis abfentiam fub-
fiftebas: Interim autem ine ad
Colloquium tecum vocari dignatus es, forte fama
motus, quamin Belgio veftro , nreipfo majorem,
adeptus fuiffem. Vbiinter alia, citra idem cujuf~
dam tunc prefentis, non autem veritatem ipfam,

- primum me Circuli velut Rotundi in Plano , veram
‘menfurationem invenifle coram referebam , ac Se-

renifimo & Clementifimo Regimeo jam dudum
humillime dedicafle. Cujus quidem Inventionis Ex-
emplar tandem in pauca Problemata reda&tz , filio
tuvo CYNRADO BVRGI10O, genio & ingenio pra-~
ftantiflimo Adolefcenti, quum me eodem tempore
heic inviferet, impertivi, & aliud quod fecum in Tta-
liam exportaret , quo actutum , ut Excell. tua refe-
rebat, mittendus, & D. Galilxo de Galilza com-
mendandus erat, apud quem {peratum in Mathefi
progreflum impleret, fundamento antea in Elemen-
tis Euclidais feliciter ftrato. Adhunc autem cum

* di¢to



DespicaAaTORIA
dicto Exemplari litteras per filium dedi,quibus Lyn-
ceum illum virum, maximaque tuncin Orbe famz,
obnixe rogavi, ut Reipub. univer(z Mathematicz
gratificando , autipfe Inventum iftud noftrum fub
incudem revoearet , aut alicui praftanti Mathema-
tico Italo , {1 ibi per ztatem , & vifus [ut @gre audi-
vimus| orbitatem, id minus liceret , refolvendum &
judicandum traderet, qualem D. Camillom Glorio-
fum, ex hujus, quz ad nos pervenerunt monumens-
tis , accepimus. Quod an fa¢tum fit nondum mihi
conftitit, forfan ob Galilei diuturnam infirmitatem;,
& ultimum nuper [quod cum dolore percipimus] fa-
tum. Interim Invento noftro equidem tantam fidu-
ciam tribui, ut nonveritusim, de fama pariter &
fortuna mea, cum quovis , pracipue vero inter prae-
{tantes Mathematicos , calamum contra {tringente,
periclitari. Velut quoque fupplices litterze de hac
re ad Serenifimum & Clementiflimum Regem
meum f{ubmifle {criptz, & ante biennium editz,
omnibus teftantur. Non enim exigni momenti efle
putavi Problema Cyclometricum a pluribus Mathe-
maticis , omnis litterarii feculi folicite agitatum, pri-
mum nunc inventum, & exquifite in Numeros efle-
{olutum. Quoniam vero {partam, quam divina pro-
videntia, pra aliis in hoc argumento nacus fum,
ornare ufque me decebit, holce equidem geminos-
- Libellos de menfuraipfius Rotundi in plano , tum
: 3 didu-



EPISTOLA

diduétiore fecundum hexagoni naturam, in quo na-
{citur, demonitratione, tum uberiore , quam hacte-
nus in Geodfia , ufu, ultimo jamin hoc meo {enio
~ O&ogonario confeci. Quos quia in Belgio excu-
dendos deltinaveram , quo & nitorem Aftronomiz
Danice, opera amicorum, qui Typographiz illic
prefunt, induerent, & illinc Orbi citius innote{ce-
rent; Non potui, Vir amplifime , quin eofdem fub
illuftri tuo nomine in lucem ederem , atque infignis
tui in me favoris teftes relinquerem. Siquidem &
apud nos olim fama fuerat, abfolutam Circuli men-
furam , hoc eft, Diametri ad peripheriam veram in
Numeris rationem , {icubi 4 quoquam inventam,
admodum eximia perilluftrium Ordinum Confce-
deratorum liberalitate redemtum 1ri ; apud quos
ideo artes Mathematicw infigniter creverunt, quia
hifce , unde tant utilitates luunt, juftum {tatuere
precium minime intermiferant. Ideo in hoc argu-
mento abfolute perhiciendo ftrenue laborarunt , nec
tamen omne punctum tulerunt , Ludolphus de
§olls, item Clarus ille ab origine & litteris Tofe-
phus Scaliger,quamvis hic eximiz fuz famz partem
non exiguam irrito Cyclometrico conamine de-
coxerat. Prxter hos quoque Willebrordus Snellius,
Philippus Lansbergius , & forte plures. In aliis vero
anguftiffima Mathefews partibus tam Calum quam
Terram concernentibus, etiam cum hifce, innumeri

apud



DEDICATORIA

apud Belgas alii, quorum omnium memoria in mo-
numentis fuis fupereft, apud pofteritatem pro ho-
rum valore , magis minufve duratura. Sed fﬁ]em fa-
cio, & te, Vir amplifiime , cum tota celebri Burgia-
na dome Divinz benedictioni commendo , meque
priftino tuo favori. Hauniz Danorum, ipfis Calen-
dis fexteilibus Anni Salvatoris 1. C. 1643.

lloftri T, Amplitudini

addict.

Chriftianus Severini Longomontantts Cimber,
Regize Acad. Haun. Superior Ma-
them. P. P.



Ad Le&orem Diametricum.

P2 Vam nece[Jarium fit ad univer[alem Geo-
\>), dafiam pariter , T Rotundi menfuram,
G Circulum cum [uis adfCriptis partibus ac
1Q planis rite cognitum habere , praxis [ecundi
% libelli borum, benignym szﬁorem admone-
® bit  inqua compendzfyé admodum LI longe
aliter , quam bafi’emm p ullis Mathematicis noftva inflituitur
operatio , 4T ad ~verum finem pevducitur , ob veram Diametri
Circuli rationem ad peripheriam lib, x horum inventam , nec
nift potentia Numeris cowyenientem.

Iitur , ques ipfis impofiibilia haltenus ~vifa fuere , nempe
difta plana nonnulla [eorfim in-veris numeratifque menfuris
enicleare, ea fere it negotio noftre computationi pavent. De
Circulo itaque , & poiipheric ejufdem ad Diametrum ratione,
priore libello agimiis , ~vim proportionis {efquitertie ad
bunc Gordius: smizm folvendin ubique manifeftantes , ut
[eilicer fupdamentim: Geodafie bujus Cyclometrica , vite pona-
mus o I ~variis deinde confeClariis confirmemus. Vbiid ab
incredibili per plures annos exploratione didicimus 5 nullam
[cilicet veram T Jegitimanm Circuli menfuram Geometrica hy-
pothefi , abfque Numeris , < ipforum certis ad invicem pro-
portionibus conftitui po[fe , non magis certe , quamParaboles
apud Archimedem; imo neque numeris quidem, qui ex Sectione
Peripherig fluunt, utut longzﬂzma extenfis gzmrzdagmdem i
perfectionem hac topedior Jemper fecum trabat , ut partim fub
finew




Abp LEeECcTOREM

~ finem lib. 1 horum , partim in Diatviba Cyclometyie Hambur-
, Zenfi fubjuncta olim manifeftavimus. Proinde non modo ve-
tufti, Antipho, Bryzo, Hipparchus ; Sed etiam recentiores,
Orontius Gallus , Tofephus Scaliger , 4T innumeri alii , qui amus
-drrita Computationi adfcriptorum Circulo planorum cum hijus
area infiftebant 5 aut adumpts Circuli particule , aliam bacte-
nus penes eundem aquaripofje prefumebant. Nam hi omnes,
ut exiamii , qui in [ecanda peripherin cum Archimede labora-
refnt, olewm (5 operam , ut dicituy , in veva ac genuina Circuli
menfura in lucem mortalium producenda , perdiderunt. Neque
certe abfoluta menfuratio Circuli nobis obtigifjct , nifi lines re-
¢t ac Circularis Symmetria , & per confequens , equalitas in
Natura extitiffet , quam Archimedes pr. x de Circulo pr.cfup-
ponebat, < Eutocius Afcalonita Archimedis fidus interpres a
semine dubitavi affirmabat. Et quidni? Linea enim retals
Circularis [ub eodem geneve funt 5 Qugpropter earum Symme~
triam non modo prop. 4 , cap. 3 Quadr. Circuli , liguido [atis
oftendi ; (ed etiam eandem bifce libellis ulterius fum confirma-
turus. Verum ut ad propofitum deveniamuss , quanis pluves
rvig Cirtuli menfurandi funt a nobis invent 5 tamen bac poti/~
fimum nunc incedendum putamus , quam Proportio fefqui-
tertia ex ipfa Natuvaproficifcens nobis luculenter demonfiras,
dum etiam Problema Cyclometricum perilluftri &9 Magnifico
Regio Cancellario D. CHR1STIANO THOME de
STOVGARD ante trienmium dedicatum , longe illufbrius
- beic vedditur , adeo ut quod haltenus in hoc argumento forte

demonfirationum iwvolucris preclufum fucraty a Mathematusm
A ; I-‘J‘F?"a -
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Tyronibus cateroquin mentem adhibentibus , [atis clare nunc
cognofcatur. Siquis autem fe ex Labyrintho Cyclometrico non-
dum liberatum conqueritur , canfam indicet, cur in luce meri-”
diana cefpitet , T Desmonftrationes a Natuva, ut dixi, deriva-
tas , qua Rotundum planum cum reclilineo proportionis
continux fefquitertiz in hexagono , 7 invente inibi
rationis Sectionis 47 Corniculati oblatione nece jfarz’o conciliant,
faftidiat , forte dum inveterate nonmullovum opinioni de Circuli
quadrandi impofSibilitate tenaciter adbareat. Interim [pero
Benignum Lectovem incredibilivm woftrorum laborum , quos
buic argumento aliguando expediendo per plures annos impen-
dimus y aquum aftimatorem fiturum , nec hos a pofteritate , fo
qUs ﬁ;mm, unquam negligendos. Opt. Vale,

C ON-




CONTENTA CAPITVM
L B R T 1L

C APY T I
D E amplifimo proportionss ufu , quaquoque hoc Cyclometricum

argumentums ad optatum ﬁmm perducitnr. pag. I
Cap. 1. De proportione continna fefquitertia , quans circulus , tuns
potentia in lines , tum [paciss [imiltons penes triangula cff#l/dffﬂi’
eidem adfc ripta , imprimes vero hexagonum Jfibt vendicar , nnde pe-
vipheria circuliin [equentibus vite perficitur : item de immota men-
Jura ¢ abufu anguli , ut vocant , contactus. - 6
Cap I111. Dewvera wﬂﬂzmmﬁe Peripherie Circuli , ¢o Diametri
ejos ad eandem ratione. i
Cap. ‘I V. De ulteriore Demonffratione Conflitutionss Pc’r:pifemf Cir-
culi 5 e, etiam per alios modos compendiofe, 24
Cap. V. Decollatione inventa rationss Diametri ad fuam periphe-
viam cum Archimedaa, item de cujnfves [ecZionss hujufmodi periphe-
xic infufficientia, ~ 3K

* L IB ER IL

CAPVT L
D E Ennnciatss quibufdam , plurimun a [iperioribus defumptis, &

analyfi [equentinm infervientibus. pag. 38

Cap. L1, Delsness vets Civenlo adfcriptss, ¢ Perzpbfme ejus Symme=
228, ipfarumane cum peripheria Circnli [ubducta v atione, unde abfolu-

ta linea vecie ¢& Civcularss equalitas in natura effe cognofcitur, 4o
Cap. 111 De linessvectis circnlo adfiviptss, que quiaperipherie lon-
gitudine funt incommenfurabiles , inntiles reperinmnr 5 ad exquifi-
tam Cirenli menfuram, - 42
"t 2 Cap.
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Cap. IV. Derefolutione fgnrs Symmetre cap. 2 bujus, guoad Geo-
dzfiam planorum ratundo ibidem adfcriptornm 5 Deque Lunularnm
trigoni ¢ hexagoni magnitudine ¢ diffeventia s in quibns quogue
plani yotundi menfura confifiit, Exemplo denique, quo ofienditny
Circnlt vert cum [acres litterss in Numerts convenientia. 44
Cap. V. Derefolutione figure afymmetre cap. 3 hyjus 5 ut inde quo-
- que Geoduefia Circuli, in planis adfcriptis, quans proxime pofSit exer-
ceris ubt de quadyato cirenmfivipro ¢ inferipto , oétagono , Dodeca-
aon0, Seitonibus, corniculatis, ac Lupnlis Dnadrantis agitnr.  §4
Cap. V1. Demodo Circulum ¢ pramiffis quadrandi , pro data vatio~
ne Diametri ad perimetrum : item de Civenli o ¢ planorum adfivi-
prorum imperata anilione, ac diminutione ; tandemqne ejus menfur.e
hactenus nobis ufitate ad Communem redutione. 57
Cap. V1L De [eitionibus Circuli inveniendis , ad quamvis Dis-
mietyé datam : Item de Lunule cupnfdam aquatione five cums wili=
7e0 ,.five vectilineo ; ubi onania Numeris probantur, 67
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CHRISTIANI SEVERINI1
LONGOMONTANI CIMBRI,

ROTVNDI IN PLANO

fea

ABSOLVTA MENSVRA.

L 1B ER. PRI MVSE

De Peripheriz Circuli conftitutione , & ejufdem
~ cum {ua Diametro ratione.

C AIP-:' I-

De amplifSimo proportionis ufu , qua quogue hoc Cyclome-
 tricum argumentum ad apmmmﬁmm peraucitur. .
20 Irculus quid fit, quldque Diameter BJUS,
Euclides lib. 1 Definit. 15 & 17 defcribit.
»/ Quid autem linea tangens , quid fegmen-
.. » tum {eu {eétio, item {ector circuli, idem |
—~ Luclldes lib. 3 Defin. 2, 5 , 9 oftendit, quo |
brevxtatls caufa T'yrones funt remittendi. 1
) Saltem heic, quae ad circuli: propofitam i
‘menfuram fpaé’cant campemhofe perfequemur, confideran~ Il
tes eam multis aliis modis per noﬁram Ln culi %adraturam
efle pertractatam. | . -
Czterum quoniam vera Circuh menfura non minus prc- ;
portmne numerorum , atque Paraboles apud Ar chimedem '
& inventio dvarum mediaram linearumex datis extremis,
pcrﬁclmr operz precium effe duco nonnihil de ampliffimo
A rationis




2 Chrifliani Seveyini Longomentans

rationis ac proportionis ufu preemittere , que alias lib, § Ele-
ment. definiuntur & generaliter tratantur , fiquidem ez efle
videntur , qua totam naturam convinciunt , praecipue autem
proportio continua ad Algebram ejulque @quationes unice
{c extendens. Ante omnia vero in Plani Geometria propor-
tio trium terminorum, qua non nifi continuaeft , ad optatas
sequationes in hoc argumento, cateroquin difficillimo , nos
ducit: hac enim eaeft quz planiciei menfurandz vere eft
accommodata , velutidem Plato in Timaeo affirmat.

Ve vero propoﬁtﬂ deferviam , vimaliquam eamque [atis
admirandam proportionis, Exemplis nonnullis in feqq. per
numeros illuftrabo.

Primo, inter quatuor Arithmeticz fpecies , quia poftremis
fcilicet Multiplicationi & Divifioni proportio legem prafcri-
bit , dum ad tres terminos complendos , illic unitas Multipli-
canti, & Multrphcando prafigitur ; heic Divifori, & Divi-
dendo , eadem unitas poftponitur, proinde evenit, quod in
alogis feu {urdis, ut vocant, numeris , producto ex multipli-
- catione , factus quoque radicum multlphcantls & multipli-
candi porcntlﬁ includatur. Contra vero ex Divifione etiam
Divifor Dividendi radicem dividit & quoto potentia inclu-
dit: ut in multiplicatione / 6 cum / 5 , praefigitur unitas , &
fit proportio / 1, / 6, / §,tactulque / 30, cuiinclufaeft

radix, quaz ex multiplicatione radicum ex / 6 & / § poten-
tid exfurgit. |

Idem in refolutione horum, per Divifionem contingit.
Nam unitate poﬁpc}ﬁta {tant termuini prop:. /30, /65 Xs
Vnde quotus / 5, in quo radix potentia eft,. pro anitate di-
vifionis Diviforis / 6, in Dividendo ,/ 30. Potentiadico;
pam in hoc exemplo nulli numeri {funt vere quadrati. Ecce
ergo aliud in vere quadratis, Exemplum Multiplicationis
/X, V4, v9,tactus v 36, cujusradix 6 potentia producta
ex 2 & 3, hoceftradicibus v 4 & v 9. Exemplum Divifio-

nis,



Men(ure Rotunds in Plano , Lib. 1. 3
nis, / 4, v 9,V I, quotus ¢ 27, cujusradix 17 ex 2 in 3 divifis,
qui numeriradicesfunt y 4 & v 9. |

Igitur ob unitatem, quxheic proportionis caufa accerfi-

tur , Multiplicatio & Divifio in alogis longe quam Additio &
Subducio inii{dem funt faciliores.
- Secundo: In omni multiplicatione ducrum numerorum fa-
Ctus potentia eft medium proportionale , inter factores, ut ex
6 & 5, tactuseft ¢ 30, medium proport. potentia inter 6 & 5,
Quod mox cognolcitur factoribus é & g in{uos quadratos
diduclis, qui funt 36 & 2. Statenim fic proportio trium ter-
minorum v 36, V 30, v 25. Hinc{equitur, quod in omai re-
ctangulo area hujus fit media potentiainter duo latera , unde
conftat. | pt | |

Porro, latera fi fuerint Symmetra , ut 2 & 8, area quidem
rectanguli ex his potentiafit 16, & radix hujus 4 media pro-
portionalis inter 2 & 8. Stant enim tres termini in {ubdupla
ratione 2, 4, 8. Hacin numeris, inlineis autem rectis me-
diam proport. invenire, inter duas datas , oftendit Euclides
prop. 131ib. 6 Element.

Tertio, quod nulla aliaars efficere poteft, ut{cilicet ex
alogis & prorfus afymmetris numeris inter fe Symmetri pof-
fintelici, id fola proportio preftabit, neque id folum, fed
ctiam terminos quatuor proportionis disjunctos ad conti-
nuam proportionem trium terminorum reducet : ut fint tres
numeri fen magnitudines prorfusinter {elongitudine afym-
metri ¥ 3, v §, v 6,exquibus quartus per auream regulam
proportionis fit ¢y ro. Hi omnes quatuor termini v 3, vV 5,
v 6, v Toreperiuntur per prop. xo, lib. ro Elem. tongitudine
inter fe incommenf{urabiles. At binis quibufvis inter {e multi-
plicatis, facti ex illis.erunt Symmetri; nam ab extremis v 3 &
v 10 factuseft v 30, xqualis [cilicet facto a mediis v § & v 6,
ergo quoque Symmetri. Porro , multiplicato termino primo
v 31n terminum {fecundum v §, factuserit ¢ 1, fimiliter te-

A 2 Lio



4 Chrifliant Severini Longomont ayis

tio / 6, in quartum v 10, factuseft v 6o, qui duo numeri
/15 & y 6ointer {e Symmetri funt, Nam hi inter {fe multi-
plicati gignunt w 900, cujus quadratus eft v 30, mediusin-
ter v 15 & v Go. Stant proinde termini tres in continua pro-
portione fubdupla ¢ 15, v.30, v 60, videlicet ad continuam
trium terminorum proportionem i proportione quatuor ter-
minorum ¢ 3, v §, ¢ 6, v 1oreducti, quod erat often-
dendum. -

Quarto: Nec certe minus facitad nfum & praeminen-
tiam proportionis continua trium terminorum , pracipuein
hocargumento commendandum, quod nimiram Parallelo-
grammum , five illud quadratum , five rectangulum , five
rhombus vel rhomboides fuerit , i in eo Diameter duéta fue-
rit , duzeque linez lateribus parallelee, Diametrumutcunque
fecantesin uno eodemque puncto, ita ut Parallelogrammum
ab his parallelis in quatnor diftribuatur parallelogramma, erit
alterum complementorumaqualium, medinm proportionale
inter ea , qu circa Diametrum. De-quadrato >wmdalis eft
Lemmarte {ubjecto prop. 54, lib. 10 Element. Eandem vero
de Parallelogrammis in genere Cyclometria Hamburgenfis
prop. 4, cap.7 perficit. Nos hic quod ad propofitum maxime
fpectat quadratum & rectangulum , cum fuis numeris ad{cri-
ptis pro ipfa demonftratione oculis {ubjiciemus.

| Sit proinde linea recta
A C B A B, unde quadratum eft

| e extruendum per prop. 46,
ib. 1 Elem. divifa {cilicet [pro inftituto noftro in feqq. ]
ratione fefquitertia in C, ita ut A C {ec habeant ad CB,
velut 4ad 3. Vnde fequens quadratum extat cum fua Divi-
fioneut vides.

Atqui heic ad oculum cernis, quemadmodum Parallelo-
gramma ttia intra hoc quadratumnempe D C, 16. EI, 12.
& FH, 9. in continua funt proportione {efquitertia & tribus

| ' terminis,
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terminis,inter quos, qua- A 4. c = n
. =g s s
drata circa Diametrum : 1

AG funt, DC 16, &
F H 9, medius vero com-
plementum ET ra.
Neque minus in re-

Ctangulo , eandem pro-
portionem perficiemus.

Retineatur latus A B
divifum in C, ratione, ut
fupra , fefquitertia, fed
BG feu AE in eadem
ratione, dum B H f{it 3 p.
H G vero 2=

Ex hifce confecto re-
&angulo, & {ecundum
datam rationem in qua-
tuor Parallelogramma,
tributo,inf{cribantur heic
quoque numer:  pro
menfurislaterumrectan-
gula infcripta queevis
conficientium D C, 12.
EI, 9. FH 6>~ Simili-
ter in proportione {efquitertia continua trium terminorum.

Alio modo.

Vel fingamus 12 & 6% circa Diametrum effe quadratos nu-
meros velut in priore figura: Erunt igitur neceffario in hac
ad proportionem fefquitertiam, furdi Symmetri, quiper 4
prop. lib. 2 Elem. additi perficiunt 36- totius figuraz E B
contentum , unde fingula complementorum ET vel IBfitg

A medinm
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medinm proportionale inter 6- & r2, in quadratls & fic
omnia figure proxima conveniunt.

Numeri autem in fingulis augeri mmmque poffunt pro ar-
bitrio, fervata femper eadem proportione [heic fefquitertia]
utfipro FH 9 vel 6% in altera figura, ponatut unitas, erit
mediumEI, 1+, & DC 1,

Semper antem i bac‘ ;J?’ﬂlbﬂ?‘z‘tt?ﬁr:’ fe ﬁz;zrm‘z 1 erit vatio numerorum,
17 Pd?d/ff'/ﬁg?’ﬂmm&j‘ circa Diametrum 5 ad invicem , queefl 16 ad 9,
qui numcri [unt quadrati de 4 ¢ 3. Luod pro. ufu in feqq. beic genes
raliter admonendnm fuerat.

C AP IV

De proportione continua [efquitertia; quam civculus , tum po-
tentiain lineis , tum [paciis fimilibus penes triangula equi-
latera eidem adfcripta , imprimis vero hexagonum fibe
vendicat , unde peripheria circuli in [eqq. vite perficitur:
item de immota menfura O abufu anguli , ut -vocant, con-
tactus.

Actenus Proportioms fummam in Mathefi neceflitatem
exemplis aliquot declaravi, ut Problema hoc Cyclome-
tricum, quod cateroquin difficillimum effet futurum, eidem
rite fecundum Naturam accommoedatum, omnium in nume-
ris facillimum oftenderem. In quo quidem omnium primo ad
exemplum Archimedis pr. 1 de Circulo ; peripheria Circuli,
ejufque cum linea recta equalitas [que reverain natura eft,
ut Eutocius fatetur , & poftea ex planis intra hexagonum cir-
culi comprehenfis, demonftratur , quando {cilicet peripheria
circuli ex illis Synthetice colligitur] conftituenda nobis fimul

& demonftranda venit.
Veveroad propofitum deveniamus, it triangulom aqui-
lateram, quod balis hujus negotii eft, A B C continua arcuum
infcriptione
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infcriptione etiam ex triangulorum fubfequentium Diametris,
idque beneficio circini, quo latera ipfius trianguli A B C,
nempe B A & C A naturaliter pariter ac Geometrice {ecan-
tur & diftribuuntur, in eam ordine proportionem, quz {ef-
quitertia eft continue. Vnde non modo fubfequentia trian-
gula azquilatera , {fed etiam {ectiones hexagona , etiam corni-
culata intermedia, quibus fectiones a triangulis difcernuntar,
ad eandem proportionem fefquitertiam. fefe accommodant,
ut modo in fubjecta figura patebit.

In ca autem, quoniam
trianguli @quilater1 AB C
latusaliquod A B, fe habet
ad Diametrum ejus A M,ut
v 4 ad v 3, atque itaordi-
ne. Quando igitur quatuor
arcus DE,FG,HI,KL,
dicto triangulo ABC in-
{cribuntur , erunt fingula fe-.
gmenta lateris A B, vel A C
ordine ad invicem in cadem
‘ratione. Proinde expofito AB, vel AC , 4p. & ejusqua-
drato v 16,erit AD, vel AE v 12. Vtenim v4ady 3,fic
v 16ad vy 12. Rurfusut vy 4ad v 3, fic AD yvr12ad AF
v 9, hoc quoque modofit AH v é- & AK ¢ 57 Qua con-
tinua eft proportio {efquitertia, feuut ¢v 4ad v 3, ubi notan-

dum, quod alternalatera in numeros veros exeant ,ut A B 4,.

A F 3, AK 1= infuisradicibus.. Nec diffimilis ratio in{cripto~
rum arcuum eft, | 5
Porro quia figurae fimiles funt in duplicata ratione homo~
logorum laterum , hoc eft, ut modo fupra, inipfis quadratis,
funt proinde omnia hazc quinque triangula zquilatera ordi-

ne in eadem ad invicem proportione , quare pofito ut fuprar

AB C triangulo 16 , erit triangulum A D E 12 ,. triangulum-
- Vero:

i N ooB. koahihdl i
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vero AFGo , triangulum AHI6- Denique triangulum
DKL, ¢& ordine in proportione {efquitertia.

Amplius , quoniam partes fimiles figurarum (imilium in ea-
deminter fefe cum totis {unt ratione , {equitur adhuc , quod
fectiones hexagoni, item corniculata, fingulee nempe fpe-
cies ad invicem, fintin eadem, juxta feriem {uam propor-
tiotie fefquitertia , quomodocunque in fequentibus aqua-
tiones inter ipfa ceciderint. Ipfis namque inventis, hoc eft, in
quantum vel triangulum proximum {ectionem hexagount in-
{criptam , vel fectio corniculatum ordine proximum {upera=
verit, [de quibus cap. {equente, ] mox ablque mora, qua tam
anxic quefira funt, difpalefcunt ; ad qua hoc caput mzpgonevy

fuerat. Interim oportunum efle duxi, ut nonnulla, quaad-

{equentia recte expediunda, amplius {fpectant, adjiciam, qua
alibi, maxime in Quadratura circuli noftra funt demonftrata.

1 Trianguli @&quilateri AB C eandem prorfus rationem
efle lateris BC ad arcum D B, qua eft ipfius trianguli ABC,
ad fe¢torem hexagoni D A E, & ideo utriufque Difterentiam
in numeris effe.corniculatum B CE M D, ex prop. 5, cap. 2.
Quad. Circuli. ,

2 In triangulo zquilatero linea tangens {eu latus trianguli
commenfurabile eftarcui fubjecto, autin veris numeris aut
furdi {fymmetris. Ex propol. 9, cap. 3 Quadr. circ. quod &
ulterius capp. feqq. confirmabitur.

3 Quod quidam obvertunt, nullam {cilicet proportionem
{cctionum & corniculatorum hexagonicorum inter {einvi-
cem iniri pofle,, propterea quia major angulusin circulo mi-
nori a linea tangente, quam in majore relinqui cernitur; quod
quam falfumin feipfo fuerit, quantumque rotundum rite
hactenus menfurandum difturbarat , etli cap. 2 Quad. circ..
oftendi, & fimul angulum infemicirculo reGtumefie, nec
ideo angulum contactus , ut vocant , angulum nifi Eﬁ@ﬁﬁmy
nominari, ted {pacia ea utrinque per corniculata declinantia,-

- recte

'.-
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recte ab Euclide wmss appellari: tamen ut omnibus ‘Mathe-
maticis, qua ibidem oftendebam, adhuc magis peripicua efie
poterint , idem in adjecta figura Geometrice demonftra-

bo , angulo contactus, etiamex mente multorum , pro vero
conceflo.

THEOREMA itahabet:

Angulus, ut cvocant, contaltus in minore &I majore circuloy
perpetuo fibi eft aqualis.

Igitur A B radio de-
{cribatur {extacirculi
pars B D,quam tangat
linearecta BF, qua
ex hypothefi &qualis
{it circulari B D.

Eft igitur in hoc
circulo angunlus con-
taCtusHB F : & trili=
neum HBE aquale
feGtoriHA D, adeo
ut fi angulus conta-
¢tus H B F, pro quan-
titate corniculati hu-

jus habebitur, ut nonnulli inepte autumant, certe manifeftum
fatis foret , quod talis angulus poflet effe acuto quovis major,
dum fectori HAD aquatur. Imo poffet quoque ratione
circumferentiaz circuli angeri minuique , dum neceffario .
xqualis fieret fectori HA D, fublato {cilicet ab zequalibus,
nempe triangulo AFB &fectore ADB, xquali BAH:
nam ob xqualitatem linearum BF, & B D, triangulum re-
¢tangulum ABF erit fectori ABD =zquale, Ex prop. x
Arch. de Circulo,

B Sit:
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Sit deinde radius A C duplo major quam AB, &inde
eodem modo defcribatur arcus {extz circuli partis CE, qui
quoque dupluserit BD , & actalinearectaex A per Fin G,
tangentem C G, ernnt tam homologi arcus, quam latera in
dupla , figura autem hee fimiles, in duplicata, hoc eft quadru-
pla ad invicem ratione.

Nunc ad id , quod heic precipue demonftrandum, perve-
niemus. _

I Sifigure fimiles funt in duplicata ratione homologorum
laternm,certe figura {chematis hujus,nempe fec¢tor ACE &
fector A B D, item triangulum A C G, & A BF, tandemque
trilineum IC G, & HBF, &c. Similes figura funt , quum
omnesinter {c duplicatam laterum homologorum rationem
habeant, linea {cilicet A B ad lineam A C, &c. adeo ut fi po-
fueris AB 1, & A C 2 erit{fector A B D in comparatione ad
{ectorem A CE, ut 1 ad 4, & {ic de caeteris. Similes proinde
has figuras efle nemo Mathematicus negabit.

11 Si figurz fimiles funt figurz aquiangule & proportiona=
les croribus z2qualium angulorum , omnino omnes, ut Def. 1,
lib. 6 Elem. & Pet. Ram. Elem. 14, lib. 4 oftenditur ; profe-
¢to non poteft major efle angulusad B trilinei H BE circuli
minoris, quam trilinei I CG circuli majoris, ubi B & C
utrobique pro angulis contactuum habentur , figuidem he fi-
oure cruribus prorfus funt proportionales, prop. 7, lib. 6 Ele=
ment. Separandi itaque hoc modo circuli fuiflent potius,
quam ad unum linez recta contactum ambo major & minor
apponerentur , ne fic 2ftimatori, quifquis fuerit, fenfus vifua-
lis imponeret , velutin figura pag, 28 Quadr. circ. ad oculum
oftenditur. Etquid quafo apeapiredlov magis effe poterit,
quam figuras fimiles , quales circuli revera funt , totis {imili-
businfcriptas, harum ratione augeri minnique haud pofie 2
Aut infulfe admodum cum Philippo Lansbergio in {ua circuli

Quadratura fateri, non effe eandem prorfus rationem peri-
| pheri
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pheriz circuli minoris ad {uam Diametrum , qua majoris ad
fuam, quamnumeris Ludolphzis propofito fuc ubique ac-
commodandis , premeretur.

Sed de his, qua hactenus monftrofo ifti an gulo contactus,
etiam ultra Euclidem prop. 16 ,1lib. 3 Elem. a Campano , &
variis aliis commentatoribus , velut miraculofe attributa funt,
ut pofteritas recte difpiciat , vera & illibatzz Geometriz plu-
rimumn interefle putandum eft ; etiam ne hic {crupulus vere
Cyclometriz decurfum amplius impediat.

| € A ¥ IlL

De rvera conflitutione Peripheria Circuliy &9 Diametrt
ejus ad eandem ratione.

[gnitatem ufus perpetui proportionis cap. primo quo=
dammodo attigimus ; fecundo autem cap. oftendimus
hexagonum circuli cum fuis infcriptis fectionibus ad propor-
~ tionem {efquitertiam ubique exigi, idque abique afymme-
trias pariter & anguli contactus [utlllum perperam vocant,
quum nullusibi verus angulus {it , velut cap. 2 Quadr. Cir.
convictum eft]offenfione. Igitur nunc ad caput tertinm ex
preemiflis tranfitionem paramus , quod in fe fummam negotit
Cyclometrici Problematis continebit , ubi faltim modos ali-
quot in medium produxifle fufficiet ex eadem {efquitertia
proportione defumendos, & in demonftrationem dirigendos,
ponvero omnes, quibus Nataramin hoc argumento abun-
dare novimus, "
Primo autem repetatur figura hexagoni capite anteceden-
te mwpqonvasiis p1mmlﬂ‘1 {iquidem in hoc {olo hexagono
totius circuli veram menfuram heic venamur ; {ed heic {altim
cum numeris menfurarum appofitis.

B2 Dyeuts
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Brevis Recapitulatio eorum, que cap. precedente [unt expofita,
ac repetita figura hexagonice adjeia,

B:D ] C‘ jilatem A B. “géﬁg:: in
BN oF  |AB| 4 |/56 | 16
K L AD J 12 12 |
|AF| 3 v o | o

: AH /63| 6

5\_ _.,._A,_, K ?;_ d. §' 37 S

Explicatio.

In hac tabella prima feries feu columna litterarum, refpon<
det lateri figure hexagonice A B, cum fuis fegmentis.

Secundaradices , qua funt veri numeri.

Tertia columna exhibet latera fegmentorum in duplicata
ratione , {eu quadratis.

Quarta iplas figuras {ingularum {pecierum hexagono in-
{criptas numeris exponit , & quidem ordirie in proportione
fefquitertia, ut figurae generali hexagono funtinfertz, cojul-
cunque tandem {peciei fuerint. Hifce oportune hoc loco ad~
di poteft, Bandem {cilicet efle Rationems inter duas diverfas
{pecies fignrarumidentidem. Nam eadem ratio eft inter tan-
gentem BC, & arcum DME ei {ubje¢tum, quz eftin-
ter tangentem HI , & arcum K P L. Similiter inter fe-
&tionem DE & cornicolatum fubje¢tum DEGNF, ea-
dem eft ratio, qua inter {fectionem FG & corniculatum

FGIOH, &c. proqua primo invenienda Ratione , {1 pra-
deceflores
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deceflores ingenii acumine mediocriufi fviffent , fupplemen-
tum Geomeirie in Rotundi vera menf{iza pulchre perfe-
ciffent.

Id quamvis anobis multis abhinc annis & multis modis
preeftitum eft: tamen hoc demontftrationis genere, ad imita-
tionem Archimedis, Parabolen beneficio proportionis {elqui-
tertiz Quadrare fuftinentis, idem in Circulo, per eandem fef-
quitertiam proportionem , Divino auxilio , exantlabo ; pra-
fertim fundamento in praemiffis per eandem proportionem
vere ac naturaliter locato.

De ratione invenienda inter [ectionem bexagoni &5 cor-
niculatum ei proxime fubjectum.

- Vtautem veftigia inipfa Natura premamus, quibus velut

reclis lineis, {uarectangula claudentibus, dicta Razio per di-
¢tam proportionem {efquitertiam , demonftrabitur , figuram
iftam hexagonicam hoc reducemus , ac latera ibidem in veris
numeris apparentia, & nihilominus terminos proportionis fef-
quitertia reprefentantia, utputa AB4,AF3, AK2-,in~
{uper ex ipfa figura in vifum noftrum eximemus.

A 4 B
A 5 1
A2 K

Ex hifce tribus lineisin continua proportione fefquitertia,
ut ¢ figura precedenti defumpta funt, exiftentibus, una linea
recta conficitur A BFK , contradta ad A B F K mino-
rem proportionalem per xo prop. lib. 6 Element. utipfam, in

demonftratione, charta capiat. |
Ba Vel ,
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Vel, fi linea quavisrecta dividatur juxta proportionem fef-
quitertiam in 4 , 3 , 2 partes equales. Nam res haec codem
redlt. ,

Nocmata Quedam ad [equentem rationem inter (éCtionem
hexagoni &I corniculatum proxime [ubjectum
demonftrandam nece [Jaria.

I In proportione {efquitertia {uperiore hexagono cap. 2,
& hoc 3,demonftrata, Directores funt numeri feu lineze 4 &
3, terminos augendo hoc modo : ut3ad 4, fic N, &c. mi-
nuendo hoc modo, ut 4 ad 3, fic N, &c.

II Linea K A, que bafis eft hujus proportionis {ubfe{qui-
tertiz, diftributa ibi in pumeros KF2-, FB3, BAg4,
poteft reduci ad hos numeros 1+, ¥, aquipollentis inter {efe
rationis ;nam,uvtz2-ad 1 ,ficzadt, & fic4ad”, &c.

IIT In hoc Noémate tria Requifita diligenter confideran-
da veniunt,qua,ex refolutione hexagoni premifli,imul con-
current ad inveniendum veram Rationemyjnter {ectionem he-
xagoni & corniculatum proxime fubjectum ; in qua quidem
inventa Ratione cardo totius hujus argumenti vertitur, ut
quoque antea attigimus, & dreAvars pramifli hexagoni fe-

cum
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cum quodammodo attulerat. Intribus autem hifce Reqmﬁ-—
tis dcprchendes tres leges Ariftotelis: KTl ToWTos oy )bl v,
naYrs aewrs , ordine {ervari.

1 Vtubique omnes termini ordine dirigantur , per primum
Noc¢ma, ad proportionem illam famofam fefquitertiam, &
ﬁlbqumtm tiam , quam Natura iplius praemifli hexagoni in
figuris omnibus {imilibus fibi in{criptis urget.

2 VtSymmetria {ectionum & corniculatorum competen-
tivm , ubique juxta Catallelaipforum fpacia fiat. Nam que
mcommenfurablha funt, in nominatam exquifite rationem
coire negant.

3 Vtiidem prorfus numeri, qui fuperius ab lle}:agono pro
figuris fimilibus in genere emergebant, rurfus redeant , penes
hexagoni feltiones, vel etiam corniculata, in {feGtionum loca,
per medium proportionale , tranfeuntia. Numeriautem ifti
funt ¢, 6=,9,12, 16.

Hifce ,in quibus Demonftrationis vis cernitur , premiflts,
ad ipfam nunc accedamus, cujus problema ita habet.

PROPOSITI(:)ﬂ

Ratio [eftionis bexcagoni ad Corniculatum ovdine [ub[criptum
eft dupla fe[quiquarta, hoc eft, in numeris 2= , quarefoluta,
erit nominata ectio ad aictum Corniculatum, ut 9 ad 4.

[ I—Iujus problematis fufficiens Demonftratio, in tribus po~
tiflimam confiftit , nempe cndeod , & duplici 2mdaz{ , altera
{cilicet mox ab c«Jsod ducta; altera penes refolutam ratio=
nem 2-in 4 & 9, uberius expediunda.

EXPOSITIO

. Dividatur, ut in fequentibus, linea aliqua recta, ut LM, in
fufli-
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{uflicientes partes aquales , pro quinque gradibus feu nume-
rorum {edibus, 55, 6-, 9,4, 16, idque beneficio 4 & 3 {eu po-
tius heic 3 & 4, juxta primum Noéma.

Deinde per 2 Noéma fumatar MO , unitas , qualium
MN eft 25, factifque NP, & O Q parallelis M L, diftin-
guantur ordine affcenfus abimo termlno fen gradu 2;- ubique
pro ratione inter fectionem hexagoni & corniculatum proxi- -
me {ubjectum, per directores illos proportionis {efquitertiz,
nempe 3 & 4, velut litterae numerique finguli in rectangulis
ramMeAds Utrinque appareant , ut fequuntur.

Sectio hexa~] E | D | C|]BIlA

goni. ’ 7 " =14 , 2
_ L l Y

Cornicul.cor-| 5 ] 2.0 51 Pz

refpondens. | XK | 1 1 BlG] E

! o . 4

Sic enim cellule ABC D E totidem fectiones hexagoni,
fed F G HIK Corniculata cum f{uis competentibus nume-
ris utrinque reprafentant ; ubi quoque primo pro fimplici ra-
tionis pr opoﬁtm expofitione , Ratio Catallelorum non alia
eft, quam 2> ubique. Quod Divifio Sectionis in Catallelum
Corniculatom oftendit , ut divifa fectione ﬁ]prema E, 7-in
Corniculatum K% correfpondens, fit quotus 2>-. Et ﬁcm_
czeteris omnibus. In hifce autem ratio modo data 2= vera
fuerit, etiam heic fectiones pariter & Corniculata in veris fuis
ad invicem magnitudinibus fingula cernuntar.

Prior Demon/flratto,

Atveram effe nunc ulterius per ea , queae data funt , & trina

illa No¢matis preecedentis ultimi requifita, [(&orum tamen
primum,
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primum , pro proportione fefquitertia ubique retenta, inipla
crerq , eft declaratum) {uflicienter demonftrabimus.

2 Ergo Symmetria loco {ecundo reftat, facile expediunda
inter Sectionem & correlpondens Corniculatum ; ubi pri-
mum Lectorem admonuero , quod licet numeri 2>, & 1,
item 3 & >, &c. heic tanquam veri appareant: tamenin eo
Symmetnam requirunt , quia ex duplicataratione, hoceft,
quadratis defcenderunt , qui figurarum fimilium feu homolo-
garum notz fupra penes he xagoni {olutionem fuere , ut mox
{ub initium cap. hujus extant.

Infuperiori antem {chemate proxime quis dubitet Catal-
lelos numeros quadratos , ut 2- & 1 ; 34 & 55 denique 7-& %,
effle commenfurabiles? Nec de czteris dubitabit , modo re-
liquos 3 & %, item §:- & = fingulos Catallelos inter fe multi-
plicaverit, inde enim mox quadrati pmcreabuutur Erunt
proinde hivelut furdi Symmetri; ; ut3 per prodeunt 4, qui
eft npumerus vere quadratus. Sic 5= & = Symmetrl funt , nam
multiplicati radices oftendunt feu 3;— Quod idem inredu-
¢tione omnium Catallelorum numerorum per Divifionem ad
numerum 2- vere quadratum contfeftim diguofcitu I

3 Pro reditione numerorum , 16 ,12,9,6x 55, qui ﬁgum
{fimilibus hexagono infcriptisin genere funt appmprmn, fiant
nunc ex {ectionibus corniculata, & ifta, equivalente, ut prius,
ratione , in [vasfedes promoveantur , per Regulam auream
prop. interveniente medio proportionali, hoc modo,dum pri-
musin Regula terminus fit corniculatum fuperius expreffum;
{fecundus & tertius Se&io catallela,unde quartus terminus or-
dine fectiones educit, numeris fupra pofitis convenientes, ut :

K ii‘i: E 7':?: L 7:?’ @6"
| E: D 5;_: D 5:;'": @2-
H ?1 C 4, C 4, Cf).
G 5": B 3> B 3> Céi*-
F 1, A 2, A 25 (s

P u‘u.?ré 0
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Quia igitur numeri hipro fetionibus hexagoni de novo
conftituendis rediere , & fic omnibus tribus requifitis Noém,
3 eft fatisfatum ; proinde propofita ratio 2% inter fetionem
& Corniculatum hexagoni vere eft inventa. -

Pofterior Demonflratio.

Fiat propofite rationis 2> analyfis in numeros integros,
eruntque ut 4 ad 9 ; ficque corniculatum proxime fubfcri-
ptum fectioni hexagoni, ad ipfam fectionem fimiliter pro
data rationis 2> nuda expofitione. Sed quando ad {equen-
tem figuram in debita proportione {efquitertia exigitar , mox
& heic veritas clarius difpalefcet; Etenim primo fiat linea
proportionalis aliqua adhuc indeterminata,velut AK,inqua
proprima vice FD fit2-, D C vero 3 ; ifta enim ratio ea~
demeft cum 3 ad 4, qui numeri ¢ Noém. I, Directores {unt
~ proportionis ,in qua verfamur , felquitertiz.

Deinde huic linex proportionali CF ducaturalia , quam
fundamentalem vocamus,ad angulos re¢tos nempe F «, dif-

Corniculat. - Seclio hexagoni.
A - B P
S ; 3
0} .:‘g 16
: v
35 ~4 | 12
. R
P - 3.
, A | | ) |
F e N Ry %
;;._“ 27 P eV I e g

tributa in partes sequales 13 {cilicet 4 pro Corn. & 9 pro Se-
h' Ctione
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¢tione hexagoni,ut ¢ refolutione propofita rationis 25 fluunt,
adhibito , quod Noém. 2 habet, ut pars quavis harum fiat
equalis FD. Deinde fiant D8 & C y parallela,& 2qua-
lesfingule Fa: velutquoque Ad,dum A C inlinea pro-
portionali {¢ habetad C D ,ut4ad 3. Sic totum rectangu-
lum F B Scamnatum eft, & ealdem partes in {fe continet,
quas linea fundamentalis F o exhibet, nempe 4 & 9 , prout
hi numeri funtinfcripti reGangulis ¥ M, & N 3.

Tertio ercétalinearecta N E parallela F A, proveniunt,
juxta proportionem fefquitertiam aflcendendo , numeri pro
 Corniculatis, 4 , §+, 7:-. Item pro fectionibus Catalle-
lis.o, 12,26, - .

Quarto , ut veritasaffumpta rationis 2> ulterius in combi
natione proportionis {elquitertiz infallibiliter acinconcuffe
confirmetur , fumatur tertia pars de linea fundamentali N «,
quee {ectioni deftinatur , hoceft , NS3, de Na9g , &
rurfus erigatur linea re¢ta SP, parallela FA, vel NE.
Quoniamigituruteft NM2-ad ML 3, vel rad 1%, vel
denique ut 3 ad 4, namratio eadem eft; ficlinea N S 3, ad
lineam DM, eandem cum F N 4, & fic rectangulum N R,
ad rectang. F M : Sunt igitur continui termini proportionis
{efquitertize [quam ubique fervandam urgemus , quemadmo-
dum eamab initio in refolutione hexagoni accepimus] in re-
Ctangulis NR 3, FM 4, DL §-,&c. Quz quidem
confpiratio rationis 2:-demonftrandas, cum dicta proportione
{efquitertia, omnem contradictionem tollit , & inter alia, ve-
ritatis vindicem fe prabet. .

- Ducantur enim & infuper Diagonii C§, per M menfu-
rans SR few F D : fimiliter & reliquac, ut A R, per L, ter-
minans RQ,, vel DC:item DF per N, qua metitur F H:
& tandem ¥V per O, quae menfurataltitudinem T V, vel
HK ; omnes {cilicet in continua ratione fﬂfquit‘ertim Factrs
igitur parallelis He & K lince ¥, & preterea Numeris,

C 2 ut vides,
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ut vides, fingulis fuis locis infcriptis ; habemus 8¢ heic prater
conncxionem proportionis fefquitertiez fupra demonftra-
tam , etiam tria illa , qua ultimo No€m. pro veritate inventx
rationis 2+ requirebantur ; Nam & heic continna proportio
{fefquitertia fervata, & aultaeflt. Secundo Symmetria quo-
que inter {fectiones & Catallela corniculata ubique convinci-
tur , aut in ipfis numeris utrinque quadratis, aut fordi-Sym-
metris [ut heicita vocare liceat] velut 3 Corn.& 62 fect.mul-

- — 1

tiplicati , dant veros numeros 4;; Bt fic de cxteris,” Tertio
redire quoque numeros pro fectionibus ordine infcriptis ma=
nifeftum eft.

Conclufto Demonflrationss pofferiorss.

Quocirca non alia ratio dari poteft inter fectionem hega«
goni & corniculatum eidem proxime {fubfcriptum , quam 2=,
Quz erat propofita.

COROLL

I Ex Diagoniorum infcriptione cernitur , quemadmodum
re&tangulum aliquod divifum ratione {efquitertia , ut rectan-
gulum FQ_divifumin 3, 4, s~ Complementum exhibeat
M Q 4, nempe tertiam partem. de 12 fectionis M », qua
eft Corniculatum gradu inferius, Sic corniculatum D L ¢-
tertia parseft fectionis fuprema L J, &c. Ergo & cornicu=

latum FM 4, quarta pars eft ejuldem fectionis L o 16.

- 1T Datz pro {ectione hexagoni linez cujofcunque pars
tertia, eritut 3adillam, fic4ad corniculatum ref{pondens.
Vnde alias adfumptas rationes inter {ectionem & Cornicula-
tum corrigere atque ad veras reducere convenit: ut detur vel
fupponatur talis ratio 2;-; hac refoluta fiunt 3 pro cornicul.
& 7 pro lectione; haec mox falfitatis arguitur, fiquidem 3 & 7
non funt Symmetri, ut fackus ipforum 2 x oftendit. Ad veram

autem
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autem rationem hoc modo reducatur 2 id eft pars tertia {ect.
utenim 3ad %, fic 4 ad 3> corniculatum refpondens. Nam

& heic 3> & 7, Symmetr1,& in ratione 2> reperiuntur. Rur-
fus fic data ratio 2>, Ergo refoluta ut ¢ corn. ad 11 fe@io~
nem. Sed neque hac veraeft, quod examen arguit. Nam
ut 3ad*, fic 4 ad 4—— corn. verum, Vtautem 5 & 11 non funt
Symmem , fic 4> & 11 numeri funt commenfurabiles. Mul-

| __nphcat: enim dant /£ 1d eft 2, & fimul funt in ratione ad in~
Vlcen] 2-;

ConfRitutio Peripheria Circuli ex pramifiis.

Fiat triangulom aequilaterum hexagonicum ut prius ABC,

b K C
> _/r

e
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feu ambitum continuetur ; ut peripheriafuper A Centro fit
D EH, fiatque infuper Diameter K H. Deinde ut {upra,
infcribatur fubtenfa D E, & eirurfusinfcribaturarcus FG.
Habemusigitur & heic Sectionem hexagoni D E , inter duo
corniculata BCED, & DEGF, quz adinvicem fupe-
rius funt demonftrata in ratione fefquitertia, hoc eft ut 4 ad 3.
Praterca guogue nunc myenta cft Ratio {ectionis l1ux&g0m
D E, ad coriculatum D E G F dupla felguigiiaita, fon 25,
hoc C‘Pf, velut2-ad 1, velut 9 ad 4. Quee quidem ratio quia
in omnibus etionibus hexagonicis, & corniculatis ordine -
continuatur, ut fupra oftenfum eft. Quapropter , nos hic nu-
meris in refoluta ratione 2, hoc eft ut 4ad 9, utimur , qui-
bus, ut decet , conjunctis, fumma fit , pro figura [ut nobis vo-
catur|circulata, DK EGF 13, que quidem quarta pars
eft Sectoris hexagoni ADE, non minus atque trapezium
B CDE quarta parsett trianguli A B C. Quum enim latera
BC & DB, qua homologa funt triangulorum AB C, &
ADE fi mlhum , in ratione fuerint ad invicem dupllcata
/ 1=, {enut / 4ad 3, {equitur dicta triangulain eadem
efle adinvicem ratione verorum numerorum 4 & 3 ; igitur
triangulum A B C {uperat rri§ounm ADE, - {u11 parte , in
qua quoque, ut dixi, fectores funt ADE, & A FG. Quum
igitur figura DKEF G fit- parsfcctoris AD E, ilque - cir-
cali fequltur quod dicta ﬁgura DKETG fit totius circuli
pars . Atinventailla fuit 13. Eft proinde feCtor ADE, s2,
& totus circulus 312, Quod pro conftitutione peripheriz cir-
culi exinventa ratione 2> inter {ectionem hexagoni & fub-
jectum corniculatum , eaque in 4 & 9 refoluta , demonftrafle
oportuit. Potelt autem circulusavgeri minuique pro aflum-
ptis feCtione & corniculato , ut capite fequente fumus often-
furi. Nonc ad promiffam rationem intcr Diametrum dati

circuli , & hujus circumferentiam properabimus , fimiliter

oftendendam:
De
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De inventione vationis Diametvi ad datam Circuli
peripheriam.

Quemadmodum Sectorem hexagoni A D E conftatefle
s2,practerea quoque corniculatum'fuprafcriprum BCEKD
fieri ¢+, fiquidem ot {e habent 3 ad 4. Sic rorfus antea inven-
tum corniculatum DEGF 4, ad hoc BCEKD .
Quod cft differentia inter Se¢torem ADE 52 , & triangu-
Ium AB C, quare etiam differentia inter arcum D E & la—
tus hexagoni circumfcripti B C, ¢ prima prop. Archimedis
de Circulo, item prop. 5, cap.2 Q_.adr Circuli. Proinde nu-
meris §2 & ¢ fimul additis, conftituitur B C latus ¢7-. Vt
vero / 4 ad /3, fic g7+ feuquadr. / ***ad DE, \/z+ég—~
qui numerus menfurat circuli dati 312 radium A K. Ergo hu-
jusdupluom /9861 eft Diameter quafita K H. Invenitur
quoque Diameter circuli hac proportione; namut B C latus
hexagoni circumfcripti eft ad K H Diametrum , {ic unitas
ad / 3. Quare multiplicato /=2 per / 3, prodit Diameter
ut prius / 9861=.

Atquiut hoc loco, fortaffe, de duobus imprimis admo-
neam , qua ambo in demonftrationem cadunt, oportunum
fuerit.

I Tangentem hexagoni, & arcum fubfcrrptum,uthlcla-
tus BC, &arcus D E, Symmetros longitudine efle ; nam
BC §7- & arcus DE g2, ambo funt numeriveri. At de-
~ {cendendo,quia D E tangenserat \/2465%,& arcus F G quia
fe habetad arcum DE ¢z, ut y4ad v3, exititaque F G,
etiam in numerum {urdum y2028 ,cuiquoque D E y2465-
longitudine Symmeter eft , utroque {cilicet numero per fur-
dum v3ad vere qu.ldmtm revocabili. Quod certe heic de
facili demonftratum vides , in quo fere folo cap. tertium

Quadr, circuli confumitur, nam id eft quod linex recta cum
circulari
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circulari equalitatem in natura conciliat, Sed de hifce ulte-
rius fub finem cap. {fequentis acturi fumus.

LI Alterum eft,quod dato circulo, {eu ipfius circumferens
tia [ut femper hac praxi}in numero vero, femper Diameter
in nurnerum furdum exit , quem quoque menfurat nom. /3,
aut huic Symmeter, haud fecus atque in Quadrato accidit,
quod datis coftisin veris numeris , Diagonius exeat in furdos,
fempernumero v2 commenfurabiles. Et, verfa vice, utro=
bique.

Porro , inventa femel, ut heic , vera ratione Diametri ad
fuam Perimetrum , poteft per eandem rationem , non modo
data Diametro , in numero vero , ut {zpius requiritur , peri-
pheria acquiri , & vice verfa; verum etiam circulus angeri mi-
nuique pro imperata ratione , utid lib. {equ. commodius ex-
emplis docebimus. Voum hoc loco efto ; fit Diameter cir-
culi in vero numero 43 , erit peripheria v18252. Etenim, ut
v9861- ad 312, fic43 ad vi8252. Ratio autem perime=
triad fuam Diametrum ex hifce utrifque in folutis numeris

Jlg18ju6044L7

‘ : e - g T S e W e BREE

&
000000002000

In contractioribus vero 2% quam proxime, velut in refolu-
18252

tione horum irrationalium reperies, ceu numeri y=2=, Sed

de vere inventa Diametri ad fuam perimetrum ratione plura
infra cap. 5. .

C AP 1V.

De ulteriore Demonftratione Conftitutionis peripheris cir-
culi, LT ¢, etiam per alios modos compendiofe.

Roportionem {elquitertiam initio in hexagono Circuli

- analytice, ac poftea Synthetice per fimiles omnes ejus fi-
gurasdemonitratam, quomodocunque eandem ordine inver-
tas, ftabilem tandem, & perpetuam ad rotundi fen Circuli
dimenfionem manere ulterius cap. hoc quarto palam facie-
| mus,
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mus; ubi primo demonftrative convincemus, tria [ut{uperius
coroll. Iaffcrtum eft] corniculata , quamvis{ectionem gradu
fecundo {upralcriptam mgredl , & fic duas figuras diverfas
cjufdem hexagonirefpectu, inter {e efle mquales utinfigura
hemg)nl ﬁlbjuc‘ﬁta i |

Sit,ut in proximo hexa- i =
gono Cn]i:ulcr adjuncto  F / o \'?:-} G
triangulum 2quilaterum
A B C ¢7-; inventus au-
tem Sector ADE jsa.
Corniculatum autem {u-
pertus BCE D -, cu-
jus triplum 16; dicoillud
contineri tam in trilinco,
ADE , in medio loca-
to , quam in Sectione
FG, fupra DE fectio-
nem fecundo gradu diftante , videlicet poftquam triangulo
A DE in(cripta fuerint tres fetiones quarum fingule 2qua-
les funt D E, ¢ part. Defcendaiit énim exapicibus A'D E
tres linez re@z normaliter in arcus oppofitos, fecanteslein
medio,, nempe in pun¢to H. Quoniamigitur linez D H &
EH fimul fumpte xquales funt lince BC : HK: vero
xqualis BD , vel CE; & tandem arcus' D K E wequalis
oppoflito D E, erit promde trilinenm D HE K a'—:qualu cor-
niculato BCED s, &ideotria hujufmodi trilinca,que ea-
dem Demonftrationis vi reperiuntur in figura trilineari in me-
dio trianguli 2quil. ADE locata, aqualia {ecltioni hexa-
goni ¥ G, heic 16 partib. menfuratze ,dum D E {ectio eft

9 part. per omnia, ut {uperius cap. 3 ifta funt demonftrata,
Idcirco pro conftitutione Setoris A D E , fenarcus DE,
denuo ad hanc bypothefin exigenda , quando trilinco 1&1 '

ADE 16 adduntur quatuor @quales {ectiones , quarum
' D DE

]
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DE eft 9, rurfus exfurgit Setor nominatus hexagoni

ADE, g2

Idem admodum compendiofe & evidenter in quadrato
cap. 1 hujus inferto , & ad proportionem fefquitertiam dif-
tributo, cernitur. qud proinde huc revocetur..

0 &

1llud quia ortum-ducit
ex latere AB in 4& 3,

A 4 B . . .
o e ut vides , tributo , qui

numeri - funt in ratione

4. % 4. felquitertia, ergo plana
"’ infcripta in  proportio-

\ ne continua {efquitertia

D i funt , adeo ut quando
\ ' F H ponitur 9, erit com=

3 12 R 3  plementum EI 12, &al-
| \ terum quadratum cire

= S P - ca Diametrum. D C 16,

K G B Q G Seciones hexagoni fu~

\ - pra cap. 3 pofitas pror-
fus reprafentantia. Quin etiam pro imperata fuppofitione
"FH, vel D C, peripheriz circulornum in eadem proportio=
ne inde in reliquis fublecutura minnuntur , & augentur. Sunt
enim plana heic circa Diametrum' A G menfores Sectoris
hexagoni circuli, dum F H {ectionem D E,.D C vero tri-
lineum in medio- H figura: antecedentis in debita proportio~
ne identidem referar, dum illa quater huic, ut fupra, addatur,
Conftituto antem Sectore hexagoni figurz anteced. ADE,

non multum pro Diametro circuli eft laborandum. Nam
ablata fectione DE, deSeétore AD E, remanet triangu-
lum eequilat. A D E, cujus unum latus ut A D radiuseft Se~
&oris A D E, adeoque circuli totius continuandi : hoc au-
tem latus A D {e habet ad dictum trlangnlum, {euejus Dia-

metrumut v 4 ad v 3.
Exemplum.
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 Exemplum in numeris ufitatis , ubifectio DI eft 9. Hzc
namque quater addita figura in medio 16 fummam facit 52,
videlicet totius Setoris A D E menfuram. Rurfus a Secto-
reifto ADE 2. {fublata unafecione, ut D E9, remanet
triangulum A DE 43 part.utautem v3ad v4, fic 43 {eu
vi849 ad v246¢* radium Sectoris A D E , ut {upzrius; Hu-
jus autem numerus duplus, feu per v 4 maltiplicatus, dat inte-
gram Diametrum v9861%. vide fupra cap. 3.

“Aliud Exemplum hujusi praxeass, fit, vt 16 adg, fic 12
ad 6% : hic poftremus terminus,quia Sectio hexagoni cft, ejus
quadruplum 27 additum 12, conftituit fummam 39. A qua
rurfus demptauna Sectione 6-, remanet pro triangulo leu

16544

Diametri ejus menfore 323, in quadr, vero.y==%: hinc,ut v 3.

ad v 4, fic v <=z ad radium hujus cireuli y1386%. duplicatum
/5547 quieft Diameter quafita; Vel, pro Diametro tota

compendiofe habenda , ut v3 ad vié, fic triangulum" A D E

1564}

325, hoceft ,ut apteain quadr. <% ad v 5547 ipfam Diame-
trum , cijus circulus , feu cujus circumferentia eft 234 : Tot.
enim numeri orinntur producto arca Sectoris hexagoni antea:
conftituti 39in num. 6. Refolutioitaque totius hujusargu-
menti Cyclometrici originem ducit ex numeris 4 & 3, ho-
rumque . quadratis v 16 & v ¢ ; ut in quadrato :proximo an-
teced, eft manifeftiflimum , & in hifce exemplis quodammo-=
do declaratum. Ad quaob datam proportionem {eu:potius
rationem inter 16 & 9 numeros , qui circa Diametrum A G,
infinita alia poffunt excogitari ad Circulos cum f{uis Diame-
tris five augendos, five minuendos. ~~ -

Quinetiam ex tranfactione in eodem quadrato, alia pro-
ducuntur analyfin hujus argumenti refpicientia; ut fi mediuny
ejuldem, quodcunque fuerit , ut hic eft 12, dividatur per 3,
quotus erit corniculatum 4, cuojus Sectio eft 95 divifo autem
{upremo termino (¥6) etiam per. 3.; oritur corniculatum G5
corniculato (§) fuperius proxime. Item additis majore &

- D2 medio
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medio terminis , ut 16 & 12 , conftituitur inde femilunula tri-
goni28; Sed difierentia inter prlmum terminum 9 & me-
dium 12 ,-quae ¢ft 3 medio addita ,’ efficit femilunulam hexa-
goni rg,. Summa haram {emiluularum qualis elt triangulo
ADE 43: Differentia vero r3 parsquarta Sectoris hexa-
goni, & = totius circuli, velut lib. 2 hujus ; oblata commodi-
eate, ulterins demonftrabitur.

Porroin Difput. Cyclometrica de Myfteriis Numerorum:
6,7, 8, lunulz {cfe offerunt , tam inipfis numeris , quam iplo-
rum quadratis, his modis; primo inipfis numeris: Adde 6
& 7,Summa erit 13, differentia Lunularum trigoni & hexa-
goni, que eft ; pars circuli, ad quem Lunulz ifta pertinent.
Deindeadde 7 & 8 fumma fit 15 Lunula hexagoni: Tertio
adders.& 13, exfirp gitinde Lunula trigoni 28. Quarto adde
28 &1y, fit fumma Lunularum 43 , @qualis lateri trianguli
xquil. Circulo inferipti.

Secundo in ipfis quadratis Numerorum 6,7,8. Nam quadr.
de 6 eft 36, quadratus vero de 7 eft 49; quorum Quadr. diffe~
rentia 13 differentia eft Lun. ut prius. Deinde quadr. de 8.
eft 64, differt 4 49 per 15, qua eft menfura Lunula hexagoni.
Cateraut prius.

+Denique in alia Difputatione Cyclomet. idem oftendi,
ﬁeu pofle in propor. tripla & fexdupla, ut & Seé’cor & trian~
gulﬁm exacte inde proveniant, velut : e

. 4 , /32 36'? o (52 Se@or hc'{aﬂﬁm.
Summa{
£ o 36 S L43 tmugjuh azqull mfcrlptum. |

Bt f' ic in Exemplis alns omnibus , manentibus proportio-
nibus & numeris variatis, Dum epim primus terminus pro-
port. triple utcunque pofitae dividatur per 4 , fecundus per 2,
ultimo utrobzque Manente; ﬁt é tr:pla, PIGPOII:IO fexdupla, ut

heic vides. G |
° @as
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Quas proportiones omnes folutioni hujusfamofi Cyclo-
metrici Problematis variec accommodandas, fous veraz Cy-
clom. ¢ proportione {elquitertia luculenter per Naturam ,
velut rivulos effundit.

Vt nihil dicam de Fquatione Algebr. pro lunula trigonica
& triangulo infcripto @quil. &c. fub finem Cyclom. Ham-
burg. pariter & Quadr. Circuli, triplici demonftratione , per
numeros inventa ; qua quidem vel una ac {ola Epicheiremati
tali fufficeret. |

Caterum forte praftat, ulterius quam fub finem cap. pra-
ced, demonftrare, quemadmodum linea Circularis com recta
cquationem [ubeat. Quandoquidem ex eadem praxi perci-
pitur , quomodo data alterntra, Circulimenfura denuo per-
ficietur.- Quare reducatur huc ufitata hexagonifigura , per
quam >arzderfss hujus commode ablolvitur.

PROPOSITIO

In ommi Circuli hexagono
latus circum|cripti velus
 tangens , e habet ad pro~

XU Infcriptum  ar-

CUI 113 INEEGYIS MUMEYLS

ut 43 ad 39 ; hoceft in

- ratione 1.

Hanc autem rationem in-
ter ' tangentem & {ub{cri-
ptum arcum hexagoni, fi placct, ordine demonftrandam con=
tinuabimus , & fuperioribus emanantem. | ,

- Primo igitur quia B C tangens, & arcus DE, oftenf
funt fuperius adinvicem efle ut §7-ad g2. Quod idem effe
D 3 dico
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dicoacfi43ad 39. Nam utroque numero per 3 multiplica-
to, feu ad integros refoluto, erunt, illic 172, hic 1¢6. Quibus
fingulis per communem Diviforem maximum 4 divifis, re-
linquuntur quoti 43 & 39 in numeris integris , ut eft propo-
fitum. Deinde pro tangente D E, cum fuo arcu {ub{cripto
FENG, quia eft ut v4ad v 3, fictangens BC, adtan-
gentem D E, hoceft, 57-ad v2465%; & ficarcus D M E g2,
ad arcom FNG v 2028, velut hac fupra cap. 3 iniifdem
numeris demonftrata funt. Vtveroad Symmetros {eu vere
quadratos revocentur , uterque v 2465~ & 2028 per J;
multiplicetur , & fitillic v 7396, cujus radix eft 86 ; hic vero
/6084, E:ujus radix 78. Sunt igitur 86 & 78 in minimis nume=
ris integris 43 & 39. Tertio_pro tangente FG , &arcu
HOI, quiaeft, ut v4ad v3,fic y2461-ad ¢1849, cujus
radix quadr, 43;item ut y4ad v3, fic v2c28 ad yrg2r cujus
radix 39. Vel hoc modo, per numeros veros , in hoc calu,
ut4ads; fic BC g7~ ad FG43; & fic DME arcus 52
ad arcum HO1 39,

Denique protangente HI, & arcu KP L., quiaut v4
ad v3;fic FG 43 ad HI vi1386-,& fic HOI arcus 39
ad arcum K P L yi1g4o-, qui & ipfi numeri Symmetri funt.,
Nam multiplicato v 13862 per v 3,crit verus quadratus y 2,
cujus radix 2>, Similiter 1140- per v 3, erunt 13689 , cujus
radix eft *2 , funtautem 129 & 117 [remoto utrobique pari
nominatore] inter {e, ut 43 ad 39, fic in tota hac {erie tangens
& arcus hexagoni fubjectus, perpetuo funt in raticne ad in-
vicem 1%, velut 43 ad 39 : Quod eraroftendendum. |

Atqui hinc duo corollaria emanant. - Uy S L g

I Quod alibi demonftratum eft , nempe tangens hexagoni,
& arcus fubfcriptus proximus perpetuo {untinter fe longiv:di-
ne Symmetri. Vnde facile colligitur dari {cilicet ip N.tufa i~
neam rectam circulari 2qualem, & vice verfa. - Siquidem dif-
ferentia hic inter 43 & 39,nempe 4,quoque elt verus numerus,

11 Dato
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IT Dato vellatere circumfcripto hexagoni, velarcu fub-
fcripto, & nunc cognita ipforum inter {e ratione x£ : datar
non folum circulus cum. {fua peripheria ; {ed etiam ejus Dia-
- meter. Vt fit in proximo hexagono B C r , eritarcus D E Z.

- Namut43ad39,ficrad® ;» quO Bumero per 6 mult:pllcato,-
conficitur totus circulus 2 feu 5=,

Porro , quialatus hexagom c:rcumfcrlptl [e habet ad Dia-
metrum, ut 1 ad v 3,velut fupraeft oﬂenfum eritigitur Dia-
meter cxrcnh v 3, cujus peripheria eft 3. Inrefoluto au-
tem =, quando nominator 43 quadratur, fit /1 849 , quo nu-
mero mu?nphcato in v3, exit Diameter vy 747 refpondens
Circuli peripheriz 234.

€ A P. W
De collatione invent« rationis Diametvi ad [uam pevipheriam

cum Archimedea, item de cujufvis [eCtionis huju/-
modi peripherie infufficientia.

C Ollatlo inventz {uperius Rationis Diametri ad fuam pe-
ripheriam cum Archiniedea nonideo heic inftituitur, ut
noftram in dubium vocemus ; {ed potius, ut omnibus conftet,
neminem, qm in hoc argumento {udarat, hactenus inventum
fuiffe, qui quafi medio inter terminos Archimedaxos dictam
rationem fifteret , five hypothefi, five numeris ufus. Neque
enim limites Archzmedls ponimus heic 3;- & 33 in paucos
proxime numeros , ex ipfius Epilogi{mis extra intraque circu-
lum , contractos ; fed eofdem exquifite retinemus, quos
-prop. 3 de Circulo nobis reliquerat, peripheria in9é p.tri-
buta, nempe extra Circulum, inventa Archimedi ratio eft
Diametri ad perimetrum, qua eft numeri , 4673-ad nu-
merum 14688, Vade pofita Diametro 10000000, fit pcrlphe-

r1a 31428265, .
jnliter
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Similiter factaintra circulum operatione emergit Archi-
medi hinc ratio Diametri ad perimnetrum , que eft numeri
2017-4ad 6336, calculo & heic ab aliis artificibus dili genter
repetito. Sed pofita Diametro in hoc cafu 10000000, erit
pf.,upherm 3140909¢. Quum autem peripheria Archimedaa
utrinque ad medium reducatur , fit ea 31418680 ; noftra vero
fub finem cap. 3 inventa eft 31418596.

Proinde differentia faltem eft 00000048, qua noftra media
Archimedaa minor reperitur, manente utrobique Diametro
10000000, Atquihanc differentiolam inter rationem Archi-
medaam limitatam, noftramque Diametti ad circuli perime-
trum , libenter Mathemaricis dijudicandam relinquo , dum
noftram épmmi[ﬁt , a Natura , proportione erutam, non
etiam nift potentia rationalem , {uperius cap. 3, inveritate,
deprehenderint. Sed quid Ludolpho de €¢lin, Belgii olim
miraculo, co quod in numeris pﬂrenrlffmm fuerat , licet nul-
lus aliteris, reponamus? Dum enim hic circumferentiam cir-
culiin polygona laterum 1073741824,1d eft pene infinitorum,
{fecando , & Archimedem quodammodo imitando, prasin
{uam ad aloga ita in lib. de Circulo Belgice edito expediit, ut
{uppofita Diametro, 1oooooocooocoooco peripheria ex po-

ad Jextra 31415926 :3589733.
untm 3141 §92653589732,
Differentia, ut vides, tam valti nunseri, infolam unitatem
exeunte. Nec dubium , quin juxta fuam methodum , quan-
tum potuit , calculi errorem vitaverat. Nam & huic Clarifii-
mi alii Mathematici, mmirom W. Snellius Belga , & H. Brig-
oius Anglus, prateralios, aflenfum {uum de dt*l unt , Circuli
v:delzu t fatam {ub aliam menfuram ﬂlqulldm iu veritate ma-
jore cafurum arbitrati, & propterea ambo me in hoc Cyclo-
metrico argumento indefeffo laborantem , litteris {uis , dum
vixerunt, apropofito funt debortati; Sed ﬁuﬁra quum non
mmus, quam Eutocius olim Epllogo {uo in Archimedem,
COrto

lyg. pramiflis diduceretur ,
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certo {cirem , nunquam hujufmodi Sectionis pragmateia , ad
Ludolphaam precifionem in veritate perveniendum.

Certe caufa Ludolphza pracifionis, non in vaftis illis
numeris pramiflis afferenda eft , fed potius in Dichoto-
mia peripheriz circuli prope infinitorum,nimirum in numeris
1073741824 polygonorum; Nam modo eadem fectione ufus
fuiflet , & {altem Diametrum 1oooo0 fuppofuiflet, fimiliter
unitatis differentiam inter polygonum circumfcriptum & in-
{criptum reperiiffet. Vide F. Vietam lib. 8 Refponf{. cap. 15.

Simile profecto fecantibusiftis accidere mihi videtur , ac fi
quis peripheriam circuli Mechanice filo zneo formatam , &
poftea in bilance ad certum pondus libratam , per dichoto-
miam multoties fecaret, & inter{ecandum decidentes per
limam rafurasdefluere fineret, tandemque affirmaret {e ex
minima relicta particulain fuo pondere aftimata, juftum to-
tius peripheriz pondus Synthetice colligere, acreftituere
velle. Sed ne fpiffum hoc fimile, minime tamen im®ertinens,
quemquam offendat, nos Apologix feu plenioris refponfio=
nis loco , Exordivm quoddam , quod Difputationi Cyclome-
trice heic publ. olim premifimus, {ubjungemus, ut fequitur.

Quum vera aliarum Artium principia curiofe ab initio ex-
ponidebeant ; tum vel maxime Artes in demonftratione {ita,
qualis Arithinetica & Geometria eft, atque hinc deducta Cy-
clometria, ita veris{uis principiisinnitentur , & homogenea
homogeneis conferentur, ne in operationis progreffu, magni-
tudines,, qua natura fua exquifite non comparantur ,in devia
nos fucceflive abripiant.

Oportet enim Mathematicum , quatenus Mathematicus
eft , Naturae quantitativae definiendee, & poftea corporibus,
unde quantitates abftractz funt , iplorumque fuperficiebus,
competenter rurfus accommodandze, miniftrum {e prabere.

Ergo quod talisNatura non permittit,Mathematicusinten-

tatum relinquet, nifi forte 3" 7 ¢35 , ut Eutocius loquitur,
E | ubi
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ubi tamen nihil perfeé’mm &abfolutum cognolcere datur,
menfuris,, quibus quantitates metimur , inter fe naturaliter
diffidentibus; fiquidem ab hifce inter {e mifcendis,ipfe Eucli-
des Mathematicorum parens ubique immunem fe {ervabat ;
qua quoque caufa fuerat , cur nobis librum decimum de ma-
gnitudintbus*irrationalibus tam prolixe ad imitationem Py-
thagorz reliquerat.

Hanc vero 2jgauew per Cyclometriam ficubi anquam
vere in lucemproducendam , non folum ipfa ratio ; fed etiam
Authoritas praftantinm- Geometrarum nos pramonuerunt,
ut eft illuftris Francifci Vietze Fontenzenfis Mathematici no-
ftro {feculonulli fecundi, tum alibi in Archimedis imperfe-
¢tam Cyclometriam , tum {ub initium fupplementi Geome-

»trize his verbis : Magnitudo tum demum data intelligitur,
»{ecundum analytica principia , quum ita exhibetur re,ut
quemadmodum inter homogencas fit affccta , innotefcat.

»  Idcircd idem Vietalib, 8 1 Refponforum cap. r§ , Nec Ar-
5 chlmedis Quadrature circuli Inventionem ; nec NIC(}Il‘lﬁdIS

» evreyvoy €fle cenfuit.

Porro C. Dibuadius M. S. in Cyclometriam Philippi Lan{-
bergii idem ingenue confeffus eft,& quidem fpecialivs de Ca-
nonis Trigonometrici infufficientia in argumento Cyclome.

»trico rite tractando his verbis: Problemata, qua Geometri-
» cam certitudinem & factionem requirunt , ex propriis & ge-
»nuinis locis {olvi debent ; non ex peregrinis fontilius: Plana
»»{cilicet ex planis,{olida ex {olidis. Aftronomica quafitarecte
»magnam partem per magnum Canonem expediuntur: Sed
»>genuinum Geometria Problema ejus ope abfolvere velle ri-
»»diculum eft, & non ferendum: Ve enim fingula in rerum na-
»» tura ex fuis fibi appropriatis Principiis conftant , itain cadem
»»refolvi debent; vel Synthetice ex propriis componi. Mere au-
» tem Geometricum Problema eft Luadratura Civenli, dotartita-
»»que hac filia fuis genuinis debet opibus , fi commode & am-

bitione
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bitione procorum fit elocanda. Numeri, qui ex Canone Si~ce
nuum inducuntur, quem = ez exhibeant, & non fi1t exa-c
¢ti, latentes errores ingerere poflunt, utpote mutili perpetuo;«
Quod nemo ignorat, qui ftructuram Canonum expendit, vel«s
ei rei perficiendsze manum adhibuit : Nec iis unquam Conzmen=««
_ furabile & Incommenfurabile deprehendipotelt ; Quod tamen«c
fummopere neceflarium eft perfenfifle, priciquam habitu-cc
dines affingemus magnitudinibus, quz nullaratione inter {e«
ad defideratam confpirare proportionem inrerum Naturace
volunt ; Sed qui oriuntur ex rei Natura & Geometricis affe-«
¢tionibus Numeri, neutiquam errant, fallunt ac decipiunt, <
Quin & idem Dibuadius detetum Canonis Sinuum in fua
- Geometria Numerali pag. 38, una cum multis aliis his verbis
notat: Dociflimus [Clavius in fine Comm, ad lib6 Eucli-<e
dis] & alius enm {ecutus, Canonis Sinuum {ubfidio propor- ¢
tionem Archimedaa accuratiorem inquifiverunt ; fed hoce
incertum eft per @que incertum demonftrare, & ignotume
perignotum declarare, talefque conatus cum partium Cano-«c
nis Defectu intercidunt. ¢
Hazc ille. .

Amplius firationi locum demus, & in caufas hojus defe-
¢tionis Canonis Trigonometrige pavlo accuoratius intueamar,
tres illius invenimus {atis in numeris praegnantes , quarum

Prima eft, quod Operatio pro Canonis iftins Syntaxi in {o-
lis lineis rectis contingat, ex quibus tandem linex Circularis
menfura illis, qui Cyclometriam Canoni accommodant,quae- -
titur : Quod violentum eft , & Nature contrarium. Quam-
vis enim linea curva feu-circularis, rectz poflic efle qualis
|[vel contra, rectain Natura peripheriee circulizqualis, ut
Eutocius Comm. in Archimedem conteftatur , | & ideo Cir-
culus ipfe zqualis rectilineo dari , utin progreflu oftenditur -
tamen Circularis linea nunquam ¢ rectis componi poterit, nif
hae prius in puncta tranfiverint, quod fieri nullo modo poteft;

E 2 Siqui-
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Siquidem omnis linea in infinitum eft fecabilis ; unde nemo
mirari debet genuinam menfuram Circuli ampliorem paulo
eaefle , qua ¢ rectis lineis ceu lateribus polygonorum adfcri-
ptorum conficitur. Cui rei Archimedes olim tacitum con-
fenfum attribuifle videtur , ponendo rationem peripheriz ad
diametrum circuli 3= aliquanto {cilicet majoremea, quam
Sectionis praxis ipfi eft largita. Vide 2& 3 prop. Arch. de
Circulo. Cuiquoque aqualis eftilla Fuchdaa apud Hero-
nem. Vide P. R. El 2 lib. 19. |
Secunda caufa defectus Canonis eft alymmetria longitu-
dinis perimetri Circuli cum Diametro, rata {atisac vera,
que facit, utdum operatio in irrationalibus fu{cipiatur , id-
que per fa:pius iteratam radicum extractionem , tunc plurimi
Numeri quavls operationis vice excluduntur, quos radices
veris proximae non exhauriunt. Quando igitur dictee radices
de novo per radium Circuli ad plurimas fiphras extenfum
juxta pracepti exigentiam multiplicantur , quis ighorare de-
bet, infenfibilem radicisita in irrationalibus quafitze defe-
¢tum,vel faltem in numero ejus finali, toties tunc avgeri,quo-
ties unitas in radio ifto prolixiore reperituor ? |
- Tertia denique hujus defectus caufa eft difproportio Sinus
recti ac verfi {ub initium Quadrantis, ubi faltem per Cano-
nem peripherizz Circuli menfura ftatvitur. Qui quidemeo
major eft, quo dixemuin vel quavis alia Sectio iteratior fuerit;
Quod necIoh. Regiomontanum, nec Ioachimum Rheticum,
‘nec denique Valentinum Othonem lib, 3, probl. 4 Oper.
Palat. latuifle conftat ; Quodque certe Archimedi pracogni-
tum fuit, Circulum ad plures quam 96 aquales partes,pro fua
Cyclometria, haud follicitanti. -
Quoniam vero nullum prorfus difcrimen agnofmmusmter
fubricam Canonis Trigonometria , & Cyclometriam , {cili-
cet ¢ talibus Sectionibus conficiendam , proinde {1 quifquam
prefumat, veram Circuli peripheriam eam efle , qua inter

polygo-
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polygonum infcriptum & circum{criptum ¢ talibus numeris
utrinque confecta cenfebitur, hic parum profecto attendit,
minimum errorem {eu defectum , qui ex hifce prazmifiis cau-
fis penes latus minutiflimum polygoni ficinventum , necefla-
rio refideat, toties in peripheria hine fabricanda iteraii, quo-
ties ynitasia Numero laterum omnium polygoni iftius con-
tinetur.

Hifce debite confideratis, quum pro certo habeamus, nec
Archimedem olim, nec quenquam alium , utut {ectionis praxi
fines Archimedzos plurimum egreflum, veram Cyclome-
triam in Numeris irrationalibus unquam venari potuifie , vel
lineam re&am peripheriz Circuli qualem : Quod etiam
Eutocius in fuo Epilogo Comm. in Arch. de Circ. aperte fa-
tetur; Equidem qua ante plures annos in hoc nobiliflimo ar-
gumento , recte aliquando intra Symmetra claudendo, ac
conficiendo , afliduis curis meditatus fam, non vereor nunc
publ. cenfura exponere: Nec jure vereri me oportet, poft-
quam viam infolitam per Naturam ingreffus, ea requifita,
eamque fimul Methodum fatis eflem edoctus , qua Epichei-
remati huic {fublimi quidem, & juxta plurimorum opinicnem
inveteratam, inventu impofhbili, ceterum in Natura ipfa
omnium facillimo , finem aliquando imponerent.

Hac hactenus, qua i Lector Benevolus, ac veritatis amans
diligenter trutinaverit, ii{que ea adjunxerit,, qua Cyclome-
tric Hamburg. fubjuncta funt, videlicet de Canonis Trigo-
nometrie fabrica, ejulque {ubinitium & finemin Numeris
reftitutione [qua tamen abique fenfibili errore in analyfi tri-
angulorum accedit | non dubito, quin hanc Sectionis periphe-
rize Circuli pragmateiam , {cilicet ad eundem tam perfecte
menfurandum , haut amplius probabit.

Ea. o LIBER
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LIBER SECVNDYVS

De Geodaxfia Rotundi Plani, in lineis, & planis, va-
rie inter {e zquandis , augendis , minuendis,
tranfmutandis , & menfurandis.

C A B L

De Enunciatis quibufdam, pfmzmum a fuperioribus dafl umptis,

U analyfi fequentinm infervientibus.
I Imiles figura {unt in duplicata ratione lateram ho-
mologorum.

11 Inter duo polygona xqualium laterum circulo
circomf{cripta , & infcripta, medium proportionale
eftinlcriptum duplicatorum laterum.

111 Inregulaproport. trium terminorum; {i primus fuerit
quadratus Numerus , tertius quoque quadratus erit ; vel hi
Symmetri, & medias quadratus.

[V In regula proportionis quatnor terminorum; fiduo
quivis termini Symmetri fuerint, & reliqui duo Symmetri
erunt.

-V Si Circulo figura quavis circumfcribatur, erit eadem
ratio peripheriz circuliad {fummam laterum figura circom-
{cripte , qua eft arew circuliad figuram circumfcriptam ; &
contra, pt. §, cap. 2 Quadr. Circuli,

VI Omnis trianguliquilateri latus, cen tangens, & arcus
infcriptus, funt inter fe Symmetra ; {cilicet aut ambo in veris
numeris, aut furdis longitudine Symmetris. cap. 4, lib. 1 ha-
jus,item pr. 2, 4 & 9, cap. 3, Quadr, Circull.

V11 Partes circulo adibripm nobis menfurantur , non
heic com yulgo Geometrarum in Quadratulis ; Sed iis partis

bus,
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bus, quibuscirculi peripheria aqualiter dividitur. Exempli
gratia: Sedtor circuliquod nobis fuperius fuit ¢2 p.idemin
quadratis fit 12902~ quam proxime, refoluto {cilicet radio
v 2465- & in dimidium 52, hoc eft 26 multiplicato. Aliud
Exemplum habesinfracap. 6.

VI11 Diameter circuli longitudine incommenfurabilis
eft ejufdem Circuli peripheriz , ut{upra cap. 3 hojus eft de-
monftratum.

I X Si Diameter circulitripletor, factus erit Dodecago-
num Circulo eidem mfcriptum , ut poftea , cap. § hujus , Ex-
emplo patebit.

X FEadem Diameter Circuli quadruplicata , gignit qua-
dratum Circulo circum{criptum.

X1 Quadratum circomfcriptum circulo ductum in Do-
- decagonum cidem infcriptum, potelt hexagonum circulo
circum{criptum. Idem oritur ex multiplicatione Diametriin
pumerum y 12.

X 1I Latus hexagoni circum{cripti eft ad Circuli Diame=

trumut r ad /3.
- X1II Si Diameter Circuli multiplicetur in numerum
V9=, producitur cjus peripheria,fecus quam Indi, qui & falfa
{ua hypothefi, perimetrum Circuliad fuam Diametrum ra-
tionem habere voluerunt , qua eft /10 ad J xfeu /2. Vide
lofephum Scaligerum pag. 38 Cycl.

X1V Hexagonom circamfcriptum ad Circulum , & ejus
peripheria ad Circuli peripheriam eftut 43 ad 39. Infcriptum
vero hexagonum ad Circolum eft ut 43 ad 2.

Notata autem hoc loco dignum puto , quod illuftris Ha-
drianus Romanus in Apologia pro Archimede adverfus Iofe-
phum Scaligerum prop. 4,pag. 111 , ex ipfo Archimede
oftenderat ; Circulum ad hexangulum infcriptum , rationem
habere minorem , quam 1144 ad 945: Siergo huic unitas
adjiciatur , ut fiat 946, eadem fit in minimis numeris s2

ad 43
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ad 43 ex invento noftro, & ratio quoque minuitur , ut vult

autor. | |
XV Lunulam trigoni & hexagoni menfurat fimul latus

trianguli 2quilateri circulo infcripei; Differentiam vero ea-

rundem pars circulifeu ejus circumferentia =. Vide cap. 4,
lib. hujus. | |

C A P. 11

e lineis vectis Circulo adfcriptis , &I Peripherie ejirs Sym-
metris 5 ipfarumque cum peripneria Civculi fubducta ratio-
ne, unde abfoluta lines vecte O Circularis equalitas in Na-
tura efJe cognofcitur.

A Archimedemn pariter & Eutocium lineam rectamin Na-
tura peripherie Circuli zqualem non fruftra fuppofuiffe
hoc cap. ¢ lib. 1 hujus, cum B. D. adhuc pluribus oftende-
mus , utquoque in fequentium fubfidium ac majorem illu-
ftrationem veniant, que ab illis, iplarumque determinatisra-
tionibus eliciuntur. Quo vero oculis melius percipiantur, {e-
quentem figuram ipfis paravimus. Circulo GH 1 fuper cen-
tro A, & Diametro B C, circum{cribantur, primo trian-
gulum zquilaterum D E F. Deinde hexagonum KLMN
OP. Ductisautema Centro A, lineisreétis AK,& AL,
in terminos lateris hexagoni circomf{cripti , {ecantibus circu-
lum , feu hujus peripheriamin Q & R. Quoniam igitur ar-
cus QR ex cap. 3 & 4, lib. 1 hujus, eft 52 p.dum K L fue-
rit §7%, Symmetrae proinde hz linex funt , & iplarum ra-
tio r:. Qua quoque eft totius peripherizz Circuli ad {um-
mam laterum dicti hexagoni circumfcripti. Plura extant
cap. 4, lib. 1. Porro quia latus trianguli aequilateri circum-
{cripti DE, triplaeft K L 57, proinde D E eft 12, Cir«
cult autem peripheria 312 p.dumarcus QR g2 fexies adfu-

micgr.




| Ceodefie Rotuindiin Plano ‘Lib. 1L 41
mitur, Habebunt igitur {e peripheria Circuli, nempe 312 ad
D E-'172 ,inratione 1¥. Amplius quoniam latus trianguli in-

5

{criptizequil, H I, dimidium eft lateris circumicripti D E.

Quare hujus cum peripheria ratio eft 32, que eademeft

fumme lunularum trigoni & hexagoni cum Circulo, feu

ipfius peripheria. Quarum differentia eft = parscirculi, aut
hujus peripheria ; Lunula autem trigoni femper {e habet , ad
Lunulam hexagoni, ut 28 ad 15 inintegris Numeris , hoc eft
in ratione 1;. Hasequidem rationes re¢tarum linearum, quae
peripherize Symmetre fuere , item Lunularum cum Circulo,
etiam ad id conducere video , ut {fuppofito uno , in quocun~
que alio Numero feu magnitudine , primum Circuli compe-~
tens
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tens periphetria, deinde ejus diameter in Numeris difpalefcat.
Exempli gratia: Supponatur D E latus trianguli zquilateri
circumfcripti 9 p. Vnde tam peripheria circuli, quam Dia-
meter quarantur ; igitur ratio 1% refoluta numeros ftatuit 78
& 43, quifunt peripherizz Circuli cam latere trigoni zquil,
circumf{cripti ; Ergo proportio, inverfo termino , ita ftatuit
43—nr8—9 (163 circuli peripheria , cujus Diameter itafacile
invenitur: Etenim, ut r ad /3,fic K L 3, {en-/ 9 ad Diame-
trumi BC / 27. Etita inaliis. Vtefto lunula trigoni {up-
pofita 7 p. quiaeft ut 28 ad 7, fic differentia 13 (3> ,ideft 3 -
circuli, & ideo tota peripheria 39. Vel plenius, ut 28 ad 7, {ic
15 ad 3% lun. hexag. differentia igitur inter lunulas 7 & 3%,
eft 33-id eft & pars circuli, & ideo peripheria 39 ut prins: Sed
{umma lun. eft 10>, eadem cum trianguli zquil. circulo 39
infcripti latere. Quod quiafe habet ad Diametrum circuli
ut / 3ad2,feu / 4,erit Diameter / 1§45 Hac paucula
{funt inter plurima , quaz Symmetria lineae recta & circularis
in hac figura facile admittit. |

C & P 11

De lineis rectis circulo adfcriptis , qua quia peripherie longitu~
dine funt incommenfurabiles , inutiles reperiuntur
ad exquifitam Civcull menfuram.

Voniam Diameter Circuli peripherizz eju{dem potentia, .
~. & non ctiam longitudine, cft rationalis, proinde quia
nulla abfoluta ;equatio ex iis rectis lineis cum circulo , & ejus
partibus, fieri poterit , qua immediate & Diametro irrationali
defcendunt, igitur fruftra hactenus pro Circulo menfurando
ab aliis funt adhibite. He antem{unt, qua circuli quadran-
tem aut tangunt aut lubtendont, ut de infinitis aliis polygonis
peripheriz incommenfurabilibus heic nihil dicam ; fufficit
enim
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 enimin quovis praecedentium triangulo zquilatero , Aa6ds

nrAopengies exeiv 5 fed & his alogislequentem figuram adfi-
gnamus. Retenta circulo fuperiore, & ejus peripheria 312 p.
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item Diametro hujus / 9861 ¢ cap. 3,lib.x : eidem primum
quadratum mrcumfcrlbatur 'BCED. Deinde infcribatur
quadr. HFIG. Itemoctogonum FKILGMHN, &c.
Quia vero nulle hujus {chematis linee rectz lonmtndme
rationales fuerint peripheriz circuli, nulle proinde eJufdcm
figuree in plano five extra five intra circulum, arcz circuli
{unt Symmetrz, Primo enim quoniam B C latus quadrati
circam{cripti , Diametri v 9861>- menfuram obtinet, tan-
gentis fcilicet arcum quadrantis NEK, eftirrationale] ongi« -
tudine toti circulo 312, erit quoque ad quadrantem hujus 78

F 2 ’lfymmw
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afymmetlum.Pmmde neque corniculatum B CK FN arez
circuli Symmetrum eft , & pr. 5 cap. 2 Quadr. Circuli. Idem
de infcripto quadrato F1GH afirmandum; nam FI di
midium eft Numeri quadrati, Diametri circuli H I, nempe
v 4930 Necdenique latus F K O&ogonii infcripti rationa.
le, efthit enim illud ex quadratis AK v2465- — AP yr232,
& quadr. FP v 12325 At neclunula quidem quadrantis.
GDHM aree circuli Symmetra eft : Siquidem ipfa 2equa-
liseft triangulo @quicruro H A G, ut poftea in refolutione
figuree hujus patebit. In hifce enim duobus capitulis faltem
propofitum fuerat oftendere, qua rectz linez pariter & pla-
~ nainduabus hifce figuris, peripheriz circuli Symmetra, qua~
- que afymmetra forent. Namutinillis preecifa , ficin hifce
nullalegitima Aquatio exfpectandaefl: interim tamen nunc
dataratione Diametri Circuli ad {uam perimetrum, Zqua-
tiones , etiam in alogis, fe fiftunt veritati proximas , ut infra
Cap. gexperiemur..

cC A& B 1V,

De refolutione figure Symmetra cap. 2 bujus , quoad Geod-
fiam planorum votundo ibidem adfcriptoruns ; Deque Luny-
larum trigoni I hexagoni magnitudine 9 diffeventia , in
quibus quoque plani rotundi menfura confiflis.  Exemplo
denique , quo offenditur Circuli rveri cum facris listeris in
Nuymeris convenientia.

Eodefia rotundiin plano , ideo nec ab Archimede, nec

ullo alio hactenus in fuis particulis contentis, rite ad
Numeroserui potucrat , quia nec inter peripheriam Circuli;
lineis rectis {fupra oftenfis longitudine rationalem , & Diame=~
trum ejus , iildem reétis long:r irrationalem. dlfcernerﬂ da=
tuin fuerat, Rotundo autem plano, hoceft, Circulo, varia
adfcrlpta.
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ad{cripta contenta, eti1 fingula bafes multarum rerum {olida~
rum , feu corporum pro figurarum dictarnm diverfitate , arti-
ﬁCIOfe exftruendorum, efle poflint ; tamen quia in Geodafia
plurimum, & 1[1te1dumncceﬁ"a: fum il habent, proindead
candem merito appellationem {fuam referunt ; Sed ad propo-
fitum veniamus. Schematé cap. 2, heic repetito , & paulu-
lum aucto.

Retenta integri Circulimenfura , prout fuprainventa fuit
312 p. cujus quidem ;- pars eft Circolatafigura VX ZY 13,
ut fuprainventa eft compoﬁta videlicet ex — 9 {ectione V X,
& 4 Cmmculato inirafcripto VXZY,. Heac feqq eli~
cientur,

L Hexagonum circumfriptum..

Quia KL linea inventa fuit y7-, eaitaque {exies iterata:
fit ambitus hexagoni urcumfcnptl 344 , fimulque hexago-
num ipfum ordinatum circumicriptum KL MN O P,

LI Corniculatum ﬁpﬂ“ﬁﬂ-

Ab hoc fubducto circulo 312 p. remanet differentia 32,
quain fex fimiliter partes tributa , redit Numerus % , diffe~
rentia inter Se¢torem hexagoni 52, & hexagoni cucumfcuptr
partem {extam..

1YY Hexagonuminferiptum, |

Quia autem triangulum &quil. AV X, pro 111ﬁ:r1pt1 he-
xagoni ;- parte habendum , {e habet ad AKL, ut3ady,
hoc eft in ratione fubfefqmtema » eritillud 43 , & totum he-
xagonum infcri ptum 248,

L

F 3 | IV 'Trfm'-n
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IV Triangulum equil.circumfcriptum.

Potro pro trianguld zquilatero circumfcripto D E F, quia
DE tripla eft KL , ideft 172 p.hoc igitur Numero pro

e K 5 E
VN — =/
/ ik . Q
H{— ’ I
(AN 4
3 EN A 4.4 \M_'
P GL A R. o

K

Jaterum {umma triplicato , exit triangulum circumfcriptum
DEF s16p.

V Triaﬂgt;fzﬁm .dgﬁM iﬂﬁffp WM,

Cujus quarta pars eft triangulum zquilaterum infcriptum
GHI 129 p. Et quia dicti trianguli quil. infcripti latus
M1 86 p. fuperans KL §7; parte {efquialtera, erunt ipfa

- triangula
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triangula 2zquil. HIG, & K L A, inratione ad invicem 2%,
hoc eft ut 9 ad 4. Bt quia eadem ratio fuit Setionis hexa-
~goni VX ad Corniculatum infcriptum VX Z Y. Qudcir-
cainverfa proportione , ernnt dlcS’ca Sectio VX & Cornicu-
latum ) Z B inter {e zzqualia. Que nimirom convenientia
triangulorum , zquilaterorum rectilineorum cum circulari-
bus ad eandem rationem ftabiliendam inipfa Natura nobis
revelatur.Nam pofito triangulo zquil.infcripro H G 19, erit
KAL vel OFN 4, ideft ratio Sectionis hexagoni quac-
fita ad fubjeCtum Corniculatum.-

V1 Sectio Trzgam inferipti equilateri, .

Ampliusin prae.ﬁmto Circulo 312 p. Sectio trigoni infcripti’
HV X1 quearitur facilime hoc modo.  Etenim {ublato de
Circulo 312, trlangulo zequil. infcripto, 129, refidui funt Nu-:
meri 183, quorum - nempe 6x eft dicta Se¢tio HV X 1.

Lubet adhuc mqualltatem trilinei BQH, & HSV pernu-
meros experiri. Igitur fubtracto triangulo &quil. QG R 57+
de {emicirculo B G C 146, refiduafunt, trilineum BG Q.-
& CGR; fimul 98> , fingula 49 quo rurfus fublato ab 1 in-
vento ﬁ]perlus trigoni 61 fitquahitum triliveum BQH 112
Ejufdem magpitudinis efle HS V' itaquoque numeris pro- |
batur : totum mangulum aquil. HS K quarta parseft trian-
guli KAL 575 Ergo illadeft 145, aquoablato femicor-
nicolo H VK 25 [quum totum antea inventum fuerat 55 -]
redit Numerus 115— , etiam pro trilineo- HS V.

Reftant adhuc primo quadrﬂaterum SYZ'T: quodre~
linquitur ex - parte Sectoris AV X 13, & triangul. KA L
nempe 147, qmbus addits fit famma 27— , eaque fubdu-
&a aSectore AVX g2, remanct quafitum quadrilaterum-
SYZT 24%

Demque pro B8y RQ, quia Sedtor G LIJE fe habet ad

Se&torem ¢
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SecCtorem AV X, nempe §2,ut 9 ad 4, eritille 1177 p. a quo
{fublata quarta cjus parte Y Zy B 29- , item triangulum
2quil. QGR 75, quorum fumma eft 862 , remanet quaefr-
tum £y RQ_30s. Etficincateris , ut dato circulo , vix ul-
lum planum iph fic adicriptum in Numeris veris laterc nos
poterit. De cateris autem pro quavis parte imperata Circulo |
auferenda infra docebimus.. |
Quia vero Circulus bafis eft omnium’ Cylindraceorum
corporum , opera precium eft, unam & alteram , inter pluri-
mas figuras, hic adnotare , quarum fingularum maguitudines

Circulo cognito, ex antecedentibus patent. Nec difficile eft
alias in forma quacunque excogitare, & dato Circulo, fingu-
las {uis magmtudmlbus Numeris definire , quae balium loco
cfle poflunt. Paradeigmata nobis prazbuit olim Celeberri=
mus F.Vieta lib. 8 Refpon{. cap. 1r. Ipfaautem omnia five
Arbeli five Lunule fuerint, facilem in Numerosanalyfin ad-
mittunt , Circuli per Sectiones partelque fuas menfura jam
inventa. Vtefto juxta primam prop. dicti cap. 11, defCriptio
Arbeli primi generis in Numeros pracife refolvendi.

Verba Celeb. Vietz hzc funt: Defcribatur Circulus ﬁ]per
A centro, & agatur Diameter BAC, & funt AB,AC ﬁ]n-
gula
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eulz  dimetientes D
Circulorum, ipfique
defcribantur Circu-
li. Suntigitur Semi-
circumferentiz fuo-
rum Circulorum,fin- |
gile BC, BA, D C
AC , curvz linex.
Quapropter  Spa-
tum CD,BE,AF
eft Arbelus , {cal-
prumque Sutorium.
Hactenus Vieta. |

Nos autem fingula per Numeros pracife. determinabi-
mus , menfura ¢lib, r hujus defumpta. Ergo dato Circulo
BD C 234, erit hujus Diameter BC /5547, Cujus di-
midium, nempe BA , vel AC eft / 1386-. Quiavero
major Semicirculuseft xx7, nempe BD C, erunteidem pe-
ripheriee duorum Semicirculornm BEA , & A FC zqua-
les. Sed dicti modo Semicirculi, quia ambo dimidii {unt Se-
micirculi BD C, quippe finguli 29>, fimul 58>, ideo Ar-
belus CDBEAF , ®qualiseft dictis Semicirculis, utpu-
ta 58-. -

Atqueita data ratione Peripheriz Circuliad fuam Diame-
trum , in quacunque data unius harum menfura , mox reliqua
precife in numeris prodeunt, quorumcunque vel Arbelo-
rum , vel Lunularum genera fuerint,

De Lunulis Hexagoniy U Trigoni.

Has cquidem Lunulas pro Circuli menfura primus, quod
{ciam , introduxeram ; Nam quas in hoc genere , pro eodem
menfurando , Celeberrimus olim Ioh, Baptifta Neapolitanus

" G o lineis



0 | (?rbrf/?‘imi Severini Longomont ani

Lincis trackaverat , ratus hinc inde menf{uram Circuli invenif-
{e, ealdem recte ad Numeros alogos revocatas Camillus
Gloriofus Italus non minus ab ingenio, quam alogorum exer-
citatione in Mathematicis incomparabilis , prorfus confeces
rat. Ob quam visiiftius in hifce {cicntiam , femper mihiin
voto fierat, ut Q uadratura noftra Circult {ub ipfius incudem
atque Cenfuram caderet ; velut quoque ad Galileeum de Ga-
lilzo I.ynceum , propter Opticum fuum, orbi notiflimum,
litteric meisinferueram. Sed ad propofitum ubi primum lu-
nule ha funt exponende ; deinde ipfarum differentia a nobis
paulo aliter hic, quam alibi, = Circuli pars oftendenda,

E <

Notz {ont in hoc Schemate Lunule hexagoni BGDF,
Trigoni DK CL , qua amba xquales funt triangulo re-
¢tangulo B D C, remotis{cilicet Sectionibus BD hexago-
ni, & D C trigoni: At quia triangulo cidem BD C per
omnia xqualeelt triangulum ABLE, quod menfurat latus

B E zquale infcripta D C, ambovero {eorfim menfurant
duo
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-~ duo hexagona infcripta, quoromunumeft BA D, ambo au-
~ tem contenta in Rhombo AD L C.

Caterum differentiam dictarum Lunularum effe = partem
circuli maximi, cujuscentrum A paulo aliter nunc , quam

cap. 6, prop. 6 Cyclometr. Hamburgenfis, demonftrabimus,
Manifeftum eft thombum AD L C ambas Lunulasinclu-
dentem, comprebendere duas Lunulas hexagoni feu ipfarum
magnitudines , una cum Sectore trigoni circuli Ad 1y, Eft
proinde idem Sector differentia harum lunularum quafita.
Qpa vero A Iy {ehabet ad{ectorem trigoni Circuli ma-
ximi , utrad4. Ergo ad totum Circulum maximum ut r
ad 12. Et proinde Lipfius, quod erat oftendendum. Sic ha-
bemus & {fummam harum Lunularum nempe hexagoni ac
trigoni refpe ctu rectilinei {eu lateris triang. sequil. infcripti, &
ipfarum differentiam refpectu Circuli. At nihil commodi hinc
pro Circulo menfurando affertur , nift etiam magnitudines
fingularum , utut Symmetriamrectilinei cum Circulo ftabi-
liunt. Equidem quamquam Cap. 7 Quadr. Circuli, plurimus
tuerim, ut rationem harum Lunularum ad invicem cognoice-
rem: tamen id mihi ex poﬁeriori contigerat, & vel maxime
in mylteriis Numerorum , 6, 7, 8 ; ubi veriflima iplaram Ra-
tio, inventa eft 1 utlibr. 1, cap. 4 hujus manifeftius relique-
ram. Refoluta autem heic ratione 12 flunt Numeri pro tri-
goni Lun. 28, pro hexagoni 15. C&orum Summa pro trian-
cgulo ABE, vel BE 43; Differentia vero 13, pro.; parte
Circuli B AT; Vinde totus Circulus vel hujus perimeter 156
Etquiaut / 3ad / 4,1ic43 {en / 1849 ad Diametrum Cir-
culi hujus , erit igitur haec / 2465
Quoniam vero dictz lunule ejuldem funt altitudinis , id-
circo ealdem in hoc Schemate, ut vides , conjunxi, ut plano-
rum @equalitatem oftenderem,in BA'T Sectore,quo utrin-
que Lunuola Trigoni Lunulam hexagoni fuperat , cujus diffe-
rentiz dimidium eft trilineum BST: vel O SN aquale =
G a2 | ~circuli
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circulifen Circulato TN ZX. Ad hoc antem Exemplum
de facili eft per Lunulas hafce Circulum menfurare, {olum la-

tere trianguli 2quil. infcripto pro lubitu conceflo, quam pra-

xin Tyronibus exercendam relinquo.

Exemplum Hicroglyphicum , ubi pevfeta Circuli menfura ,
S. 8. Scripture allcgorice in Numeris famulatuy.

Notum eft non {olum apud Platonem in Timao, {ed etiam
Aftrologos caufarum in Natura, & conipirationis fuperiorvm
cum his inferioribus folicitos inquifitores , T7zangnlo Acguilas
zero nimirum praz omnibus aliis figuris vim quandam divi-
nam inefle , imo fiullis aliis, fanctee & individuxe Trinicatis
myfterium.

Praterea manifeftum eft ¢ {uperioribus , ipfum triangulum
zequil. Circuli rite menfurandi fundamentum in folo hexa-
gono extitiffe. Ergo omnium maxime, quando tale triangu-
lum, rotundum includit, quod Orbis, terrae, {olis, fiderum &
univerfi cacli finiti fimilitudinem refert. Hoc igitur triangu-
lum, quantum a Circulo comprehenfo in Numeris diftat,
opera preciumeft ¢ {uperioribus didicifle ; non quidemin
omui dato Circulo, {ed folum eo, quiut {fupra cap. 4, lib. 1,
primario rationem inter latus hexagoni , & infcriptum arcum
ejuldem, vel inter ipfum hexagonum circum{criptum , & in-
{criptam Circuli Sectorem, nempe 12 , velut 43 ad 39 actu
conftituerat. Hujus autem Circuli Triangulum circumfcri-
ptum ex ﬁlperioribus efle 387. Infcriptum vero Circulum
234, &ideodifferentiam 153 fequens figura oftendir , cujus
circuli diametereft v 5547. Vide cap. 4 lib. 1.

Qua quidem figura textui D. Iohannis Euangelifta cap.
[llt. V. Lt, cur ﬂpplicafi 1011 P(}t‘Cﬂ: , NON i’iLlCO.; Lirenim Chl'i“
fto Salvatore noftro, pﬂﬂ: Refurrectionem {uam gl(}ri{ﬂhm
.:11‘-_)11(’] mare Galilea pmfeme acC jubcntc y LOL [H(CCS Petrus &
'- mari
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mari in terram traxit , nempe 153, quot inter triangulum &
Circulum infcriptum numeri inveniontur, etiam ry3. Anne
Petri capturam pifcum , hominum fore Iefus Dominus nofter
Luc. 5, v.10 promiferat , ipfum Petrum erlgcns, & ad munus
Apoftolicum vocans his verbis : fes ' Pobs , Dom & vuy civlewmss
ery (woewv. Anneigitur hac pifclum captura numero tam ex-
quifito , minimeque ab Euangelifta ociofe pofito, Euange-
livm per totumorbem, juxta Pfal. 19, v. 5 ; Et Paulum ad
Rom. cap. 10, v. 19, prmdlcandum allegorlce in premifia fi-
gura fignificet, D.D. Theologis difquirendum , & ulterius

a gnaris & minime invidis explicandum relinquo. Heic au-
tem mihi {ufficit, quod in vera Circuli menfura fic occurre-
bat ; haud ofcicanter prateriiffe , ut neque antea ex numeris

G 3 ' APGCQ{ .,
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Apecalyfexs ejuf{dem Iohannis , quibus messov Cyclometrize
Hamburg. pag. 85 concinne quoque, ni fallor , accommo-

datar.
C A P V.

De refolutione figure afymmetre Cap. 3 hujus , ut inde qino-
que Geodafia Circuli y in planis adfcriptis , quam proxime
pofSit exerceri ; ubi de quadrato circumfcripto &9 infcripto
ottagono, Dodecapono, Seclionibus , corniculatisy ac Lunis
lis Quadrantis agitur. ' |
l{ Edeat huc Schema Cap. 3 hujus, ubi linez rectz Circulo
adfcripte peripheria ejus prorfus afymmetrz funt often.

&

fze ; Diametro autem imprimis latus quadrati circomfcripti
Symmetrum, | - De
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De planis hujus figura nibilominus pro Geodafia ipfius
nobisin feqq. ratiocinandum. i '

Primo de quadrato circumfcripto; deinde inlcripto; tertio
de otogono infcripto; quarto de Dodecagono infcripto ;
quinto de Sectione quadrantis : Sexto de Corniculo: Septi-
mo de Lunula quadrantis.

I De Luadraro civeumfcripto,

Primo heic monendum ¢ft, nos in Exemplo ufitato pro pla-
nis hifce dimetiendis manere,ubi Peripheria Circuli eft 312 p.
cujus Diameter inventa fuit v 9861t Igitur pro Quadrato
circumf{cripto BCE D, quia ex quatuor Diametris Circuli
conftat , quadruplico Diamet. v9861-, hoc eft in 16 multi-
plico, factus inde v 157781- et quadratum BCED cir-
cumfcriptum, cujus circulus infcriptus eft 312, Eft proinde
Quadratum circumfcriptum {emper Circulo incommenfu-
rabile. . : L2

Quoniam autem alias Quadr. circum{criptum eft 9861,
remoto figno v ; Proinde Circulum quadrabis multiplicata
ipfius quarta paite , nempe 78 feu v 6084 in Diametrum
v 9861-. Vnde fitarea Circuli y §9996352. Dico nunc:ut
Numerus 9861 {e habet ad Num. v §99963 52, fic {e habet
Numerus v 157781 ad Num. 312. ) ._

Caxterum faciliore longe in fuperioribns computatione,
Dum enim ad Rationem inter quadratum circum{criptum,
& circulum attendamus, quaratur radix quadr.de ¢ 177815
que proxime eft 39722, Habet igitur {e quadratum circum-
{criptum ad circulum, ut 3972 ad 312, quam proxime, hoc

cft, ut r4ad 10222, Archimedeshabet;ut 14 ad 11, prop. 2
de Circulo , dum {cilicet Diametrum Circuli ad peripheriana
ponit, ut 7 ad 22 feu , inratione 3-. At exillis datis quam fa-
cile fuerit juxta Methodum noftram modo pramiffam , ratto-

neng
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nem Quadrati ad Circulumin{criptum elicere , mox hic do-*
cebimus. Sitigitur in figura antecedente F G Diam. 7, ea-

que per 4 multiplicetur, fiuntque 28. Circulus autem 22, qui
ambo in minimis Numeris funt ut 14 ad 1.

LI Pro 2uadrato inferipto.

Hoc nimirum FIGH {ubduplum effe Quadrati circums
{cripti ad oculum demonftratur. Eft autem hicin Nuome-

ris ¢ 394455
LIL Proociogono infiripto ¢ ejus Sectione.

Per 2 Enunciat. cap. 1 hujus multiplica Quadratum cir-
cumfcriptum ¢ 1§7781% in fui dimidium , feu Quadr. infcri-
ptum v 39445- Oritur inde O&ogonum v 78890%. Hoc
autem Numerorefoluto provenit Octogonumin veris Nu-
meris 2805 fere, Circulus autem 312. A quo fublato Octog.

100

infcripto, remanent 315 pro octo fectionibus. Ergo fingulz

o0

“haram valent 32 proxime, FN videlicet.

100

LV Pro Dodecagono inferipto , ¢ ejus Sectione.

Per 9 Enunciat. cap. 1 hujus, multiplica Diametrum Cir-
culi v 9861-in v 9, hoceft triplam, exit Dodecagonum in-
{criptum v 88752, Inrefolutis vero 297:- , a Circulo 312
ablatis , reftant 142 pro r2 Sectionibus Dodecagoni, Ergo

100

una Sectio hujus velut FQ valet 1322,

100G

V' Pro Sectione guadrants,

Semiquadratum infcriptum HFI, metitur Diameter HI,
quaeft v 9861=. In{olutis vero proximis 99=%. Quibusa fe-

togo"

micirculo H FI 146 ablatis, reftant pro doabus Secioni-

f06

bus quadrantjs §62% ; hinc prouna Sectione nempe FK 1P
erunt 28" | ' |

1200®

VI Pr
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VI ProCornicularo BY CKE N,

‘Quoniam Diameter B C metitur triangulum B A C. Sub-
Jato igitur Sectore quartae partis Circuli nempe 58, quielt
A N K amodo refoluta Diametro 99=% reftat corniculatum
dictum BECKEN 212%

10s0"

V 11 Pro Lunula quadvants G D H M.

Hazc Lunula quoniam @qualis eft triangulo rectangulo
A G H. Illud autem dimidium Diametrinempe H A men-
furat, quod eft 49%=. Erit igitur hic eadem lunulx quadran-
tis menfura.

Heac autem omniaquum Circulo fint incommenfurabilia,
non in numeris , nifi veritati proximis, prodiere ; fruftra igitur’
- abfolutam Circuli menfuram hinc inde produncere plurimi
tentarunt. _

Caeterum modo quisratione Peripheriz ad Diametrum f{u-
prain abfolutis numeris cap. 3 ,lib. 1, inventa atque expofi-

11418756

ta -2-2% oro hifce alogis, uti velit, omnia & citius, & eo veri-

Lop@Qoo0 7

tati propius perficier, quo Numerihi productiores fuerint.
Nos exempli ufitati Numeros adhibuimus , velut etiam {upra
admonitum eft. Rationes enim in hifce perpetuo manent, Nu-
meris quomodocunque mutatis.

C A B VL

De modo Circulum ¢ preamifSis quadrandi , pro data ratione
Diametri ad perimetrum : item de Circul, <9 planorum ad-
[criptorum imperata anctione , ac diminutiones tandemgue
ejus menfure haCtenus nobis ufitate ad Communem redy-
clione.

Nventa & fuperioribus ratione Diametri ad Circuli peri-
pheriam, etfi plures modi effe poffint, Circulum in quadra-
| H tem
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“tum transformandi ; Nos tamen binos faltem heic pro didout-

yey Varietate cxponemus. | |

Ex fuperioribus conftat ;" aut peripheriam aut Diametrum

Circuli in'Numero vero pofle fP emper dari ; Deinde tangen-

tem feulatus, cuiSector hexagoni mﬁ:rlbltur, arcui hujus

Symmetrum effe. Siquidem ratio horum lib. x , Cap. 4 often-

laeflt?, hoceftin mnmubus ut 14+ ad 13. Quarein hoc ca-
fuubi peuphu ia Circuliin vero Nume-

ro conftituta eft , ex linea recta BC

i E  tributa in 14> p. Pequalcs fiat triangulum
sequ:laterum ABC , cui infcribatur

 Seétor ‘hexagoni ADE, cujus arcus
DE eft 13 p. in linca recta BC nu-
merandarum, nempe F C.

EFR o

A,

His autem datis ac conftitutis, de-
fcribator fuper radio AD , integer
circulus D EM., Et cmltmuetur FA

per Diametrum alteramin H ,utlinea FH componatur ex
tribus F C hoceft arcabus D E hexagoni.fiatque 39 p.qua
menfura eft Peripheriaz Semicirculi datr.  Hinc IL tangens

CIrCus



Geodefie Rotundiin Plano , Lib, 11 9

circulum in F fiat parallela, & =xqualis Diametro DM,
quz in hoc dato Circulo ¢ {fuperior. eft /616-, & ideo ra-
dius ejus AD / 1542, Ducta autemab I in H linea re-
¢ta TH, erit, ex Archimedis prop. de Circulo , triangulum
IFH reGtangulum, =quale {femicirculo D FM, & trian-
gulum 1L H =xquale toticirculo, cui quoque rectangulum
FHKI eft zquale, per 41 prop. lib. 1 Elem. |

Denique ut latus quadrati circulo huic 2equalis conftitua-
tur, Quiaillud medium proportionale eft inter FH , & H K,
fitque per 14 prop. lib. 2 Elem. Quare iplum latus erit
heic HN., | _

Atqui heic clare cernitur,quemadmodum non {olum totus
circulus , {fed etiam quavisejuldem imperata pars in reltiii-
neum deduci queat, menfura ¢ tangente B C priusdivifo,
defumenda, ut triangulum FIC eft - pars Circuli, &c. Vi-
de Cyclom. Hamburg. pag. 92.

Aut Diameter {eu radius circuli {upponitur in Numero ve-
ro, utfitin hexagonica figura premiffa tangens B C, hic in
{ua divifione x4+ Radius circuli feq. AlB, ex quo defcribatur
Circulus B C D. Quoniam autem radius hujus Circuli con-
tinetur in Semiperipheria Circuli proxime ab hexagono ma-
joris, qua heic eft linea re¢ta BY 3% Quare dum A B
fuerit 14> erit BF ¢2. In triangnlo autem rectangulo
BHF angulus ad H eftrectus;angulusvero FBH 30 g,
Sed BF ecft 52,ideo hujusdimidiom HF 26. Proditigitur
B H perpr. 471lib. 1 Elem. \/ 2028 , eftque dimidia pars pe-
ripheriee Circuli hujus. Vel brevins : vt / 4 ad /3, fic
BF g2 feu /2704 ad BH / 2028, Rectangulum vero
CH aquale eftarex Circuli B CD. Deanique latus (3 u:a-
drati Circulo azqualis, quia medium eft proportionale inter
B C radium & B H, eritillud per prop. 14 Lib, 2 Elem. li-
nearecta BK. Quz, ut {uperior, HI de facili, ex da-
tis, in Numeris invenitur. Invento autem {emel latere qua-

i (- drati
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quadratum exhibeamus d

Squemad.' cuitunque Circulo &tquale
Ocet C. Clavius in Geometria{ua
Mechanica
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Mechanica pag. 328. Item Cyclometria Hamburgenf(is circa
finem.

De augendo , Gc. Circulo cum planis ad-
- [criptis pariter.

Porro quamvis Circulus exiis qua cap. 3 & 4 lib. 1 hujus
oftenfa funt, facile augeri minuique poterit, item alio quoque
modo ,a C. Clavio tradito, nimirum per medium proportio-
nale inveniendum, &c. prop. 16 lib. 6 Geomet. Mechan. : ta-
men quia figurze fimiles {fe habent , in ratione duplicata ho-
mologorum laterom, & Circuli funt, vt 4 Diametris qua-
drata ; quocirca omnium compendiofiflima via, ut mihi vide-
tur, qua pro imperata augmentatione Circalorum infiftemus,
hzc erit: -

Fiat Alogolabinm , ut vocant, cni linez reCtz potentia in=-
{cribantur , qua deinceps proimperata auctione, &c. ufur-
pentur in modum , qui {equitur

Duabus lineis rectis angulum rectum ad O habentibus, -
fingulis in partes zquales, quoun{que libuerit ab O divifis, in~
{cribantur lines potentia {furdis numeris{en quadratis, alli-
gate, per 47 pr. lib.1 Elem: ut vides. Divifiones veroin late-
ribus iftis duobus , angulum re¢tum comprehendentibus pro
ipfis rationalibus habebuntur , unde Albgolsbinm quodammo-
do conficitur pro prafenti ufu ac neceflitate. Quomodo au-
tem linez ipfx infcribantur, facile ex di¢ta prop. 47 lib. i
Elem.cognolcitur.Etenim pro B H Diagonio,quia latera fin--
ogula OH & OB {umuntur v 1,erit BH v 2. Porro pro
/ 3 extenfo O fupra H in A, fadtoque O & A =zquali
BH v2,ent BA v3; Etfic cateraelinez, quarum nu-
meri fuat ad{cripti formantur. Omnes autemin{cripta lineaz
parallele funt Symmetra , quippe a veris lateralibus numeris-

defcendentes..
H 3, Sint:
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Sint nunc fuper communi Centro A defcriptitres Circuli
exradiis OB y1, OC yv3, OD y8. Deinde fimiles
in ipfts figurae qualefcunque , quam facilime intra ipfos Cit-
culos exarantur, faltem rectis a Centro ad ultimam circums
ferentiam , viam per intermedios monftrantibus, in quacun.
que figurarum infcribendarum forma ac delincatione ; Sic
enim fimiles fruntin eadem {cilicet proportione ad invicem,
qua Cireuliipfiuthic r, 3, 8. Atquihic modus inter omnes,

quos novi, eft nobiliffimus atque expeditiflimus, Q num enim
Circulus
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Circulus fignras omnis generisincludat; data proinde hujus
imperata proportione, & lineis rectis, utdixi & communi
Centro eduétis, ad maximi circumferentiam , facile una figu-
rarum cujufcunque forme effigiata, czterz in dicta propor-
tione dﬁéﬂbﬂﬂtﬂf per parallelas, exinterfectionibus peri=
pheriz fingulorum circolorum egredientes. Sed hoc Epi-
cheirema magis praxin, quam longam & implicatam theo-

riam defiderat. -

Exemplum pro veductione menfurationis Circuli 5 noftra Me-
thodo fuspra confecta ad vulgarem.

Q_and@qmdcm aream Circuli peripheriz parem coni‘utm—
mus,
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mus , dum hujus rationem ad Diametrum exquifite indagavi-
mus ,ubi {cilicet Sectores Circuli penes circumferentiam in
- hujus partientis ftimavimus, qua de facili in quadrata re-
duci poterint , ac valgariter menfurari , inventa nunc vera ra
tione Circuli per:phexm ad {vam Dmmenum L2 B quam
proxime.

- Sit campus quadratus ABC D conftans latere 30p. &
area ideo 9oo partibus feu quadratis; Sitque Circulus in'eo
defcriptus F G, cujus Diameter F G fit 20 p. Pro hujus igi-

-5 A 10 20 30 B

&>

D . - - (:: '

tur Petipheria erit ut 10000000 ad 20, fic 31418 ;96 ad Stapree

100gogoe

quo quidem numero in - Diameter ¥ G, nempe § multipli-
cate



- i
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cato producuntur pro area Circuli 22222 {eu 3145 N qui

1000000
HoaoOo D

fublati & toto quadrato hoc modo 373 relinquunt pro refi-
314

duo 85
Atqui ita Geodaxfia Rotundi {e habet in comparatione
cum vulgari Geodxtarum menfura : Nuac reftat qucmad-r

‘modum datum Rectilineum in Circulum tranfibit,

Dato vectilineo Circulum aqualem conflituere.

A e B
)

100

_—

5 e o

Sit primo quadratum ABCD, cujuslatus AB 10p. &
ideo iplum quadratum 100 p. cui circulus xcqualis eft confti-
tuendus, Pofito autem radio Circuli 10000000 & peripheria
62831920, cujus dimidium 314185960 inradium 1000c000

I perdi-
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perducitur area Circuli 3141859600000000 hujus Numeri fes
miradix 8862644 {c habet ad radium Circuli rocoocoo ut fes -
miradix arex quadrati g p. ad radium Circuli @qualis §%;.

Exccmplum in Rectangulo.

Sit parallelogrammum rectangulum AB CD cujus lati-
tudo 8 p. longitudo 32, &ideo areaejus 2 6, cujusradix
eft 16, & ideo ejus femifls 8, Tamut 8862645 ad 10000000,

A =3 ln_ﬁ.lr_.l:E.“ e = E
3: - OHINE -1
DL——‘—"‘C}E——'—_—C

fic 8 ad 9722 fen 953 proxime , radium Circuli fequen-
tis A E.
Sequitur Circulus 2qualis.

Exemplum in tri-
angulo ad Circu-
lum redacto habes
fub finem Quadra-
turae Circuli anno
1634 a nobis edi-
tz. Nec ulla figu-
ra in Numeris da=
tur , quin MmMox ei=
dem Circulus fiert
poffit xqualis , &
contra,per €a, qua
modo pramifimus.

C A D
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De Sectionibus Circuli inveniendis , ad quamyis Diametyi da-
tami : Itemde Lunule cujufdam equatione frve cum trili-
neo, five rectilineo; ubi omnia Numeris probantur.

l I JEc praxis, quiainfignem ufum przftat, non folum in
Geodzfia rotundi plani : Sed etiam in Stereometria,

cujus corporam Circulus aut ejus partes bafes funt, proinde

_iplam adjungere placuit , duplm viatradendam, noftra pri-
mum, deinde communi, ut ex collatione omnes Mathematlm

intelligant Cyclometriam premiflam ad veritatis normam
unice congruere.

PR OFPOSIT]I O

Radio Circuli in quafvis partes imperatas tributo, Sectiones
[emicireuli duplici via indagaye,

Quod heic de toto Circulo demonftrandum , {ufficitin
{femicirculo; imo uno quadrante ipfius oftendete.
Centro A defcribatur Circulus DCE , CUJIJS radins
A C dividatur in tres partes aquales , quarum AB eft™.
Ducta autem linea recta D BE paralleh Diametro G H
fit Sectio D CE B qua invenienda eft. Igitur primum pro
dmoeifd praxique propria, ducatur ab A per E recta AF
‘definensin tangentem CF. ‘
Quoniam autem ratio A C radii &fuperioribus ad qua-
drantem Circuli CH eft ut 10000000 ad 15709298, AB
autem > radii 6666666 , A E vero ipfe radius 10000000, Qua-
rein triangulo rectangulo A BE, ¢datis duobuslateribus,
cum angulo recto ad B, dantur reliquianguli,nempe A & E
una cum latere BE, & tangens CF : Quum autem tI‘IEIIl"'
I 2 oula
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gula reCtangula ACF & ABE =xquiangula fuerint , &
triangulom A CF menfurat tangens CF ; erit igitur ut
A C ad triangulum A CF in quadratis, fic AB inquadra-
tis ad triangulum A B E. Datur proinde triangulum ABE,
quoablatoa CE arcufeuSectore A CE, remanct {emis

{ectio quafita CE B, &c.
Numeri.

Pro angulo BAC, ut AE 10000000, ad angulumre~
¢tum B roocooco, fic AB [, 1. 6666666, ne. angulo 41 G,
48 M, 37 S, hujuscomplementi48 G, 1z M, 23 §,eft
tangens CF 11180355, SinusreCtus BE 7453565,

Porro quia arcus quadrantis CH antea oftenfus fuit
15709298 , qualium radins A C eft xoooooco0 , erit pro
48 G, 11 M,23 S, arcu CE proportionaliter 8411408 .
qui numerus idem eft Se¢tor Circuli A CE. Ergo differentia.
mter tangentem CF, & arcum CE, eft 2768947 eadem

quginter triangulum A CFE, & Sectorem A CE, trilineo
COLls
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corniculato CFE terminata. Poftremo utfe habet qua-
dratus Numerns D E 3, nempe 9, in quem radius A C di-
vifus fuit , ad quadr. 2, hoc eft 4, videlicet - radii A B: fic fe
habet triangulam A CF 11180355 ,ad 4969046 triangnlum
A BE. Difterentia igitur inter Sectorem A CE 8411408,
& triangulum A B E 4969046, eft 3442362 , ut puta femiflis
Sectionis D CEB. Ergo ipfa Sectio quafitaelt 6884724.
Quatenus femicirculus G CH nobis eft 31418596 ; refi-
duum igitur ,nempe Zona GDEH eft24533472.

Alitey roig communi,

Quoniam area Circuli conficitur ¢ Semidiametro & Semi-
peripheria Circuliin modum rectanguli ; & Semiperipheria
Circulieft 31418596, Radius vero 10000000 , quare rectan-
gulum hinc ortum, nempe 31418§960000c00 , arex Circuli
elt =quale, cui - pars videlicet 7854649 [Siphris facilioris
computationis gratia omiffis] eft menfura Sectoris quadrantis
pariter & Sectoris anguli48 gr. xx m. 23 [ 4205704 dimi-
dium ejus, quiin praxi luperiori. Reftat nt triangulum AB E
acquiramus vulgari praxi [quod {uperiori egsagiz compendio-
{e ¢ ratione homologorum laterum in triangulis quiangulis
adepti fumus & prop. 19 lib. 6 Elem.] Quia igitur duo ejus
latera circa reétum angulum data {unt,nempe B E 7453565,
& AB 6666666, Quare alterius dimidio in alternm ducto,
oritur inde triangulum quefitum ABE 2484522 a SeCtore
A CE 4204704 {ublatum relinquit SemifeGtionem CEB
1721182 , cujus duplumeft 3442364 , tota Seétio D CEB,
qualinm femicirculus eft 78 54649, hoc eft dimidinm fuperio=
ris. At Semiflis Se&ionis fuperioris erat 3442362, differentia
faltem 2 in ult. Numero deprehenfa, Nec dubitandum quin
in aliis omnibus exemplis eadem vel major praecifio & con-
- venientia {eofferat , & fic praxin noftram per {uperiorain
Numeris pariter & lineis demonftratam, omaes ingenuni Ma~-

I3 thematicy
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thematiciunice veritati litare confentient , in eo etiam, quod
pathim inter peripheriam Circuli & aream ipfius , item inter
peripherias circom{criptarum figurarum & ipfas figuras , nul-
lum pro magnitudinibus earundem cum Circulo menfurandis
difcrimen agnovimus; ut eo melius magnitudines commen(u-
rabiles ab alogis per eundem difcernerentur ,-abique qua co-
gnitione nec vera peripheria Circuli conftitutio, nec rationis
Diametri ad eandem inventio vera unquam patetacta fuiffet.

Nunc vltimum hoc noftrum Opus Cyclometricum fe«
quenti Problemate claudemus.

PROBLEMA CYCLOMETRICVM
ad folvendum propofitum.

[

Civenls duo fuper nna linea recta defecribamur, grorum Radius 774]0+
7i85 latns eff triangnls wquilaters minori infcripti. Porro a Centro mino=
715, ad tangentem trigoni hujus , nemspe per utvumaque Lerminum hexa-

goni majorss, dua linee rect.e ducantnr, fingule [cilicet aqnales Diame=
210 minoves 5 Primums INVERive in mininus numeris integres utvinfque
Civenli Diametram , ¢ per confequens grantitatems Civcnls majorss ad
minorein. Deinde offendere Lunulam creatam ex arcu hexagoni ma-
70718, ¢ arcw trigoni minoris, equalem effe (patio trilineari , [en diffe=
ventic ipter bexagonnm minovss, Circuli , ¢ - partem trianguli equil
minori Cironlo civcum|cripts, Denique ravionens aycus bexagoni majors
Girenli ad arcum hexagoni minovis,eaque omnia concinne in Numerise
Primo fuper Centro D defcribatur Circulus minor ABEC,
cui infcribatur trianguluom aquil. A B C. Deinde ¢ Centro A,
radio A B, Circulus defcribatur major B C H. Porroa D
Centro minorisper B in E, & C in G egrediantur linea:
"DE & DG, lineam ¥ G determinantes tangentem Cir-
culum minoremin F. Primumin Numeris integris dato ra=
dio circuli majoris A B , invenire radium circuli minoris
D B, unde ex quadratis ipforum ratio magnitudinis horum
' - s Circulorum
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Circulorum ad invicem cognofcitur per 2 pr. lib.12 El. Dein-
de monftrarelunulam B F CI zqualem effe trilineo B E F.

Vltimo determinare rationem peripheria feua arcum BEC
ad peripheriam foum arcom B I C.

Refolutio fingularum quaftionum propofitarum etiam in
Numeros , ex pramifiis. .

Pofito AB 3p.erit BR 1-;utvero BR 1:-ad |/ 3,fic
BD radius minoris ad / 4. Exitigitur DB / 3, qualium
AB eft3. Etpropterea quandotota Diameter majoris Cir=

1 | culi
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culi HI ponitur 3 p.erit Diameter minoris AF /3;inqua- .
dratis vero /9 & / 3. Vndeliquet Circulum majoremter -
fuperare minorem , quz ratio quoque eft figurarum fimilium
utrique Circulo adfcriptarum. Proinde Sectio B C tripla eft
Sectionis B F.

Porro dum Diameter Circuli minoris A F erit / 3, fit ra-
diusejas DB v, BR veroZ , qua linea metitur t:iangu-
lum mqmlaterum D BF, Vt autem 43ad 9, fic DBF ad
Sectionem BF ¢ |

Hinc ut lunula B F CI habetur, quia triangulum BF C

zequale eft triangulo azqu:l DBF %, EtSectio hexag. BC
tr:pla eft Seéhoms BFE 2Z. erit Igltllr 1lla -, ablataa , re-
manent % , quibus adduntur duz Se&xones BF & CF
nempe:t , & fit Summa pro lunula BF CI 2%, velin mino-
ribus WNumeris mtegrls =5 Sed ablata ¢ triangulo EEB =
m:laf Sectione B I -, remanent quoque pro trilineo E FB
> fen &

Vltlmo ratio arcus trigoni minoris Circuli ad arcum hexa-

iox

‘goni majoris, hoc eft,arcus BF C adarcum BIC, hac pro-

aaaaa

portione invenitur ut2 ad ¢ 3. Namut Diameter minoris
Circuli v 3 fe habet ad Diametrum Circuli majoris 3; Sic{e
habet hexag. minorisarcus FB unitasad hexagonimajoris

arcum BC, v 3:Vel;ut43ad yx82¢2,ficzad. 15‘:—;‘:—; Si=
militer, ut v 1849 ad v182¢2, fic V3 ad v #2£. Divifoigitur
Numero v “42 pro peripheria majoris , In Numerom / L

peripheriz Circuli minoris, eritquotus v 3 ; Qualivm itaque
hexagoni arcus Circuli majoris BIC eft v 3,eritarcus FC

~ Circuli minosis —1,& BF C 2. Atque hinc apparet, quod

concefla Diametro Circulialicojus in Numero vero, peri= -
pheriam exire in Surdum, quem metitur v 3, & contra, ut fa-

wufeuonbus patet.

ngﬁ O¢co 00 E:ﬁ.
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T Am multa funt, in quibus libri de Civenli menfura Amflevdams

. nuper imprefl; , ab omnibus Mathematicis diflentiunt, ut refu-

tari citd debeant & facile %)afﬁnr. Quoniam autem vulgares -

Mathematicornm lapides Lydios (iteratam nempe in polygonorum
lateribus inveftigandis radicum extra&ionem & Trigonometrarum

Canones) tanquam minime accuratos, ipfe librorum auctor (quamvis:

injufte) refpuit ; nova utique nobis ineunda erit via.
T‘Angens cujuflibet arciis minoris quam 4§ gr. 00"
. ducatur in duplum Quadratum Radii,
a Quadrato Radii auferatur Tangentis quadratum,.
IHud productum dividatur per hoc refiduum,
Quotus erit Tangens arcis duplt.
Vit, /i Areciis 16° 4125 Tungens fit 2radii ,

Radius (1t 10,5 Tangens igitnr erit 3, |
Drcatur 3 in b 100, id e5% in 200, fitnt 600 :
A Y00 auferantur 9, relinguentur 9x
Divifis 600 per 9x, Onotus erit 6 22222 v,

Ergo, [7 radins /it 108000, 00000,
Et 30000, 00000 f/# Tangens 16°. 41" 5% |
1w 6§934, 06593 €rc. erit tangens 33. 2350
Eodem modo ; ad radinm 100000, 00, datss hifce 6 tangentibus
Viz,0. 41421, 36 | [ 1.00000,0155) - oroinde
0, 1989%,24 | 5 0: 41421, 36-% l-q fisee
0. 09849, 1§ {invenies hos|o. 19891, 25;%‘?:#”?%&
0. 04912, 69 I 6 -?ﬂﬂfﬂf O. 09849, | Eﬂg [ d?’fﬁg;m A

0. 02454, 86 'EI 0: 04912, 69 2 duplorum,..
0.01227;2§ J @

(0 02454, 863

Atqui Tangens 45°» 0o &5# wffﬂﬂr‘g‘m%m I, 00000, OX
Ergo Tangens 22, 3° ¢S minor quim o, 41421, 36
Ergo Tangens 11,15, eSt miRor quam 0, 19891, 24
Ergo ﬁﬁgfﬁ.f £ 3’7"'?5 eft ilads quanz o, 09849,{ 1§

Tanpens 2, 483 €52 Min0Y quam o, 04912, 69
ey s 4l e MInOT quark 0,024 54, 86—~
Ergo Tangens 1,247 : sS74 0
oo T 42 ell minor quam o, 01227,725 .
tho angﬂns 0,' , D&mi}u;;

-Mm.._. 3

T e
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Demonftraviigitur (1dque fine tangentium Canone aut radicit.
extractione)tangentem o° 42 effe minorem quﬁm 0,01227,2§
Er m,duphcata tangensar cus o. 42. i 2 eft minor qua 0,02454,50
At du]t_)ltcata tangens arcus o% 42", {ive or., eft Latus Poly-~

“goni ordinati, lateribus 2 §6, Citculum circumfcribentis.
Ergo, Latus Polygoni ordinati, Circulo circom{cripti, 2 56 la-
terum, eft minus quam 244,5, qualinm Radius eft 100000, 0,
Ergo Semiperimeter talis Polygoni eft minor quam 3141760,

Ergo, fi Diameter alicujus circuli fit 1, 00000, tota perimeter

talis polygoni dato circulo c:rcumfmpn erit minor quam

314176, -

- At Chriftianus Severini Longomontanus Cimber, Superio-
rum Mathematum in Regi# Academih Hauniepfi Prof. Pub.
Lib, de-abloluta circuli menfura, pag. 24. 32. 57 64 6.66.67.
68.69. aflerit ipfius circuli pevipheriam fore 3, 14185 2 &c.

Eft igitur, fecundum hanc Longomontani affertionem, -
Peripheria circnli major quam Perimetey polyzons ordinati, 256 Late~
7, etdem civenlo circumfc cripts, quod eft ablurdum.

Erit etiam Areacirenli muajor quam area talis polygoni cirenlo cir= .
cumfcripii, id eit, Parserit major toto, quod eftabfurdiflimum.

Falfa igitor funt fere omnia, ex quibus Longomontanus, in
libris (vis de guadraturd five mmﬁ;m cirenli , tamab furdas con-
clufionesdeduxit.

Falfa item {unt omnia illa hujus falﬁﬁimm affertionis confe-
Garia, quibus iidem libri referti funt. Nifi enim fundamentum
fideliter jeceris, quicquid fuperftruxeris, Corruet.

Abunde igitur fufhcit hac unica pagella, tot chartis librif-
que aliquoties editis refutandis ; triumque horularum fpatio,
noftra premens veftigia , poft pauculas multiplicationes & di-
vifiones , tot annorum incredibiles Longomontani labores
prorﬁss periiffe videbis, Ita cenfeo

IToannes Pellius, Cor:tano-Regnus Anglus,

Mathefeos in illuftri Amftelodamenfium Gymnafio Profeffor.

Calendis Sextilibus, " Anno 1644. e a




