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Ve Inearum rectarum, angulorum.-
NUOMSH, gue, quos comprehendunt , ut 65
 frgurarnmrellilinearum, qua in-
N de nafcuntur , nec non Circulo-
- S===S% rum naturam Veram atque in-
 3rinfecam, proprictatelque pracipuas, meo qui-
 demjudicio, [atis perfpicue tradiderunt Anti- . 000~ [EEE
" qm; ac quo pallo ex iifdem traditis, imio ex ey
- pancus €9 principalioribus corundem principizs, -
- qualibet Problemata Plana, ac generbliter quae-
. cunque in lincarnmyrectarum,angulorum, Jig-
 varuwmaque rectilinearum, nec non Circulorum
 contemplatione €9 cognitione defiderars queunt,
 refolvantur atque ernantur, univerfali qui-
 dam 14 €9 Methodo Analytica,per Fquatio-
- num inventionens, harnmaque refolutionem, ple.
 madis planiufque a Recentioribus oftenfum est;
 Adeo ut velunico Circulo dato,utut exiguo ant

. wngenti, quacunque ProblemataPlana per fo-
- Maslineasrectas unufquijgn 6 1ndictis dntiquo-
rum Recentrornmque Geomcsrarum praceptis
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mediocriter verfatus, facillimérefolvatsac pro~
snae de itfde vel pluravel aliomodo pro pofita ac
demonfirata quadam defiderare, ¢ fupervacu-
um €9 ineptum femper exiftimavi. At vero cum
ceterarnm tinearum curvarum Element a, pro-
wtaVeteribus traditaatque 4 Recentioribms ex.

. plicata fun, diligentins confideraflens, originens
earum ¢ folido pets atque inde ipfas in planum
Fransferrinatural ordini, qui in Mathemari-
&8s quam maxime obfervandus eft, omnino con-
trarium duxt; quemadmodum €5 demonfira-
t1ones in tifdem Elementis propofitas, multss in
bocis eadem de canfa¢9 propter variasrationums
compofitiones,quitous [epeinnituntur, (ubobfcn-
ras, ac longa Propofitionum ferie LeForibus te.
 diomemoriaque oners effe judicavi. Atque id
guidem contemplatione excitatus jampridem,
dum fludiss humanioribus Liberalinimque Ar-
tin c{aéi’ﬂme tncumbere mibi ofium evat, antm-

- adverti, non cas folum , quas vulgo Coni fe-

| Ctiones appellarnnt,, fed €5 omnes omnine cur-
was lineas, cujufcunque fint generss, multiplici-

. ser quidem ex varia corporum divver/imode
compofitornm aut figuratorum fectione gigni;
 AEvero carundem fingulas infinitis quogque mo-



dis inplano generari , ipfarum antem naturam
€9 proprietates ex ex generatione multo facilius
quam ex corporum fectione deduci; ac firmiter
mibi perfuafum habeo, nullam aliam effe can-
- fam, quod linearum curvarum [ecunds generis
 wlteriorumaque gradunm ortus, natura, proprie-
. tas,atque effentia, cum exalla [pecierum ennme-
- ratione,anemine antehac explicata ac demon-
. [flratafint, quam quod tam intralatione ortus
- €9 generationts s quam in demonfiratione effen-
tig ac proprietatum linearum curvarum prims
 generisanatnrali €9 fimpliciffima via deflexum
- _[fit, utpote cum carundem contemplatio, prout
anplano fimplicifime €9 quidem diverfimode
 generantur, intellectum €9 imaginationem ad
 genefin linearum curvarum fecunds generis
_ quafi [ponte ducat. Cumque corum,qua ante-
 hac, dum per otium licuit, co [pecfantia meds--
 tatusfum , tu nunc, amicifSime Schootent, co-
 piam tibi fiers defideres, en, guantum inme eft,
- defiderto tuo [atisfacio; quaque deeodem ar-
gumento a me quondam confCripta ac pene in
erdinem redacta invens, jans1ibi mitto, tuique omnino [4rifa-
€105 catera antem, quk [parfim tantum annotata (unt, (i modo
graviora id ferent negotiay recollivam, debitoque ordine con-
jungam; recollecta, atgue ordinata fuwo quogque tempore tibi

- wiffarus; Vale, Hage Gom, V 151 Octoor, Anni M. DC. LV,
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ZLIBER PRIMUS
Caruor

DEFINITIONES PRIMZE,

—-r_n-‘-l-_b!—l- —-H_.

e | per reftam lineam immotam altera re=
G/ B8\t &a certo fui pundto (ibi femper paralle-
A4 Ja movearur aue incedar, eodemdue illo
p &8l mortu anguli cujufdam redtiliner, circa
iR LYK G pun&um fixum ( quod idem f{ic cum
A= 25 59 ejus vertice ) circulariter mobilis, crus
unum femp‘er per przdittum mobile punttum tran-
fiens fecum ducat, arque ita fimul cruris alterius, &
ditz linex incedentis interfeétione curva defcribatur
linea, re(ta, qua, uti predidtum eft, fibi femper paral-
fela movetur auc mcedu: , Defiribens dicetur,

IE,

Altera verd re@a ,immota manens , Direlfrix VOCa~
bicur, |

15 8 %

- Praedi@us autem angulus reilineus, atque is qui i
‘et dewnceps, dmgulorum mobilinmw NOMINE VNN,

IV,



160 Exrezum: Curvaruum

=T V. -
. At quos a’ef ribens ad direitricems efficic, Anguli ad D:..
recEricem dicencur, B

V.

Pun&tum fixum, circa quod angulus mobilis clrcularl-
ter movecur, Polus nuncupabltur.

VI,

Ea autem defc r:émm pars, qua inter Pa!;;m, & d;f:...
GFricem 1nccr01p1tur Intervalium nominabicur.

VII,

 Crus ﬂngﬂiz mobilis , quod dcﬁrzémr fecum ducic ,Cras

Patiens.
VIII,

 Alrerum verd crus, quod a defe ribente {ecatur , Crui
Effictens , & per anguli verticem productum, me Effi-
¢iens apgcllablmr. ' |

IX

Cim defe rzéem per Polum tranfic, ac prmndc & cum
erure patiente coincidic, effe cam deferibentens quam cres
perzem > ut & lineam fﬁrmmem totumque ang#inm 21008
lem in fatione prima conftitutum dicemus; ac quoties
de iis fimpliciter fermo erit in tah lpfas pofitione con-
{iderabimus, |

X
Quamlibet curvam, incerfe@ione, ud pradittum eft,

in plano genitam, delcriptam dicemus, eficiente atque
intervalle confideratis, uc exhibencur ac fib1 invicem jun-

.gunuur i1 [fatione prima ; adeo ut fjﬁwm cum zurervalloy,

quod tam cum ipfa defiribente quam cum crure patiente
in eadem flatione coincidic, angulum maévdfm acrinque -
muftltua:.

Lle
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U1t in appofitis figuris, fi re&a HG fibi femper parallela certo
fui pun&o, puta H, moveri concipiatur per immotam EF, eo-
demdue’illo motu fecum ducere crus BH anguli HBG, circus

I/c

'..1--"' -

x _ Larston



162 EreM. Curvarum

lariter mobilis circa pun@um B; ita ur idem crus BH {fempes
tranfeat per preditum ipfius HG punfum H, fimuldue alte-
nius cruris BG ac di@tz line® HG interfetione G delcribatur
curva lineaBG: exung | |
HG deferibens,

EE directrin, - %

HBG , HBP anguli mobiles, _

YHG, EHG anguli ad dire@ricem,

B Polw, ' A
B D meervallum,

BH s patiens,

BG crus efficiense

PG linea efficiens,

DK defivibens in flatione prima, five defiribens fimpliciter,
"DBC, DBA anguli mobiles in farione prima,

A C efficiens in flatione prima, five efficiens fim pliciter,

Curvam BG, effiente A C, intervallo verd BD defcriptam dice-
mus 5 Et apparet, cum ¢ffiiiens PG eft in flatione A C, crus pa-
#tzens BH coincidere cum intervalle BD ; ac deferibentem HG tune
efle in ftatione DK, atque per efficientem & intervallum confitui
utrinque angules mobiles D BC, DBA,

THEOREMA L
Propofitio 1.

Qualibet efficiente , & quocunque intervallo , fi anguls
mobiles equales fint iis , qui ad directricem funt ab eadem
parte, curva defcriptd, hoc ipfi proprium erit, ut quz-
vis recta a quolibet curve puncto ad defiribentems effici=
enti zquidiftans applicata poflit re@tangulum, fub inter-
vallo atque ea defcribentss parte, qua inter Polum & appli-
catam intercipiur, contentum, g

Sic effuiente ABC, intervallo BD, & directvice EF defcripta
curva BG 5 ita ut angulus mobilis DBA fit ®qualis angulo EDB
. ad direclricem , {itque a pun@o G in curva utcunque aflumpto ad
defribentemn DBK applicata re@a G K ¢ffuienti AC parallela 3
dico quadratum applicat® GK retangulo D BK quale eiTeC-o |

cagE L e Ofe

oy
';'.'-."‘ By __*_ e
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., Conltitutis enim tam angulo mobili quim deferibente in Ratione
uti fulre, cum per ipfarum interfe@tionem defc

| riptum eft pun.
¢tum G, veluti in HBG & HIG: i tam angulus mobili quam is
E : ' *'I

3
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364 Erewm, Curvaruwm
" per Cor. 8 qui ad directricem elt refus fir, uti in prima figura, erit * ut HI
foii Eucl. 34 1B, italB ad IG,id eft *, ut DBad GK, ita GK ad BK,
e proinde 3 quadratum re@t® GK retangulo DBK =quale
Sger1y fexti. erit. | | |
- At vero ft obliguus fuerit uterque angulorum ABD, EDB,

uti in ceteris figuris, {ecabunc fefe efficiens & diredtrix productee

ad eas partes, ubi angulus mobilis, i{que qui ad direicem eft, acuri
% g o SEUNE: fic itaque ipfarum inrerfe@io in L puncto, Quoniam igi-
mi. tur tam anguli LBD, LDB, ex conftru&ione, quam LIH,
sper 6 pri- LHE, proprer parallelas DB, HI, ®quales funt 4; erunt quo-
e - que’ tam linee I.D, LB, quam LH, L1I; ac preinde & com-
ain cafu 1 L . ] \
fig 1t & (i- polite < vel reliduz & DH, BI =qua es. Cum aurem , an-
milibus. gulis DBI, H BG iifdem, {ive ®qualibus exiftentibus, addrto c,,
é'ﬂﬂ“[‘fg’ vel ablato 4 communi angulo HBI, angulus DBH angulo
ng;"’-a:u;ﬁ_ IBG, id eft 4, BGK, fat @qualis 5 atque anguius BDH ex
milibus.  conftru&tione angulo DBI, id eft 7, BK G, fic equalis: erunc &
;il“;“{;f:;ﬁg‘mangula BDH, GKB =qgniangula, eritque proinde 9, ut BD
dincafic. ad DH five BI, hoc elt '°,ad GK, ita eadem GK ad KB,
fig. 111 & quafe , ut fupra'?, quadratum applicat® GK reétangulo DBK -

1V;aucfie smgpale erit aod eft propoficum,
milibus, i S : Q' prop

* gop 2.9 primi. 7 per 29 primi.. 8 per 32 primi. 2 ‘p&r 4 fext 10 per 34 primi. Y per 17 foxti.

Conftat itaque , curvam interfe@ione , uti pradi-
étum eft, defcriprtam, eam ipfam efle, quae Vereribus
Parabola; Polumg idem pun&um quod vercex; Ziveans
aucemn deféribentem in [Fatione prima eandem quz diame-
ter, aut {i anzuli mobiles re&i fuerine, qQU&X axis; #utervale
fum vero idem quod latus re@um five recentioribus Pa-
ramerer ad eandem diametrum eundemvé axem perti-
nens; atque ¢ffizent; parallelas; eas, qu ordinatim ad
diametrum vel axem applicatz dicebantur; quare &

cadem nomina retinento.

Corollarium: Y,

'C!.‘lm eﬁrﬁrﬁmm qﬁﬁ:zentz{% intep&&iﬂ quiﬁuﬁunqm Rats ﬂﬂih
Bus inuno tantim punQo fiat, manifeltum oft, defiribantens in quaw
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s liba » 1 !Gj'

A

effiems BG nUNqUam
mis fpfam tranfire: a

cum defiribente BK coi
4 hoc enim neceffum foret , ut erus pasiens

X3

cunque ftatione, id
elt , retas omnes
diametro ®quidie
ftantes, in uno tan=
tum punéto Parae
bolx occurrere,

Corollarinm 2,

Cumque continuo
defiribentis a Polo re=
cefflu major major=

‘que femper fat ane

gulus , quem craseffee
siens conftituir ad li=

‘neam efficientem in fla-

gione  prima , veluts
GBI, manifeftum
eft, quamlibet re=
&am a Polo ad quod-
liber curve punctum
duam ,ut, ex. gry
BG, totam intra Pa-
rabolam,produdtam
autem, utiad R, ex=
tra Parabolam ca-
dexe.

Corollarikm 3

Confiat preeterea
angulum GBK -

| deﬁnité. guidem die

minui, omniq; pro=
pofite anguloredtis
lineo minoré reddi
pofle; fed ¢rustamen

ncidere y multd Mi~

BH



166 Erem, Curvariy
‘per29¢ri- BH divedirii EF foret parallelum *, aut cereé ue caderet infra
. €am, qua a Polo diretric; ;equidiftans duty eflet, quod plang im-
poflibile eft, cum directricem femper fecer, |

Corollarinm 4.

Ideoque apparet, re@as omnes, quz Parabol® axem vel dia-
metrum fecant, producas tandem Parabola occurrere, ~ Secet
enimre&ta KX diametrum BKM, ac¢ s efficiens BG, in ea fta-

_ tione conflitutum, ur KBG angulus minor fic dato angulo MKX
;}*‘:::;;‘j" *5 per Parabolam tranfeac in punéto G. Quoniam 1gitur- re@a
_ ., KX crurl BG occurrit, aut eidem occurret mnter B & G, quo ca-
iﬂerfnraf.?.r.[- Bilud : LG occunk R . . :
bl lu 1pla produdta etiam curve occurfura eft 3, aur eidem in
- ipfo G punco occurret, quo cafa & fimul Parabolz ibidem oc.

4o Cov.» SUIEET, aut denique ipfi B G occurrer ad paites G produ&tz, quo
. 1 - b, : -
bf;f_ o utique cafu pritis Parabolz occurrer 4,

A

- Corollarium §.

. Manifeftum quoque eft, applicatas omnes, utrinque Parabol4
_terminatas, ab axe aut diametro bifariam dividi. Ut, i du@a fie

§per 1 b applicata NM O, quoniam S5 tam quadratum N M quam quae
15 dratum MO xquale eft re®angulo, DB M: erunt quoque eadem
qQuadrata inter f¢ qualia, ac proinde & reteNM, MO &quales,

=

- Corollarium 6.

Patet quoque pracedentis converfum » Nempe non pofle aliag

rectas praerer eas, que efficient; equidiftant, in Parabola ab axe (i-
ve diametro bifariam fecari.  S; enim OQ, quz non fj¢ 2quidis

Mtans ipfi A C, ab axe five diametro B P bifariam divideretyr in P,

duftda ON efficienti AC paralleli , qnazdue proinde ab codem

perConole aye five diametro bifariam quoque fecabitur in M 6, foret O P ad
*;;‘:ffj-f:;;_ PQ, ut OMad MN: ideodue 7 duéts re@a per N & Q_eflet

diametro parallela, ac Parabole occurreret in duobus pun&is N
& Q. quod fieri non poteft 2,

3fuxm'fﬂ—-

Iraque non folim applicatz omnes a diametro bifi-
fiam dividyntur, fed & qua a diametro bifecantur ad
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eandem ordinatim applicate funt! & fi diameter re-

~ Gam quamlibcc in Parabola du&tam bifariam dividat,

omnes quoque 1pli zquidiftantes bifariam fecabir.

P & Corollarium 7

; Ex demonftratis
quoque facile collie
‘gitur, applicatarum
quadrata ad fe invi-
cem effe , ficut ad fe
invicem funt diame«
tri portiones inter
verticem & applica- *
tas intercepte. U, fi
-applicate fint GK,
NM, ert?® qua 'peirhe
dratum refte G K jw.
ad quadracum ipfius
NM, ut reftangus
lum DBK ad re
&angulum DBM,
id eft 2, ut BK ad 2 per 1 fexsi,

Corollarium 8.

Ex ipfa porrod de-
fcriptione  manife-
ftum eft, efficientem in
~ flatione prima, id eft,

retam, qua per Po-

lum {1ve verticem ap-

- plicatis 2quidiftans
ducitur , ibidem Pa-
rabolam nec in a-

. lio praterea pun&to
contingere , multd
minus eandem feca-
LCo Sum":
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€68 Erem. Curvarawm
re. Sumptoenimin curva preeter Polum B punéto utcunque, velgs
1 G, {1 crass effuiens eidem applicetur, uti in pofidone BG, confti-

- tuerur ab iplo & efficdente angulns,urt GBC: atque adeo punGum

G, urcunque {umprum, id eft, tora Parabola, praeter Poluw B, in<
fra efficientes A BC cader,

Corollarsum 9.

Confiat quoque ex antedi&is, non pofle aliarh retam prater
¢fjuientems Parabolam in Polo feu vertice contingere. Quoniam
enim alia quevis re&a per B du&ta, ex. gr., PR, angulum con-
fticuit cum effiiente A C, ut RBC, i & Polo ad direricems ducatue
recta BH, ira at eidem angulo R BC =qualis fir angulus DBH,
ac per punctum H agatur recta diametro parallela,ut HG: erit
€a ipla defiribens, 8 HBR angulus mobilis, utpote zqualis angule
movis DB Cy BR vero aus effuiens: ac proinde ipfarum H G, BR
interfe®io G in Parabola, Quare cum refta PR nomin punéto
B folummodo, fed & in puncto G Parabol® occurrat, ac toca BG

3 per Corol,1 Teta 3 intra curvam cadat, non continget reta PR Parabolam,
| ~ fed eandem fecabir, -

Iraque omnes re&tz in Parabola du&=, quz contin-
genti in.vertice @quidiftant, ordinatim ad diametrum
applicantur five ab eadem diametro bifariam dividun-
tur; & contra, qug cuilibet reGta, a diametro bifariam
divifz, per verticem @quidiftans ducitur, Parabolam
in vertice contingic, | * dimas

b

Corollarium 1o.

Ex di&tis quoque obvium eft, quo pado dath pofitione Para-
bolz diametro, ejufque vertice, & latere re@o, nec non angulo,
quem ordinatim applicatz faciunt ad eandem diametrum , ipfa

Parabola in plane defcribatur, Si enim deftribenda Parabole dia-

meter. it BK, vertex B, latus refum ad eandem diametrum
perunens BD, (quod quidem ipfi diametro in dire@um fic pofi-
tim, ) atque angulus quem faciunt ad diGtam diametrum ordina-

$im applicate ABK vel CB K: oportet,du¢ia per D lateris re&i

telmi-
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terminum re&ti EDF in angulo EDB ipi A BD 2quali, effiiien-

te AC, & intervallo BD, ad direGricem EF curvam defcribere, ut

NBG; eritque hzc ipfa, qua defcribenda proponitur Parabola,
Y

THEO=
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; A
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Sexuis.

T HBOREMA L
P Propofitio 2,
Si per affumptum utcunque in Parabola punGum

recta ducatur, axi, diametrové parallela, eri quoque:
allumptum pun&um Parabola vertex, ductaque paral-

dela itdem diameter. --

Sit Parabola qualibet H A M, cujus axis diametervé AB, &
latus retum. ad eandem pestinens A.C; fitque per pun&tum M,
in curva urcunque affumptum, du&a re@ta MO, axi five diame-
tro AB parallela; dico aflumptum. quoque punctum M verti-

tem, ditamque M O diametrum effe; imo fi, dug4 per M rects

SV, 1ta ut ab axe five diametro AB extra Parabolam abfcindat
portionem Al aqualem AB, qua inter verricem A & applica-
tam M B intercipitur; produ@tique OM ad K, ita ur fit MK
iplis AB vel AI & IM tertia proportionalis, efficiente SV inter~
wallp verd, MK, Parabola defcribatur ¢ dico hanc cum expofita.
Parabola HAM eandem fore, ita ur altera alteri per'omnia con-
gruat,  ac proinde non folam MO diametrum, atque M verti=
cem fore, fed & M Klatus re¢tum efle ad dictam diametrum MO
pertinens ,8 S V. Parabolam in verrice M contingere, omnesque
ipfi parallelas in Parabola ductas ab M O bifariam dividi , arque:
ad hanc ipfam MO ordinarim applicari, -

Sit enim in expofita Parabola HA M aflamptum: prateres;
aliud quodpiam pun&um, ex.gr., H; fitdue abeodem duéta H G:
ad axem {ive diametrum A B ordinatim applicata; nec non HO»
iplt SV 2quidiftans, quarum:prior, i opus faerit produa, retze.
KO occurrat in E3  polterior verd, itidem produéa,. ubiopuis:
fuerit, preedictum axem five diametruin A B fecet in D.. Etap-
paret ¥, & quadratum reftee HO: =quale fir retangulo KM O,, -
Parabolam, que effiiente SV, intervallo; verd, M K. defcribetur,
per pun&tum quoque: H tranficuram..  Effe autem: quadratum re«
&z HO zquale re@tangulo KMO multifariam id quidem, &,
meo {altem judicio , breviter {impliciterque fatis in eum qui fe-.

quitur modum demonlfiratur, g
~ Quoniameft * ur CA ad MB, ita MB ad BA; etit; dupli-

caAllS:

5
L=
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catis confequentibus, ut CA ad duplam MB feu ad GE bis, ita
3 per29pri- MB ad BI, hoc eft3,ita HG ad GD: ac proinde * contentum
~ mi, @4 {yb mediis, nempe reGangulum HGE bis, @quale contento {ub.

f;i:m “extremis, nimirum retangulo fub CA & GD. Unde cum bi«
fevi.  naquadrata retatum HG & BM feu GE =qualia fint § binis
 Sper 1 bu- petangulis CAG & CAB feu CAI, idelt 6, re¢tangulo {ub
Eﬂ;eﬂff‘ C A & 1G: erunt quoque,additis # demprifve ¢ utringque 2qua-
cssndi. libus , mmirum re&tangulo HGE bis ab una, ac re¢&angulo iub

eincafi  CA & GD ab altera parte 7, compofita # vel refidua ¢, nempe

ﬁﬁiﬂ}i-ﬁ' quadtatuhm EH ac retangulum fub CA & ID feu MO =qua=

bincafu lhace,
fig. 11 & 111 .
ac fimilibus. 7 guippe per [upra demonfirata veGangulum H GE bis aquale et veffangulo fub C A
¢ GD. cin cafuenim fig. 1, {i ab una partead bina quadratareétarum HG & GE addatus
reGangulum H GE bis, compofitun fic E H quadratum, per 4 fecundi; acfi ab altera parte
ad rectangulum fub C A & 1G addatur re@angulum fub CA & GD, fit, per [ {fecundi, rectan-
gutum fub CA & IDfeu MO. Eodem modo, i in cafibus fig. 1i & i1l ab una parte 2 binis
quaratisrectarum HG & GE auferatur re@angulum HGE bis, refiduum erit, per 7 fecun-
di, EH quadratum ; ac fi ab alcera parte a re@angulo fub CA & IG auferatur re@angulum fub

CA & GD, refidunm erit, per rfecundi, re&angulum {ub CA & 1D feu MO.

~ Ideodue cum fic ut BM quadratum ad MI quadratum, five ut
3per1bu- CAB re@tangulum 8 ad reGtangnlum fub KM & AB?, hoc eft 19,
fjﬂﬁ; ut CA ad KM, feu, aflumptd communi alcitudine:MO, ut pra-

sper 17 dictum reGtangulum fub CA & MO ad KMO re&tangulum,
fexsi, @ ex jta '* EH quadratum ad HO quadratum firque reGtangulum
i’-zi”f:_’"fﬁx_ fub CA & MO, ut jam eftenfum eft, =quzle quadrato EH 2

&t erit quoque *? reGtangulum KMO quadrate HO =aquale. _
sipersar  Unde cum pun@um H, ubicunque id in expofita Parabola
ffﬁ;"m_ AH aflumpram fuerir, femper quoque fit in Parabola, que effi-
g'mi,g, ciente. SV, sutervallo vero MK defcribitur : fequitar alteram alte
1i per omnia congruere, ideoque hanc cum illa eandem efle; ira

ut conftet veiitas gorum, qua proponebantur,

Corollarium 1.

Ex antedi&tis manifeltum eft, qudd, du&is in Parabolabinis
nquibusiiber reis fidi invicem equidiftanubus, que utramque
bifariam dividic re@a linea illius diameter exiftat. Quippe quz

~— per mediom =quidiftancium unius diamecer ducetur, five hzc fic
| ipla diamerer ¢x generatione, five eidem parallela, per medium
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quoque alterius equidiftantium tran{ibit , Atque ita apparet,
quo pacto datz cujuslibet Parabolze diametrum fumulque ordina~

tim ad eandem applicatas invenire liceat,

Corollarium - 2. e
Patetque porrd, quaslibet re@as Parabolam ubivis contingen-

tes, atque ordinatim a pun&o conta&us ad dizmetram applica=
tas , mqualas.urrinque a vertice diametri portiones ablcindere;

- &, vice/'versd a terminis applicatardm per diametrum duétas, ita
s P 3

ur zequales utrinque a vertice diamerri portiones: dudtie applica-

teque ablcindant, Parabolam in dictis terminis contingere, Ree

in 2 hujus.

§ per 9 Qoril
] 45

<ag ?5?‘ 1 C‘ﬁ'
Tol. 2 hig]us.

¥ per 8 &9
Cirol; 1 h#:'
qus,

&am enim SV, ex'eo qudd =quales fint AT, AB, Parabolam in

puncto M utcunque afflumpto contingere, nunc * demonftra-
tum at nec aliam re@tam in punfto M Parabolam conringere
poile; fuperitis 2oftenfum eft, .

Corollarium 3.

/

b

Atque hine non- difficulter colligitur, quo padto 3 quolibes
puncto, non intra Parabolam dato , re@ta ducatur, quae Paraboa
lam contingat. Inventis enim 4 diametro quacunque & reltis,
que ad illam ordinatim applicantur, i in ejufdem diametri ter-
mino fir datum pun&um, notum nunc eft 5 re@am peg idem pun-

<{um du&tam, atque ordinatim applicatis 2quidiftantem , Para«
bolam ibidem contingere. At fialibiin curva fic pun&um datum,

veluti M , {itque inventa diameter AD oportet ducti ex M ree

- &a M B ipfi AD applicatd, fumpridue Al iplt AB zquali, duce-

re rectam per I & M. Sin autem extra curvam detur in diametro
produfta, veluti I: oportet,facti AB ipfi' Al equali, atque BM
ordinatim ad A D applicatd, qua Parabol# occurrat in M, ducere

rurfusre@am per I & M. At verd i neque in curva neque in dia-

@ Pér 12 hts=

metro producta detur,ut, fi inventa diameter fic MO, datumdue
punctum I: oportet, du&ti I D diametro MO paralleld, quz Pa-
rabolam fecet in A, fumpiddue AB ipfi AT ®quali, atque ex B
ductd BM ordinatim ad AD applicath, nimirum, qua quidie
{tans fit contingenti in A, Parabolzque occurrat in' M, ducere

iterum rectam per [ & M " quippe conftat ex antediQis ¢ , iplam

jus, jur44¢ L M omni cafi Parabolam contingere in pun&o M,

Lor, 2.

Cﬂ:
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Corellarium 4.

Conftat praeterea, aflumptz cujuslibet diametri parametrum
efle tertiam proportionalem duabus reétis, quarum una eft vel
axis vel daree diametri portio, intercepta inter ejufdem verticem
& eam, que Parabolam in affumpta diametri rermino contingit,
altera verd ea predifte contingentis pars ; quz inter datam &

tinuhuiw. afflumptam diametrum interjacet. Demonftratum enim eft *,
 re@tam MK, ex eo quddipfis AI, IM tertia fit proportionalis,
affumpta utcunque diametri M O paramectum efle.

- Corellarium 5.

Ex demonflratis quoque non difficulter colligitur, quo patto,
dati pofitione quiliber Parabole diametro, ejusque vertice, &
latere recto , nec non angulo, quem faciunt ordinatim ad dictam
diametrum applicatz, alia ejufdem Parabole diameter, quacum
applicatz alium quemliber angulum conftituant , ac ipfius vera
tex, & latus retum inveniantur. Si enim dard pofitione diame-
tro MO, vertice M, & latere re@o MK, anguloque SMK vel
VMK, quem applicate faciunt ad di®am diametrum MO,
aliam cjufdem Parabole diametrum invenire oporrear, quacum
applicatez angulum conftituant zqualem dato cuilibet angulo
ABM: ducaturitermino K ad SV refta KP in angulo KPV
ipli dato A BM equali, divisdique P M bifariam in I ducatur pet
I re@ta IB ipl MO =quidiftans, Deinde ab ‘M ad eandem IB
applicetur re@a M B in angulo MBI dato angulo zquali, divisa«
que BI bifariam in A , erit queefica diameter AB, vertex pun&tum

:per 1hn- A, ejusque parameter A C,re&a nempe, que iplis AB, BM rer-

e tia proportionalis exiftit, Ef enim * pun&tum M in Parabola,
3 per 17 Quee efficiente ipfi BM paralleld ac intervalls A C defcribitur , quane
foxii. doquidem quadratum applicate BM ex conftrutione * reltan-

gulo CAB eft mquale. Deinde quoniam fimilia funt triangula
: BIM & PMK ,ob =quales angulosad B& P (ex conftruttione),
4 per29pri- atque ad I & M 4 ( ob paralielas AD, MO ),eritSut Bl adIM,
'f;# 4 fexsi, ita PM ad MK, &, fumptis antecedentium dimidiis, ut AI ad
6in 2 bujns, I M, ita IM ad MK, Quare fecundim ea que fuperilis ¢ demon-

* ftrata func, Parabolz diametris AB, MO, ac patametris AGC,
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MK, in di&is angulis delcripte omnino ezdem erunt, Sunt aws
tem & anguli, quos faciunt M'B alizque ad diametrum AD apw
plicatae , ex conftru&ione, dato angulo A BM zquales. Quocirca
effe®um eft , quod quarebatur. Qudd “fi verd datus angulus
A BM reltus tuerit, ipfe axis erit, inventa A D,

Etlam{i curva, qualibet efficiente, & quocunque -
servalle defcripta, fi anguli motiles inzquales. fint iis, qui
ad directricems funt ab eadem parte, ea ipfa fic, cui poft
Circulum & Parabolam inter curvas primi generis pri-
mum locum tribuam , utpote quam fequenti fpecie
quodammodo fimpliciorem judicem; cujusque pro-
pterea ortum, naturam , & proprietates nunc expofi-
turus eidem defcribendi methodo. infiftere, premiflif-
~que in principio definitionibus inhzrere poffem; cum
tamen ¢a 1plius proprietas, quam primam ac maxime
univerfalem exitime, & & qua catesas facillime de-
duco, ex aliis generationum fpeciebus diftinivs ap-
pareat atque expeaitius. demonftrecur,, quod in Ma-
thematicis, & pracipu¢ in Elementorum explicatione
non parvi faciendum puro, ecam felegi, qua a jam di-
€ta quam minimum defle@tat, quaque fimiliter anguli
reculinel retaque linex motu & interfe@ione perfi-
cicur; ac in qua dicti anguli motus non ciccularis fed
reltus, ac concra dit® line® nen re&tus fed circularis
eft, ut ex definitionibusin eum finem adapratis, & fes
quent Capite propofitisymagis elucefcet.

Caurur I 2y
DEFINITIONES SECUND .
| I,

Sl recta inea circa punétum fixum circularicer mo-
ta angulum quendam re&ilineum , altero fui crure
IMmo-
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immotz retz linex applicacum , per eandem immo-
tam lineam promoveat, & fecum ducat, ita ut pradi-
&a recta circulariter mota femper per idem applicati
cruris punctum tranfeac, fimulque alterius cruris ac
cjufdem linez mote interfe®ione curva defcribatur,
appellabitur hacipfa circulariter mota Uneadefiribens.

IL
- Alrera verd immota manens DireFricis nomen reti-
nebic, |
" Pr#didtus aurem -angulus re&ilineus, isque qui ei eft
‘deinceps , imilicer & "hic Augulorum mobilium nomine
" yenlent, g

| | iV
: 3 P ~ - } ! _ b & - ! . o (i
. Sicut1 & punGtum fixum, circa quod defiribens cire
culariter movetur, Po/us nuncupabitur.

Vo

Rurlufque crus anguli mobilis, ‘quod & defiribente per
Hirectricem promovetur, Crus paticns.

e 1
~ Alterum autem crus, quod 4 defcribente fecatur,
Crs effwciens, & per anguli verticem productum Linca
" efficiens appellabitr,

VIT,

Cum defir dbenseicienti parallela elt ac proinde nulla
splarum interfe@io exiftic, tam edczentems quam defiri-
bentem in flatione prima conftitutas dicemus; ac quories
de iis {impliciter {ermeo erit, in tali ipfas ftatione .con-
fiderabimus, -
‘ i Z 2 VIIi,
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;)
A !

oot S

Intervallum autem hic nominabimus tam eam Crurs:
pAtientss partem , QUE INter anzuli mobilis verticem & de-
Jertbentem interjacet, quam eam deferibentss portionem s,
qua incer Polum & directricem intercipitur,. Bk

Ut in appolica figura, {i re®a. ABC 4 circa A pun&tum cir-

. culariter moveri concipiatur, motuque fuo promovere & fecum:
“E a. ducere angulum B E C45 ita uvcrus E B femper applicatum ma-
ABC,ur & Neat immotz: refte linee KL, ac predi@®a ABC mobilis tm?
angulus  per tranfeat per idem pun&um cruris E B, ex: gr, per B, fimul-
BEC infi- que alterius cruris EC. & didtz linez: A B'C interle@ione C de-

ﬁ}i;’j filﬂn.. {cribatur curva linea ¢C,, firque: c_":l,u-é;tﬁ% A.D; cruris E Cx pataliela;
&is ftatio- apparet ,quo magis recta. ABCad ipfam A D accedic, €0 mino-
Ei‘;ﬁli"_h" rem ficriangulum E CB, actandem cim ipfa A B C pervenit ad:
A D, ita ut cum ipfa coincidat; eundem angulum E CB'tunc pe-
nitus evanefcere: cum A D, ac proinde & dicta AB C, ftatione il-
14, cruri EC parallela fir5 ita ut tunc didum crus EC five re@ta:
CEM ecadem fit.cum: linea GFH, nimirum: fuppofitd DF ipk:
BE, =zquali, eruntque SN O B RIIRHTS
ABC defiribens in Rationibus diverfis..
K L directrix, = | :
BEC, BEM, live DEH: & DF G anguli mobilés;. '
: A Polus; s S SR i ey
| E B rus patienss
EC crus efficiens, .
" MC linea cfficienss. ' & iR 2
GEH cffisens in flatione prima;, feu efficiens fimpliciters- -
A DI defirvibens in flatione prima, feu defiribens impliciter,
EB feun FD & AD uttumque intervallum,

LY

i A

I B E 0sRE M-avn Il © mb
Propofitio 3. - s
-O\uibpslibet ﬂh‘fg#/ﬁ' mobilibus ac '(?Iuibuf’cunque 793
rref'vm’/ﬁ » Juxta definitiones premiflas delcripta cuc-
va, hoc 1pfi proprium grit, uc rectangulum conten-
L0 tum
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tum fub qualiber refa efficienti paralleld , & quncunqua
curva pun&a ad directricem du&ta , atque ea direitrices
parte, qua. inter ‘diftam parallclam & efficzentem inter-

c:puur, equale fic ei, quod fub utroque snzervale cone
tinetur, rectangulo.. , |

Slt quolibet dngufa mobili BE C & quibuflcunque intervallis BB,
feu FD & AD, directrice KDL, dc(cnpta curva ¢C 3 1ta uc efft-
giens it GF H, ﬁrq 1e 2 punéto C in curva utcunque aflampro ad
directricem du{ta CE efficienti GF H, ac proinde & intervallo A D
u-parallcl.a-- dico rectangulum FEC =2quale efle ADE: re&angu-
'_ ln, {ive e1, quod fub A D, "E B continetur,

' < 3 Con.-
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‘Conflitatis enim tam #ngulo mobils quiam defiribente in ftatione
-uti fuére, cum per ipfarum interfe&tionem defcriptum eft pun-
€tum C,velutiin BEC, & ABC, guoniam zquales. {unt retz
EB, FD, additd vel ablatd urrinque FB vel ED: erunt quo-
per2opri- que rete BD , FE @quales ; cumque * propter parallelas EC,
i e i A D 2quiangula {int-triangula BD A, B*EC: erit * ut BD, id
;"‘ﬂpﬂf ¢ eit,FE,ad DA,ita BE adEC: ideoque 3 reGangulum FEC
Jexii, fub-extremis. zequale reangulo fub.mediis AD, EB feu ADF,

&

Quod erat:propofitum,

Quare cum & ommnia retangula, ue FEC, ‘inter fe

quoque {int &qualia, manifeftum eft, curvam., interfe-

«<tione ua pradictum.-eft, defcriptym , eam ipfameffe,

quam Veteres Hyperbolam vocarunt , auc, fi-binas cur-

was codem & -continuaro ‘motu-genitas finmul .confide-

xes, clle eas, quas'Oppofitas Se@iones dixére; direiri-

sem vero KL ac ¢fficienters GH eas ipfas , quas Afym-

jptotes nuncupaverunt, atque ipfarum occurfum five

interfetionem , ut F, idem illud pun&um, -quod -Hy-

perbole {ive Oppoflitarum SeGionum Centrum ab i plis

appellatum fuir. 1deoque & hzc fingnla iifdem illis no-

mintbus in pofterum indigicabimus, folummodo fe-

“inEpifiela CtiONUM Nomen, ob rationes fuperids + expofitas ,mintis

-&d Schote- _congruum evitaturi. Rectangulum autem fub inzerval-

M s contentum., feu, quadratum -ei zxquale, Hyperbola
Porentiam dicemus. |

Corollarium 1,
~ ‘Ex ipla defcriptione-manifeftum eft, Afymptotos &gHypﬂfb@ -

dam magis magifque ad (e invicem continue accedere, tandem-

“que pervenire ad diftantiam, datd quiliber diftanti4 minorems;
cujustamen ;11 demenftrationem exa&tiorem defideres , data -di-

ftantia fic reéta NO, ad Afymipie-on FX perpendicularis. “Sum-
ptéagitur N P, qua eddem N O minor fir,fi fiat ut NP ad A D,

7 teris ja DF adFe, ac per ¢ decaturec ipi'NP qualis atque Afym-
i s -proto 'F H.zquidiltans: erit 5. re&imgulum Fec Potentiz ADF
' b EqUa=
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gequale, ideoque juxra €3, quz © demonftraca funt, punftum C in 6 iw s hujue,
Hyperbola, Ef autem & ce ipli- PN aqualis, hoc eft, datd di-

_ﬁa"ntiﬁ N O minor, Quare & perpendicularis 3 puncto ¢ ad Afyms
proton FK dufta, id eft, diftanria Hyperbole 2 pradicta Alymy
proto , ibidem datd diftantia N O multd minor erit,

Corollarinm 2.

A:qne ita fimuf apparet, retas omnes, quae duftz ex quolibet
puncto intra angulum, qui ad verticem eft ei ,. qui Hyperbolam
€ontinet, per centrum tranfeunt, vel Afymprororum alterutram:
decant, Hyperbolz tandem occurrere, productafque candem, &



184 EreMm, CurvaRUM ,
in uno tantam pundo, fecare: quandoquidem ha produlte ib
urraque Afymptoto magis magisque femper. ab{cedunt,

Corollariim 3.

‘Conftat praeterea, efficientem in quaconque. ftatione, id eft, re-
&as omnes Afymptoto  parallelas fimilicer Hyperbolse, & qui-
dem in uno tanthm punéo, occurrere, producafque illamibidem
fecare. Impotlibile enim eft ,ut defiribens atque efficzens ulla {tatio- "
ne fefe in pluribus punétis inter{ecent, |

THEOREMA IV.

| :' Propsfitio. 4. | :

‘Re&a linea, five per bina qualiber in Hyperbola
pun&a tranfiens, five eidem .ica occurrens, ut produ-
&a urrinque extra Hyperbolam cadac, utrique Alym-
ptoto, intra angulum, qui curvam continet, oCcurriy,

.Sint in HyperbolaB CD, cujus:Alymptoti KAE, HAF,
; o | %% dude.-TBCG, .
, | L y tranfiens per bina

\ - IR - -~ curve punéta B&
. C,arque MC ci=
©  dem occurrens in
. C, itaut produ&ta
versis. L utrinque
extra Hyperbolam
cadat ; Dico tam
rectam F B C G

- quamre&tamMCL
utrique Alymptoto
KAE & HAF in-

tra angulum EAF
occurrere. Hoc e-

nim {1 non accide=
rer,eadem FBCG

vel MCL aut

: 2 Afym-:
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Alymptotorum alterutri parallela effer, aur, fi vel huic vel ilij
Alymptoto extra angulum EAF occurreret, ex punto intra an-
gulum KAH ad verticem ei qui Hyperbolam continet duta
‘hancvel illam Afymptoton fecaret; ideodue * curvze in uno tan-
tum punéto non verd in duobus occurreret, ac producta eandem
fecaret, non autem utrinque extra Hyperbolam caderet, contra
id qued ponicur, Ac proinde conftat propofirum,

Tpers vy
Cov. § ief s

¥ T AEMREMA Y.
- Propofitio g,

Aflumptis, vel in una cademque, vel in oppofiris
Hyperbolis, duobus urcunque pundis, dudifque per
eadem five una re@a five duabus, fibi mutuo parallelis §
erunt re&tanguola {ub du@tz vel duGtarum parcibus, Hy-
perbola & Afymptoto utrinque interceptis, fibi inyi-

“cem @&qualia. 3% |

Sint, vel in eadem, vel
in _oppofitis Hyperbolis
BPCD, cujus Alyms-
ptoti AE, AF, aflume
pta utcunque bina pun
da B & C, ac per ea~
~dem duftz binz retta
, BD, CP fibi invicem
paralletee ,  Alymprotif-
que occurrentes in pun- 4 qui uti-
&tis E, F, G, H «: dico queoccur-
reGtangulum E B F e {":fr;“;:‘ﬂ:
&al‘lgt‘rlﬂ GCH ';ﬁ‘]ul]ﬂ.jtrm ﬁf irﬁrl

efle. angulum
Du&tis enim per ea- _}fui?fsrpﬂfﬁ
~dem punéta B & C  re 1ppr4 finii.
&is, atrique Afymptoto * pers hu-
sziste parallelis  alterique  A- il

{ymptoto terminatis, BI, BL, CK, CM: erit *, propter recan- ., %
gula IBL & KCM * zqualia, ut I1Bad KC, hoc ¢ft *,ut EB fexi.

Aa ad

71

I
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Sper16fex- ad GC,ita CM ad BL, id eft, ita:C H ad BF. ac proinde 4 re-
o &tangula EBF. & GCH =qualia {unt, Quod demonftran-
dum erats ¢ . | |

Eodem modo oftendetur, {i per bina puncta, ut B &
D, una recta ducatur BC, quz utrique Afymptoto oce
currat in punctis E & F 4, retangula EBF, EDE {ibi
invicem @qualia effe. |

Corollarivm 1.

In oppofitis Hyperbolis, fi parallelarum altera per centrum
tranfeat, ut CP in tertia figura, eidem demonftratione compro-
batum erit , reftangula fub partibus quarum!libet rectarum, quas
per Afymptotos ad urramque curvam ducuntur, fingula 2qua-
lia efle quadrato ®quidiftantis 2 centro ad Hyperbolam dudi,
Quare cum ex dictis appareat , i, du&ti per centram refti -uts

cunque veluti CGP in eadem figura, eidem ubivis alia refta s

- quidiftans ducatur BD, quz fecet Afymprotosin E & F, re@dne
gulum EBF vel FDE quadrato G C itemque & G P quadrato
zquale efle: fequitur, ipfas quoque GC, GP efle {ibt invicem
zquales, hoc eft, quamliber rectam ad oppofitas Hypesbolas per
centrum ductam , in eodem centro bifariam fecari,

Corollarinm z.

Conftat quoque cujuslibet re&tz, five per unam eandemdue,
five per oppofitas Hypetbolas du@=, paites Hyperbols & A~
fymptotis interceptas fibi invicem efle zquales, %

. Dufti enim utcunque BD, quz Afymptotisoccurratin E &
tpers bu- F, cum ex antedi@is ° BF fit ad DF, ur DE ad BE: erit quoque
s, & 16 dividendo ¢, vel, in oppofitis Hypetbolis, componendo 7, BD
ok - 5ad DF, ut eadem BDad BE, ideoque DF, BE 2, ac proinde &

6 per 17 . _ i
_sggimf. BF, DE fibi invicem =quales erunt, -

7 per 18 _ :
: #;ﬂﬁ- o . | : & ~

= s . Corollarinm 3.

o ol ‘Unde pariter conftat, retam , quz vel unius ejufdemdue, vel

.. oppofitatum Hyperbolarum, bina punéta conjungit, nullo a‘I_io

o



fui pun&o in ‘Hypcrbd‘lﬁ effe. Sienim prarer D & B aliud quod- |
dam ipfius DB punftum, ex, gr. X, in Hypetbola forer; effer * 7
X F ipfi BE ac proinde & ipfi DF 2qualis, pars toti, quod eft 3

abfurdom, -

Corollarinm 4.

Facilt autem apparet , & converfumquoque propofitionis ve«
rum efle: nempe, fi,iif[dem pofitis, & rectangulis EBF, GCH
zqualibus, pun&torum B & C unum in Hyperbola fir, & alterum
‘quoque fore in eadem vel oppofita Hyperbola , cujus Afymptoti
" func AE& AF. Ex eo enim quod zqualia fint reCtangula EBE
& GCH demonftrabitur 2qualia quoque efle rectangula A LB
8 AK C eidem methodo, qui converfum fupra often{um fuit. .
ideoque {t punctum B Aie1n Hyperbola, erit quoque * punum , 5, 4,
- C in cadem auc inoppofira Hyperbola,cujus Afymptoti (unt AE, jus.
AF, & vice versi. De binis autem punéis in eadem linea, ut b
& D,idem di¢tum efto; imd & idem erit in eadem linea, [ difta
| | Aa 2 punita



s
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puncts, ut B & D, zqualiter ab Alymptotis diftent :quandoqui-
dem, h BE, DF =®quales funt, addits utrinque BD, vel in op-
politis Hyperbolis ipsd EF, & BF ipfi DE 5 ideoque & reangu.
lum EBF re®angulo FDE zquale erit,. =~

wazﬂﬁmw §o

Apparet quoque , eam, quz ex centto quamlibet re@tam, vel
in una cademque, vel in oppoficis Hyperbolis ducam , bifariam
dividit, omnes quoque ipfi zquidiftantes bifariam dividere, Ut,
fi ex centro A du@a AN Q dividat bifariam re@am CP, cui -
quidiftans fit BD; cum, 2qualibus NP, NC additis demptifve
equalibus * PH, CG, zquales quoque fint NH, NG, ideo-

20er 9 guin. Gue & OE, OF 2: erunt fimiliter, demptis rurfum addicifvé

#i-

3 per 2 Cop.

§ bujur.

a ut AQ {i-

amilef que

i I'ficuras

%,& 4/e- ®qualibus 3 BE, DF, iplz OB & OD quoque =quales,

Ejufmodi autem retx i centro per Hyperbolam |
ducte «, intercepta diamerri, feu diametri fimplici-
ter; ac qua a centro inter oppofitas Hyperbolas du-

§ut AC fi. €untur ©, fecundz diamerri; parallela verd per. caf~
miiclds in dem bifariam fe@a ¢, ordinatim ad diametros appli-

1T ﬁgu I'd.

«ucPC,DB Cate® vocantur; & fi applicate ad angulos reétos & dia-
Souma ¢ metnis fecentur , exdem diametri Hyperbolz axes ap-

figura,

pellantur, Quando autem fecunda dia meter ordina-
tim. ad intercepram diamecrum applicatis parallela eff;
altera alteri Coujngata dicitur, -

Corollarinm 6.

Ex prmmi'ﬁ?sﬂ-étﬂligii;ui‘i non pofle alias reftas, quim diftas

- paralielas feu ordinatim applicatas , 3 diametro bifatiam fecae

i, Siemim fieri poflit, fecetur 3 diametro A O bifariam prae-
teg applicatas alia re@a, ur QR , Afymprotis occurrens in: §
& T35 & fit per O ordinatim applicata BO D, Afymptotis oc-

£l

| #perz, ¢rg Cutrens in E & F, Zquales ergo erunt ram EOQ, FO 4, quams

Cor:s.hujue. TQ , SQ 9 Qx.ijma,m vero > du&i EV I'Pﬁ SF P&Iﬂﬂflﬁ 6:,

¥ ex hypoth:
jundio Cor. §
bujus. ¢ per

WOy ag | S s e dashi L Sl ik
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equiangula funt triangula, EOV. & FOS: erit *ut EQ. ad ! per 4 fexe
OV, ita FO ad OS. Quare cum EO ipli FO fit #qualis, ™

erit & 2 OVipfi OS, hoc eft, re@e OT =qualis, pars toti, = # 34
"quod eft abfurdum, Non ergo bifariam fecatur reca R Q_3 dia- ™
metro A O, =" Y

~  Corollarium .

Atque hincmanifeftum fir, quod, i vel in una eademdue vel
¢d oppofitas Hyperbolas bina qualibet re@te fibi invicem zqui-
diftantes du&tz fint, qu# utramque bifariam dividic re&ta linea
per centrum rranfeat fea diamerer fit: Quippe qua per medium
unius 2quidiltantium diamster ducetur, per medium quoque al !
terigs zquidiftantium tranfibic 3, Unde apparet , quo pa&to data 3 per ¢ o
Hyperbole vel oppofitarum Hyperbolarum diametros quotli- robs 5 bujus.
bet, fimulque ordinatim applicaras ad eaf[dem, nec non & cen-
erum, utpote quod binarum pluriumvé diametrorum communis
 interfeétio eft, reperire liceat, '
| - Aaz THEO-



490 Exem: Curvaruu

' TH-EOREMA VL
 Propofitio é.

- Redta per quodliber Hyperbolz punétum ad- utram..

. que ‘Afymptoton dufta, qua in eodem pun&o bifa-

riam dividitur, curvam ibidem contingit; & contra,

contingens ad utramque Afymptoton produda in pun-

&o contattus bifariam divifa eft. <
Sit per pun&tum C in Hyperbola BCD, cujus Afymptoti AE,

AF, dufa recta GCH, utrinque Afymptotis terminata, que

- 1neodem puncto C bifariam dividatur., Dico re@am GH cur-

- vam contingere in C, Secet enim, fi fieri poteft, reta G H Hy-

spevacor, Petbolam in C& I: eritque * IH rettz CG, ideodue & ipfs

shujus.. - CH z=qualis. quod eft abfurdum, ' Non fecatergo G H Hyper-

_ bolam, fed eandem contingit, Dico porrd converfim, i GH in

- pun&o C Hyperbolam contingat, eandem quoque in C bifariam

, - dividi, Hoc enim {i non fic, fumatur in CH majori parte ipfa HI

/ + =qualisGC, Hinc cum punctum C ficin Hyperbola, erit quo-

*peraGr. que * punctum I in Hyperbola , totaque CI ? intra curvam «ca-

,”’f_’;f;.w det, ideoque ipla GH Hyperbolam non continget, fed eandem

,'E:,j,,;,._ * in pun&is C & I fecabit, contra id quod ponebatur, Non ergo

T GCiph CH inmqualis cft - Ideoque cafu utroque conflar pro=
politum,s ¢ S d o e o0 e

Corollarigm 1.

Manifellum itaque.eft ex antedictis, fingula retangula, que
comprehenduntur fub partibus cujuslibet retze contingenti pa-
rallelz, inter Hyperbolam & Afymprotos interceptis , efle -
qualia dimidiz tangentis quadraro, U, fi tangentiG CH 2qui-
diftans utcunque du&a {ic BD , Afymptotis occurrens in E & F:

4 per2 Cor. erit reGtangulum EBF five * BFD, ut & FDE five DEB 2qua-
§ bwwr. e re@angulo GCH 5, id eft, ipfius CH vel CG, dimidia

1w, . . tangentis quadrato,

L hﬂ Wl S i\

-\.l't'

co-
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Patet porrd, reftam, quz per diametri terminum ducitur -
guidiftans ei, qua in Hyperbola ab eadem diametro bifariam fe-_
: catur , id eft , ordinatim
applicatis parallela , Hy-
perbolam in difto termi-
no contingere. Ut, {i ad
diamettum A N ordina-
cim applicata fit BND,
quz producta. Afympto-
tis occurrat in E& F, ac
per diametri terminum
C du&a fit reta GCH,
ipi BND zquidiftans ,
cum zquales fint NF
8& NE *: erunt * quo- ‘per 2&'s
que CH & CG z- ;‘:;u!. s his=
quales, ideoque* GCH ?-f:;-'ygm'n*
Hyperbolam  eontinget i, ¢ 4

P S fextn
o Ce B0 N 3 per 6 hw-

5.

Corollarinm 3.

' Hinc liquet, non foliim omnes reétas in Hyperbola, contin=

genti patallelas , a fiiametro per tactum dudtd bifariam fecari,

ideoque ad eam ordinatim applicatas effe, fed & non pofle plures
getas in uno codemdue punéto Hyperbolam contingere. U, f1
contingenti: GH parallela fit BD, Afymptotis occurrens in E

& F, duci per taétum C diametro ACN, quz dutz BD oc- . ¢,
curratin N: quoniam 4 GC , CH '=quales funt,nec non EN, .,
NF 5, erunt quoque (demptis 2qualibus © EB, DF, ) BN, ND rpers guin-
zquales,ideoque & ad diGtam diametrom ACN ordinatim aps ?ﬁf
plicate, At verd non poflc aliam rectam prater GH Hypetbos &, 2 co,
lam in punéto C contingere, patet,quandoquidem & omnes ipll ¢ hujus +

r

zquidiftantes in Hyperbola dutz , quaque aliz eflent quam ;5;:}%:

predict applicatz, bifariam quoque per eandem diamettum

dividerentur 7. quod fieri non pofle fuperivs ®oftenfum eft. - : ;}::;'a#: “
e a- “



102 Erem. Curvarum.
' Cezterum monendum hic, uc diametrorum quoque.
magnitudo determinetur , €am , qux 4 quocunque
Lt in. Hyperbola punéto

Pl per centrum  dula

| - oppofita Hyperboli
terminatur, ideoque
Intercepta inter cen-
ttum & curvam du-
pla elt *, ur CAP,
vel Hyperbole, vel
oppofitarum Hyper-
bolarum ctranfverfam
diametrum ; eamque,
qu in ipfius rermi-
no curvam contin-
gens  utrinque - A-
fymptotis  termina-
| | e Vg *-gur, auc qua ipfi per
centrum zqualis & parallela ducitur, ut GCH, fe-
cundam diametrum cran{verfz conjugatam ; at verd
illam, queipfis PC, GH, tranfverfz nempe fecunde-
que diamecro tertia eft proportionalis, ut CO, reGum
latus five Parametrum dici, : |

U FHEOTEMR VL
- Propofitio 7.

Qua per terminum cransver{e cujuslibet diametri
recta ducitur, contingenti in vertice parallela, oppofi-
tam Hyperbolam contingit, & quz ad fecundam dia-
metrum, aflumpta cuicunque diametro conjugatam
ordinatim applicatur, cidem ‘affumpta diametro zqui-

- Sit



E 23 -0 12 1L 1oy
» Sit Hyperbolae, vel oppofitarum Hypetbolatrum 1C, HE,
quatum Afymptoti BG, DF, diameter tranfver{a utcunque af-
fumpta CE, perque ejus tecminum E duéta re@ta FEG  paralle-
| o, ~ laipfi BD,quz curvam in ver=
tice C contingit,itaut heec at-
queilla Afymptotis occurrar in
\/ punéis B, D & F, G: dico pree-
AN di&am quoque FEG oppofi-
&5 tam Hyperbelam contingere in
E ; & {1 per centrum A ducatur
fecunda diameter AK , diame-
tro CE conjugata, ordinatim
Y=<  ad ecandem A K applicatas ipfi
CE diametto 2quidiftare.
%, g Quoniam enimeft ¥ tam AE ' per 29 pre
L% Jdgeh 4d EG, ut ACad CB, quim "+ &%
| AE ad EF, ut ACadCDs &

; | . . VoL, § huyth
oF . CD 3 =quales, erit quoque * ; per 6 hu-

I tam EGipfi-C B,quamEF ipl s,
A CD, 2c proinde& EG ipfi EF * ¢ 14
s ' | | squalis. Ulnde § re&ta EG op- -?';:;”}s s
_ ’%qﬁtamfﬁypeﬂ)tﬂam HE continget in puntto E. ‘Quod primo ju.
* Joco propofitum fuit, Porrd fi per G & D ducatur reta G D, fe-
cans {ecundam diametrum AKX in K, oppofiti{que Hyperbolis
occtirrens in H & I, cum zquales & parallele fint EG, CD,
erunt & ¢ que ipfas conjungentGD, CE parallelee & =mquales. © per 33 pri-
Ideodue cum fecunda diamerer A K contingentibus BD, FG, id 7
eft 7, ordinacim ad diametrum CE applicaris-equidiftans fit, ut- ;j;i ‘
pote ex Hypothefi ipfi CE conjugara: erunt quoque 8 relta © per3y pri-
'"GK, EA, ut& KD, AC,ideocdue & 9 GK, KD zquales. i
Quibus fi-addantur equales * GH, D1T: erunt fimiliter re&te hg:;. e
K H, KI fibiinvicem zquales. Quocirca cum ' ad fecundam 10 per 2 Con
_diametrum AK applicata fit reta HI; etiam catere omnes ad ::fi-*f-rm- |
‘eandem applicatz ** eidem HI ac proinde & diametro CE z- 5-&2;‘:”‘

quidiftabunt, ~Quod fecundo loco propofitum erat, | 12 per 506

Cor.g "#"m,jizm

Bb - ProO-
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PRoBLEMA L

Datis quibufcunque diametris conjugass, Hyper-
bolx axes conjugatos invenira. | e 7
Sint date diametri conjugatz PC, G H, oporteatque invenire
conjugatos axes ejus Hyperbole, cujus ezdem PC, GH cone
jugatz diamerri exiftunt,
Duétis.ab A centro per G & H Afymptotis AG, AH, duti-
que a C ad eorum alterutram re@a CB alteri equidiftante , (u=
| i matur inter AB, BC
media . proportionalis
AD. Dein duftd DE
ipli AD =quali, atque
Alymproto  AH paral.
leld, erit EAF, tran-
fiens per E & A ac ipfius
EA dupla, tranfverfus
. axis qui quzritur, atque
IEK ad ‘eandem per-
pendicularis , ac wtrine
- que Afymptotis  termi-
nata,axis fecundus, pria= -
licomjugatus,
. Quoniam enim pun-
\ &um C * in- Hyperbo~
et ik L W la eft, retangulumque
e ABE iplt ABC =quale s erit quoque punétum E 3 in Hys
wi. . peibola, Pourd cum propter rectas DA, DE =quales 4 2qualis
~ Sper2opric quoque fit DAE angulus ipfi D EA, ideft 5, EAK angulo,
:’5—’- . frque & angult AEF,AEK ex conftructione =quales: erunt$
ﬁ-f:ril? ik triangula AEI, AEK 2quiangula, atque ob latus A E commu-
7perzs pric Be |7 etlam equalia, latusque FE lateri E K zquale. Unde cum
;a-i“.. . pun&tum E % in Hyperbola exiftar, dividatque bifariam reGtam
el e -utrinque Afymproris terminatam continget ipfa IK 9 cur-
_ dﬂr?-’nnﬂr. B 2 % § y | e |
. Sper 6 hy- Vam In £ 1deoque, & propter angulos FEI, FEK reéos, con-

g« ' jugatt axes erunt FE, IK,

THEQ-
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THEOREMA VIII.

% Prﬁ;qfrza 9.

Quzlibet contingentes ab angulo Hyperbola: A-
{ymprotis comprehenfo zqualia abfcindunt triangula,
& reftangula fub eorundem rtriangulorum lateribus
comprehenfa invicem quoque aqualia func, ac pre-
terea majora corundem latera a contingentibus, iple-
que bafes feu contingentes Afymptotis termihate, in
muctuo occurfu, nec non lpfamm partes curvam con-
‘tingentes inter occurﬁ.lm & Afymprotos interjectz, in
punctis contactus , in eadem ratione {ecantur,

Hyperbolam CE, cujus Afymptoti AG, AK, re&te GH,

IK utrinque Alymptotis terminat# , ac hbi mutuo in R occur-
|, rentes, contingant in punétis C & E: dico tam reftangula quam

triangula GAH, IAK zqualia efle; ac preeterea efle GI ad IA,
ficur KHad H Aj itethque GR ad RH, ficur KR ad RI nee
non GC ad CR, ficut KE ad ER,

_Dudis enim 4 pun&is contadus C & E re&tis CB, ED Afym—.

ptotorum alterutri , ut AH, parallells, cum fit ut GC ad GH,
‘#aGBad GA,& BCad AH ﬁtque GH ipfius GC dupla ?:

o - erit quoque tam GA
ipfius GB quam AH
iplius BC dupla, 1d-

- five ABC quadruplum.
Eodem modo reétan-
gulum TAK reCtanguli
ADE quadruplum o-

| zqualia fint rectangula
ABC, ADE 4, erunt quoque eorum quzdrupla, nimirum re-
&tangula GAH & IAK =qualia. Quod eft primum,
U.Ildt‘: cum § it ut GA ad AK, ira 1A ad AH, triangula quo-
. Bb 2 | que

T per 4 fexm,
Jperﬁ Hagm

JIH'

eoque 3 re&tangulum ’per 20
GAH re&anguli GBC fesn

ftendetur, Hinc cum

4 per 3 bhte-
fus,

Y per 16
Jexis,



96 ELEM* Curvarum
que GAH, IAK Equaha erunt 6, utpote habentia fatera: eire
sommanem angulum , reciproca. Quod. eft fecundum, |

A¢ cum permutando ¥
quoque fit GA ad I'A,ut
AK ad AH: et & ¥
dividendo GI ad IA,/ut
KH ad HA. Quod eit
tertium,
~ Porrd ctim ab zqualie

bus triangulis G A H,,

YAK ablato: communi:
quadrilatero - LR H A,
refidua, nempe tnangu—
Ta GRI & KR H, quoque 2qualia remaneant, erunt 9 eoruns
dem latera circa xqualem angulum ad R reciproca, id eft, erit:
GR ad RH, ut KR ad RL Quod eft quartum,

Linde cum componendo ° quoque fit G Had RH; ut K Fad
RI, aut, fumpus antecedentium dimidiis, CH ad' HR, pt ET
ad IR :* erit & per:converfionem rationis-** CH five GC ad
CR, ut Elfive KEad ER. Quod eft quintum, Atque &a:des

monfirata funt ea, qua proponebantur,

4

THEOREMA EXC .
Propofitio. 10.. - |

- Dufta: quacunque in- Hyperbola diametro, erit ut

.quadratum {ecundz ad quadratum: tranfverfz diames

tri, five ut parameter ad tranfver{im diametrum,. ita:

quadratum' cujuslibet ordinatim applicate ad reGtan-. -

gulum {ub-cjufdem diametri partibus, utroque tranf-

ver{e nermmn & appllcaca Interceptis 5 comnrchcm
fum.

Sit'in Hypetbﬁla B'CD; cujus A{ymptoti AE, AF, duta:
diameter utcunque PA CN,, cujus fecunda djameter. tranlverfae:
P C conjugara fit GCH, parameter verd CI, iplis nempe PC,.
@E tertia proportionalis , & lic ordinatim ad diGam diametrums:

applis



Eorwicl v Hi for
applicata quzliber DN: dico efle ut GH quadratum ad CP
q_u-adratﬂm , aut,quod idem eft ', ut refta I C ad re&tam CP, ita * per Gorols
quadratum DN ad PN C re@angulum, ' 30 fexik

Produdi enim applicatd DN utrinque per Hyperbolam ad
. Afymptotos , ut EBNDF, cum it * FN quadratum ad HC o g ko8
guadratum,, id eft 3, ad BED retangulum, ut NA quadratum ?zpe-{-ﬂ:?.;.
_ ad CA quadratum: ro. 6 hujue,
P e erit dividendo ¢ D'N " F‘*}ﬁ ihe
N\ quadratum ad HC ;::L;:,b 2
quadratum ,ut PNC ~
reGangulum ¥ ad "PE’;i‘fﬁ"
CA quadratum, &
Fﬂf:mutﬁandﬁ 6 DN 6 perie
quadratum ad PNC quinii
- reGangulunm, ut HC
quadratum ad CA
quad.ratu*m,_ﬁive 7 ut
GH quadratunm ad
C P gquadratuny, aut,
quod idem. eft,ucIC
ad' CP. Ql_ﬂd de=

monftrandum: erate,

7 pert §
quint.

Corollarinm Lo

e Hinc colligitury
quo pacto datz cujuslibet Hyperbolze, it BCD;, Alym proti inve-
piantur.  Quippe inventis ° centro- A _diametro quacunque AN,
gua curvam fecerin C, & ordinatim ad eandem applicatd BN f1,
produdtd NA ad P, ut AR ipli AC fit qualis, du&tique per Cre=
&4 GCI applicatz BN paralleld, 1n eadem notentur punéta H &
G, ita ut fit PNC retan gulum ad B N'quadratum, (icur AC qua-

dratum ad quadratum abs C G {feu CH: erunt, qu €% A centro

~ per G & H ducuntur rect® AGE & AHF, Afymptoti quafita .. ~ o™ |

8 prer 7 ‘(-
voll.5 hufsts,

ey unr 1@
Hﬂjiﬂ'ﬁ-

Corollarium 2.
- Ex demonftratis patet; fiper P& T tranf{verfz diametri para=
mietrique terminos ducatur reGa PIK, occurrens cuilibet appli
Bb: 2 GALZ:
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198  Erewm, Curvariiu
€atz, ut N D, produétx, fi opls fuetit,in K: reGtangulum CNK

L & quadrato applicatae
D N =quale effe,
Quontam enim eft *

12 per 1082 .
s conve ut PC ad CI, five
4. ut PN ad NK 2, id

eft , ( fumptd N C
commune altitudie

P e
gl %
ne) ut PNC ree
- r &angulum ad CNK
. : rectangulum 3, ita
’ idemma PN C re@tane

$ per 1 fexii.

culum adm_ DN qua-

' dratum , erit 4 ree-
' cangulum C N K
quadrato applicate

: D N @quale, id eft,
e i veterum Geome-

trarum more id pro-
it e | poni placeaf.‘: |

&per 9
; fﬂ‘iﬂﬁ-

. Quz ab Hyperbola ad diametrum ordinarim ‘ap.
plicatur, porteft Ipatium adjacens lateri reco > Jatitadi=
nem habens lineam , que a diametro abfcinditur inter
Ipfam applicatam & diametri verticem interjetam, ex-
cedensque figuri fimili fimiliterque pofir4 ei, que late-

ribus tranfverfo rectoque ‘continetur,

Corollariym 25

i

Manifeftum quoque eft ex demonfiratis, in Hyperbola appli="

, . ‘catarum quadrata ad fe invicem efle, veluti retangula fub’inter-
Ceptis diametri portionibus, ab utroque tranfver{ze termino fum-

- Puis. ut, {r applicate fine I M, DN, erit ut quadratum LM ad
rectangulum PM C, ira quadratum DN ad retangulum PNC:
i m:lm_'utlcnufque-_e;acifem fit ratie, qua eft parametri ad tranfverfam
e d;ame_trum 5 €Iitque propterea ¢ permutatim L M quadratum ad
' éper 16 DN quadratum , ut PMC rectangulum ad PN C re@angulum,

' gmintis . 2 ; | ot | _ THEO=
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 Siqualibet contingens cuicunque Hyperbolz dia-
metro occurrat, atque a punéto conrtalus reca ad
eandem’ diametrum ordinatim applicetur , eric reGtan-
gulum fub diametri portionibus & centro per contin-
gentem applicatamque abfeiflis @quale femidiametri

tranfverf{ze .quad'mm.

Quamcunque Hyperbolam K C, cujus Alymptoti AD, AF,
contingat in puncto C utcunque fumpto re@a ECF, Alympto-
tis occurrens in E & F, diamewo autem AH utcunque duéte
A : . in I; & per pun&tum con=
\' taCtus C ad 'eandem dia<
metrum ordinatim -applie -
cata {it CH, quae produ-
&a Afymproto occurrat
in M, Dico reGangulum
HAI =2quale fore quadra-
to femidiametri KA, {ive,
~ quod idem eft *, continue . per 1y
propertionales efle HA, fexsi.
KA, & IA, )
Du&is enim D K G
applictz CH, & KL

contingenti FE nparallelis, notatodue interfeQtionis puncto R,

cum fit 2 RC ad CF, utRK ad KD, hoceft 3, MG ad MF, ;f;’ Z{gﬂ’;
ut LE ad L D: erit quoque + MG ad GF, ut LE ad ED. Qua-* .

re cum porro § {it FG ad GA, ut DE ad EA: erit © ex 2qUO 3 per 2 fextis

" MGad GA,ideft 7,HK ad KA, ut LE ad EA, hoc eft®, ut #per compo-

[itionem ra~

" Klad 1A: & 9 componendo HA ad KA, ut KA ad IA. 00,
Quod demonftrandum erat. . | ﬁ. . vdiiom

vide Cla-

 Sium ad .3 inmﬁ.. 5 per gl ;{#fu;., E f'g‘ﬂ“ 2L Q‘umtf, ik EE}‘- 2 Sexti, ¥ per 2 Sexts, ? fﬂr '

_lsé Q‘Ifnmi |

T HE Qe
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. TueoreMa XL
_ Prepofitie 1z.

Si quzliber contingens cuicunque fecunde Hyper-

- boles diametro occurrac, atque a pun&to contactus re-

e &ta ad eandem diametrum ordinatim applicetur, erit
retangulum {ub fecunda diametri portionibus, a cen-

tro per contingentem applicatamque abfeiflis, =quale

{emi-fecundz diamerri quadrato,

~ Quamcunque Hyperbolam K C, cujus Afymptoti AD, AF,
_gontingat in pun&to C, utcunque fumpto, re®ta FCQ, occur=
_zens fecundz diametro A B, utcunque ducte in Q3 dico,fi ex C
| | ad eandem diame-
B % ttum AB ordina-

I A tim applicetur re&a
i CB, & ex A eidem
_ quidiftans ducatur
i AK H, fecans con-

| b | tingentem FCQ_

in I, Hyperboleque
occurrens in K, at-
que per K reéta a-
oatur D K G ipfi
A B parallela, (ira
ut* AKH diame- .
ter {it fecund= dia=

' metro AB conjuga-
| < | ' ta,ac femi-fecundae
diametri magnitudine fint KG, KD,) fﬂl:ﬁ r_e&a_ng-ulum BAQ

zquale ipfius K G vel KD femi-fecundz diametri quadrato.

~ " Du@ enim per C re@ T CM fecundz diametro A B para!-

5 Feg_y’“’ lel4, idecque ad interceptam diametrum AKH md:mat{m appli-
: .;ﬁ__}ﬂrﬂ.&h “catd, quz Hypetbole occurrat in T diametroque AH m H, A-
3 pors & Aymtoro verdo AF in M: Quoniam eft > HA quadratum ad
21t KA quadratum, five > HM quadratum ad KG qua__dr.aturm
i ] . , = €u

-




Eie” LPQaw 2 H "y S
(en*ad T MC re@anguinm, ut HA fen CBad A, id eft *, ur *t .
BCLa.ﬂ A Q_3 erit dividendo 3 HC quadratum feu B A quadra- : f:r faxs
cumn ad K G quadratum, ut BA ad AQ,  Ac propeerea + BA, 3;&*1‘ 1y

KG, & AQ_prnpnrtiohales erunt , rectangulumque B A Q° qua- grsnth.

drato K G zquale. Quod demonfirandum erat. P G 36
Corollarisim ad dunas propofitiones pracedentess ;P{" 7
EXEE.

 Ex di¢tis facillime colligitut, quo pacto i dato quolibet puncto
ducenda fir re&a , quae datam Hyperbolam contingat.
8i enim datum pun&um in ipfa curva fic; veluu K , inventis A«
fymptotis 6, ductique ad iliarum alterutram reti alteri Alympto- ¢ per 1 Cor,
to paralield, ut KP, ac fumpta PG ipfiAP 2quali, continger jun- . ;’;”?j'
&a GRKD Hyperbulamin K7, quaniam uti GP ipﬁ PA, maGK fﬁ_r s
iplt KD zqualiseft °. - 8 per 2 fextés
. Eodem modo; fi dacum punétum fic in Afymptotorum alteru-
© tra, veluti G, divisa AG bifariamin P, ductaque PK alteri Afyms= -
proto paraileld , qua curve occurfat 9 in K : continget juncta s perz G
G K D ' Hyperbolam in puncto occurfus K., | 3 hujus.
- Sit deinde datum pundum intra angulum Afymptotis cnmpr:-;l{'."' o
henfum, veluti I: ductia cencro ' per I diametro, ut AITH, qu&fm;':r. :
curvae occurratin K, fumptaque AH ipfis Al, AK tertid propor- ' ' invento
¢ionali, fi per H agatur ordinatim applicata HC (nimirum, quee P’ Z Coroll
contingenti in K equidiftet '> ), occurrens curva in C, continget f::ﬂﬂ' Gor
junéta 1C *2 Hypetbolam in eodem C punéto. 6 hujus.
Sit denique datum pun@um in alterurro angulorum, qui dein- 0 Jerha
ceps funt, angulo Hypertbolam continenti, veluti Q_: ducta per Qi’
& centrum A fecundd diametro:QAB , eranfversique ipll conju-
gard A K H (nimirum, qua produ&ta quamlibet reftam in Hypet-
bola ductam ipfi QAB zquidiftantem bifariam dividat ) , nec
“nontangente KGvel KD, Afymptoto tcerminati ;1 flat quadrato
K G vel KD ®quale reGtangulum QA B , ac per B ad fecundam
diametrum A B applicetur recta BC , nempe iplt AK quidi=
ftans 14, quee curvz occurrat in C: junta QC ¥ in codem puns 4, 4,
| ' <3 - - L} ;' 7 e
&o C Hyperbolam continget. fus.
Manifeltum porrd eft, fi datum pundum vel intra Flyperbo. '7 per 1%
lam foret, vel- intra an ulum ad verticem ei , qui Hyperbolam e
continet § feri non pol%:. 16yt 'ab godem pundlo ducatur B8Cta y 16 jpxra
qua produfta eandem non fecets ‘ Cor. 3 husj e
o | | Ce C A=

wpus
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Wi P.Iu T L |
DEFINITIONES  TERTIA.

q I quodlibet trianguli re@anguli latus, five id re&um
A~ angulum fubrendat, five acutorum alcerutri Oppo-
ficum fit , in eodem angulo moveatur , 1ta ut uterque
moti lateris terminus femper exiftar, manecatque in la-
tere, cut ab initio jun&us fuic, producto tamen five ab _
altera five ab utraque parte, prouc opus fuerit 5 idem-
que ille motus tam per angulos, qui prefato deinceps

funt, quam pereum sy qui 1pft ad'verticem eft , ordine

continuerur ,© donec ad pofitiotiem fitumque prifti-
num latus motum redierit | atque Ira quolibet, pun-
¢to quod in eodem , utcunque etiam produto , nocare
placueric, curva defcribatur linea ; praedidtum mobile
latus Deferibentss Linee nomine defignabitur. . .
PunGtum autem quod in eodem ad defcriptionem
notare placuerir, Punctum Lificiens , auc Punctum fimpli-
citer vocabitur. | : ) |
G | 3 Sy G
“Diftancia vero ¢jufdem pun&i tam ab. uno quam ab
‘altero defcribenis termino [ntervallum dicecut.. .~ .
, i A . 5
Cum de wnzuls implicitér formo erit, eum inrelli-
~  Bemus, quem fubtendic, & in quo movetar defiribens,
553 advsbell g L e une Voot it
Anguli‘verrex, quem  de/ribews continuato motu
N _qua-ii-'ci-ﬁ:‘u-‘fﬁémbular,_ ;t“emrgm'hppe*ll’;afbitu_lﬁ; - |
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g VL ‘ .
. Alrerutrum anguli crus, utrinque, (i opus fuerit, pro-
dufum s atque ab utraque parte a Ceszro fumptum ,
magnitudine: sutervalli in altero. crure terminati Dire-
¢#rix vocabitur. | ,
g fehe Prpsopmisriyl 14,
. Deferibentem in [Fatione prima dicemus, cim ea ad i~
rectricem. el perpendicularis : idem autem & tunc de
punite didum cfto, ac cum de iis {impliciter fermo erit
in ea {tatione confiderabuntur.

| VIIL. | |
' i3 '.‘ & f : e i.-
_Re&a & puncto per Centrum dutta, interceptz 1nter
punctum & centram dupla , Secans nuncupabitur.,

Ut {1 trianguli teanguli A BC latus BC moveatur in #ﬁgu!g
BAC, ex gr.; ut terminus C tendat ad:A; {imulque B vel retros

cedat vel promoveatur versus I3 1ta tamen, ut iidem termini B:&
C femper fint & exadte maneant in lateribus , quibus ab initio;
- ol s BB fuére, nempe B

Fig, L. e . inlatere AB, ac C.in

5 Jatere A C , produdtis
ubi opus fuerit 3 €o=
demque illo  motu
quolibet fui pundto,
exa gr. yH, aflumpto,
‘pront placuerit, fivein
ipfa BC, five in ca=
dem produtta, (uta
nobis plerumque af<
fumetur, cum id natu-
f quodammodo con=
 venientius videatur,)
| defcribar curvam li-
- peam nempe, ut, ubi punétum G-pervm_étit ad A, ‘ac pundtum B |
" ad'I, fimulque H procefferiv-ad F, defcripta fit pexr motum puncil
B 25t . Cc'z - Hcug-

T
o]
k|
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H curva portio HF : deinde pun&to C promoto per A ad M, fi.
mulque termino B retrogrefio vel progreflo ab I ad K, ita ut H
' - perveneritad L, defcriptus fitarcus F L ;
codemque modo , ubi pun&tum B per
g K continuato motu pervenerit ad A, fi-
muique punum C per M progre-
diendo pervenerit ad Q_, ac pun&um
L H in E inciderit , defcriptus fic arcus
LE : ac rurfus ubi puné&tum B per A
progreflum fuerit ad N, fimuldue pun-
&um C ex Q_vel retrocefferic .vel pro-
greflum firad O, ita ut tunc punétum
H pervenerit ad P, defcriptus fit arcus
: EP: atque fi porrd eodem padto meo-
" tus ille conrinuetur , donec praediftum
| pun&tam per G & D tranfieric rurfuf=
G que ad H pervenerit, defcripta fit tora
| | curva HFLLEPG D: erunt
BC, qua & in aliis Rationibus e IA, KM , AQ, NO, &o
linea defcribens, e T ) e b
H punctum efficiens, |
HC & H B'utrumque intervallum,
Angals vertex, nempe punctum A , Centrum,
Fig. I, ’

y: S Et fi alterutrum “angult
- crus, exempli gratid, AC,
utrinque, {1 opus - fuerit,
produ&tum fit, veluti ad D
& E;ita nempe, ut tamA D
= quam A E zqualis fic reGa
H B, mrervallo videlicer
quod in altero crure termi-
natur, tota D E dwecinix

erit, : |
- Cum autem ' defiribens
. BC cidem diredirii DE

eft -pcrpcndicularis, "-quﬂd qu?dem ﬁt, quandﬂ 1pﬁa | Dﬂﬁtiﬁl'.'c €~

dem cft cum crure AB, uti Al, angulo nempe exiftente reco ,
§ ut 1n




Iy Codrodi.0 2 10f
at in prima fgura, aut (i obliquus-fuerit angulus in ipfa politione
B C , uti exhibetur in fequentibus figuris, erit’lA, cafu primo,
& B C, cafu altero , defirihens in flatione prima feu defiribens fim-
pliciter, ideoque-punétum F vel H, quod eidem in diretum elt,
puncium ¢ jiens in flatione prima {en punctum [implicicer,
Ac proimnde FAG s vel HAG b, nempe ab _eodem punclo per % i“f’“‘ﬁ
centrum A dudta atque ipfus FA {ive HA dupla , fecantem repree- “.?;'h‘b‘& 3

fentat, b incafu
fig. 11 &
111 ac fi«

Toaeb R BEMpA XILN /(- milis

Propofitio 13%.

1n quocunque #ze4ls , & quibuslibet intervallss 5 juxta
definitiones hoc capite propofiras 5 curvi defcripra ,
hoc ipfi proprium erit, ut quadratum cujuslibet fecansz
zquidiftanus, a quoliber direciricss pun&to ad curvam
applicat@ , eandem rationem habear ad reGtangulum
{ub parr.ib"us directricss per applicatam faltis, quam qua-
dratum fecants ad quadratum diredirics. il

Sit n qt‘i_ﬁégn@ue: _ﬂﬂg_ig!& BAC , sutervally q.u_ibuslibet HC,
HB, defcripta curva DHEG , cujus direcriz 1D A E , ﬁ.'mﬂ |
FAGavel HAG b5 atque 3 punéo [ in diredrice D E utcun- _.. .f
"q‘ue'aif_‘t_im-ptn, ad curvam applicata 1L fecanti F-A Gavel HAG & ﬁg 11,8
eequidiftans : dico fore quadratum applicara L 1 ad reftangulum fimilibus.
DIE, ur eft quadratum Secantis FGa vel HG ¢ ad quadratum ﬁ;::;[::;n
diredrics DE. Tt i) . fig. & fimi-

Sit enim re&ta KM defiribens in ea ftatione , uti-fuit, cum per libus. .
eandem defcriptom eft pun@um L. Et primo quidem, i angulus
BAC refus fic 2, dudtd K N/ directrici D E paralleld , quz oc-
tﬂrrﬁr.}épp’litaml [, aut eidem-produdte, opls fuerit , 0 N
cum gntervallam K L zquale fic dimidiae. diveric A E vel A D, * per34
jdeoque & KR L quadratum equale AE vel AD quadrato , abla- P
'~ tis nuinque sequalibus , nimiram 7, quadrato K N ab una, & :ﬂ’frf;ﬁ:_
guadrato AT ab altera parte, refidua quoque , nempe L N qua- o)
dratum & D1 E reftangulum *, aqualia erunr, Unde cum 3 fit® rer4 &
w: L1 quadratum ad L N quadratam ;'id eft *, ad D1E re&tan- ’:;ﬁ:;:;”

i | e 3 - galum gemongir.
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gulum, ita L M quadratum ad LK quadrarard Facaf © e vs
T per 15 e ¥ S e CREITS e e i quﬂdml‘uin:l__,mhqc eft , itaFA
3-.&:#%“5“ ad'AE quadratum, five * ¢ F G'quadratun) ad BE.

qHinti.

<. Quadratum, con-
. ftar_priori '_T.'Ca{ﬁ,l__

. 5. Propofirum,  *
L. .. ...Non {ir deina
de ﬂﬂg ¢ [”; BA %
o turque  ad diree
Chricem o  eamyé
- produftam , fi
- opys fuerit , re-
<2 KO, LP
defribents | B C
s BEB P Lsetman Lo ostn b Das . parallelz , ideo-
-+ s que ad direciricem D E perpendiculares , ut &,I-Np-latféf-i A:B ;:-

T F-

: poaopri "2 8, QU IpALEB, cidemvé producte., filopis ferit , occur-
mi. K480 GN 5 1ta uc * fimilia fin triangula AHC & ILP, item~
que

=



-

Py IV, «que AHB &
o ILN, ac de-

nique jungatur
K N. Quomam
itaqueelt!, ut
BA ad KA,
fiveut BC, id
et , MK, ad
KO, ita ML,
hoceflt, HC,

~ad LP; ur au-
tem HC ad
[.P,ira HA ad

LIy &ita BA
ad NI, ac per
confequens BA
ad KA, ut ea-
demBAad NI
erit * KA ip-
i NI squalis, o
Sur}‘t autem &

parallele , ex
hypothef1.Qua-
re & Al, KN
equales & pa- _
r"a?le!m erun]tai ;ﬂfrggm-
Poird cum -
quales {int re-
a&zKL& AE
vel A D, ideo-
que & ipfarum

- ‘quadrata, hinc
fubdutis abiis
zqualibus,qua-
crito nimirum

-K N ab una,
ac-quadrato Al

8 12y Ll SR TR '8 ¢ eklonb i b alvera parte; -

e _ ciune

 per 4 Jex-
the '

2 per & guine
th.
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wi , & 5,[#--
cusnds, *

: per 4 &
22 fexis,

3 per [upre
demonfir,

4 per.ly
quinth
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. Fig v,

G

Cdr VvVaAaRUM

il

erunt quoque refi.
dua, quadratum nem-

__ pe LN & reftan-

galum DIE aqua-
lia- . Unde cum
ficr 2 LI quadra-
tum ad L N qua-

~dratum , hoc eft 3,
ad DIE reCtangu-
" lum , ‘vt A H qua-

dratum ad HB qua-
dratum , id eft, ad
A E quadrarum , fi=
ve * ut H G quadra-
tum ad D E quadra-

- ‘tum , erit etiam hoe

cafu propofitum ma-
nifeftum,

Atquc ica liquet , pmdlaam cutvam-eam Ipfam ef-
fe , quz Veteribus Elhpfis dicta fuic, direfZricem vero ac
. fecanzem eas ipfas, quas conjogatas diamiccros s aug, fi
Angulus reQus fuerit, conjugatosaxes vocarunt,

Conjugatas itaque diatnetros appellabimus: binas
rectas per centrum ductas , ac ucrinque Elllpﬁ termina-

t25;
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tas ; ita ut ( quemadmodum de direFrice & Jecante jam
demonftracum eft , ) quadrata retarum ‘quz alteri
ipfarum applicantur alteri zquidiftant, ita {e habeanc
ad rectangula fub partibus per -applicatotem fadis, ut
quadratum alcerius ad quadratum ejusdem qua per
applicaras fecacur.

Et hzc quidem, cui applicarz infiftunt , tran{verfz
" \ ' . .. - 2
illa verd, cui ezdem zquidiftane , fecunda diameter
yocabitur, " i |

Caterz autem omnes , per centrum dultz ac u-
trinque Ellipfi terminate , diamerri (impliciter di-
centur.- | | -

ReCtam lineam qua tranfverfe {ecundzque diame-
tro tertia ¢lt proportionalis', Latus Re@Gum five Para-
metrum vocabimus ad cranfverfam diametrum perti-
nentem, E

Notandum tamen eft, {i angulus re&us fic , ac pute
{fum ab utreque defiribentis termino zqualicer diftet,
curvam, qu& motu ejufdem puncZi, -uti pradiumcft,
- defcribitur, circumferentiam Circuli efle, |

Corollarinm 1.

Ex ipfa demonftratione & collatione fhgure prima cum fe-
cunda manifeltum eft : in Ellipfi, conjugatorum axium tran(
verfum etiam fecundum effe, & contra. Sive enim LI vel huic
vel illi axi applicata fit , eodem modo femper probabiture fle
quadratum ejufldem applicate ad re@angulum fub partibus axis
cui applicatio fit, ut quadratum axis alcerius ad quadratum axis
pradi&i qui per applicatam fecatur, |

Corollarium 2,

.APP“F&R‘}HE’ retam per pupdum duftam dire@rici patalle-
lam, hac eft, eam, que pet terminum fecundz diametri trant
' Dd ' verfa
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verfz equidiftans ducitur , Ellipfin in eodem termino , & n

nullo praterea puno contingere, multd minus eandem {eca
Fnigl le ng. 11g

aincafe ge, | Si enim per F# aut H & terminum fecundz diametri GF &
fig. 1 &fie |

b vel GH ¢ du®i re& ST, tranfverfe diametro D E paralle
?1: c;ﬁl |

hg 111 &
fimilib,

B . affumatuy aliud gquedconque in curva punctum, veluti &,
qafo.d deferiptum fic  defiribente in ftatione K M , &ucntm;}‘ﬂ;-,
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LI2vel LP ? ad tranfverfam diametrum perpendicularis, fet ut « in cafie
~in triangulo ML I vel ML P 5 re@ta ML, id eft, perpendicu- fig ! & f-
daris FA«vel HC 2, major fic * quam LI« vel L P 63 ade E"‘i‘:l'bém

utpunétum L, quod in curva urcunque aflamprum eft , id eft, 6o 111 &

tota Elliplis, praeter F« aut H 4 pun&um, infra ductam S T, fimilib.

feu versus Ellipfeos centrum , cadat, ;f'-'f 18 pre-

Corollarinm 3.

Manifeftum quoque eft in ENipfi applicatatum quadrata ad
fe invicem efle, ut re@zngula fub diametri portionibus per ap-
plicatas factis. Ukt {1 applicate fint LI, W X, erit quadratum
W X ad rectangulum DX E , ut quadratum LI ad reGangulum
DIE: cum ¢ urriufque ratio fit eadem qua quadrati FG 4 vel ;i’."""
HG % ad quadratum D E, five qua parametri ad tranfverfam ~'“

diametrum ; ideoque & permutatim W X quadratrum ad L1 qua-
dratum, ut DXE re&angulum ad DIE re&tangulum.

Corollarinm 4.

Conftat etiam ordinatim'ad axem five diametrum applicatas
utrinque ad Ellipfin produ&as ab axe five diametro bifariam fc-
cari, Ut, {1 applicata LI produta Ellipfi occurratinV, quoniam
elt 3 quadrarum L I ad re@angulum DIE, ut quadratum V I 3 per Cor.
ad idem DIE re&tangulum , erit 4 quadratum LT zquale qua- f’-‘::“;
drato VI, ideoque & ipfa re@ta L1 iph re&tz VI 2qualis. Loy

qumﬁ.

Corollarium g,

Conftat porrd , applicatas Bllipft in pluribus quam duobus
pun&is non occurrere, Si enim LIV alio fui puncto preter L
& V, exempli gratia, pun&o Z, in Elliplicfler, rectz IL & 1Z 5, ¢ per &,
ideoque IV & IZ pars & totum, zquales forent , quod eft ab. precedens.
furdum. . -

Coraollarium 6.

Ex ditis porro colligitur , fi ab extremitate tranfverfz dia-
| G5 b | metri,
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eincafu  metri, ut puta FG 4, edu&ti parametro F S fecunde diametre

ﬁgﬂzlb&ﬁ DE paralle.lﬁ jungatur SG , atque ad eandem diamertum reéa
i Fige 1o

l||Ill

G o &)

quzlibet ordinatim appl"iéetﬁr- : ut RQ, quz fecet junctam $G
in Y ; fore reangulum FQY quadrato applicatz R Q_xequale.

s peri® - :
hipes. Qmmam enim eft *GF quadratum ad DE quadratum, id eft %,
.;.f;:xiﬂr' GEadES, five GQ_ad QY, hoc eft*, GQF méﬂngqlugt Qig

2 per, Lﬁﬂn |
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YQF reftangulum, uc * idem G QF retangulum ad R Q qua. ! per 15
dratum , 2qualia erunt * 'Y QF re&angulum & R @ quadra- E"”"“" |
tum ¢ id eft, {r veterum Geometrarum ‘more id proponi placear, ?;f,;f,f
 Que ab Ellipfi ad diametrum applicatur portelt fpa-

giom adjacens lateri re¢to, laticudinem habens lineara
‘quz a diametro inter ipfam applicatam & diamertri
yerticem abfcinditur , deficiensque figura fimili fimi-
~ licerque pofitd ei qua lateribus  tranfverfo reftoque
eontinetur. . ..

Corollarinm 7.

Patet quoque ex antedictis , quo pafto , datis quibusliber dia-
metris conjugatis, Ellipfts in plano defctibatur, Y
Uit fi conjugatis axibus DAE & FA G « Elliplis fit deferi~ fig, 1 & fi-
benda, defiribente BC, quee femi-axium AD, AF differentia fir, milib
intervallis vero H C, HB, ipfis AF, A D utroque utrique zquali-
bus, in angula DAG, curva defcribatur, eritque hzc ipfa Elliplis
quafita. o
At fialiis quibuslibet conjugatis diametris, oblique fefe inter-
fecantibus, ut DE, H G#, Elliplts fir defcribenda: demifli 2 ter- fi“ffir;
mino unius ad alteram perpendiculari, ut HC, fumprique in ea- (i
dem feu inipfa produéta , fi opus fuerit, retd HB ipfi D A vel
AE ®zquali, & per B & A du&ta retd BA F , {1 deferibente BC , -
 gervallis vero HC, HB 5 in angulo BAC Ellipflis defcribatur , erit
~ heac ea ipfa qua queritur. ‘
Itaque cum datis diametro parametroque , nec non angule
~_guem faciunt cum eadem diametro ordinatum ad ipfam applica-
tze, conjugatz quoque diametri datae fint: imulquoqueinnote~
feit , quo pacto & illis datis Elliplis defcribatur. |

THEOREMA XIIL.
 Propofitzo 14. "

-« T Eli‘ipﬁ circa quofcunque axes defcripta , duta qua-
liber diameter tranfverfa eft , habetque fecuadam (ib

gonjugatam.. _
S bd 3 it
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8it in Ellipi SYX X , cujus centram A , axes verdo $X,YZ,
du@a quazlibet diameter DAE 5 & fic deferibens OW in ea fla-
tione, uti fuit cum defcriptum eft pun&tum D vel E, ita ut inter-
valla fint D W, DO. Deinde applicati eidem defcribente in fta-
tione reciproca, hoceft , in alterutro angulorum qui ipli WAO
deinceps funt, veluti PR, ita ut retz AR, APiplis AW, AO
! per 4 pri- reciproce fint zequales , nimirum AR ipiAO, & APipli AW,
mi. ac proinde triangulum W AO * fimile & =quale triangulo
PAR , ab Ellipfeos puné&to H, quod defcribenti PR in dire-
&um eft, du@a {it diameter altera HA G. Dico diametrum D E
tranfverfam effe, HG aatem {ecundam ipfi DE conjugatam : id
eft, {i, ducta HC ad D E perpendiculari, in eadem HC, produ«

Fi4T,

D

&4 , fi opus fuerit , fumatur HB ipfi D A 2qualis ; du&tique per

B & Are®4 BAF, in angulo BAC, intervallis vero HC, HB,

g Ellipfis defcribarur, cujus utique conjugata diametri funt in DE,

; z e;i:fqul & HG 2: dico illam cum expofita Elliplt omnino eandem fore,
Groll. 7. ita ut altera aiteri per omnia congruat.

Aflumpto enim in expofita Ellipfi alio quopiam pun&to L,

quod quidem defcriptum fic delcribente in ftatione TV , diame- -

aautcert, ero TV circulus defcribatur , qui, propter angulum TA V re-

3‘;‘:‘“‘;".‘1. &um 4, neceflarid quoque per A tranfibit 3, lineasque BAF &

& V alter- i . DAE
utrem cum punéte A ceincidit, uti eft cafus in fig. VI, 3 per converfam 31 sormi.



—

; 'LI'. L CLP. IIL 21¢ -
-DAE alibi etiam fecabit 4, uti in K & M, Deinde junéta KM, sautilla-

eadue produdti versis L, agantur TK, PB. _ o Ml i.l::::
| ' tinget,alte-
ram vero
fecabitr, ut
in cafib.fig.
HI&IV.

Cum igitur ipfarum D O, HP, produ&arum, fi opis fuerit,
interfetio ad Q_fiat ad angulos retos, ob fimilitudinem trian- o
guli O QP cum utroque triangulorum OA W5 R AP ¢, nota- Y " P0"
to ipfarum DE , P H interfetionis pun&lo I, erunt triangula cgincidant,

; ab-lﬂngulﬂi
Fig. 1ll. AoW,
APR fe-
mi rectos,

IQD; iICH ﬁq,uiangp!a; ,-oh angulos ad Q & C reftos , ad ¥
Verd aut communem aut ad verricem. Ideodue cum triangula
ODA, PHB latera OD, DA latertbus PH ;, HB , utrumque

utrique, circum sequales angulos-@qualia habeanc : erit & * baﬁ; " per 4 pri-
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OA, five te®a AR, bali PB, angulusque DO A, idelt PR A,
! per 277 angulo HP B sequalis 5 ac propterea  reta PB ipli R A paral-
™ " Jela, Hinc cum criangulorum R AP & BP A latera RA , AP la-
teribus B2, P A circa quales angulos, nempe retos, utrumque
2 per 4 pri- utrique fint eequalia: erit & > balis AB balt PR, {eu defcri-
i, benci TV , angulusque AR P angulo PBA ®qualiss Quocirca
& circulus diametro A B defcriptus ( qui quidem , ob angulos
| ACB, APB retos, ac ABP, ARP zquales, per puncta C,
3 percom- P2 , & R # tranfic ) circulo TKV qualis crit, Unde cum an-
verfam3l guli PBC, BPR iplis TKM, KTV , uterque utrique , ®quae

tertli. . - . _ ‘ : |
4 per con- les fint, nempe PBC ipfi TK M 4, quoniam uterque cum an-

yerfam 21 gulo PAC feua TAM ° binos rectos conftituit ¢, & BER ipli

¢erii®. e - ] !
d pro cafu fig. IT adde: ideoque.& hi qui ipfis deinceps fuat. * 7 per 22 vertii. ein cafu
fig. 11 uterque angulo P AC feu T AM gqualiseft per 20 tertii. In cafa fig. 111 uterque
cum angulo P A C binos reétos conftituir, nempe hic per 13 primi, Sille per 22 terii. In
cafufig. 1V equales funtanguli PBC, TKM, quoniam priof cum anguloP A C, pofterior
verdo cumangulo TV A (qui quidemPAC, TV A zquales {unt per 32 sereii ) binos reétos
conftituit per 22 tertis. Incalu ig. V.T.XMf{ive TAM zqualis eft angulo P B C, quia
aterque cum angulo P A C duos reGos coaftituit per I3 primi & 20 ac 22 sertiie [n cafw
fig. V1 2quales {unt anguli P B 9‘, T K M, quoniam angulus P A C zqualis eftei, quiin
fegmento AV M conftituererur ‘per 32 reruii , quUOrUmM quidem -priorcum ;_ngme PBC,po-

S ’ i

fer10r VEIO cum angule TKM: binos re@os conftituit per 22 zersiz. =

¥ | e | Fig 1V,

épey 20 ter-

i, atquein KTV, Pmptctea qudd uterque 6 angulo BAR feu KAV five

ek cdden pA K 7 tam peripherie PB, T K, quim carum fubtenfer, nem-
X 32 ET I BB ir) s 7 < CEIT R HISISt 2K Ea?
Fin calibus. i Sl AT PR D A

Ho IV &V tam apgulusBP R feuB AR, quam angolus KTV cum angulo K AV duos re-

Gros conftituit per 13 prims, @ 22 0er3i, 7 per26 G229 sertin
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ppe latera PB, TK di@is =qualibus angulis adjacentia inter fe _
i’qulaha,,g: apparet*'ﬁcuti redtee iB'.C, PR Prﬂduﬂ;ﬁ concurrune gIn F’ﬂ'ﬂ.l 8
~dn H, ita quoque re&tas KM, TV produ@as, & quidem, cum 73:1'L ubi

iph' PH-zqualis fit TL, in ipfo pun&o L concurfuras. ‘Quippe ::?;:B f;:

ex antedi®is * fimilia atque in totum zqualia funt triangula culum
‘BPH, KTL, adeoque & latus KL, lateri BH equale. Eft ag- TXV, -

qualia fune

‘tem > & fubtenfa K M fubtenfe BC ®qualis #, ob zquales an- Jyera B p,
o : : T Koban-
-_:?ulas.ﬂ AP, TVK =xquales per3z tersii. In cafufig, VI, ubi re&ta P A Y contingit circu-

um T KV, =®qualesfuntfubtenfzBP, TK cb angulos PAB, TM K xquales per32 teri;,
L per 26 primi. *per 266> 19 terisi. 'hIn cafu fig. 111.’K M ipfi BC eft xqualis, quando-
quidem angulus qui confifteretin fegmento KTM &qualis foret angulo¥F AMfeuB A C per

g2 tertir.  In cafu fig IV. K M ip{i:BC ¢ft zqualis, quandoquidem angulus K T M . equalis
ceft angulo ‘K A C feu B A C per3z tersii. In cafu fig.V. KM ipfi.BCeft @equalis, quando.
‘quidem angulusin fegmento B C zqudlis fores angulo KA M yutpote cum 'tam hic quanmil
iHe-cum angulo C AB duos reCtos-conftitucrctper13 prim;i & 22 tertii, |

=
H
=

g s

- pulos KAM, BAC. Quocirca & LM ipfi HC 2qualis erit,

Lnde cum defcribens fit KM, utpote ipfi B C 2qualis, ac con- R
litutain angulo.K A Mi(qui cumvipfe.B A C vel idem 4, 't,"«:l-ei:u':l"'ﬁ"1“7,1;;"1“"IitL
werticem'&,  vel denique ipli deinceps eft ‘) aut certe cum al- --;iﬁ;mc'a-rﬁ
terutto crurum coincidens #, arque -ex demonftratis ‘equalia bus fip.1,&
‘quoque finc-intervalla HB, HC intervallis LK, L M : fequi. }I "
tur punctum L, in expofita ‘Ellipli utcunque fumpeam, id ='-eﬁ,'ﬁi§_$_“
totam Elliphn SY X Z, efle in Elliph, quaz inangule BAC, in. m utin ca-
gecvallis HB;, HC, defcribitur , -ideoque alteram alteri per fibusfig.

. 1118 1,
Ee Ominia "



v per 13 b tg=
qns, efwfque
‘ﬁ’h?- \

2 fiey 4 primi.

3 per 31ser-
Sl
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omnia congtuere, Sunt autem * hujus conjugate diametri D E,
HG, Quare & illius, quz cum ipfa eadem elt, conjugatz dia-

-

metri erunt, nimirum DE tranfverfa, & HG fecunda, Quod
demonitrandum erat, _

. Corollarium 1,
~ Hinc colligitur non folim Ellipfes omnes fios habere axes,
fed & quo pato datis quibuslibet diametris conjugatis, ejus Elli-
pfeos cojus diametri funt, axes inveniantur. | |
Ut {i cujufcunque Ellipfeos conjugate diametri {fint DAE &'
HAG, du&td HB, femidiametro D A vel AE xquali, atque ad
DE perpendiculari, jun&ique BA ac ipsi bifariam in N divis3,
{i centro N intervallo N A vel NB circulus defcribatur, fecans
fetam per H & N du@tam in P & R: erunt re&e HP, HR fe-
mi-axes magnitudine, qua idcirco utrinque a centro A versus aut
per pun&ta R & P, 2quali longitndine in dire@tum pofitz, ficut
tote SX & YZ, exhibebunt magnitudine ac pofitione quzfitos
axes ejufldem Ellipfeos, cujus DAE & HA G conjugare diame-
‘tri exiftunt, - e =
Du&4 enim PB, fumptique AO ipfi AR, ideoque * & du-
&z PB =quali, agatur DO, occurrens ip4 $ X in W. Cum ita-
que ob angulum ACB rectum defcriptus circulus etiam per G

tranfeat 3, erunt anguli PBH & OAD ®quales, quoniam uter-

que
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que cum an:gulo- “PAC feu PBC duos re®os conflitnit®. . Une « nimirumne

“de cum triangula OAD, PBH latera OA, AD lateribus PB, E":C'E’f:::

B H, utrumque utrique,; & quidem circa Jaa:ﬁ;uralé:s- angulos 2qua- (, fio 1 & fis
lia habeant : eritquoque 2 bafis OD bafy PH, id eft, re@te S A milibus, &

vel AX,; ut & ara.sgulus AODangulo BPH feu3 PRA asqualib: if’fc";zi"“

Hinc cum xquaba lint triangula R AP, OA W, proprer angu- pRC, in ca.
Jos ad R & O zquales, atque + RAP, OAW reftos, nec non fufig. 11 &

Jatera R A & OA = jualia: eric ettam S Larus A W lateri AP, ut {']m:fjxhgu;;-;.
& latus. OV i pﬁ: PR xzqua'e, Quocirca cum ¢ dfﬁr?ﬁemﬂ_f fint ,,; B

. e £ o LEXEis ;
- B opey 4 primic 3} pr 29 primi. 4 per 3V tertiv & 13 primi. 5 per 26 primi. | 4 per 13 bujnse

OW, PR ejus Ellipfecs, cujus axes funt SX, YZ, & quidem
in flatione reciproca conflirurze, punctaq, efficientia D & H: mas
nifeftum eft ex ﬁ!pﬂrio'r_i demonftratione.* Ellinfin y Qua axibus
SX, YZ defcribitur , cum ea, cujus diametsi conjugatze {unt
- DE & HG, omnino eandem effe:

Atque 1ta, qua de kllipfi, circa quofcunque axes de-
fcripta, fuperiori Theoremate propofica ac demon-
dtraca func, etiam cwliber Fllipfi, & cirea quafcunque
diametros conjugatas. deicriptz, convenire, manife-

ﬁhum cﬁ.‘ ] - _

o Ee 2 Cos
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Corollarium .

Sequitur potrd ex demonfiratione ejufdem: Theorematis, fi:
Ellipfs diamercos omnes a. cmtr?ifarizm fecari,. demonftratum:
enim cft,in diametre D E, utcunfue du&ts, partem AE parti D &

- mqualem offe, cum utraque intervallo HB equalis fit,.

Corollarium 3.

Patet infﬁper in Ellipfi, quarumcunque diametroruny conjis-
gatarum traniverfam eriam fecundam efle, 8 contra. Ut, fi cons
jugataram dizmetrorum DE, HG. wanfverfa fit DE,, & HG fes-

sper 14 b eunda '3 cam in Ellipfi' du&a qualibet diameter * tranfverfa fit;,
- "“f?!“,habsatc';ut fecundam fibi- conjugatam ,. erit quoque HG. tranfe-

Gurel. L. r _ . o s : .
| verfa. Ac-verd & DE fecundameefle ipfi HG conjugatam,. fadthi
collatione figurse I cum I'T" tran{pofitis-tantum literis,. ac mutas-
tis mucandis demonfiratum fimul:apparebi. '
T ; Corollarium: 4. |
L RRhimEEes | Quare: & quz-per terminum-tran{ver(Ze diametri fecundae 2o~

quidiftans feu: ordinatim applicatis- paraliela dacitur Eilipfin in:
todem termino & in.nullo praterca pun&o contingit, totadue:
>per 2€9v:.cxtra Ellipfin cadit 2,, | |

13. 3G, | Ciae 3



a—

Ris K Cam IIE 22 i

- Corollariam §.. |
Adeodue quslibet refa, i quovis curvas pundo ad'quamenns
giic Ellipfcos diametrum ordinatim applicata, tora‘intra Ellipfin

eadir ; urpore cum ea nec in totum extra Ellipfin cadere’, nec vperéa.
' prncedm.r-;

eidem.in pluribus quim duobus pun&is occurrere > poflit, 2-ver §iCob,

2 ‘ 15 bpsjouts-
TueorREMA XIV.

Propofitio- 1§

- Quz bina' quelibet Ellipfeos punta conjungens rex-
&a linea bifariam a diametro. dividitur, erit aut per”
gentrum du®a, auc ad eandem diamerrum ordinasina:
spplicata; hoc eft, conjugarz diametro @quidiftans:

A ' 8i enim in Ellipi ABCD, cujus:

N centrum K, a diametio- A K C bifa-

riam divideretur reta EHG, quee:

meque per cemtrum tranfeat,. neque:

conjugatz diametro B D @quidiftans:

fit; applicatd ordinarim GIF, du&ta-

que per centrum reti GKL: Quo~-

niam effet, ut GH-ad HE , ita tam:

Gl 2d 1E3; quimGK ad KL %, re. 3 per 4Cim-

&a per F& E; nec non per E& L du- 3 f’"’:"‘;‘} :

&a foret una linea rea diametroque , fj::,-m_._""' .
. AC parallelas;. ideoque ad alteram s per-a fexsid.

ipfi conjugatam, nempead B'D, ordi-

natim applicata §, atque Ellipfi in tric “per 3 &

bus punés occurreret; quod fieri non if;*; 14+
pofle fupra 7 oftenfum cff,. Tin 510,66
- SRt rell. 1;-&3—*-
Corollarsum . jois.

Idecdue fi diameter re@am quamiis-
bet inEllipftnon per centtum dutam:
~ bifariam dividat, omnes quoque.ipft:

‘ S zquidiftantes bifariam fecabit 3, S per 40w
. | b 4] - 13‘ ’ ér
£ - Ee 3 Co 15tam s

(%
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Corollarium 2.

Quocirca {1 in Ellipi binz qualibet re&te: fibi invicem 2qui-
diftant:s du@z fint, que utramque bifariam dividet reéa linea
per illius centrum tranfibic, feu ejufdem diameter exift=t. Quip-
pe qua per medium unius equidiftantium diameter dacetur per

‘® per 1 Cor. medium quoque alterius @quidiftantium tranfibit ', Unde appa-
Ypbujus.  per quo palto data Ellipleos diametros quotlibet, fimulque ad
' ealdem ordinatim applicaras, nec non & ejus centrum , urpote
quod duarum pluriumvé diametrorum communis interfe&io eft,

’%ﬂ‘,f “r- 1decque & diametros conjugatas, axesque * invenire liceat.
l.{. HIH:'I'; \ .
alitervé, ug

guiliber ob= | ' Corollarinms 3. = 5

vium efi- . Ex di@is facilt apparet, quamlibet re@am, qua bina quacun-

3 per 5 Cor. QUE Ellxpﬂ:o:s punca conjungit, totam intra Elliplin cadere 3

T4 ;JHIHIL- urpote cum ipfa * vel diameter fit, vel ordinarim applicata adeam
> per 15 ta- 4l amerium ;qua per ipfius medium & centrum ducitur.

fus cjujgue |

€or.L

PrRosz: EM a I
Propofitio 16.

~ In dara quacunque Ellipfi du@2 cuiliber diametro
alceram conjugatam mvenire.

Ay data Elipu SYX Z du@te utcunque diametro DAE al-
, 2 - fera conjugata
1nvenienda fit,
Inventis 5 axi-
bus SAX &
YAZ, atque 3
termino D vel

E ad axium al-
tcrutfium 4 Ves
lunt ad YA Z,

" applicﬂtﬁ Fg-
ﬂﬁ, Ut DO!
i it | - fem1- axi alieri
SA zquali, qua produlta, fi opls fuerit, fecet cundem axem
i ' e B altes




alterum, utit in W, applicetur in ftatione reciproca ipfi O W,
 eidem fequalis re&ta PR, nempe ut AP, AR iplis AW, AO
fingule fingulis quales fint, ac produ&ta PR Ellipfi occurrac
in pun&o H , a quo fi per centrum A ducatur reta HAG,
Ellipfi terminata : conftat, per ea, qua ad Propofitionem 14tam
hujus libri demonftrata funt, eandem HA G efle diametrum ipla
DE conjugatam.
~ Atque ita fimul apparet, fingulis diametris {uas quo-
- que diftin&tas conjugatas diametros efle, eidemque dia-
metro unam tantum conjugatam duci pofle,

Corollariums.

Unde perrd perfpicuum £t, quo pa&to per datum quodlibet in
Ellipfi pun&um re&a ducatur, quae curvam in eodemacin nullo
~ alio practerea puncto contingat, Sienim du&ti per datum pun-
~ &um & centrum diametro, inventique alterd ipfi conjugata *, f per16hu~ -
~ -per idem pun&um recta ducatur invente diametto conjugata

-sequidiftans ; erit cadem reéta * contingens quefita, 21 p;: 40Cr,
' : = 4‘ Jw‘- -

THEOREMA XV.
 Propefirio 17.

- Ellipfin in uno eodemdue punto prater rectam,
- que parallela eft diamecro illi, quz per punttum &
- <centrum ducicur, conjugatz, alia reta non contingit,

~ Contingat Ellipfin CHFG in
pun&to C re¢a DCE, parallela
diametro GH, qua conjugata it
diametro CF, per punstum C &
centrum dudte : dico aliam rectam
in punéo C eandem Ellipin non

~ gontingere, |
Si enim fieri poteft, contingat
~eandem quoque in punéto C relta
ICK, diametroque LM, eidem
1CK =quidiftanti, altera conjuga-
ta ducatur NO, (quacuma FIEI;’
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pmglor. CF  diverfa fic?, punétum N cum pun&o C non -coincidet))
K ufuss e per N ipft EM jideoque & contingenti ICK, equidiftans du-
-.'='P£’ 20 g3 fic P Q. Cadet itaque * punctum-C, adeoque re&a ICK in-
A3bmse ca retam PN Qg nimirum, versis Ellipleos centrum, At vero
3 pen: idem .& eodem-modo 3 -punétum N, ideodue recta PN Q_, infra con.
@@l gingentem I CK: nempe, versus ldem centrum cadet, quod re-

pugnat, Non contingit ergo [CK Ellipin. Eadem de omuibug
aliis eft. demonfiratio, ac proinde confiat,propofitum.

Corollarissm,

f
capericosl. Confat itaque 4 in Ellipfi cuilibet tangenti parallelas, =qui-
precedens,  4if anres quoque effe diametro conjugat ei, qua per tactum &
centram ducitues ac proinde & ad diametrum per tactum duftam
s per4 Cor. Ordinatim applicari, atque ab illa bifairiam dividi 5. & contra,
sbhwwe.  quee per cujufcunque diametri terminum ducitur quidiftans cui-
Jibet re@tz, .per eandem diametrum bifariam feQl , Elliplin i

codem vertige contingere.

s THEOREMA XVIL
 Propofitis 18. |
Si quzlibet centingens produéa Ellipfeos diametro
guicunque occurrat, atque 4 punéto conractus ad .can-
dem diametrum reGa ordinatim applicetur @ erit Te-
“&angulum fub diamerri portionibus, a centro per con-
tingentem applicatamdue abfciflis, femidiametri qua-
drato @quale, & contra. |

Quamcungue Ellipfin GD, cnjus ‘centrum A, contingat in
pundo D, urcunque fumpro, re&a DE, «diametro IG occurrens
in E; atque 3 pun&to contattus D ad eandem diametrum ordi=
patim applicata fit DC: dico re¢tangulum CAE quadrato fe-
amidiametri AG zqualeefle. it

Sit enim primum axis diamster 1G, ficque OV deferivens , in
Aarione uti fuit, cim per eandem defcriptum eft punétum D3 1ra
at O D intervallum {emi-axi AG =zquale fir, PR autem defiribens
iin ftatione, tpli O W reciprocd; ira ur i curve pun&toH, quod

. 5 . empEe

4]
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nempe defiribenti PR in direGum eft , dutta diameter H A con.
jugat-a fic el quee per D & A duceretur * ; idenc'[ue & contingen= * per 4 Cor.
ti DE paxal-ieia % Sitque porro-ad fecundum axem AK applica- ;""”*’Ei“ x

- | - b4 s ta HF, ducanuunique OB, R T l;rpfj:;;::‘
D | . aphs AG, AK =zquidiftantes ,

N qua applicatis DC , HF, pro-

ductis, fi opus fuerit, occurrant

inB &T., :

Iraque cum fimilia {int trian-

gula OAW & RAP 3, erunt ?ex confiri

quoque triangula W C D & 7

RTH, nec non OBD &

- PFH + fimilia, At verd & la- * 2er2o pri-
tera W D & RH , nec non E,}_f"? o
OD & P H 5. ®qualia funt. 7exconfrau
Quare & latera. W C & R T &ione.
five AF, necnon DB, & H F 6 ¢ per 26 pi-
e2qualiaerunt. Sunt autem por~ "
10° 7 triangula EDC & HAF 7 per 20 pri-
eequiangula ;5 unde ex antedi- »i

gt T | &is erit S DC ad C W five 3ﬁﬂ;4fe,~.'zf.
i g L \_NA i AF, ideft?, EC ad HF five if;"ﬂé’:j:

o)

PO

\ -.ﬂj:m}{" | DB, uti eadem DB ad BO '°, ED_,HFA
._T B e T 4 Uinde cum proportionales fint ‘:'g”i"”g' |

' i s EC,DB.BO serietbut EC ;u::i;ff

Fie o - ad BO five CA, ita DB qua- DCY,

) dratum ad’'BO quadratum 3 & DBO -

gulanynla,

componendo ', ut EA ad CA, ita '3 DO quadratum ad BO 4 e o
quadratum, hoc eft, G A quadratum ad C A quadratum § acprc- 20 feui.
inde '+ & rete E A, GA, CA proportionales erunt, ideoque 15 '* £ 13,
reGtangulum CAE quadrato femi-axis AG @quale, Cumdue in ?f;: -
pun&o D alia re&a praeter ipfam D E Ellipfin contingere non ps.-m;'.‘r '
poflic 26, pater converfum quoque verum efle : nimiram , (i re- ¢ pev Con.
&tangulum C AE @quale fir quadrato femi-axis AG , & per C |7 f:':’:"
ordinatim applicata Ellipfi occurrat in D; jun@am E D eflé con- fossi -
tingentem, T il AR L 10 per 17
Deindenon fic re@ta I G Ellipfeos GD axis, fed alia diameter 7%
quxcunque, cujus parameter I B, atque ab aflumpto in curva
' F§ utcuine

L
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atcunque pun&o D ad eandem diametrum ordinatim applicetur
D C, fitque quadrato femidiametsi A G 2quale reCtangulum
CAE: dico jun@am ED , produamque, totam extra Ellipfin

cadere , ideodue eandem in punéto D contingere , & converfim,

~ $it enim in eadem ED, autin ipfa produda, prout libuerit,

_afflamptum utcunque punétum F, fitque per F dufta reta FH
| ' ipfi CD 2quidiftans, qua dite

diametro 1 G occurratin H, Elli-
pfivetd GDinK. (Eienim fi El-
lipfi non occurreret, manifeftiffi-
me pun&um F extra Elliplin fo-
ret.). Deinde I G ut axe, eddem-
que parametro IB., intelligatur
defcripta alia Ellipfis GL, ac per

C & Had eundem axem ordina-

‘tim applicentur CL, HM, qua
curve occurrant in L& M, jun-

gaturque EL, ( qua utique Ell1-

plinGL in L continget’, ) eaque

produ&a, {i opus fuerit , produ=

&t HM occurrat in N,

. Itaque quoniam eft quadratum
D C ad re@angulum GCI, ut
quadratum L Cadidem G CJre-
&tangulum, (quippe utriufque ea-

_ | dem eft ratio, quee paramerri 1B
2 per 13 hus- - | ad diametium f{ive axem 1G 2: )
i:;}j?:’#?h erunt 3 quadrata DC, EC, idBEfIUE &re€tea DC, LC mqu‘ales.
' 3 per o quin- Eodem modo, & reftas KH, MH zquales efle, d;mnnﬁrabuun
. Atverdcumfict CD ad HF, ut CLad HN, ( figuidem 4 utriuf-
:f;;“;fx”' que eadem eft ratio, qua reQt EC ad retam EH , ) erunt quo-
quinii © que™ HE & H N zquales. Eft aurem H N major applicata
| HM, cum contingens it ELN : ergo & HF applicatd HK
major erit , ideoque puntum F, in rea EDF urcunque fum-

ptum, hoc eft, tota EDFE, extra Ellipfin GD cadet, five, quod

~ idem eft, eandem in pun&o D continget. Cumque non, polit
# per 17 bu- praeter E DF alia re&ta eandem Ellipfinin pun&o D contingere ¢,
o manifcftum quoque eft converfum: fi nempe E D Ellipfin GD

< G _ in




in D contingat , diametroque G I occurratin E, & ad eandem

diametsum ordinatim applicata fit D C, re@¢angulum C A E qua-
drato femidiametri A G equale effe.

r

Corollarinms.

Ex dictis perfpicoum eft, quo pacto a dato quolibet punéto
ducenda fit recta, qua Ellipfin contingat. *
' Sienim datum pun&um in ipla curvafit, veluti D : jam fupra® ' in Cor. 16
oftenfum eft, quo picto per ditum punétum contingens ducatur, hujus.

Quod tamen & heoc quoque modo per precedens Theorema
perficierur, o |
Du&i ex D ad inventam * diametrum G I re@i ordinatim ~ £ Cor:
~ DC, fiat re@angulum CAE quadrato femidiamerri A G @qua- -
Ie, jun(gaturc’iue ED, | x 4500
At {i extra Ellipfin fic. datum pun&um, ut E: duétiad A cen-
tram 3 re@i E A, qua Ellipfin fecet in G , quadrato A G aqua. * snvenium

le fiat re®angulum E AC; ac per C du&ti ordinatim applicati f:",,i;"“‘?"
CD: nimirum, qua 4 zquidiftet contingenti quea per G duce- 4 juxia Cor.
retur 5, occurratque Ellipfi in D, jungatur ED: eritque hacipfa 17 huius.

tam priori quim pofteriori cafu ¢ contingens quzfita, ol

° . : : dﬁﬂ‘h’ s dUb
A punéo autem intra Ellipfin dato non pofle duci re¢tam, quz g coroll, 14

eandem contingat, manifeftiflimum eft, _ basjus.

: - . . \ * A . L) . GPEr 18 b"
Atque ita me compendios¢ via fatis plana ac maxi- ju.

mé naturali, abfque ulla folidi confideratione , Ele-
menta proprictatesque pracipuas Curvarum , quas Ve-
teres Conz feitiones appellavére , tradidifle confido, E
quibus principiis cetera omnia , que ad Parabolam,
Hypeérbolam , vel Ellipfin pertinent , abique ulteriori
‘manudutione facillime deducet, quicunque animum
iis debite applicuerit, atque in Geometricis per fe ad
ulteriora progredi valeat, Adeo ut eadem tractandi
methodo hifce diutius inh@rere fupervacuum putem,
prefertim cum infignis & fublimior-quazdam f{cientia
fuperfit , cui Veteres enixiflime incubuifle ex quorun-
dam relatu ac nonnullis antiquorum Geometrarum
fragmentis manifeftum eft ; quazque tam ab iifdem

It 2o quam
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quam a Recentioribus Locorum Inventio {ive Compofitio
appellata fuic. Ad quam promovendam , ab Apollo-
“nio caterisque Geometris ea pracipud confcripta efle,
qu in Conicorum cra@atione pradi@is Elementis fu-
peraddidére , omnino credibile eft, Cumdue penitio-
rem curvarum linearum notitiam perteltamque ea-

rum enumerationem ac diftin&ionem , ut & diltribu-
tionem in f{ua genera & fpecies ,. cum fegregatione ea-
rum, que ver¢c Geometrice non funt , ab iis qua in
Geometriam {unt recipienda , ex accurdta Leocs tracta-
tione Imprimis petendam exiftimem ; ¢ re fore duxi,

S ~ ecandem traétationem hic {ubjungere ; non quidem -ea
Lt methodo, ficut a Veteribus inchoata videtur , cum vix

mtegrum & ingens volumen eidem fufficeret , i vel
tantum Locorum , qua Plana , ac Solida ( quamvis, mco
judicio, minus recte, ) vocdrunt, id eft; qua vel Rea
linea s vel Parabola, vel Hyperbola , vel Ellipfis s {ive civenl

*circuamjerentia.exiftunc 5 ( quorumdue Locorum Com-
~ poiitioni. eos folummodo incentos: fuiffe invenimus , );
- doQrinam exactc comple&ererur, atque id porro vo-
_Jumen in immenfum excrefcerer, i ad Loca, qua funt
- linez curva fecundi generis, ‘uti nobis propoficam eft
~exteaderetur 5 fed Arte Analyticd per Alquationum

examen & precepta generalia , quibus omnes. omnino
~cafus poflibiles refolvantur ac determinentur.  In qui-

_ _ ~ bus percradtandis eum ordinem fumus obfervaturi, ut.
< - jam poft explicationem Elementorum Parabola:, Hy-

o {:aﬁrbolﬁ » & Elliplis, (fuppofitd notitid eorum, quzad
 linearom rectarum; angulorum, & figurarum redili-
nearum , nec non Circulorum naturam pertinent ) in-

- ventonem ac dererminationem tradamus eorum Joco-

: e rum, que vel reGae linex funt vel ex pradi@is curvis
SR @gﬁ&m‘; { llla autem & nobis ¥ ne quid temeré mute-
e | Wi o gl o Ll iy ety - mus,
G o I ll e
v

o i 6 e, L N Ay T ira
'Lik{j F‘II'“I-“EL&LF':}'J |8 "_a..'kf. {.'L%I--hf R |

2
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mus , Lecortm Planorum , Solidorumg, nomine venient )

_atque €0 ipfo oftendamus in primo curvarum genere

prater Circulum, non nifi Parabolam, Hyperbolam, &

' Ellipfin efle recipiendas, Tra&ationi autem ulreriorum’
- locorum, qua perunent ad lineas curvas fecundi gene-

ris , fimilicer quoque earundem curvarum Elementa

- premittemus.. Cum vero ad ipfarum generationem
viam {ternant non' tantum defcriptiones linearum cur-
varum primi generis, hoc libro propsfitz atque expli-

catz, fed & mulidi alii illas in plano defcribendi modi ¢

- operz pretium duximus eorundem modorum, qui cer-
. te infini funt , uc quilibet huic fpeculationi intentus

~ ‘camus,

facilc expertetur, velillos falcem hic adjungere , quos
aut ad defcriptiones curvarum f{ecundi generis auxi-
lio nobis fote , aut Mechanice curvarum primi gene-
ris in plano delineationi pracedentibus aptiores judi-

votlic Paraboler Hj{ﬁfréafaw, & E!Jz}éﬁzz in plano
0, S8 0 -deimmzédé Methodus. - /

Slt triangulum .quod,cu.nque ifolceles ABC , & tam zqualia

crura AB, A€, quam balis B'C utrinque indefinite produ-

. cantur; ut ad’D, E, & F, G, nec non HI; fitque ab alterutro
~angulorum ad bafin duéta quayvis refta terminata , oppefiro cru-

rizquidiftans, ut BK , & per terminum ejufdem K altera re@ta,

urrinque indefinite extenfa, libere tranfeat , que circa verticem

‘anguli reliqui, nempe-punétum A , ut Polum , circulariter mo-
bilis fir, veluti L AK M 3 ac denique reCte F G infiftens CN
ipli DE parallela ‘tranfeat per ipfarum F G & H I intélcQio-

~nem C. Dico, fi angulus EBH atque ipfi ad verticem DB cum
- _re@ta BK moveatur in gtramque partem , ita tamen ut crus-A B

fernper applicatum manear 1@z D E; fimulque re@a HI huc
‘atque illuc promoveat reGtam C N, {ibi iplt femper &quidiftan-

“Ff 2 - tem,

L]
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tem, ac recta BK ad polum A circulariter moveri faciat pradi.

' o I" f J
E °E b

(e
Ay

metrum applicata fit O P ipfi FG aqui

&am LM, per pune-
&um K [emper tranf-
euntem , interfe&io-
nem ipfarum CN ,
LM, qua fit ad O,
Parabolam  defcribe-
re, cujus diameter eft
A D, parameter KB,
ac F G eandem con-
‘tingens in vertice A.
In quacunqueenim
ftatione  conftitutus
fuerit angulus EBH_
- feu DB, fi interfe-
&io retarum F G,
HI defignetor per C
atque ab interfe&tio-
nis pun&o O ad dia-

diftans : erit femper K B
ad BA, hoceft,ad AC,
utieadem ACad CO *;
ac proinde * reftangulum
fubKB, CO, id eft 3,
fub KB, AP quadrato
rete A C, hocelt 4, ipfius
O Pzquale, Unde iBAC
angulus re&tus fuerit, eric
A D axis, fin minus dia-
meter, ad quam ordina-
tim applicatz faciunt an-
gulosipi BACvel BAG
angulo 2quales. S

In tranfitu etiam hic no-
tandum eft , eodem illo
motu per interfeftionem
ipfarum HI, L M, puta

Q,; Hyperbolam five op-

pofitas
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 pofitas Hyperbolas defcribi 3 ut & , quamvis triangulum BA C
 ilofceles non forer, nec etiam re@ta BK ex angulari pun&o B f(ed
ubivis in re¢ta A D edu&a eflet, nihilominus tamen curvam A O
Parabolam fore ; ar verd nec parametrum priori , nec verticem,
nec diametrum pofteriori cafu ealdem remanere, quas tamen illis
quoque calibus determinate facillimum eft. -

Quoniam autem circa finem capitis primi monui-
mus, curvam, juxta definitiones in principio ‘ejufdem
capids propofitas, qualibet efficiente , & quocunque 7#-
servallo defcriptam, {i anguli mobiles inequales fint iss gus
ad direlfricem funt ab cadem parte, Hyperbolam efle,
idque mechanica ejufdem in plano delineationi non
inatile judicamus { idcirco id demonftratiane jam
comprobandum duximus, {imul oftenfuri , quo pacto
cadem Methodus ad pradi&tas Hyperbolarum deli-

neationes corwmode applicetur.

Sit 1itaque-fuzente VG , intervallo AL, & direrice KLO , an.

~ guas aucem 1AL & KL A inequalibus, defcripta curva D A M:
~dico eandem curvam Hyperbolam effe 5 ac fi du@i i Polo A ad
direclricem re@3 AK , ita ut angulus LAK angulo LAG qua-
lis fir, centro A & intervallo AK circulus deféribatur, fecans ef-

furentem in 1 & G, ac direGricem in K & Q_4, perque pun&al & cavtean-
K, nec non per G & Q ducantur reéte 1K, GQ_, fibi mutud deminK
occurrentes in F, reftas FI, FG Alymptotos effe ¢, oens, utiin

Sumpto enim in curva punéto utcunque, veluti D, applice- cafu fig. v
tur tam angulus mobilis, ut OA D, quam defiribens , ut O D, in sxhibuo.
b {ivero di-

ftarione uti fuére, cim per eas defcriptum eft pun@um D.Quo- g, im
niam igitur @quales funt anguli ATK, AK 1 inter [e ', necnon pun@orum
ﬁi’ﬂﬂlxﬁlmpfi anguia_'KA G, (quippe tam pofterior quam prio- ?;3‘“{”{’;-
res > cum angulo I A K binos reCtos conftituunt ) : erunt quoque INTE{L;H
anguli AlKfeun ATF & GAL, utpote qualium dimidia , In- 111, 2¢ G &

ter {e ;equales , ac proprerea 3 re@z 1K F 8 A L parallele ¢ 3 QinlV ag,
{ tangatibi-

~ 1deoque ficm I KF re@e F G occutiit, ita & eidem F G occur- 705 00 -
ICNL Jum recta ,

ut [F, in

g priori, &
GFin pofteriori eym contingere cernitur, per§primi, 2 per 13 € 52 primis 3 per 28]
primi. ¢incafu fig. 1T, quoniam uterque angulorum A1F & GAL rettus cft, reCia

I1¥, AB parallelx eruat.

Ty,
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rent defcribenites A L & O D, utpote ipfi IKF zquidiftantes,

‘Sintiraque ipfarum occurfus in B & C , ac per B agawr recta

BNdlra&nci KO zquidiitans,, ﬂccurrenfque defcribenti D O
in N: emque ut GA lpﬁ ﬁl, ita* GBipli BF ®qualis, Cum

\ 4

Figr

e

| autem in tr:anguhs LAK, o QC aequ:ﬂes fint anguh ad L &
O, (propter 2 AL, CO paraile as, ) ficdue & angulus LAK

ﬁv: GAL,ideft, G!F mquahsangu!n O QL ,( quippe tam hic

quam llle cum angulo K.Q_G vcl KQE duos 1ectos confti- '

tl-lLE
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tlﬁt I_, ) q ﬁquiangula crfunt eadﬂm ];Iiangula LAK & O QC;;IHI@'H

¥

Fig, 11,

\?

- I pér i3
five 2 NBC. Pnrm;,p-imi, 22

quoniam angulug I‘E”"’:*E“""_‘V
AGE angulo IK Q27132

 m, &'18 ac
fﬂﬂ A LO EQHHIIS 31 Leriig.

eft, (quippe tam hic 9incafu

quam ille cuomangu. Ei;gf 1
angulum O QCquim L AK re@um
efle, peri3primi, & j31tertii: acim
hig. V& VI angulos GIF & 0QC
®quales, per32 tertii & 21 ejufdem.
 per 29 primy,

lo IGQ_five IGF 33 infie. I,

binos reftos confii. pe” 13 prims
&’ 22 dertin g

$i ﬁffIIIi peri3 primi & 31 tertii; im

fg. IV per 13 primi, 18 & 31 teriii; in
fig. 'V per13 primi ¢ 32 vertii sin frg. VI,
per 13 primi , guoniam angulo 1 G Q a-
gualis eft 1KQ per 21 terts;,

tuite, ) atque angulisein fig. II

e A angnlus
LAG,O0OAD V&IAGEan-

O AE iifdem five 2. gulo ALO

-qualibus addito ve] eftzqualis,

ablato comuni OAG qu!a uter-
/, compofiti vel refi- E:Eu‘i?}m
duiL AO, GAD vel I KQ duos
G AE =quales quo- E'i?ts e
que funt s ac L O 929 pri:nll?&
A O fibi mutud OC-}I rIEI'Fii.
curranty G E quo./.Y&hinca-
que & AD ﬁbi?nu- %ni%bﬂf
tuo occurrant necel-B AE.
feelt; ficitaqueipfa-
romoccurfus E pun-
&um ; & zquiangue

la erunt triangula,
AGE,ALO,eric- .
que propterea + A L4 per 4 fexd
ad AG, ut L O fivef "
NB ad GE, At vero

(ob

s
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Y oy fusp, ob trianpula L AK & N B C ¥ hmilia ) eit quoque = cadc
"7;:[? FAL ad M%, hoc eft, ad eandem A G, ut NB ad BC, Unde per
i s i confequens erit 3, ut NBad GE, ita eadem N B ad B C. Ac pro=-
‘I7 ' inde 4 re@z GE & BC, ideoque & G B feus FB & CE, nec

2in1s, e o !
EP‘W quin- non BE & F C @quales efunt. Decnique cum, proptex triangula
e : Figi o
J Fﬂf;!'- |
demon/ic. \
3 ¥ 3 o
15
|"’"’
. | "r‘.‘
M
‘ per29pui-
M,

;sﬁ:" ABRE & DCE ¢ Bmilia , 7 BE firad CE, ho?ebﬁ 8, Frﬁsfj
Spcfup.  FB, ut BA ad CD : ert ? re&angulum FC D lubdb extie

moanRrr. ; ' | : “ ! z -d
E“Pﬂ 12' fox qgah ._;e&angul-o FBA fub mc;.iys. Quod cum fempex accl ué;;

\



B 3ok C K. » 4LV, z';f
ubicunque in curva aflumprum fuerit D pun&um, fequitur ® * pers bu-

cutvam D A M Hyperbolam eflfe, cujus AfymptotiFI , F G, "
Quod erat oftendendum, |

et ,_,6
Ve

Ex antedictis manifeftum eft, fi eficiens feu * contingens, Ut: 4. g
1G, ad Afymptotorum alterutram perpendicularis fit, veluti in jus.
tertia & quarta figura, vel angulos mobrles L A 1 & LAG rectos
fore, i nempeintervallum, ut A L, 2quidiftans ductam fic ei Afym-
ptoto cui eficiens feu contingens IG ad angulos retos oCCUrmt, ut

. ﬁgl Vi,
¥ - |
o, C .:1-_‘ | : : o
b R . . X Q.-

™

in tertia figura, vel certe defiribentem ad direflricem fore perpens

dicularem , [i nempe intervallum parallelum fuerit ei Alympro-

to , cui eadem effiiens feu contingens G I occurrit ad angulos

b

ebliquos, utin quarta figura, |
- Iraque fi vel Afymprotis FI, F G, & contingente 1 G; vel dia-
. Gg 2 mecris
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metris conjugatis H A, IG, ~.

Hyperbola ficdefcribenda,du- u

&is in cafu pofteriore Afym- |

ptotis Fl, FG, diametro I G Bg. 11,
circulus defcribatur, quifecer

utramque Afymptoton, puta
Fgg. 1.

H

llt E]tt- o : .
ol digar, DK & Qe, dudtique perK & O
&alteram refta KO, cuidu&ta AL, Afym-
fecet, utin ptotorum alterutri, ut F I, qui-
11 fig.fitin 7. 4 S el
15&Q , ac diftans, occurratin L: facitlime
inili fig. colligitur ex premiflie, f1, effcien-

MG&K. 1¢ 1G, intervallo AL, ac directrice
' K O, curva defcribatur, eandem

fore Hyperbolam, qua delineanda proponitur,

Nonnunquam tamen, ut obliquos circumferentiz & reftarum

 eccurfus evitemus , hac eadem abfque Circuli deflcriptione effi-
e expediet, 7 Ita=
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Traque {1, dudth AL Afymptotorum alterurri, ut FI » paralield,
~ad eandem Afymptoton ducatar AK, ita urL AK angulus angu-:
lo L. AG zqualis fit, & per K reta KO f(ecans predi®am A L
in L, ita ut angulus FKO angulo FGI %qualis it : erit curya ;
efficiente 1G 5 intervallo & Ly ac diredrie K O defcripta , ea ipfa
Hyperbola, qua queritur,

Ad Mechanicas porrd Hyperbolarum . defcriptiones
non inutile fore judicavimus paucis hic oftendere, qQuo
pacto vel angulis mobilibus reQis, velita ut deferibens ad
direciricem it perpendicularis , qualiber Hyperbole in
plano delineari queant,

~ 3 itaque velhoc, vel illo modo defcribenda fit in plano Hyper-
bela, cujus Afymproti fint FS,F T, quamdue contingat reta § T,
utrinque Alymptotis terminata :*Dudi ab alterutro pun&orum $
" vel T re@ii, vel ad hanc, vel ad il-
| lam Afymptoton perpendiculari; uri
TV, quamad FT angulos rectos ef.
ficere fupponimus , eidem TV per
pun&tum I ( nempe ita fumprum ue
IE inter VF & SF mediafit propor-
tionalis) agatur zquidiftans 1 G, qua
~ contingetquoqus Hyperbolam que-
fitam !, proprereaquod fit VFad IF, ' per o hu-
boceft>,IF ad SF, uti3TF ad GF. ffz;;ﬂ; =
Ideoque defcripto fuper eandem 1G . |
circulo IK G, qui tangat Afympro- 3 perz e
ton F'T in G %, atque alteram fecer ";ﬂi;;;;
in K, {i per K & G ducatur recta e g
K GO, exdemque occurrat dufta ab 4per Cor.
A, pun&to medio tangentis 1G, re@ta AL iu L, qua quidem A L 107
vel ad eandem IG, vel ad du@am K O fic perpendicularis : erit
Hyperbola, quee efficiente 1G , diredrice KO , atque ztervallo AL |
ad eandem ¢fficieniem , diGamvé dire@ricem perpendicalari , deflcri-
bitur, juxta €a quz modo expofita funt, hacipfa, que delinsanda
proponitur,

Similiter & vel hdatis quibuslibét angults mobilthus | vel
Gg 3 1ra
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ita ut deferibens ad directricem datos quoslibet angulos

efficiac quamcunque Hyperbolam in plano delineare
haud difficile erit.

Czrerum fecquentem quoque Elliplin in plano de-

fcribendi racionem hic adjeciffe fuum aliquando ufum
habebit.

Re&a linea, ut ABC, ad polum B circulariter mota binis fui
pundis A & C, in eadem utcunque affumptis ( five 8 fit inter A
8 C, five C fit inter A & B,) promoveat reétas ADE, DCEF,
fibi ipfis {emper 2quidi-
ftantes , ac fe invicem ad
reftos angulos inteifecan-
tes : dico curvam , qua
| continui earundem 1inter-

S R R - A B R LT {e&tione, veluti D,defcrie
)

- N : bitur , Ellipfin efle, cujus
4 . c / centrum eft B , & axes

. ', GBH, IBK, nempe ma-
gnitudine iplaram A B,
E BC duplz, pofitione ve-

1o ipis ADE, DCF,
aquidiftantes per B po-
lum du@a, atque ibidem
bifariam divifz.

Sumpto enim in eadem
curva punto utcunque,
veluti D, applicenturipft
defiribentes ADE, DCF
S in ftationeuti fuére, cum
F e Ay per illarum interfe&io-

nem defcriptum eft pun-

&um D ; noteturque porrd punum , ubi earum alreratra, veluti
ADE, vel hanc vel illam ductarum G H, IK, ex, gt., 1;:3['3:11
GH, fecat, ut inL. & itGAH circumferentia Circuli , qui per
_ 1gr2d motum pun&i A defcribitur. Quoniam itaque eft * A B qua-
p2fexé.  dratum ad BC quadratum, hoc eft,GB quadratum ad B K qua-

.:. Pji[q: dratum, ut AL qmdra.tum five * GL H re&tangulum ad LD
Hitde . | qua-

85 igribte

L
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quadratum ¢ conftat ', curvam GKH, ut preeditum eft , defgrie * per13 be-
pram Ellipfin efle, cujus axes fuot GH,IK, - e
Manifeftum autem eft , fi pun&a A & C zqualitera
B Polo diftent, pradi¢tam curvam Circuli circumfe-
renciam fore. - '
Non lit deinde A BC una linea re&a, fed angulus quicunque,
five obtufus , five acutus ABC, fnique preditte re@e DAE,

o NS o ~EB T € F
";t .‘i'*“ |
H“"i'gf“-“"""“?-n i e I..n-n-"r:ul
¥ 4 P

DCFinpunllis A& Cita junétz , ut, chm eatum altera uni
| | Cruid
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crari coincidic, ( quemadmodum in ftatione A BC re&a DCE

coincidic crurt BC, ) altera ad reliquum crus 6t perpendicularis,
(Gicut in eadem Racione recta D A B ad ¢rus A B perpendicularis

clt: ) dico iterum, fi angulus ‘A B C circa Polum B circulariter
motus punctis A & C in utroque crure utcunque aflumptis proe
moveat re&tas DAE & D CF f{ibi ipfis {emper 2quidiftances, tuge

vam, centinud ipfarum interfetione, veluti D vel K, defcriptam,
Ellipfin efle, cujus femi-diametri magnitddine {funt rete DB,
B G, nempe di&orum crurum, fi opts fueric, produ&orum,por=
tionies 3 perpendicularibus AD , CG, per aflumpta pun&ta A &

- € reciproce duétis, ad Polum intercept ; & quidem altera, uti

DB, etiam pofitione ; altera verd, ut BG, non item, fed B P ipfi
®qualis, re¢teque D A E zquidiftans, oy |

Sit enim prediftus AB C angulus in alia flatione utcunque ,
ex. gt,, in HBI; ideoque praefara interfe@tio ad K. Demiflis
autem ab I & K ad retam DF, ipfius D B daplam, perpendicu-
laribus IL , KM, notatisque interfeGtionum pundtis ad N & O,
quoniam quales five iidem funt angnlus AB C five OB L &
HBI, erunt quoque, addito vel ablato communi HBF , anguli

shefi, o per HBQ & IBL zquales; ideoque triangula HBO & IBL , ob

29 priniz,

2 per 21
faxa,

angulos preeterea ad O & L redtos ', #quianguls; - Sunt aurem *
- ' ' &

= g
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& 2quiangula triangula CBG & MNK, cum tam hot quam il
* Jud triangulo OB N f{imile {it'": quare.cum fit 2 DB quadratum 1 o angslos
ad NB quadratum, ut A B quadratum, id eft ?, HB quadratum, #¢C, O-&"
_ad O B quadratum, erit * per converlionem rationis D B quadra- gl”&:;ﬁ
tum ad DNF ?.re&angulum,’ ficut HB quadratum ad HO ¢ qua- ) ﬁ::::fdem
- dratum, id ¢ft 7, uti BI quadratum ad IL quadratum, vel uti BC ¥ive ad ver-
quadratum ad KM quadratum 8, ideft 9, uti BG five BP quadra- el
- tum ad KN quadratum, & permutando ™ DB quadratum ad Ay ;::1‘:5?‘
S S o R R e " ; 3 ex hypom
-ibqfr' 4 per Cor. 19 _guinti. ¥ per's fecundi. ﬁ_ftrq?’.&aﬁm’h 7 per 4 & 12 fexti. 8 .aquae
Liseft emm BC igff BI, &1 Lipfi KM, 2 per 4 fexni, propier iianguin CBG ¢ MEN s~
guiangula. *° per 16 guinii. . .

8 g | &

BP quadratum, ut DNF re@angulum ad RN quadratum. AT

proinde Ellipfis eft curva DKPF, interfe&tione uti predidtum-eft
~ defcripta ™, cujus femi-diametri conjugat DB,BP; ideoque -ﬁmi::ﬁ; 2
B centrum,, ac D A E contingens Ellipfin in vertice D ™. 13 gep 3 Gl
_ Notandum hic eft, quod fi reGus foret ABC an-" brujoss

oulus, interfectione, uti predittum eft, non curvam,

fed re&am lineam defcribi,

Quemadmodum autem Ellipfin, que fuperius per

momum pun&i in una eademue refta defcripea fuit,

nunc per duarum re@arum interfeCtionem delineavi-
e | e Hh . mus,
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mus, ita & Parabola Hyperboladue , quarum genera-
tiones folammodo per fimiles interfeGtiones in pra-
cedentibus expofuimus, per motum punctlt in una ea-
deri}c'j_;ue'f recta 'defcribi pt)ﬂhnt:;, At vero qu{)niam: pre-
dictarum curverum generationes , ut jam ante quo-
‘que monuimus, infinite func , atque earum facillimas
~quidem ac maximé nacurales 4 nobis jam propofitas
exiftimamus, hifce diutis nh@zrendum non videcur;
ttaque ad Locorum Planorum , Selsderumdg, 1nventiones ac
determinaciones progredimur. ’ -
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L BV A ROH M

LINEARUM,

LIBER SECUNDUS,

. Cazur L _
PROPOSI!TIO GENERALIS.

NAN omni quazfltione , ubi indagandus
; . o :

O \\( proponitur Locus, five is fic ad lineam

IS \@ rectam, {ive ad curvam, fuppofitisdua-

\Z bus lineis re(tis incognitis atque 1nde-

AL ] SNgre gulum comprehendentibus, tanquam
. <73 cognitis ac dererminatis, devenitur a
K quationem, aflumprum quodlibet quzfiti Loci pun-
&um dererminantem in qua quidem zquatione, poft-
quam ad fimplici/limos Terminos eric redudta, {i neucra
incognitarum ad duas pluréfve dimenfiones aflurgar, hoc
eft, {i neque in fe, neque in alreram 1ncognicam ducta- -
feu multiplicata reperiatur , quafitus Locus erit linea
reca: At (i earundem incognitarum altera ad quadra-
tum afcendat, altera verd nonitem, fed neque 1n fe,
neque in alteram incoguitam ducta fit, erit Locus qua-
ficus Parabola, Quod fi vero utraque ad quadratum
afcendac, five altera in alteram dulta 1n @quarion¢ re-
periatur (alcits enim zquatio-non aflurger, {i de loco
Plano Solidové qualtio fit) ¢ erit Locus quafitus vel
Hyperbola, vel Ellipfis, vel Circuli circumferentia,
e e A Hh Quo-
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Quorum quidem omnium partieularis determinatio ;,
defcriptio, & demonftratio variis modis fieri potelt; ag
vero ex {impliciflimis, generaliflimisque aliquem anno-
wafle (uffecerit. -

~ Ac primo quidem cafu, cim neutra quanticatum in-
cognitarum ad duas pluré{ve dimenfiones afcendic, {3
€arum una exprimarur per x, acque alcera per y, potefk
&quatio ad aliquam fequentium formularum reduci.

b 7230 é-’i, five (pofito 2 20 4) y 20 «,
IL yo é-’“— ¢, five, pofito , ut fupra, y 00 xJa:
HI yo0 ix

1V, 500 — %?——},—r:, livey 00 —x ¢

—¢, live'y 00 x—q;

Fiat autem earundem quantitatum Incognitarum fe-
eundim regulam talis afumptio, ut initium njus 5 VELa
br gratid, ipfius x, certum fir & immutabile , utque ea-
demr illa quantitas ex certo & immutabili illo 1nitio im:
linea rea pofitione dara intelligatur indefinité exten-
@i, altera verd.indeterminace quoque longicudinis linea
priori in extremirate incerea in dato vel affumpro angu-
lo conjungi. Quibus quidem fuppofitis, ea, quz pre-
dicta funt , fequentibus Theorematis non Incongrué:
‘Propont, determinari, ac demon(Erari polle videntuc

_'FHEOREMﬁ L
1 Propofitio k.

o, . : 5' ! P 1 ; v | K" 1l ;

Sk 2quatio it y 20 — , erit locus quafitus linea retay
Sit enim ipfius xinitiumimmurabile pun&um &, arque eaden
illa » per re@am: AB indefinice ﬁ:*extendere-intelliggtur;, Dein;,
fimpro in cadsm A B pun@o utcunque, veluti B, agatur B G uim
| anguloy
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~_ahgulo AB€,iplidato vel alumpto equali; itauteadem fit ratio
intercepte AB ad dutam BC, qua eft 4 cognite ad b cognitams
| hoc eft, ut-{it uti 4 ad &,

ita AB ad BC. Deni

' que per puncta A & C.
ducatur re&ta AC, inde«
finite extenfa , eritque
heec ipfa locus quaficus,
Etenim aflumpto in

A C pun&to utcunque,
veluri D, du&ique DE
in angulo DEA, dato
wel alfampto zquali, i eadem DE vocetur 7, erit * ut AB ad

A %

‘ per 29 prs-

mi, & 4

BC, hocelt , ut wad 4, itra AE ad ED, hoceft, ita x ad y. Et ;.
ﬁ; * 4300 b %, hocelt, dividendo urringue per #,erit 300 —? 2 pen 16
Quare cum pun&um D uccunque fumptum fit in linea A C, fexsis

erit eadem-de omnibus aliis lineze A C pandis demonftratio, ac
proinde ipfa AC lacus eft quafitus, Atque ita non folum Theo-
yematis propofiti veritas demonttrata, fed & Locus quafitus de=
-serminasus eft,. |

TuEorREMA Ik
Propofitiv 2. .'

Si zquatio {1t y o0 ? +-¢, erit Locus quzficus linea
recta, |
Pofitis , fa&tisque ; ut fu-
pra, agatur irfluper ex £ re-
&a AF ipfi BC parallela,,
atque:ad ealdem cum ea par=
tes, que {it 2qualis ¢ cognir
t2. Etex F du&ti F G paral=
Jeld AC, dico eandem FG

effe Locum quafrtum..
Sumpto enim in F G pun-
to urcunque, veluei G, du=
&ique GE in angulo AE G,
kh 3 dato
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: dato vel aflumpro zquali , qua fecet retam AC in'D, fi eadem
| mlf‘”;f’ ‘G E vocetur y;erit ED 00 y=—c¢. Avverd eft, us fupra ,uti AB
Biii. ad BC, ita AE ad ED, hoc eft, utaadéltaxadj ¢! 4C Proe

*perls  pterea d]-—m:{):}lrx vel 4 Wbx—-ac, adeoque, facti divi
Jexn. . 1
fione pet 4, ]:.‘0 -]—c. Quod demonftrandum determinans
«duamgque erat, '

T HEOREMA III
Prﬂqurm ;.

“Si &2quatio {it y 20 ; — 5 erit Locus quafitus linea
‘recta. |

Pofitis fac&tifque ut in
Theoremate 1mo, agatur
infuperex A rc&a AF,
ipli B C parallela, atque
ad oppofiras cum-ea par-

tes, quz {it 2qualis¢ co-
gotre, Erex F dudta ite-
rum F G ipht AC paralle=
i, {ecante re@am AB in
H, dico HG efle Locum
- quelitum,
Sumptoenimineadem
e | punéto utcunque veluti
il G, ¢uftique GE in an-
gula AEG, dato vel aﬂ'umpm sequah » qua produta lecet AC
A in D, 1 eadem GE vocetur y, erit ED 20 y—¢. ~ Jam vero eft 3
primi , & €X conﬁru&mne ut AB ad BC,ita AE acl ED, hoceft,ut 2 ad

4 fexti - ) s
s by 1ta x ad y—-¢: ac propterea ﬁj—l——ac:x)bx, tel d]C):J&x AGy

Jessio .adeﬂgue, fa&ﬁ divillone per 4, }OO — —4 Quod eft propoﬁ- -
| tam.

- THEO-
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THEOREMA IV
' Propofitio 4.

. . » 5‘ ' . - .
Si zquatio fit y 00 ¢— =, erit Locus quafitus linea

-4
9 relta.
| Pofitis , fa&ifque ,
s - . ut 1n  Theoremate
F i 2do, excepto quod
| ' punétum. C ab op-
pofita parteipfius A B
cadat, quodque amne=
gulus ABC =zqua-
N Iis fic dacr vel aflum-
| | pti anguli ad binos
| B |r | retos  complemens
| H te,quemadmodum i
S . ~adjun&@a hgura appa-
2 *i '. - ret, agatur ex F re-
at &a FG ipfi AC pa=
(b S 9l ~ ralkela, occurrens re=
&z AB in H: dico
NG F H efle Locum qua-
| e 10 |
Sumpto enimy in FH pun&o utcunque, veluti G, du@idue
GE in angulo AEG, daro vel afflumpto 2quali, qua: producta
~ fecet AC.in D, fieadem GE vocetur y, erit ED 00 1y Cume
que fit * ex confiru@tione, ur AB ad BC, ita AE 2d ED, Fo- T per 13 &
elt, ut wad &, 1ta x-ad ¢— y: eric proprerea > a¢—ay 0 bx, vel 29P7mh&

. - ¥, FE e : ks | b 4 fl“J.II. |
4300 ac—bx,1d eﬁiﬁ-dlﬂldgndo:u.tranpe: per 4, y 00 ¢ — f . Quod ;Te f:ir (6

~ erat propofitum,, | | :
At vero fieri etiamy pote(t, ut per operationem ,,
privfqoam ad zquationem deveniatur, quanticatum
lncognitarum altera penitus evanefcar,, alteraque fola
alicul cognitz quancitati @qualls remaneac; atque
i - X1



 Tperga
priim.
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exinde bine infuper formul® nafcuntur, que huc re-
 ferri debent; nimirum, | |
G4y 0.0, vel
2. XDE -

THEOREMA" V.

- Propefitio §.
Si @quatio fit y %0 ¢, Locus quafitus eft linca reta.

Sit quantitatis x, qua
per operationem €eva=
nuit, Initium immutabie

e pun&tum A, atque ea-
dem illa x per re&tam
A B indefinite fe extens
dere intelligatur. Deine
de ex A du&td AF 200,

faciente cum AB angulum, ipfi dato vel aflumpto aut ejufdem
ab binos re&os (upplemento ®qualem, {i ex F agatur F G ipfi

AB parallela, dico eandem FG efle Locum quafitum,

Erenimafflumpto in FG pun&o utcunque, veluti G, du@tique

GB ipfi AF paralleld, apparet eandem G B omnesque ipfi &qui-

diftantes ! re@tz AF fore &quales, hoc eft,efle y 20¢, Quod erat
demonfirandums, -

o

THEOREMA VL
Propofitio 6, |
- i zquatio fit ¥ 20 ¢, erit Locus quafitus linea reta.

(I In linea AB, quz, ut{upra,
: ' pro x concepta {it, fumatur 2
C“ puncto A longitudo AB @qua-

I lis¢ cognita, atqueex Bin dato
CI ;; vel aflumpte angulo ducatur

reta BC. dico eandem BGC,

| indefinite produ&am, efle Lo-
cum quzlicum, |
—— Sumpto ¢nim in eadem puns=

g r
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... ®o utcunque, veluti C, erit ex hypotheli CB cum priore A B
. comprehendens angulum ABC dato vel aflumpro @qualem, po-

« teritque proinde eadem CB vocari y. At vero eft ex confiructio=
~ ne;& remanet femper AB, hoc elt; x00¢ Qued eft propofitum,

C:a P u T 1L

'P_Orré fecundo cafu, fupra expreflo, cim nempe in
- & zquauone; ad fimpliciflimos terminos redu&ta,
- ‘quantitatum incognitarum altera‘ad quadratum afcens-
- dit, aleera vero non item , fed neque in fe, neque in al-
teram quanticatem incognitam ducta reperitur: poteric
. =quario ad aliquam fequentium formularum reduci

By BT TP ; : i [y bl
R By g i (D SMVEm 4, ay—bb 00 xx
AV y X —ax4-00 ] J 1 66—ay 0 xx.
5 Suppariendn g & x efle quantitates incognitas, vel ab initie
- gonceptas, vel poftmodum aflumptas, ut mox latitis explicabitur,

T _HE _d R E.M AV.11
P?’ﬂﬁ?ﬁﬁﬂ 71

| Si zquatio fit yy 00 ¢ x; vel converfim 4y 0 xx¢ erit
. Locus quefitus Parabola.
 Sitipfins x initium immutabile pun&um A, atque eadem illa x
¢ per ream AB indefinite fe extendere intelligatur , & fic datus
S S T O, | vel aflumptus angulus -
are e SR qualis angulo ABC; Af-
B oo b R | | . fumatur primo- eadem A B
ut Parabole diameter , ad
- quam ordinatim applica=
 te faciant cum ipfa angu-
~ los =quales dato vel af-
{umpto angulo ABC, cu-
jufque latus reCtum AF
I ' fic
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s perto Co f_i§ zquale 4 cognitz; Dico Parabolam ADC, qua * per prae
roll. primiy - diGtee diametri verticem A defcripta fit , habeatdue latus re@tum

€ 4 Coroll. . : .
fecwndi s €idem diametro corre(pondens 90 #, éffe Locum quafitum,

e - Sit enim in eadem curva ADC affumptum pun&um utcune

que, veluti D, du@tique D E in angulo AED dato vel affumpto

¢ ~#quali, {tipfa DE vocetur y, erit, ex natura Paraboles Z, quadra-
aperipri. tumex ED 00 FAE retangulo, hoceft, yy004x Quod erat
wibujnts  propoficum, - '
~ Ad demonfirationem autem fe-

~cundz bujus Theorematis partis
iifdem ut fupra fuppoficis, ducenda
el ex A pun&o rc&a AH ipi BC
parallela, atque eadem AH affu-
.mendapro diametro, ad quam or-
-dinatim applicatz faciant angulos,
dato vel aflumpto angulo AB €
feu AHC =quales, ac catera , ut
{upra , eritque Parabola ~ADC
Locus quafitue, =~ '
Eft enim ? quadratum ex GD

H )

3 per s pri- ive AE quadratum =quale re-
45 uisjht. ¥ A ~ ¢&angulo fub FA & AG, feu FA
. & ED,idelt, xx 004y Quod erac

k demonftrandum, |

‘TneorsnpVIE
Propofpio 8. ;

- 8i ®quatio fit yy 00'# x4+ 44 aue converfim 2y 56
- 90 xx, eric Locus quafitus linea Parabolica,
Sit ipfius x initium immutabile A pun&um ,atque eadem il-
a x per re@tam A B indefinite fe extendere intelligatur , fitque
| - angulus datus vel alfumptus 2qualis angulo ABC. Deinde pro-
‘ducatur AB versus A ufque ad G, ira ur it AG 20 ?’;; aflumpri~
gue G B pro diametro, ad quam ordinatim; applicaiz faciant an-
- gules zquales dato vel aflumpto angule ABC , cujusque latus
L e | - reQum



wltum GF fit 2quale 4 cognitz : dico Parabolam GCD, qua
s per praditte diame-
tri verticem G de-
fcripta fit,  habeat-
que latus reGum ei--
dem diametro cor-
‘refpondens 90 #, efle
Locum quzfitum.
~ Sumpto_enim- In
eadem curva puncto
utcunque, veluti D,
du&tique DE 1n an-
£ | A ‘gulo AED, dato vel
affumpto zquali, fi ipfaDE vocetut y, quoniam GE five AE-}-
AG eft 0% if, atque ex natura Paraboles ¢ quadratum ex « per 1 pi-

ED 20 re@tangulo fub FG & GE, exit yy00 ax~}-bbe Quod e
- primd erat demonftrandum, kol |
7 Ad explicationem: verd fecundz hujus Theotematis partis ife
 dem ut fupra poficis, ducatur ex A re@ta AHipfi BC parallela;

: ._eﬁdemﬁue produlli versis A ufque ad G, ita ut AG..ﬁ:wif, diw

F/

e - BE

AR ¢

co, fiad GH diametrum latere reGto GF 00 # Parabola defcriba-
tar ut GG, que fecet retam ABin I, curvam ID efle Locum

i q:ﬁl:!.«.ﬂ.ﬂ.ﬁtuma_‘ o = | ' SEILE _, z pery pro-

| ER enim * ex natuta Paraboles retangulum fub F G & GH i hujus.
ok 2 . > Iia con- |
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contentum zquale quadrato ex HD feu AE, ac proinde, quo.
niam GH, five DE-4- AG m}-}- = ,atque F G 20 4, erit, fa&ts

debitd multiplicatione, 4y +6600x x, Quod eft propofitum,
3 HE ORE M 1X!
-, i v | Pfﬂﬁt?/‘fiﬂ 9,

Si @quatio fit yy 00 #x — b4 avt conver[‘m ay—bb
- %0 x x, erit Locus quafitus linea Parabolica..

Suppnfms ri{dem s qum in przecedenn Theoremate, auferatusg

ab ABreta A G f_:(j —, hantque cetéra; ut ibidem diGum eft;
dico curvam GC D eﬁ: Locum qualitum,

o - D

Sumpto enim in ea punéo utcunque, veluti D, dem:féaciute
DEipfi CB parallels, fi eadem DE VOCetur ¥, erit ex natura

Tpertpvi. Paraboles * quadratum ex ED feu 7y ®quale re@angulo fub
_x . =7 E#M FG&GE,; id eﬁ,pmdu&a EX 4 IN X -— f—, DIMITUM; 4% = 4,
LEST hrbiaael Qﬂd demonftrandum determmandumque erat.

Ad exPhc&tmnem autem fecund= hulus- Theorematis partis ,
Jdildem ut fupra poficis, ducatur ex A re¢ta AH ipi BC parallela,

atque ab ea fubdu&a A t:ao 22, famatur G H pro diametro, &,
w fupra > dxca cuzvam G CD fore Locum quﬁﬁmm, |

,.fr

1 i
T
g = - = ! ]
- B - - 1
J i i F . - . L]
a2 -
.. 2k P 2 - .
wi > - :
'-.ﬁ'- -
L .
. : i 5
i 5 3 k :
i |
-
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V. ST g v

natura Paraboles re&angulum b FG & GI-I. per et

Eft enim ' ex.
D feu AE, ideeque, quoniam i

;ﬂnwntum zquale quadratu ex H
GH five DE—AG zquatur y — - é—é atque  FG 00 45 erit, fatd
 debich multiplicatione, #y —b1 30 4% Quﬂd erat propoficum,

"THEOREMA » X
' Praqu jtio o . 4
0bb—ax ‘aut converfim R ay

m x xyeric Locus qua(icus linca Parabolica.
utabile A pun&um,

-~ Sit enimy ut fupra lpﬁus % ipitium imm A p! ,
intelligaturqs

e e et T Loeadem ¥ iD
recta AB ine

definite fe ab
A extendere
verstis B3 ane-
\ . gulpsyero da-
| w5 ey ' tus vel aflums
.3 B B | & . ptus efto -
| qualis angulo

ﬁEC Deinde ab A versiis B aflumpth AGOO °% fumatur GA
| s pro

St azquatio fic 7
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pro diametro, ad quam ordinatim applicata faciant angulos -
quales dato vel allumpto 'AB C, aut ejufdem ad duos refos fup-
plemento. Quo falto, ft per preedi&x diametri verticem G ver~

.sis A Parabola delcribatur, cujus latus re@um GF eidem diame-

i p:rt Pri-
el o buus.

tro correfpondens fit 90 4, quaque Parabola retam AT ipfi BC

parallelam Eﬁtt inl: dico ejufdem Paiabole portionem, inter
verticem G & pun&um interfedtionis I interceptam, nempe cur-

vam GCI, efle Locum quzfitum,

. Sumpto enim in ea pun&to utcunque, veluti D, "demifsﬁc'iue
DE ipli CB parallelad,fi eadem DE vocetur y, cum * ex natue
t4 Paraboles quadratum ipfius D E {ic ®quale reéangulo fub FG

& GE, & GE five AG—AE fit 02 — x, ac FGo0«, fadti
debitd multiplicatione, erit yy00bé—~—sx. Quod 4emonﬁmn~

dum determinandumque erat, A |
Ad explicationem au-

G e ' F e " tem fecunde hujus Thee-
s . | rematis partis, iifdem ut
H'.I:;._m;--iu.....D N T rllpra Pﬂﬁtis_, _cx ;A duca.

~ tur AG ipli BC parallela

\e& atque 00 '-?, aflumaturque

G A pro diametro, &,

per omnia, ut fupra, exce-

pro quod pundtum inter-

fectionisI ficinre®a AE,

Cum enim du&i DH

ipfi A B paralleli * ex na-

i ‘tura Paraboles reangu-
A t B I W lumf{ubFG & GH cone
| - tentum firequale quadra-
toex HD feu AE, fitdue

GH five AG = EDCO?—J, arque FGopa, falth multipli-

-

earione, ut decet yerit #d— 470 ¥ Quod efar propofitum,

g Etg#h
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Regula univerfalis , modufque veducendi omnes #quatio-
| ES, QuE €X CONVEnicnHti Operarione producuntury cam
- Locws quafitus ¢ff Parabola , ad aliqguem quatuor ca-
« Juum 5 pracedentibus totidems 1. heorematibwus Jam expli-
 gatorum.

~ Si contingat ut quantitas incognita , qua in @qua-
tione ad duas dimenfiones afcendic, in eadem quoque
- inveniatur unius dimenfionis, cum alia, five cognira,
{ive incognita quantitate, vel etiam cum utraque pla-
- aum aliquod faciens, loco ejufdem affumendaeft alia,
vel ipfam excedens, vel ab ea deficiens dimidio quan-
* gitawis, quacum illa planum , uti ditum eft , confticue-
ge reperitur, pro diver(a diéti plani figno -+ vel — affe-
&ione. Quo opere ipfa ®quatio ad aliquem quatuor
precedentium cafuum reducetur , ita ut ei convenien-
- tem lincam Parabolicam dererminare, per ea quw {upe-
sits {unt explicara, haud difficile fic.

Exempla reductionis equationm ad _formulam Theoyemn
 8izquatio fit yyf-24y00bx— 245 aflumpto,juxta Regu-
Jam, 2 20 y -4, erit 2 — 4 20 y. Hinc fiubiquein z2quatione loco
. ipfius y fubftitvatur z —4, ejufdemque quadratum loco yp: ha-

— bebitur zz2—242 -4, 4242 —24400bx — a4, hoc ¢ft,
 omiflis iis qua fefe murud tollunt, eritz2004x Unde {tatim
apparet zquationem: efle redu@am ad formulam Theorema-
tis VII, ac proinde Locum qualicum effe Parabolam, Ad cujus
fpecificam dererminationem efto in appofita figura ipfius x ini-
tium immucabile A pun&um , eademque x intelligatur fe ab A
per re@am A E indéfinite exeendere 5 firque darus vel aflomprus
~ angulus, quem y & x comprehendunt , 2qualis angulo EAF,
~ Deinde,quoniam z cft 20y~ {1y (apra lineam A E exfurgere
. ineelligatur, ducenda ¢ft infra eam 1e&a GB iph AE parallela,
e | ita
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ita ut pars rete AF, omniumque ipfi' parallelarum, intercepta
: & inter AE & GB, ve-
luti AG, =querur 4
cognite, Porto prae-
dita GB affumenda
eft ut Parsbole dia-
meter, ad quam {1 per
ejuldem verticem G,
exiftente 'GE latere
re¢to, ipli diametro
G B corre{pondente ,
- 204 Parabola defcri-
batur, fecans retam
AE i I: dico cur-
vam> I D _indefinite
versis D produtam
efle Locum quafitum,
Etenim aflumptoin
eadem curva puncto
gl vinE v " " utcungue , veluua D, -
ductique DE ipfi A F'paralleli, fi eadem D E vocetur 3, produ-
caturque donec predite diametro GB occurrac in B: erit ex
conltru@tione intercepta E B'00 #, ac proinde tota DB 00 74,
hoc eft, z. Quare cum ex natura Paraboles quadratum ex DB,
zequetur retangulo fub FG & GB, vel FG & AE: erit quoque
2200bx, five, reftituto y4~4 loco z, }y—l-f_zay—[—daiﬁéx, id.
elt, 97+ 24y00bx—aa, Quod demonftrandum determinan=
dumque erar, - | i :

Quod {i zquatio fuiflee yy =247 00 bx=—aa, fati aflum-
ptione fecundum Regulam, atque operatione , ur fupra; deven-
tum fuiflet ad eandem zquationem , nimirum , zz 30 4 x, Sed quo-

‘niam z eo caflu juxra Regulam aflumenda fuifler 00 y— 4, idcirco
quoque diameter G B (1ifdem ut fupra poficis ) non infra, {ed fu-
pra retam AE cecidifler, cteraque omnia eodem quo fupra
modo expedienda fuiffent, i d '

Sl vero @quatio fit by~—g200 x xj-2 4 ¥, qua eft convérfa fu-

perius expolicze, aHumpto juxta Regulam v 00 x —}~ 2, erit'y —4
9 = » : . T .

0%, Quareliiocoiplius x in ®quatione fubRituatur v = 4, arque

| i hujus
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hujus quadratum loco x % erit 0) =24 00 VP 134y + 24,
~24v—244, hoc elt, omiffis iis, quee fe mutud tollunt, erit
by 20 v 7. e | |

Unde ftatim apparet, reductam eflc 2quationem ad formulam
predicti  Theoremaris feprimi converfim , a¢ proinde Locum
- quefitum efle Parabolam, . Ad cujus fpecificam determinationem
elto in appofita figura ipfius # initium immutabile pun&um A,

F

: -;j._'ifl!,t.ﬁ'llifgaturciub eadem « 2 preditto puncto A per reétam AF ine
 definice fe extendere, ficque datus vel aflum ptus angulus, quem
comprehendunt y & x, =qualis angulo A GH vel FGH. Dein.
. de,quoniam y €quatur ¥ -z, producenda eft re@ta AE versiis A
- ulque ad G, itaut AG fit 304; & ex G ducendsa elt G H, faciens
- angulum EGH vel FGH dato vel aflumpto angulo equalem,
_ipfague GH fumenda eft pro Parabola diametro, ad quam per
 €jus verticem G atque latere re@o FG 20 4 Parabola delcribaryr ;
- mtGD: dico curvam G D efle Locum quelitum,
| .~ Sumpto enim in ea puncto utcunque, veluti D,du&ﬁciue-DE
. ipl HG parallels, fieadem DE vocetury, cumGE fir o0 -{-4
~feu v, atque ex naturaParaboles FG H retangulum oo quadrato
"exXHD five GE, erit by20 py, five , refticuto X~z loco v, by
Vxx—t-24x+aa,len by—aa00x5—~24. Quod detirmi-
- handum, demonftrandumdue erat, o N |
% . Ouddf zquatiofaiflet by —s000 x x— 24+ ;eadem peromnia
~ muratis murandis fecundiim Regulam inftiruends fuiffec Operae
- tio, cecidiflerque eo cafis punctum G inter A & E, S
g K k Eodem

G A E

» .. | " s 1 x
e R, Flas
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afumpto juxta Regulam 200y -4~ ? ~}¢ : erit y OO ;.-;- E—’fl—r;
Quo fubftituro’in locum ipfius y, ejuldemdue quadrato foco vy,

expunétisque iis, qua fe invicem tollunt, atque omnibus ris
t¢ ordinatis fequentem formam indura eric {uperior zquatios
25 ; ' (8 6 " l- |
2220 Ej x—=bx, aut 2200 dx, {1 loco I-Ef- —}- & {ubfticuatur 4,
Unde iterum apparet, @quationem efle redu&tam ad formulam
Theorematis V i1, ac propterea Locum quzfitum efle Parabo-
lam. Ad'cujus fpecificam determinarionem efto: in fequenti hgu- -
ra ipfius x initium immusabile pun&um A, arque eadem x ab A
punéo per rectam A E indefinite (e extendere intelligatur, fitque
datus vel affumptus angulus, quem y & x comprehendunt ,2qua.

- lis angulo EAF vel EA'G. Deinde quoniam z eft 20y} If;ﬁ |

fi y fupra lineam
AE exfurgerein-
telligatur ,, veluts
- E D; ducenda pfi-

eandemrecta GB
ipli parallela, ita
ut partes reda®
FG omniumque
iphi z=quidiftan-
tium inter praedi«
&as AE & GB:
intercepre; velutk

| : AG, EB, =quene

tur & cognitz:  Quo peralto, cum: quavisrefta, quz pefliv efle g,
ad re@tam G B produ&a, ur, exempli gratid, DB, f{it 20 346,

oportet 1pfi adhuc adjungere f,,, ut fiav zqualis z aflumptz;
,mam _cum GB feu AE indefinité fumpta fic 00 », fiex G juxta
1 Theorema hujus libri infra eandem: G Bre@ta ducatur, ut GCs
ita ut omnium ipfi GF parallelarunm pattes inter GB & GCin-
texcept, veluti BC, ad partes iplius GB inter G & dictas pas
& - i 5 e Savalllal

mum: ef¥ infra’ |
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rallelas interceptas, veluti BG, eandem rationem habeant, qua
elt inter 4 & «. Quod ipfum ur far, fRacuacur ut # ad 4,ita GB ad

BC: eritque BC 20 f;. Eedem modoe rettz omnes ipfi B C pa-
rallelee, que 3 G B ad GC ducuntur, etunt 0 %’f-_  Atque ita re-

Sl o
- &a queeliber (upra AE exfurgens, que poflit efle y, poftquam ad
retam G C erit producta , ur, exempli gratisd, DC, erit 20 ¥ —=¢

g +§f feu z. Hujus igitur quadratam cum debeat effe 20 d ., {ta-

tim inde apparer, fi Parabola deflcripta foret ad diametrum G C,
cujus latus retum GF ita effer affumptum , ut reangula, fub
eodem latere reCto & diametti portionibus , inter. verticem & or=
dinatim applicatas interceptis, contenta, forent 0dx, eandem
~illam Parabolam fore Locum quafitam. At verd cum ratio re- .
&tz GB ad reGam BC, aliarumque fimilium, cognita fic, nem-
pe, ut« ad 45 ficque itidem notus angulus G B C, fub iifdem com-
prehenfus, utpote equalis dato vel aflumpto EAF: erit pro-
pierea quoque * nota ratio GB ad GC, aliarumdue fimilium, |
quee {it ut # cognite ad e cognitam, Hinccum GB feu AE inde-.
finite fumpta exprimatur per %, erit GC itidem indefinite[umpta,
hoc eft, omnis diametri portio inter verticem & ordinatim ap-
. . - - : ' ' .
plicatas intercepta 00 —. Quz cum in latus retum duéta pro-
ducere debeat zquationis terminum dx, idem quoque zquatio-
e : f OGN S A : ' | g
niis terminus dx per — divifus ut predi®um latus reGum reftie
- tuat necefle eft: ac proinde per eandem divifionem cognofticur
) " ~ s ad _ ad
quafitum latus re@um @quari ==, Sumptd ergo GF 00 — pre
latere recto, i ad diamettum GC, ut fupra diGum eft, defcri-

batur Parabola GID, fecans re@am AE in I: dico curvam ID
fore Locum quefitum, o 2

A

per 6 fexs.

- Arque hic, ut & in aliis {imilibus exemplis obitee

notandum:, {i Parabola defcripta. preditam AE non
_ fecaret, id certo indicio fore;quaftionem propofiram,
~ per quam legitimi 'operatione ad fupra expreflam -

\ 'quationem pervenctum fuerit, ejus efle conditionis, ut

~ Locus ad indagandum propofitus «fui quidem naturi
e - Kk 2 linea

[
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linea Parabolica exiftat; fed quod nulla tamen queftio-
ni farisfaciens defcribi poflic, cum propofite quantitaces,
€0, ut petitur, modo, conjungi nequeant. -

Ad demonftrationem autem eorum ,quae fufsra difta funte, fua-
matur in curva ID pun&um utcunque, veluti D, dué@idue DE
ipli FG paralleli, qua protra&a fecer retam GB in B, occur-
rarque diametro GC in'C, i DE vocetur y , cum EB feu AG
ficooe, & BCo ?, erit tota D C 00 y ¢ - é-f, hoc eft, z,

oL

Cumgque ex narura Parabole quadratum ex DC 20 FGC re@tane
. gulo; erit quoque ex antedictis 2z 00 dx, - Ac proinde fubftitutis

. - 5 L= r b 3 »
auat I'EﬁltlltlS]—[-—“ﬂ e —f loco z, 1temque-=§’i+5 in locum ;pﬁus
d, & ablatis quz proprer ®qualitatem fe invicem tollunt; ordis
| N e . b L bbx
natisque omnibus, ut decet, erit yy4- ~-2 =

| - —-}—u;ac&x——-—-—-”
== ¢¢. Quod determinandum, demonftrandumque erat.
" bbxx

-

e ' - . z '*F.’x}r : > Lig
~ Sin autem zquatio fuiffet yy—— 20y 00 bx — —= ~icty

fa&ti affumptione fecundiim Regulam atque operatione uti de-

cer, ad eandem 2quationem pecrventum fuifler; fed quoniam z

% il A S . ; . ‘ _ 5

juxta allumprionem eo cafu faciendam fuiller 2qualis y — = —
_idcireo quoque fuppofitis, ut ante, re®td GB non infra fed {upra

- reCtam AE, ut & G € nor infra fed fupra eandem G Bducenda

- fuiffer, c@reraque omnia eodem 'quo fupra modo fuiflent cXpe-
- dienda, 4 | |

S . 7 R
" 8i verd Zguatio fit 5_7—-'—-:? — (¢ 0 xx_{_ - i i ”+z (X, q_um
eft converfa fuperilis expofitz , aflumpto juxta Regulam y 50

| 2 . :
x-} ? ¢, erit x 00 v— f;-— £ U_nde {ubftituto hocvalorein

~locum ipfius x, ejuldemque quadrato loco x x, expun&isque iis,
que fe invicem tollunt, atque omnibus rit¢ ordinatis, fuperios

Equayjin fequenti forma induta erit ,.‘_,:f ¥=+6y0 vy, aut (fi loco

2 be

— -0 fubftituatur 4 )-d 7 20 v. 1d quod rurfus arguit gquatioe
nem propofitam redu&am efle ad formulam predi&i Theorema-
tis VII converlim, ac proinde Locum quafitum effe Parabolan;.
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. Ad cujus fpecificam determinationem efto in fequenti figura .
ipfius # initium immutabile pun&um A, atque eadem «x a pun&o

- A per re@am AE indefinite fe extendere intelligatur, fitque da-

tus vel affumptus angulus EAH vel FAH., Deinde, quoniam
ex fecunda parte Theoremats VI conftat, prediftam Parabo=
lam ica efle defcribendam, ut ordinatim applicat® ad ejus diame-
trum fint ipfi AE parallele, debeantque juxta squationem pro=

| Jog . s - - Ié
_ pofitam =quales efle quanticati aflumpre v, hoc eft, x—l‘-——f-l—t«',

ducenda primum eft reta GB ipfi-A H parallela, ita ut pars re-

&= E A,ivershs A produtz, ut & omnium ipfi @quidiftantium,

velut A G vel HB-fit 50 ¢ cognite. Quofafto,cum quavis recta,

que poflit efle ipfi A E =quidiftans & =qualis, ac proinde eX pri=
_mi per «, ur, verbi gratid,DH, ad re®am G B producta; uti DB,
 sequetur x—}=¢: ita porrd ¢ punéto G ducenda, &, fecundum ea,
quz in precedentibus explicata funt, conftitienda elt Parabolz

~ diamerer ab adverfa parte ipfius GB, quim eft pun&tum E in
re®ta GC, ur, fi GB indefinitt vocetur y, BC, aliarumque
omnium ipli AE parallelarum inter eandem GC & reftam GB

; ' - . : b 5 3
. intercepta partes exprimantur per —f Atque ita qualibet recta

ipfi A E parallela, qua poflit efle x ad re¢tam GC produlta ; ve- |
Tuti D C, it 0 x4+ =7, hoceft, 7. Cujus quidem quadratum

a
. cum ®quale efle debear alteri 2quationis termino, nempe, dy:
% Ratim apparet, fi Parabola defcripta forer ad diamerum GG,

> Kk 3 . gujus
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Fper & fex-

ﬂ:qr

cujus latusre&um GF ira eflec affumptum, ut rectangula conten-
ta fub eodem latere reto & diametri portionibus, inter verticem
G & ordinatim applicatas interceptis, forent 30 dy, eandem illam
Parabolam fere Locum quafitum. At verd cum ratio re&tz GB
ad retam BC aliatumque fimilium cognita fit, nimirum , ut «
ad 43 firque itidem notus angulus fub 1ifdem comprehenfus, ut-
pote zqualis dato velaflompto EA H: erit quoque ! ratio ipfius
GB ad G C aliarumque fimilium cognita , que fit ut « cognita
ad ¢ cognitam. Quacirca i GB five ED indefinite fumpta ex-
primatur per y, eric G C itidem indehnite {umpta, hoc eft , omnis

dlamem purno mter verticem & ‘ordinatim applicaras interce-

pta 30 —;. Quz cum in latus retum du&ta producere debeat .
quationis terminam dy,idem quoque 2quationis terminus 4y per
" divifus ut praditum latus re@um reftituat necefle eft. ac . pro-
mde fa&ta eadem divifione indicabit quutlens latus re€tum quz-

| ﬁtum fore = ¢, Hinc, fumptd GF 00 = pro latere recto, fi ad dia-

metrum GC inventam, ut fupra di&um eft, defcribatur Curva
Parabolica GID, feca,ns retam AH in I; dico curvam ID fore

Locum queifitum,

Sumpto enim in eadem punéo utcunque , veluti D, du&idue

'DE ipli AH, ut & DC ipltAE paralleli , quz qu1dem DC fe-

cet reftas AH & GB in pun&tis H & B, eccurratque diametro
GC in pun&oC: erlt AEJ0x20 DH; ED 2070GB; AG &

" HB X0« BC:x) ,ldenquetota Dcao\x+g+": hoc eft, v.

-Cumque €x natura Parabola ra&angulum FGC it quale qua-

d
drato D C: erit, fa& multiplicatione E— in "—}', atque v in fe

lpfam d JO:J vv. Et fubﬁltutls aut refticutis x - ¢ 4= £7 loco Vs J

itemque ——--l—-b mlucum ipfius 4, atque ablatis quae pmpter .

quahtatam fe invicem tollunt, ordinatifque ommbus, ut decet,
: bbyy 2 b

by— —- — (20 % %} == -}-20x  Quod determmandum,

demonﬁranﬂumque erat,

- De caeteris autem cafibus, ad prmdlétam formulam {p L&&I’ltlﬂ
bus, fupervacuum fuerit piura exponere, cum ex pmdx&m facilé

expli-

cH
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explicari, determinari, ac demonftrari queant; obfervati folum-
modo diversi linearum pofitione, quz ex fignorum = & — dif-
ferentia oriri-debet, cumque omnes {imilium locorum calus mox
per generalem Regulam fim exhibiturus,

Exempla reductionis .ﬁegmria#ﬁm ad formulam Theorema-
_#s VIII, S

St it [ : b5 xx
St zquatiofir y y — {—’f-w e T

b x - dd, aflumpto juxta
R EgUia m z :‘_D)- — %_f bx

p A | > R ; : ) o AR 8

. quo fubftituto in locum

| ipftas y, & ejufdem: quadrato loco yy, omiffisque iis, qu fe ine

vicem tollunt, atque omnibus rité ordinaris, 2quatio fuperior {e-
guenti-formi erit indutas 22 00x—4-dds -

1
.I.
F i -
I‘r k

Unde apparet, eandent effe reductany ad formulam Theore=
matis V l.l!”., ac pf::)iftide- Locum qumfitutn e_ﬂ'e Parabn]'am_ Ad
cujus patticularem defcriptionem efto in adjun&ta figura ipfius x
initium: ¥mmucabile punGun A, atque eadem x.a dicto pundio A

| T S pex

=8
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per retam AE indefinice [e extendere intelligatur, fitque datus

- vel aflumptus angulus, quem y & x comprehendunt, 2qualis an-
gulo AED. Deinde, quoniam'z 20y —-"ii; , fiy fupra lineam AE

exfurgere intelligatur, veluti ED, ducenda quoque eft fupra li-
neam AE ex punfto A re®ta AB, ita ut eadem fic ratio AE ad
EB, que eft ipfius 24 cognit® ad & cognitam , hoc eft , ur fic uci

24ad b, ita AE fen x ad EB, eritdue EB oo E. idem intellige
de omnibus aliis re&is ipfi EB parallelis, atque inter AE & AB
interceptis, qua quidem fingule ipli ii.: erunt 2quales,  Hinc,

o

quemadmodum ex ﬁxpra di&is;patet,— fi terminus d4 in 2quatio=
ne deficerer, pradi®ta AB Parabola diameter forer , ejtisque
vertex punctum A, &, pofitd ratione’AE ad AB, ut 24 ad e, la-
e 2ab '

_tus reCtum ipfi correfpondens eflet 30 2=, Jam verd cum recans

; L
gulum, quod fub latere redo & portione diametri, inter vertia
cem atque ordinitim aﬁpplicatals intercepta , continetur , 2quale
efle debeat bx =-dd: manifeftum eft, fi, iifdem pofitis, diamerer

AB
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A B versus A producatur ad G, ita ut re@angulum fub przdco
latere refto & parte G A contentum fit 20 d 4, re@am G B quce-
fitam fore diametrum, ejufque verticem praditum G punflum ;

. ac proinde 8 4d pet praxdictum latus reum , hoceft, per = g

4
fi+ Quare

{1 diametro G B & latere Iﬁ:&ﬂ GF x < “%_ in daro angulo Parae

e

bola defcribatur GDd, fecans Al ipfi ED parallelamin I: di-
co curvam [ Dd fere Locum quafitum. :

- Verum obiver hic quoque notandum venit , predi&tum vertie
cem G etiam inveniri‘hoc pa&to: {i nempe EA producatur ad C,

itaut A C fic 00 %‘f—”, ac deinde per punéum C ipfi DE parallela

- ducatur CG, occurrens productz AB in G ¢ erit enim in eodem
— illo concurfus puncto vertex quafitus,

vifum zquari longitudini G A, ideodue G A fore 20

 Demonftratio.

Sumatur in predi&ta curva pun&um utcunqite, veluti D , du-
- &hique DE in angulo AED , dato vel aflumpto ®quali , fecante

. ' ® L] ™ 5 &
diametrum G B 1n B: erit, ex conftrutione,BE 00«;-2— ; ideoque,,

fi ED vocetur y , erit DBCOJ'?-'- %feuz; FG:):)’“J’, GA Q0

[
dd : | dd e :
==°5 AB 002, totaque GB 90 =5~ Atcum ex propric-
tate Parabole DB quadratum fit 2quale rettangulo FGB, erit,
: : A ‘o . ® ° . - e 2#5 ® ddﬂ X
- fa&ti multiplicatione ipfius z in feipfam, atque — in—5 = —,

2200dd—-bx, Unde fubflituto y = -E—E— loco z, obtinebitus

gy — g P 00 bx4-ddy ideft, yy ==L Q0 mm = 4 hx

PR
=~dd, Quod erat demonftrandum.

Quomodo autem pro cafu hujus exempli converfo Parabola
defcribenda fic , ex comparatione ejufdem cum- antedictis facile
@&cﬂuigﬂrﬁ} g T .. - .

Sizquatio fuerit {’.;—I-ﬁj_éfﬁ‘g = 6620 xx-]--?-f-" - 2,

| Ll | aflum-

b
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aflumpto juxta Regulam rwx-l-%-__;.;.,eritxooy._é! LIPS
e A

quo fubftituto in locum ipfius x , ejufdemque quadrato loco xx,
a@latisriﬂe s, qua fe invicem deftruunt, atque omnibus rité ore
dinatis, aquatio {uperior fequenti formi erit induta

| o)==z cc0YY.

Unde apparet eandem efle reductam ad formulam pradiai
Theorematis VI converfim , ac proinde Locum quafitum efle
Parabolam, Cuijusfpecifica determinatio (fuppofitis; utin adjune
- @a figura, AE indefinitt affumptam efle quantitatem incogni-
tam X, atque cum altera y conftituere angulum 2qualem angulo
EAC vell_ ejufdem ?dfbinm re&?ls {upplemento ) quoniam ex jam
ante explicatis quafi fponte profluit, idcirco e jun&a
breviter indicafle fu{fegetit. " : ey

' Determinatio Loc,
A E indefinite 00 x.
ED omnesque ipfi parallel2 20.
AK 004600 CH, quia KH parallela A G,

F G
Ut a ad b, 1takK H‘féujad HB : unde HB fir o0 ﬂ’h&' DB Cx) }t
—2+Z oo | St e
34, f;d'a-,.‘ ita KH feu y ad KB: unde KB(in qua diameter ) fit
D=, |
ky divifum per f;?.’ s reddit "-—"g : unde latus reGum FG fir op “:é..

. IF ; : | y & e &> (Y ] ! ™ - "
3 @¢; Nempe termnus squationis in totum cognitus, divifus pes
| | : | @&
Y
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EE , Bempe per latus reGtum , reddic :ﬁ: unde KGfit 20 fii, ate

i - e
que GB 0 5"]‘ _;Z |

Demonfiratie,

- Re@angulum FGB 00 BD quadrato, ergo L ¢¢ - b3 0 v v, vel
by 0vy—1is, hocelt, byoxx—j~ 22X 4 Bbry

a Ak Xy

- Qu ocirca deletis delendis , fattique decenti tran{pofitione ,
bey bbyy | izbyx
T e e B *-.#‘:-—-+I-}Htx) X% —= = ¢x, Quod erat

x
propofitun.
Exemplums vedu(tionts aguationum ad formulam
Theoremarss 1X, |

b3
’: —cco  Aflumatus

Sit &qugtiq jj+ E;—‘f-’_ —-f] 0 A X ==

: ‘ 5 ' .« - b
juxta Regulam 200 y4 == =—1¢, eritquey 30 £=— =~ 3 Quo

fubftitutoin locum ipfius y, & ejus quadrato loco yy, fient @qua-

tionis termini , ut fequitur : 2200 4% — —= —3-¢6 Facilitatis

| : ' . e
- €rgo pro 4— f—i fcribaturd, fupponendo 4 efle majorem quam ;—;: )

eritque 2quatio 22004 x—3¢7 [Et apparet eandem redutam
efle ad formulam Theorematis IX , ac propterea Locum quafi-
tum efle Parabolam , quamexiis, quz jam explicata funt , deter=
minare ac defcribere facillimum erits ut ex fequenti figura iisque
qua {uper eddem breviter annotata {unt, colligere licebir.

Determinatio Loci,

Sit initium immutabile ipfius ¥ pun&um A,
A E indehnite 30 Ti. e
E D omnesque iph paralielee 30 ye |
EAK vel AED, angulus quem xl& y comprehendere debenti 2
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-A:K (p-%—f. i
K H parallela ipfi AE, gt
Uc2sadé, ita KH feu x ad HB: unde HB'egit 00%—, '

™ Utasade, itaKHﬁux-
| ad KB : unde KB_(in

‘qui diameter ) 20— .

: T ; ex °
dxdivifum per —,reddit
o228 : unde latus re=

&um, quod fit FG, erit

3cce - €%
w m,atquﬂ GB X 24

E

s€Ece
g7 %ad > ,
Hine i G B diametro & latere refto F G per verticem G des
fcripta fit Parabola , fecans K H in I, erit § D Locus quefitus.

Demonflratio,

Eﬁt{_Pﬂﬁ&um D-utcuﬁquc fumpium_ i}r iD, & DE dﬁ&a pa=
ralle!a ipfi AK, que {i vocetur yserit HD 00 y— 3 ¢,acDB 0
ulo FG B, erit 2 z 00 dx = =0y hﬂC.ﬂﬁ_},j}'—- 6y = -i—»t:£+

' -{-’1 . ;} if:-‘co ::zx--l-.i";x -n-‘-:}.:c.e .Ac proinde, fiutrin-
que demantur 2quales, terminique ritd tranfponantur, habebitur
)j+ 6:“? — N ex—~ éj:: (¢, Quod erat propofitum,
Atque hujus quidem exempli converfum, ut & cateros cafus
huc fpeftantes, ex iis, qua jam diQa funt, fimili modo reducere
atque relolvere non difficile erir, ee i

|

EXxem.
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- Exempla redutionis equationum ad formulam
- Theorematis X, -'

~ Si 2quatio fit #y—yy20bx, five, quod idemeft, #y—~=ay-t=

bx 20 o, aflumpto juxta Regulam 2 00 y— -4, €rit 00 2 -} 3 4

*  Quo fubftituto in locum ipfius y , & ejufdem quadrato loco 7,
- remanebir 2200 -44—bx Unde apparet; eandemelleredudtam
ad cafum Theorematis X, ideodue perea, qua ibidem funt de~
monftrata, Locum quefitum efle Parabolam, _

* Ad cujus fpecificam determinationem efto in appofita figura
ipfius x initium immutabile pun&um A , eademque x feindefinite
ab A versis E extendere intelligatur ; fit autem datus vel aflume
ptus angulus, quem y & x comprehendunt, zqualisanguloEAK,

~aut ipfius ad binos re&os complemento, Deinde, quoniam z afs
Aumptaelt 00 y—-+4, {1 yluprarectam A E exurgere intelligatur,
. ducenda quoque ¢ft {apra ipfam reta KGipfi AE parallela ; ita
_ut AK omnesque ipfi zquidiftantes inter A E & K G interceptae
fint 20 L 4.Quo falo, fijuxta Regulam fat KG 20 —:-J'E-, eademque
~ fumatur pro Parabole diametro , ad quam ordinatim applicate
fint ipfi AK parallele, cvjusque latus retum F G fic 00 6 : erit
Apfius portio deflcripta GDI, quaz inter verticem G & produs

~ &am AK intercipitur, Locus quzefituse . |
i Ll Etenio
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Etenim affumpto in curva GDI pun@o utcunque , veluti D,
dddtique DE ipfi AK paralleld, qua fecer diametrum KG in B,
{1 eadem DE vocetur y: eric DB 0 y=—safeuz, ac GB five
GK—KB 00-:—%—-#., Hinc, cum ex natura Paraboles quadra-

tum ex BD fit 2quale re&tangulo FGB, erit zz 20 Ak =y,

hoc eft, yy —ﬁy+i—dam-¢}4¢—-§x . ﬁve;,;-—a}+b-xoo 0,
{ive etiam 23— yy 00 bx, Quod erac propofitun.

e . . bbyy 2byx '
St &quatio fuerit —== - dy—(¢00 — ——x %, {ive , quod

= 5 . . ; | 5 .
idem eft, xx-—-i-;ﬂ- '5..;:?—+d]-—ccaoa : aflumpto juxca

Regulam v 20 » —g s €It £ 30 v+? . Quo {ubftituroin locum
iplius x, ejufdemque quadrato loco xx , fier, ominibus ritd ordie
natis, cc—dy00vv. Unde apparer cafum eflc Theoremaris X
converfim , ae proinde Locum quafirum efle Parabolam, Quee
quidem ut fpecificé defcribatur, efto ipfius x initium immurabile
A .pun&um, intelligaturque eadem x {c extendere ab A versiic E
indeterminate, fitque angulus datus vel allumptus , quem y & %

_

LE-

| comprehendunt , Eqﬁalis angulo EAH aut ipﬁﬁs ad duos reQos
complemento. Deinde [umatur in A H re@ta AC 00—, ducsture

que ex C re®ta CF ipft AE parallela, stque in eadem fumptd
~ €G; que {e habeat ad CA, ut cognita & ad 4 cognitam , hoc eft;
utfitutixad &, ita AC ad CG, apatur AG, eaque pro diametro
Parabolz {fumatur, qua per verticem G verstis A erir defcribenda,
Porrd cum in triangylo A CG ob rationem cognitam lat;rgm

@ | :

\
A
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AC, CG, cognitum angulum € comprehendentium , utpote

~ dato vel aflumpro aur ejuldem ad duos rectos fupplemento =qua-
_ lem , cognita item (it ratio, quam habet AC ad AG, que fic

ut 4 ad e3 erit, AlC exiftente 20 —ff » AG :0-;15. Perquam frtera
minus 2quationis, in totum cognitus., nimirum ¢c, dividatur,

: d | | i) : ” g

? 'mctur% pro latere recto. Ac proinde fi fiat GF o0 if-, erit GF

- latus re@tum quzfit Parabole , diametro G A correfpondens
atque idcirco {t ad diftam df@metrum , ditumque latus reGum
Parabola defcribatur, ut GDI, fecans AE in k, dico I D G cure
vam effe Locum queefitum, | |

Sumpto enim in ea punéto uscunque, veluti D, dudtisque DE
ipi AH, ac DBH ipft A E parallelis , fi eadem D E exprimatug
per ¥, erit quoque A H 00 j. Cumque {it ur AC ad CG, ideft,

ut«ad &, ita AH ad HB: erit HB'00 fg , ideoque cum D H fen
AE fit 0% ; erit DB OO x— —é} feu v, Similiter cum fit ut AC ad
AG, hoceflt,ut sade, ita AH feu y ad A_B : erit AB 20 -'f; » &

cCée

GA—AB Eeq GBXO—7 — —f— .Hinc cum ex natura Paraboles

retangulum FGB [it quale quadrato ex BD, erit, fa@ multi-

cEE

plicatione ipfius FG fen 2% in GB feu £ — 2, &ipfius BD feu

e e i of , . é ®
yin feipfam, ¢c=—dy 00 vv. Hac eft, reflituto x---f locow, erit

: : 2byx | bbyy bbyy | 2byx :
gc—dy 00 Xx=——"-F—2 y Vel === dmdy =020 —:—-—xx,

Quod determinandum, demonftrandumdque erat.
~ Obiter autem & hic notandum, ut ex antedictis quoque facile
eft colligere, aliter etiam diametrum GA atque latus re@um GF

indagari potuiffe, hoc modo: : o
Cum A H indeterminate {ic 00 y, juxta primum Theorema hu-
jus ita ducaturA G, utre®ta H B, quemadmodum & quelibet alia. -
iph A E parallela, Qum inter AH& AG in-tercipit.lun , fit 20 é_, .
ponaturdue ratio, qua eft inter AH & A B fimilesque , ut s ad e
) ‘ : * " . o
 ideoque cum A B indeterminate fic 00 =~ terminus ®quationis dy




o

272 = Erem. Curvarum
per eandem divifus oftender latusre&tum fe&tionis FG 20 '-‘;‘5. Si«
milirer terminus zquationis ¢¢ per praeditum latus reGum feu
SHsto quRlicd A
Plura bic exempla fubjungere fupervacuum foret, cum mox
omnes omnino ‘cafus pollibiles generali reguld annotare ac de-
monftrare animus fit, *-

d - = - .' V
~=§-— divifus dabit quotientem

Porrd quamyis Regulas capite primo explicatas par-
ticularibus ibidem exemplis ®u cafibus in hypotheli
non illuftraverimus, neque etiam id aut hic aurt in fe-
quentibus ullo modo neceffarium ducamus , quippe
cum unufquifque, qui Regulas ipfas relte perceperic,
cafdem quibuslibet propofitis exemplis {eu cafibus in
hypothefi facile applicare valeat ; quandoquidem ta-
men libro primo infignes quafdam proprictates Para-
bolz, Hyperbol® , atque Ellipfis confultd pretermill-
mus4 ed mente, utin hoc libro f{uis locis per modum
Problematum non incongrué proponi ac demonfirari,
fimuldue tanquam propofitarum Regularum particu-
laria exempla haberi poffent, earundem explicationem
~hic & {ub finem {equentis capitis fubjiciemuse

9 PoROB b BIMA L Loy
| ~ Propofitio 11, ol

Datis pun&to & lined redti , in plano per utrumque
duéo aliud pun&um invenire, & quo binz rectz, alte-
ra ad datum punétum, altera ad datam lineam perpen-
diculariter due, {ibi invicem fint @quales ! & quo-
niam infinita funt ejufmodi pun&a, quz quaftioni {a-
tisfaciunt , Locum determinare ac defcribere , 1n quo
cunia & fingula reperiantur. |

Sit datum pun&um A, & data pefitione reéta linea B C, opor-

teatquein plano quod per uttumque ducitur, aliud pun&tum inves
| ﬂ | ' nire;
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nire, quemadmodum D; ita ut du@te re@2 D A y DF, quarum

heec ad datam B C intelligitur perpendicularis, fibi invicem aquas
~ les fint, iy |

Dulti perpendiculari AE, qua vocetur 4, ac {uppofitis juxta
Regulam binis lineis EF, FD incognitis atque indeterminatis
datum angulum re@um EFD comprehendentibus tanquam co-
gnitis ac determinatis, quarum prior EF vocetur x, ac pofterior
FD nominetur y; fi ducta praeterea intelligatur A G ipfi EF
@quidiltans, erit in triangulo re@angulo AGD bafis AD 207,
utpote 00 dudte DF; latus vero AG feu re@ta EF 0%, & GD,
five (fi pun&tum G cadat inter D & F) FD—AE, aut (fi pune
@tum D inter F & G cadat) AE—F D 30y —«. Unde,cumqua-
dratum bafis 2quale fit binis laterum quadratis fimul [umptis , 2«
- quatioerit 17{ 00 %%~y y=—24y~}a4, hocelt, ablatis iis que fe

[

Anvicem deftrunnt, omnibusque rité ordinatis ) €IIL 24 ) ~— aa 0 X,

b Qui quidem cafus eft Theorematis non; hujus libri conveifim ,

ac proinde Locus quafitus erit linea Parabolica, Quare fi juxta
| Mm ea,
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ea , quz ibidem expofica funt,ex E ducatur recta i1 indefinité exss
tenfa atqu‘e._“ipﬁ. FD agguidiﬂan.s; & ab eadem auferatur recta

" EHX E , id eft, 54 erit defcribenda Parabole diamerer in di-

&a El, (quz quidem diameter axis quoque ¢ft, propter angulum
EFD retum ) vertex autem in H,ac parameter 002 4 Unde,
per ea qua libri primi capite primo expofita funr, Parabolam
ipfam defGribere facillimam erit. Cumdue porrd axis punitam A,
‘utpote quod ab H vertice diftat quarté ipfius parametri parte, id
ipfum fir; quod vulgo Parabol® Focus feu [Imbilicus nuncupatur,
apparet ex premiflis reéte inferri, qua fequuntur,

Corollarinm 3.

~ Quz ab Umbilico ad quodlibet Parabolz pun&tum -
re&a ducitur, qualis eft axis portioni per applicatam
ab eodem puntto ablcillz & quadrante parametri per
‘verticem producte. =

Conftat enim ex antediis rstam AD, urcunque affumptum
fuerit in curva punétum D, i per idem illud ad axem ordinatim
applicatafit DI, zqualem efle perpendiculari DF, hoc eft, reftz
1E, nempe axis portioni , per applicatam DI ablciflz, & per
verticem H, longitudine HEQO +-4 ,ideft, quadrante parametri;
produt. - ' PR

| Corollarinm 2.
~ Manifeftum quoque eft ex antedictis, {i pofitis qua

- fupra v 0% PI‘Odﬂ&fiF D’, atl ad M, per a.ffum.ptu'm pufl~

&um D contingens duda fic, ut LD K, angulum FD K
five MDL angulo AD K @qualem effe. -

% g 16 Ocourrat enim contingens L DK #xi produGoin K,ericgue:
s re@a 1H ipfi HK, ideoque (qualibus H E, A H utrinque addi-
perspri- tis ) re@a 1E, hoc eft; AD, ipli AK ®qualis; ac proinde * & an-

il gulus ADK angulo AK D, hoc ¢ft, angulo FDK five MDL &-

qualis fic necefle cft. e K e crehiGy O

r Lk
v ML EET LS

i Ca-
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TErno autem cafu fupra cxPreﬂ"o cum nempe quan-

titacum  incognitarum utraque ad quadratum a-
feendir, five altera in alteram duta in @quatione repe-

ritur, neque zquatio ad terminos magis fimplices re-

duci theﬂ: ad aliquam {equentium formularum deven~

o J}--ffw‘”‘
. 1v. ‘% o0 ff—- X,

i THEOREMA XL

Praqu 1tio 12,

si mquano fic yx 0/, Locus qua:ﬁtus eft Hypcr-
- bola. H

Sic enim,, u in prmcdcnubus, ipﬁus x initium Immutabile A

e, _ , : | punCum , atque ea-
e Bt - 5 dem illa x per reftam
AE indehnite fe ex-
tendere intelligatur
fitque datus vel aflume
ptus angulus, quem ¥
& x comprehendunt,
sequalis angulo EA B,
~aur ejuldem ad binus
-rectos  fupplemento,
"~ Deinde  fumatur in
AE refa AC':'I,‘f du=
c:turque CG eidem
aquahs ae lpﬁ AB parallcla ’ dﬁﬁnptﬁque per punctum G at- o

¢ in Covalad
Mm 2 Que 1y 7. 12,

lls non cap. uls. lib _pnm; b#jm deun [unks

BBt m""‘?’f‘ %
C.,,.'*
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que Afymptotis AE, AB Hyperboli GD: dico curvam GD
efle Locum quafitum. = -

Sumatur enim in eadem curva punctum utcunque , veluti D,
‘per 3pr- du@tique DE ipfi A B parallela, erit ex natura Hyperboles ! re-
e ¢tangulum AED retangulo ACG, hoceft, quadrato ex AQG
zquale, Hinc, cum A E fit aflumpta pro incognita quantitate x,
fi ED vocetur y, erit 712 0ff. Quod determinandum , demoRs
- firandumque erat, | | | --

- THEorREMA XIL
i , : . Propofitie 13,
Si @quatio fic %’mxx-'-ff, erit Locus quafitus li-
nea Hyperbolica, | e ‘
L Aut enim 7 ip{i ¢ 2qualis eft aut inequalis, & i 2qualis fit, erit
{uperior 2quatio eadem ac {1 effer yy 00 % x —ff(quod femel mo-
i nuifle fufficiat), Ac
i . facile = apparer, fi
' . iplius x initium im-
mutabile fit pun-
dGum A , atque ea-
dem x fe in linea -
AE ab A versus E
indefinite extende-
re intelligatur , fit-
~ que angulus da-
tus vel aflumprus,
g e Teedaio quem y & x com-~
| | prehendunt, zqua-
C | i i - | lis angule AgF,

quod fitam A G quim A C fiant 20 f cognite, ac GF fumatur -
-~ 20GC, centroque A, & eransversa diametro C G ipfi GF lateri
" P e94% refto five ‘parametro. =quali defcribarur * Hyperbola, ut G D,

gap. wls. pri- " i 1 s
mf 'h;q'uf: eandem curvam G D fore Locum quafitum, .

| offenfa [unt. Sumpto enim in €a pun&o utcunque, veluti D, duftaque DE
ﬂf#;ﬁe’,m pri- iPﬁF G_ Pﬁﬁ“ﬁlﬁ: ct_‘it 3 €X natura H}’ perbolf;s:,, clum C G & GFE
 wihuyjur fupponantur ®quales > quadratum ex DE zquale re&angulo
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CEG. Hine, fi DE vocetur y, cum ex hypothefi CE feu AE
- A__?fﬁt 20 x4-f, & GE five AE—AGx=—Ff, Cfit})'w
* Ac verd il & g fint inzqnales, apparet effe, ut 7ad £102 XX e ff
ad yy. . Ac proinde fi juxta‘ea, quz fupra expofita funt, non jam
parameter GF diametro tranfverfe CG =qualis , fed ut £ ad g3

~A e E

ita fist tranfverfz diameter CG ad GF parametrum , cxteradué

. omnia, ur fupra,eodem modo quzfito erit farisfaltum.

| Elt enim ! ex natura Hyperboles, ut FGad GC, ita ED i
~quadratum ad CE G re&tangulum, hoc eft, ut g ad /, ita yy ad m{;,,,mfr
xx—ff, unde, revocando proportionem ad =qualitatem, erit

byy 0 gxx—gff. ~ Ac proinde fi utraque hujus mqualitatis pars
“dividatur per g, erit %3 X0 xx—ff, Quod determinandum, de=

2 monfirandumque erar, C Gk

- Tueorema XIH.
- iz unnlPrepofirio 14

Si zquatio it yy—/7%0 %> erit Locus quzfitus Hy. |
perbola, .
. Ad cvjus determinationem fpecificam efto in appofica figura

~ iphus « initium immutabile pun&um A, ipfadue x feab. A verstis
 sE - Mm 3 Ein
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E in linea AE indcfinite extendere intelligatur , {itque angulus
quem y & x comprehendunt sequalis angule EAG aur ejuldem
ad duos rectos (upplemento. Deinde, cum {it us lad g, itayy —ff

- ad x x, ftatim apparet, fi tam A G quim A C fumantur zquales
f cognitee, ﬁatcfl-ge ut fad g, itaCG ad GF ( qua quidem GF it
ipfi A E parallela ), ac poftea centro A, tranfversi diametro CG,
& parametro GF Hyperbola defcibatur GD; eandem cuivam

' GDfore Locum qufitum, - -
_Sumpto namque in ea punéto utcunque, veluti D, ductique
DE ipft AG, ac D B ipfi AE parallels, fi eadem DE vocetur y,
& erit CB, hoceft, DE4+AC, 0y+f; &BG,hve DE—AG,
2 pervo pri- 00 y—f , ideoque C BG reétangulum 20 yy — ff. Deincum *ex
mihuj4s-  nacura Hyperbolz fit urt CG ad G F, hoceft, ex hypothefi ur /ad

.. ~ g, itarcCtangulum €BG ad DB five AE quadratum, id eft, ira

: ' Ixx

g "

]J’ﬁ'_"ffﬂd xxs ert g}]+gff:x)lx %, hoceft, ]]-—-ff&')
* ngd 'd’;manﬁ;aud_umj determinandumfiue ﬁl_tn‘iti' |

—

TREO-
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B T MEORE Ma XIV.

L S S - Pra;q[‘ tio 1 §"

E oy Si £quatio fic ”;’" 20 ff‘ ~— %, erit Locus queficus El..
s llpﬁs. |

At vero cumy Elhpfeos {pecies , qua latera reGum &
S tranfverfum ®qualia habet, angulumdque quem ordina-
- tim applicarz faciunt ad diametrum reGum, fic Circuli
circumferentia { palam fit cafi propofico Locum quz-
 ficum eciam Circuli peripheriam efle pofle,

G M Hancad praadlé”t; Loci determinationem efto in appaﬁta figu=
ra ipfius x initiem immutabile A pun&um, atque eadem x {e per
lxneam AE ab A versus E mdctermmaze extendere intelliga-

. .ﬂlh fitdue angulus, quem y & x comprehendunt,: &qualis. an-
_:gulo. AGE. Porzo cam fit ut /-ad g, ia ff—xxad yy: fas
. cile apparee; fi tam AG gquim A C fumantur 2quales f cogni-
' t@; hardue ot/ ad!g, ita CG ad GF, accentro A, tranfversi dia-
merro CG, & parametro . GE. ¢ El]:pf S dafcnbatur GDC
Eandem curvam GD.C* fﬁt‘ﬁ' Locum qﬁmﬁtum. |

@
v

Sum-

Sper 7 Co-

R ? roll. 130~

1 Cor. 14

primi hugus,

L €5 per e GHR GiTeh finens cap. 4 ejufdem Lib. sradiva [unt.

|IF ¥
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Sumpto namque in €a punéo utcunque , veluti D, du&tidue
AR | | SR DE ipli FG paral-
| | leld, erit ' ex natu-

‘ta Ellipleos ut FG
ad GC,ita ED
quadratum ad €EG
retangulum, Hoc
eft,i ED vocetury,
cum CEfit 30 f~}- x,
& EG Q0 fmx, erit
utg ad/,itayy ad ff

--xx,unde%!— 0 ff |

m— X Qlﬂd erat
propoficum,

Czterum liquide

conftac, 1 CG &

GF =qualesfuerint,

hoc eft,fi / 50.g,quod

8 . | etiam C EG re&an-

/ ' ’ gulum quadrato ED

eequale fit futurum. Ideoque fi angulus CGF fic reus, curvam
G D C fore Circuli circumferentiam, s

\

x I;I ri=
nmjﬂr‘:

" Regula univerfalis , modujgue reducend; emmes aqua
tiones , que ex convenienti operatione exiftunt , cim
Locus vel Hyperbola eft , vel Ellipfs, vel Circuli cir-
cumferentia , ad aliguem quatuor cafuum precedents-

" um, totidem Theoremations jam explicatorum. i

~ Si contingat, ut quantitatum incognitarum non mo-

do una in alteram, aut non tancim alceracra vel ucra-

~ quein fe du&ta, fed & vel hzc, vel illa, vel utraque u-
- nius prarerea dimenfionis in = ®quatione reperiatur,

* conlftituens planum cum alid, five cognita five incognﬁi-'
| | _ .. | ta,
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ta, five etiam cumi partim Cognira & partim incognita
- quanttate §oporter loco” incognitarum , ‘auc illarum
~ aleruerius, aflumere alias vel aliam, quz ipfas’exce-
dunt , vel ab iis deficiune ; idque integra quantitate,
qua cum illz tncognira, in cujus locum nova non eft
aflumpra , planum conflituere reperitur, fi nempe in-
eognitarum neuira in {¢ ipfam in zquatione du&a fic;
Min fecus, dimidio tantim ejus quantcitatis,, qua pla-
- num conflituic cum incognita , in cujus locum alum-
puo falta eft, cafu utroque juxta differentem affe@io-
nem per {igna -~ vel —, qua praficuncur i{dem illis
~ -quanticatibus, ita ordinatis, ut cum Incognitis ab ea-
;; f_'dcm a!equ:a.cionis parte reperiantur, Quo fato, & rei-
terato, ubiopus , fi ad formulas Parabolarum , capice
fecundo expofitas perventum non fueric, ad aliguem
quataor fuprapofitorum cafuum redu&a erit zquatio,
ac proinde ipfi convenientem Locum dererminare ac
defcribere, per ea qua fuperits explicaca funt, haud dif-
.ﬁgﬂé-@rihe | | | .

Exemplum veductionis equationum ad formulam

. TR B et XL ; |

_ Si zquatio fuerit yx—cx—-hy0ee: aflumpto 2 30y —¢, &
VIO x~b, erit 2~4-¢c009, & v=—h 0 %,

Unde fi fecundim Regulam ubique in 2quatione loco y {irbe

Mtituatur 2, erit 2 a6 x —cx4~hz b0 ee, fivez x4z

. =}he0ee; ac rurfus i loco ipfius x fubrogetur v— b, erit 2y —

hx~thz~-hco0ee, id elt, xv00ee— he. aut, (i loco termini

e¢~——h¢, qui in totum cognituseft, fcribatur /) 2v00 /£  FEt

- apparet quationem redu&tam effe ad formulam Theorematis

XI, ac proinde Locum quafitum effé Hyperbolam,

Ad cvjus fpecificam determinationem ac defcriptionem efto
in appofita figura initium ipfius x immurabile punctum A, atque
eadem x per re@am AE indefinite [e exrendere intelligatur , fit-
que angulus, quemy & ¥ ;ompz_ehend;nm , &qualis angulo EAK
: n aut
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aue ejufdem ad duos rectos fupplemento. Deinde , quoniam z eft
00y—:¢, hylapra lineam AE e:__:_l:ur' CEe tﬂnci'riat_'ur-,: ducenda
quoque cft fupra eandem re&ta KB iph A E parallela; iraue pars
re¢te AK, omniumque ipli ®quidillantium, inter AE & KB Ne
tercepra, veluti AK, squecur ¢ cognite. Porid, quoniam v ft
20 %~} b, producenda eft ipfa BK per K ufque ad G, itautKG it

W h. Quo fa&to, erit G centrum ipfius curve, & GBuna Alyms
- prowwn, errque alreca ipl AK parallelay ut GH. Unde {i juxta -
Reguiam preedicti Theoremaris X1 in refta G B {umatur GC 2-
qualis f cognirz, ducaturque CF eidem GC equalis, ac paralles
1a rectz AK vel GH, arque per pun&um F, Afymprotis GB &
G H, five AfymptoroGB arque ad axem GF. Hyperbola defcriba-
wr FD: dico curvam F D fore Locum quéficum, |
. Sumpto enim in ea pun&to utcunque, veluri D, duftique DE
ipt AK paralleld, quz fecer reftam KB in B, §i eadem D E vo-
Cetury,erit DB five DE-——EB 0 y——c, idelt, z, Eft autem &

. GB five AE--GK 20 x4, boc eft,y. Quare cum ex natura

Hyperboles retangeiom GBD equetur G C quadrato , erit
Quoque 2y 30 ff. avt reftivuvis y—rlocoipfius z, & x=}-4 in lo-
ﬂim ipﬁuﬁ‘h “tque e —ih la.ﬂ‘ﬂff, erit ¥ x'.-—-g-_x—l-_b}e--,—ﬂh 00,
::;;..-WE » BOC ety gu——gxd-hy20 e, Quod eiat propoli=

- Ty

Fxens~ -
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Ex&q@!g veductionts aguationum ad formulam
: Iéfor;mﬂm Xil ¢ X1,

§i quatio fit y ;+-1€£+ 2cy 30’:25'—{- ex—-dd, aflumpto

&30+ ? —t=0y erity 30 % —-? S eoque fubfltituto inlocum
_ipfius y, atque ejufdem quadraro loco y y, fublatifdue iis, qua fe

“invicem deftruunt, eritz g — if:f - 6-; ¥ — 600 -exf-dd,

- A - : . i £ ’) e
Et fa&ta comgrul tranfpoficione, ;,z,aof.;’;f -[-.f_é—-”f—[—;x—[-‘-:—’i

as

wfdd4~cc, hocelt, mu!tiplicatis omnibus 22quationis terminis

- - per az, produ@oque divifo per fa— 4435 urquancitas x xablque

; - : . aa7R d::cx-}-:uﬁrr:x f""‘“"‘l“ﬂff#
fra&:nncramancar;EEtjmagxx-}_-._. rorit - e i

Deinde aflumptory o0 x “1'}111;;:, ut terminus quoque v

qu_ar.innis : iﬂ quo X uni.us dimgnﬁqnis 1‘»::}3:_l.;,',-ri_i,;u;;l‘-:Ii Plané gv@ngfqat!
- g ae—13ab : : ! ;
habebitur x 00 z};_;—_—z-ﬂ-:‘. Qua fubflitutoin locum ipfius =,

atque ejufldem quadraro loco xx, ablatisque iis qua fe invicem

- tollunt, redu@a erit 2quatioad formulam requificam, Acverd ut

‘viterur prolixior operatio loco . i’;ﬁ? [cribatur 24, ita ue

fiat zquatio 7 f:}; 0 ¥x4-2hx 't‘}“—ﬁf?;ﬂi Tum affume
pto v 0 ¥+ & {eu x 20 v—h, eodue {ubRituto laco x in 2quatios

ne, acejufdem quadrato loco x %; erit F%}&mvyﬂ&beb

' - @add-t-zace

L Unde apparet, ant¢ omnia hic effe confiderans
Bear ; o - . % dd . : £
dum, ueram b5 fic majus quim “ZESS, an contra, fi enim

majus fit, erit cafus Theorematis XII; fin contra, erit cafus

Theorematis XIIL Ponatur itaque primd majus, ac proinde 2

- quatioformule Theorematis X11, Et conftar exinde Locum
‘quaficum Hyperbolam effe. ; T

. Ad cujus pecaliarem determinationem efto in appofica figura
ipfius x inicium immutabile A pun&tum, eademque xin linca AE

- 80 A versts E indsfinitg (e excendere intelligatur; fidue angulus
- e 3 Nn 2 quem
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~ quem 2 &7y comprehendunt zqualis angulo EAK aut ipfius ad

' - bx
duos rectos fupplemento. Porrd quoniam 2,00 y ¢+ {1y
fupra lineam A E exfurgere intelligatur,utE D, ducenda primum
eft infra eandem AE reta KL ipli AE pa;allelai ita ut pars re-
&z A K omniumdueipfi equidiftantium inter Emd}&as AE &
K L intercepra, veluti AK, E L, &c. 2quetur ¢ cognicae. Dein=
de produtd LK ufque ad H,ira ut KH fit 0 b, ideoque HL 18-
definite fumpta 20 x—h,hoc eft, v, ducatur per H punctum re&ta

H G ipfi'AK parallels, itaut KH ad HG fic,ut 2 ad b, Quo fa-

8o, fi per puntta G & K re@ta agatur linea G KB, habebunt

omnium ipfi AK patallelarum partes, quz inter KL & KBin-
- ﬁ ; Y > | - o N ..

| e Gs........m... N e S
% 7
e 7
- _ B

tercipinntur (ut, exempli gratid, LB ), ad partes ipfius KL, in-
ter eafdem parallelas & pun&am Kintercepras (ur, verbi gratié,
LK) eandem rationem , quz eft inter b & 4+ hoc eft; etit ut4
adb,ita KL ad LB, cum utraque fir ut KH ad HG, Idecque

~eum KL five AE indefinite {umpta fic 30 x, eriv ]‘_'..B,'ut & queeli-
'*I:}ét_i_.pﬁ;paraile!a“, inte:;:KL & KB ipmcepta,',oo .:"3; T ac proinde
‘omnis linea fupra A E reétam exlurgens, qua pofiit efle y inco-

gnira, ad retam K B produéta, veluti DB five DE4-EL - LB

erit 0.y cl+%f, hoc eft, z. Unde apparer, joxta Regulam =

mam GB fumendam efle pro Hyperbola diametro,ad qu\am' ot-

dinatim. applicatz fint iphi AK leu DB parallele: critque ejuf-
e g
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~dem Hyperbole centtum G pun&um, At verd cum ex ante di-
&is triangulum KHG omnino fic cognitum , utpote latenbus
KH & HG anguloque ad H {ub:ii{dem comprehenlo notis, erit
quoque cognita_ratio lareris KH ad K G, hoceft, ipfius GM
—f (quw per G ipl 1 KL mquldlﬂms intellig tmr) ad G B, que it ut
‘w.ad 4. Quaré cumi GM feu HL iadghnite {it v, GB quuqua in=
definite concepta, hoc eft, quzlibet diametri portio, inter cen-

trum & ordinatim applicatas intercepta, erit—. Cujus quidem

intercepte quadratum cum juxta formulam Regu!;.e upum equae
tionis terminum conftituat, per muluphﬂarmnem aut divifionem,
vel per utramque ita reducarus @quatio, ut in eadem quoque idem
guadratum, nimitum mﬁu—mv»matur, Quod qmdem Ut cettd
methodo fiat, prseds&um q_uadrqmm recte: G B mdcﬁmra cons
- cepree, hoeeft, = ~ ”, dividatur per zquationis terminum, in quo

yv five- ﬁmpucuer, five alid frattione aff-@um-itivenitur , ac per
 mventum qum:enmm tota a‘:quatla maltiplicetur. ut in fupra po-

fito exemplo, vy, fict quatiens —, quare

tota mquatm mult:pi:canda eft per /, pmdud?umque dw;dendum

, : nvv iihb na'a’-—-}-—n ce
Per a4, ]tﬂ. ur ﬂﬂfa:»t—éé m | :;*r* .* ? +£E’ Undé

fi juxra Regulaum fam:-latus trznfverfum fat GF vel GC 20

h =—=iidd— |
“*’ ihad ﬁf-fi“" atqua fario tranfverfi “latefis CF ad fe-

B fﬂ —-l—!aﬁ'
.__&um FN,ut #ad fg-{—&b & iifdem lareribusy: diametroque ac
~ centro jam_inventis Hyperbole defcribatur F D fecans. rectam
. AEvelKA pmdu&am in [ du:p curvam ID eﬂb anum que-

"'ﬁmmi

. Sumpto enim in eadem curva ptincto utcunque veluti D, dd-
&aq_ue DE ipfi AK parallels, eique produdti ut fecet reftam
KLin L, & ‘diametic G B occurrat in B, i eadem D E vncerurj,
erit ex ante dl&:s DB;IJ Z4. E& autem, ut jam annotatum, GB 00

3y
— arque ¢

nbb e LA =1 CE

: f::+£7£r 3
' P v ;:bb --;m’d uu
‘fd:nque BC OU -+~\/ .;L f#+ﬁé 4 Ag BFCD-—--—-—-
1 LR IENE Y v | ; NH ’ pio \,HM
it S :i".'__i & 3 5 ,I i e

T

?l
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bh — dd:'l ;;v‘ ;[hj,
"J““ ;E_H_;”.‘, & rectangulum CBF o e R

'}?':'}';r . Hinc cum ex natura Hyperboles NF ad FC, feu

| fa-t-tbbadi; fir, t DB quadratum, hoc ¢ft, z 2, ad praeditum
Ie&angulum CBF Elit A& w” Wi l:f' 6 ua‘n*-{-nr:;

Ia —H& ~+-&é

N

Multlphcetur jam utring'ie per A'.d', & dividatur per ii, erltr.iut
22477 wvv—-bb+ ardddaacg

P s 9 « Dein reftituto :c—]-b loco v,
- aadd-aace, o eaavi-rbea
¢;ur_getf~——~—ﬂ+_‘_écoxx+sz+ m, nemt’luc ;:_-f—ﬁr'
ca:a:xi:. cax undd—}-anc

loco ;k,exurgctmooxx+ Toxbh U gLl

Porrd muluphcam nmrﬁbus per fa —[—M lisque divilis pet 44,
 habebitur zz 50X — 4= +-z—-ﬂ‘ +dd-4-cc. Ac deni-

que reftituto ]—i- +f: Inco ipfius z 2, cxpunaquue qua fe in-

vicem deﬁruunt ac umnrbus ricé nrdlnatls, fiet y ]+ +z. (g

| 0 mf"—’f +¢x+dd'. _ngd erat propofitum.

At verd ponatur fccundb hh minus quam “'....__._____j *"":_‘j_;;‘; LA
ithh

pra paﬁta gquatio ,. + , 00 Ln;v_;__::_l__d;:i;iu’ qua
mulnpllcans omnibus e)ufdcm texminis per fa—4~bb,ac prode&to

divifo
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divifo per ii, fa&idue decenti tranfpofitione, eadem cum fequenti

AT Rk abhg-tbhh fi':r R 4 .
2z dd g T L T —"00 ——" multip. per fu~}-5 ¢ acdi

- vif, per ii, id eft, 20 f‘”j;“ ~7. erit formule Theorema.
tis X111, unde Locus quaflitus iterum erit Hyperbola, Ad cujus
{pecificam determinationem & defcriptionem, poltquam ut in

 pracedenti fgura du@tz fant linex AE, AK, KL, KH,HG, &
GK B: erit quidem, ut fupra, G ¢entrum, at veronon eric dia-
meter in linea GK, fed, juxta Regulam , in linca HG produ&ia

N

Tougy
iy, % B

- &

~ ad partes G, ad quam ordinatim applicate fintipli GK B paral-
lele , erirque juxta eandem Regulam dimidium transverfz diz-
—Fabh==bbbh

metri, nempe ‘GF vel GC, ®quale VddJ-ce — o
ratio diametrd ad paramerrum ur -0 ad i Quare fi far, ut
. fa-t-ibadii,ita CFad FN, quz quidem FN ipfi GKB 2qni«
‘duitans fic, erit FN parameter: ac preinde fi centro G tran{versi
diametro CF & parametro F N Hyperbola deflcribatur ¥D, fe-
cans ipfam AE vel KA produ@am in I, erit 1D curva Locus
‘quxlitus, s aaael -
. Sumpto enim in eadem curva pundto utcunque, veluti D, du-
&ique DB ipli AK (five GF), & DM ipl G B parallels ,+h
| s ED
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ED vnca‘tur}, eit, ut {upra, DB five MG 00'z, & BG five
BMCIJ —. Cumque fic GF vel GCooVdd--ce LTI T

aa J

atlt CM Cﬂz—-l— \fdd—l—cc'__f“;;bm“éh & MF:x}z,_...

L
Q‘ dd—[-r;{: .f“ ;’f:‘éﬂ’f’, ac propterea reﬁmgulum CMF X0

+f¢ hb—}-éébb

r:vv
ml‘

z{_dd_;g Eft autem DM quad;atum 20

O\uzzré cum ex narura Hyperboles {ir ut FN ad FC, itaDM qua—~
dratum ad CMF re@angulum , hoceft, ut iz ad fa—-bb, ita

kg T A ¢+f‘*’z”’+£’“;’; erit quoque z.z;--dd--w,

R A

fkhb%—#ﬁhh | fhvv-kﬁévr

= -+ Et multiplicatis omnibus per
_,:## acﬂmﬁs;:er f.; -+ &l: fatique tranfpofitione cogniri ter

. -+-ddma-kcr¢m
_!l'llﬂl, erit _H% 00 vy —bh’ 7Rk .._ 'Dein reltitutis

4 ear+ 2bca
_._f‘*'l"' h IOC » f______________; 5 7 loca 2h, atque )h—]—- +¢ loca lpﬁus Z,
expun&mqqe quz fe invicem deftruunt ac ammbus rit¢ ordinatis,

, fiet Mt Lﬂ +2 &7 0 Lx +ex-1-dd, ngd datermmandum,
| dcmmﬁrandumque ¢rat,

Si
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Sizquatio fic xx 4~ 22y 02" | aur xx— 2205 1. 2.4 20 B,

! ; [ a

; ; . e - : 4 *6 ‘. ) “f i
Aflumpto juxta Regulamy 30 » --'*f—,-ent'x 00y =~ é‘l-’ eoquefub-
ftituto i_nfloc-um iplius «, gjusdcm-cjue quadrato loco xx, fublatif-

que iis quz fe invicem deffruunt , erit vy — fff 2 424y 30 0, &,

: : W, £ 9 % f .& ] -

a4 congrui tranfpofitione’; yv 20 %—?— — 2.4 y3 hoc eft, mulci-

plicatis omnibus quationis terminis per 24, productodue divifo
2A4ayy

petbb,—, — 00])!-- 2;:-?, Dein , aj_’l_'u__mpw 230y ——ﬁ-, habe-

bitur y 20 z 4 :—i , eoque fubftituto in2quatione loco ipfius y, ate

que ipfius quadrato loco yy, erit EEE: 022 -E, five z zz—ﬁ
20 7. Qui quidem cafus et Theorematis 13t , ac proinde
Locus quefitus erit Hyperbola, |

Ad cujus iraque peculiarem determinationem efto in appofita
figura ipfiasx initium immutabile A pun@um, eademdue x in H-
nea AB ab A versus B indefinite fefe extendere intelligatur , fit-
que angulus, quem x & y comprehendunt, 2qualis angulo A BE.
Deinde, quoniam ‘ex antedi@is facile colligitur Fyperbelam hoc
cafu & fimilibus ita efle defcribendam, ut ordinatim ad ejus dia-
metrum applicate finc ipli AB =quidiftantes, duGtireta A C iph

B E paralleld , quoniam v 90 x — g-'g-: s ducenda porro eft refta

A M ita ut omnium ipfi A B parallelarum partes , inter AC &
A M interceptz, veluti CM, ad partes ipfius A C inter A & di~
{tas parallelas interceptas , veluti AC, eandem rationem ha-
beant, quz eft inter ¥ & 43 hoc eft, vt fit quemadmodum « ad &,
ita ACad CM. Unde{i AC feu BE indefinitc fumpta voce-

- tur y, erit CM & fimiles 50 %f , ac defcribenda Hyperboles dia-
meter in dita A M, . Porro, quoniam 2 90 y — % , fiab AC au-
feratur AF 00 E-‘-f,; : erit FC indefinite fumpta 20z, & dutd F N
ipi A B paralleld, N centrum. Ac proinde, cum ratio duétz ND
ipfi F C zquidiftantis & 2qualis ad re®am D M aliarumque {imi-
lium fic cognita, nempe ut 4 ad &, fitque itidem notus angulus
Oo NDM,
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NDM, fub iifdem comprehenfus, utpote gqualis dato vel af=
fumpto 2ngulo ABE, erit quoque ratio ND ad NM aliarum-
due fimilium nota , que fit ut 4 cognitz ad e itidem cognitam,

Hinc cum ND feu FC indefinite fumpta exprimatur per < , erit
N M itidem indefinite fumpra 20 =, cujus quidem quadratum
cum juxta formulam Regul® unum =mquationis terminum cone
flituere debeat, multiplicanda eft fuprafcripra ®quatio peree,
-‘ s P . - ko Eg_ﬁ&_ﬂ_[’!aq‘ ELY W
produétumque dividendum peraa, itaut flag™ - T X7
Quo perafto , fi juxta Regulam femi-latus tranfverfum fiat NG
vel NH OO555,'ah'ratin't-rmfvetﬁIateris ad reGtum , ut ee ad 643
iifdemdue lateribus ac diametro & centro jam inventis Hyper-
‘bole defcribatur GE : ‘dico curvam GE efle Locum queefitum.
- Sumpto enim in_ea’ punéto urtcunque, velutl E,ductaque EB
in angulo A BE, dato vel affumpto 2quali, necnon EC ipfi AB
parallel; fecante diametrum AM in M ; fi eadem E B, hoc eft,

A C, vocetut y , erit ; pt fupray; CM 20 _f?, ac proinde M E,five

AB—CM,00x— ig,: ho¢ efts vo Eftautem, ut fuperitisanno-
tatum, NM w;%i;:atq?uﬁéx hyfioth_eﬁ NGfleu NHD0 _Eﬁ*,; rdeos

*I.'-' I“ . y *-,-.l:'.- M
[ 4 eaas

- Gue HM 00 =+ — &MGo X522 | ac preinde refan-
e a vh Y ._ % b PR |
8 pE i gulum
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N R T R V.0 aB ik gw v il £y .
gulum HM G oo —Y— 4o hinc'cum ex narura Hyperboles
fic. ut latus reGum ad tranfyverfam, five ut 45 ad ee, ira M E qUa=
dratum’, id efi, v% , ad pradi@am Tectangulum HM G ¢ erit
ey P ian VU gEad -4 s Ve - e

7 ﬂ:‘z“-— s+ » & multiplicatis omnibus terminis per 44,

. gt © e Fipaiigid GO @ 2P , a® a3
I e T ke i
'n locum ipfius z, exprger 57~ 2017 —*7 5 adeodue , multia

- plicatis omnibus.: per: 44 , fattodtie: divilo pet 4.4 5 habebitug

éf"}’? .‘.Zﬂ 'Deni ue relki : f_;z'"-'- '] . {i1is v

QW= —24y. que reltituto x — = in'locum ipfius v,

expunttisque iis qua fe invicem deftruunt , atque omnibus ritd

mdinatis, ﬂet X X =t 2 a4y 0 zé:x o de fuit propoﬁtlim.

. Dein reftituto y —

PrRosLEMA L
' Propofitio 18,

- Datis duobus pun&is tertium invenire , & quo ad
bina data du&tz reG= linex dato. differant intervallo,
locumque determinare ac defcribere 5 quem quafitum
- punctum contingat.

Sint data duo punéta A & B , Oporteatque invenire tertium , ut-
puta C, ita nempe ut dultz recte CA, C B differant dato inter-
vallo EG fen/AD. : = s Sige LN |

- Quoniam in «queftione angulus datus non eft, qud facilior fit
- operatio, aflumatur retus, ideoque a pun&to C in reGtam A B,
qua data pun&a conjungit, produd@am, i opus fuerit, intelliga-
tur demifla perpendicularis, ut CE j tum, fuppofitis , juxta Re-
- gulam; AE& EC incognitis atque indeterminatis , aflumptum
angulum AE C comprehendentibus, tanquam cognitis ac deter=
minatis, earum prior , nimirum A E, vocetur ‘x , ac polterior ,
nempe EC, nominetur y, ipfa autem A B, feu datorum punéto-
rum cognita diftantia, vocetur 2, & data FG five AD exprima-
tur perb. Hine cum BE five (fi pun@um B cadat inter A & E )
AE—AB;aut (fi pun@tum E inter A & B cadat) AB~— AE it
st o =00 2 XN *
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0 x—a, & AC 0 Vxx-4 717, 3tBCOVxx—24x4 4244 ¥ ]5
fitque AC—AD Q0 BC: ®quatio erir 3 Sl e
Nxxd-yy—b60yxx—24 x4 aa-4yy, faltique operatios
ne convenientt, ut urraque &quationis pats a figno radicali libe-
retur, & tranfpofitis tranfponendis,eric = - .
400yY0 4aaxx~4bbxx—4 4> x 4bbaxt-a*—2bbaatb%,
Unde fats divifione per 4 44— 4 4 & habebitur d:i‘; 700 XX =——
ax-X 44— bb, Deinde affumpto juxta Regulam y20 x — 2+ 4,
erit x 00 v-}--4; ideoque fubftituto hoc valore in locum ipfius x ,,
atque ejuldem quadrato loco. x x , expun&isque iis que fe invi=

r
k : |

Bg o-T

AR H

¢em deftruunt , erit #% 0 vy=-=—-Lbb, Qui quidém cafus eft
Theorematis 12mi hujus libri, ac proinde Locus quefitus eric
Hyperbola, Cumque » aflumpta fit pro. x —-2 4, {1 ab A versus E:
fumatur AH 00-L 4, erit, juxta Regulam , H centrum , & f{emi-
diameter tranfverfa ( puta H G ab una , & HF ab altera parte, )
00 ¥ 5 b, id eft, 165 ita ur diamerer tranfverfa F G (- quz qui~
dem, ob applicatam C E ad diametrum HE perpendicularem ,
tranfverfus quoque axis eft ,. ) fic 20 6.~ Ratio autem tranfverfz
diametri ad parametrum, feu quadrati tranfverfee ad quadratum
fecunde diametri, erit ut 4 ad 4« 4—4b. Unde per ea quz libri
primi: capitibus fecundo & wultimo expofita fune Hypetbolam:
iplam. defcribere haud: difficile erit, Porrd cum quadifatuh*afemi--
o : | | lame=
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- diametri tran{ver(z i 00 344, erit quadratum femi-fecundz.dia-
metrl 305 44— bb.Atqui cum F B five BH-4HF fic o0 N
& BG five BH — HG 00 +4— 14, erit quoque reangulum
FBGO0 yae— b6, nempe 00 quadrato femi-fecunda diamerri,
five, ut Veteres loquebantur , eequale quadranti figure ad tranf~
verfum axem faétz; ideoque puncta A & B ea ipfa {unt, quz vule
g0 oppofirarum Hyperbolarum Foci five Umbilici nuncupancue,
tnde apparet, ex premiflis re&te inferri, qua fequuntur.

Corollarinm e,

Si ab aflempto utcunque in Hyperbola pun&o ad
. wrrumque Umbilicum re&tz ducantur , earum major
. minorem longitudine tranfverf(i axis fuperabit,

Etiamfi veritas pracedentis Corollarii ex anteditis' omnino
conftet ; cum tamen illud A Veteribus , Recentioribufvé , quod
{ciam, non nifi per multas am bages longique difficilium Theow
rematum concatenatione. ha&tenus demonitratum fic : id iplom
hic demonftratione unic, 8 quidem breviore fatisque fimplici,
aliter oltendille non inutile force judicabiturs
Efto igitur Hyperbola qualibet GC, cujus centrum H, tranf~
verlus axis F G , atque Umbilici & & B, adeodue reGtanguluar
FBG ut & GAF lemi-fecundz diametri quadrato ®quale. Du-
étis autem ab aflumpro quolibet curve pun&o C ad pun&ta A &
B ra&tis C A, CB, ordinatim ad axem applicetur CE , fiatque ut "per 16
HF ad HA, ita HE ad HM, ideoque * AHE retangulo - J:EE e
quale rectangulum FHM., Unde cum fic %, ut & Fm:"F f.;
HFqad GAF, ita FEGad CEg¢; erit quoque, per compof, ra~ primi bujus.
tionis contrariam , u¢ ¥ por & Je

MFpad ( HFg 4G AF,ideft3, ad ) HA¢5ita FEG ad FEG ¢ ram frus

4+ CEq; adeoque % ut e unaantece.
HF7 ad HAgq ; ita (HF g 4 FEG five ’ ) HEq ad HA g -}~ détiumad
~ '- - upam cons-
FEG+ CEgq. Eft autem quoque ¢, ut feq. ,ita o
HFq ad HAq, ita HEg ad HM ¢. Quesirca? | mnesantes
HMg o0 HAg+FEG+CEg; hoc eft, addito uttinque HFq scdences
feu H Gq; erit . .. confeq. pew

| | B AN T 3. * e HM 1. guinty..

Teds ey 4 - | : per 6 [er

ez ndi. Sex conflraione & per 2zfexsi.  Tper 9 ¥ 1 quintis
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B 2 TR Zr SRR |
Tperb e HMg4<3 fen 0 { fea+(HFg+FEGii,e. )HE ¢+ CEg.
‘cnndi, sl Do asitulhade | h N st DRSO s g
_Hinc addius vel fublacis ab utraque zquarionis parte -ﬁﬁuﬁlibus,
. L RREM TARE bt -
st - mimitumy  fen bisabuna, &< fen, °I5 30 altterd parte s
Fpergfe- LGHM W25 50 |

:‘;ff‘ - F‘ME"ZO(E}[C}%’E.:‘;+C'Eq,”id elt3) A Cq; itemque +
w, 0 GMqIBEFE CE4 id et TYBCq. Cunique propteres

fpery - FMNtO0 AC;& GM 20 BC;. ficdue ipfarum FM & G M dif.
";‘”j:' i ferentia F G, manifeftum eft ipfarum quogque AC & BC mae
,-;,i, 4787 ';jnrem {uperare ‘minorem , ejufdem FG , nempe axis tran{vee

{1 , longitudine, Quod demonftrandum erar,

-

Corollarium 2.

Dudtis a quolibet Hyperbola: pun&o ad utrumgue
Umbilicum redis , quz angulum iis comprehenfum
bifariam dividic linea curvam in eodem pun&o con-
tingic; & converfim, | | Seniern

Sienim quz angulum A CB bifariam dividic re®a ICK non -
contingat Hyperbolam in C punéto , fecet eandem, fi fieri poteft,

| .'Ea;g. G

H L Y e A S -5 Yo R

2 :a"lthu:e ita faltem aliquo fui puno , veluti K,intra Hyperbolam fit.
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TR S MRS T T ISR | T
m_dh&m: KB, KD, & KA (quarum. pofterior Hyperbolam, =~ °
fecetin L., a quoad Bdu&a it BL. )s cum in eriangulis DCK.,

BCK latcraa D C s, CK. lg:tcribgs; BC, CK u-truqupe_. utrique. ,,

LEE% Hl-

Vel SRR - Bl

airca * zqualesangulos, qualia fint, eric quogue Bafis DK bi- 1 cum e
ﬁ BK mqualus;._- Cumgque porrd:, juxta Corollarium pracedens, nim ex hy--
AL ipfam LB, ideodue & AK reétas BL, LK , fimul fampras . Pohefi 20~
uperet intervallo A D fitque B K, ideoque & KD, iplis BL, %;ujll;?f: a:I-

L K fimul fumptis minof: per confequens A K eandem K. D ma.. quales pro-
jotk longitudine quam eft AD) exceder, id eft, ipfa AK binis re. "*"™ > ¢

; ¥ runt quo-
Fig.. il que anguli,

ACK &
BCK, qui
iplisfunt
deinceps ,.
per 13 pri--
mixquar
les..

AR

" o - ' ¥
' rEEY wdad " d : G’.
iy 1
N £
\' -
i = 4
¥ g 4 1 .

§ L]
. .
Py #
.

&is KD, DA {imul fﬁ-rntpris; major erit: Qqﬁdf cum: abfardifli-

- mum fit ¥, non fecat Hyperbolam re@a IC K, féd eandem con-

Z pey. Zzﬂfriﬂi

tingit in. C pun@o. Cumdue non poffit in eodem: puncto C alia ™

reta
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vpers. cor. TeCta Hyperbolam contingere quim ICK *, manifeftum eft con-
6 primi hu- Ver{lm, eam, que Hyperbolam in € contingit, angulum quoque
#4s A B C bifariam dividere, B s s S

- Exemplum reductionts aguationum ad formulam
Theoremazis XIV,
Si 2quatio ﬁt})fﬂ- li—-—-ﬂ —2¢) 20 —xxdx+tkk , aflume
pto juxta Regulam 2 30 y—~¢t ? , hoceft, y00 z 4+ ¢ — %fj -
ecque fubftituto in locum ipfius y , ejufdemque quadrato loco yy,

fublatisque iis , qua fe invicem deftruunt, erit 2z — éf: = "'f:ﬁ
— 0 —xx4dx4-kk 3 id eft ,-fa&4 decenti tranfpofitione,

6-‘5_.7#1 2

- - : box: >
erit 200 —xx+ ———Fdx— —— + c o kk, five
—aaxx—454b, dax——"2} |
tem 4 majore quam b, ac multplicatis emnibus zquationis ter-
minis per 4 «, productoque divifo per a4 — %, ut quantitas x x
| ‘ " . e AAYZ ~ddaax—2bacx
abfque fradtione inveniatur, erit ——> 00 — %«

aa—bb
25 “::4': ’;,’i_‘." .- Jam verd fi facilioris operationis gratia loco

daa—2bac - e CEsedy . &a%% . |
—— 7, lubflituatur 2 5 : ent @quatio == 20 xx-t2h%
'f:::#—-}-kkd;t aaz b | rcan'-]—['\fi:td
+__¢ﬂ.—téﬁ__ ) AUt ~An——.b?a,+xx_2bxw aa—bb "
Hinc {i juxta Regulam affumatur v 20 x —#,{ive x 50 v+ b, atque
hoc in locum ipfius x, ejusque quadratum loco x x fubflicuatur,

. : . . : . aa 1 K__
ac expungantur qua {e invicem deftruunt , habebitur .

vy —hhoo “iEUAEE, Hoceft, faath decenti tranfpofitio
- e, enit ;’:}5 0 —vyv-4-hh-- et Atque ita appa-

aa—bb
ret 2quationem efle redu@tam ad formulam Theorematis X1V,
ideoque Locum quafitum aut Ellipfin aut Circuli circumferen-
tiam exiftere, Rurfus verd facilioris operationis ergo doco

aa DAL, {4 | | co '€‘¢d1+4‘kﬂ:g | :
—— feribatur =, & loco h h 4 ————— fcribatur ff, ita

SR P8 o o AT | Sl
- ut @quatio fit talis —= 00 ff— % | |
s St "'"'f -_j‘]:h_i_. Piiag e -; AL e : Ad’

Bien
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e _Adzpet:uliarem autem praedi&ti Loci determinationemac defci-
 prionem efto in appofita hgura iphius » initiven immutabile A
¢ punétum, arque eadem x fe in linea AE ab A versts E indefinite
» extendere Intelligatur, firque angulus datus vel affumptus , guem

- 7 & xcomprehendunt, ®qualis angulo E AK vel cjufdem ad duos

rectos complemcn-f_{ﬂ. 'Hinc quoniam z 20 ) e e 6—":, fi y fu pra-
" lineam AE exfurgere intelligatur, ducenda quoque eft fi praipfam

‘ reta K L ci_dem' Parallela, 1ta ut pats re&te A K omniumdque ipii
 zquidiltantium inter predi®tas AE & K Lintercepta, veluti AK,

A y
4 1

=)

P
b

¥
| il

- . EL, &e¢. 2quetur ¢ cognitze : ac deinde per pun&um K infra re-
. @&amK L ducenda eft re®a KB in tali angulo, ur re®arum o-
" mnium ipfi AK parallelarum partes, quaeinter KL & KB inters
. cipiuntur ( veluti L B) ad partes ipfius K L, inter easdem paral-
- lelas & pun@um K interceptas (ut verbi gratid LK) eandem ha«
~ beant rationem, qua eft inter b & 4, hocelt, ur fit uti 4 ad 4, ira
"KL ad LB. Atque ita pofitda KL five AE, indchnite fumpri,
_ -0z, LB omnesqueipfi parallcle inter KL & B intercepta

_emnt é;. Unade ex predictis conftat diametrum forein fecta KB,

i
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ad quam ordinatim applicate fint ipfi AK =quidiftantes, Jam verd
cum ¥ it 20 ¥ — b, i re@ta KL five AE auferenda eft KH, ita ut
eadem KH fit 00 b, ideoque H Liindefinitt quoque fumpra o0
x—h feu v. Deinde per pun&tum H ducenda eft HG ip AK
parallela, fecans inventam diametrum in G, eritque idem inter-
fe@tionis pun&um G quzfitz Ellipfeos centrum. Porrd quoniam

fimilium tnangulorum KHG & K LB notaeft ratio lateris KH

ad HG five K L. ad L B, ut & angulus {ub iildem lateribus con-
tentus, utpote zqualis gnguln dato vel aflumpto EAK, enrquo-
que nota ratio lateris KH ad latus KG five KL ad KB, quz po= .

natur ut 4 cognite ad ¢ itidem cagniram... Ideaque cum HL {ive

GM, quz ipi HL parallela intelligitur, indeterminaté fumpta
fit ‘:Jov erit GB, fimi.iter indeterminaté fumpta, hoc eft, quaeh- -

. bet diametri portio inter cenrrum & quamhbet ordinatim 2ppli-

catam intercepta , 00 —, Cujus quxdem interceptae quadratum -

cum in formula Theuremans X 1V ultimum &’quatmnis termi=
num-conitituar, 2quatio fupra expofito modo ita reducarur, ut

terminus e;us extremus fiat £27 id quod faGum erit, fi fnguh :

ﬂ#-_u-

__zquationis termini multiplicentur per ee, produtumdue die

vidatur per 44, inde enim fequenti modo fc habebit zquatio-

Y Oo_f#:‘m‘%j,{-'. Hlnc fi Juxta Regu]am ﬁ‘-:m;-latus tranfe

verflum GF vel GC Fat IIH/ ; id eﬁ ’f & ratio tranfverfi

lateris CF ad re@um latuos FN e Lov 2 gm nf'dernque lateris
bus, ac diamertro , centroque, mr:dﬂ inventis, Ellipfis deferiba- -
tar EDC, fecans rectam AE vel AK pmdu&am in I3 erit curva

'IDC Locus quafius, "

~‘Sumpto enim in ea pun&o utcunque, veluti Dy du&aque DE

";p(' AK paralle'a, ac ﬁ opus fit produdti ur fecet rectas KL &
_KB in L & B, ﬁ eadem DE vocetur y, erit D B, hoc eft, DE

— L-;]--L B Cﬂ)"—-ﬂ-f— % feu z. Eﬁ autﬂm ut jam annuratum :
eft GB:}:} -3_,, atque ex coﬁﬁru&mne GF veI GCCO -——, 1deoquc

FB aégri-‘?j&ﬂcwi-?: ac re@iangulum FBCo0 2t -

eevy

e Hine. cum ex natura Elhpﬁs fitutNFadF C hoc eﬁ

—

- 5
- it 2 ' : * s
- .
o : T -
[ E s e, =



3
o S

LY

L 3, M, € a i 1K 290

ut g44 ad tu , ita D B quadratum, hoc eft, zz ad praedlé'tum [e=

i t:{-{ xff” —, id eft, multiplica~

_ tis omnibus per ad;s

S il Ry fl: éimﬁs per e, erit
Sy - _ ‘ PR wff — 9y y,1deo=

due relticuto x — b
loco p, atque hbh—f=

cc.:nt-}-k aa
44—-&& i lﬂtﬁfﬁ'

locu —.
5

Gl'llt o ““ whh-—[—-
cr:::n:-}-;\f

dﬂu-"g?&__' — XX

2 hx~—hb, hoc eft,

10 reftituto

dags—2bca

By 1) lo cozb

= G ——d#ﬂr-}-zécqx

N~ | aa——60b

0

. ““4‘“‘“ ,. id eft, faad multnphcauonc per #a—bb ac divi-

T aak—bb

: 55 : 15\‘.".”
ﬁone per 44, erit 2z rx—= = dx 00 66 - ks

Ac demque loco z ‘fa@4 reftitatione ipfius j-—c+ — delensquc
iis qu fe invicem tollunt, ac omnibus rité nrdmms obtinebi«

tur 7y +”’ : -i-ZtS]CD—-xx-}-dx—l—Lk_ Gand determman- |
dum ac demon{’crandum erat,

- Notandum porro hic eft, qudd fi angulus A KB foret rc&us,
- ¢ proinde ordinatim applicatz, ut DB, K1, &e¢, ad diametrom
KB perpendiculares ; ac fimul FN mquahs FC, predittam cur-
- vam foxe Cnrculum, quemadmﬂdum ex elementis perfpicuumeft.
e Agtiues b . Pp a2 P3os
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. e Prapplidle v, v na o
- Datis duobus pun&is tercium Invenire, 4 quo ad bi-
na dara duéte re@e linez fimul fumpta datz longitu-
dini @quales fint; Jocumdue determinare ac defcribe-
Iec, quem quxﬂtuﬁ)_ punctum contingae. *
Sinc dara duo pun@a A & B, Oportcztime invenire ‘tertium,
utpura C 5 ita nempe , ut dutae reGae CA,CB imul fumprz
eequales fint datz re@z linee D. e DAL |
_ Quonjam in_quaftione angulus datus non eft, qud facilior
fix operatio , affumatur recius ; tdeoque 3 pun@o C in ream
8B, qux data puncta conjungit, produam , fi opus fuerit ,
RUCRE i 3

o : ) | 3 -
g i e

I I
;
E .
g :
; G B A |

i

| intelligatur demifla perpendicularis, ut CE. Tum -fuppoﬁtis,ﬂ
~ juxta Regulam , AE & EC INcognitis atque indeterminatis
aflumprum angulum re¢tum A E C comprehendentibus tan.
quam cognitis ac determinatis, earum PLIOL, nimirnm A E, vo-
. cetur x ac polterior , nempe E C , -nnmiﬂi:tu.r} ; ipfa autem
- A B feu datorum puntterum diftantia cognita spoellerur 4, & da.
ta D exXprimatur per, b, Hinccum BE five ( i pun&um E cadat
inter A& B) AB— AE, aut ({i pun@um B inter A& E ﬁndat)-
A!—E-—-A B ﬁ;’ X 4= x ; atque A C.20 \/ x..l.:"“_;_” 5 & CBoxo
e :'ql‘fd#_-:-—?z”d,--x—!—-x}t—j- Yy ;-_ﬁté]’iﬂe D——-A.Cm C B___: aequatiﬂ Erﬁ:'h
o Va0 Vas—Zas Fanyy 5 haidae operatio-
B o | ; ey et g

|f. _ 1



bt

>

s

f'*

¥

IE e Al s oHk 301

- me decenti, ut utraque aquationis pars a igno radicali libererur,

& tranfpofitis tran(ponendis, erit

460 rx-—-—4¢:¢:xx—4!ﬁba:c+4m3xmb“-——-:,b&n-—]—ﬂ*——.q.&b}ﬁ
hoc elt, fa&ta divilione per 4 bb—4 a4, erit

xx~—ax20 3 bfr-—v;ﬂﬂ: 52_511 Afflumpro deinde juxta Re-
—aat
gu]amv:}o:ﬁ:-—-—ra erit 30 v+ 4, eaque {ubftituti in locum

- iphus x, e;ufdemqup quadrata lnca x %, expunétisque iis que le

bbyy bhyy
invicem deftruunt : eric vv::xj L b — S ﬁveb&__ ﬂ:)@ ‘b

— vy, Qui quidem cafus eft Theorematis 14t , ac prmnde Lo«

cus quaeft as Ellipfrs. Cumque y affamptafic prox—; 4, {1 ab A

" versus E fumatur A H 00 54: erit, juxta Regulam, H centrumy

& femi-diameter tranfvﬂ: fa (.velut HF ab una, & HG ab altera
parte) 0 L b3 ita vt diameter tran{verfa ¥ G ( quz quidem, ob
applicatam  CE ad eandem ptrpendlcu[zrcm tranfverfus quoque
axiselt, ) fit ® 4 Ratio autem tran{verfe diametri ad parame=

 Totrum, ﬁ’“ quadrati tranfver(z ad quadratum fecundz diametri
« erit,utbb ad bb—ua, Undeperea, quze Capitibus rertio & ule

5
s

timo'libri primi expofira {unt, qumﬁm Elliplis facillime deﬁ:nbc-
“tar.  Porrocam quidratum femi dmmem cranfverfze fic 0 b6,

erit quadratum femi-fecundz diametri 00 2 b b — L 24, Atqul cum
FBleuGABto0Lb—+2u, &BGleu A F:):} Lh— L a,eritquo= .
. que re&angulum FBG feuG A F00 b — ~M , nempe @quale

quadrato {femi-fecunde diametri, ﬁve, ut Veteres loquebantur,

9 a&‘qua[e quadrant; fignre ad tranfverfum axem fadz, lIdeoque

?.

pun{ta A & B eaipfs funt, qua 'vulgd Ellipfeos Foci five Umbi-
“Jici nuncupantur, Llnde apparet, ex prsemlﬁis Ie&emfem, quae

-« fequunctur,

' T Can?f{dr: 4 T,

quahber in Plhpf' pun&o ad utrumque Um- -

bllu,um re{tm ducuncur, fimul fume tranfverf'o axl
zquales funt,

Quemadmodum autem in Hyperbola ﬁlpenus demonftra-

. tum eft, do@arum C A, C B differentiam tranfvérfo axi F G -

- quari, ira & hic earum aggregatum eidem tranfverfo axi zquale

el aﬁmdetur ) ncmpe » {1 non per additionem & com poﬁuonem S

s # us

. PP 3 > | |
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ut ibidem faGtum eft, fed per fubduc@ionem & diviflonem argu.

mentatio inftituacir, Quod ipfum tamen, adhibitd nonnu!/a mU.
_tatione , elegantilis quoque in hunc modum sbfolvi polle vie

e 2 . Efio quelibet Ellipfis FC G, cujus centrum H, axis major
i FG, minot OP, aique Umbilici A& B; adeoque retangue
i lum FBG ut & GAF @quale quadrato femi-fecundz diamerr .
-, e S o

bl 4 - Duais ab affumpto quolibet curva pun&o C refis CA,CB,

U apaie  Ordizatim ad utrumque axem applicentar CE, CN3s & fiatue -
T e fﬁ: - HF ad HA, ita HE ad HM} aded ur - AHE re&angulo
fz #per22 zquale fit reGangulvm FHM; fumatnrque HQ_zqualis ipfl

gt "-ﬁx‘ih- ~"HE., Hinccum ﬁ-f:“ ut HEg ad HA g, ita HE qad HM g cerit’
om S e m:;}yf‘ﬂ quoque per converfionem rationis ur HF g ad GAF feu3 HOq,
<o ¢ . aperupi ideft 4, ur CNg five HE ¢ 2d ON P, ita idem HEqad EMQ;
i {ﬂ*f?’:?‘é’:_" ac proinde 5 &qualia funt re@angula ONP & EMQ. Quocire
AT ;‘;ﬁ: . -cacum ®HMg una cum EM Q, 1d eft, ¢um O NP rectangulo,
.« s geroguin- 2quale fit HEg; fique & HFg 7 @quale quadratis reftae
- s s Wpum HA & (HO 8 ifen 9 ) CE una cum re@tangulo ONP:"
SR e R HMg -~ O NP 4-HFg ®qualia HEg+HAg4CEq
_ - _Eundis .- BT AR Poil § S e S50 b |

7per 5 fe- == ONP. Ac proinde {1 utrinque auicratur ON P re@tangulum,
o R g:mdf’ --r'emanehum' bina quadrata re&ﬁ‘;uﬁ HM & HF ftu HG fimul
gl GRS euy '-:aq:u_aga_ tribus quadratis re@taum HE, HA fou HB, & CE,

N0 nqell - “" " Hing

o leeht 'GAE"-r;&an?g._ ¢x hypoth, 9 per ¢ Jecundi, 4

-

o RS
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~ Hinc additis ablacifve ab ntraque 2quationis parte 2qualibus, ni-
~ mirum FHM feu GHM bis abuna, & AHE fen BHE bis ab 1
- altera parte: erit ' FMyg @quale (AEq- CEgq,ideft?,)ACq: Pty

cundi,

. dtemque 3 GMgzquale (BEq-+CEgq, ideft 4.) BCq. Cum- 2per 47priv TR

e f_c'jue_'pmprerea-:t&'a FM zquerur ip?ﬁ_ AC,& GM ipfiBC: erit
 ipfarum AC & BC aggregatum traniverfo axi FG equale, P4 i
- * “Quod demonltrandum erac, | ' | S
- _ Corollarium 2. |
o Duftis & quolibet Ellipfeos punéo ad utrumque
- Umbilicum rectis, fi per idem illud pun&tum altera re-
. &a apatur , xquales com utraque dulta angulos con-
" fticuens, eadem curyam in difto pun&o contingit; &
ShA Si enim reta ICK ita duta, ut zquales fintanguli ACI,
. BCK, non contingat Ellipfin in C pun&o, fecet candem, fi
- feri potelt, in C & K. Deinde productd A C ad L,ita ut tota AL

‘o

| mil

oo B L

axi FG, idecdue 5 adje@ta CL iph CB =qualis fit , jungan-

. wrAK, BK, LK, Cum igitar, in triangulis LCK ; BCK ‘f’!’ Corel
- Jatera LC, CK lareribus BC, CK, utrumque utrique, circa Lhuus,
" zquales angulos, zqualia fint, erit quoque bafis LK bafi BK

. smqualis, Atverd cum punétum R in Ellipfi fupponatur,erunt,

S a S T s i pek

T e
:l;'."_I'-.*i

4 pey 47 f;ri- -
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pet Cotollarium pracedens, redz AK, KB, hoc eft, laters

S e o ARG ﬁi-nulimﬁp,.tg transverlo axi FG, ideoque & bafi AL
' Hge bl s L ' -
> — _ . : .- | * 4-
| I‘.;' .. | | : F ';nunn-l - ' \ 'J_'“'I- G -m

N WP egtalia, quod ef sbfurdom Y. Non igisur focat #e8a §CK El.

2 per7 pri- liplin, fed ﬂﬂﬂdmf‘ contingit in C punéto, Cumque nnnlpm—ﬁp in
- mibujus, © eodem punto C alia redta Ellipfin contingere quamI CK 2, ma-
. npifeftum eft, & contra quoque eam, quz Ellipfin inC contingit,

- efficere angulos ACI, BCK =zqualés, '

CarurT IV

SRR T Regula univer(alis fﬁwﬁzimdf ac determinand;
ey Ry e U8 Joca quieliber plana ¢ folida.

~ Jam vero his omnibus ita Pra&mifﬁs » pro generali
egula concludi poteft, quationes omnes, qua in in--
- .dagatione Locorum praedito modo obvenire atque

~, . obringere poffunt, ira ut in iis neucra quantitatum in-

% cognitarum in fe dudta, neque faitum {ub iifdem ad fo-

" P



lidom excurra, fed aut quadratum , aue planum non
excedat , ex aliqua fequentium formularum ‘copftare ,
vel ad .e_arunf.iem aliquam Methodo jam _ﬂxPliéﬁ‘ﬁ* Hick
duci pofle ; nimirum, | i Ak £

. bx e ' | 2 ;
(j’ I — ﬁve, quod idem Eft,} 2D X2 cum fnuppgni
gmo. - poflitefle # 20 4. PR

4 S e ; g2 = : .ﬁgumﬂ 91
{_?m 2. 8¢ vely 30 6— — G ey fﬁ;ﬁfm-ﬁ

~ Sed hic notandum , fieri etiam poffe , ut per opera-
tionem quantitatum 1ocognitarum  altera evanefcac ,
alteraque lola norz alicn quantitati 2qualis remaneat,
{ficut {uperius expoficum. eft,

{9y 00 dx, aut converfim 4y 30 x x.

L. _; ) %0 dx. ff, aut conver{im dy, ff 0 x x.

© 1 2z00dx, aut converlim dy 20 v .

l!.gz_mdx._ f1saut converlim 4y. /30 ves

Jx0ff.
2% 1+
st 24
zv 20/ 1

- Supponendo ubique y & x efle quantitates indeter-
~ tninaras ac primo conceptas 3 at vero z efle ‘quantira-
tem affumpram, & qua compofita (it ex y 8 alia qua-

~ dam quantitace , vel in totum cognita, vel cui etiam
alrera incognita primum concepta, nimirum x¥, permix-
ta f{it; artque v quidem aflumptam quoque efle, fed
g0 cafu conftare folummodo ex x¥ 8 alia quantitate

- tcogniti , abfque ulla ipfius y incognitz quantitatis per-

mixtjone.s.aut contra v efle 20 ¥ '8 alid quadam quan-

e Qq ticace

| 2290 S/

fio0 EXALE -
Cyyo =2
1 gtmi - ‘ilv v
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titate, cui & y incognita permixta efle pofit atque €5 .
quidem cafuz exy 8 alid quanticate in totum cognitd
CORITRIE - " e | |
“Et fi zquartio fimilis fic alicui formularum fub Ne r,
comprehenfarum , erit Locus quazficus Linea Re&a
fuboine 2. Parabolas & fub N° 3. fecundum fignorum
angulorumdque varietatem vel Hyperbola, vel Ellipfis,
vel Circulus, i |

Ut autem praedi&a Loca fpecifice determinentur five praedis
&= Linez in plano Geometrice defcribantur ; fciendum eft, alie
quod debere pr2fupponi pun&tum, ut & aliquam lineam a que
exordium fumat , & per quam indehnice fe extendere intelliga-
tur altera incognitarum quantitatum primd conceptarum ; items
que angulum quendam efle pref{upponendum, quem dit= quan-
titatesincognite conflituant in pun&lo, in quo fibi invicem juns
&z intelliguntur, | -

Sit itaque in appofita figura , ut & in fequentibus omnibus,
prediGum pun&um A, ditaque linea A B, 2 quo, & per quam
quantitas x ¢ indefinit¢ extendere concipiatur ; atque angulus

ABE, quem faciunt quantitates y & x, in punto B {ibi invicem
junctee. _ |
Et primo quidem cafu, cum Locus quzfitus eft Linea reda,

nimirum, 2quatione exiftente y 30 x vel y 00 Iff_ y ipfum A pune-

&um erit initium dicte lineze, atque ut eadem fpecifice defcriba-
tur fumendum eft in linea-A B pun&um uctcunque, exempli gra=
tid, B, ac per illud dué re®a, velut HBE,ita ut angulus ABE
prafuppolito vel comcepto angulo {it 2qualis, fi in eadem recta
_fumatur pun&um, veluti D; ita ut AB & B D fint @quales, vel
utAB {it ad BD, ficut ¢ ad 4, atque ex A per pun&tum D duca«
our recta AD : erit'eadem A D indefinite excenfa Locus quelie
tus, At {i in 2quatione inveniatar quogue terminus ¢, acipfe qui=
dem figno -}~ affectus fit , ducenda eft ¢ puncto A ad eandem par
tem linez A B quam eft pun@&um E, aut fi figno — adficiatur 2b
-altera parte , re@ta AF ipfi H BE parallela atque 2qualis ¢ cogni~
te; duftique FE vel FG, qua rettam A B fecet in O, ipfi AD.
patalleld: etic FE vel OG indehinice producta Logys quafituse

- — .
— — — - — = - el e —— T e e —— T o

e
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- %ed fi 2quiatio fit y 50 ¢ = é;‘, in di&ta linea HBE fumendum eft
ab altera partelinez A B, qui datus vel aflumptus angulus ABE

~ exiftit, punctum H, 1ta.ut AB ad BH fic, ficur# ad 45 du&tique
- A H, ex predito.puncto-Eab oppofica partg linez A B, quifum«

E

¥ ' H - R ET lela ¢ eritque
um eft punfum H, ducenda eft FI iph AEﬂI Earaﬂe
fadem Ffprodu&a donec cum linea A B coincidat Locus quaw
; ﬁtué:,;gnim, cum tam A B quam BD fito0x, aut AB ad Bll? ab
_una,ut & AB ad BH ab altera parte, fit ut 4 ad 4 3 ac proinde

8D vel BH 20 %‘_’E_: itemoif;u'e , CUIM AF 'l:cu DE vel DG ut& HI

. S bx

fint 2quales ¢ cognita : erit BE five BD+DE 20 — -[; ¢, &BG
o iy  HI—HBo(—2, Un-
fiveBD—DG %0 —;{ z #c?r five H_I{ ead:z_ Rkt g
de cum pun&um B fumptum lit utcunque, cadem €rit e o

.T‘fb:ts alii’s?in linea AB, predicilve locis, affamptis pun&tis de=
;monftratio: atque ita patet pradi&tas lineas AD,FE, FG; &
FI effe Loca quafita, Quod determinandum, dc-mopﬁragdunz-

que erate « G 130 | |
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_ At yero 1t juxta formulas fub N°, 2 exhibicas "

lﬁt lin_ea_'Patabolica,‘c_rit . ey Llﬁcus_. q_u_mﬁtus

I, Prime cafu, quando ®quatie ¢t yy304x, ipfa AB Parabola
| -d:lamﬁger,ad quam .lordinitim applicarz faciant angalos, date
+vel allumpto angulo A BE ®quales, atque ejuldem ver
X phodual,” L &9 3 que ejuldem vertex

‘JE Secundecafi pofitd 2quatione yy 50 dx. ff, manente diamee
_ tro in eadem linea AB , fumptique , ut in fequenti hgura,
‘AF 0 J;f , erit-¢jufdem vertex in pan&o F. Quod quidem
' punétum F, fi uterque terminus tam dx quam ff figno - it
, affe@us , ab altera parte pun&i A, qui eft pun&tum B, fumen-
. dum eft; fed fi vel terminus dx, vel rerminus ff figtio— affe=
- @usfic, ab eadem parte pundi A, qui eft pun&tum B, fumi
.. debet s & quidem fi terminus dx figno <4~ affeétus fic, ab A
versis B Parabola delcribenda eft 3 fin contra terminus 4%
. figno — affe@us fuerit, in contrariam partem , ab F nempe
ve : 35 A, delcnibi debeg,
At
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A¢ fi zqnatio fit 22004 %, vel 22004dx. ff, cum = non fic
quantitas primd concepta fed affumpra, vel allumpta erit pro

1 8¢ vel pro 7 8? , vel denigue pro y 8 {; 8

. Ec § quidem z aflumpta fitproy 8 ¢, quilic cafus rertius, du-
-cenda eft _per pun&tum A reéta A D ipfli BE paralich atque
0 ¢ ita ut , fi z aflumpra fit pro y— ¢, punétum D cadar ad
eandem pattem linez A B, “quam conceptus eft angulus
ABE: Ft, fi z fit aflumpta pro y-+¢, pun&um D e contra
ad alteram partem linee ‘AB ¢adar, Deinde du&td D K. iphi
 AB paralle!s, erit in “eadem DK Patabole diamerer , & D
© “vertex, fi ®quatio fit'z200dx B L
“JV. Sed fi fit = 2 20 dx. ff5 qui fic quartus cafus ; fumptd DL 00
-%‘;P, erit vertex punétum Lj quod quidem p1o terminoiuim 4 %

& ff per + vel — affectione eodem modo , ut fupra de pun=
&o E dictum eft , vel citra vel ultra D punétum cader 3 ua &
vel in hane vel inillam partem , prout terminus 4 x figno 4=
vel— adfe@us fuerit, ipfa Parabola, ur fupra notatum elt,
defcribi debet : eritque omnibus & fingulis przdifis guatuor
cafibus Parametet 00 4.

V.Si verd z affumpra fit proy 8 4?; qui cafus fit quintué, fume

-

“pto-in linéa BE pun&o M, ita ve fit AB ad BM , ficut 4 ad 5 ,
( quod quidem pundtum M fumendum eft ab eadem parte liwe

nee AB; qud conceptus eft mgums ABE, fi habeatm o z;: ’

fod ab altera parte ; i habeatur ..i....fif ) ducenda eft per puns
“&a A &M reta AM: eritque AM co cafu Parabole diame-
gt , ad quam ordivatm applicarz” faciant an gulos angulo
AME =aquales , & fi.in zquaticne termings f f deficiar aut
nullus fit, eriv vertex in punflo A, |
V1. Sin minus ,quifir cafus fexcus , duétis per punéa F & L redtis
I.F L, quz interfecent fupra diftas diametres AM vel 1is in
direftum’ adjun&as in punétis N: erit vertex in N, vel citra,
' velultra A pun@um cadens , preut termini dx & ff in 2qua-
tionevel figne - vel figno, — affei fuerint; uti-& vel in hane
' el in iliam partém ipfa Parabola pro vana teemini Ax aff¢e
&ione, ut fupta notatum sft, delcnbenda eriry

Qg 3 ' Si
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_ Sidenique affumpra fic proy 8 %X 8 ¢, dudi, tt'modd
- expofitum fuit, AD 20 ¢, ex puné&to D ( quod pro quantitatis
¢ pet lignum - vel — affectione, ut fupra, vel ab hac , vel ab
* #lla parce linex'AB fumi debet ) ducenda eft rea D O ipfi
VILAM, qua’e.ﬁ__e?ﬂ ad eandem partem , parallela , fi termini %; & ¢
eoderm {igno finc affe@i, qui cafus fic feptimus,
Vil At {3 c{werfo » qui fit cafus oftavus , ducenda eft reta DP
. parallela ipfi AM, qua eft abadver(a parte linez A B, atque
¥ ea_,derf} DO vel DP fumenda eft pro diametro , ad quam or-
dinatim applicatz faciant angulos angulo DOE vel D P E

equales: eritque vertex punGum D, fi terminus ff in &quas
tione deficiat, | |

L

- IX.Sin minus, qui fit cafus nonus, erit idem vertex iplarum DO
. vel D'P diametrorum & linearum L'F L communis interfe-
 &io, videlicet pun&tum Q, quodque ‘iterum pro terminorum
~ dx & ff per fignum - vel — affeGtione vel citra vel ultra D

pun&um ¢adit; quemadmodum ‘& ipfa Parabola vel wversus

. hane
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“hane vel versis illam partem prodiverfa termini dx affectio
ne, ut fupra eft notatum , defcribenda eft : Ac poftremis qui-
.dem iftis quinque cafibus jam explicatis Parameter erit ad d
cognitam, ficut AB.ad AM ; hoceft, ericut AMad AB , ita d
ad Parametrrum,
Quorum quidem omnium demonfiratio perfacilis eft, Ins
telligantur enim Parabole pradictis diametris ac’ parametris
“defcripte, qua per annotatos vertices tranfeant , firque ordi-
_natim ad eafdem diametros applicararum aliqua in recta OE
utcunque {umpra, & fupponatur eafdem Parabolas praedi&tam.
applicatam - fecare in E pun&o : & primo calu , cum pars
diametri A B inter verticem A & quamliber ad candem dias
~metrum applicatam intetcepta, veluti AB, concipiatur, ut ¥,
ac fingulz ill2 applicare, uty ; firque Parameter 30d, atque tperim
- ex natura- Parabolz * re@angulum fub di&a Parametro & re- L
&a A B contentum fit 00 B E quadrato : erit dx 00 1 7.
‘Secundo cafu , ubi vertex eft in punéto F cum triplici diftin-
_ &ione, ut fupra monitum eft, notandum primo venit , in cafi-
bus, ubi zquatio eft 7y 00 dx 8 ff, pun&um B in linea F B ab
A verstis B indefinité fumi pofle; cum iftis cafibus ab A versus
- B Parabolam delcribendam effe fupra annotatum fic; At verd
*cafu, ubi quatio et yy00 ff—dx , cam juxta Regulam Pa-
" yabola in contrariam partem ab F versiis A fit defcribenda ,
. pun&um B non niftinter F & A aflumendum efle 5 id quod
" eriam eéx ipla zquatione manifeftum eft, Quoniam enim in
praediftazquationey 500 ff — 4 & fivequod idem eft ff~—y 7 30
- dx, terminus ff major eft quim d x, urpote eundem excedens
quantitate yy ; ‘idcirco _quoque i utrinque divifio hat per d ,

' f-g majus erit quam x. ~Quare cum fecundim Regulam J%f R~
“queturre@2 AF, & % 00 re&tz A B, erit fimiliter recta A E
major quam A B-3 ideoque B pun&tum inter A & F pundla,

~ ficut ditum eft, cader; id quod ad cafus quoque fequentesap-
_ plicatum efto. Pgrrb quoniam AF eft 20 ’;f s erit F B ( hoc eft,

q .9bl__?:;vat:‘fi eriplici diﬂin&iung, ut prediCtum eft, AB & AF,
| _tat_que_ etiam AF— A B) ®qualis x & %, , atqueetiam g — X3

~ e3que maltiplicatd per parametrum d, fiste@angulumd x 8 ff,
atque

I,
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| atque etiam ff—d x. quod zquale eft quadrato applicate BE

2. fve yy, acproinde yy 00dx ] ff; atquéyy 00 ff-—dxst

| Tertio calu, ubi verrex eft in pun&o D ; ac diameter in re-
&a DK, quoniam AD feu BK eft gp'¢: erit K E', hoc eft,
BE—BK 00 y~—¢3& KBE, hoceft, RE4-BK 20 ¥ ~<s
Cumqueeocala z affumpea fitproy ¢, erit KE&K B E 0 z,
Eft autem DK feu AB 0 «, parameterque 304, & re@angu-
lum fub di&a Parametro & refta DK conrentim 20 quadrato

~ ex KE vel KBE, Quare cum hoc guadratum (ir 90 224" atque

3. rectangulum illud 00 dx, eric 2 2 00 dx. Fup:
- Quarto cafu , ubi manenre diamerro in reta DK vertexeft
in pun&o L., quoniam DL five AF eft 30 -—{;—-’, erit LK (hoc
eft, obfervard triplici diftin&ione juxta Regulam, DK 8 DL,

atquectiam LD — DK )zqualisx & _ﬂf“} arqueetiam f; — Xy
qud mulciplicati per Parametrum 4, fit re¢tangulum dx 8 ff,
atque etiam ff — d x, qued zquale eft quadraro applicare K E
vel KBE, hocelt, zz: eritque proinde 22 00 dx 8 ff,atque
#4.22 30 ff ~——dx, 5 | i
- Quinto cafu, ubi vertex eft in pun&lo A, diameterque in
teCta AM, cum fit ut vad b, ita AB, hoc elt, x, ad BM: eric

~ BMo0=%, ideod; ME, hoceft, BE—EM 20 y— 2%, & M BE,

i

hoceft,BE-}-BM :x)y +é~"5, Et quoniam eo cafu z aflumpta
et proy &8 %-;,: erit ME 8¢ MBE 00 z. At cum in triangulo
ABM cognita fint & angulus ABM, & ratio laternm AB,
B M, dictum angulum comprehendentinm, nota quoque eft *

ratio reliquorum di@i trianguli lacerum ad invicem , atque in
- fpecie etiam lateris AB ad AM, que (it ut z ade. Ac proinde

. eum fitutsade,itaA B, h.e,, x ad AM:eritAM .w’—:nCumciue
porto juxca Regulam eo caft ficur' AM ad AB, hoceft, ute
\ ad &, ita 4 ad Parametrum : erit Parameter 20 %{-.'Quﬁ multie

2 poy § Jexts.

plicatd per A_M feu — fier re¢tangulum 20 dx. Q%Od mqu o

eft quadraro applicatz M E vel MBE , hoc eft, 223 ac proin-

g.deelt 22 0 d%,
Sexto
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Sexto cafu, ubi vertex elt in puntto N, & diameter in re-
&a NM, quoniamelt ut ABad AM, ita AF ad AN, hoc eit,

utaade, ita —’;Ead.A'N : erit A N 30 :{;f,&NM ( hoc eft,
obfervari juxta Regulam triplici diftin&ione, AM 8 A N,

: : T . y £ X £ - f"
atque etiam NA —AM ) zqualis —- 8 g ,2atque etiam i .

e : | witn e - d. &5
— —, Qui muliplicatd per Parametrum °°, fic retangu-

lum dx .8 Ff , atque etiam ff—d x. Quod cum zquale fit
quadrato applicatz M E vel MBE , hoc eft, zz: erit
6.2z 0 dx 8 ff,atquezz ® ff—dx. i R e

Septimo cafu, ubi vertex eft in punéto D, & diameter in re-
~ &a DO, queniam A D feu M Oeft 20¢, erit OE(five BE—
 BM—MO) Zx}y—f;—c,&QBE(ﬁve BE-+BM-+MO)

i ,
07+ f’f ~}-¢. Cumque eo cafu z affumpta fic pro j —

el 'pmj-l'-%-l—c:erit OE 8 OBE0 z. Porrdo qum DO
- Rzt feu

...—-G
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feu AM fit 00 =, Parameterque {e&ionis 20 = 2, erit re&tangu.

lum fub Parametro & reta DO contentum ao dx, Cumdue

idem illud re@tangulum zquetur quadrato. applicatz O E vel
7. OBE, 1d eft, zz: erit 22004 x,

O&avo cafu, ubi, manente vertice in puntto D , diameter
 eftin recta DP, quoniam AD feu BK eft 20 ¢, & KPp wf'_-“

erit PE una (five BE— BK -}-KP) 00]---c+ -, & PE al-
tera (ive BE-l-BK—KP) OO}—[—-.:—— E"' Cumque eo cafu
z aflumpta fic pro]—-}—éf —¢ vel prb;-—-—”—"f ~}-¢: erit utraque

PE 70 z. Porrd cum D P feu AM fit o0 = —, ac Parameter oo sl g

erit re&angulum fub Parametro & re&a D P contentum oodx.

Cumque idem reGtangulum zquale fir quadrato utriufque ap-
8, plicate PE, hocelt, zz: erit quoque zz 00 d x.

~ Nono caﬁl, ubi vertex eftin pun&o Q, & diameter in refta

QO vel QP, quoniam, utfupra, OEeft 00 y — ?-——-c, atque
OBE 00y —l-—h-]—c' atl vero PE una Ooj—c—l—é—f,a-. PEil«

tera 00;-}—1:—— —, fitque eocafu z aflumpta pro y 8 " 8¢
eric OE, O BE, atque utraque PE 0p z, Et cum DO aut DP
few AM it 20 =, atque DQ feu AN 00 : erit QO vel QP

(hoc eft nbfezvara juxra Regu]am mp!m d:ﬁm&mne , DO
_ vel DP 8 DQ ., atque ﬁtiam (LD-——DO vel DP ) xqualis

e = 8 E{{: atque etiam ¢ ff . Unde fi cadem QO vel QP

muitiplicetur per Parametrum 20 j— , erit reGanguium 00 d¥

Q ff, atque etiam ff— d x, de quidem retanguium cum
. equale it qundram applicatz OE, O BE, aut utrinfque PE,
o. hoc eft, z 2 : erit quoque 22 00 dx 8 £, atquez.zcoff——-dx.
Qua quidem omnia {unt, quz hic demonftranda erant.
Quod autem ad zquationes f{uperioribus novem cafibus
converfim correlpondentes fpectat , ut linee Parabolica de-
fctibantur, qua fint Loca quéfica: poficis iifdem , ut fupra, per
pundum
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pun@tum A ducenda eft re@ta A C ipli BE parallela , ac dein-
~de ipfa AC, . ubique confideranda , ut conliderata fuit rea
- A B in {vperiori figura. Porid fumpto in eadem A C punéo
 utcunque, velurl C, atque per 1d duétd re@ti ipli AB paralle=
M3, velut OCE, erit fumiliter hec O C E ubique confide-
randa, ficuc confiderara fuit reta OBE in precedenti figura,
nulid {cilicer alia mutatione adhibitd. Exempli gratif , {i -
L. quatio fic £y 00 x %, erit AC diameter , A vertex , & Paramee

&
t ;

- ter 304, Cum enim AC feu BE fit concepta ut y, & CE feu
AB ut x, reGtangulumque fub Parametro & A'C contentum,
hoc eft, dy, &quetur quadrato retz CE feu AB, hoceft, x x:
erit, ut petitur, dy 00 ¥, _ |

I, . Si aeqqatiu-ﬁt dy. ffo0 xx, fumpti AF OQ%T, erit F vertex,
manente diametro in re®ta FC, atque Parametro 00 4. Ef
Rt 2 enim
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enim pro triplici juxta Regulam diftin&tiene FC 00 y 8%—2

f;f —'y: ac proiande retangulum fub Parametro

ac eadem F C contentum 004y & ff, atque etiam ff—dy,
Quod quidem re&angalum cum zquale fit quadrato applica-
te CE, hoc eft, xx: erit, ut petitur, 4y, 100 x .

1. Si zquatio fitdyd0 vy, vel 4y ffO0 vy, atque y primim
affumpta {it pro x 8 ¢, fa@d A D 00 ¢, fumproque pun&o Dab
A versus B 5 fi v fiv aflumpta pro x — ¢ ; at contra ab altera
parte , fi v affumpta fuerit prox 4-¢, erit , du@ DK iph A€
parallels , diameter in re@ta DK, Et {i terminus £ f deficiar,

fv.cerit vertex in D ; fin fecus, in L, cum triplici variatione , ut

_ fupra expoficum eft. Et patet, DB five DAB, hoc eft , KE

five KCE forev, DK 00y, atque LK 30y & f-%’__-p, atgue etiam

atque erlam

4%-[ —- y: ac proinde’ reaangulum' fub Parametro d di&taque
D K comprehenfum 004y ;5 at verd id quod fubd & L Kcom-
prehenditur 004y &8 f f5 atque etiam ff—dy. Quod quidem
rectangulum cum @quale fit aut fupponatur quadrato appli-
catze KE five KCE, hocelt, yv: erit, ut petitar, dy00 v v, vel
dy.ff 00 v .. | . -'

V. Sit deinde v afflumpta prox & :y » fumptoquein linea OCE

¥ \ Ly b o _
pun&o M i © versis E , & habeatur — -;"-"'-' 5. at ab altera parte .

linez AC , i habeatur =2, ita ut AC fic ad €M , ficus «
ad b : ericim refta A M diameter, ejusque vertex in pun-
VI &o A, f rerminus ff deficiat 3 fin minus, in N, Et pofita
yatione AC ad AM, ut zad ¢, ac proinde re®ti AM 00 -f-; »
erit Parametet 30 ?f':.. Elf enim re&ta C_M 30 E—E , ac proinde
- ME :ﬁ]_ﬁ-—%, atque: M CE Cx]]—i;-&—-: cidet, ME ve&'-._l _
MCE 20 v Quoniam: ergo €x Patura Paraboles re&tangu-

“Bum fub éiGa Paramerte & refta AM contentum 29 quadra-
Mﬂx‘rﬂ_ ME V&l. MC Ei' @]}iﬁ ﬂl? 0 2P e

Roud curm N A fit :piff,;__ erit NM 20 = & f%’, atque:
' ' % Eﬁizﬂ'm

J
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- etiam g} — 2 .ideoque re&angulum fub Parametro

& reCta NM contentum 30 dy 8 ff, atqueetiam ff—d y.
Quod quidem re&angulum cum fit 00 quadrato ex ME
vel M C E, hoceft ,7 v serit quoque dy, ff00v v,

. \

\ /[
A A

i l | ! g | e 12 |
Sit deni’que p aflumpta prox 8 — 2Y' @ ¢reritque, fup-
YIL VIIL, poficis iifdem quz {upra, dlame:er in DO, velin D'P

1X. &, fi terminus ffdeficiat, vertex in D fin minus , in Qe
Et pofitd ratione DK ad DO, ut& D K ad DP, ficat

4 ade, ac pmmde reltd DO, ut &DP 0 5-} erit pa=

' b
zameter DD-~ hﬂeanwa—{—s,amum

Rr 2 QCE
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OCEoox+?+cs;itemc§ue PE una oox*---'&—’f ¢, ac PE al~

=

tera oox+‘%f-—'—c,-hoc eft, OE, O'C E, & PE una vel altera

erit 20 7. Eftque QO vel QP (becut fupra NM);;:@ '?_f = -éfi , ate
g Sk f A

fes ey

que etlam ~— ~— -~ 1 3¢ proinde reCtanguium fub Parametro &
(PR ; r

QO vel QP 20dy 8 ff, atque'etiam ff=—dy. Quare cum idem
rettangulum xquale fir quadrato ex OE vel OCE , aut ex una
alcerave BE, id eft, vv: erit quoque dy. ££00 v 7.
Atque 1ta demonltratum eft generaliter, quod hoc loco pro-
pofitum fuit, ;-. B 7L -
~Ac {i denique 2quatio {imilis fic alicui formularum
fub N° 3 comprehenfarum, erit Locus quafictus, fi ter-
minus 1n quo iavenitur ¥x vel vo figno - fic affetus ,
Hyperbola; {in idem terminus figno — afe&us fic , El-
lipf1s ¢ excepro tantum, cim pofteriori cafu ordinatim
ad diamerrum applicate cum ea refos angulos fa-
ciunc, & f{imul tranfver(a diameter parametro eft z-

qualis ¢ ‘quippe eo cafu, ut patet, quaficus Locus Cir-
culus exiftic, 5 | e f’“
Ec primo quidem cafu, cim nempe terminus in quo xx vel vy
figno 4~ affe@tus reperitur, ac proinde Locus quafitus eft Hyper-
_ bola, erit quoque terminus ff cum illo ab eadem =quarionis par-
te contticutus vel figno == affectus, vel contray & fi figno — af-
feftus fit, atque in 2quatione habeatur fractio , ipfa majoris per-
L fpicuiratis-gratjﬁ. in terminum y y vel X % rejiciatur,  Quo hfﬂ&ﬂ :
eim Locus [€Manente utrdque quantitate incognitd primum comncepts , fe-

iy quenti formi fe exhibebit &quatio : yy 20 *{? -+ ff, (ideft,

‘ﬂ.‘fr{l
R /s 4 ' L : 1
77 _l_ffw..ﬁ? 311:-:? 20 x%=—fF: eritque, utin fequenti figura,

cafu primo, nempe {i rerminus £f cum termino in quo xx vnam
‘&quationis partem conftituens figno —4-affe@us fir, diameter Hy-
petbola defcribend in reta AX, quae ducitar per pun@um A
pofiticne dare B E parallela, Sin contra, hoc eft, fi terminus I
figno— affetus fit, uti cafu fecundo, erit diameter in data pofi-
tione re®ta A B, qua indeterminacé pro « concipitur 3 ita ue ad

: s | cafdem
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ealdem diametros ordinatim applicatze faciant angulos, dato vel

aflumpto angulo ABE zquales : eritque caf utroque centrum
Hyperboles in punéto A, & femi-latus tranfverfum 20 f, quod in

_ * S

-;.di&is diametris refpe@ive per lineas AC vel AF exprimatur,
Porro fi / (it 00 g, vel , quod idemeeft, i termino x x vel yy nullaad-
' s " | hereat
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hereat fractio , erunt larera tranfverfum & re@um fibi invicem
sequalia. At vero pofitis { & ¢ insqualibus, erit ratio lateris tran{-
verfl ad retum ut [ ad g, | |
$i enim defcripra incelligatur pradi@®a Hyperbola per pun-
&um C in utraque diametro versus X & versus B refpedtive ; {up-
ponaturque eandem fecare reGam X £, que dufa fit ipfi AB =-
- quidiftaas, ut & ipfam BE, ad ditas diametros refpedtive ordie
- saum applicatas, in pun&o E: eric
wa)"l-f: FBoox-f,
CX 0y—f. CB0x—f;
ideoque re&angulum
FXCw0yy—ff, & FBCOxx—ffe
Cum autem latere reto ipli tran{verfo zquale exiftente re-
By 7% Qangulum FXC * fic 30 quadratoex X E feu AB, hoc eft, xx:
T dremque re@angalum FBC fit 00 quadrato ex BE, hoc eft, yy:
erit yy — ff 20 x x, hoc elt , yy20 x x—=ff, itemque |
xx—ff0 1y, fiveyy 20 xx— ff.
Sed cum [ecus retto latere ipfi tranfverfo inzquali exiftente
anius ad alcerum ratio fic, ut / ad g3 fimiliterdue etiam ratio re-
- &anguli F X C ad quadratum X E, aut rﬂ&anguli FBC ad qua-
dratum BE eadem fit >, quze tranfverfi lateris ad re®um , hoc
tper10 e, cadem quae /ad g: erit ur/adg,ita yy— ff ad xx3 itemdue
primibajus. ut Lad g, ita x x —ff ad 3y ; hoc eft, reduti proportione ad =.
~ qualitatem, erit [xx 90 gyy—g ff, ut & lyy 20 gxx—g ff.Unde

divifis omnibus per g, fic {:;j DOy]—ff, - hq; eft, 7720 i—;—f —+/f3

& 4%5."- 30 %% —ff. Quod demonftrandum erat,

Cafus 2dus, At {1 quantitatum incognitarum - primd conceptarum uni ex

_ *:j?'% ;;;’f‘ equatione fublati , alidque in ejufdem locum juxta Regulam af-
bela. {umptd , 2quatio fit 22 20 i;-f-i—ff(id eft, zz—fF20 %-x ), vel

i_%gw xx——ff:aut zaﬂumpta eti‘:t proymg ¢,velproy 8 éﬁ— » ANt

54 proy 8 ---23 & ¢.Et quidem primo {1 z aflumpta fic proy 8 ¢, du=
cenda eft per punGum A re@ta A D ipfi BE parallela & 20 ¢; ita
_ur, fiz fuerit afumpta pro y —¢, predi®um pun&um D cadat
ab eadem parte linem A B, qui datus vel conceptus eft angulus
-ABE, Sin contra z fuerit aflumpta pso y-~¢ , idem illud “pun-
e | fum



Wit 1524k W Tt B (ol e TRE LK A 321
B s feperiatur ab altera parte linez A B. Deinde per pun&tum
ﬂu&amgf‘m? ipli AB paralleld , qua fecet rectam BE pro-
T UTEE '_s_:f'.ﬁl- ;] dugﬁuqriit, Iﬂflﬂl&ﬂ K:’ ¢Ilj: defcflbenda-:Hy P“bﬂlm

¥

:
P i, 2l e e s T e

pE E B W S 5F T RAEY . A e

sty OO S50%118 4 1

. ¢ 5 Bk
u full B

S B
gin -

- diameter 5 fi terminus ff figno - affedus fic, in reta D X &
- gontra, hog o, fi erminus f£ figno — affectus fit , in preedias
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reta DK ; ita uc ad eafdem diamertros ordinatim applicatae aps
gulos fanant, dato vel affumpto angulo ABE vel DKE five

D XE zquales, Eritque cafu utroque D centrum , & femi - latus

‘tranfverfum 20 f ,quod in didis diametris refpe&:vé per lineas

DV vel DL exprimatur ; ﬁltqut porrd tran{verft lateris ad re-

&um ratio, ut /ad g. Si enim defcripta infelligatur prdicta Hy-
erbola per pun@um V in utraque diametro, versis X & K re-
Fpe&we , eademque fecare {upponatur re¢tam XE , ut & ipfam
KE, ad diftas diametros ordinatim applicatas , in punéto E ;
erit DAX five KBE 20y-4-¢, & DX fea KEQD 7 —¢; ldeoqut
eadem DAX & KBE vel DX 8& KE ea ipfa, qua pro z cfk
aflumpta :ac proprerea L X002z +f, & LK 0 2-}-f
atque VX 202 —f,& VKO0 x—F:
ideoque re tangula
LXV0zz—ff, & LKVooxx—ff
Cumdue eadem fit ratio tam unius quam alterius re&anguli
L X V ad quadratum XE, ut & utriuique rettanguli LK V ad
quadratum ex KE vel KBE refpedtive , qua eft lateris tranf{verh
ad retum , hoc eft, ut 7 ad g: eritquoqne ut
lad g>itazz—ff ad xx,
itemquent / ad g, ita ¥ v—ffad 2 z;
hoceft, revocata pmportmnc ad =qualitatem,

n:—-oa z.t——ff,fva z,a:)oﬂ"l‘ff:

s : :x}:x—--ffaut,ﬁlﬁtwg,

erit 220 xx+f
&Xzz30 x x— f
Quod quidem hic demonfirandum crat.

At verd fecundd, fi z affumpta fit proy 8 —-—-—=, fumpto in linea
RE pun&oM , itaut AB ad B M {it, ficut 2 ad b ;hoceft,ut BM
fie 00 22 — , (quod qmdem punétum M, fi z affumptafuerit pro y .._..I’_" .
ab eadem parte lineae AB qud datus’ vel canceptus angulus A B H
fumendum eft; fed contra, fi habeatur z 00 ]+ — ,ab altera par-

te ejufdem linee A B fumi debet, ) oporter per pun&a A &M

‘redtam Imcam ducew AM, i&cantem HCH & QF Q_per pra
-dl&i punéta C & F da&as Ipﬁ BE pataﬂalaa in pun&tis G & N,

& e 5
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Q‘E‘b” _f;f"'&“*, & tecminus ff figno~f-affectus fic, erit queefice }-Iy’-
_ perbole diameter in reta A W ipfi BE parallela , ad quam or.

| d‘-“-“?‘“"- applicace, ut E W, funt ipli A M aquidiftantes. Sin con..

; { : : :
gl FNE s
. :
# I
#

T
=
el |

{2 - | EA

B

e i WA b &

era, hoc eft , i terminus £f figno— fic affe@tus, erit dismerer in
prediltagedta A My ita us opdinatim ad ecam appligata cum ipfa
e - 952 faciait
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facﬁnt angulns angu]n AME vel A B ey aa:quﬁf es :_eritque tam
unius quam alrenus Hypcrbnlae centrum in' pun@o A. Et quan-
tum ad earundem laterstam cranfverfa’ quam reta, erit ejus Hy-
perbnles; quae ad dianictrum A Widefcnbizut, femi-latus tranf
verfum 00 (i Ique iterum exprimatur per A C vel AF ), & ratio
culdem tranfverfi lateris ad re®um, ut 24 Jad eegs polito nimi-
rum qnudd ratio ipfius A B ad du@am A M fic ut zade; at verd
'H,ptrbales , Qo ad diametrum A -M-defcribicur , femi- latus
tran’ erfum erit A G vel AN Quz quidem AG vel AN erit

:}n:;.xii cumf&utABadAM fvcutitadejirahc vel AF, hoc

B T

eft, f, ad AGvel AN3& ratio ejufdem tranf{verfi lateris ad re-
&um, ut ee/ ad aag. S1enim predicta Hy pﬂrbola defcripraintel-
ligatur , tranfiens per praeditum puaftum C in diametro AW
& per pun&um G in diametro AM , prafupponaturque rectam
ME vel WE otdinatim ad ealdem dlameués apphc.ata,s a predi-
&a Hyperbola {ccari in pun&u E § erit MBE: vel AXW 00y

,&M E vel A‘WOO) .' = hnceﬂ: A X W feu MBE uti &
A W {eu M E ea ipfa ent, quz pro z aﬂumpra eft, EP: autem AM
feua WE 0, ° . jac porro calu priori, ubi defcrlpra eﬁ Hyperbola

ad dtamw AW, (cim 1 nempe termmus ff f'gno - cft affe-
Gas ) FW five FXW 0z~Ff," , _
: &C\W{‘vECX\‘(/w‘t-——f
ideoquereftangulum .

FWCW!FXWCoozz,-—n-ff&tluadratumWE:o =,

Cumdue fitut latus tranfverfum ad re@um; ita praed;,&um re-

&angulum ad pr:aml&um quadratum, hoc eﬁ ‘e0 cafu ut 24/ ad
E;E

eeg , ltaz:.z.-—ffad .cnt ce[wxaoee'gazwcegff, , Oe

mnibus per u:g d‘lﬂﬁi, %—- :sz,z,—-ff, .ld eﬂ;, zzfx} iﬂ_{_ff

At verd c?fu poﬁcrmn : ublﬁdefcnptaf eft Hyperbﬂla ad dia-
metrum A Mi, cum nempe terminus fffgno;—:ﬁ affeCtus, erit
: __N M 30 o —-P—’Fi, &GMCXJ £ —«f ldﬂﬁqua rﬁ&angulu'n NMG
ey x _- eieff

—.—h—l—l-—“'r"

= o . ,»Cumque I' t ut la;us tranfverfum ad, rectum , id
aﬁs hoc ;aﬁl, uteel ad s g, ita prmda@;gm geﬂapgulum N M G

l..-.h‘ "'*!IH# -rr-n .__.r __1' L 'a

"*1l'“ﬂ" ¥

©y
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?d IEE :i ﬁﬁﬁmguadmtum, hoc eft, ad 2z erit ut ee ! ad a.;a g{
ica W d 22} ac promde erlz.z. X eegxx — eeoffe

[ =
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s
i

b= L O0

g
Hoc eft, fadth divzfane pﬂr 2 eg ; Bl‘lt g{ 0 xx—ff. Quod hic
;demnnf’crandnm erat, ' g b |

Ss 3 | - 8
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j'...g. S1 deniquetertid z afflumpta fic pro y 8 ff. 8 ¢, dudi,. ut fise

pra, AD 20 ¢, & DK ipfi AB parallel, fumptodue in linea KE

puiiéto O; 1ra ut DK ad KO fit, ficut 4 ad #, hoc eft , ut KO fi¢
X (;; , ducenda eft per punta D & O reta DO, fecans pradis

‘@am HCH in H, atque occurrens praefate QF Qin Q. (Con-
ftarautem ex {uperils explicatis prediGum punctum O, fi in -

quatione habeatur — ‘-’f yab eadem parte linez A B fumendum

effe, qud datus aut aflumprus eft angulus ABE; at fi habeatur
bx

— ,illud ipfum pun&um ex alteraejuldem linez parte fumi
debere, ) Quo facto ,fi terminus ff figno -4~ affetus fit, erit dia-
meter quafite Hyperbole in re@a D W. Sin contra , hoc eft, f
terminus ff {igno —fir affeCtus, erit ipfa in predi@a re@a D O;
ita ut ad ealdem diametros ordinatim applicate anguloes faciant
angulo DWE five DXWE, aut DOE five DOKE zquales:
entque tam unius quam alterius Hyperbole centrom in pun-
€o D. Er quantum ad earundem latera tam tranfverfa quim re-
&a, erit ejus Hyperbole, qua ad diametrum D W defcribitur,
hoceft,cum terminus ff figno ~}-afficitur, femi-latus tranfverfum
20 f idque hiciterum exprimatur per D Vvel DL, ac ratio ejufdem
Jateris tranfverli ad retum, ut a4l ad ecg; at verd Hyperboles,
qua 2d diametrum DO defcribitur, nimirum, quando terminus

ff Gigno—affectus eft, eric femi-latus tranfverfum recta D Q_vel
DH, id eﬁ_,fif » atque racio cjuldem lateris tranfverfi ad reum,

ut eel ad #4g, Sienim defcripta intelligatur Hyperbola, tranfe
iens per pun&tum V indiametro DW & per pun@um H in dia«
- metro D O, {upponaturque eandem Hyperbolam fecare re@tam
W Evel OE in puntio E, erit O KBE five DAX W 00 y ¢4

,‘-Tx..,& OE five DW 20 y—c~— ?,:;_OBE iva DAY 20y-}¢

-—-f-; yatque OKE vel DX W 00 7—c~}- ? Hoc eft, erunt
omnesill® prenominatz linex exdem, qua pro z affumpte fune,
Eft autem DO feu W E :)D !f ,ideoque quadratum W E 20 -E—E-f :
ac pontd cafu priori , ubi defcripta ¢t Hyperbola ad diamcg-;;:a
_ W
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D W, cim nempe terminus ff hgno -~ afficitur , I \W five
LXWo0z+4f, & VW five v XW 0z—f: ideoque rectan.
gulum LWV five LX WV 0 zz—ff, Cumque fit ut latus

= Wallle

)

v

4
-l T
) Ay

"f"’tﬁnfvérfurﬁ -._....-'ad reftum , ita pradiftum re&mgfllum ad. W E
. 4 Quadratum , hoc eft, co cafu , ur 44/ ad eeyg, ita zz-—-—jZ:d
| - »
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8¢ X

L x x

—e--:):}.z;z.-ﬁ-rﬂ_ff;ﬁve :E 0 9} ;x ~+ff.

Calus 3tins,
cue Locus
leﬂ H)PEF&G*
7. B

gulam affumptﬁ, equatiofity y ;x] =>4 ffy (id eft, y y— f £ 20 [vv

rericeelxx 00 eegzz —eegff, ac, divifisomnibus pere e,
. . I ; ! : i : ]

& 4

g R
At vero calu polteriori , ubi defcripta et Hyperbola ad diaa

metrum D O, erit QO 00 g—:--l-%f, & HO 0 %—"E___ -'*'_if; ideur’luc

N
traniverfum ad re@&um , ita predittum reCtangulum QOH 4%

reGangulum QO H 20 :—Hx_”fff: Cumque iterum fit, ut latus

quadratum 'n:g,_;.K--B' E vel OE, five OBE aut OKE : id eft,

' T . CEXX=—vwelj. _ : : 2
(At cafu s Tt H_f ad .:mg,_lta : 2 ff ‘ad Z 270 ert quoquc Pmm.

de eelzz0cegxx—eegffe-Hoceft , divifis omnibus per ceg,

erit -g““ 0xx—ff. Que quidemomnia funr, quz cafu fupe-
rioil In L‘I‘IPHCI fua dlﬁlﬂ&lﬂﬂﬁ dﬂtﬁl’fﬁ’iﬂ_&ﬁdﬂ ag de.m.nnﬁranda
erabt, ~ TG poe

Si vero quantitatum incognitarum ab initio conceptarum , al-
terd exzquatione fublatd , alidque ejufdem loco fecundim Re-

l»vw

¥

.I[?}' ?*"" : - s g n -8 ' : A
aut —— 00 vv —ffsarque ipfa ytantum affumpta fit prox § noti a-

“liqua quantitate, Sitvaflumpta prox 8 b3 Hoc cafu in linea AB
~vel cddem produdti fumendum eft pun@ium I, iraut A I fit 00 4

(quod quidem “pun&um I, fiy afflumpta fuerit pro x—F, ab A
versus B3 Sin contra ; ab altera parte puné&i A in produ@a BA
{umi debet.’) Quo fadto, erit idem illud pun&um I centrum de=

- {cribend= Hyperboles, & mutatis mutandis, caetera omnia, ut
{upra cafu 1 ™o memoratum eft, rempe, diameter in re®a I Y vel

oy

Cafus 4154
cum Locus

eff H yperbo-

L&,

in re&a 1B, femi-latus rran{verfum 20 £, atque proportio lateris

tranfverfiad re@tum,ut / ad g, S |
Si denique quantitarum incoghitarum, primd conceptarum,

uttaque ex zquatione fublatd , aliisque earundem loco juxta Res

gulam affumptis, 2quatio fit-zz 00 %3-}- ff._.( ideft, z 2—ff00

(v % - g
e ), aut ;-&mw-ff; atque z primum aflumprafitpro y 8 ¢,

ducenda eft ucrinque [ R parallela BE , & 00¢: quo fafto , c-

it idem illud pun@tum R centrum , & diameter in re@ta RY
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vel R K, ejusque femi- latus tranfverfum 20 f acratio tranfveg-

~ filateris ad retum, ut/ad g. quemadmodum ea omnia, mye
- tatis mutandis, cafu fecundo , 1, fufiys explicata funt,

S 2, At fiz aﬂ'um.pta fuerit pro y '8' E’f* ,erit pun&um S, in
| e ' quo
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quo M A, vel quz ipll in diretum adjungitur , per predittam
IR, vel eandem produdtam,fi opus fic, interfecatur, centrum fe.
&tionis 3 & cetera omnia, mutatis mutandis, ut fupra cafu fecundo
$. 2. memoratum eft, Nempe erit fetionis diameter in re@ta Sp

vel SM (atqueut ibidem AM feu EW erat 20 <= ,itahic S M feg

EP erit a::'-';—" ccum ficut A Bad AM, hoceft, ut « ad ¢, ita BI;
hoc eft, v, ad SM); eritque porro femi-latus txanfverfum 20 £
Efrefpe&ivé, acratio tranfverfi lateris ad reftum, ut 44/ ad ecy,
vel ut cel ad aqg. |

§.3, Si denique 2 dfumpta fuerit proy 8 f;- 8 ¢, erit pun&tum T,

in quo DO, vel qua ipfi in dire&um adjungitur, per praditam
IR, vel productam, fi opiis fit, interfecatur, centrum 5 & reliqua
omnia, mutatis mutandis, ut paragrapho praecedenti, & fupracafu
fecundo §.3. fulius expofitum eft, Atque eorum omnium demons
ftratio in pracedentibus explicite et comprehenfa, cum termini
& quantitates omnes hic cum prioribus conveniant, execptotans
tim, quod, quz ibidem defignabancur per x, hic fint x Qb , hocelt,
v. Ita enim quodibierat AB& EX 20x, hic et IB& EY20v:
quod ibi erat DK & EX 00 x, hicelt RK & EY 20 75 quod ibi

erat AM& EW 00 =, hic eft SM & EP 00 —-5quod ibi erat

DO&E W 202" ,hicek TO& EP0 <2,

3
Quamvis autem fecundiim Regulam accidere etiam poffic, ue

¥ compolira fit ex ¥ 8 alid quidam gquantitate, cui & incognita j
perinixta {it; ira tamen,ut eo cafu z folummodd ¢x y & alis quanti-
tate in totum cognita conftare quear, haudquaquam tamen operz
pretium exiftimamus, cafus omnes ed {pe@antes {peciatim perfe-
qui: cum ex iis, quatam in Locis Parabolicis quam in pofteriori
exemplo redu&tionis zquationum ad formulas Theoremarum
12™ & 13t fuperitis explicata funt, iidem ilii cafus per & manifefti
fint atque in praecedentibus etiam omnino plenéque comprehen-
dantur; fi nimirum, fubflituto peromnia x loco y & vice versi, ea-
dem x non per retam A B fed per eam, quz ex A ipfi BE parale
lela dudta fic, atque y non per BE fed per re@am ipli AB =qui-
Giltantem, defignetur, Qudd hic generaliter monuifle fuﬂ‘ece:if:i;
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- Aii guaruor caftns ,cum Locus eff Hyperbola,

Jam vero quod fupra annotavimus accidere quoque
pofle, ut zquatio fic

o L yx % ff,
2. %0 f>s
3 JV 0 ffs
| 4. zv0ff3
omnibusque iftis caflibus Locum quzfitum effe Hyper-
bolam, cjus determinatio f{ive defcriptio atque demon-
ftratio ex 1s, qua jam ante explicata funt, fponte quo-
que profluunt. T |
Primo enim cafu, fiin re®s A B fumatur A C 00 f,atqueex
*\ punéto C edu&ta recta C D, quee ipli BE fit 2quidiftans & =qualis
priori A C, hocelt 00 f, per A & D re&a linea ducatur ; eric A
centrum Hyperbole , cujus axis eft in re@ta AD, & pun&tum DB
vertex , atque A B alymptotos, five ( du&td re@d DF ad AD
perpendiculari ac in AB terminata) erit A D femi- latus tranfs
verfum ; & ratio tranfverfi ad re@um, ut AD quadratum ad DF

L ] ‘ -
.. D -‘-
] - -
[ 3 - -
ooy * S
.l B
I‘ - e Yo
] /" £
-. ‘i' % " '...
L 9 -2 - Y
& -+ i
, .- 1"" “‘ -|'| "-' E
® 4 - L L
._'" - - -
g A T e e B
fooseifa s g = /
=]
G K. % 5 H

quadratum. Si namqué predi®ta Hyperbole fecare fupponatur :

re@tam BE in pun&o E , erit ' reGangulum ABE 20 quadut? ‘:ﬂﬁ; 3_::“
ex A C vel C D.Quare cum A Bfit20 x,BE20 y,& ACJ0f:erit ey
%700 f f. Quod primo cafu eratdemonftrandum.

]

Secundo cafu’, cum nempe @quatio eft 2 x 00 ff, oportet ut 2

juxta Regulam fit affumpta pro y 8 notd quidam quantitste. Efto
it Tt 2 itagque
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itaque aflumpta proy & ¢, atque idcirco ad defcribendam Hypera
bolam ducatur per pun@um A re@a A G ip(i BE parallela, ac
00 ¢: fumpro nimirum puncto G vel ab hac vel ab illa parte linea
AB, prout ¢ quantitas figno 4~ vel — fuerit affe@a 4 dudtadue
- portdo GH ipfi AB paralleld, centro G , Afymptoto GH, cate.
risque, ut {upra, mutatis mutandis, Hyperbola deferibatur, Hec
sgitur {1 fecare fupponatur re@am B E in puntto E , erit retan«
gulum GcCd , vel GeDd 20£f, Unde cum fic GH o0 », & HE
vel HBE 0 ) 8esidelt, z: erit GHE vel GHRE retangue
lum 202 x, ac proprerea 2 220 FF, Quod 2do cafu demonftran-
dum erat,

Tertio cafi1, nempe fi 2quatio fit Yv O ff: v quoque tantum
pro x & notd quidam quantitace {umpta fic oportet , veluti pro
x &8 b, Ideoque ad inventionem Loci queliti, inre@a A B velin

- 1psid produdtd fumenda eft AT b, ac porrd centro T, atque
Afymptoto 1 A B vel IB, caterisque , ut fbpra , mutatis mutan-
dis; defcribenda eft Hyperbola , que fi rectam BE fecare fuppos
natur in E: erit re®angulum [ ABE vel IBE 30 ff. Quare cum
IAB vel IB fit 20x 8 4, hoc eft, v, & BE 20y : erit yy 20 ff.
Quod 3tio cafu demonftrandum erat, =% :

-Denique quarta cafu, fi nem e &quatio it z ¥ 30 ff: erit z affum~
ptaproy e, & v pro x 8 h. Ideoque per ptediGtum pun&um I du-
~cendacltIKipfi BE zquidiftans &30 ¢; dudtique K H ipfi A B pa-
relleld, centro K, atque Alymptoto K GH vel K H, caeterisque ,
ut cafu 1mo , mutatis murandis Hyperbole defcribenda eft , quae
fi fecare fuppenatur re@am BE in E erit re&tangulum KGHE
vel KHE, ut & KGHBE vel KHBE X ff. Hinc cum HRE
vel HE f{it 0y 8cyideft,z, & KGH vel KH o0x 8 b, hoc eft,

. vient 2v 0 £ Quod 410 cafiy demonftrandum erat,

Atque haec quidem omnia fune, quz circa inventionem Loco-
rum eo cafu, quo iidem funr in linea Hypeibolica, confideranda
veniunt.

Altero antem cafu generali formularum fub Nro 1. compre=

- henfarum, cum Nempe terminus, in quo invenitur x x vel v v fi.
gno — fit affe@us , ac proinde Locus quafitus vel Eliipfis vel

- Circuli circumferentia exiftic . fi in &Zquatione fra&io reperiatur,

' xejici quoque 1lla poreric majoris peifpicuitatis gratid in termie
num y y vel 2 2, Quofalto primo, remanente utrique quanticate

| ; - ~IREQ-

—
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incognitd ab injtio conceprd , fequenti formulid & exhibebit

« Llyy LR e . .
uatio <= — XX eritque, utin fequenti fio ‘
q ;. Off—xx: eritque, quenti figura, defcribenda Cofie s,

Elliplees diameter in re@a AB, quz pro x indeterminats eff cim Lacws
. concepra, ira ut ad eandem diametrum ordinafim applicatz cum . if'f:ffr

ea angulos faciant, dato vel alfumpto angulo ABE equales 3 ac r:frr:umff-‘
centrum in puncto A, & femi-latus tranfverfum 00 £. id quod in rentia exie
dicta diametro per lineam A C vel AF exprimatur, eritque ratio /%
‘ejuldem tranfveifi lateris ad re@um, uc/ ad g,

Si enim delcripra intelligatur praedi@a Ellipfis , tranfiens per

puncta C & F, fecansque applicatam BE in pun&o E : erit F B
N f+x, &BCo0f—x: ideoquerectangulum FB C 00 ff—x x,
At cum ex natura Ellipfeos , lateribus reto tran{verfoque =qua.
libus, prediGtum re@angulum FBC ' fit 00 quadrato ex B E s T per1s pri-

hoc clt, 7y, erit quoque proinde eo calu yy00 ff —xx, Et facils mi hujus.

% '!-’

- apparet, {i, iifdem pofitis, B E {uper re®am F C foret quoque
perpendicularis, hoc eft , ut angulus -quem ordinatim applicatae
faciunt-ad diametrum fic re@us , pra&di&tam curvam fore Circulj
circumferentiam, B Sty '.
Cum autem poxrd’, lateribus rraniverfo re€oque inequalibus

Tt 3 | atque
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"per3pri arque in ratione ut/ad g, eadem fit ratio * re@anguli FBC ad
mibuj#.  BE quadratnm , quz eft lateris tranfverfi ad rectum, hoc eft, ut
lad g: ex prediftis palam eft fore ut/ad g, ita ff—=xx ad yy,

hoc eft, efle I—?- 0 ff—xx. Quedeo calu demonfirandum erar,

Cofus 2dws,  Ag fi, quantitatum incognitarum primd conceptarum uni ex

;};’:;;f zquatione fublard alifque in ejufdem locum juxta Regulam af

' A - l'f A

Jeteuiiss . - ol proy &8 5-;—"-,._3111: proy 8¢ & éi_

§.t, Et primim quidem, {iz afflumpta fuerit proy 8 ¢, ducenda eft
per pun&um A reCta A D ipli BE parallela ac 20 ¢, ita ut, fi z
fueric aflumpta pro y —¢, predi¢tum pun&tum D cadatab eadem
parte linez A B, qui datus vel conceprus eft angulus ABE; fin
contra 2 fuerit aflumpta pro y—+4-¢,idem illud pun&tum D ab al-
tera parte linez AB reperiatur, Deinde du&td per D re@i D K
ipfi A B parallela , quz fecet re®am BE, produ&tam versus B, fi
opus faerit,in pun&o K , erit quafite Ellipfeos diameter in rects
DK ,ad quam ordinatim applicata cum ea angulos faciant ,dato
vel afflumpto angulo ABE feu DKE ®quales. Pun@tum autem

- D centrum erit, & femi-latus tranfverfum 20 f. quod in dictis
diametris perlineasDV & DL exprimatur, eritque ratio tranf-
verft lateris ad reGtum, ut / ad g, - |

Si enim pradi®ta Ellipfis delcripta intelligatur tranfiens per

- pun&ta L& V, qua {upponatur fecare retamBE, ad predi&am
diametrum ordinatim applicatam, in pun&to E terit K BE 00 y -,

- &K EQ0y—¢, ideoque eadem KBE vel KE ea ipfa, que pro z
afflumpra eft. Cumdue LK fit00 f4-x, & K VOO f—x: erit rga

&angulum LKV 00 ff—xx. At cum eadem fic ratio diti re-
&anguli LK VY ad quadratum ex KBE vel K E, hoceft, ad 2z,
- quz elt lateris tranfverfi ad retum, hoc eft, uc 7 ad g :erit uc / ad

gy ita ff—xx ad zz, hoceft, erit J;K 0 ff~ xx, Quod quidem,

fi/fito0g,idem eft ac 2200 ff—xx. Atque hic iterum facilé ap=
paret, quod, exiftente angulo DK BE vel DKE retto, & /00¢,

hoc eft, retangulo LK V30K E quadrato, pradicta curva Cite
culus fic futura, ._

§.2. Arverd,h z alfumpta fuerit pro 18 éi.;fumpto in linea BE,
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produdd vershs B, fiopls fuerit, punéto M; ita ut AR ad BM

fir, ficue 2 ad 4, hoceft, ut BM fic 50 -éf ,( quod quidem pun&um

M, fi z aflumpra fuerit pro y — 2"—’- , ab eadem parte linez A B , qui
datus vel conceptus eft angulus ABE, fumi deber 3 fin contra, z
pro y -}~ 'é;-:ﬂumpta fuerit, ab altera ejufdem line= A B parte {u~

mendum eft ) oporter per punéta A & M re@am lineam ducers
NAMG, fecantem re@tam H CH atque occurrentem ipfl

QF Q, quz per predita pun&ta C & F ipfi B E du&te funt £qui-
diftantes, in G & N, Quo facto , erit quafiize Ellipleos diameteg

in re@ta NG, ita ut ad eandem diamerram ordinatim 2 pplicat®
~eum ea angulos faciant, angulo AME vel AMBE zquales,
Porrd centrum ejufdem erit in punéto A, & femi- latus tran{ver~
fum erit re@ta AN vel A G, (quae quidem AN vel A G, fi ratig

ABad AM fupponatur ut « ad ¢, 2quabitur —Ej-f *cumfit utAB

ad A M, fiveutead ¢, ita A C, hoceft,f,ad AG.) Deniquera-
tio tranfverfi lateris ad re@tum erit uc ee/ ad 4ag,id eft, fi / fit
¢,
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- 00¢, five, quod idem eft , fi termino z z nulla adhzreat frallio,
ut ¢ ad @, hoceft, ut AM quadratum ad quadratum AB.
Ecepim {1 predi@ta Ellipfis defcripta incelligatur , tranfiens
pet N & G , “fupponaturque eandem fecare re@am M E vel

MBE, ad preedi®am diametrum ordinatim applicatam in pune
&o E ¢ erit eadem M E OOy—éf » & MBE :x]j_-l-r—%’—c— y aC
promnde ea ipfa, qua pro z aflumpta eft. Cumdue A M fit 20
?, eritiNM 3055—{—?- s X MG 0 2—0—-? : 1deoque rettans

gulum NMG o0 EZ’: ——". A:cum eadem fit ratio dii re-

ctanguli NM G ad quadratum ex M BE vel ME, qua eft la-
teris tranfverli ad re@um , hoc eft , eadem qua ee/ ad 4ag : erit

quoque ut ee/ad a4g;ita = f—”x’f ad

z 2z, ac proinde eelzz

'm“gff'—-fﬂ,g xx. id-eft, fa®d divifione per ecg , erit "%3

00 ff—xx. five, politd 120 ¢, 2200 ff—xx. Unde ex ante di-
&1s iterum apparer, quod fi angulus A MBE vel AM E reQus
fic, acfimulee/204aag, hocelt, retangulum NM G 20 qua-
drato ex ME vel MBE , predi®tam curvam fore Circulum, cu-
jus centrum fit A, & f[emi-diameter AN vel AG,

3.3 Denique fi tertio z aflumpta fic proy 8¢ 8 éf, du@td , ut fu-
pra, AD 00¢, & DK ipfi AB paralleld, fumptodue in linea KE

- punto O, itauc DK ad KO fit, ficutzad 4, hoceft, ut KO
fic 00.? : ducenda eft per pun®a D & O reta Q D O H , fecans

preditam H C Hin H, atque occurrens prafate QF Q in Q.

(conltat autem ex iis , qua jam fzpilis monita funt , {1 habeatur
—— .3':"_, predi¢tum pun&tum O ab eadem parte linex D K, qui

._-_datus vel aflumptus eft angulus DK E, fumendum efle; atfi ha-
5 hﬂat“'-'-'{"?; illud ipfum ab altera f;jufdem lineze parte {umi de-

bere. ) Quo fatto, erit defcribende Ellipfeos diameter in prae-
dia reta QDH , ita ut ad eandem diamettum ordinatim ap-
. % plicatee



plicate cum ea angulos faciant , angulo DOKE vel DOE
zquales. Porro centrum erit in D, & femi- latus tranfverfum

DQvel DH o0 AN feu /., ac ratio tranfverf(i lateris ad reGtum,

utee/ ad aag. | 1
~ Si enim queflita Ellipfis defcripta intelligatur , tranfiens ger
punéta Q_& H, eademque fecare fupponarur re@am O E vel

OKE in pun&o E : erit OKBE 20y -¢ +%, OE 2

y—i—2¥ OBEOjdi—=, & OKE 07— ¢+
°%: ac oroinde prenominatz ille linee ezdem crunt, qua pro
& .

-~z affumptz funt. Cumdue porrd (it DO feu AM 20 ?, ideoque
QO 0L+, & OH 0L —: eit re@tangulum QO H

ﬂ :

aol”ff —¢€eX% At cum eadem fit ratio di&i re@anguli Q O H
aa | |
| il ~ Vu ad
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ad quadratum ex OKBE vel OE , aur ad quadratum ex OBE

vel OKE, que eft tranfver lateris ad reGum , hoc eft , ut eef
Efff_T eexx

ad a4 g: erit quoqueuteel/ad 249, ita ———ad 22

acﬁpmptetea eelzz 00 eeg ff—eegxx , &, divifis omnibus

pereeg, S200ff—xwm idek, fi 1 fic00g, et 2z 0 ff

_xj‘x‘.

Atque hic iterum facile apparet, i angulus DOKBE, DOE,
DOBE, vel DOKE rectus forer , & fimuleel/ 00 a2g, pre-
di&tam curyam fore Circulum. Quaz quidem omnia funt , qua -
fupra di&to caflu in triplici fua variatione demonftranda erant,

&afus 31w, Si vero quantitatum incognitarum ab initio conceptarum ale

i;ﬂ*é—gf‘ terd ex aquatione fublati , alidque ejufdem loco fecundim Re.
f 'F ;.' L] by u L .

[ - £ L]

pfis vel Cir- gulam aflumprti , zquatio fic éj 0 ff—vv, atque lpﬁi y afluma

ewli Civium- % e T g v
ferenia.  Pta fit pro x 8 nota aliqua quantitate 3 Sit v aflumpta pro x K h,

eritue eo cafu in linca A'B vel A F fumendum pun&umT; jta
ut Al fit 30 h. ( quod quidem puné&tum I, i v aflumpta fuerit pro
x——bh, ab A versus B ; fin contra ab A versus F {umi. debet. )
Quo falo, erit idem pun&um I centrum defcribendz Ellis
pleos , & , mutatis mutandis, cztera omnia, uc {upra, cafu
primo memoratum eft, Hoc et , diameter erit inre&ta I B, ac
femi-latus tranfverfum erit 00 f, atque ratio tranfverfi lateris ad
re&um , ut / ad g. o e Wi

{f.:-rfm 4ius , i ] Vg 5 s . -
cam Locws S denique ‘quantitatum incognitarum primum conceptarum

'ffifﬁ'ﬁ{ urrique ex @quatione fublata, aliisque earundem loco juxta Re-
YEL LirCELE a

2 ] - J ‘ o
crawmfe  gulam affumptis, =quatio fit *% 30 ff—v¥; atque z primd

Fentid exi-

A  aflumpta fic proy 8 ¢, ducenda elt utringue I R, parallela ipfi
"~ §,1. BE;ac 00¢, Quo fa&to , erit idem pun&tum R centrum Ellie
pfeos, & diamertsr ejusin re@ta RK vel RL , eritque ejus femis

latus tranfverfum 20 f, ac ratio tranf{verfi lateris ad re@Gum , ut/

~ad g. Quemadmodum ea omnia Cafu 2d° §. 1 , mutatis mutan-

dis, fufius explicata funt.

.2, & Atfiz aflumpta fuerit pro y 8 éf » €It pun&um S, ubi M A »
J . VG];
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vel, qua ipfi in direGum adjungirur , per predi@®am IR,
produttam, f1 opls fuerit , interfecatur, centrum Ellipfeos s
& cztera omnia , mutatis mutandis , ut fupra cafu fecun-

~do . 2 memoratum eft, Nempe erit feQionis diamecer

~inreCta SM , ( atque ut ibidem erat A M 20 f;, ita hic SM
erit ? cum fitut BAad AM, hoceft, ut 2 ad ¢, ita
BI,ideft, v, ad SM: ) eritdue porro femi. latus tranfe

v

verfum 90 f;’f-,_h& tatio tranfverfi lateris ad re@um , ut ee/,
ad 24g,

£.3. Denique fi 2 aflumpta fuerit proy & ¢ 8__-—25- 5 €It PUfle

&um T, in quo DO, vel , quz ipfi in dire@um adjungitur ,
per preditam I R, produ&tam, fi opus fuerit , interfecae
tur, centrum Ellipfeos; & reliqua omnia , mutatis mutan-
dis , ut paragrapho pracedenti ac fupra cafu fecundo §. ;
= Vu 2 fulits
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fufius explicatum eft, Nempe erit diameter in reta TO, &
ef

(emi-latus tranfverfum 00 = , ac ratio tranfverfl lateris ad re-

Gam, ut eel/ ad 2 ag. Atque eorum omnium demonftratio
in pracedentibus explicite eft comprehenfa, cum termini &
quantitates omnes hic cam prioribus conveniant 3 excepto’tana
tuim , qudd quaz ibidem defignabantur per x,hic defignentur
per £ 8 b, hoceft, v, Ira enim quodibi erat AB 00 x, hiceft
IB 00 v; quod ibi erat DK 20 x, hic eft R K .00 v; quod ibi erat

‘AM 20 55, hic eft SM 20 Ef 3 & quod ibi erat DO 20 ?— , hic eft
TOX ;. | ’

Qi quidem omnia funt , qua circa inventionem Loci illo
cafu , quo idem vel Elliplis vel Circuli circumferentia exit,
conflideranda veniunt, il

Atque ita generali Reguld cafus omnes inveniendi Loca per
squationes, in quibus neutra quanritatum-incognitatum in fe
.du&a nec fa&um f{ub iifdem ad tres dimenfiones afcendit , fed
vel quadratum vel planem non excedit, complexi fumus.

LN B S



