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Chez JEAN BOUDOT, Libraire , Imprimeur du Roy,
& de I'Academie Royale des Sciences, ruc Saint Jacques,
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'AY la par ordre de Monfieur I’Abbé B1cNoN ces

Remargues dont les pages font 1, 2. 13. Julgu’a 108, par
M. Rolle ; Je n’y ay rien trouvé qui empeche quele
les ne foient imprimées | ’Auteur neanmoins pourra retran-
cher. FarT a Paris le quatorze May 103 |

TH.GOUYE, S.]J.

-3

Ly T

TRIKELE G E DU-ROT:
LOUIS PAR LA GrAcE pE Diru Roy pE FRANCE ET DE

NAVARRE: A nos amez & feaux Confeillers, les Gens tenang

nos Cours de Parlement, Maitres des Requétes ordinaires de
notre Hotel, Baillifs , Sénechaux , Prevdts, Juges, leurs Lieutenans ,
& a tous autres nos Jufticiers & Officiers qu'il appartiendra : Sarur.,
L’ Academie Royale des Sciences , Nons a trés-humblement fait re_
montrer quefuivant le nouveau Reglement que Nous luy avons don.
ne, Elle redoublera fes foins pour publier divers Ouvrages tant de
Remarques ou Obfervations journalieres, & des Relations annuel.
les de ce qui aura été fait dans fes Affemblées , que d’autres Memoi.
res, Livres & Traitez faits par les Academiciens qui la compofent,
Nous fuppliant de luy vouloir aufli accorder toutes Lettres & Privi-
leges neceflaires pour faire imprimer , vendre & debiter par tel Li-
braire qu’Elle choifira , tous & tels Ouvrages qu’Elle aura approuvés.
A ces causes, & notre intention ctant de procurer i ladite Acade-~
mic en Corps & a chaque Academicien en particulier , toutes les fa-
cilites & tous les moyens qui peuvent contribuer & rendre leur tra-
vail utile au Public, Nous luy avons permis & accordé, permettons
8 accordons par nos prefentes Lettres, de faire imprimer | vendre 8
debiter en tous les lieux de notre Royaume par tels Libraires qu’Elle
jugera a propos de choifir : Les Remarques ou Qéfarwrmm journa=
lieres, & les Relations annuelles de ce qui anra été fait dans les ARem-
blées de ladite Academie , & generalement tout ce qu'Elle voudra
faire paroitre en fon nom , comme aufli les autres Ouvrages , Me-
moires, Traitez ou Livres des Particuliers qui la compofent, lorfqu’-
aprés les avoir examinez , approuvez aux termes de l'article trente
dudic Reglement , Elle les jugera dignes d'¢tre imprimez. Farsons
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trés-exprefles deffenfes a toutes fortes de perfonnes de quelque qua-
lit¢ qu’elles {oient, & nommément a tous autres Libraires & Impri-

‘meurs , que celuy ou ceux que I"’Academie aura choifis, d’imprimer

vendre ou debiter aucuns defdits Quvrages en tout ou en partie &
fous quelque prétexte que ce puifle étre, a peine contre les Contreve-
nans de confifcation au profit dudit Libraire, de tous les Exemplaires
contrefaits & de trois mil livres d’amende, applicable un tiers a Nous,
Vautre tiers a I’'Hépital du lieu o la contravention aura été faite, &
Vautre tiers au Dénonciateur, a condition qu’il fera mis deux Exem.-.
plaires defdits Ouvrages dans Notre Bibliotheque publique , un en

celle du Cabinet de nos Livres en nbtre Maifon du Louvre , & un en
celle de nétre trés-cher & feal Chevalier Commandeur de nos Ordres,

le fieur Boucherat, Chancelier de France, avant que de les expofer en

- vente ; & a la charge aufli que le[dits Ouvrages feront imprimez fur

de beau & bon papier & en beaux caraéeres , fuivant les derniers Re-
glemens de la Librairie 8 Imprimerie, & de faire enregiftrer ces Pre-
{entes fur le Regiftre de la Communauté des Libraises & Imprimeurs
de Paris, le tout a peine de nullité des Prefentes 5 du contenu delquel-
les Vous mandons & enjoignons faire joiiir & ufer ladite Academie &
fes Ayans-caufe pleinement & paifiblement , ceflant & faifant cefler
tous troubles & empéchemens contraires. Voulons qu'en mettant au
commencement oua la fin defdits Quvrages, IExtrait des Prefentes ,
elles foient tenucs pour diiément fignifies, & qu’aux copies collation-
nees par 'un de nos Amez & feaux Confeillers Secretaires , foy foit
ajotitce comme a I’Original : Commandons au premier ndtre Huilier
ou Sergent {ur ce requis de faire pour 'execution des prefentes tous
Exploits, {aifies & autres Actes neceflaires {ans autre provifion: Car
tel eft norre plaifir. Donne’ a Verfailles le fixiéme jour d’Avril ; Ian
de grace mil fix cens quatre-vingt-dix-neuf , & de nbtre Regnele cin-
quante-fix. Signe , LOUIS. E# plus bas, Par le Roy , PHELYPEAUX.

Regifiré fur le Livre de la Communanié des Imprimenrs ¢o Libraives, conformé=
ment anx Reéglemens , a Pavis le buitiéme Mars 16 99.

C. BALL AR D, Syndic.

Collationné o I'Original , par Nous Confeiller Secretmive du Roy,

L=}

Muaisfon Convorne de France ¢ de [es Finances.

L’Academie a cedé le droit du prefent Privilege au fieur JEAN
Boupo T, Libraire a Paris, & fon Libraire ordinaire , pour en joiiir
lay feul & a Iexclufion de tous autres , dans toute fon étendué, {uivant
les conditions du Traite fait entre ladite Academie & luy, le onziéme
Juillet 1699. |

1
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DE L"AC ADEMIEL ROYALE .
DES SCIENCES,

Touchantle Probleme general des Tangentes.

N

POUR SERVIR DE REPLIQ UE
a la Repmﬁ que Lon a inferée, [ous le nom de
M. Saunyin, dans le Journal des Sgavans du 3.

Amﬂ i7 02,

A Methode des Tangentes & e rorig-
celle de M aximis ¢ Minimisfont »¢ & s
des premieres qui fe prefentent, ;%% %
quand on veut s’inftruire de la ordinaire
lessss=—lll} Science generale des Lignes cour. ‘ff‘ T
' SEd bes, & ces deux Methodes font

des Prmc:pes pour les grandﬁs recherches qui regardenc
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cette Geometrie, Il eft aife de tirer la Methode des Tan:
©  gentes de celle de Max. ¢ Mins plus facile enchre de
tirer celle de_ Max. v Min. de la Methode des Tangen.
tes, & l’on peut les former chacune {feparément.
Meflicurs Defcartes & de Fermat, font les premiers
~qui ont entrepris de trouver des Regles generales pour
ces deux Methodes, 1ls ont d’abord réduit ce Probléme
~ de lignes courbes, 4 un Probléme de lignes droites, &
celuy-cy en Probleme d’Algebre. Pour cela, ils ont {up-
pofc deux abfcifles avec leurs appliquées, & quela diffe-
rence de ces abicifles eft indéterminee: le premier fournit
une Regle pour trouver le cas ou les deux ab{cifles font
entierement ¢gales. Le {econd en fournit une autre pour
faire que la difference de ces deux ablcifles {oit entieremens
detraite. Ainfi, les premiers principes en font les mémes
& de-lail réfulre une Egalite dans chacune de ces deux
Methodes, qui fournit toutes les Tangentes ordinaires des
lignes geometriques de tous les genres, lorfque le point
propofe eft donne fur la courbe. Dela aufli s’ouvre un
moyen pour trouver les Tangentes extraordinaires de ces
lignes, & les Tangentes des autres lignes qu'on appelle
Mechaniques ou zanfiendantes, Mais ces 'deux Metho-
des font d’ailleurs un peu differentes dans la figure, plus
differentes dansle calcul; & M. Defcartesa marqué dans
une Lettre @ M. de Beaune, que la fienne en certains cas
MI:%!;E;E n’etoit pas aufli fimple que celle de M. de Fermat. Ce-
tes, tom. 3. pendant M. Defcartes luy-meme dans une autre Lettre 3
Lewre 61. - M. Hardy explique & perfectionne la Methode de M. de
Eermat, Il defligne la difference desabfcifies par un {fegment
de ligne dansla figure, & il la defigne encore par la let.
tre ¢ dans le calcul, comme Pavoit de€ja faic M. de Fer-
mat luy-mé€me. Outre cela il fuppofe unedroite qui ren-
contre la courbe en deux points, & qui doit devenir Tan-
gente lorfque la difference indéterminée des ablciffes. eft
priﬁ? pour un z¢70 abfoln, Il pourfuit{:lon les Regles ordinai-
res de la Geometrie & de PAlgebre | & felon les idées de
I’ Auteur dont il explique la Methode. '
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- Enfuite, M. Hodde donna une Regle fort ingenieufe
pour refoudre les queltions de Max. ¢~ Azin. aveclaquelle
on abrege la Methode des Tangentes qui eft particuliere
a M. Defcartes. Cette Methode de M., Hudde eft la plus
fimple que l'on puifle fouhaiter pourde A7, ¢ Min. Mais
tous les fecours que P’on a en tiré pour la Methode de M.
Delcartes , n’ont pas @mpéche que celle de M. de Fermat
nait prevalu, |

D’autres Auteursont cultive cetce Methode de M. de
Fermat; ils 'ont abregée, & ils en ont fait 'application
aux lignes tranfcendantes, Ceft ce qu'il faur marquer icy
{elon 'ordre des dattes pour ma défenfe : Mais aupara-
vant il faut diftinguer deux chofes dans leurs recherches.

1°. La maniere de former la Methode, d’en faire voir:
Porigine , & d’en donner la démonftration, |
2°, La maniere de retrancher toutes les operations qui
ne {ont pasneceflaires pour la pratique, quoique neceflai-
res pour la demonftration, Ceft 4 dire, de trouver un ca-
non, une formule ou une é€galit€ qui donne les Tangentes
que I'on demande, de la maniere la plus courte & la plus
facile. | | |

- Pour micux diftinguer ces deux chofes, il eft bon d’ap.-
porter icy pour exemple I'égalité generatrice que j'ay mar-
quée en 4 dans le Journal du 13 Avril, & que Fon peut
voir icy en C. |

o f——Sy’-—lzxyy—{—q.gxy—iq.xx::&

il e LAk T E et

¢ Sila difference des y et nommeée ¢, & que la differen-
ce des x foit appellee z, comme l'avoit fuppofe M. Barou
avant que I'on efit parlé du calcul differentiel, il n’y a qu’a

multiplier chaque terme par fon expofant, & mettre chas .

que difference, au lieu d’une des dimenfions de {onin. -
connug, C’eft-1a tout ce qu'il faur faire pour'trouver la
formule ordinaire des Tangentes; & cette formule dans
Pexemple propof¢ eft telle qu'on la voit icy en D. |
A i

L
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4
D...s4y’e—24yye—12992—> 4 yxe—¥3295e€
~—+48ya—+ 48xe—+8 X2 —6 4 a—0H,

Quand on a cette formule on trouve tout d'un coup
PEgalite qui détermine les Tangentes fur chacun des
Axesde la Courbe. Silon veut par exemple 'Egalité des
Tangentes {ur ’Axe des J s & que lon prenne [ pour
Pexpreffion des Sodtangentes; il fuffic de fabftiryer /[ au
lieu de ¢ dans ’Egalité D, & d’y fubftituer x au lieu de ».
Deld il refultera celle que I'on voit icy en E, pour I'E-
xemple propofé. :
Eco.q4ys/—24yy[—129y X—2449x[—+F329 f

48y x—+48x[—F8xx—64 x—4 |

Et {1 'on dégage /" a l'ordinaire, on aura certe méme
Egalit fous la forme qui eft marquée icy en F.

oD _f: Izjy.x—-43yx-r3a}£—¥- 64 %
A 4y —rayx—t32y — 48 x |
Si I'on aimoit mieux la Sofitangente des x, & qu'on [a
nommdt z,iln’y auroit qu’a (ubfticuer zau lieude 2, & y au
- lieude e. | | |
Ainfi, la maniere de former une de ces trois Egalités
D, E, F, elt aufli la maniere de former les deux autres;
puilque les {ubfticutions ne font pour ' Operation que des
changemens de noms, & que chacun de ces noms eft
defigné par une feule lettre, |
Cela pof¢, ilfera facile de fcavoir que la formule fon-
damentale du Calcul differentiel n'eft autre chofe que la
formule ordinaire des Tangentes , & qu’elle étoit publi-
que avant que Pon eut rien fait paroltre des premiers
projets de ce Calcul, |
voirfurce En l'année 1674. Mr. Barou donna au public fes Ee-
I:Hﬁ?ifj:; gons Geometriques : Ol l'on peut voir page $o. quik
' fon Analy- propofe un Canon abrégeant pour trouver les Egalitez
fedes Infl. CLE. F. & qu’il marque comment on peut y venir & en
;“s;rf'j;fg: donner la Demonftration. On a reconnu dans la Préface:
7.8, de I'Analyfe des Inf. petits que M* Barou avoit travaillé
en cela fur les Idées de M de Fermat.
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M* de Tf{chirnhaus propofa auffi la Régle la plus abré-
geante pour trouver I'Egalite des Tangentes fous la for-
me qu'on l'a marquée icy en F; dans les Journaux de
Leipfic du mois de Décembre 1682, Il fe propofe aufli
bien que M: Barou d’en faire I'application aux Lignes
mcchaniques ; & aprés cela il ajolite Demonfrationem ho-
v onmium [wo loco exhibebo 5 quam tamen anuquifque vel
levitér in Anaiyticis verfatus ex hatlenus exhibitis Methodis
Carrefsi , Fermatii, Slufti ¢c. forcilé poterit elicere.

Amfi, les Défenfeurs de ’Analyfe des Inf. petits ne
peuvent pas mer que Mt Barou & de Tlchirnhaus ne fe
- fuflent fervis des Idées desMr de Fermat pour trouver

PEgalit¢ ou la formule ordinaire des Tangentes qu’ils
nomment Egalite differentielle, & Pon y peut voir que la
mantere de %a trouver ne confilte qu'a multiplier tous les
termes des deux Inconniies de la propofée, chacun par
fon Expofant, & 4 faire les changemens de noms que
NOUs avons marquez icy. | -

Sur cela, il faur obferver que les differences telles que
4 ou ¢, font toljours indeterminées dans Ihypotéfe de
M: de Fermat : qu'elles ne regoivent aucun changement
m aucune determination dans fa Méthode, julqu’a ce
qu’elles fe trouvent dans la derniere Egalité qui réfulce
de 'Evanoiiiffement des Inconniies, & que dans cette

Egalité il fubftitué des zeros ablolus au heu de ces dif-
ferences pour avoir la. formule ou ’Egalité des Sotitan-
gentes, Ceft ainft que Mr Defcartes en a usé pour I'ex-
plication de cette Mcthode dans fa Lettre & Mr Hardy,
& cela eft neceflaire pour en donner une véritable Dé-
monftration, De maniere que les Differences 2 & ¢ n’ont
aucune valeur dans la formule des Sottangentes, Ce qui
fera prouv€ dans la {uite par bien d’autres Voyes.

Alors, ces lettres 2 & e ne font dans cette formule que
des Expreffions qui. peuvent fervir 4 comparer des rap-
ports; & fi Pon veur leur ateribiier de Pétendué de

- la divifibilité & des Configurations, il faur regarder &

~ conduire ces {uppofitions comme de faufles hypotefes.
A nj
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- En P'année 1684. Mr de Leibniz donna dans les Jour-
naunx de Leipfic des Exemples de la formule ordinaire des
Tangentes, & il impofa le nom d’Egalite differentielle 4
cerre formule. Parmi ces Exemples, il y en a qui ont des
Signes radicaux ; & il ajotte qu’il n’eft point neceflaire
de- faire €vanoiiir ces Signes pour y appliquer les Régles
dont il fe ferc. On y voit aufli Gulil propofe toutes les
formules dont il parle comme Peffet d’'une nouvelle Lo-
~giftique ou d’un Algorithme nouveau auquel il donne le
nom de Calenl differentiel. Ceft ce pretendu Algorithme
qui a efté comme le berceau de la G éometrie tranfcen-
dante, & l'on voudroit aujourd’huy qu’il fac aufli le
tombeau de la véritable Geometrie, | |

Mr de Leibniz n’entreprend point d’expliquer ['Ori-
gine de ces formules dans ce premier Projet, ni d’en don-
ner aucune Demonftration, Les differences dont il fe fert
ne marquent aucune quantite reelle; ce font des expref-
fions qui peuvent fervir 4 comparer des rapports, coms
me dans la formule que 'on a marquée icy en D; & on
le verra encore mieux dans la fuite.

Au lieun de 'z & dele, il prend dx & dy. Ce qui eft
{fouvent commode dans la pratique Iorfque I'on y eft ac-
coutume; mais ces nouvelles expreflions 4y , dx font
tres-incommodes dans 'Operation & dans les raifonne-
mens lor{qu’il s’agit de faire voir lorigine de la Methode
ou d’en donner la Démonftration; & il eft évident que
des changemens d’expreflion ne font pas des principes
. de connoiflance, - | | :

Mr de Leibniz a donne plufieurs Mémoires en divers
temps pour foutenir ce Projet, & pour le rendre re-
commandable, II a fupposé une fuite de quantitez incom-
parablement plus petites les unes que les autres, & deld
fe forme une efpece de Syfteme pour expliquer les Me-
thodes que I'on attribiie au Calcul differentiel. .

Enfin l'on a réiini dan: I'Analyfe des Inf. petits tout
ce qui avoit efté fait de plus conliderable jufques I pour
celebrer le @alcul differentiel, Au lieu des Zuopmparables

-
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de Mr Leibniz, on a introduit des Znfniment petizs dans
cette Analyfe, qui ont des conditions differentes de cel-
les des Zmcomparables, mais pleines de paradoxes.

D’abord I'on propofe dans cette Analyfe les premieres
definitions & les fuppofitinns de I'lnfini qui ont quelque
vray-femblance, & l'on entreprend d’en tirer une Ega-
lite differenticlle. On ne dit pasen y propofant cette Ega.
lité qu’elle n’eft autre chofe que la formule ordinaire des
Tangentes; & Pon en parle au contraire comme {1 elle
étoit particuliere au Caleul differentiel. On la faic del-
cendre du nouveau Syftéme de I'Infini , & Pon propofe
une Logiftique nouvelle pour appuier cette nouvelle ge-
néalogie. Ony fuppofe une 4ddizion, une Souftraction , une
Multiplication, & une Divifion. Mais tous ces mots ne
font daucun ufage dans cette Occafion, Lon VoIt
aufli qu’ils ne reviennent jamais dans la fuite du Livre,
ni dans le dérail du Calcul que prefcrivent les Methodes;
& que Pon ne peut les y introduire fans faire paroitre
- une affectation qui en feroit remarquer les inutilitez.

Il ne s’agit pour former cette Egalité. differentielle
que de multiplier tous les termes de chaque inconnué
chacun par fon expofant, & de fubftitiier Pexprefiion
des differences détruites, comme I'avoient dé€ja faic plu-
fieurs Auteurs, & comme je P'ay marqué icy. On ne fait
que cela auffi fur cette formule dans IAnalyfe des Inf,
petits ; ou s'il ya du changement, cen’eftque pour ecrire
dx &dy aulieu de 2 & dee. Mais 'on y {eroit port?i croire
que toutes ces Operations ne {e font quen coniequence
du nouveau Syftéme de l'Infint, quoiqu’elles fuflent re-
glees fur de bons principes avant que Pon efit parlé du
Calcul differentiel, & que le manége quel’onfait en cela
dans cette Analyfe , ne foit qu'un deguifement des Re-
gles qui avoient deja paru fur ce {_izjetip comme je ]’af
faic voir dans des Memoires que jay commumquez a
differentes perfonnes, Er s'il ¢roit vray que les fuppo-
firions de Plnfini fuflent des principes de connoiflance,
on n'auroit pas pi dire dela comme on I'a dit dans le
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Journal du 3. Aouft, que je n’ay pd tirer les Régles que
J'ay propol¢esdans le Journal du 13, Avril que du Calcul
differentiel feulement, ni m’accufer en cela d’ Injuflice
puilque je ne me fers point de ces Suppofitions, mais
feulement desprincipes & des voyes ordinairesqui €toient
en ufage avant qu’on efit parlé de ce Calcul.

ART. II. On pourra voir icy par des effets, que les
Rcgles dont je me fuis {ervi pour de nouvelles Tangen-
tes dans le Journal du 13 Avril font fort difterentes de
toutes les Régles de 'Analyfe des Inf, petits. Mais avant
que d’en venir 4 Pexperience, on pourroit encore saflii-
rer en plufieurs manieres, que je ne me fuis point {ervi
pour former ces Régles, ni des principes, ni du tour
quon a pris dans cette Analyfe. Non feulement je ne
me {uis point {ervi en cela de tour ce que l'on y pro-
pole pour principe d’invention , de Theorie & de Dé-

_ monltration ; mais il ne fé trouvera point aufli dans Ia
premiere, manicre de trouver les formules, que les ope-
rations dont je me fers foient femblables & celles dont
on {e fert dans I’Analyfe des Inf, petits. Ceft principa-
lement de cette premicre maniére dont il sagit : Car la
_%énération de PEgalité B que 'y ay marquée eft en ce-
a un principe neceflaire pour faire voir comment ces
formules conduifent aux nouvelles Tangentes; en quoi
P'on n’a pas befoin de la feconde maniére que je propo-
{e pour trouver ces formules, & cela n’eft pas recipro-
que. Car 'on ne fcauroit démontrer les Regles que jai
proposéds par la feconde maniére fans (uppoferla premicre,

* enforte que la premiere peut fuffire pour la Theorie & pour
la Pratique, & que la feconde ne peut fervir que pour
abreger, en certains Cas , les Operations Analytiques.

Que tes  Cleft cette premiere maniére la feule importante icy,

_ﬁiﬁiﬁh@'#ﬂﬂEf & ? ? L Gty
A P Atialiet ok I'on n’a touchée qu’en paffant dans le Journal du 3,

G des 1of. B0UE Ony fuppole 1,. que nZ, nv dont je me {uis fervi
petits, font pour marquer les differences , font Ia méme chofe cih

nlimedt e d el le & y du Calcul differentiel. 20, Que cleft en-
de celles core la méme chofe pour trouver PEgalité” B dans le
Journal
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Journal du 13. Avril, dy tubftitier y —+ 4 » au lieu de y, dont je me-
& x —d x au lieu de x, que d’y {ubftitaer y—n zau s fvi
leu de y, & x—+ z v aulieu de . Journal du
Il'y a plufieurs remarques confiderablesa faire fur cefujet. 13. Avril
D’abord on peut obferver qu'il y a de tres- grandeg
differences entre lesd x, d 'y du Calcul differentiel , & les
7z, n v dont je me fuis fervi.
10, nz & nv marquent tolijours des differences finies &
reelles ; au lieu que dans le Dictionnaire du Calcul diffe-
rentiel les dx & dy marquent toGjours des Znfinis , & que
ces expreflions ne defignent effeivement aucune quan-
tite reelle, dans ’égalite differencielle.
20, Chacune des expreflions z z, zv marque totjours
le produit de deux quantitez ; ce qui n’arrive jamais 4
d x nia dy, {elon I'Analyfe des infiniment petits,
30, La lettre » commune 4 #z & #v défigne totjours
un commun divifeur de ces deux differences ; mais la
lettre d commune aux deux difterences d y,dx ne marque
jamais de commun divifeur. 6 |
4°. La lettre » ne {e trouve jamais dans I’égalité qui ré-
fulte des triangles femblables nidans les formules des Tan-
gentes 5 mais la lettre 4 {e trouve totjours dans cette éga-
lit¢ , & fe trouve encore dans les formules des Tan-
gentes, i : |
5o, Eneffacant lalettrecommune 4 desdifferences 4,
dy, il enrefulte expreflion des appliquees & del’abfcifle ;
& en effacant nden z, n v, il ne refulte rien moins que
abfciffe & I'appliquce. Dela aufli I'on peut voir que
n,%,v, e peavent{eparer & fe placer au commencement, -
aumiliev, ou a la fin du monome auquel elles appartien-
n8nt : mais pour d x, il faut non feulement que ces deux
Jettres foient infeparables , mais aufli que 4 foit la
remiere , & que les deux enfemble foient placces 4
fin de chaque monome. Il en eft de méme de dy,
& de toutes les differences du nouveau fyft€éme de I'In-
. ﬁni.p T |
. B
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Ainfi, Pon peut voir que la fignification de nz , nv efk
infiniment differente de celle desdx,dy. On peut encore
voir deld qu’elles font differentes dans 'nfage , & onle peut
voiraufli pard’autresraifons rres-confiderablesen cette oc.
cafion;Carilarrivetofijours qu'en prenantn— 0 dans laré.
duite du Probléme, toutes les differences sévanoiiiffent 4 la
fois: ce qui détermine la fecante indéterminée 4 devenir
unetangente; & c’clt1a non feulementun principe d'inven.
tion pour former la R égle, mais encore un moyen pour
endonner la Démonftration. Rien de femblable ne fe fait
& ne fe peut faire dans le Calcul diffecentiel parle moien
des# x & 4y, De plus , on a totijours # z: nv :: z: v, Ainfi
les differences reelles des Abfkiffes & des A ppliquées font
totjours dans le rapport de 4 v : de maniere que z & v
ne font pas les differences mémes ; elles font feulement
des expreflions pour en marquer le rapport. Ce qui fera
explique plus amplement dans la fuite.

S1 Javois da citer quelque Auteur pour les Triangles
GEF,FHC, & pour avoir marqué les differences par
des lettres, ce feroit pliroft M. Barrou & les autres qui
s’etoient fervi de I'# & de I’ & de ces Triangles, que de
citer le Calcul differentiel; puifque cet 2, cet ¢ & ces
Triangles avoient fervi pour 'expreflion de ces differen-
-€es avant que l'on {e fatfervi de dx ni de d y: Er s'ily
avoit quelque Znjuffice en cela, elle feroit premierement
de ce Calcul; de n’y avoir pas dit que ce dx & ce 4 y ne
défignent dans Pégalité differenticlle’ que Pz & Pe dont
on s’croit fervi auparavant, Ainfi le reproche que ’'on me
fait dans le Journal dus. Aouftfurnz, nv, & fur les Trian-
gles GE F, F H C, retomberoit fur ’Analyfe des Inf. pe-
tits, ou fur Mrde Leibnitz. Comme on ne pouvoit citer
dansce Journal la Theorie de cette Analyfe, & que 'on vou-
loit neanmoins faire croire que j'cn avoistiréles R égles que
J’ay proposées ; on a efté obligé dattribuer Iorigine de
ces Regles & leurs effets 4 des Expreflions pureme:nt ar-
bitraires: car I'on n’entreprend pas de raifonner dans le

Journal du 3, Aouft fur ‘I‘es dx & les dy en confequence
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des idces que l'on y a attachées dans I'Analyfe des Inf.
petits. ,

ART. lII. Les Subftitutions ordinaires dont je mefuis
{ervi dans le Journal du 13.Avril, page 240. ont deux avan. ng;;:mi
tages confiderables, 19, Elles produifent a la fois la formu- tion du
le ordinaire des Tangentesavee les autres formules QL £roccdat

. , ) i s article.
peuvent fervir au Probléme. 20, L’Egalité qui réfulte de
cette {ubfticution, & qui renferme toutes ces formules,
cit une des principales chofes pour faire voir Porigine des
R egles que pay propofées fur les Tangentes, & pour en
conner la Demonftration. Rien de cela n’eft propose , ni

- meme indiqué dans PAnalyfe desInf. petics. M. de Fer-
mat dans {a Méthode , M. Defcartes dans fa Lettre 4
M.Hardy, 8 d’autres Auteurs encore, avoient fait de fem-
blables fubftitutions & trouvé des égalitez équivalentes,
avant quon eit parle du Calcul differenticl. Mais les prin-
cipales voyes qu'ils ont tenués, font celles que 'on a voulu
eviter dans ce Calcul: & neanmoins on veut faire croire
dans le Journal du 3. Aouft que la maniére de fai
re ces fubltitutions, d’en tirer a la fois toutes les formules
des Tangentes, & d’en regler ’'Ufage ne fe peut trouver que
dans les principes de I’ Analyfe des Inf, petits. Onne ledie  °
pas toujours en termes expres ; mais on en tire prefque
par tout des confequences, comme i on I'avoit déja prou-
ve. Voici ce que 'on adit dans ce Journal du 3. Aouft fur
la findela page 526, & au commencement de la page 527.
ou M. Saurin parle de moy en cette maniere : Son Egalizé
DB qui comprend une [nite d Egalitez differemielles , ¢ qu'il
 forme par la [ubflitution, cft-elle differente em quelque chofe
awx noms pres , de celle qui [eroit formeée par la [ubffitution de
gye—td yanliende y, ¢ dedx au liende x — d x 2 Et dela
" on a conclu au méme endroit que pour tirer de I'Analyfe
des Inf. petits les R €gles que y'ay propofcesdans le Journal
du 1 3. Avril,jen’ai fait autre chofe que changerd x & d 'y en
nz &nwv: Mais 'on y peut voir, comme je Pay déja mar-
qué ici, que ce pretendu rapportde dx,dysa nv, nx, cft

B 1
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une {uppofition faufle dansle recir; & rien ne fe trouve
dans cette Analyfe qui marque lafubftitution qui fournic
égalitc B ;il ne s’y trouve aucune Régle qui donnea la
fois toutes les formules que fournit cette Egalité, ni par
des {ubltitutions , ni autrement ; & {i on I’y avoit mife , alors
il faudroit reconnoitre que cela vient des Auteurs qui a-
voient precéde le Calcul differentiel, felon ce queje viens
de dire. De plus, les Expreflions 4 «, d y feroienttrés-in-
commodes dans cette occafion, foit pour I'opération, foit
F_our les preuves, quand mCme on voudroit en changer
es 1dées, | : :

On peut voir aufli que Mr Saurin abandonne cette fup-
polition en Ia propofant, & qu'il fe retranche dans les
Regles de furcroit. Il faut le fuivre.

ARrT. IV, Lafeconde maniére que jay propofée dans

le Journal du 13. Avril page 241, pour trouver I’Egalité qui .

eft marquée en B dans ce Journal , ne feroit pas plus cour—
te que la premiere maniére, fi Pon avoit befoinde tous les

termes de cette Egalite, ou des formules que chacun four-

nit ; mais l'ufage en eft d’autant plus grand, qu’elles font
plus proches dudernier terme: Ainfi, c’eft abréger Popera-

tion, que de les trouver fucceflivement,& de voirou il faut

sarrelter pour ne point former celles qui font inutiles; Ec

ceft dans cette generation fucceflive, que confifte la fe-
conde manicre de former I'Egalité 5. Mais {i 'on vouloic
demontrer qu’elle fournit totjours les Tangentes dont il
sagic, il faudroit des preuves de deux ordres bien diffe-
rens. Il faudroit prouver que la premiere maniére donne
ces T'angentes, & prouver aufli que lesformules qu'elle
fournit font les mémes que dans la feconde maniére. On

navoit garde de rien entreprendre de femblable ni rien
d’cquivalent dans le Journal du 3. Aocuft: M. Sauria

auroit ¢té obligé d'abandonner les principes qui font par-
ticuliers 4 I'Analyle des Inf, petits , de rentrer dans les
voyes naturelles, & de convenir que l'on a trouvé ou ren-
contrc dans cesvoyes ce qu’il y a de vrai dans cette Ana-
lyfe. Iln'en faudroit pas davantage pour défabufer ceux qui

w
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_ ne cherchent encela que la verité, & qui veulent en
€tre perfuadez: Mais ils peuvent I'étre encore, s'ils pren-
nent [a peine d’éxaminer ce qui fuir.

Il faut d’abord diftinguer deux chofes dans la feconde
maniére de trouver lesformules que j’ay propofees dansle
Journal du 13. Avril, page 241, La premiere n'elt autre
chofe que la formule ordinaire des Tangentes , & il ne
faur pas qu’elle foit confondug avec les autres, On ‘adcja
marqué ici que ecette formule , la manicre abregee dela
trouver,& la maniére de Pappliquer aux Tangentes, ¢-
toient déja communes & publiques avant que l'on cit
rien publi¢ du Calcul differentiel. Ona marque aufli dans
le premier Article que 'abregement & lufage de cette
formule nous font venus premierement de M. de Fermar,
Ainfi, yai eu raifon de dire dans le Journal du 13. Avnl,

' que j’avois fuivi les idées de cet Auteur: & dcla on peut
voir que loin d’avoir fait en cela une Znjuffice 2 P Analyle
des Inf. petits, j'avrois eu tort de dire que cefont des prin-
cipes particuliers 4 cette Analyfe , & de fuppofer que ce
e [ont pas les Idées de M. de Fermat. |

Dans cette premiere formule & dans toutes les au-
tres qui fe forment par le moien des Reégles abregeantes
que j’ai propofées ; en y multiplie tous les termes des In-
connués chacun par fon expofant. On faic de femblables
multiplications dans I’Analyfe des Inf, petits; & {ur cela
on a voulu faire croire dans ce Journal du 3. Aoult, que
la maniére de trouver toutes ces formules ne pouvoit fe
tirer que de cette Analyfe. Mais il faut obferver 1°. Que
M. Hudde long-temps avant qu'on edr parlé du Calcul
differentiel , avoit donné le mojen le plus court de

former une fuite d’égalitez pour les’ Max. & Min. & pour

abréger la Methode desTangentes’\; que pour cet eftet il

mulciplie tous les termes,chacun par fonex pofant;&que ces

formules ont efté prifcs pour une fuite d’ Egalitez differen-

tielles dans PAnalyfe des Inf. petits, Sect. ro. Dep'us,

M:s Barrou, T{chirnhaus, Huguens, & d’autresaufiiqui ont

cultive les idées de M. de Fermat, avoient multipli€ tous
B iy
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les rermes desinconnués chacun par fon expofant pour la
premiere formule des Tangentes. Ainfi, I'on peut voir que
cette multiplication ne nous vient pas de I'Analyfe des Inf,
petits , & que je n’ai point fait d’injuffice 4 cette Analyfe de
ne Iavoir point citée fur cela, 29,11 ne s‘agit pas icide cetre:
multiplication en elfe-méme:: il S'agic de [a maniére de I'ap-
pliquer pour trouver les nouvelles Tangentes que j'ai pro-
pofces: il s’agitencore de [avoir fil’on a propofc desR é-
gles pour faire cette application dans I’Analyfe des Inf,

petits, & {1 je me fuisfervide ces Regles. Or il ne {e trou-

ve dans eette Analyfe ni précepte qui prefcrive la maniére
de regler cette application, ni aucune obfervation qui la
puille indiquer , ni un {eul mot pour donner occafion d’en
taire la recherche. Ony traite fgrt au long les Tangentes
ordinaires,mais l'on n’y parle point de ces Tangentesex-
traordinaires ; & neanmoins Pon s’étoit propolf€ dans ce
Livee détre conrs [ur les chofes qui font deja conniies , e de
S attacher principalement a celles gui foms nowvelles, 3°, Maisil
y a Dien plus ici pour ma défenfe, Car les fecondes for-
mules, & les autres enfuite que j'ai propofées dans le Jour.
nalda 13. Avril, font tres-differentes de toutes les formu-
les que fournit I’Analyfe des Inf, petits; & cette difference
luffiroit pour me juftifier. Voici comment.,
Ily adeux fortes de R égles dans certe Analyle pour
trouver les formules ou les égalitez differentielles. |
Les R égles de la premiereforte font dans la1c, Se@ion,
& nont €te faites que pour tirer la difference d’une Egali-
t€ qui n’a point encore ¢té differentice. |
Les Regles de la 2¢ forte font dans la 4¢. Sedion art,
95 - pages 58. 59. Elles ont ére faites pour avoir la differen-
ce des Egalitez déja differentiées, on compofces de differences
qguelconques. |
- Les Regles de la feconde forte ne confiftent que dans
la maniere d’appliquer celles de la premiere forte; & les

- i s n q e AT v f -
quantitez propofces ne pouvant etreﬁﬁrmmw ou 707

differentiées, il n'y a pas lieu d’hefiter un moment pour fca-
voir de laquelle de ces deux Régles il faut fe fervir pour
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differentier une égalité propofée . quand on veut {uivre
les Methodes de I’Analyfe des Inf. petits,

Or la quantitéde 4y°dy—129ydx &c. dont M.Sau-
rin a voulu prendre la difference dans le Journal du 3.
Aouft page 527, eft une quantiré déja differentzice. Elle eft
compofee des differences dy , d x. Ainfi, il auroit dd fiivre dans
ce Journal les Régles de la feconde forte quesl’on propofe
dans PAnalyfe des Inf. petits pour les quantitez qui font
compofees de differences queliongques Se&. 4e. art, 65. 5’1l eroit
vrat qu’il ett tire de cetce Analyfle la maniere de former
lesfecondes formules qu’il nomme de [econdes egalirez dif-
ferentielles. On peut fe {ervir en cela des Régles de la pre-
miere Section ; mais il faut les appliquer commeon I'a pref-
crit dans la 4c. Se&ion, ( puifqu'elle n’a été faite que pour
regler cetre application ) quand on veur fuivre PAnalyfe
des Inf. petits s & Pon y peuat vorr quelle ne ne permet
pas de diferentier une feconde fois, comme I'a faic M.
~ Saurin, Car 'on adit dans Ia Regle generale de cetre 45,
Section art. G5. de prendre pour conflante une des differences
telles que d x on dy, @ de prendre toutes les antres pour des
qguantitez variavles. Cela elt marqué en termes exprés dans
Pénoncede la Régle : cela fe fotirient danstous les exem-

- ples & dans tout le dérail du Syftéme & des Methodes ; &
c’elt combattre le Syftéme & les Methodes, que de diffe-
rentier comme ’a faic M. Saurin.. ‘ |

On peut nommer Egalitez differentielles toutes les for-
-mules des Tangentes que j’ai propofées, & que M. Saurin -
auroit voulu tirer de ’Analyfe des Inf. petits dans le Jour.
nal du 3. Aouft page 527, Mais i lon veur leur donner
ce nom, il faut convenir premierement quelles foat tres-
differentes de celles de cetre Analyfe , & qu’elles feroient
contraires a fes Mcthodes, & méme a la nature des Cour-
bes. Car 10, Dans ces (econdes Egalitez_differentielles il n’y
auroitjamais de [econdes di fferences 5 &dans les i‘r&%‘émﬂ e74-
litex differentielles il ne {e trouveroit jamais do troifiémes
differences : C’eft A-dire,que jamais les proprietez {pécifiques
qui doivent conflituer cette forte d’cgalitez, ne 'y trouve-

’.
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roient ; jamais de d d xni de d dy ;5 jamais d’Infini
de Plnfini, ni de toutes les autres efpeces d’Infinis qui
viennent enfuite dans le Syftéme. On fe ferc des Régles
que jai propofces pour réformer I'Analyfe des Inf, pe-
tits; & cependant on veut faire croire que cette Analyfe
fere pour reformer ces Régles.
2°. En prgnant toutes les differences pour des quanti-
tez conftantes comme I'a fait M. Saurin, c’eft fuppofer
que toutes les Courbes foient deslignes droites: Cariln’y -
a que la ligne droite dont toutes les differencesrelles que
dy, dx,loient conftantes, Ce qui détruiroit cette fuite
infinie d'Infinis qui font le fublime ou le myftique de la
Geometrie tranfcendante. | ;
 L'onpeutvoirauflien comparant les pieces, qu'il ne fait
~ que deguifer en cela l'operation des R égles que j’ai pro-
pofces , & les operations feulement qui regardent les
abregemens de furcroift. Car il n’entreprend pas de faire
voir comment ces formules doivent Etre parfaitement
lemblables aux termes de I'Egalité 7, ni de prouver que
les quantitez qu’elles fourniffent foient de veritables fod-
tangentes. S’ccarter de I'Analyfedes Inf. petits , comba-
tre cette Analyle, & dire qu'en cela méme on la fuit exa-
~ ¢tement, ceft ce que I'on a fait dans le Journal du 3,
Aoult pour deguifer les Regles que j'ai données dans le
Journal du 13, Avril. |
Il eft vrai que M. Saurin cite dans la page 527 [a pre-
miere Section de I’ Analyfe des Inf, perits. Mais cette Se-
ction n’a efté faite que pour les premieres formules déja
‘ordinaires: & fi Pon veut fuivre cette Analyfe pour ap-
pliquer cette premiere Section, & en tirer de fecondes
tormules, il fauc fe fervir de la 4. Section , comme je l'ai
deja dits puifque c’eft dans cette quarriéme Seion que
l'on a reglé cette application. Cleft au contraire ce que
Fon a évit¢ dans le Journal du 3, Aouft. Ne citer dans
ce Journal que la premiere Section pour les c¢galitez dont
il s’agit, ce n'eft citer que les formules ordinaires, ou la
Rcgle ordinaire que l'on avoit auparavant pour les trou-
| ver
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yer. En faire Papplication comme au Journal du 3. Aoutft,
ceft fe fervir de cette regle pour copier en quelques
exemples, ce qui €toit deja fair ‘dans le Journal du 13.
Auvril page 241. Les petites divifiens qui {e font dans cet
endroit par une progreflion arithmetique , font necefaires
pour voir le rapport des formules qui en refultent aux
termes de I’€galité B, & non feulement ces divifions
n’ont jamais el%‘é prefcrites par aucune régle dans I’Ana-
lyfe des Inf. petits , mais on ne {¢auroit en marquer les
raifons parle mojen de cette Anagiyfe , ni de fon Syfteme;
& neanmoins M. Saufi#l ne laifle pas d’en parler comme
{1 elles s’y trouvoient effectivement.

‘On peut {e fervir du mot de differentier pour marquer
la multiplication de chaque terme par fon expofant avec
les changemens de nom qui fe font pour la generation de
chaque formule. On peut encore {e fervir des 4 & des
d y dans les formules , au lieu de g & de v dont fMe {uis
fervi dans le Journal du 13. Avril. Mais il faut diftinguer
dans tous ces mots & dans tous ces caracteres les diverfes
chofes qu'ils fignifient, & ne pas vouloir faire croire que
des Méthodes fort differentes foient partout les meémes,
de cela feul que Pon fe fert des meémes termes dans les
unes & dans les autres. |

Je me fervirai de ces termes autant que je le pourra
pour entrer dans les defleins que 'on a marquez fous le
nom de M. Saurin dansle Journal du 3. Aouft; & je me
fervirai aufli dansl’occafion des Propofitions de I’Analyfe
des Inf, petits qui fe trouvent conformes a la véritable
Géometrie;mes devoirs ne permettent pasque j’en fafle da-
vantage pour {atisfaire en celades perfonnes que jhonore.

Pour les Journaux de Paris & de Leipfic que cite M.
Saurin dans {a Reponfe, il ne 8’y trouve ni régles m prin-
cipes pour former celles que jai prc:pofées. On voit (euf
lement dans celui de Paris de ’annce 1692. une proprietc
particulicre dans un point de la Courbe que I'on y pro-
pofe. Comme ce point lie deux parties de cetee Courbe
qui font parfaitement femblables, on peut conclurre de

ge
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cette reflemblance, qu'il y a deux Tangentes abfolugsen ce
point, outre la Tangente relative fans avoir befoin pour
cela d’'une Methode generale, Mais {i 'on pouvoit dire de
cet Exemple que la Methode que j’ai propofée fur ce fi-
jec eft ane chofe réellement execnrée dans ces Journaux, coms
me on le veut faire croire dans le Journal du 3. Aouftpa-
ge 520, on pourroit bien pliroft dire que routes les Metho-
des que I'on a données jufques 4 prefent fur les Tangentes
depuis Euclide font des chofes réellement execntées dans le
3¢. Livre des Elemens de cet Auteur : Car il donne dans
ce Livre une Methode pour toﬁs les Tangentes d’une
Courbe : il marque Porigine de cette Methode, & il en
donne une veritable démonftration. Rien de cela ne fe
~trouve pour les Tangentes dont il s’agit aux‘endroitsdes
Journaux que l'on cite dans celui du 3. Aoutt.Ily afeule-
mengdans celui de Paris une proprieté particaliere d’une
Tan&nt‘é dans un feul point de la Courbe que I'on y pro-
pole, comme je viens de le dire ; Propricté que 'on y pro-
pofe fans en marquer ni Porigine , ni la démonftration,
& qui a pu fe rencontrer en cherchant toute autre chofe,
Ainfi, ce n’eft pas feulement un exemple particulier , mais
un exemple quine peut donner aucune idée pour former
une Methode de quelque étendué fur ce fujer, & ceft
neanmoins d’'une Methode generale dont il s%agit. Ainfi,
tout ce qu'on fait dire d M. Saurin d'wn ton f7 ferme ¢ i dé-
cifif tur ces Journaux de Paris & de Leipfic, ne conclud
rien pour le principal deflein que I'on 4 eu dans le Jour-
naldu 3. Aouft. Cela ne ferviroit qu’a faire voir que fi
Pon ne peut pas faire trouver dans Analyfe des Inf. pe-
tits les Regles que j’ai propofées, on veut du moins faire
croire que je n’y ay point eu de part,

Il eft facile de craiter ’Algebre & la Géometrie fans v
introduire des fignes radicaux; & l'on peut totjours aufli
les faire évanoiiir quand on les a introduits, Mais on
fuppole dans I’Analyfe des Inf. petits que ces fignes [ont
endifferens ¢ [oenvent commodes, quand on fe fert des Me-
- thodes du Calcul differentiel. Ceft fur cetee {uppofition
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que l'on n’a point recl parmi les Methodes de cette Ana-
lyfe celles que Mrs Defcartes,de Fermat, Barou, & beau.
comp d’autres, avoient propof€es. | |

Il paroit aufli que M. de Leibniz eft le premier qui
selt propofc des Régles pour trouver les formules des
Tangentes dans une égalité qui a des fignes radicaux s
& que l'on a cultivé cetre idée dans les Journaux de
Leipfic fur fes projets , mais plus encore dans I'Analyfe
des Inf, petits, Ainfi, 'on peutdire que les R égles de cette
Analyfe {ont en quelque maniere particulieres au Calcul
differentiel quand il fe trouve des fignes radicaux dans

I'égalité qui doit fournir des Courbes , & il faut voir fi

ces Regles ont pd fervir de modéle pour former celles
que j’ai propofces.
o ART, Vo La ’Methodege Pon a propoféc dans I’Ana-
 lyfe des Inf. petits pour trouver les Tangentes des Lignes
geometriques qui {e forment fur un Axe Sect. 2. page 1,
eft la plus confiderable de celles que cite M. Saurin pour
faire croire que jai tiré de cette Analyfe les R éoles que
Jaipropofces dans le Journal du 1 3. Avril; mais 'on va voir
quelle ne pouvoit point me fervir dans cette recherche.
Soit propofe la courbe que fournitl’égalité qui fe voit
icy en M. ‘ 5o
Ny 2z_ﬂ-VIx—l-V4.—+z X,

Cette €galité eft la méme que celle qui eft en ¢ dans
dans le Journal du 13. Avril, & je la propofe premiere-
ment fous une forme que I'on demande dans I’Analyfe

des Inf. perits, quand on veut marquer Pexcellence du
Calcul differentiel,

Pour trouver les Tangentes de cette Courbe felon cet.
te Analyfe, il faut prendre la difference de cette égalité
AV fuivantla Methode qu'on y a propofée Sed. 2. page 1.
& former cette difference felon la méme Analyfe page o.
& 10. cequi donnera ’égalite 7.

J d x\
.F.“dy::“'"’_ MErSEN ey
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Si Pon prend [‘pour ’expreflion des Sotitangentes, &
que l'on falle ce qui elt prefcrit dans cette Methode,on

aura l'égalite G. |
xJx—x v 4 —-;— 3

G- f e

Pour avoir la valeur des Sotitangentes dans le point
-que defignent y — 2 & ¥ — 2, que l'on seft propole
dans le Journal du 13. Avril; il faut fubftituer ces deux
Valeurs dans ’Egalite G, & la {ubftitution donnera I'E-
galit¢ que l’on voit ici en H,

¢

, 2V 2==248
Hl-tf:- Jlﬁ.

Faifant ’extraction des Ra€ines dansle denominateur,
& réiiniffant les parties du numerateur a Pordinaire ,
3 o 2

on auroit [=— pour la valeur d’une Sofitangente.

2
En,cela il faut bien obferver qu'on ne reconnoit point
de racines differentes dans une égalite {uivant I’Analyfe
des Inf, petits, lorfquil s’y trouve des fignes radicaux ou
desincommen{urables, comme il paroit dans cette Ana-
lyle, are, 189. page 164. ;
| | . 32
Ainfi I'Egalité G ne fourniroit que [—=""7 & cette
Expreflion ne marqueroit quune feule Soitangente.
D’ou il fuit que 'on wauroit qu’une feule Tangente
dans le point propefé , lorfqu’il y a des fignes radicaux
~ou des incommenfurables dans I’égalit¢ qui fournit la

Coutrbe.

%ﬂ F..H..- > T : . g " 1 ¥ , | a 1 f
B aleiin l'on feavoit diilleurs qu’il peut y avoir plufieurs

Enf. petits Té.rggentesf en ce point, on f{eroit peut-ctre tente de fai-
feroit con- re evanoiiir les fignes radicaux ou les incommenfura bles
traire a la do IPd ol S . A | 4 .

pluralité € ¢galité géneratrice pour tacher de remedier a ce
des Tan- premier inconvenients Mais Analyfe des Inf. petits s’y
geates qﬂf“’o&pefe. Loin de delivrer cette cgalite de ces fignes, on
c

;;c: dans affecte dans cette Analyfe de les introduire. Ceft en cela
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que lon fait confifter un de fes principaux avantagas
fuivant ce qui ena efté dit dansla Préface & dans la der.
niere page de ce Livre, |

Ainfi,les Regles qui font particulieres 4 la Geome-
trie tranfcendante donneroient exclufion a la plaralite
des Tangentesdans le point propofe, loin dela faire con-
noitre & de la découvrir, Maisiliy a de plus grands in-
conveniens dans cette Geometrie , que 'on va voir ict.

ArticrLi VI Il y a deux Valeurs de / dans Pégalicé

f— e qu'on a trouvees fuivant les Regles de 'Ana-
: .

lyle des Inf. petits. Mais ni 'une ni Pautre de ces Valeurs
ne peut {atisfaire au Probléme, quoiquellesfoient réel-
les, & quen cela elles aient Papparence des veritables
valeurs. Celles qui peavent {atisfaire font de Pegalite

sz: Icruj"_: .' ..E. qu'ona donnée au Journal du g3.

Avril, & VPon eft convenu dans le Journal du 3. Aouft
que ces valeurs font les {emles qur peuvent réfoudre la
Queftion, Ainfi , il faut convenir que celles de Fegalicé
3 v

fﬁ %
I’Analyfe des Inf, petits {e trouvent faufles dans Pexem-
ple meéme dont il sagit. | |
Si 'on confulte le Syft€me, on trouvera qu’il confirme

ne font pas veritables , & que les Regles de

5 le Journal

du 13, A-
vril, & qut
a été re-
connué
dans le
Journal dw
3. Aouft,

Que les

valeors
quefournis
"Analyfe
des Inf.pe-
tits pour
Ies Sodtan-
gentes , ne
{atisfont
point at
Probléme,
& qu’clles
impeofent.

dans Perreur ; qu’il sapplique aux faufles Sotitangentes

Z

e
&
réiiffic 5 qu’il les feroit regarder comme elles étoient
véritables, & qu'’il feroit regarder les véritables comme
fi elles etoient faufles. ;
Ainfi Pon pourra voir que la

de méme qu’auxSolitangentesol la Methode

Methode méme: que Pon

cite dansle Journal du 3. Aouft {e trouve infufhfante &
méme faufle dans Pexemple qu’on y propofe, lorfque Pon
prend dans cette Methode les Régles qui font particulieres
a I’Analyfe des Inf, petits, & que je n"ai pé en tirer ceiles
que j’ai propofées dans le Journal du 13 Avril ni les for-
mer par le moien du Sylt€me. C i}
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Ces derniers inconveniens ne regardent pas feulement

les points des Courbes qui font capables de pluficurs Tan.
gentes ; ils regardent prefque tous les points de chaque
Courbe, & ils deviennent plus coufiderables 4 mefure
quil y 2 un plus grand nombre de ces fignes radicaux,
dont l'expolant eft un mombre pair. Mais e ne fais cette
dernicre obfervation qu’en paflant, nevoyant pasquielle
foic prefentement neceflaire pour ma défenfe , & c’eft par
la mCme raifon que je ne parlerai painﬁbeaumup d’au-
tres nconveniens de I'Analyfe des Inf. petits, Je dois mé-
me obferver ici qu’il a des points aufquels conviennent
pluficurs Tangentes, & que I’on pourroit en trouver une
par le moien de I'Analyfe des Inf. petits; mais il faue
pour ceia quil y ait un figne radical dans I’égalité ge-
neratrice , & que rien ne fe détruife lorfqu'on y fubfticué
les valeurs de Pappliquée & de Pabfcifle felon ce quia
eltc dit ‘dansle Journal du 13. Avril. Avec cela il faut
encore d'autres conditions 5 & pour chaque exemple de
cette nature , il y en a une infinité qui feroient I'écuéil
de toutes les Methodes quon a données dans cette Ana-
lyfe fur les Tangentes. gt

Je propoferai encore ici I'égalit€ 4 fous la forme que
je lui ay donnée au Journal du 13. Avril ; Mais il faue
premierement voir ce que 'on doit croire des Methodes
qui font particulieres au Calcul differentiel pour les Tan-
- gentes dont il s'agit. : v "

ART. VII. De {cavans Gcometres ont fait fervir les
Queitions de Afax. ¢ Min, pour trouver les Tangentes
des lignes géometriques, lorfque ces lignes font réduites
a un Axe avec les conditions que j'ai marquées dans le
Journal du 13. Avril. Ainfi on pourroitdire queles R é-
gles qui font particulieres 4 'Analyfe des Inf, petits pour
ce genre de Queltions, feroient aufli des Régles pour

trouver les nouvelles Tangentes que j%ai propofées dans

le Journal du 13, Avril, & I’on voit auffi dans la 10¢, Se-
ction de cette Analyfe que 'ons’eft ouvert une voye pour
paffer des Queftions de Aax. ¢~ Min. & celles des Tan-

E
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gentes. En cela il y auroit plufieurs obfervations 4 faire:
Mais il faudroit du moins que ces Régles de Max. &~
Min, fuflent véritables en elles-meémes pour fervir avx
Tangentes, & 'on va voir ici par Pexemple dont il s’agir,
qu'elles font encore plusdefectucufes que les Régles dont
Jai parle dans l'article precedent. ot

Soit donc pour exemple, Pexemple méme queyai pro-
pofe dansle Journal du 13. Avril, & que j’ai marque ici
en V. art. 5. Si onveut y appliquer les Régles de Max.

¢~ Min. qui font particulieres d I'Analyfe des Inf. petits

Sect. 3. page 41. 4.2. &c. pour avoir une valeur de y qui
“{oit la plus grande ou la plus petite de toutes fes fembla-
bles. Alors il faudra faire deux tentatives l'une au défaut
~de l'autre, fur I'égalicé differentielle qu’on a marquceic
en F dans le 2¢ article, La premiere de ces deux tenta-
tives {e faic dans le zero abfolu, felon cette Analyfe
page 42. Et fi clle donne une valeur réelle pour l'incon-
nué, on eftime que la Queftion eft refolug, |

Lorfque cette premiere tentative ne fait rien connoi-
tre, on en fait encoreunefeconde dans Pinfiniment grand,
fuivant la méme Analyfe page 42. Et il ne sen faic
point d’autre, |

La premiere de ces deux tentatives dans l'égalite F

fournit celle-cidx Vx —+dxV 4 —+ 2 x =8, & la réfo-

lution de cette égalité donne x — — 4. ainft il faudroit
prendre 4 fois 'unité dans ’axe negatif des x pour avotr
le AMax. ¢~ Min. felon la Méthode. Car 'on peut voir
dans tous les exemples de cetre Methode qu’on ne cher-
che plus rien lorfque la valeur de x eft réelle; & il n’y a
rien non plus dans I’énoncé qui indique d’autres recher-
ches, lor{que cela arrive.

Cependant cette valeur de x ne fatisfait point. Car
toutes les valeurs de y font imaginaires, quand on {ub-

ftitué — 4 au licude x dans I’égalicé generatrice, & cela

Premier
inconve-
nient de la
M ethode
de Max. e
de Min.
dans |'A-

- nalyfe des

Inf, petits.

{e voit d’.bord quand on prf::*n-d cette Egalité fous la ..

forme qu'on a marquée en V. Mais il ne feroic pas fi fa-
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cile des’en appercevoir en d’autres exemples; Et pour
reconnoitre €¢ premier inconvenient danstous les exem-
ples,il faut une Methode generale qui {€pare dans I'éga-
lité generatrice toutes les réfolutions reelles de celles qui
font imaginaires. Ce qui {uppoferoit ce qui eft en que-
{tion. Car une Methode qui diftingue generalement le
rcel de P'imaginaire dans chaque égalité renferme toli-
- jours une Methode generale pour Max. ¢ Min..

Que tou-  ARrT. VILIL. Suppofons neanmoins que I'on a une metho-
tes les ten- da oenerale -pour reconnoitre parmi les valeurs reelles
fes entem.. que fournit la premiere tentative, celles qui ne fatisfont
ble ou fe- point au Probléme. Alors I’Analyfe des Inf. petits nous
patement, Lahuniera 4 une feconde & derniere tentative, Ainfi aiant
Lomme on : r 3
voudra , ne appris que ¥ =—— 4 eft la feule valeur réelle que fournit
donnens |3 premiere tentative; & que cette valeur ne {acisfaic
Oolutios 1. poine au Probléme, il faudra en faire une dans Pinfini
Probléme; felon les Régles qui font particulieres a cette Analyle fa..

Quelles  gog 42, 43. 8¢, Cettefeconde teatative donnera P'égalite

impofent

en deux e —

manieres, V-4- x—.'i‘l x x =0 dontlesracinesfont x —0. & x — — %6

& queleSi- T 5 premiere ne fait rien connoftre felon 'Analyfe méme

pofe aufi des Inf, petits page 4.3.art. 49. La feconde ne donne que

i des valeurs imaginaires pour y. Ainfi, 'on n’eft pas plus
heureux dans la feconde tentative Hﬂue dans la premiere,
& de toutes les valeurs que fourniflent 'une & lautre,

s il n’y en a aucune qui puifle fatisfaire aux conditions du
Probléme. ‘ -

Cependantla Queftion eft poflible, comme on le verra
ici; & dela on verra aufli que la Methode impofe endeux
manieres. Elle impofe en ce qu'elle donne- des quantitez
réelles fans faire connoitre qu’elles ne fatisfont pas;elle
impofe aufli en ce que cette connoiflance , feroit croire
que la Queftion eft impoflible, {i on s’en rapporroit 4 la
Methode, |

Pour le Syftéme , il ne ferviroit en cela qu’a retenir
dans 'erreur. Il s’applique dans cet exemple de méme
qu'a dautres exemples on la Methode rciiffic, & meme

Pon
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I'on peutvoir dans ce genre de Queftion de noyveauxin-
conveniens du Syftéme. Si I'on prend le Probléme de
I’Analyfe des Inf. petits art. 49. page 43. qui elt le fe-
cond Exemple de la Methode dont il s’agit, on y verra
qu'on a fuppofé 4 y ou R m €gal a I'Infini. Mais fi 'on
délivre I’égalité propofée des fractions qui defignent des
fignes radicaux , on l'aura {ous cette forme:

_yﬁ-f—gﬁzj/y—fg,dﬁt}/:;sxx-' 228 X—t+ 227, Et fi

I'on y applique la Methode, Alors dy ou R m {era égala
6. Ainfi le méme dy ou R m{eroitegal a & a I'Infini,
toutes chofes d’ailleurs €rant les meémes, Car le change-
ment des expreflions dans P'égalité propofée ne change
rien dans I'étac de la Queftion, ni dans la valeur de R m.
Ce qui marqueroit la plus €énorme de toutes les contradi-
¢tions. Car le zero eft en cela un zero abfolu , & I'Infini
{feroit de ceux qui font plus grands quwaucune quantité
donnée; & quand on voudroit rappeller le rappors quon

~fuppofe ded x 4 dy dans les difcours ordinaires, il mar-.

ueroit encore une contradiction fort notable. Car il
faudroit que 4 x fit infiniment grand par rapport a 4 y,
& qu'il fuc infiniment petit par rapport au meme d y fe-
lon les differentes expreflions de I'égalite propofce. On
~ vavoir ici des inconveniens encore plus {enfibles quede-
couvrent ces differentes expreflions.

Art. 1X. Lor{que ’'on fait évanoiiir les fignes radi-

~caux de Pégalité qu'on a defignée ici par IV dans l'art.5,

on la trouve fous la forme qui eft marquee en 4 dans les

Journaux du r3. Avril & du 3. Aouft. Si Pon appliquea

cette égalité A la Methode qu’on a donnee dans I’Ana-
Iyfe des Inf. petits Sect: 3. pages 41. 42. &c. pour avoir
une valeur de y qui foit la plus petite ou la plus grande
de fes femblables, on trouverasm — 2. Et comme cette
Methode n’eft qu'un déguifement de la Methode ordi-
naire, lor{qu’il n’y a point de {ignes radicaux, on ne peut
pas douter que cette valeur de x ne foit celle qui doie
réfoudre le Probléme. Opnda trouve aufli par la Metho-
o . _ D
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et de de M. Hudde, & l'on a reconnu dans ’Analyfe des
Inf, petits Sect. 10, que cette Methode eft infaillible. Mais
on a pu voir ict dans les derniers articles que la Metho-
de generale de cette Analyfe Se&. 3. donneroit x —
— 4 Oou x — — 25 & que ces valeurs font contradi-
¢oires pour le Probleme. Ainfi, Pon peut voir que A-
nalyfe des Inf. petits produit des effets differens & mé-
me oppofez , felon que I'égalité generatrice fe trouve
fous la forme 2V qu'on a marquéeici,ou fous la forme 4
qui eft dans les Journaux ; qu'elle fournit de faufles réfo-
lutions du Problé me lor{que I'on e fert des régles de cet-
te Methode qui font particulieresau calcul differentiel , &
quelle donne les veritables réfolurions quand on f{e fert
des regles de cette Methode qui lui font communes avec
les Methodes ordinaires. Cependant I'égalité propofee &
les autres conditions du Probléme font les mémes; fes
racines font todjours les meémes racines fous ces differentes
expreflions; la courbe qui en refulce eft rotijours la mé-
me courbe ; le point que Pon demande eft todjours le
méme poiat, & la queftion eft todjours laméme queftion,
Rien ne change que P'expreflion de I'égalité generatrice,
& neanmoins les effets font oppofez, '
Que l'on applique le Sifteéme 4 'une & a 'autre ma-
niere d’operer, le fuccés paroirra également probable.
N’eft ce pas une preuve manifefte que 'on n’a point de
Theorie generale dans la Géometrie tranfcendante? Ec
un peu d’attention fera voir que les mauvais effets ne
viennent que des principes qui font particuliers a cette
* Géometrie, |
A On peut faire des retranchemens dans cette Methode,
Mehode MAIS On nefgauroit y faire un {upplément general. Car
eft incapa- {1 I'on entreprenoit de former desrégles pour reténir les
bigégﬂﬁ’i’" fignes radicaux dans I’Analyfe des Inf. petits, il faudroit
e ~que Pon pat diftinguer par lear moyen tous les cas ot la
Methode peut reiiflir de ceux ou elle échoué ; & deli on
apprendroit feulement quelle eft la mefure de Perreur s
ou plutolt on verroit que l'erreur eft immenfe.

e

&
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Si 'on retranche generalement ces fignes , il faut re-
trancher aufli les tentativesdans PInfpi. Elles ne {eroient
alors que de deux fortes, ou faufles, ou inuriles.
* Elles font feulement inutiles lorfou’elles fourniflent les  Inutili-
‘mémes refolutions que celles que fournic la tentative ﬁitf;dgfa
dans le zero : ce qui eft rare en comparaifon des refolu-
tions faufles. Cela n’arrive que dans les cas ou les deux
inconniies ont des Adax, ou Min.réciproques.: |

Les tentatives dans 'Infini font todjours faufles , lorf- Le faux
qu’elles font differentes de celles qui fe font dans lezero; fﬁﬂi o
& cela arrive tres-fouvent, . ik :

Lcs inconveniens que j'ai marquezici ne fe bornent pas' Pout
4 un certain nombre d’exemples. Il y én-a uneinfinite, & avoir des
'on en peut trouyer autant qu'on voudra. On n'a qu'a z‘::;ﬁlfifl
prendre pour former des courbes les €galitez qui onttrois on voudra,

fignes radicaux diftinéts , ou qui en ont davantage, comme £5 it
; ’ : veniens

y.,'":_.__;:z-"—i"‘:g/é? X—%((—F -Vﬁ" X -—-i-?m—'i‘-!/fx——iﬁgg——h&c quc P’on

vient de
& qui renferment du moins une des inconniies, ou mé- MU
me de ceux qui renferment d’autres fignes radicaux , pour- .
veu quiil y en aic aufli de ceux qui font diftinéts. Alorson
verra que les inconveniens augmentent 4 mefure qu’on
augmente le nombre de ces fignes,
Au refte , I'on fcait quedes Methodes des Tangentes,
& celles de Max. & Min. font les deux Methodes auf-
quelles fe rapportent d’autres Methodes qui regardent les
lignes courbes, foit dans les voyes ordinaires, ou dansla
nouvelle Analyfe. Et, 'on peut voir d’abord que les
inconveniens quon a marquez ici fur ces deux Methodes
{e communiquent aux autres Methodes de I'’Analyfe des
Inf. peticsy Mais fi I’on y regarde de pres, T'on verra que :
ces inconvenie® {e multiplient & s’'impliquent en diffe-
_rentes fagons-aveq d’autres inconveniens de differens or-
dres dans les Methodes de cette Analyfe qui paflent
pour les meilleures, & que ces Methodes font d’autant
plus défectuenfes qu'elles font plus compofces. '
Sil'on prend pour exemple la Methode qu’on y a pro-

Dy
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pofce pour trouver les points d’inflexion {& de rebrouf.
fement Sect 4c. qui elt la premiere qui fe prefenteaprés
celle de AMax. @ Min. ony verra qu'elle ne fournit point
de regles generales | ni rien qui en approche pour fca-
voir s'il y a de ces points dans une courbe propofée; ni
pour {cavoir fi les valeurs qu’elle fournit {ont gpur un
point d’inflexion , ou pour un point de rebrouffement,
& l'on y verra encore d’autres inconveniens qui font par- -
ticuliers a cette Methode. Mais avec cela elle fe trouve
chargee des inconveniens que 'on a marquez ici. Carla
queftion fe réduit a celle des Tangentes ou a celle des
Max. ¢ Min, On voit d’ailleurs qu’on y fuppofe auffi deux
tentatives, 'une dans le zero , & lautre dans [lZnfini de
Clnfini,Se&k. 4. pages 63.68.69. 75. &e. |

Les developpées rappellent ces trois Methodes avee
tous leursinconveniens, & en ont de particuliers, On y fait
destentatives dans/ Znfini de I Infini de  Infini, lor{que celle
du zero ne produit rien. Ce qui fe peut voir dans cette
Analyfe Sect, . pages 75. 78. 79. 80. 83, 84. 85. 86. 8.
88, 89. 90. 103.&c, Et fi 'on va a la fource de cet incon.
venient, on verra quil augmente 2 mefure que les ten-
tatives s’cloignent du premier Infini, Car I'on a pd voir
ici les changemens que font les fignes radicaux dans la

remiere e€galite differentielle ; qu’ils chaffent fouvent
es veritables relolutions, & qu’ils en fubftituént de fauf-
fes: Ec il eft evident que les fecondes égalitez differen-
tielles €cartent bien davantage ces veritables réfolutions
qu’clles les €cartent encore bien plus dans les troifié-
mes differences , &c.

La Methode des cauftiques fuppofe celle des develop-
pces. Ainf1 , elle eft chargée de tous lgs indbnveniens
ddnt on a parle; & dela on peutvoir qu'ils fe répandent
fur toutes les Methodes qui paflent pour’les meillenres
de ’Analyfe des Inf. petits, fuivant ce qui ena efté dit
dans la Préface de cette Analyfe. |

Dela aufli on peut voir qu'on n’a pd tirer de toutes
ces Methodes les régles que j'ai propofées dans le Jour-
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nal du 13. Avril; & un peu d’attention fera encore voir
que I'on ne peut entirer beaucoup d’autres qui manquent
a la Géometrie. -

1l y auroit bien ici des obfervations 4 faire. M. Saurin
dit dans le Journal du 3. Aouft page §33. que je me {uis
renferme dans le feul casor les dgalite qui expriment la na-
bure des courbes font delivrées des figmes radicanx 5 que je
promets de parler amplement de celles gui en ' font affeltees.
En cela il faic plufieurs fuppofitions tout 4 faic fauffes,
comme beaucoup d’autres dont ce Journal eft rempli,
Enfuite , i} continué 4 parler de moi, & il dit: 7/ lui [o-
701t zife de todrner 4 fon ufage les Methodes du calcul diffe-
rentiel en Ebﬂ?i’gfﬂ}‘zf encore d yernZ e dx en If_!: v. On /fdif
parfaitement de guelle maniere on ponrroit deguifer nos dzffe-
rentiations a Legard des incymmenfurables. Ot Pon voit que
M. Saurin a voulu prévenir ce que 'on pourroit faire pour
marquer dans les voyes ordinaires la veritable®origine
des égalitez differentielles lorfque celles d’ott on les tire
{ont affe@ées de fignes radicaux. Mais 'on a pfi voir ici
que la plitpart des inconveniens dont yai parlé viennent
de ces fignes ou des moyens qu’on a donnez dans 'Ana-
lyfe des Inf. petits pour en faire 'application aux lignes
courbes ; & que fi j’¢rois capable de vouloir faire des de-
guifemens fur cela, jaurois lieu de changer de deffein
a la viié de tous ces inconveniens & de beaticoup d’au-
tres qui font atrachez a ces fignes. Je pourrois faire voir
neanmoins par des voyeggdémonftratives le rapport qui
fe trouve entre les €galitez propofees qui ont des fignes.
radicaux & les ¢galirez differentielles que I'on en tire:
Dela on verroit étendiie de Ierreur qui vient de ces fi-
gnes & qui fe trouve dans les Methodes del’Analyfe des
Inf, petits. Dela on verroit aufi qu’on ne peut remedier
a une partie de ces inconveniens, qu'en faifant €vanoiiir
ces fignes. Mais l'on croit dans cette Analyfe qu'une €ga-
 lieé géneratrice change de nature quand on la delivre
d'incommenfurables | & dela on rombe en d’autres erreurs.

Arrt. X. Voici un Probléme de I'Analyfe dessInf. pe-

D uj
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tuconve- pite. gi1 al1Ie ‘agit point des Tangentes: il n'y a rien de

S;?d;i ﬁ’:mb]able dans ce Probléme. Mais Pon a voulu faire croi-
_bles du  re dans le Journal du 3. Aouft que fi'on le faifoit concou-
Eéﬁf}mf rir avec la Methode dont jai parlé ici art. 5. les deux
e des Inf. €nfemble pourroient donnerles nouvelles Tangentes dont
Eit:z;l“ je me fuis propofe la recherche. On a2 voulu faire croire
faire fervie 20{1 que la maniere de les joindre éroit déja une chofe
dans le etabhe & regue dans la Géemetrie tranfcendante | quotl
f’ﬁﬂf“ quil n’y ait jamais eu rien de femblable dans cette Géo-
pour refor- Metrie , & 'on a encore fuppofe dans ce]euim page 3L
M, que je me fuis fervi de ce ProblEme dans le Journal au
7% 13, Avril pour former les Regles que J'y ay propofees.
Ainfi 1l eft neceflaire pour ma défenfe que l'on {cache
en quoi il confifte. Ceft celui de larticle 163. de cette
Analyle page 146.

La premiere mqrque d’infuffifance dans ce Probleme
clbtres-{@nfible dans le premie exemp e qu'ony propof&

On ne*découvre pour x == 2 qu’une fcule valeur dey, &
Pon ne: pourroit en trouver d’autres par toutes les voyes
qui font de 'Analyfe des Inf, petits, Cependant x = 2
fournic 3. valeurs de ¢ ( outre celle que 'on donne dans
ce Probléme ) qui defignent 3. points dans la courbe du
premier exsn‘xpﬂ quon y propofe.Car x — =z donne dans
cet exmmpm} =l vaiem rcelle qui marque une ap-
pliquee effeGtive. Le meme x = 2 donne y=—4§, ce qui

. détermine un point ot la courbe rencontre lav:e Cet

e I A/

| Xx=a dcmneenﬁny —

, qti dc‘ﬁgne un afympmte

Amﬁ la Regle eft fort 1nfufﬁﬁmte & en cela elle eﬂ:
tout a fait incapable de ﬁlpplﬁﬁlﬂﬂf |

Les {econdes caufles d’infuffifance dans ce. Pr@bleme {e
voyent dans une infinité d’adtres ffxemples ou la valeur
de x ne donne aucune valeur de y.quoiquil y en ait
plaficurs, On pourra voir aifément cet Inconvenient,
& une des caufes qui le produifent dans des exemples

aflez fimples, comme la courbe quefourmtlegahte!’ Elle
- fe rcdmg au {econd dégreé:

o T L1
J}‘;’&%h yﬁg}ﬁ?v;ﬁ? _ﬁ*f Ej' ’!}ﬁwﬁ . ] .
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1, 5
nﬁx—-—xx-—%—-b\,/aﬂ—-ﬂx

o
N ra——xr

P,,y:::

(?verra d'ab@.rdﬁue x — 2 decruit le numerareur
Ie"dénominateur, comme on le demande dans ce Pro.

cme, Mais 'on verra aufli que l'on ne {cauroit donner
aucune valeur de y par le moien de I'Analyfe des Inf]
petits. Cependant 'on ¥ trouvera toutes les valeurs de

&
bl

i dgns le cas propofe , {i 'on fe fert des Methodes ordi-

naires dans cet exemple & dans tous les autres pour lef-

quels ona propofé ce Prob/éme,

En-cela jai fuppofe les conditions que l'on fuppofe
dans cetre Analyfe, & non les conditions que I'on {up-
pofe fur ce probléme dans le Journal du 3. Aouft. Au

“lien de deux inconnii<8 | on a efté obligé d’en fu ypoler

quatre dans ce Journal | parmi lefquelles 1l y a deux Inf.
petits. Au lieu d’'une courbe on y fuppofe toute autre
chofe. On en parlera encore ici, | |

ArTt, X1. Pour perfuader dansle Journal du 3. Aouft
que jai tirc de I'Analyfe des Inf. petits les régles que

j'ai données fur les Tangentes, on a fait concourir deux

Methodes de cetre Analyfe, 'une de I'art. 9. Pautre de
Part. 163. dont jai parl¢ ici art. §. 6. 10. En cela on peut
obferver qu'il n’eft fait aucune mention de ces Tangen-
tes dans Pune ni dans 'antre de ces Methodes, ni dans
aucun endroit de 'Analyfe des Inf. petits, & neanmoins
Pony a fait un grand dérail furles Tangenes les plus

Des di=
vers chane
gemens que
’on a faite
al’Analyfe
des Inf. pe-
tits pour y
faire un
{upple-
ment partis
culier fur
les Tan-

ordinaires. Cependant on s’étoit propafz dans cette Ana. S

Wle dérre conrt fur les chofes gui [ont déja conmués, &b de

Sattacher principalement a celles gui font nonvelles. Ce font

les propres termes de la Preface.

On a pi voir ici ce que Pon doit croire de chacune
de ces deux Methodes confiderces en foi ; 'mais il eft en-
gpre neceflaire de marquer une partie des changemens
que ’on a faits dans 'une & dans lautre pour déguiler
les régles que jat données. |

L
*
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Je dis premierement que l'on n’a point fuivi dans le
Journal du 3. Aouft I'art. 9, de I'Analyfe des Inf pe.
tits, comme on le fuppofe dans ce Journal, II eft vrai

quayant pris /aulien de 2 77 de cette Analyfe, on auroit
xd Yy

todjours = 7 Ceft une formule de la Method® or-
dinaire fous des expreflions du calcul differentiel, Mais fi
on avoit fuivi d’ailleurs cet article 9. pour trouver les

- Tangentes de Pégalit€ qui eft marquée en .4 dans les
Journaux du 13. Avril & du 3. Aoult, en auroit trouve
Pegalite qui eft icten 7. &

39y X =1 z-xjh—:..;::x-{-té-x

T ;f:gi—ﬁyj—-—ﬁyx—i-Iz X~ 8y

Alors on auroit vii que tout fe détruit en y fubftituant
2 au liecu de x, & 2 au lieu de y. Ainfi la Methoden’au-
roit point donn€ les Tangentes 4u point de la Courbe
‘que ces valeufs determinent, & il auroit efté inutile de
rappeller 'article 163. on ne trouveroit avec cet article
que des abfurditez pour le Probléme.

Mais 'on avoit pour guide & pour modéle dans le Jour-
nal du 3. Aouft celui du 1 3. Avril; & ne voulant que de-
guifer les operations fans apporter aucune preuve, on
voyoit les differens tours que I'on pouvoit prendre pour
ce déguifement, iad:

Dans cette vé , on 2 dit dans ce Journal du 3. Aouft
page 521, de prendie la diffirence de légalive qui eft mar-

qaée en Aadans ce’J ournal, «fin daveir la valenr de ;-i , &
sde la (ubffituer dans la formule Z? =
En cela, on a marqué une fubftitution qu'il faut faire pour
{2 Methode de l’art. 9. de cette Analyfe. Mais on ne fuit -
point cet article , & Pon fait en cela plufieurs operations
quil ne preferit point, Au licu de faire cette fubftitution,

_ ] : _dy
premiers fuivant cet article, on dégage les Infinis pour avoir 7%

getranche-

eanche. 305 un membre de Iégalité ; dégagement qui n'avoit
jamais

&

*
@
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jamais efté faic pour aucune Methode des Tangentes. ditions de

Ce retranchement & cette addition n’ont efté faits dans pluficurs
ce Journal du 3. Aouft, que pour diffzrentier une {econde ff;gﬁfgf‘;;
fois; de maniere que les 4 x & dy n'y fuflent point com~ Journal du
prifes ; & en cela il faut faire deux obfervations. 1. Ja- - Avil,
mais on n’avoit differenti¢ une feconde fois pour aucun
Probléme de Tangentes, & jamais cela'ne far preferit
par aucune régle de Tangentes. 2o, Jamais on n'avoic
differentié une égalite dil%‘:rent’ielle, comme on I'a fait
 dans cette occafion , & en cela on' combat les regles
fondamentales de IAnalyfe des Inf, petits Sect. 4.
article 65. | | |

Outre ces changemens, on en peut voir bien d’autres Lo Be
dans cette reforme, On y voit une feconde {ubftitution change-
qui n’a jamais ea d’exemple dans I’Analyfe des Inf. pe- [ens pour
tits , & qui ne fe fait point en confequence d’aucune re- 4. p,o,zra?;f_
gle de cetre Analyfe. On y voit un {fecond dégagement, {c des Inf,
& une troifiéme fubftitution;on y quarre les deux mem- ¥
bres de la formule / .—___Ej: Ce qui n’a encore: elte ni
pratiqué dans la Géomerrie tranfcendante, ni indique
par aucune régle dans cette Géometrie. | | _

Pour Lart. 163. de ’Analyfe des Inf. petits que lon ﬁ;‘r;::"““'
rappelle au méme endroit de ce Journal, il a quelque change-
rapport aux operations, mais les conditions f{ont infini- mens pout
ment: differentes ; on I'a déja marqué. Aucune des hy- f{‘;}f;l o
potefes de cet article , ni aucun des raifonnemens n€ mensi PA-
conviennent a Iégalité dont il sagit dans ce déguife;j;l;?’f‘“f;ﬂ.
ment : il en fera encore parlé ici. Mais comme on-’entre- S
prend pas dans ce Journal du 3. Aouft de prouver que
les operations que l'on y fait menent a des Tangentes,
ni méme d’en donner aucune explication fift€matique,
& quel'on fe contente de faire une operation qui condui-
fe 4 des égalitez dcja formées dans le Journal du 13,
Avril ; & une operation déja faite dans ce Journal; on
peuty veniren plufieurs manieres ;cicer desrégles ordinai-

res qui ayent quelque rappors aux operations ; fuppofer .
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qu’elies font particulieres 4 ' Analyfe des Inf, petits. Ceft
aufli ce que Pon a fait dans le Journal du 3. Aouft; &
on y a encore adopte ce qui eft particulier au Journal
du 13. Avril. "

~_Agrr. XII. Les fupplémens que I'on a voulu faire 4
PAnalyfe des Inf, petits dans le Journal du 3. Aouft ne
conviennent pas aux trois exemples 4. D. 7. dont je
m’étois fervi dans le Journal du 13. Avril. Non feulement
on y voit que cette Analyfe eft infuftifante ; mais l'on y
voit aufli.que ces {upplémens font fort defectueux, Celui
qui convient aux deux premiers exemples &, D, ne
~convient pas au 3¢, 7. Etles fupplémens du 3¢ feroient
‘des principes d’erreuar dans les deux autres. Mais 'onva
voir ici qulil faudroit faire bien d’autres fupplémens a
cette Analyfe pour donner aux régles qu'on y propofe,
~toute ’etendué quon leur attribué. |
~Soit pour exemple Pegalite que j’ai marquce icy
en 4 A.

iy Aoy, oo x*—-ﬂdy,xx_-—kéy = 0.

~ Et que I'on: veiiille en trouver les Tangentes dans le
point. que défignent x— 0§ & y— 8, on commencera a
~ voir que la réforme qu'on a voulu faire 4 I’Analyfe des
Infi petits dans le Journal du 3. Aouft eft fort defe-
wéhaente, 1ues 4 | | *
... Selon ce Journal.pages §21. & §12. il faut prendre la.
.. r-difference ‘de: cette: €galité, & en tirer une valeur de:

I’ 3 . - d y i .

igx 3 €€ qui donne une autre €galite que I'on voit ici en BB,

4 X1mm2ayx Ay

Enfuite, la réforme veut que Lon fubfticug les valeurs
de x & de y dans cette €galite ; & il arrive que la {ub.
ftitution deécruit tour, Alors, on differentie les deux ter-

| Sey e e iy |
mes de la fra&ion qui exprime la valeur de 77z, & l'on
{ubftitae encore les valeurs des inconnués dans les ter-:

"axx—3byy dx
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mes differentiez , fuivant la réforme. Ces differentiations
donnent 12 x xdx—2 a2 ydx—2a xdy pour le nume.

rateur , & 22 xdx— 6 by dy pour le dénominateur, otr
il faut f{ubftituer x— 0 & y =— 6. Cette fubftitution
détruit encore tous les termes, & il n’y a rien dans la
.réforme qui prefcrive ce qu’il fauc faire lorfqu’il fe fait
une feconde deftru&tion. Mais comme I'on a dans le Jour.
nal du r3. Avril ce que l'on fait femblant de chercher
dans le(Journal du 3. Aouft ; on pourra cherches de nou-
veaux {upplémens d cedernier Journal 4 mefure que lon
découvrira de nouveaux inconveniens: mais cette recher-
che n’auroit point de bornes dans1’Analyfe des Inf. petits,
Soit encore pour exemple I'égalite generatrice que

J'al marquée ici en C C. |
i .y.:——__..;/}?—w@'f !

& qu'il foit propofe de trouver les Tangentes dela cour~
be que fournic cette égalicé au point que défigne y =0.

Alors, on aura felon [a réforme une valeur de j.;._.'? : ’
- comme on la voit ici en D D.

d | Vb oy
. D D ® s @ ;"_}: o s #;_E___ j
| % 2V abxy=byax
La fubftitution de x == § & y =— 0 dectruit tous les
termes ; & dans ce cas la réforme veut que l'on differen.

tie {éparement le numérateur & le dénominateur. La
abdy

[

difference du numerateur eft - i & celle du déno-
P abxdy—tabydx badx
| 1r eft g ' ——
minatéur p e

2¢ fubftiruant dans ces deux cifferences les valeurs des
inconnués fuivant la réforme ; la premiere fubftitution

-

donne —5—, & ce rcfuleat doit €tre un dividegde‘ L’au.
' Eij
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8

¢ere {ubftitution donne -é'- e

badx

pour le divifeur;

Ce qui feroit abfurde. Ainfi, les fupplémens qu'on a
voulu faire 4 IAnalyfe des Inf. petits dans le Journal du
3. Aouft demanderoient dautres fupplémens de differens
ordres ; & la fuite fera voir qu'il faut rentrer dans les
~voyes ordinaires pour remedier aux inconveniens des Me-
thodes de cette Analyfe.

11 efftaifé de formerles courbes de ces deux exemples,
& d’en trouver les Tangentes par les Methodes dont je
me fers; il fuffic pour cela d’avoir quelque connoiffance
de ces Methodes ; & il me paroit neanmoins que ces
exemples pourroient fuffire pour faire voir que je n’aipé
tirer de ’Analyfe des Inf. petits les régles que jai pro-
pofées dans le Journal du rj. Avtil ; mais pour mieux

convaincre de cette verité ceux qui la combattent, ou
platoft pour faire voir quils doivent en. etre convain-
cus , je propoferai ici encore un exemple ou fe réiinil-
‘ent les inconveniens que j'ai déja marquez , & beaucoup
dautres dont le détail feroit ennuyeux.
Soit propef¢ I'égalité que I'on peut voir ici en F F.

FF.xy—ab—Vcxyy—abcey =V fx'—fyi—pfyy.
Et foit encore propofe l'égalité qui efticienG G.

GG..y—py'—Fa3st’=—0%

Dans Pune & dans l'autre x & y expriment des in-
connués , & toutes les autres lettres ne marquent que des
guantitez connués. :

Ainfi I’égalite F F exprime une courbe geometrique,
& les racines réelles de I’égalité G G font des valeursde
y pour la géneration de cette courbe. :

Cela pofé , en demande les Tangentes a tous les
points que défignent ces valeurs de y , prifes dans G G
& lubftitudesen F F. L

En cela , je ne m’écarte nullement de mon fujet ;; &
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neanmoins je ne mets pas ici ce Probléme pour prier que 3
Fon veiiille en donner la réfolution par le moien des re-
gles quifont particulieres a ’Analyfe des Inf. petits ou aa
calcul differentiel, & 4 routealgebre que I'on y fup pofe.]e
fai que cela n’eft pas poffible: Je le propofe pour faire
voir & ceux qui voudroient entreprendre de le reloudre
que cette Analyfe ni ce calcul ne font pas des moiens
auflt géneraux que les voyes ordinaires pour perfectioner
la Géometrie; & afin que dela on puille s’appercevoir
que ce ne feroit pas une grande Jnjafice d’avolr dit que
les Methodes de PAnalyfe des Inf. petits font infufhifan-
tes. Ce qui fervira encore pour montrer que je nai pa
déguifer ces Methodes pour les propofer fous le nom de
nouvelles régles dans le Journal du 13. Avril , comme
on l'a fuppofe dans le Journal du 3. Aoult.
" Si Pon veut des exemples plus fimples que F F, &
plus compofez que C C, on peuc prendre celui que l'on:
volit ict en H FH. s

HH...E:j—%d—}-%ax-——gx—-}-]y_éy S

% R T S
Vxx-—-{'-izx_y —yy’-:a;y—-?bx;
On verra que cette exemple eft encore un ceuéil des
Methodes de ’Analyfe des Inf. petits, & des fupplemens
qu’on ya voulu faire dansle Journal du 3. Aouft, Pour cela
il fuffit de chercher les TAligentes au point que defignent
X :::E’j. &xf”“é:ﬁ, |
Arr. XIIL Pour faire croire dans le Journal du'y.
"Aouft que l'on peut trouver par le mofen de Analyfe nieﬁf“‘;ﬁ:
des Inf. petits, les Tangentes de Pexemple que yaimar- ticuliers
qué en 7 dans le Journal du 13 Avril , on attribug a cette ‘It:;fi’;; 5
Analyfe quelques opetations des Methodes ordinaires, avoulu fais
& loa y forme de nouvelles régles quisont de grandsjn. 2 (A
conveniens , comme on le va voir icr, | e ;ﬁi; :
1o. . Dans ce troifiéme exemple la preparation que
Fon y fait de 'égalité geéneratrice n-’EmfPﬁﬁlﬁe_Eﬁint que
: \ =3 - : lll .
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la fofitangente ne foic anéantie. Dans le fecond fupplé.
ment que l'on fait dans ce Journal pour cet exem.
ple, il arrive que la Tangente, la fodtangente, & l'ap-
pliquée font ancanties. Elles font un triangle dont cha-
que cofte eft 8. Ainfi on n'auroit pu déterminer la poficion
de la Tangente , fi 'on n'avoit point {ci d’ailleurs com-
ment elle devoit fe faire,

29, Dans P'un & dans ['autre de ces deux fupplemens,
~on eft obligé de faire deux tentatives ; de chercher {é-
parement toutes les Tangentes que chacun des axes peut
former, & de dire que. celles de 'un & de I’autre con-
viennent au point propofe. | 4

30 On {ubftitué dans les formulesla valeur d’unedes deux
inconnués , & l'on fe fert-de I'autre pour divifer le re-
fultat de la {ubftitution avant que d’y fubftituer fa va-
leur. 5 |

Ce font trois principes dont on n’a pl voir les confe-
quences dans cet exemple , a caufe que I'on n’y faifoic
toutes ces operations que pour déguifer une chofe deja
connué dans le Journal du 13, Avril. Mais 'on verra que
toutes les differentes voyes que 'on ouvre en cela font
des voyes d'erreur , {i lon en fait "application a des e-
xemples quon a marquez ici. On auroit meme pl voir
une partie de ces inconvenlens dans les autres courbes
du Journal du 3. Aouft. fa o

Si 'on prend pour exemglle celui qui eft en D dans
ce Journal , & que l'on veiiille trouver la pluralite des
Tangentes dans le point que défigne y — 6 ; alors on
trouvera que z ==p, felon le Journal du 13, Avril art, 8.
Ce qui sabrege beaucoup a caufe que I'on connoit Ja’
valeur d’une des inconnués. Enfuite on trouvera les deux
Tangentes qui convienent au point que défignent y =—§
€ z=—=p , comme on [’a dit dans te Journal. Mais fi 'on
vouloit fe fervirsde la régle qu'on propofe dans le Jour-
nal du 3. Aouft pour 'exemple marqué #” dans ce Jour-
nal , enne trouveroit jamais ces Tangentes , & méme la
regle jetteroit dans lerreur fans la faire connoitre, Car

o 98 R RS i e
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fi 'on prend P’égalité des folitangentes pour 'exemple D

fur 'axe des z , elle fera comme on la voit ici en Q.
A 229y

-Q' b f:: i lprfyy—gzz—gyp.

& {ubftituant premierement p aulieu de z on aura

ol

29y £ : 7 T
[&= _Pw;—"- Alors il faudroic divifer les deux termes de

la fraction par y y fuivant le Journal du 3. Aouft avant
que d’y fubftituer 8. Et ladivifion donneroit [=—= —' 2 .
Dela on’concluroit quil n’y a qu'une feule fotitangente,
& que cetre fotitangente eft — 2 p. Deux conclufions

~entierement faufles, puifque l'inconniie /'doit avoir deux

valeurs, & que chacune de ces deux valeurs eft fort diffe-
rente de — 2 p fuivant le Journal,

St I'on edt {ubftitué premierement § au lien de y dans
'cgalite 0, ou bien que ’on fe fic fervi des folirangen-
tes de y , & que Pon y etic fubftitu¢ 6 & p, on auroit
trouve que la régle jerte todjours dans des inconveniens,
& qu’elle ne donne point les Tangentes, Ainfi les {up~
plemens quon a voula faire 4 1'Analyfe des Inf. petits
dans ce Journal ne feroient pas fenlement infuffifans,
comme on I’a vit aux articles précedens; on peut voir
qu’ils feroient encore des principes d’erreur.

ArT, XIV. Siles principes dont on seft voulu fervir
daos le Journal du 3. Aouft pour former les regles que
J’avois propofees dans le Journal du 13. Avril, croient

- véritablement des principes pour trouver ces regles, ils

pourroient encore fervir poJr les démontrer ; & clelt
aufli ce que l'on fuppofe dans ce Journal du 3. Aouft;
mais on ne voudroit pas avoir entrepris de {ourenir cette
{fuppofition par des raifons. Voici tout ce que l'on y pro-
pofe pour cette démonftration page §26. I/ ¢ff évident

; d %
g’ en concevant une conrbe qui ait pour appliquees 7, de la
propofee , le cas eff reduit a celni de la Seftion 9. ¢ par

Que les

voyes dont
on vou-
droit fe fer-
vir dans le
Journal du
3. Aouft
pour dé-
monfitrer
ce que on
y propofe,
font tres-
mal fon-
deées,

confequent Pon obtient ce que Pon cherche en differemtiant Lan

€ Lautre terme de la fraition qui exprime la valear de g_‘: e



40 REMARGOQUES

divifant la difference de Uun par celle de Uantre. Ainfe , Pon
a dans U Analyfe des Inf. petitsla rigle , ¢ la demonfration
de la regle.

Ceft 1a tout ce que l'on a fait dire @ M. Saurin dans
ce Journal pour cette prétendué demonftration. Ot
I'on peut voir que cela ne ferviroit qu’a indiquer le prin.
cipe dont on voudroit fe fervir : Principe de lui-méme
infotitenable , & dont Papplication feroit d’ailleurs im-
poflible pour démonftrer les régles que*j’ai propofées, Il-
faudroit premierement concevoir une courbe dont les
appliquees fuflent compolces des Inf. petitsdx ,dy. Il
faudroit que chaque appliquée f—; elit fon abfcifle; que
cette abfcifle fe trouvat dansle fecond membre de I’éga.
lité propofée dont ;ﬁfe{’c le premier membre; & il fau-
droit que toutes ces fitions fuflent conformes aux hypo-
tefes & aux autres conditions qui ont efté marquées dans
la Sect. 9. quel’on cite dans cet endroit. Ce font des fup-
pofitions abfolument impoflibles que l'on propofe com-
me des principes €videns dans le Journal du 3. Aouft,
& (i 'on youloit croire que ces fuppofitions fuffent vé-
ritables, ce ne feroit qu’une partie de ce qu’il faudroit
pour une démonfitration. Il faudroit en faire 'application
pour prouver que les quantitez qui refultent des opera-
tions donnent les Tangentes que I'on demande ; & com.-
me il y auroit des differentiations fecondes , troifiémes &c,
il faudroit rappeller les fuppofitions de I'Infini del'Infinj
de I'Infini&c. pour rapporrer a cette Analyfe cette pré-
tindué démonftration, Mais 'on a pd voir ici que ces
differentiations combartent directement le {yftéme &
les regles fondamentales de cette Analyfe; & P'on verroit
multiplier les inconveniens dans cette recherche a me-
{ure que 'on voudroir y faire du progrés. Ces inconve-
niens ne font pas de fimples difficultez ; ce font des ab-
{tacles invincibles qui {uffiroient chacun {eparément pour
faire voir quileft impoffible de dementrer les regles que

fay

5
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g J’ay propofees par le moien de I’Analyfe des Inf. petits,

& mcme d’'en donner une explication vraifemblable par
le moien de fon Syftéme. Ce qui prouve que ces régles
nont pu fe former par les principes de cette Analyfe.
Car les principes qui peuvent fervir pour former une ré-
gle, peuvent aufli fervir pour en donner la démonftra-
tion, & c'eft principalement fur cela quelle devroit Etre
formée. Mais I'on n’y fait pas tant de facons dans le
Journal du 3. Aouft. On propofe dans ce Journal de

concevoir une courbe qui ait ponr appliquéte == de | j
Courve qui ait pour appliquéc 7—de la propofée.

C’eft ]a tout ce que I'on propofe pour la démonftration
de cette régle. On propofe de concevoir des appliquées
tout 4 fait inconcevables ; on les propofe comme un
principe €vident, & Pon ne parle point de la maniere de
les appliquer: maniere ot les impoffibilitcz & les cortra-
dictions fe prefenteroient en-foule, fi I'on entreprenoit
d’y faire quelque progres; & cela devroit {uffire pour ma
détenfe. On ne {cauroit, je le dis encore , ni donner la
démonftration des regles que j’ai prepofées, ni méme en
donner une explication fiftcmatique par le moien de
tous les principes de la. Geometrie tranfcendante ; & il
n'en falloit pas davantage pour retenir ceux qui ont fait
parler M, Saurin. De cela feul on auroit di ne pas fup-
poler dans le Journal du 3. Aouft, que tout ce que jai
dit des Methodes ordinaires dans le Journal du 1 3. Avril
farun reprache d'infutfifance gue je fais vrés-injnflement a ' A-

nalyfe des Inf. petits, De cela {eul on auroit di ne pas dire
dans ce Journal du 3. Aouft que mes fuppofitions [eroient
certainement vaines ¢~ fanjfes , i elles w'étoient appuices [ur
les principes de certe Analyfe. De cela feul encore on au.
roic dd ne pas fuppofer dans le méme Journal page 5.6:
que dans le méme temps que je combats les Methodes de ce
Livre, fen tire celle gue je propofe . & 'que Ceff un fait que
[on va prowver, Mais 'on a pi voir ici par des preuves
de fait véritables & folides, la faufleté de toutes ces fup-
pofitions. Or y a pi voir en diffcrentes ma.ai-e?s par des
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preuves de fait: linfufifance des Methodes que Pon
propofe dans, ce Journal pour former les régles que
j.‘-a_i.-ciqnn:cie@ {ur-les Tangentes. On a pu voir que loin de
les faire {ervir pour trouver ces régles, il auroit fallu que .
jyeulle refifté aux fentimens qu’elles infpirent. Drailleurs
nai-je: pasi marqué dans le Journal. méme du 13. Avril
les voyes dont je me fuis fervi ;, & pouvoit-on, nier
que ces voyes ne fuflent ordinaires & publiques avant
que P’on edrt rien publi¢ des premiers projets du calcul
differentiel 2
Toutes les digreflions & les incidens que ’on fait dans
le Journal du 3. Aouft, feront le fujet d’un autre mé-
moire, & ’on y verra des obfervations importantes pour
PAnalyfe. des Inf, petits. En attendant je doanerai ici
des remarques {ur quelques.unes de ces propofitions qui
font diltinguces des autres. Il y en a une qu'on ne propo-
fe qu’en paflant dans le Journal du 3. Aouft, & méme
on ne la propofe pas d’'un ton affirmatif , comme les au-
tres. Mais on n’a pas laifle de faire graver une figure ex-
prés pout cette feule fuppofition, & meme 'on en parle
en differens endroits: ce que I’on n’a point fait pour les
autres propofitions accefloireside ce Journal. Voici ce qui
en a efte dit dans la page §21. Za courbe exprimee par UE-
galite A eff imparfaitement trae par M. Rolle dans (2 pre-
micre figure. On verra dans la [wite gu’on 2 quelque [ujer de
croirg gue M. Rolle vegarde.le point G comme un point o4 fi-
niffent. bes deux rameanx. QO G, M G de laconrbe. Et dans la
page §33. £/ fant apparemment gu'il ait cri; gu’elle [e termi~
noit en G , ¢ quaint D G ne la coupoit poinz, ¢rc. Sur cela
il faut faire plufieurs obfervations. |
10, Il ne s'agifloiv point pour le Probléme que jai
propofc dans ce Bl ournal du 13. Avril , de tracer I'ima-
e de cette courbe dans cet exemple, mais de trouver
es valeurs des fotitangentes. Et fi Pon veut la marquer
pour des.explications,, jil fuffit d’exprimer les parties ot
{ont les points. qui fixent la fituation des Tangentes,
Cleft aufli ceique jai fait, & le refte cuwoit fuperfln
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pour mon deflein. 2°. JPavois donné plufieurs memoires
4 I'’Academie ou javois tracé cette figure le 12 Mars,
& le 2. Juillet 1701, & P'on y peut voir que les rameaux
dont il sagit ne {e terminent pas au point G. Ils a-
voient efte enregiftrez ces memoires avant que l'on
donnat le Journal du 3. Aouft. 30. J'ai encore donné
deux meémoires 4 I’Academie pour la generation des
lignes courbes, 'un du 10. Decembre 1701, lautre
~du 29, Juillet 1702, & je puis dire fans cxageration
que la courbe dont il sagit ne feroit qu'un petit e-
xemple des Methodes que jai données dans ce me-
moire, Peut-tre que M. Saurin ne I'a pas {¢i 5 mais
il a pd fcavoir que jyai propofc des régles pour la
generation des courbes dans un trait€ que je donnay
~au public en l'année 1690. fur les effections gcome-
triques, & que jai donné encore au public une Me-
thode fur les indéterminédes I’an 1699. qui fert beau-
coup pour perfeGtionner ces regles. Ce qui- fournit dif-
ferens moiens pour tracer la courbe dont il eft quettion,
4°. Jai aufli donné deux mémoires 4 'Academie pour .
marquer plufieurs avantages & plufieurs inconveniens
des fignesradicaux, I'un du 6. Juin 1699. & l'autre duy.
Decembre 1699. Selon ces mémoires il eft tres.facile
de tracer la courbe dont il s’agit, quand on prend fon
égaliré generatrice fous la forms que P'on a marquce
ici en IV dansle s.. article, & ceft auffi fous cette for-
me que j"avois propofé plufieurs fois cette €galité al'A-
cademie, C’eft encore la forme que l'on eftime le plus
dans P’Analyfe des Inf. petits pour les égalitez. Mais
{i on vouloity appliquer cette Analyfe, on ne trouveroit
qu'un des quatre rameaux de cette courbe, Car Ton n'y
reconnoit qu'ungyeule racine dans chaque é%ahté qui a
des fignes radicanx (uivant les principes que I'on y a in-
eroduits article' 189. page 164. & deld on y voit aufls
plufieurs courbes qui font imparfaitement tracces Je ne
dis pas dans ces exemples ol il n’eft point neceffai'r_e de
foavoir combien il y a de rameanx, ni d'en lf;q%“'mf la
'}
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diftribution, comme la courbe marquee 7 dans le Jour-
nal du 13, Avril | & qui fe trouve imparfaitement tra-
cée dans. I’Analyfe des Inf: petits article 48. page 43.

lanche 3. figure 35. Je parle en cela des exemples de
FAnalyfe des Inf. petits , ou 'on auroit €vité plafieurs
inconveniens, fi 'on avoit tracé tous les rameaux des
courbes que 'on y 2 examinces. Par exemple, on fait I'e-
xamen d’une courbe dans cette Analyfe pages 161. 162,
& d'un point de cette courbe pour fcavoir fi elle faic
une inflexion en ce point. On ne rappelle pas fur cela
la Methode de cette Analyfe qui a efté faite pour la
recherche des points d’inflexion Sect. 4. On a eu
occafion de voir dans cet exemple, & on auroit pi le
voir en mille autres exemples, que cette Methode n’eft
point Methode. On a fait concourir pour cela des Me-
thodes qui ont efté faites pour des fuiets fort differens,
& qui fe trouvent oppof€es fur cela pour les effets. On
{fuppofe d’autres courbes que I'on combine avec la pro-
}fwafée pour tirer de toutes ces comparaifons les moiens de

are une induétion, Mais 'on n’auroit pas eu befoin de
tous ces fecours érrangers , fi 'on avoit eu de bonues
régles pour tracer 'image de cette courbe, & que 'on
y edt applique les regles que jai propofées dans le Jour-
nal du 13. Avril: on auroit vii que les rameaux de cette
courbe fe croifent en deux points oppofez; qu'il y a deux
afymptotes oppolées, & qu’un de ces points eft celui que
lon a voulu examiner. On auroit vii que danschacun il
y a deux Tangentes abfolués outre les Tangentes rela-
tives; & la difpofition de ces deux Tangentes avec la
generation de la courbe auroient fait voir qu’il ne fe fai-
{oit aucune inflexion de la courbe dans ce point, non-
plus que dans fon oppofe. | |
-~ Bien davantage , la courbe méme Je Particle 16 4. de
PAnalyfe des Inf, petits, de cet article que 'on a pris
dans le Journal du 3. Aoult pour un fupplément a I’A-
nalyfe des Inf. petits fur les Tangentes qui font en que-
ftion; cette courbe , dis-je , fe trouve fort imparfaite-
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ment tracée dans cette Analyfe. Car des quatre ra-
meaux qui partent de l'origine, on n’en marque qu'ua.,
Ce qui confirme I'erreur des principes de la Gcometrie
tran{cendante ; {felon lefquels toute égalité qui a des fi-
gnes radicaux ne peut avoir qu'une racine, & par con-
{fequent ne produire qu'un feul des quatre rameaux de
cette courbe, De plus, le rameau que P'on 'y a marque
ne demeure pastolijours d’'un meme cofté de ['axe,com-
me on I'a figuré, & cela auroit de mauvaifes confequen-
fes pour le Probléme. & |

Ainfi, quand on a propof¢ dans le Journal du 3. Aouft
la {feconde figure que Pon y a fait graver, on auroit pi
convenir que pour former cette courbe & une infinite
d’autres , il faut abandonner les principes de I’Analyfe
des Inf. petits, du moins ne pas fuppofer que les incon-
veniens de cette Analy(€ viennent de moi, puifque l'on
n’a aucune preuve pour cela, & que lon a des preuves
du contraire. T | |

Il y a encore une remarque de quelque confideration
dans le Journal du 3. Aouft page §33. au fujet des deux
Methodes que jai propofées fur les afimptotes. Dans
certe remarque, comme dans toutes les autres, on vife
a deux chofes; la premiere de faire croire que mes Me-
thodes font de PAnalyfe des Inf. petits, & la fecondede
les faire méprifer. Si 'on étoic bien affuré de P'une, on
ne {ongeroit pasa lautre. On fuppofe dans cette remar-
que que dans les Methodes que jai données fur les afym.-
protes on y appercois aifement les articles 13, 14. de ' Ana-
lyfe des Inf. petits ; & l'on remarque enfuite que je e
fuis fervi de ces deux articles, qu'lls m'ont efté uriles. 1l
eft vrai qu'on y propofe deux exemples dans ces deux
articles pour en trouver les afymprotes ; mais fi lon
veut prendre pour des Methodes ce qu'on a dit dans ces
deux articles, & tout ce qui a efté dit aillears dans I'A-
nalyfe des Inf, petits fur les afymptotes , il eft tres-cer-

tain quelles font tres-differentes de celles que j'ai don-
nées dans le Journal du 13. Avril, foir que Fon regar-

/
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de les principes, ou les operations, & méme les effets,
Comme ces deux articles de I'Analyfe des Inf. petits
font les feuls ol I'on traite expreflement des afymptotes,
il eft neceflaire dy faire deux obfervations. La premiere
et quaprés avoir donné la détermination d’un afymp-
tote dans l'article 13. on ajoiite ces mots : ce gue /'on
[¢ait daillenrs étre conforme & la werité. Sans doute qu’on
le {gavoit d’ailleurs: mais cela marqueroit quon fe mé-
fie de la Methode méme qu'on propofe, ou quon n’e-
ftime pas qu’elle foit démontrée ; & il eft cerrain auffi
quelle ne I'eft point. La feconde obfervation eft qua-
pres avoir déterminé un afymptote dans un fecond e-
xemple article 14. on dit, pour toute Methode , de /¢
vegler [ur ces derniers exemples pour tromver les afympiotes
des auvtres lignes conrbes. Anfi, 'on n’a fixé aucune ré-
ele. Cepengant les exemples ne font que des lignes géo.
metriques. Celui ot les expofans font conclis en termes
generaux elt fort particulier pour la multitude des ter-
mes , & lautre ne pafle point ni trois dégrez ni trois
termes. De plus, la maniere d’en trouver les afymptotes
n'eft point la méme dans 'un & dans l'autre ; & 4 tout
prendre, ils ne donnent qu'uneidée tres-imparfaite de ce
qu’il faudroit faire en d’autres exemples,

Entre les differentes efpeces d’infinis dont le fifté-
me eft compofe|, il n’y en a point de plus vray-femblables
que les afymptrotes. Car il n’eft pas de I'Infini alym.
f)totique comme des autres Infinis dont nous avons par-
l¢ ici, Cer Infini eft en quelque maniere déterminé par
des conditions , & comme indiqué par des expreffions
analytiques. C'eft Id neanmoins ol I’on cherche 4 s'aflu-
rer du fucces par d’autres voyes, & ot 'on n’a point
voulu rifquer I'énoncé general daucune regle,

Pour diminuer I'idée qu'on pourroit avoir des régles
que jai donnges fur les afymptores dans e Journal
du 13, Avril , on a marqué dans le Journal du 3. Aouft
Quon étoit furpris que mes recherches ne (¢ [oient terminéss

qua donner les afympiotes de Vhyperbole équilatere., De
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{emblables furprifes conviendroient beaucoup mieux a M.
Saurin dans ['Analyfe des Inf. petits. Cleft ld qu'on peut
voir de grandes propofitions avec peu d’exemples, Quel-
quefois 1l ne s’y trouve qu’'un feul exemple, comme la
{pirale d’Archimede dans la s5.. propofition des T'angen.
tes page 20. & quelquefois 11 n’y en a point du tour,
comme dans larticle 19. de cette Analyfe, ou I'on pro-
pole une Methode generale pour les Tangentes. Eft-ce
_par le nombre des exemples que I'on doit juger d’une

Methode, & devois-je doaner d’autres exemples dans le
* Journal du 13. Avril platoft que les autres chofes qu'on y
a mifes. | - Sy

C’eft, comme on 'a déja marqué i1ci, un des fophii-
mes les plus ordinaires dans le Journal du 3. Aouft de
prendre la partie au lieu dutout, quand il s’agit de prof-
crire celui du 13. Avril; de prendre le tout pour la partie
quand il sagit de relever ’Analyfe des Inf. petits, C'en
eft encoreun fort ordinaire dans ce Journal de fuppofer
ce qui eft en queftion, %'.c. . '

St I'on rappelle toutes les preuves que j'ai donnces ici
pour ma défenfe, fur les principales {fuppolitions que 'on
a faites dans le Journal du 3. Aouft fous le nom de M,
Saurin; on pourra voir en differentes manieres que je n’a-
vois point donné occafion de m’imputer de grandes injufiices
& des fupercheries, comme on I'a fait dans ce Journal;
& que {i I'on veur appliquér ﬁ}l’Analyfe des Inf. petits
ce que javois dit des Methodes orainaires dans le ]f.}ur:-
nal du 13. Avril, ce feroit en donner une mauvaife idce
de la défendre par les voyes dont on seft fervi dans le
Journal du 3. Aouft. Réduire 1, c’eft prouver que 'on a
raifon , & je n’atcends point de meilleur fuccés des obfgr-
vatio ns que j'ai donnees ici.
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FAUTES A CORRIGC Ei

 Page 3.:ligne 5. pour, lifex , pour les ProblCmes.
.~ Page 13 ligne 31 les, lifez , les Problcmes ae.
a Page 14. ligne 35. €tre , lifez, ctre que.
Page 16, ligne 12. font, lifez , font.
Page 17, ligne 17. dont , lifez , dont je,
Page 22, ligne 9. poinc, ez , P';_:unl: de.
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