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ELEMEN -
ta Arithmetice,ac
GEOMET®RIAE, AD
difciplinas ommes , Avritoteleam pr &=
. [fertim Dialeéticam, ac Philofo-
phid apprimé neoeffaria ,ex
Euclide decerpta:

Petro Mongono Valen-
tino auctore.
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dls mccum cogitarem, tu mihl =%
mus omniu{tagm oceurrift, f n-
gularc decus Valentiz: noblhtaus
quihoc muneris, qualecunq, id ef-
{er, tibi- quaﬁ tuo iure vendicares.
Nam quanguam commemorare

poﬂ%m DON PatICos,qui mea Opera
dzinduftriaiin-liberalibus difc Cipli-
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EPISTOL A
bulis mﬁltucndum, atg; informan-

dum fufcep , primus’ex me,ct ip{o
~ propemor m lae, literarum cle-
~menta bil ... Q_L_I}m obrem prl-
mos ho -. :%us & éorum, quzin lu
cemedeétein Dlale&icdm ac Philo
{ophiam Ariftocelis conf)cn':ul velut
fundamenta, adte pertinere, actuo
nomini iure optimo confecranda
effe; fum arbitratus. ‘Accedit& alia
quog; caufa, quz me, vt id facerem,
adhortata e& quod mteihgam te
miro qlmdam licerarum , acbona-

rum atrtium {tudio mcenfum efle,

& ex-omnibus, nullas magzs nobi-
lem adolelcentem , maiorum ﬁ)len
dore,potcntia ombus mnumeris
& corporis, & animi dotibus nulli
fecunfum dﬁcere,q&am d: fE:lohnas
Maahematicas (&z prxterquam

quod

i3
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| NVNCVPATORIA:
quodabfgueimproboillo labore,
quem aiix-éi'cﬁderant 3 perdivfgﬁwr,
qui {olet homines mnumeros , &
tui przfertim ordinis, ab ftudio lite
raru auocare( certifsimz enim funt,
& a contentionibus,rixofisg; difpu
tationibus logealieng, nec{pinofis
przceptionibus torquent audicoru
animos)magnacum voluptate {ci-
untur, & domi, foris, in vrbe, in a-
gro,nauigati,priuato,cum potefta-
te degenti,locis deniq; omnibus,&
temporibus firmifsimo {unt prafi-
dio,& fingulari ornameto.Adhec
cum {int per vniuerfam. Philofo-
phiam latifsime fulz , cognitz ad
difciplinas omnes viaamplifsimam
{ternunt:ipfis vero neglectis omnis
ad icientiam additus intercluditur.
Q_L(l_i_blls omnibus de caufishzc A -

A 3 rithme-



I EPISTOLA @ =
rihmeticz , & Geometriz, quz in
Mathematicis principeloct tenét,
qua potui breuitate & facilitate ex
Eudlide decerpere curaui; vecudi-
{ciplinis Philofophicis animu ifta
tuum , in quO INNUMerz virtutese- -
nitent ,excolere COEpErIS: culus rei
defiderio te flagrare vehemeter in-
tellexi, ex horu cognitione proxi-
mam ad eas viam habeas, & copen
diariam. Etne alijhorafruéu pri-
uentur, quem {pero maximum fo-

reatq; vberrimum;ad communem

omnium {tudiorum vium hzc ipfa
in luce edere tuo nomine decreus,
teq, eortitanqua patronu & tutore
coftituere;ve quod opus tibipotifst
mum {criptum eft, idipfum tuino-
minis przfidio ab inuidorum ob-
trectationibus tutiappareat. Vale. |



2.1 TRV S M ON“"
gonus ca'ldldole&orl S 85

o Cmea) V M publwe Ariftotelis hbras d: Dm:,
%—‘* leGica s ac Philofophia inbac nodre
A 11' Academia Valentina interpretarer, le
{,L cor optime, in quo munere obeundo,
== ut communia adolefcentie iunarem fiu
dtd non dubitaui bonam etatis partem confumere,
fumma ope nitebar;Mathema.exepla,in quibus fres
quens eft Ariffo.qua poteram dexteritateexplicare:
adhibebam quicquidin.me erat artis,¢r opere,quod
tntelligere obfcurifSimis quibufq;  bis maximam luce
afferri,er horum ignorationein locis Arifto..nd pan
cis ac [citu dignis;ueram rei intelligentiam defiderqs
ri.Sed(fateor ingenke) inanime labore tarqauebm,;
quod non finemagno auditorum incommodo fieri,
Jepe fum expertus. Cm enim in more pofitun fit, ut
adole[centes ynullam in perdifcendis artibus ordinis
rationem fequuti, magha temporum iature, ¢ ﬁun
diorum difpendiosnon tam fusipforum culpa, qudm
eorum, qui illss fic publicé profitentur, ad Arzﬂotc:.-
leam difciplind, Mathematicis difciplinis ned limine
quidem falutatis, accedant , quid mirum fi exadtifii=
mas , ac proinde diffictles Geometrie -demonstatioa
nes, que plerungs ; Jolent exercitatos admodum uche=
menter torquen nd affequanturd.Quid.quod differe
diratio innumeris refertq preceptionibus; Arifiotes

/‘:"‘P ta uarys obfiructadifficultatibus diffrabi au-
A 4 ditorsm




EPISTOTA AD
ditoytim.animos in plura ftudia non patiuntuy , e
(wt ait Fabius) angudi oris uafeula fuperfufam hya
moris.copiam refpuunt;qud fafeipiant facile,fi paus
atin infhillaueris . Hec cium werfarem animo fepe,
¢ intelligerem plane retardariinnenum ffudig , ac
expectataminde utilitatem magna ex parte impedis
ri,ad insermiffum laborem Aristotelee le@ionis nunc
denuo eo animt'confilio redire conflituens , ut quic=
quid Dialectice: ac Philofophie tudia ab ineunte
fere tdte-fufcepts; homini panlo-ugilanti contules
runt ; idtotum ftadiofis barum difciplinarum culto=
ribus candide impertiay . Decreui iterum 4d eundem
lapidem non offendere, fed it4 me gerere in hoc Phis.
bofophic decurfu; ut ad eam, quam certo fcio ueteres
Platonem, Ariffotelem,¢r alios omnes tenuiffe docen
di rationem proxime accedam , ¢r Avriflotells feris
pta, que difficilima hactenus wifa fune, bac methodo
tradita quam minimo labore doceantur . Excerpfi
itaqueex Arithmetica v Geometria Fuclidis eao-
mnis, que ad plenam perfectam; Ariftotelee difcis
pling intelligentiam mibi fucere uifs funt , quorum
i Dialecticis , er uniuerfa Philofophia frequentifiis
s eft ufus.Scio alia prateredeffe multa, ad utrang;
artein pertinentie cognitu dignifiima., er utilitatis
non contemnende: fed neqyomnia perfequi artibus
tamlate patentibs inclufanoftri erat indituti , e
qui-elementis his notris indructé fuerint,uium ad li=
brog: Ariftotelis(quod mibiin primis cure fuit)cr ad
Euclidis opera babituros paratifimam. [peranius.
Accipeigitur , amice leor , hane el ergate amos
TR L | rig



LECTORE M. ¢

o visnonobfeuram fignificationem : ¢ hanc liboreny
; / boni confule ; quem fi probari tibi intellexéro, inges
: nuc fbondeo in rebus omnibus quibus iunari poffe
communia [tudia cognouero, meam operan BUnqua
defuturam. 60l A a

Quz ﬂequunmr continet
Arnithmeticainftitutio.

Cap.v. Quid Arithmetica, e ad ceteyas quo pga
Ao affecia fit , atque ad eam quo modo referenda Jit
Logiftica. ' A

Cap.2. Que & quot flut Arithmetice principiq,

Cap.3. Quid unitas , quid numerus, ¢ ex quibus
partibus conflet, SR

Cap. 4.. De primu diniffone numeri in parem e
imparem. - '

Cap.s. Dediuiflione paris numeri in pariter pa=
Yem,pariter tmparem,es impariter parent.

Cap.6. Dealta paris numeri divifione in perfes
etumymutilum,cr fuperfluum, |

Cap.. Dediutflone imparts numeriin primum
¢r incompolitun , fecundum few compolitun, coms
pofitum per [, ad alios antem relatum primune ¢r
incompofitumn.

Cap. 8. De proportionibus ,quid [it proportio,
& qu apte comparentuy.
Cap. 9. De diuifione proportionis in Rationas
_ lem,er trrationalent. _
\ | 8 s Cup.



- Cap.10. Dediuifione proportionis tationals in
eam que maioris inequalitatis dicitur , ¢ minoris;

Cap .11. De diuifione proportionis ‘maioris in=
equalitatic,c formis etus primis muleiplici, fupers
particulari, & fuperpartiente, ¢ que his fubys
clantur.

Capr2.Quinis numeri propofiti quo pactoin exs
tremaredigantur,hoc e, minimos numeros eandenm
[eruantes proportionem.

Cap.13.De numero accomodato figuris , & quod
triplex fit eius forma,lin carm,pkma,@' folida.

Cap.14.De comparationtt habitudine,que Ang=
logm: dicteur, quid fi fit,c qads habeat d:ﬁ@rentm.

Cap. 15. Detribus Analogie formis Ar:tbmetm,
Geometrica, Mufica.

- Cap.15.De ﬁx ah;s Amtlogzgc ﬁ:rmis ex qumto
Euchdis.
gmtatcs Arithmetice,er paﬁu!atd.
- Demonftrationes decem ex libris Arithmeticis
Euclidis decerpte, ad Arzﬂote[eazm dzﬁ:zplmam per= ,
weceffariz,
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nthmetlca &ad

C AETERA S
quo pa&o aﬂ%&a

f t atq, ad eam
A quo-"*

modo refﬁ'rcnda f 1t Loglﬁlca. .

-

CA’PVT I

14 )fe;«'ﬁmmr molts , aut nu-
| | meri. Primae emnii ﬁmt
ac f mplzcsz ime Arithmetica s Gea-
metria: quse inbhocgenere pure, dac [yn
cerenomen illudufte ; ac legitime re-
tinent. Continét fe fole intra fuos fines,

& cHmYimmaxna,ornamentids plu-
rinim




: | ELEMBNTA
rzmum cﬁeterp; impartiantur , ﬁm I~

ﬁe ﬂz:mt ﬁrmamenm aliena ope non
indigent,, ex alijs nibil omnino capmnt*
pnef dz] Que harum Sfunt propria,
cum in dlzm{ genus. tmmfermztm
¢~ rebus fenf libus accommodantur ,
 formas Artium procreant medize cu-
mfd.czm nature : fed que in Mathe-
MALICAYUIn NUMEro /blezmt baberi.
Geometriaincealii fublata AST RO
N O M1 AM effecit, vfézlzém ad-ﬁ
dita iwrixiy. Arithmetica ﬁnm admi-
fta dedit Muficam. Porro quamra-
tionem babent due ille prime adcee-
teras , eandem optinet Arithmetica
Geometrig comparata .. E[tenim or-
dine prior ; ¢ dignitate preftantior:
qua [ublata , labefactari alias omnes
eft neceffe, vt nec nomen, nec fines fuos '
tuericommode pofsint. V nde antem di-

b o &l



ARITHMETICA.
cta fit Arithmetica , fatis eft pe;ﬂ)z...
cutma numerss autem dictameffe , pe-
rinde 4tg, Grammatzram aliteris jex

ipfa nominzs ratione fatis ciftat. H ac,
VYt & reliquas , que buins /imt gene...
vis,duas partes ca_;:ale&‘z Tbaortetzcm
¢ Praélicen , a multis receptumeft: ¢
gut!ms eam,qua eft de numerorum pro-
przemtzém T heoreticen dixerunt,
quam Vero Ploto in dmlogo de Izgffo
Aoy cTinks appellat. Arabes AL G 0-
RITHMV M , que ars eft com-
putandiy ad multa guzdem VEilrs fed
facilior ; ac breuior , quam vt inter lj-
berales artesreci pi a’ ebeat , Prallicen.
Quz dingfio non vfqueadeo ratione ni-
titur , ¢ caret Veterum anlloritate.
Nam Euclides, qui Arithmeticam pri
mus certamethodo tradidit , mg/‘quam
buius posteri zorp.f memznﬂe Vifus est,
g~ Sene-



s ELEMENTA”
(9‘ Seuerinus Boétins yqui inter La~-

tinos: hanc artem copiofi 1fSimé feripfit;
gue ad [pectatinam pertinent , [olum
perfequividetur. Deinde in alys di-
ﬁiplim;f'éd pars,queintra cbntempl.fzi
tionens fubfistit, est velut prfpdmtm
aperzf, practice vero executio: ita al-
terainalteramguodammodo refertur.
Veram Arithmetica , quz infpeclio-
nis eSt; few: contempldtzomf ad Logt-
| ﬂzcam nulla ex parte refpicere Vido-
TUr . ._Verms.giwr. forjztcm hec ad
Arithmeticamno aliter pertinere cen-
febitur, quam ad Geometriam optice,
aut flereometria. Nosexilla;quce ve-
re fcientia eSt, & in omnes eas , quie
avtinm nomine celebrantur ; quam-la-
tifSimé funditur , decerpemus. ea dun-
taxat,quious ad Aristoteleam difci-
pbmm plene mtellzve;zddm adolefcen-
| £es



ARTTHMETICA 8
tes paratifSimi reddantur. Hane vero
diffmire licebit [cientiam,que vim nu-
ey orum atq; naturam perpendit , ¢
omnes eorundem affeétiones terti ﬁ’:mv;
commonstrat rationibus.

=y —

Dc varus Arlthmctlcz prm-=

c1p1,s Cap. II
A thmetzca guemadmodum o

religuce artes omnes; furs constat
principifs tanquam ﬁrmamentis , JHi~
bus totus difcipline moles nititur = vt
bis ﬁzélatu corruere vmuerﬁz f t ne-
re/]é Principiorum autem duplicem
effe dtﬁ’rentmm placuit _Aristotels,
compofitorum & fimplicium . Simpli-
cia [unt , diffmitiones , quas in omni
difciplina cognitas effe oportere, nemo
est, qui ambigat. Compofitorum duo

ﬁmt generayalia axiomata Yocantur,

fm



ELEMENTA
[ere communes ]ézztentiae ‘vfgﬂmdeé

f;eiﬂnma' Ve cutars; velex folavocun

tgnificatione citra Vvllam docentis ope-~
. ramconflare pofsint : Alia postulata,
certa illa quidem , & ex fe ipfis fidem

- babentia /%d qus praecepmm operam
defiderent , vt mtelhmntur Ac ﬁmt

illa qmdem /sz mul&z /éd g nobis

futura funt ])jaz bic tantum aﬁponen-

da :!uxzmm.

Q_/d vhitas quld numerus 3.0 dc

cius Partlbas Cap I I I

V 1\’ #| TA S, 0mnis numert Prma-

mm eﬁ o men L:!?'.:;Z._, N am vtres

“a'léa's HUIEY 0 MELIMuY 5 15 numeros V-

nitate . ﬁ autem Ynitas »qHa Yrum-

| guaiq; v decitur. Nu merm'e_’ﬁ'ﬂml
titudo ex vnzmtzémcompfy;m, Q\m)d'

ad numert naturam z:zttz?zft coum ﬁt-
e periord

=



ARITHMETTICA. S
;:erzamz Petzmm 17 172 ﬁmmm pro-
gredimur. N am cotinnd vhi ad de-
cem numerado peruenerimus , [#per
enm ab Ynitare numern reflefimus,
zdz 729 tﬁ!lf!,?ﬂz'?z/cffﬂﬁ ﬁfrzpaﬁzr
cum antem ad minora defcedimus,
necele e/t 172 vmnzre co f /Ze’re ‘1t ma
XImuSs numerus no reperitnr, mini-
mus et binariws. E R numer us rerw
a’:ﬁremr; men[ura & mods 7%?—
admodum A riftoreles mgemaf 52+
me dixir . O portet ante eos 4 rebus,
qguarum [unt numeri,ad fe}lzm intes
Uetumtransferrs: hoc enim Proprm
e/} € athematnm. R eperstur in ni-
mero dz;ﬁ/ex partinm dzﬁremm
qguedam 4/z7xarze.r ﬂxmfm rot1 k-
MEr UM EfJICIUNL \AC MELLURINT 5 GH 4
yocant cammmﬁwaéi[m Yl gb alz-

quoras ; Vi in 7#4::1‘)24:':0 Joinarius:

" -3 gm



. ELEMENTA
qus bis Jumptus “?mztfr;zazriz? procre=
at. A1z totum numern non metinn-
tur. _foad enim ex dutu earum effi-
citur yaut fuperat ,ant minus eff: vt
i ternariobinarius ,qui femel [um-
prus minorem gignit numeris, [pins
Yerosmaiore . Q uis numerns partem
habeat priors generis, & Ynam, ant
f*/z&re: hac regila dzgmﬁemr. Q{éi
172 €quos numeros folui poreft.partem
fméc{ buins geners ..:jmd ﬁ 1d femel
contingat,vna tantuhabebit, fin plu
ries,mulras, tot [cilicet, guot aquales
RUMEr0S Continebit: Vt guaternarins,
c# in dnos éz';z.:zrz'a.r,?m eguales funt,
dutaxat [oluatur commen [urabilem
Ynatantum partem obtinebir bina-
2 ke 3 . .
rim. At.X2.cumin duos [enarios,ter-
ndrios quatrnor guarern arios tres,
binarios [ex dinidatur y ac proinde

Lh"‘mh—lﬂq S P T e———" i, e c——— By e gl A i
f —




ARITHMETICA 10
f‘yﬂer 172 @7%4../31 numeros [olta-
LY \€X gnarnor ;.wréé.w comnneif-
rabilibys c‘oﬂﬂﬁéz}. rd erimrz'm:?zzi-
navius, [eptenarins, o id cenus alyj,
cumunllam ir cfc’j?!#zszf numeros di-
#ifisnem recipiant | Vairatem folem
partem comenfurabilemn habere cer-

[ebuntir, '

De prima diuillone numeri
1n parems & imparem.

C‘ff‘ [ /7 [.
il . Y 'A:“" -_.4:
S wma numers dsuifioeff per pares p:‘z:ﬂp:z‘;:

& tmpares. Par numerus eft, qu Poflerivel
172 d1.as equas partes diniditur ex
241045 t ot us coflaturnumerus:/ mpar,
guiid fiering patienr,[en :j:mz' m de-
a5 af?!ﬁdlf.r parres a’im}f 15 mmedio )?.f:zz:-
tare habet inrerneniente, P arinume
ronrer alia mulra comnenit,ve 7 IR

VA é’#eﬁ

[ g = —



ELEMEUNTA
duas parvees fecetur ad quod genus
Vi pertinet, adidem aliera refera-
twr:veinollonarioin duos guater-
narios dinifo, pars ytrag [ubpars
RIINEYO CONLINEINUT Q@&d ﬁ inalias
parzes [oluatur,vet in GHINAY 15278,
Lerinavivnm Wrz% conuentt zmﬁ:zrm
appellarro. [ [lud g10q, 17¢eft, vt ﬁ )
parem ducatnr alins numerus, fiue
par, [1ue impar, paroriatur ac pro-
creetur, Stenimin binarinm. 4. du-
xerss s offonariu efficitur . 13 gnina-
riwmjdmzzrfw, f/uariz yeerg par e/,
Imparem numerum hec fequnntur,
que Prioriéw fere [unt contraria,
Primo , yr dintfus in partes duas,
gua totum con ficiant parem alte-
7 anm édémz’, alreram z'mf:zrem: L e
sn2de, Yt Jolo i?ﬂf?cf?‘i en enm dnilo,
Zirnatur impar Ex duitn enim
fﬁt?"ﬁ

e e T .



 ARITHMETIC A 1p1
pars in imparem Far procreatur,

Dediuifione paris numeri in pari-
ter pare, pariter imparem, & impa-

riter parem. Cap V.
N T/ merorum fdrfﬂm tres [unt

ﬂ’é’fjff.'ip?’imz@ fazrizer par:Se-
czmda, lﬁzzritfr émpdr: ! ertia ,impd-
rirer par. Numerus pariter pareft,
quifemper in partes egquales v(q «d
Yritatem diﬁa’/z;i pozeft: vt . 32, cuius
dimidinm 6. huins 8. huins. 4. huiws
2. Hic nafcitur ab ynitare iz in fn:
211 pragreaz’iem per priors numers
geminationem, hoc paifol.2.4.8.16.
32.64. gui numers cmanes [nnt pari-
zer pares. Huic forme nvmert pe-
culiare hoceft  ve partes omnes erus
commenfurabiles fint einfden nomi-
7;55,/7:}6 e, imrg}ef pares. Num 7 18
5 3 pars



ELEMENT A
fzfrzra’r ;mf areft qus ;er maxima de
#1fis 1 szdrz&ﬁm BUMET 671 COW /f’ztwg
ﬁffzﬂ.r 2. 14. Producitur abi 1mpd-
ribds nainy <l avdint [e con ﬁ’7ﬂf’?2ﬂ-
lvr«zf,{/ binario numero gfmmﬂﬁ vt
13.5. 7. 9. IL.13. 15 grornm quifq, b#
Jamptus conflienr huius numers far-—
mam. U nde fequitur v%ﬁma%m% P
proximo abefe Wdzemﬁzrm, O 1nter
fnerfc{fwfm ac proxime > fequentem
17eSs BUMEYOS Interuenive: ve.2. & . 6.
snteruallo a’iﬂdm LPINTL RUMEroriE
% 4. .. L7 mfdrmr parnumerus eff,
oS proxima pareess mmexf 172 &=
7%:5/;.# dinidZiur.eariz rame jmz'rze.r _
[fimilem dinifronem non admittunt:
¥2.12.20. 4.0.hor gents cum Verog d1 -
&arﬂmfymé 2332 fﬁ N am 7%944@’-
Yaurzatens fm,.z’z mmf 08 707 Perie-

mz mmm’zr cum fdrszr Z’F?”f&?,"‘z s

guod



ARITHMETIC A 12
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cammmﬁ&rd:lm intercedst . [rra-
tionals, guee nowmen ab 4[:7140 nume-
o non accipir, & in bs folwm guan-
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ézpzrne.r dnpla ﬁﬁff‘?‘ﬂ'lfﬁrﬂé’f A1t
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mf jone : [in minus  numerius,qui ex
prima dinifione [wﬁer/‘mz, per alteri
dinidedus eft, gn1 eft ex [ecuda dini-
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per gue . 12. dinido reﬁdﬂum It’rim;.e
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gno producebatur,ve.25. Procreatur
enim ex duty ?ﬁéﬁdﬁ"? 172 ﬁzfﬂﬁm,,
& inquinariu finiuntur. Sic guog,
36. 625, numeri [unt circulares. N a
alrer ex dultu [enarijin [e’z;?/iﬁm pro-
ducitur , alter ex dultn. 25, Dulta
Yidetur appellatioex cireulp g come-
171C0 5178 GHO rdem putum Frmczpm
afverg Fuic X i quog, qhadsa

Lus
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tus [ubh plano continetnr degm fre-
qgrens admodum mentioin Philofo-
phicsshabetnr dzﬁ*zp[ng E [t antem
gmzdmzm nﬂmerw,?m ex duitnunn

ers alicutus in [eipfum femel, procre
arur: Ve, 4.9.16.25 . Producitnre-
nim guaternarius ex binarioin [e-
2p[tm dnctoponenarins ex ternario,
6.ex ?'m:tfr?zgzrw boc modo. Bs dua,
ter tria guater guatnor, In émwf
mods 7%4&’;’4:;5 numersglle,ex cuius
dutu procreantur radix | [enlatus
guadrati appellatur: vt 7%4”77;;#; i
radix e/t binarius : nonenary rernd-
rius Wm’ facile inteligernr cuinfy
RUINETE ¢ ]z;:m’rzzrz vmmt;éw interva
gonam fronramredaliss. ((onnenir
inter alia multa huic numero ¥t [
Ynus 1 alterum ducatnr , eisfdem

mmmu & farm:c rerrzm' procree-
tur,

[ e ——



ELEMENTA
tiurJoce ﬂﬁmm’ ratuws. Dultoenimne

UERATL0 17 Wﬂerﬂﬂmm efzcmmr
30.n1merus ?mzdmrm Sunt & alie
fﬁmz numer? ﬁrm.f Ferma/m,:z[zem
partelongior, femgmm hexagonus:

ﬁafammf }76’7’167%3 70 fﬂ ?zoﬁm mﬂz

tuts. Solidus numerus eftqniex 171
bus numer s Pradwczmr [efe mm’rzlp[z-‘
c.:zfzéw,wl 77 ﬁdrf m per ﬁhﬁ‘ V7214
zares dzﬁrzfrm Zazzgzmdme,lzmmdz
ne,@* altitudine haber:ve.8. 7%:* 17
bus illzs con ﬂd?‘f a’zmmf onibus intells
gemus, i etus Ynitates in [ingulos tel~
fere angulos dZﬂriélﬁdﬁZ%V g gmlz’ée:
larere pares, boc et dras cgfféc?eme

H aber fpecies permultas 3 § f/mmm,_
)4 ynzmzdem : ?famzﬁw fen C uneoln.

gwrw raro incidit apud ?/ﬁ/af fﬁa:
metiocerre ab Arifl. nu@ua 176X b=
fl% ;zﬁmfrf zigmmr Cubus fm 17

il il T ﬁ:[z--




AERITHMETIC A 24
folidis numerarnr ﬁ'fgﬂ?ti [Stmus eft
Y[us. s dicitur numernusex duu al
reriusin fe zfﬁ&m b, procrearus, aut
gmm’ idem e/t ex duitu 'gzmdrazzi 17
ﬁpZZ [atus,vt. 8. 27. Stenimbinarius
in [erpfum bis ducarnr hoc modo ,bis
dnobis§. eﬂifz?mr 2 ez/f LETRAVINS 172
[espfum ratione eadem, (ecundns n-
merus procreabitur.27. Idem feque-
tur omnino dullo guaternariomn [un
fatus poc eﬂ,éz}mrii;. [nbhacnumers
ﬁrmdﬁu;a{dmodﬁm@*m 7#44}‘4::&,
radice dffefl areconfuenerut numeri
$lu jex cuins dulty gignitnr C wbys,
vt octonary radix eff binarins ,27.
ternarius. T raditnr autemcerta in
verifq radicis inueniede regula, fed
hecex ea fer?d 4 ej/z’,gzz-ff cEmedi re
tione d acct,?ﬂ;f Logiflica diximus.
Decomparationum habitudine,

| - S p— — L — —— il o -,



ELEMENT A
quz Analogm dicitur, quid {1t &:
~ quas habeat diﬂ‘crcntlas.- '

(ap. X77111.

‘ O N nts camfazmzw , V¢ minimi,
| ﬁf inter duo exrremzz,df gz b
Eenus diximus. Solent anrem /Eeﬁzf
fme}‘/‘lum duobus [i féz InnIcem com=
F:zr,«m Vb1 non Vna mmm eﬁ rario;
fed plures: camp.:zrmzwr% 207 tans
extremd zﬁ[az 7zmm rationes 7%@ 7 has
ézma{z?mm camfez?enzm em ;?aywmm _
4FPe,,/czre,J ﬁzaz[ogmm fen medzacﬂ-
tarem, vulgo proportionalitas nomi-
naruwr. Sir igimr A mz/wid f w101
tudo 7%5447% @* Com fczmrza mult -
rum ﬁraﬁorrwzm V.4 f}?emmr cz/z?zm-
dointribusextrems, quor 2 med1um
b5 ﬁtmzmr Yr [1 f compareptur bt nt-
mert.4.2. 1 E [t enim fient primms

od



ARITHMETTIC A 25
ad [ecundum jita [ecundus ad ter-
t1um:vocarurq contintia Analogia,
Coum antem :zcdpigmr f/ur:t tribus,

Ve ynoqnog [emeltantnm in compa-
vatione Veamur , najcitur genus al-
terum Analogiz priovi contrarinm,
quam dJ unctam vocant. 7#4[1& cer-
nitur in bhis numeris 12.6.8.4. 17 7#:-
bys YA [t ratio prime  ad ﬁ’mﬂd#

eadem e 2 zerts ad guartum.

" Detribus Analogmformls Arlth

- metica, (Geometrica Muﬁca
szf?. X U/,

A Nd/agiae farm£ repert« ﬁmi

mulre qua nec certa mzzme
poffunt camfrelam’z Sed veteres trin
duntaxat Fmecsz memmz/? v;f
 Junt, Arithmetice Geomerrice &

I nfica: quas 7 medzacrzmrf.r appel-
D larnars,



ELEMENTA
larunt [ dulta fortafCe ex virtutibus
morum fimilitndine. H & eniminter
extrema duo exnperantiam & defe
Gromem medio quodam loco confifte-
yetraduntyr. E ﬂi eademin Ana-
logiaratio ,in quatres numers repe-
yiunturgnedins ¥ nus o extremi duo,
sta inter [¢ compofiti, b extremorum
alrer exuperet medinm ,alrer ab eo
deficiat. € ediocritas _Arithme-
ticaeflin quainter numeros ,quns /-
bt tnnicem cam[b:zmmmr,mc{em e/t
d {/j’érmz‘id,lﬁaé ef?, idem excefm, non
ﬁmila froﬁartia . 7%4!&: f:/zz 172 tribus
nUMErss, 4.3.2. & 112 bt ?mﬁﬂar.&“
6.3.1. Comparatnur enim offonariws
[enario,| & ternarius Yaitat:i > O
qguo exce[fu primus vincit fecundum,
eodemtertius [uperat quartu. €14
f_f? zt_rzf 7 Jiﬁ’rem:}z Lélz'ﬁzqrim.: G ¢o-

| me



ARITHMETICA 26
metrica mediocritas eff yin gua [pe-
Fantur  noneedem di ﬁrmrz‘f [ed
Proﬁort;me: [fimales: vr. 9.6. 4. 1s.
§. 6.2. Nam inillis proportio Yna
eft, felqnialrera ,in histripla, & 172
¢e7u¢le.r dzﬁrmrm U tncunt enim
9. 6. ternario : i vero. 4. binario.
Reperienr prater hac tertinm A na-
logie genus harmonicum |in gro nec
eadem obferuatur numerorum diffe=
rentia , nec ratrio f milis o [ed confe-
runtur inter [e partium exce/lus, ha-
éemz rationem eandem , guam ma-
X175 nUMErits 4d MIRIMuM |Vt Yie
dere eﬂ in b5, 6. 4.3 qrorum a/zﬁ}-—
renti® [unt mmarz;(g*n'm’zj Binar:-
%5 medz], ¢ minors Ynitas: E ﬂ A
tem binarij ad vniratem rm*ia e~
demqua fenary ad zemdrm, dﬁfltt
w:/e/zret

M b o = T T S gl
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ELEMENTA
Defex aliis AnaIOgix formis
€X quinto Euclidis.

(ap. X U L

Uclides guinto elementorum [ex
< alras conffirnit Analogize [pe-
CLES CORUEr[am, permut atam.conisn-
Fam,d iﬁunc?ﬁm,eﬁfrﬁzrzz,@“ 567%2 ,
(onuer[a eft ,cum [umpris guatnor
UMV IS AT 7wiém,w [ehaber primus
ad [ecundum ,ita tertins ad 7#4;*:17,
concludimus ordine Eﬁ?ﬁ%f)’fé,?’ﬂad eff
ﬁmmdm ad Frimzam,ia’em %@ guar-
tum ad tertinm.foc modo : ﬁ eft.8. ad
4. [icnt.6.ad. 3, eri }mimfrﬁ. 4. ad
S.ﬁmr. 3. 2d.6.
Permutata efl cum frz'mzu ef! ad
[ecundum, frcur tertins ad guarum,
o ex 6o C@ﬂf[ﬂdﬁ‘%?‘ frz'mw eﬂé .m/
267210705 frent ﬁ’fﬁ??é[_%.f ad guarinm:

vef



ARITHMETTI C A 29
vt fiefl.8. ad. 4. ficnt.6.ad.3. erit per-
mutarim. 8.ad.6. ﬁcm. 4.ad tria,
inter g105 e dem omnino ratio e/t

Coninnilta Yocarur . cum e/} }:rz'-
mus ad /ém;m’;zm, ﬁcw tertins ad
GUATLEUIN : ynde coll1gimus f’rimum

cum ﬁmﬂda eﬂé ad ﬁc#nd um , ?mad

eff terrins cum quarto ad guartum:
Yz ﬁ eﬂ. 8..ad. 4.ﬁ'cw. 6. 2d . 3. eri:
contuntimi2, ad. 4. ﬁcm.g.w{. 3.
| _‘Dzﬁzﬂﬁaz eﬂ,w}m Fr.imo o ﬁ’cﬁ-
do eodem modo [¢ habentibus , quo [e-
cundnus & guartusconcludimns dif-
ferentiam primi & [ecundieam [er-
uare proportionemad [ecundumgna
feruat differentiaterty & guarti ad
guartum: vt [i funt.18,4d. 6. ficut.9.
ad.3. e?‘!&ﬂ!.IZ.d(l_é.ﬁC!ﬁ.é_d:{.g.
Ener[aeft,cum primo & [ecund,
tertioitidem & quarto eandem inrer
D 5 f



ELEMENTA
feproporeionem [ernantibus ,colligi:
mus primum ad differentiam 1pfius-
met <o /écmm’i fe é:zéereﬁwm:zdma,.
dum tertinm ﬁ*k:{éﬁ ad dzfermri;,
gna Vincit quartum: vt /f [(unt.12.ad
4. [icut. 9. ad. . erunt 12.4d. 8. ficut
O.ad [enarinm. Aequa Analogia
e ﬁ,iﬂ qua fraffﬁzz;f dnob s numero-
rum ordinibus eandem inter [e ra-
z10nem [ertantibus,colligimus meds s
intermfiis, inter extrema ﬁmz'lem
eﬁé proportionem: vt [i fumantur tres
numers 12, 6.3. & ex altera parte
tres aly.8. 4.2.cam [ir verorungne
yatioeadem concludere licebit, 12. ¢
3. EXTremd priovss ord1ris €0 modo [e-
Je habereguno.8. &r.2.extrema fecnds.
Simﬁ/;fid friﬁzc‘z'fwlz arts, boc eﬂ,
dgﬁm}ime; , hallenus tradidimms:
gut Jaghunsur ac aliers gemws pers
t1ment,
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" tinent f mz‘i dz;g}zz't:zre’f o ?Qﬂ#/cz-
ta arti & con ﬁc‘zeizdae Ca Pt‘?‘ﬂﬁﬁ'f-
dae 4FFVZM£ ﬂec%rm.

Dlgmtates Arlthm eticz.

O N ns numerus éﬁ maior 7#41:-
bet ﬁm Fd?‘t‘t’ X

Ea pars minor: dicitur maior, 3
gus ﬁwzmr minorem c{mammam.— |
nemsminor gua maiorem.

Omnss numeri monas eff pars ali- 3
gmm rdenominara abea. '

Omnts numerns totus & monade 4
ef?, GUOLA E1Us Pars MmOnas nuncH pa-
tur.

- Omnss numer: partes [rmulcolle- ¢
e aquantur [notorr,

Numerus crefcens ex maiort ad- 6
ditionemaior eff eo,qui crefcitex ad-
a’mme minorum,

P | WU S S e g A 4 i
D 4 ng



ELEMENTA
7 Quiconfurgunt equali multitn.
dine Ynitatum, [unt ad inuicem -

&wm’e;

8 Hinumer: [unt ad innice 2qna-
les  quOT I partes e1u[dem dmamz-
nationss unt inter [ 2q nales.

o 5 £7mz/zém numMeY 25 d?’%d!ﬁf dd..
ycrantur, confurgunt aquales.

11 Siab ﬁe{/aaliém RUINEY 25 ﬁ?ﬂﬂ[ﬂf
numeros demas ,refidui erunt equa
les. _

_iz Sz @7%43{5% numerts addantur
iﬂcﬂ?%d/&’f,iﬂaef,?ﬂ ales confurgent. |

13 Stabaegnalibus auferantnr ine-
7#@[51 Femanentes erunt z'megmzf es.

14 Sinumerus inmonadem ducitnur,

 aut contra \idem numerus [emper o-
rietur.

15  Duobus imecjwd/iéw nUmMerts pro-

fcf 1145 f a’z ﬁrefm maiorss addarnur

??21?20)‘2
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minors numero velinguentur 2qia-
les numers, '

Sz numerus ducatur in zz/rerz;m, 15
- fradm‘i'w j?[e habet ad m%/z‘:f/im?z-
dnm, vt mulr: plicans ad voitatem.

St numerus dinidar alinm, 7%5 di 17

widitnr ad dinidentem [efe habebiz,

v? 7%0::%& ad ynitatem.

Qg: ad enndemn numerumrelats 18
ﬁgzm/e.r [ernant proportiones , [unt
ad innicem £7#4[€I

St dno maiores numeri tevtin ali- 19
9477 eﬁ:cmm,e’g‘ dno minores ﬁ:zrz-
teryguiex contynitione matorum pio-
creabirur mator erit.

E:z(!fm eﬂ Prafiarrw malorss n- 20
meri ad IR0V GHUE P AT ad par
tem einfdem nomins.

' _szarie; numerus & numero [#h- 21
trahz poreftcoties in eo poteft & nus-
merari.



ELEMENTA

Petitiones {eu po[’culata:

F 1 Umernm in in finttum crefce-

2 NwJﬁm nUMErnm 1n in finitum
. decrefcere.
3 Unitatem par: numero :m’zwzc%
zmpmem reddere
A Unittatem 1impar: adinnam Eﬁ
ficere iﬁz;uzrem.
5 (winn numero innumeros 4fii-
gnars fcfg equales.
6 A aiorem numertm non mmze-
Tare mmarem
~ Demonftrationesdecem.
X Arithmetica Ynam tantum
ant alreram demon ﬁratim? 1%
exemplum éﬁ?”if’/ /e vzﬁﬁ gﬁ Ari-
ﬁare 205 1AINEN b as }74#6‘4.5' ex ‘;4rzj.f
/mr;;f 5 %c/zc/za ézc aszazzem/;g P

.’C Lrnies

i,._._.__..-.--h—--—J
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ARITHMETICA 30
XIMUS quarnm zlit ad ea gux ex
arte ifta Dialelficis & ?éi[aﬁﬁfai-
czs [ibrss inferta [unt, pertinent. al12
G eomerrices iizre!/z;gmdé' [unt necel-
farie. Nemin: 1raqgue mirum Vide-
atur, [i ex tam multss has tantum
dfcerpﬂ'rimw . Porroinbhistraden-
dis hanc [ecuts [umus methodum , ve
preter C ampans commentaria , ant
T heonss a’emwﬁnﬁimw [ingulas,
iz hanc operam defiderare vide-
bantur.in partes a’zﬂm XEV LIS, Pro-
bationibus omnibus exp[z'mrz} arque
explanatts . Sicenim [peramus , [a-
cillime , etiam a r%dzﬁiméf ?ﬂz'éﬂfg,
percepras ire. S szﬁmm guogue
7 heoremata 4',3'7#0: 12 hs ;'zaﬂrz}
Jemmﬁrﬂimiém, velur H }fﬂff?f-
[es y demon ﬂmziafzz'ém eorum pra-
tefmiﬁz& ,7;:;54 azm’;@ atg dzﬁ'{zﬂ"f

nimes



ELEMENT &
nIms Viderentur , ¢ ab % alijs per<
multss neutiguam inrellio; poffent.

T heorema primum.17. fepti-
mi Eucdlidis.

Vnitas S1 duorum numerorum werz du-
3 4b catur inalterum.qgui inde Prad #CeR-
12 12 tyrerunt aegsze.f ,[en potius zd’ em
’ o Wroéiz prmmie:. |

T Vmerus numerummultiplicare dicitur, quds

do quote funt in ipfo unitates, toties coms
ponituy multiplicatus,@ gignitur aliquis . EX qua
diffinitione perfpicuum euadit , quoties multiplicas
tus numeyus reperitur m tertio,qut producitur, tos
ties unitatem effe in multiplicante : €° contrd, quos
tiens unitas eft in multiplicante, toties multiplicatit
in tertio illo reperivi,qui ex multiplicatione procre
atur. Sintigitur a4 & b numeri,&5 ex 4 in bpro=
uentat ¢, idem etiamex b in a producetur. Cum
enimex a in b prouveniat c, per diffinitionem pro
xime traditamerit b in c,quoties unitds in a. Jam
f1 unitas ad a fefe babet, quemadmodum b ad ¢
(numerat enim unit&s a, ficut b c)permutatimers
£0 quoties unitas in b, toties a i ¢. Quodetiam
per 16. [eptimi pepicuum euadit,que ita habet:Se
numeral
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sumerat unitds aliquem numerum , quoties tertius
quartum, erit quog; permutatim, ut quoties unitas
numerat tertium, toties fecundus numeret quartum.
Quiaigitur a toties coaceruatur in ¢, quoties in
b ejt unitas, fequitur ex definitione ex b in a fiers
¢, quod probandum erat. .

Demonftrationis explicatio.

Demonftratione efficiturex b numeroin a fieri .
¢, 1dq; tribus rationibus. N v
Prima cmc[m{zr,gmm: Ynitas

eff in a,tories b effern c,in bunc mo
dum.
Conflat

Quando niumerus numerim multiplicat, quotics bremifa
unitas eft in multiplicante,toties multiplicatus eft in [« diffinia
tertio,qul gigr{i tur, Sinitd.
Atqui a multiplicat b, & gignitur c, Eff bypoa

Ergo quoticsunitas eft in a, totieserit b inc. p efis.

Secunda ca?zclﬁdirﬁm:ie: Yritas

su b rories a in c,1n hunc modum.

Quando numerat unitas aliquem numerum,quo= Conftat ex
tics tertius quartit,erit permutatim, ut quoties uni= 16.[eptinmi
tas tertium,toties fecundus numeret quartum:

Sed unitas numerat a, quoties b c, Eft conclu
Ergo quoties erit unitas in b tertio,toties a fes fio preces
sundus erit inqudrio dentis,

Teriia



ELEMENTA
7T ertia cof/z;git, fﬂed Proéﬁzza’wi

erat,ex b in frere c,

Conftlat  Quando quot [unt unitates in aliguo numero,
ex prfmiﬁ-' tottes alter coaceruatur intertio, tertiys fit ex dus=

fa definitio &u primi in fecundum,

ne. At quoties unitas eft in b, toties a eft in c,
Eft conclds  Ergoexduétu b in 4 fit c.
ﬁo preces _ ol e
dentis. - 1 heoremafecundu.i8.feptimi.
s s d f

' 8 Sz Ynus numerus induos ducatur,
; :7zzi LIIRURIUT €X mﬂ/z‘z}vﬁcmimﬁ
5 ¢ candem rationem habebunt quanm

“2 multiplicats.

vitiplicet ¢ utrung; duorum numererum
b & ¢, & gignantur d & e,dico cam fer
uare proportionem d ad e;quam b ad c. Nam
fi a multiplicat ¢, & prouenit d,erit b ind, quo=
ties unitas in. a. Rurfus, fi @ multiplicat c, €7 pro=
ducitur e, erit itidem c in e, quoties unitas In 4
per diffinitionem traditam. Ita d b, €7 e ¢ #qua=
iiter continent,nam quoties a unitatem. Ergo frcut
d ad b, ita e ad c. Quare permutatimerit d ad
¢, ficut b ad c, guod probandum fuit.

E};plicatio.
| i A Demon

e —
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Demonfiratio probat d ad e eam [erudre pro=
portionem, quam b ad ¢ tribus rationibus.

Prima concludit,b ind & c in

e reperiri, 7%01‘it’f YRiras in 4.

Quando numerus numerum multiplicat, quotiss
unitas eft in multiplicante , toties multiplicatuseft
in tertio,qui gignitur,

Atqui a multiplicat b, ¢ producitur d, itide
multiplicdt c, €7 producitur e,

Erunt igitur b in d, & ¢ in e quotics unitds
in a.

Secunda concludie ,id e/Je d 44

b, g&ma’ e ad ¢,inhunc modum.

Numerorum ad €05,qUO0S €X £7U0O continent, ed= Ex ﬁ' pated
dem eft proportio:

Cotinent autem d b, & e ¢ ex equo,nan glios Eft conclu
tles 4 unitatem, ﬂﬂ preces

Ergo d ad b, & e ad ¢ eadem erit ratio, dentis,

7 ertia concludit , 7%05{ de07e

ﬁmndﬁm erar,id qﬁ% dade, 77494
b

ad c. Ex permus

Propofitis quatuor numeris, [ifit primus ad [e= tata pro=
cundum, ficut tertius ad quartum , erit ficut fecun= portione.
duws ad quartum,ita primus ad tertium: -

Atqut d ad b perinde fefe babet, atg; ¢ ad ¢, Conclufio

Ergoquodeft b ad c,iderit d ad e. pecedentis

7 bes
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T heorematertium. 20. {eptimi,

¢ 5 fzzermt guatior numeri Fra..

A; fortzmd[w ,?uoa’ ex dunlln Prz:-m 172
2 Y/rimum Prm’mzmr ﬁ?#%m eﬁ ez,

12 ?wa([ Jirex dultu [ecunds 1n rertin.
24

™ a o, 0 OA

Roportionales numeri uocantur, qui fe omnes

eadem proportione refpiciunt. Sit proportio
ab,ficut ¢ ad d, fiatq;ex aind e, exbine
f: erunt proculdubio e f numeri €quales. Ducas
turenim a in b, & flat g, erit per decimam oftas
ttam precelentem g ad d, ficut b ad d. Cumg;
per 17.ex b in a fiat 2, & ex eodem b in cf,
erit per decimam oGauam g ad f, ficut a ad <.
Quodfi g feruat proportionemad e, quam b ad
d,e idem g ad f eandem feruat,quam a ad c, ci
tllorum proportiones fint eedem,erit g ad e & f

proportio eadem:ergo e & f funt numeri equales.
E xplicatio.
Demonftratio probat e & f effe numeros equa=

les,quorum e producitur ex duétu a in d, [ uerd
exductu b in ¢, quatuor rationibus.

Prima concludit, i ducatnr a 1n
b, e frar g, g gdeﬁ-ﬁ bdéert,f—_
cut b ad d,in hunc modum.

- Sz
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Si numerus unus in duos ducatur,qui gignintur Ex.18. fes
ex multiplicatione eandem vationem babent , quam ptimi.

sruitiplicatt. -
Atgui a multiplicat b, e gignitur e, idem a Fopothes
‘sultiplicat b e producitur g, - W
Ergo ficut b ad d, qui funt numeri multiplica=
ti,ita g ad e, quiex multiplicatione procreantur.

Secunda lt:roé:ﬂ, ex b in a ﬁfri

73 hoc mod.

Si duorum numerorum uterq: ducatuy i alte=
yum,idem numerus utrobig; proueniet,

Atquiex a'in b fit g,

Ergofi b ducatur in 4, idem g proueniet. HJ’POH?&’!

Tertiaconcludir jefle g ad | [ fi-Jis

cnt 4 ad c.

Si numerus wnss i duos ducatur geniti eandem EX-18.[es

babent rationem,quam multr.pumtt, ~ ptimi,
Atquiex b in a fit g,erexeodem b in ¢, ; Hypothee
Ergo g ad f erit, ficut a d c. ' fis.

Qfmrm m,/z(gzr gwm’ demon _/zm;?
a’ﬂm erat,e ¢ f e:-/@ nUMEr s pares,

i unius numeri ad duos [it eadem proportio,nes Ex e patid
ceffe eft illos effe pares:
Atqui g ad € & ad f eandem [eruat propors £y preces

tionem. dentibus.
Ergo ¢ ¢ f [unt numeri equales.

E  Theo

Nt i gl

EX.17. fc-l
ptumt,

S
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Thcorema quartum.’
22, feptlml

6 Sz ﬁﬁermt duo numers /}Cﬂﬂdum

2 ﬁmm frafartzmﬁm mmzmz ,2p f emr

€3 2d innicem prima.

S Int duo numeri a4 & b fecudum [uam propor=
tionem minimi, dico ipfos fore ad inuicem pri=
#105.8i enim non fint,numeret eos ¢, fecundum d,&r
e: Eritg; per 18. d ad e, ficut a ad b. Et quid
d & e funtminores a & b, [equitur a €& b non

effe [ue proportionis minimos » quod eft pofitions
contrarium.

& ¢

D emonfiratioex ﬁlimtime %o e

diger.
_Theorema quintum, z1,0&aui.

e & %

8 Signatnor numerorum continte

praparnomz[mm primus fuerit ct=
7 éw, GHAYLHM cubnm ff?mce eeft.

S Int quatuor numeri continuc proportionales

435 ¢, d; [itg; 4 cubus,dico d etiam forecus
- bum

e, i e



ARITHMETIC A 34
bum. Principio quod decima nona demonfiratione
concluditur [tatuatur principijloco : Siduorum nu
merorum duo medij proportionales fuerint numes
vi, ipfos folidos fore atque fimiles. Quod exems
plis multis oftendi poteft, & in preafJumptis nu=
meris euadit pefpicuum . Cum enim inter. 8. &
27. duo medif proportionales intercipiantur. 12
€. 18. in quibus, que eft proportio primiad [es
cundum , eadem eft fecundi ad tertium , € tertij
ad quartum : nam utrobique eft fefquitertia, ipf
extremi. 8. €. 27. funt numerifolidi, & fimiles,.
uterque enim cubus . Ex theoremate ifto pendet
propofiti demonfiratio. -

Quoniamenim intey 4 d duo medij proportios
nales mtercipiuntur b c, erunt ipfifolidi , & fimis
les:

~ Atqui a eft cubus exbypothefi
Ergo ¢ d erit cubus,

EXplicatio.

Demonftratio oftendit, cuminter ¢ d duo meé
dij proportionales fint numert b ¢, & 4 fit cubus,
d quog; fore cubum unica tantum ratione,

Si duorum numerorum duo medij proportio= gy, 9.08+4
nales fuerint numeri, ipfi folidi evunt & fimiles, ut ,;
fiunus fit cubus , fit quog; cubus & dlter,

Atquiinter ¢ d duo medij proportionales funt Hypothe
nimeri ¢ b, fis,

J- R L

.



ELEMENTA

Ergo a d [olidi erunt ¢ fimiles, eff autem 4
cubus ex by potheli: e180¢r d, quod fuerat demons
ﬂnmdum.

 Theoremalextum.23.0 Cauis

8. Siduorum numerorum, quor um

647; proportio fuerit ficut cnbi ad cubum,

215 alter veer fuerit cubus ,erit qguoq, ci-
ém' .az[:er

Int duo numeri a4 b [emdntes eandem propor
S tionem,quam feruant ¢ d, fitq; a cubus,dico
b cubum f]ﬂf Neceffe eft enim ¢ d folidos ejﬁa
fimiles ,cum fi f nt cubt, quod conflat ex.19.08aui.

Inter ipfos itag; cadent duo medij proportionds
les per.18. totidem igitur cadent inter a b per.8,
oltaui, que demonfirat, [t inter dios numeros nume
ri quodlibet cGtinue proportionales ceciderint, in=
ter omnes eiufdem proportionis totidem cadere,
Medij inter a b fint e f. Quonid 12itur quatuor
numeri 4, e f,b continue proportionales ﬁmt & 4
¢ji cubus tergo b erit cubus, quod fuerat demons

Jirandum,
EXP!icatio.

Demonftratio cocludit, fi « @ b perinde [efe

babm atq; ¢ & d, qui funt cubi, & a fit cubus, b
cubum



ARITHMETICA. 35
cubum fore quatuor rationibus.

-~ Primacolligit, c d eﬂé ﬁlz'dq.f &

ﬁmi/e.r, in hunc modum. '

Omnes cubi [unt [olidi fimiles, Ex. 19. M
At cd funt cubi, Faui. |
Ergo folidi & fimiles. Hypothes|

Secnda concludit,inter ¢ d duos fs.
cadere numeros continue }brafarria-
nales. - i 1

Si fuerint duo numeri [olidi fimiles , neceffe eft Ex.18. 02

inter eos,duos numeros coatinue proportionales iny Faut.
trrcﬂ'e.

Atqui ¢ d [unt buiufmodi, < Sancé‘éﬁ: |
Ergointer ¢ & d duo intererunt medij. e :r

T ertia colligit yinter a b duos |
quoq, interee proportionales. |
Si inter duos numeros quodlibet continue pro= Ex.8.0fa
portionales ceciderint, totidem inter alios eiufdem 4i.
proportionis cadere eft neceffe. I
Atinter ¢ d cadunt duo numeyi, & a4 b eqnde Eft concla

babent cum illis proportionem, gon gﬂei
Ergo inter @ b duo cadét proportionales e £ ¢

Poftrema oftendit, b effe cubum,

?uaaf f#f?"df dfﬂlﬁﬂrdﬂdﬂm. . | £x. 12. ?ﬁ
Si quatuor numerorum continuc proportiond= Gaus,

£ 3 Linm

e m—
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ELEMENTA
Jium pringis fuerit cubus,quartus quog; erit cubus:
I EX pYeces At d, ¢ f; b, ﬁmt numert 'Prﬂpqrﬂqndk& oy |

dentibus. ¢ft cubus,
~ Ergo b erit numerus cubus.

T heorema {eptimum.
i”" | 3' noni.

Isi Sinumerus cubus in [e1pfum du-

8 catur yqui inde producetnr ,erit cu-

64
s, _ . .
4 SIt a cubus numerus,ex quo in fe duéto frat b, di

co b fore cubum. Sit enim c latus a numeri
cubi , ducaturd; in feipfum, & fiat d, certeex ¢ in
d fiet a, quod manifeftiueft ex lateris cubt numeri
diffinitione. Yam cum c [eipfum multiplicans efs
ficiat d, quoties unitaseftin c, toties erit ¢ in d
per diffinitionem prime propofitionis:
Quare que eft proportio unitatis ad ¢, eqdem
eft ¢ ad d. |
Rurfus cum ¢ feipfum multiplicds efficiat d, &
multiplicans d producat a, per.18. que erit pro=
portio ¢ ad d, eademerit d ad a. Ex quibus fe=
quitur unitatem, ¢, d, ¢ a effe continue propors
tionales, continerig; inter unitatem € a duos mes=
~ dios numeros continue proportionales. Porro cim
a m feipfum dudus efficiat b, quoties unitas in a,
totics & i &,_crirg,- proportio unitatis ad a, ficut
| o &

i’

B 0O R 00N



ARITHMETICA. 38

¢ ad b: cumd; inter unitatem € a duo medij nus
meri mterfint proportiondles, inter a quog; & b
totidemintererunt, fintd; f & g, quod probatuy
¢x.8. odtaui.

Siigitur a,f,2.b, funt quatuor numeri cotinue
proportionales, & a ex bypothefieft cubus:

Ergo per precedentem b erit cubus,quad fuerat
demonftranduns.

Demonfitrationis cxplicatio;

Demonyfiratio probat, fi a cubus numerus in fes
ipfum ducatur, € producatur b, b effe cubum [ex
yationibus. -

Prima concludit, [i ¢ latws cube
numers « in feripfum ducatur ¢ pro
ducatur dyexdulu c in d fers a,

12 hunc modum. 4
Ex d:ﬁtﬁﬂl

- Latus cubi numeri eft numerus, ex cuns dultum .,
feipfum bis cubus producitur, vis cabi. 1

At c eft latus cubi a, 3

Ergo ex ¢ in [eipfum bis fiet 4, atqui ducere ¢ Hypothes |
i feipfum bis nil aliud eft,quam ducere ¢ w d: igi fise |
turex c in d fiet 4,

Secundaconcludir : Ynitatem ad

c effes ficur ¢ ad d, inbhnnc modum. Exdiffisia |
tione pri= |

Quando numeris numerum multiplicat , guottes
me,

B 4 unit4s



J ELEMENT A
unitas eft in multiplicante,toties multiplicatus eft
| in terflo, qui gignitur.

Hypothes At ¢ [ézp[um multiplicat, & fit d,

fis. Ergo quoticsunitas in c, toties ¢ in d, crztg,
= praportm unitdatis ad c, que eﬁ ¢ ad d.

7 ertia concludit, gne e/? frapar-
ti0¢ ad d, eandem zﬂ* d :m’ 2, i

hunc modum.
Ex.18.fe=  Sinumerus unusin duos ducatur, qui gignuntuy
pt:mz. ex multiplicatione eandem ffruant proportionein,

. JHam multiplicati. _
At ducitur ¢ in feipfum & fit d, ducitur quog:
cind, &fit a, -
 Ergoque eft ratio ¢ ad d, eademerit d ad 4,
ex quibus fequitur unitatem, ¢, d, & a effe contis
fie proparttonales,cantmmg, inter unitatem & 4
duos numeros continue proportionales.

Quarta concludir . e/ff proportio-
B ) ad a, [ mz @ ad b, in

é%ﬂf ??296{ win.,

i Quando numerus numerun multiplicat, quoties
Ex diffini= ;0 eft in multiplicante , toties multiplicatus eft
t100e Pri= iy sertio, qui gignitur,

me. - Atqui a in feipfum ducitur, fit b,
HﬁPﬁtbfﬁ-‘ Ergo ficut unitds ad a,it4 q ad b.

@zam mzzc[mdzt 4 z.?;arer a &b

dnos



ARITHMETICA. 37
duos iﬁwer{ﬁ RUIMETOS frqpartimst-;

lesyin hunc modum.
Si inter duos numeros numeri quodlibet conti= Ex.18. og
nue proportionales ceciderint,inter omnes eiufdem ui.

proportionis, totidem cadere eft neceffe,
Atqui inter unitatem ¢ a duo medij interfunt, Ex precee

eftq; ficut unitas ad a, ita a ad b, dentibus.
Ergo duo erunt medij inter a ¢ b, f [cilicet
& 2. |

Poftrema colligit | b effe cubum,

; = J./ L
- fwod erat c:femmﬂmm/ﬂm 1% hunc

wmodum.

Si qudtuor numerorum continue proportionalitc Ex, s.
primus fuerit cubus, quartum cubum effe eft necefJe.

Atqui a,f, 8, b funt numeri continue propore Ex preces
tionales, eftq; a cubus, ‘ dentibus.

Ergo&r b erit numerus cubus.

T heorema otaud. 4.noni,quo

viuselt Arift.cap.7.primi Poft.

Sicubus tn cubum ducarnr, 7%5 . 8
nde producetnr erir cubus. B
' . d 64

Int ¢ & b cubi, fiatg;ex a in b c,dico cec 216
fore cubum. Ducatur a in [e, & fiet d, eritq;

per precedentem d cubus:Et quia per.18. feptimi
E § eft



ELEMENTA

et aad b, ficut d ad c, conftatex.13. ofaui ¢
- effe cubum.

T

E xplicatio.

Dentonftratio concludit, cum fint ¢ ¢ b cubi,
&rex ain b fiat ¢, c effe cubum tribusrationibus.

Primaofledit i a 1n [espfnm afﬁ
catnr, fiat d, d qﬁméum

Ex.3.00. i cubus ducatur in [eipfum, qui producetuy cus

bus erit.
Ef bypo= At 4, cim fit cubus,in [eipfum ducitur, & fit 4
thefis.  Ergoerit d cubus.

Secunda _ca.//z;git,e jj€ @ ad .5, ﬁmt
.:{ a2d c. '

Stnumerus unus in duos ducatur , qui gignuntuy
eandem rationen babent,quam multiplicati, |

Atqui a duciturin feipfum, fug; d, ducitur es
tiamin b, & fit <,

Ergoficut a & b,ita d & c.

Poftrema colligit, c efe cubum,

guod fwmt demon ffrandum,

Ex. 23.0s  Siduorumnumerorum,quorum proportio fuerit
Gaui, ficut cubi ad cubum, alteruter fuerit cubus , erit
uog; cubus ¢ alter,
Expreces At d ¢ fefehabét ficut a b, qui ﬁmt cubz,@' d
dentibus.  off cubus,
Ergo ¢ erit cubus. ~
Theorem4
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T heoremanonum.21.nont

St pares numer: 7:451?@6: compo- , 4 6
manturLopofitus ex 0T RLb1s parerit.» b ¢

{ "\ Omponantur numeri a, b, ¢, qui finguli funt
s Dares, totus 4, ¢ erit par. Nam quonid unufs=
quifg; ipforum a, b, ¢, par eft, partem habebit dia
midiam, quod conftat ex diffinitione paris numeri,
Qudre & totus ¢ ¢ in duo dimidia diuidi potes
rit,ac per diffinitionem numeri paris,totus a4 ¢ par
erit. |
_ . T \
Demonfiratio facilior eft, quam
vt explicatione indigeat.

Theoremadecimum. 23. noni.

: Stimpares numer Componaniur, s o =g
& multitudo ipforum fuerit impar,a b ¢
BUTRET US ,€X qUILUS COMPORILUY Seris
smpar,
C Omponantuyr numeri impares 4, b, ¢, quorin
N\ multitudo eft impar, totus 4, c evit impar.

Auferatur & ¢ unitds , ¢ velinquatur e par nus=

merus , cum igitur a b fit par, per. 23. que des
monfirat, [l numeri impares coaceruentur , quos

rum multitudo it par, numerum ex ¢is compofituns

efle



ELEMENTA
effe parem, fi illis addatur ey totus a e erit par pey

precedenté: toti buic, fi unitas addatuy fiet impay:
at unitate addita fit a <, totus igitur a ¢ eft nua
merus impar.
H ec ?%az’ exflimriwz? non dfﬁ-
derat. : |
_ Qui de Arithmetica ﬁ'rz}ﬁ/‘?rf;t;
omnes ferme Logifticam [en ([ ompsn
tatoriam Videntur cum ea coiunxif-
fesqne in folacontemplatione ver[a-
tur, [ed nobis vel ob hanc canfamillz
Frmermitzere licebit 7:&0.4 [cilicer
foﬁir ex d/g’f commode _peti s O ad
difciplinam Arifto. nil omnino opis
ferac.

* Finis Arithmeticz infticutionis.

=%
Quid

3
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Juid Geome-
TRTA PP QVOT

- e1us prmmpla & partes.

20 O ET-RI-A
.; ) Yra eff ex athema-
o= (S| 2225, A rithmetica [olz
S pofierior , caterss omni-
bus ordine Préor', ¢ demon[frationn
f rmitace lon 7e f%ﬁfriar:?me magnis
 tudinum, figurarum, zermimmmg'
i his exiffentinm rationes perpen-
dit dﬁf?tﬁ?%’f? Yarias ad magni-
mdmem pertinentes certefSima ra-
tione inueftigat yac mfﬁ zﬁf argh-
menzss neceflarijs demonftrar. Hu-
£145 qmmazdmaa’ﬁm &~ aliarumduas .
Flerz g fecerunt partes. ?ﬂgrmm alte-
re i t‘d’#lf??}z‘/‘ldﬂﬂfzf ﬁ14 confifiiz,

[ SEGRRY Fie St
i 4/:@:*.4



ELEMENTA
alrera 1n alfionem & opus refera-
ur. Prior [implex eff & vna bhac
in tria membra dintfa _Alrimetriz,
Planimetriam & Stereomerriam,
met1ri corporm molem , fecundum o-
mnem partem ac dimenfionem, arte
docer ¢ inftrumentss . “pr 1ma Zznez:e
éor:q/? Zang:mdma ﬁmmﬂz eX1Vea
miraris & latirndinss, tertia alrits<
dints menfurandz rationem c%fm!?-a
re. Nobs Frafaf tum effeius tradere
elementa qus 172 camemﬁ/ﬂzmem
folam mmmézr Continet jﬂerma’e’
g Arithmet. ars: fia ﬁrmz ffzmsz
principia:quory alia [implicia [unt,
alia compofita. De 7mém ommém,
gratenus infiitnrt nofirs r.cztza Fq/?zﬁ
lat, dicendum eft.
D iffinitiones fimplicia
priacipia,
5,4 4gfz£



GEOMETRIC A 40
Agnitudinis principium pun
useft, 7;¢em4a’madz¢m & n#-
IEYOrLsm Ynitis,

P unfus eft cnius noll eft F;zr:,'
& 1 coniunita collocatnr guarita=
te:cuins fluxn ferifzde acfr vqﬁz;giiz
_ .czﬁ?w;! re/ifz?wrez Jlinea d efcribia

N athemaricis intelligitur.
- Linea,eft longirudo fine latitnds
ne,cutus extrema funt punéta. Xe-
aef érmiﬁim;z exzmﬂa , CHIUS ME=
dinm non declinat abextrems . [n-
flexa ,fen oé[i?wcz scuius medium ab
extremis diferepat.

Ex linex fluxuextremiras defcrs
bitnr grz /amgimdinem & latity-
dinem tantum obtiner , altitudinis
expers: ¢ lines clanditnr.

A orpus, Peyﬁa‘?fffémtzm mczgzzim/ﬁﬁ}ga\

e s . 2 - f;ﬁ\,‘_?
dinem [io fluxu efficic exeremirgl &2

TR, £ o
LsysbS



ELEMENTA
trthus continetur dimenfronibus,lon-
gundine, latitndine e cra fatie:clan
diturd ant yna extremitateant plu
rzém vt talus & [phara.

De angulis. _
A N gulus eft dunarum mdgﬂim; _

dinnm contaFus mutuus, no re=
e 1acentinm:ant potins magnitudo
altera paree finita, & duabus liness,
- vel extremitatibus compreben|a , [e
non recte contingentibus. Contaus
rectus linearum, ef? 7%:.1?34& ex duna-~
bus yna coalefcitarg conflatur. -
Anguls prima dinifio eff 1nfol:-
dum .o ;vlaszm: Flanus, ef/Hiﬂzmrﬁ
contaltus pon refe iacentinm: Soli-
dws f 1ne corporens, e ﬁ .75,45 ex f}/%riém :
p[;mz; angulisan eade [uper ficie mi-
mme con ﬂzmm, & ad m/ em f?ﬂ?z&%
ConcHr=

s, .



GEOMETRIC A 41
cocurrentibus efficitnr. C amfrebm.
ditur stag angulus [olidus, vt mini-
mumyribws liness rectis,& tribus pla
7225 emgﬂ[z}.

- Planus ansulys | ant reGiline us

et , ant curuilinens, ant mixtus, R ea
Filinews c_'/f 7#5 ex reltes [1ness con fra
citnur > Curniliness 7}5: ex aélqzm'
Aixtum eﬁ}cwm refta ¢ 05/17#4

mm coenunt.

Diniditur 1)7247%82 h:r# ﬁrmar;

plant anguli 1n alias preterea [fe-
cies.ReFilinens,in reGumacutin,cor
aérzﬁ&m. Relln dﬁzg#/f; effice [inea
refta, ﬁszr refam incidens ad per-
fmdz'mlz;m, ve a d. Cum ante l1nea = L;
Yna aliam mterﬁmt non ad perpen- JE
diculnm féa’ ﬁév/z ne , fiunt 4ﬂ£ﬂ[i —/
obrufi o . Oémfm maior eff ——<5—

reffo,ve e. erm rec% minor Vtc.
Vo Curns-



EUERERT A D
Caruiliness angulus ‘tres haber.
ﬂeczw Concannm,Conuexn A e
diwm. (joncauns eft ,quem dovse Binvie
czrml:zre.f continent f ﬁ' [emmf#m*
1mLeriorem partem contingentes: Con
nexumefficsnnt q104 linee circula<

 resqua fefecundum exteriorempare
)v\ rem contingunt XCedius ab eifdem
A
:

cmﬂzmzmr cum altera [ecundum
partem interiorem, alrera ﬁrmdnm 5
exrermre e.ad 1de Pmu‘i‘u CORCUYrunt.
W ixtus angwlm tres 7?40% [ﬂé ﬁ' |
ﬁrm,«a corinet: Angulumcotingen-
z‘m,?m  fit ex cotallu rec‘he [inee ad.
curna fecundum exteriore parcem:.
Anguln ﬁmzczrml: gu1 frodmzmr:__ .
ex contaltu diamerrt, (9* czrmﬁrm-f
21 172 Interiore parte c:rm[;,@* An-
. gzdzﬁm portions crvenlt, quem efficet
rectalinea non dulla per centrum.

' : Com
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oy czrmmﬁrmrz:z cirenls : ?wm

muium exemp[a 7 fuéze&‘ra ﬁgﬂrﬁ

cer ?Z#?Zt Bro

p S ,

) ¥

f_ De ﬁgura. st 3
F ] g#ra: e_/i sque aut extrrﬂf’o }fﬁa

clandunr,ant pluribus. Plana,
que in exiremitate d efcripta liness
campreémdzmr Solida ,qhe. c[mdz
turextremitatibns.Plana,aus rori-
dae ﬂ,dm rectilinea, Rotunda cirvcu

lum continet , & gsz zrrﬁgﬁldref
Geomerre dﬁffl[zzm

Circuluseft plana ﬁgw¢ Wzﬁzcﬁz E\K-/lg

-_[mm camﬁreémf:z g czrmmﬁren-
tia dicirur . in cuius medio punitus
eﬁ W, qno omnes linee ad armmﬁ_
ventiam dulie pares [unz.

- Dimetiens circuls eﬁ linea per
_gemrﬁm 45?# Wrz;wm m cLrcun fé'-

el 7 2 rentiam

Y




ELEMENTA
ventiam definens.
 Semscirculus,eff flenra diamerro,
& abfcifa circuli circumferetia co-
Frebmﬁz. '

Seitio, [en Partia cirenls eff qguee
ﬁfé reita linea , &5 portione circuls,
ant maiore ant minore femicircitlo
continetnr:vocarurg linea huin[mo-
dz cam’d:ﬁarria vero circuliarcus,
- Areaincirculo,do in alys ﬁgﬂ;
risyap pellarur fuper ficies, gue intra
bneamanr (inews camﬁﬂémdimr.

P otunda ﬁgﬁm irreg%/dri; Co4y=
nalinez ynacontinetnr,fedineano
eft punitus ,a g0 [1nee ad circum 1fe-
renttamdnllce, pares ﬁm* -Vt ont -
gura ant lentss.

Reclilinex figure, funt que [ub
rells lineis continentur : cutns in fi-
nite ﬁmt ﬁrmtf 75 tE numero h/dté’-

72413
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rum, g angulorwm nome 4552}9.;:;:.

Prima qﬂtrzdﬂgﬂlﬂm s qHod tri~ i E
bus | ;xter:éw cammemr ('9‘ zmd em
éngulzg .._
A efymldtem,gwa’ 171 s r:mﬁ;zt A
, ﬁgm.r lateribus : I[ofceles, 7%@5[ duo
tantn habet £?%4l’h£ latera:Scalen,
cuins omnia latera mcegudm funzs.:
~Eff & alteratrianguls «:ifmf 0ex |
angulis dfﬁiﬁﬁfﬁt 17 Ort/gcgmmms M
7#04 reltum youm habet afﬂfﬂ[ﬂ?ﬁ- S
Ambligonium gued obrufum vuum
bDaber , o acntos duos : Ongm-mm,
cHLus omnes acwtl [une angnls, '
R zg%nxrz&m ?ugdrz/cztensrﬁ gra- .
dratum,est gu 0d equilazerum & re-
Eangulumeft , ve d. .

Alrera parre /m{zm ,7ma’ Iy 12 -
gulumguidemeft s fed nen zquslase-

£ .3 2 0772
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- Rombus, qus ae?m[ﬂerm [m‘ e
{z"dngﬁlm noneftyve f.

«Rombordes . quineq g‘?mlﬂerm,
mz rectangulyseft-haber tamen op-
\ ¢\ pofira !ﬁﬁ’fi"é d?#dlzﬁﬁ , & F;zre.r ar-~
B g#[aa‘ Wz g

iAdlieab /}z.r, A ?mﬂwr contis
nenturlatertbysira ;ftm dicuntur.

1\ fwgwrd quing, [‘mném co ﬁ:m;,
\\"f’/ ffwazgﬁw Ejﬂ VL z L
e ﬁx haber /dl'é?‘d éexaggm;z,
Y- di S .zcz n zmmezzﬁﬁm excrefcunt.
el zgpam folida 6/}?%53 AU CXLT e
oA Yna clanditur; ant P!wrzém'

- cuns ﬁarmd: funt pfrm%l:.:e,gmzf ;er-
ﬁgm 7207 fﬂ noftre influurs,
i Bafis in omnibus fignris rectls-
s pessappellatur linea ,gHe ﬁztéz}cz. 4c
 [ubfierns carerss inrelligitnr : relsz
g latera yocantur.

?47’4-:
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Paralelle (ines ﬁmr relte [meae,
7%&: i eadem ﬁﬁper ficze dej crzfme, q
ELIAIN. f1. VEranis ex parte in in /z"mn ';
i Frm’#mmm,nmz?zmm concur-
rent. .

A nspac ‘;wmle,/a(gmma, ez 7#@
dmmeter [ec;zz“ per medinm parale-
lograma , circa eandem diametrum -
amf flere dicuntur. Eorum Yero.gnz
circa eandem diametrum confiffunt,
’)ﬂﬂmyma’ A CUm c:z’zwém f%ﬁflfmf?z-
27 gnomon appellatur , v in propofi-
ta fronra a bcd gzmdmmm a g
£ K., ¢ fzzrmd%m ?%4drﬁzmm K /5
b d, gz diameter a d per medinm
fecat, circa eandem diametrum di-

cuntwy confifiere. R ehyzm i< fr
& cx. b b ﬁfiFFZEMEﬂffZ wcﬁ:mur
Dn%q#ac!% antem ?#ﬁdfﬁt% CH AW~
bus bos [upplements dicitur gnomon. .

F o4  Axio

= sy




ELEMBNTA
¢ Axiomata,feudignitates, 85 -

QU£ Yai @'ezdem (unt ‘:eftmlm |

& [ibt inuicem ﬂmt equalia,

s Sz 497144/:5%5 £7ﬂd/2¢£ addantwr,
yelidem commune gu® procreantyr
[ant c:egmalm

3 Stab af%ﬁdkém dﬂﬁrpzmr a:’fmz-
[12, quc relmquumr erunt equalia,

4 S Zﬂ&?’%ﬁ[!ém inequalia m/g-

| crantur ,omnia erunt inequalia,

s Siabinequalibus zqualia aufe-
rantur, re/zﬁvmz inequalia erunt.

6 _foce ezu/'a’fm ﬂmz a{ﬂflzcm ant

| eque mw/rzp/zcm, ?wdm e/Je 12 163 1 -

wicemeft nereﬂé

7 Que f’mfdem [unt szzc{m,aegmz-

lia funt ad innicem.

8 Qua [ibimes coueninnt,[unt gnog
- aqualia

Omne
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Omnetorum masuseft [na parte, 9
& omnibus fartzém f imul [umptis
¢£7#41€

A @azm pmé'r’a 7 dazmm 7%06{-

cung, punctum rectam [ineain
ducere.

Reé?zzm lme:zm de finitam 1n con- 2
tinuum rec?%_m% Praducerf.

S nper centrum yuadm&c occHpato 3
?mzmolzéfr inreruallo , civenlum a’e..
[r:rzéere

Omnes reftos ;zfzgzz/w ad innicem 4—
? e'aegmzk_r

Stlinea relta [uper duas veflas ce s
*czderzr o .sz?zmlz ex eadem parce
duob us aﬂcga/ﬁ refts minores ﬁten
rint, duas tllas in candem parte Pra-

Z'riiézéfcf coniunlumirz.
F 5 Redam



sEEL'EMENT E -
6 Rellam lineam vel oé/:7#4m &

dato prnéto, qrodintra figurameft,
ad extremu guodcung an?um in
eodem plano [ignatum ednéia, z;:f s
ﬁgwrce [atera inrerfecare.

o Dumrelaslines ﬁzfer ﬁr:ze ;m/-

Lam clandere.

- Sunt & aliatam po /3%[43‘4,7#47%
axiomatabis fimilia pent in finita,

?me Zangwm eﬁ't fercmﬁre. |
T H-—E‘O-R E M A

Primum.

Trmfzm[ztm aeqmlﬂemm /z}ﬁmf '
daram reékm [ineam ca//amre.

S It reGalined a &, pede uno circini it « collo=
) cato,&5 altero ufg; ad b extéfo,civcultideferiba
per tertiam peunoncm, ¢ d b: Rurfus,feruata
eadem circiniextenfione , fuper punctum b alterum

deferibam circulum priovi gqualem , qui [e i difo=
e -3 bis
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Bus prinétis interfecabunt ¢, ¢ b. Ab interfectio=
ne altera, ut ¢, ad pun&a lince a b, re&ds duas
Lineas ducam per primam petitionent: eritd; fa&um
triangulum equilaterum, a ¢.b. Namquia 4 cene
tro a,circuli c d b dude funt lmee a b, ¢
¢ ad eius civcumferentiam , evunt equales per-cira
cult diffinitiosem. Eadem quog; jrationelince b 4,
€ b c pares erunt, ducuntur enim 4 cmtro cirs
culi a ¢ ¢ ad eius circumferentiam. Tam cim lis
nee @ ¢, & b c equales fint lmee - a b, ipfe quoq;
erunt fqﬂdlﬁf per pr:matm axioma. 1ta relinqui=
fur, latera omnia frzdngm: a cb effe equalia, ac
proinde faltum eJ je triangulum cﬂqﬂuatemm,qaod
fuerat dcmonﬁvandum. ik

1 E Xplicétio é

Defmnﬂwtm probat, trmngulum dc b tqm-s
laterum effe tribus vationibus. -

Prima cmct’%dzr, lineas ¢ ¢, 04,

é eﬂ paressin ézmc madﬁm
Ex diffini=

Omnes linee duste i centro ad cwcumfewﬂna tione circu
p.ires funt. 233 ey A

Lines ¢ ¢, & a b ducuntur d centro ad cir= Hypothes
mmferentmm, | fis,
- Ergolince 4, ab ﬁmt pares. 2

S _ecz;_n a’;g '



 ELEMENTA
Secunda collsgit , lineas « b &
b c pareseffe, argumento Jrmil, &,

ex eodem principio dulto.
T ertia concludir , lineas 2 ¢ &
Ex.t.axio 0 € Parest[fe ,inlunc modum. =
mate, Quie funt eidem equalia,funt ad inuice equalid,

Linee a ¢ &’ b c Junt equaleslines a b,

Ergofunt ad inuicem equales. Ex quibus fequis
tur i propofito triagulo latera omnia effe equalid.

Ex precea
dentibus.

T heorema {ecundum.

D azo punito, cuinis rele linee
propofia equamrellam lineam

1t a pundtus datus,c b ¢ linea propofita,cut
S dpunclo a ducenda fit equalis. a punétum cop
tungam cum altero extremo linee b c,nempe ¢ per
lineam a c, fuper quam conflituam triangulum e=
quilaterum per precedentems « ¢ d. Iam pedecir=
cini in extremo c collocato,&r altero fecundi qud=
titatem b c linee expanfe, defcribam circulum ¢ b
per tertium poftulatum,er latus trianguli equilate=
vi d ¢ protrabam ufg; ad e, ut fit linea tota d ¢ e:
fecundum cuius quantitatem defcriba circulum e f,
& latus d a trianguli protrabam ufg; ad f. Erit

itag




GEOMETRIC A. A7

itaq;linea a f, linee b ¢ equalis, Nam bec e ce
equales funt,cum ex eodem centro ducantur. Rur[us
d f & d ¢ [untitidem pares propter eandem cau
fam. Abbhis auferamus d a & d ¢ latera equalia
trianguli, que fupererunt linee ¢ e ¢ a f erunt
equales per tertiu axioma.Quod filinee ¢ e equz
liseft a f,&reidem equalis b ¢, b ¢ igiture a4 f
pares erunt per primum axiomd,

Explicatio.
Demonfiratio probat in propofitd figuralinean:
a f. que ductaeft 4 datopunito 4, propofitelinee
b c equalemeffe quatuor rationibus.

Primaoffendst,lineas bc & c e

- - 0!/T5 4 20714 S 8
wquales effe 1 /{ﬁnc maa’.fm.  Bx diffinie
Osmnes linee dudle 4 centro ad circumferentiam tione circu

pares funt, 1i.

Linee b ¢ € c e ducuntur 4 centro ad circit= Hypothes
ferentiam, | | fis.

Ergo [unt equales.

Secunda 0/ endir, a{f@* d e pa-
ves effe [imils pror[us argnmentognis
ducuntur a centro circals e f ad cir
cumferentiam. _

T ertia demonstrat,lincas e c &
,f ffdf‘_ff’-f 5;@ Pap T A TS

4

P e B>
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BELEMENT A"
Ex.3. dxw: - Siab equalibus duﬁraumr d!qudhdad'QMdltd yés
oy imgumtur, '
Ex preces  Linee df,e&de fant pares.
dentibus.  Ev80 [ublatis partibus equalibus ¢ d, & a J
- quac [upererunt linee c e, & a f erunt equales.

6ﬁ?‘€m4 Jemmﬁrgt dfaf?’%at—

lem effe b oc.

Ex.1.axio  Quecidem funt equalia, ﬁmt f bi inuicé £quds

mate, lia,
Linea b ¢ ;equdlw ¢ft linee ¢ ¢, &reide s ug

1 ef af,
Ergolinee « f &b ¢ funt equales,quod ﬁceg
-vat demonfirandum.

T heorema tertium.
ihd @wdém datis redtis [iness in@m
19 A INLLOVE IOV T ae?mz/em reé}‘;
lmmm déf cindere.

%J Intlince due a b, ¢ c d, @'d mczzorz c d

) fit minovi equalis abfcindenda. A pundto ¢
-duco equalem a b, ut precedens docuit : fitg; ¢ €.
Ac centro c, interuallo autem c e, deferibam cir=
cilum,lineam ¢ d interfecantemin pundo f.Linea
¢ f equalis eft lmee c e, ¢ eidem equalis erat a
b: erunt igitur a b, & c f pares per primam com
manemﬁ’mfiidm Itddm:twﬂ lincg ¢ d, ﬁﬁjfsﬂ& fﬂ;

minori ¢ b £qualis [cilicet ¢ f.

_Exphmt:q



GEOMETRICA, 48
Explicatio. 3

 Demonftratio probat lineam ¢ f, que d maiors
¢ d abfcimditur,equalem effelinee a b, duabus ra
t Tombig.” '_ |
i Prima aﬂmcﬁt , linea ¢ f 2~
. lem eﬂ? linez ¢ e,in huncmodum.

Linee duftz 4 centro circuli ad circumferentid Exd iffinia

ﬁ"’.t pares, e ,?one circs
 Linee ¢ [, & ¢ e ducuntur 4 centro circuliad ™
Circumferentiam, TN Hypothee
- 15,

~ Sunt igitur pares. o _‘
- Secunda concludit,lineam e [ -

7!9’4]&% gﬂ?/iﬂm a4 5, 7#9»:{ ﬂzemz de-

mon firandum. T '

. Quecidem funt equalia,funt ad inuicé equalia,
Limea a b eft equelislinee ¢ ¢, € cidemc e Ex.1,dxio

equalis eft lineq ¢ f, yos mate.
Ergo ¢ f & a b erunt equales, Ex preces=
| ' - dentibus.

T heorema qu'artum: 2

anr;ﬂmz dnoru trz'gngn[arg duo
[arera Ynins ,duobus lateribus zlze- x;é\dc_ &
reus fuerint eqnaliz , & 412{:&1’5 his ‘f:gf _
aefzﬁéf !dfﬁr{éfé{ @;‘E’zi :f.;jﬂ{z!f.f , erit

- é:zﬁ's



ELEMENT A
bafis bafi, & religus angnls vnius,
relignss angulss alteriys equales ;¢
denig totws triangnlus tots triangn-
lo 2gnalis, S

S Intduo triangula a bc,d e f, [itq; latus a b
equale latert d e, & latus a ¢ equalelateri d

f> < angulus a &qualis angulo d. Dico bafim b ¢

equalem effe baf e [, angulum b angulo e, ans
gulum c angulo f, € totam trianguli a b ¢ [us=
perficiem [uperficiei triaguli d e f equalem. Sus
perponatur €& accommodetur triangulum a b ¢

triangulo d e f;utangulus a cadat fuper d angu=

lum, latus a b fuper d e, &7 a c fuper d f. Certe
ifta omnia cogruent fibimetipfis,&r neq; angulus ans
gulum excedet , nec latera unius triangulilaterq alg
terius, per otauum axioma. Rurfus cumlatus a b
conueniat cum latere d e,¢5 a ¢ cumlatere d f,
punétu b congruet punéto ¢, & ¢ punélo f: quas=
ve bafis b ¢ congruet baft e f, & eritipfi equalis,
Aliogui f1 extremis pun@is linearum cogruentibus,
lmee non congruerent , unaexira alteram caderet,

- & clauderent [uperficiem,quod repugnat ultimo po

ftulato. Quod [ilinee omnes trianguli unius pares

funt lmeis alterius,¢r anguli angulis , totum trian=

Sulum toli erit equale.

E xplicatio.

Ex ocdlio . Demonfiratio wim accipit ex penultimo axiomds

axtomale,

te, "



GEOMETRTICA, 49
mate ¢ unica fereratione, quod demonfiyrandum
eft,concludit ad hunc modunt.

Qu fibi imuicé congruunt,funt equalia.
Sed fi triangulum a b c, triangulo cd f; fu er= Ex.8. 4’“5

ponatur € accomodetuy angult angulis cogyuit, Mate bypa
& linee Imeis. thefes:

Ergo ¢ anguli pares [unt angulis, & linee lis
neis, & totus triangulus toti triangulo eft £ga¢m,
"1 heorema. qumtum.

[fofcelss trianguls qus [unt ad ba
f m anguls F:zre: [unt. ng a [ f esus .
dno [4:67'4 relte prot rabarur, fien ; -
guoque [ub bafi duo anguls mmcmﬁ“‘i
aqnales. guo }rﬁu ei? uﬂ’ re ﬁaze!e;

24. cap. prmi Priorum.

Sit triangulus a b c,cuius latus 4 b,fit equale i
teri ac: dico angulum abc, equalem effe angulo™
acb.Quod fi protrahantur 46,& 4 c,ufg;ad d,
€ efiet angulus d b ¢, equalis angulo e cb Pro=
tradlis 4,b,¢5 a,c,conflituamlineam a,d, equalem
iine€ ae,per tertium Theorema: ¢ educam lineds
¢b, & c,d. His ita contitutis intelligo primu ducs
triangulos a,b,e,¢ a,¢,d,qui equales funt & equi
anguli.Nam priovis litera a b,& a,¢, equalia funt
duobus lateriows alterius a,c:et a d,angulus a,comu

nis utrigs:ergo per precedentem, bafis b e, equalis
G erit

b



ELEMENT:A

erit bafi ¢ d,&r angulus e,equalis angulo d.¢5 ana
Sulus ab e, equalis angulo acd. Item alios duos
triangulos mtelligo d be, €& ec b: qui oftendun=
tureffeequilateri,&r equianguli.Nam latera b,d
€ cdtrianguli b,d,c, funt gequh_a duobus lateri=
“bus e c,&5 e,b,trianguli e b c:¢r” angulus d,angulo
e:ergo per precedentem,bafis bafi, ¢ reliqui angu
lireliquis angulis. Quare angulus d,b,c, e €quas=
lis angulo e ¢ b, quod fecundo loco fuerat demons=
frradum.1lli enim funt [ub baft 1fofcelis pofiti. Lam
totus angulus-a be,ed equalis acd: fiergo d toto
az&ﬁmmﬁ #quales angulos ec b, & d bc, qui fu=
peremt ab c,@ra ¢ berunt €quales per tertin axio
tnd; qui funt anguli ad bafim 1fofcelis pofiti, quod
~primolocofuzrat demonsirandum.
E xplicatio.

Demonfiratio fumptis bypothefibus, & confi=
tuta ﬁgum demor ﬁmi in primis mangulos abe,
Cracdelje .;eqmaﬂ%;as & equales i biicmodut.

Exqu dr 10, Omnmm tfm*g;m%m;quam duo lateya unius
fuerint equalia duobus lateribus alterius ¢ angu-
li equilateribus contentt chftdltis erit bafis baf,
& deniq; totus eriangulus toti equalis. 3
Exhypo= Sed i propofitis itaves fefe babet.
ihe, Ergo totum triangulum toti par erit, & angulus
: a be,equalis angulo « c d.

Secunda ratio oftendit partem poﬁmorem an

gulos,qui funt fubbafid bc,&r ¢ ch,pares effe.
Cmntuns



GEO METRI C A §0
Omnium triangulovum;quory duo latera unius
fuerint equalia duobus lateribus alterius. ¢re. fed
m propofitis triangulis , laterad b, ¢ d c, tridns=
guli d b c,equaliafuntlateribus alteriuse ¢, e b
& anguli d c.aequales
Ergo anguli, qui funt [ub Emf Ifofcelisec b, &

d b c,erunt equales.
Tertiaratio conciudit priorem partem,angu=

losabc,&racb,quifunt ad bafim 1fofcelis pa=

i ejf = Ex. 3 axio
 Si ab #qualibus auferantur equalia,que 'rehn-- i
quuntur funt equalia.

Sed totus amgulm eb a equalis erat toti angulo Ex preces
d ¢ 4, a b bis ablati funt equales anguli d b ¢, der;*wus.

¢ ¢ b,quifunt fub bafi.
‘Ergo qui relmqumtur anguli a be, Eﬂ‘ ach,

erunt equales,quod fuerat demorz‘imndum |
T heorema fextum. 8.primi. /\‘p /d

Omuinm trmmgﬁ/[amm g«zamm 7 g #
az’w latera Ynius fuerine 467%4[365 ¢
dutobus letzerzém alterius o édf 75

édf equal’ @ 7uz CORLINERLUT .:e:tmz;
Zweriéw --dﬂg%ﬁ erunt cftj?ﬁdjff

$mt duo trmnguh abc,def.f ftg, latn& o C;
G ¥ €quale



ELEMENTA

equale lateri d & be,equaleef,e5 abbafis , 2s

qualis bafi d e. Dico angulum ¢ parem efJe 4ngula

frangulit a,angulo d,&r b,e.Nam fi Eriangulus unus

altert fupeyponatur & accommodetur,certe opor

tebit latera lateribus congruere,es bafim bafi,per

o&anum axioma.Et pun@us f cadet fuper c, alio=

qui linee non effent pares,ut ex altera conftat figu

b ra,cadet quogque d fuper a,¢5" e fuper b.1ta anguli

e d omnes unius exunt pares angulis alterius,quod fuc
q rat demonfirandum.

E xplicatio.

Demonflratio unica hacratione concludit pro
pofitum, angulos equis lateribus contentos pares.

effe fsc:d,a,e,b.
Ex.8.axio  Que funt equalia, Ji fi bi imuicem congrunnt, fed
mate.  lqtera unius trianguli equalia funt lateribus alte=
Exbypoz riws,eo bafis bafi. _ 3
the, Ergo fi alter alteri accommodetuyr, ¢ laters
congruent & angult angulis. Quare nzccﬂ% eft an
gulos effe pares.

| Thcoremaﬁeptimum{ primi. -
Datn ngﬂlam per ae?zm[m fe-

caAre,

Sit datws angulus,qliem oportet diuidere a be,
linee ipfum contimentes,frant equales, fint a b c,&

¢ C.Et trabdtm' Imea bc:fuper quam conﬂ:mamf
triangulus



GEOMETRIC A i

eriangulus,fiue equilaterus, fiue equicrurus bd c,
punctiq; ad limea reéta iungantur ad. Dico illam
diuidere angulum a w duo equalia.Sunt enim duo
trianguli,b ad,&> ¢ a d: quorumlatera unius [unt
equalialateribus alterius,fcilicetb a,¢5" ad, &7 ¢ 4
€ ad:¢ bafisb d, bafi b c. Quare per preceden
tem anguli equislateribus contentibad, & ca d,
pares erunt.Itq confat totum angulumb a ¢ diuts
fum efJein duo equalia. '
Explicatio.

Concludit demonfiratio angulumb a c , per lie
ned a d,diuifum effe m duo €qualia unica ratione.

Quorum trianguloriclatera unius equaliafunt EX.6 .dxie
lateribus alterius, €& bafis baft, Anguli £quis late= mate.
ribus contenti funt equales,

Sed duo latera b a,¢r d a,triangulib d 4,equa Ex bypos
lia [unt duobus lateribus alterius ¢ a,¢° d a,¢5" bay theftbus.
fisbd,baft d c,

Ergoangulib ad,er ¢ a d,equis lateribus con
tenti,pares erunt. Quare totus angulus b a <, diuis
fus eft i partes equas, e

Theorema o&auum.lo,primi. '
8/ 1d\b

Daram reitam lineamper 2qha
l1a dinidere.

Sitlinea dinidende per equalia a b,fuper ipfam
' G iij  conftia



ELEMENTA

eonftituam triangulum equilaterum a b, €& ane
gulum ¢ dinidam i partes #quas per precedente,
dulia lmeacd.

Dicolmeam c d,diuidere lincam a b per €qua=
lia.Sunt enim duo triangulia cd,&r b c d, & late
raprioris ac, @ d ¢, funt equalialateribus alte=
rius b ¢,&5 d ¢.¢5 angulus eunius,par angulo c, al
terius. Evit igitur per quartam bafis a d; equalis
bafi d b, quod demonftrandurm erat.

EXpliCatIO.

Demonflratio unica ratione propofitum con=
cludit,lineam a b, d lmed ¢ d,in partes €quas effe

| diuifam. - |
Exquarto.  Quorum triangulorum latera funt equalia,cr
anguli €quis lateribus contenti pares,bafis bafieft

| equalis.
Exbhypo=  Sed duorum triangulovum acd, &5 b c d,late=
thefl. va funt equalia, e angulus e par angulo c.

Ergo bafis a d, equalis bafi d b . Linea igitur
a bin partes equas eft diuifa.

T heorema nonum.1rprimi,

& Data rec?:z !I?"f’d a ﬁg;za z;z e4a
% d ¢ fronatorelfam lin eam ad reétos an

gulosexcitare,
Sit
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Sitdatalinea a b,fignetur i ea pundus ¢, quo
[t educenda perpendicularis.per.3.conftituamli=
neam b ¢ equalem linee 4 :& [uper totama b, co
ftituo triangulum equilaterim a bd, actandé ex=
traho ex puncto c,lmeam ¢ d,hancdico ejT e perpe
dicularem ad lineam a b . Sunt enimduo triangull
dcd,cbed:rquiaduolatera ac, & cd unius,
funt equalialateribus c b, ¢ cd alterius , &7 bafis
a d,bafi b d,erit per.8.angulus a ¢ d.equalis angu=
lob cd.Quare uterg; corumerit rectus. Cum enim
recta linea fuper vedla confiftens angulos utrags
parte equales fecerit, uterg; equalium angulorun
reGus e, lmea,que fuper altera cofiftit,eft per
pendicularis . Quarelmea cd, ad lineam 4 b erit
perpendicularis. ¥

Explicatio.

Demonratio colligit lineamc d, effe perpen=
dicularé,cs'angulos a ¢ d,¢r b ¢ d,efferectos,duaz=
bus yationibus. Prima concludit prefatos angulos
efJe pares. | |

Quorum triangulorum latera funt €qualia,€” Ex.8 pro.
bafis bafi equalis , anguli equis lateribus contenti
funt equales.

Sed latera a c,&’c d [unt equalialateribus c b Sunthypo
& cdrbafisad,bafibd. the.

Ergoanguli ac d,crbe dy erunt equales:nam
contimentur equis lateribus.

Secunda concludit predictos angulos effe res

- G uyf  dos



Ex prece=
dentibus.,
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ELEMEMTA

Hos,er lineamcd effe perpendicularem , in hine
modum.
Cum reda lmeafuper reca confifens utrobig

angulos equales fecerit,uterg; illorum angulorum

eft reCtus, & linea, que [uper altera cadit eft pera
pendicularis.

At lineac d,efficit equales angulos. Ergo & per
pedicularis eft,¢r anguli,quos coftituit,funt redti,

T heorema decimum.i3.primi.
Cumreltalinea [uper relta con

\b ¢ fiftens, angnlos fecerst,aut duos re

Fos ant dnobus redtis,paresefficiet:

Super ve@amc d, cadatlined a b , que fi fuerit
perpendicularis,faciet duos angulos yedtos per co
uerftonem diffinitionis linee perpendicularis . Si

autem non [it perpendicularis,ducatur 4 pun&ob

perpendicalaris , per. 11, be, eruntg; duo anguli
eb c,er e bd reddi per eandem conuerfionem. Iam
cumduo angulid ba, € ab e [int pares angulo
d be,ipfi cum angulo ¢ be, erunt quales duobus
reétis. Quare tresangulidba,abe, & cbe pas
resfunt duobusredtis,

Sed angulus ¢ b a, e equalis duobus angulis
¢ be, eba,ergoduoanguli cba, & abd,funt
equales duobus redils . Hinc fit totum [pacium,
quod circunftat punclum quod uis in fuperficic
_ | plana,
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plana , quatuor redis angulis effe equale . '
Explicatio.

Demoftrationis prior pars explicatione no eget,"
Altera eius pars concludit angulosc b a5 d ba,
effe pares duobus vedtis bisrationibus. Prima cole
Ligit,audtalinea perpendiculart be, angulos cbe,
¢rebdefleredtos.

Cam recta fuper rectam confiftens, angulosfe= x diffint.
cerit adinuicem equales, utergillorum angulorit . 7 o
e/t reGus. -

Sed anguli propofitifiunt 4 linea b ¢ ad perpés
diculum ducta, ‘

1gitur funt anguliredi. : o

Altera colligit angulos rectoscbe,e b d pares
effe angulis tribus eb a,a b d,e b ¢ s bunc mod.

St equalibus addantur equalia,aut idem com=
mune,que reliquuntur funt £qualia,

Sed anguli duoe b a,a4 b d,equales funt angulo Ex.9. axio
¢ b d:nam partes quales funt toti, mate.

Ergo fi utrifg; addamus angulum communem
cbe,duo anguli cbe,ebd, pares erunt tribus ans
gulisceba,abd.ebec.

Tertia oftédit angulos ¢ b4, a b d,equales effe
anguliscbe,eba, a b d, equales effe fimili argus=
mento,

Si equalibus addantur equalia,axut idem comu g 5 axio
tie,que relinquuntur funt €qualias  mate.

Sed angulus cb 4 equaliseft angulisc beeba, Ex.9.axio

: G $  totum mate.

tione relit
angu.
Hypothe.

EX. 2.4xi0
mate.



ELEMENT.&

totum enim equale eft partibus.

1gitur f1utrifq; addamus communem angulum
a bd,anguli ¢ b 4,4 bd equales erunt tribus angu
lscbeebaabd.
Quarta colligit quod demoftrandum erat ans
gulosc b a,ab d,efJe paves duobus reis.
Ex ratio.  Queeidem funt €qualia,funt inter [e equalia.
: Sedanguli cba,a b d, funt pares tribus che,
ebaabd, ¢ eifdem tribus ﬂequales [unt anguli
cbeeb d.
~ Ergo anguli cba,abd, pares erunt angulis
¢ be,ebd.Quarecumbi re&ifint, paresilli erut
duobusrediss.

Ex preces=
dentibus,

T heorema vndecimu. 15.primi.

Omninm duarum linearum ﬁ*
> ~ inuicem [ecantinm,omines angulico

N\ 174 fepafiti funt equales,

Sint duelinee ab,eo ¢ d, feinuicem fecantes in
puncto e,angulus d e b par erit angulo a e ¢,& an
guliscebangulo ae d. Erunt enim per.13.duo an
guli aec,&r ceb equales duobus rectis.1temq; an=
guliceb, ¢ d e b erunt per eandem pares duobus
reltis.Quare cum omnes anguli recti fint equales,
prwres pofterioribus pareserunt , Siigitur aufe=

TaMmus
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ramus communem angulum ¢ ebevit angulus ae ¢

equalis angulod eb. Eodemmodo religui oppoft
ti oftendentur e quales.
Explicatio.

Demonfiratio coclydit angulos deb, ¢ aec,
oppofitoselfe paresduabus rationbus. Prima col=
ligit anguos acc, & ceb, itemg; angulos c cb,
€ d eb, effe pares duobus reis,ac proinde inter
Je equales ad bunc modum. _

Redalinea fuper re@am confifiés, angulosef= Ex13.
ficit recios, aut pares, duobus rectis , Jed priores o4 ypothe;
funt ex lineae ¢, fuper reftam a b cadente, pofte=
rioresex linea e b, fuper refamd c, '

Ergo utrig; pares erunt duobus rectis,unde fit
ut fint prioves pofterioribus equales,nam per pos
ftulatum. 4. omnes vecli funt equales.

Secunda concludit quod propojttueft, hoc pd= Ex.3. dxio
to: fi ab equalibus auferantur €qualia , uel idem mate,
commune,que velinquuntur funt equalia. '

Sed anguliaec, & ce b, pares [unt angulisc Ex preces
tb,fﬁ“&eb, dmti- 2
Ergo ft abijs auferamus communera angului c '
b,qui relinquatur erunt equales, a ec,&r d ¢b.Si=
mili argumento oftendentur equales ce b, aed,

oppofiti. % o
- Theorema duodecimum,.

- ormis



ELEMENTA
Omnis zri::rzguli Yo latere fra.:

. ducto ,exterior angulus verons in-
ﬁ terior: & afﬁaﬁto maior eff. *‘

? | a4 Protrabatur triaguliab c latus ufq; ad d, ans

gulus d b c,maior eft angulo b a ¢, & b ¢ 4. Diuis=

dam enim per 1 0. lineam ¢ b, per equalia in puns

o e protrabam ae, ufg ad f, ut [it e fequas

Uis ae, Protrabam quog; lineam b f, intelliguntuy
duo triangula, c ea, & bef. & quia duolatera 4
¢, e, trianguli aec [unt equalia duobuslates
vibus fe, & e b,trianguli fe b, & angulus e, uniug
equalis eft angulo e alterius per premifJam, funt
enixs anguli oppofiti , erit per. 4. angulus e ¢ 4,
equalis angulo eb f, unde fit, angulum e b d, mas
sorem ¢ffe angulo b c 4. Simili argumento probas
bitur idem angulus e b d, maior ¢ffe c 4 b,

kD T E xplicatio. "
Demonftratio o@edit angulitd b cmaiore effe

¢ % angulobc a,hac fola ratione:Quori cung; trians

f‘: ;4}1;’”' gulorum duo latera untus funt equalia duobuslate
IO tRCO0- vibus alterius,er anguli bis quis lateribus conies
tiequales, erit bafis baft equalis,& totus tridgus

Ex prece= lus tott triagulo equalis. Sed latera a ¢, & e ¢,
dente, triangulid e c, funt equalia duobus lateribus f e,
¢ eb, trianguli [ e b, & angulus ¢, unius equas

15 angulo ¢ alterius,cum fint contra fe pofiti. Er=

&0
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go angulus e ¢ 4, equalis erit angulo ¢ b f. Quare
cum angulus cb d, maior fit angulo e b f, eft enim
% pars illius, maior quog; crit angulo e ¢ 4, quod
demonfirandum fuerat,

T heorema decimumtertium
18. primL
Omnis trianguls longius latus,
mators angulo appofitumelfl. |
Sit i tridgulo 4 b c, angulus a , maior angus
lo ¢, latus ¢ b, maius erit latere a b. Si enim fit
equale, erit per 5. angulus a, equalls angulo e,
quod est contrabypothefim. Si autem a b, fit ma=
ius fiat equale per; 3. [fitq; d b, equalec b. Erit
ergo per. 5. angulus d cb, equalis angulo bd c.
Sed b d cefimaior angulo bac, per.16. ergo b
¢ d et maior bac, Quare erit etiam maior angus
lo 4 c b, Fietitag; ut pars fit maior toto.quod cum

fieri nequeat, fequitur uerum effe quod fuerat des
¢« monfirandum. -

Explicatio.

Demnonftratio concludit, cum [it angulus 4 mee
forangulo ¢, latus b ¢, maius effe latere a b. Hoc
argumento. oo

Aut et equale,aut minus.Sed nec equale,nec mi
aws: igitur maius erit, non effe €quale oftenditur
adhunc modum. |
Angit



EE E MENTA

- Bnguli,qui funtfuper bafimifofcelis,funt equse
EX5e  les.

Sed 4, & Cs funt anguli, [upm bafim tfofcdts
pofiti .
Igitur evunt equales.
Non effe autem Latus a bmaius lateve ¢ b,his ras
tionibus colligit, Prima concludit angulum dc b,
equalemeffe angula b d ¢, eodemmodo quo &
precedens.
Secunda concludit angulum b d ¢, maiorem efﬁs
_ angulo bac,ad hunc modum, |
wx. 16,  Omaistriaguli angulus externus maioy eft utto
uis interno oppofito, - -
Sed bd ¢, eft externus angulws trzangulz d 4c,
Ergoangulus b d ¢, eft maior angulo op?ojt-
tobac.
- Tertia coﬁtgtt inco  dum & tmpaj?fbde,
pariem maiorem eff toto.
e Quod et maius mawre,matm et mmsre.
Axiomd. Sed angulus b d e.eft maior angala bac, angu
Expre. loautembdepareft angmus bcd.
1gituy angulus b cd maior erit angula bac at
angulus b ¢ c maior chc pﬂne%amr angulo bc a:
fiet igitur,ut angulus b d maior fit angulo b ¢ 4,
enius eft pars,quod eft mpaﬁibde. o '

!

T nﬁorema dec:imumqhartum

191 ?1' lmln *‘,1“41{; 3
omzﬁi
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| Omns tri:mgwlz maior angulus
maorilaterioppofituseft. 5
Sittriangulum a b c,cuius angulus 4 fit maioy

~ angulo e, latus a ¢ maius eritlatere a b . Nam
- Jinon it maius,aut equale erit,aut minus : at neus=

trum effe poteft . Primum equalenonerit , fieret
enim ut anguli a ¢ effent equales, cum fint ad bas
Jum Ifofcelis,per quintam. Quod e contra bypo=
thefim. Minus quog; effenon poteft, effet enim ans=

gulus ¢ minor angulo a,per precedentem.Qla=

e relinquitur, latus b ¢ maiuse(Je latero a b.
 wBDemonflratio facilior eft, qudm ut explicatios
F . neegegtn

SRREE VIR SR SR R

Sz refta linea ﬁﬁper c{z.a reltas
ceciderit, duosg angulos fibi innice
| aegmzléf fecerit refte tlla lines erie

ﬁg%id’:ﬂd?zt es.

Lined @ b cadat [uper duss liness ¢ d,

& ef, @ fecet lineam c d in pun&o 8, &
lineam ¢ f » in puncio b, fintg; anguli d & b,
- g thg

Theotema decimumquintum,

7 B



ELEMENT A
ereh g equales,dicoliness c d, & efreffe equidie
frantes Nam [i non fint ,concurrant exgo ad d f, in
punétol fiet triangulumlgh , cuius g et angulus
externus, qui cium pofitus fit equalis effe angulo b
coalterno,tam intrinfeco,quam extrinfeco,accidit,
ut exterior angulus trianguli par fit interno ullo
fito, quod repugnat decimofexto Theoremati.
Inhoc quoq; nulla defideratur explicatio.

T heorema decimumfextum,
: St duabus lines 'ﬂe?ﬂidzﬁgﬁiéw

Tdid i s
@ linea [upernenerit duo anguli oal-

[ DV zernizqualeserunt ,angulsg ex-
~ trinfecus angulo intrinfeco [ibi oppo
ﬁtaae?mzlz&,ir?z’ dno anguls intrin-
feci ex alterwtra parte conflitnts
dnobus rel s 4#{#/3} cﬁ’?‘ﬂd[é'.f.
E xplicatio.

Demonftratio multis partibus continetuy.Pris
ma concludit angulos g,&5° b coalternos,effe £qud
les argumento ducente ad incommodum.

Siangulusb g b noneft equalis angulo ch g,dl
ter cori evit maior. Sit ergo maior angulus ch g

Cumduo
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