Pnbocopere contenea. z
Aritbmetica decem Wibis vemonftrats o

APufica libzis dbemonftrata quattuo: ".-
Epttomeilibios arithmeticos viut Seterini BHoeti

Rutbmimachieluous 4 7 pugna nijerox appellag

x \\.'. [ i o

5. Bonterivs Labilonenfis:in
lauoc Hrithimetices ¢ 2D ufices,

Lampozc iam multo docte latucre fo102¢4
£2038 retinct comites flaua minerya ugs.
Miicplaadeterras poft tempoa multa reuifunt.
£5rata quogs ante alias Ballica terra placet.
Dis olim celeba's funt omnis Fcaica tellus,
Prythagoza patriam difugicnre famor.
Hcllava nunc inquunt: 2t voctas pallavis yrbes.
Sequatiofgs petunt/parbifioles larcs,
Ibec venit omnimoda numerozum cin Cta catcruga.
Zitqp Docet nutmeris quidquid in ozbe fitum cff,
Hlrera dulafono cantu/fAotbuyl, QG CanoAs
Loomuifle viros travitur ates feras:
uc [ua Picrijs tenet viica nomina mufis
& nichil bacmufis gratius cfic folet.
Attamen artificem ftapule mifere marine:
L2 leta boc ftuoijs fronte dicaret opus,
Iboc folum ftudium atqs bec il curazinuares
Prritus ct ne fit/vifpercargs laboz.
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Moua amentatio in Fovani per Jacobum fabaii Itapuicfem [abozata
ao danflimum virum Yoannem oc B anay pacfiventem pariifienfemn.

"o  Huasmedigne Imonyft Claniflime viriquot cognita imoditates adoucat difcipli
P narum parcns arshmetica/dtas ignota remquat tenebzas. v qué hullius oifapline
fugiat ftuoium. Bn pamis cni legum augoatas (an quibus potiliimil twa »iat opera,
nbi numens egere vifa cft.ve § infhad vnicuigs p oigmitate oifpelatnunc Zruthmctica/ntic
vo Bcometrica réne oftanté.que agros/agroaii imites/aquay dwergta/slluuionefas 7 ple-
rac fitia follicite ofiverat @ abathematico vcltituta privto nunds plane affequi valear.Dine
imperatozes rbomam €l efpafian? Horanus/ Eraian?/ Lheovofius/Archaor’/iDonous!
Lonftinnys 7 aliox@plurim legiitur pernttosagriméfozes infituific:qui pootfmozum rocin
a0 publicam yulitare tenerent qua numeroy pfiat fagactas.bic Zuaus Aboveratusillay
rcx ftuoiofus infignem hibcllii reliquis, £t Arithmetica cotéplatio rite cognia factlem pbet
muficayp mooulantonii intclhgennid / affronomicariics mbnlitatn :’ngrclfuﬂ._ftpztfm 7 beolo-
gianumens olim vt quibufod a0 dina gravibus tota imtcbaf:qiuis ¢ niicin (acns hitteris
(ua retinicit myfteria nieri. Colle1gif numcros/ numeroziiqs difaiplind:leges imphas.iy-
fticta cecarclindtur.nulla moovulationd reperict regla.nullus celeflii oremplationt aviius,
facray liay oclitebiit myfteriaiimo ¢ voiucr{a philofopbia g pariter bumanoy/ Dtuthoigs
cognitio ocferibif .2 ucquiné omovitates affecute difcipline/atgs incomova neglecte pleos
mimelatucre:vt § hauo alio tramite credioerng & p e inccoéres nos poffe deds vigna latis
otéplande coghofcé. Pryehagoras eni fine niicrox plivio nichil pofic feirt stéocbat.etPlato
in {uc acavemicveftibulo bocmfeulpfit epigrama. Memo buc mathematice expersinirocat.
quiitoto ferme Zimeo de nafa rey p numcros dputatizin octauo T Hotio retpublice mita
oc¢ bacre oiffenit.que L bheon fmirneus matbcmaricus ob rel arouttatetn thtacta rcliquit,
2uapacpt nonab re volcbas bic numerolam but? almi parificii ftuci philofopbanti turbg
¢t bonay lfay cup1odied necellaria femuta/ tum a0 oluina afiurgcor/ tum oclcéocol a0 hiana
cficocthituram. Accpe crgo niic bisfactoz ynice decem Erithmetice vifcipline Jozoani ¢cla-
riffumi virt ibellos noua cémentandis luce niis laboubus iliufiratos/ tueqs nomini dicatos
Qi comoditates cnumcratas fecii afferre valebit (ufftaénMme. £1 1t tubes opus tuis aufpis
ctjs abflolutum tam migret ad ceteros. vt vel ficintelligant emnes paefertim abi (¢ gratigs
habituros per quet fuering banc Utterariam facultatem affecuti, Tlale feliciffimc.

_ Argumentum decem lib2o2um Fozoani.

E}Fn;ge pafliones numeroxy comunes:fuay partium/ct Quati ex olwifi mumeri partibus fiat
ifcutit,

Secundus cft de popotionum et popoztionalitatum comunibus paffiombus.
L crtins o¢ numcro pimo/compolito/av altcrum pumo/etnumerts ingliqua propoztione
minimis.
£ uartus de numeris continue p2opoztionalibus/comenfurabthbus ¢incémenfurabilibus.
£2uintus de goditiene; (ubtractionc/et pattitione p1opoztionum,
Sertus de numeris Quadratis/ cubicis/luperficialibus fimithbus/et folidis.
Septimus Dc numcro part/impary/pariter pari/pariter ipari/impariter part/perfectis/abi-
vantibusg/iet diminus.
£ cranus vefoamis numeroum:trigonis/tetragonis/pentagonis/bexagonis/ heptagonis)
octogoms/pyramidibus /ferranlibus/ct telferts.
Honus de cqualitate/incqualitate/mulaplicibusfuperparticularibus/et fuperparticntibug
gaeclsl rtr; 118 D¢ medictate Frithmetica/Deometrica/ AP uficact d¢ meoictanbus minys pain-
dApauLle,
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« Yozoani Wemozari Llarifimivirt Elementa Hritbmeticascli vemofiraticibus
Pacobi €ab2i Stapulenfis:ad Joannc ve Hanay Senatod Panficnlem.

Mitas cft rei per fcoifcretio. Mumerns eft quatitas oifcretozum cols

lectiva. Maturalis (cries numerozm diciturin qua fm vuitatisad=

v icciionem fitipfox computatio. Dificrénia numeroum appellat ille

quo mato: fuper miozcm abiivat. Mumert ab aliis equiviftare vicii-

turicum ipfox avo tllog cquales funtoifferentie, THumerus per glium

| multiphicatur:quitoties coaccruatyr fibi:quotics in multiplicaee eft
vhitas.ct qui cx mulnplicatione concrelat:poouctus nominatur. Mumerus alium
numerare oictur:qul m aliquem multiplicatus illum p2ooucit. Pars cft numerus:
numeri mino2 maios:cum Minoz malozem numerat.et qui numeratur: numerats
multiplex appcllatur.Denominans cft numerus:fm quem fumitur pars in (1o toto
Similes oiciitur partes: que ab codem numero denominantur, Wumerus fim quem
alius oinioitur:dtuifoz nominatur.partesvero in quas difinbulturiowivena appels
lantur.dama z fimpla nicrt parsteft ynitas.quioo duo numeri partem babucring
cOcm:quotics cavem pars fucrit in minoctot partes maios vicetur cfie minoz cs
tote partcs Quotics ea cOMUNIS Pars fucriLin matoze. Coignitates.

abnts numert pars:eft minoz fuo toto.
0 abnis mino? eft:que maiozcm babet denominationett

: Auicunags cqualium fiuc eiufoem eque multiplices fuering: ipfl quogs eruns
cquales. |
@uibus ioem niferus cque multiplex fuertt:fiue quoy multiplices ¢qles fucring: 1pi
ctiam funt cqualce -
Qmnis numeri pars eft vnitas:ab iplo denomingata.
Aulibet numerus totus cff ab ynitarciquota pares ipfiug et ynitas.
S3ivnitas in aliquetn numerum ducaturifiuc iocm in viutatem feiplum p2oducit.
Ertremozun otfferentia cx differentus coziiocm ad meowm cft compolita.
SSinumerus numerum fuperctiotfferentia minozi aovitasaut 3 matoze fublata:nys
mert relinquuntur equales
g22ul cioem cquantur:inter fe funt cquales.
£t fiab cqualibus cquales aut oem cdmunis oematurirclinquitur cquales.
£t (i ab equalibus vemptt fing inequalesirclinquentur inequales.
S51 ouo maiozes fimul aooatur pariter £ ouo minozes fimul: matozum compofitum
compofito minoum matus cuadit,
i equales cqualibus adoas:tott quogs fient cqualces.
£t fi ncquales equalibus:tott crunt tnequales.
Partes (imul:fuo toti equantur. |
@ noziicunag a0 eunocm numcrum propoztio eft vuapi inter fe funt equales.
Auoties numerus ¢ numero fubltrabi potcftitotics in cooem numerabilis cft
Propoztiones que cx equalibus conftant ppoztionibusiinter fe funt cquales.
@2 yoy oimivia funt cqualiaiet toti funt equales. CPetitiones.

Tlilibet numerozquotlibet pofie fumi equales.
¢ Ruohbet numero:aliquem Grultbet cifc maiozem.,
Scriem numeroumin infinttum pofle extendl,
THullum numerum in infinitum oecrefcere.
AP alus non numerare minug
St numcrum oatum numerus multiplicet: iDégs pouctum DIIdAL: Humcri datum
reotre.ct contra fi aligs numerus datum numerim DILIOALT qUOD poucnit rurfum
multiplicetsitoem numerum O3tum revire,

(C Pignitates atgs petitioncs paucasvt vifciplina fe faciliozé vbig preftet/aviecimus:quas paflim

necelfarias tan® omnibus notas autotfuppzefir,
f2
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e L Omis numcrus minodmaios aut pars eft aut partes. '
i € Sintaib/cio quothbet numeri-a maioz:ctb cd minozes,dico b efle partem qut ptegaretc 2o fify

- THaii) aut minoz numerar matoem v o numerat a:ct tuncd per viffinitionomelt pars a.aut mioz nd
¢ numerar maioem quéavmodum b nonnumerat 3:(co el aliue cos colter numerans qui fit e.ct tunc

& quoties ¢ fuerit in b minozeitot partcs b minoz per vitimam oiffinitioncm erita Imaio2is.qd fi mioz
B non omerat matozem vt C:non NUMmCrar 2.06g numerus c5is eos Humeraticy I per quintam conce:

4 ptionem cowfliber numerivnitas fic pare ab tpfo venomiatazpervitimam otfnitiones ivem efficig.
e conftatigitur oém minozern matos effc pariem aut partce.

€ Omus numcrus/circum fc pofitczum z cqualiter ab co diftantium cft medictas, .

1 ¢ fi cozfiocm fuerit mevictas:itlos ab co equiviftare conucnict, |

€ i 4L 51t g quicundgs numerus: et ber ¢ circumpofiti et ab ¢o equiviftantes.b maioz:etcminoz.ct firo
oifferenpia comunis e30em b ad aier 3 av c.fitg@ e numerus c&paﬁtug er b 7¢.0icoaefle mevietatcm

§ b——— e.ctitafirmevnieras e:dicob ercarcumpolitos cquiviftare ab 3. 12imum autem fic oftendttur.nam
f—u 5 tum afuperatc:nfi b fuperat a.0emptacrgo o coi vifferentia ab biper (cBam partem nonevignita
> @8 fig refiout b equatur a.(co er eadem differentia 0 avouta cqs it fper primam partem ciufoé vigni:
Weo——— Tang equatura.crgo per oecuma plequii refioufi b et f que etvem numero g equdtur: inf fe equabii:
G

o A

i 2

c

tur.feo refiouum b ec o et cfil'p decimdrlertd vigniratem equitur eugitur z reflioudi b = £ que equang
reftouo b etd et cfimul end equitur e.etrefioud b:7 Fmonfrata funt equalia.igitur Felt medtetas o
feo fmonftratugelt equari azigitur a medieras elte.qd eft primum.etin oibus aliys coltmill agatyr
8 argumeiiro,S5com anc fic p3hit amedierag numeroyp b 7 ¢ fimuliunctop.fib cnon equivitant niero
a:cop differentiead a per oiffinitionem nd funt equales. fitigitur o vifferentia a ad ¢ illog numeroxn
6 RLIAYIN 3000 D 4D 337 compofitus fit g.q2 igitur a av ¢ vifferétia et 7 eadem vifferétia et gao a
iguar per iffinitionem g T ¢ equidiftatnfiero a.q:ergo g 7 c cquiviftant a per immeviate moltrati
4 alpfoy fumuliunctopelt mevieras.fev Ta pontf mevictas b 7 c fimul tunctoR.per tertid igif ocepri=
oncim b ¢ funul:et g ¢ fimul eidé numero a eque multiplices avinuicem (unt equales.ab virog igitur
TCmplo coL nUMEro cper ynoeamad coem faentiam refiouib et g avinutcem funt equales.queigitur

16 mt’fere;_nua G av aicavemeritbav a.quareequiviftabiieb 7 cab numero a.qd oft otrabypotheiim et
= p:opofitum,

. . Stouo numert a suobus numeris circum e pofitis cqualiter diftent: illis Mfictis 5

0 & crutt cquales.£2: fi cis cquales fucrint:ab 1pfis cquioiftare necelle cft.
g @ £avem quelnpzeceventi vemdltratio et Sintigif 3 ctbinter cet © cquiviftites:c maximus et b
mnimus crf oifferéria coisiitg e ppolitus ex cvier ofia cad afirg.vico numerosa b finul iunctos
L = cqualeseffecd imul ificris.ceatrafico imuliunctifuntequales a b fimylidictis:a b equiviftantes
, % e elicc 0 P2imi patetinam ¢l © oifferéeia fit cad ¢ Eftenis O numerus quo fuperat e numeri ¢:g ofFia
i crtremox ea coltabit exo foiffererijs 3 cxtremoy ad medium c.£ eni vt oftenfum eft o vifferétiae
a9 cerfoifferétia cav a per hypothelim:ci pofita (it f cois oifferétia cava ctb adb 0.at qz b coltat ex
I8 eifvem:qd patet namci f heoifferéniab ao oicafiquivé oifferétia favoita mino numero o pnonad
[ peeptidem redvitb.elt itag b equalis g.quare eaftabit cxa bicii per cives oceptioné sttituatur er
12 a ct g (ua quivem vifferentia ad a:que equaturipfib.Suntigitur a b ificti et ¢ 0 functi eldem tertio
F — ¢ equalesiadinuicem equales.qd eft pimum.  Burfum vico fi c b (imulequanturabf imulientgab
10 equiodtarecoBam capro b qui equivifter ad ¢ Prum bao viquihb quia fc equiottabunt:per tms
- meodiate monfltratum b bfimul equitur co.fed eta b ponditur etfoem ¢ o fimul functis cquart.quare
19 b b ct abcivem tertio cqualestavinuicem equabfitur. Subflractoigitur ab virogs ¢di biremanent p
G céern fctam b cra adinuicen equales.crgo equalis vifferétia a aocerb ao 0.quare p viffinitionem
& avinutcem cquiviftabunr.quoo eltfcdm at totum propofitum.

8 4 @ S fucrit patmus (cdI quota pars tertius quarti:erunt p2imus ot tertius tota pars 4

S fccundi 7 quartiiquota pamus fccundl,
€L Sita prmusnumerus:b fecundusic terriugtet ® quartus.quia a totaparseft ipfius b:quotaps
celtipfus vantelligob et 0 in fimiles illas partes dwifos.er quia prima vnivg cum prima alterius
\ cft tan® a ceetimiliter (cda cum feciiva.et hec conificrio toties fieri porelt quoties Prus in fecivo.
\ rotics igitur numerus equalis a cpaumo et terrio:fume poreflt in b o feclivo T quarto:quoties 4 in b,
14§ quarcachmul pumus et terrwg per diffinitionem eriit fimilis et tota pars fecunoiet quarri quota
o= pimus fecundt.quod eft propefitum,

~¢c biziz 8'8(8; , 0 - : . ; : ;
@ Si fuerit paimus tore partes fecundi quote terting quartizcrunt pmus ct tertivg s

. i : . .
p N/, totepartes fecutiol ef quarti:quc te paimus fecunol,
* 1o @ Sirvepaiug primus numerus a:feciious biterrius ciet quartus v.fitgs 3 partes bumpte fineet

oy

o
\ 1} { .| denominateinb fin fufitgs g vnallaz parnum aweth vna partium c.cii igitur g prinius tota pars{it
3t oly O | ';\ \ bfcr,ﬁmquﬁmbn:ru'uﬁcﬂ:bqusrt::pfrpzcmt!’famcnnrp-:-ﬁrumcxﬁf:};pzlmﬂﬂerr{umm ps erit
a 6 Dc IS_ bofeciioiet quartiargs dcnominara fm fl.gr partes g et c (umitur Fin eieruntigiturparresactcad
FEbr ) hpfﬂmpteﬁmc:ﬂaennmmareFmf.quarei:tﬁnulcserquntcparrcﬂFuertramh.qﬁd‘rpmpaﬁmm

g S € St fucrint quothibet numeri rottdetn aliis eque mitiplices: crit quog compofitus 4
cx i compofito exillis cque mulnpler.
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L Sinta.b.c.o.ef quothibet numerizfintgs o e f ed multiplicesab e ingulis fingulizintellgo ttamy
a prinuno fcdmub tertium. e quartum:eritg per penultimam compoatusexab pmo Teertio rot2
pars compofitt ex 0 efeciivo T quarto quota pars a eft D.quare compofitus erd e cque multipler ad
comgofitum er a b ve v av a.§acio irag numerum cx 3 b compofitum prmum: et compofitumexrde
f{bm erceernum ct fquartfizet coltmiliter argumentoz.quig quota parsabad o eiteta pargcaof.
copofitus igiturerab 7 ¢ primo 2 tertio tota pars crit compofiti ex 0 e et f feciivo et quarto:quota
parsabadvo e.gre compofitus cx © ¢ feque multipler ad compofitiiabevtvad a.critaft coplures

niteri fuccrefcerér:femp veare preceventium copofito vigg dum aovltimi veciibas:cfficiel & poolitd.
€S quotics ymitas in pamo toties feciious in tertio:quotics ymitas i fcdo:toles

pamusin rerto.

@ Sinta b ctres numeri:a primus.b (eciivus.c tertius:(itqs vt quoties fuerit vnitas in a.toties (it
binc.vico ergo @ quoties vniras fuerit tn birotics a effe in ¢,0iuivo eni a pzimum nfieri tnvnitaces
T ctertium in totivem partes:quay quelibet erit equalis b lfecundo.quia ents quo ties primapars a
inp:imapartecroties feciiva in feciva:et tertia in tertiazer ita veinceps.ergo per piecedenten co=
politus atota pargerit co mpﬂf iti c:quota pars pama pars efius go pamam partemcerceque mul
tipler ad gvt elus p2ima pars 90 pMam Prem a.ar quoties vniras in birories prima pars a in pma
parte ¢.1Bam vnitas equatur pme parti a:1 b p2ime parti c.ergo quoticsvnitas in b feciivostoties a

pinus in ctertio.quod erat demonfiranoum,

€ Stalterna fiat duoy numerozuim multiplicatiotivem numerus verobigs puenict.
gL <irfia multiphicar b et prouemat ¢;vico end fib multiplicar 2 1tivcm pouentre ¢.nam 11 2 mulris
plicatb et pueniat c:per viffinitionen quoties eritvniras in asroties ertt b in c.ergo per premiffam
quotiesviitas in b fecidostoties a p.Lmus tn crertio.per diffinitioncm igitur fi a fibi tortes cocerua
tur quoriesvititas in b:per viffinitionem g per b multtplicatur.at cum hoc fir prouenit c.nam pbati

cit atotics coacernariin c:quoties voitas in b.conftar ergo propofitum.
& 2u0d fit ex ductu alicuius numert in quothbet:tm cft Gtum cft quod fit ¢k ducty

clufoem in compofitum cx tls. _
€[ Sira numerus qui ducatur in b et proueniat v:et inn ¢ et proneniat e:dico ergo g compofitus er d

e poucitur ex ductu g in compofitum b c.cfi enim b multiplicer © (cdm a:b per oitffinitionem nficrat
0 [cBm a:et per ivem cnumerat efcdm a.funtigitur v er eequemultiplices b et c:quare per fextam
compofirus exd ¢ eque multiplex a0 compofitum cx b ¢.Sittgityr f pzoductus ex ductu a in spoliro
b ¢.cfi itag b c multiplicet f (com a:nllerabit igitur numerus b c ipm f (cdm g.quare cque multipler
faobcvtdadb.fedeidemb caggregatus 0 e pbatus €equemultiplex.funtigiturvectfeidembe
cque multiplices:per terriam conceptionem goinuicem equales.£ft igitur qb fit ex ductu alicuins
numeri in quotltber tifi:Grum qO fir ex vuctu elufoes in copofitum exillis quésvmovii erat ppofiti.

T 2000 fitex ductu quothbet numerozum in aliquem:cquum eft tlh quoo fit cx ¢6-

pofito tllozum tn cundem.

€€ Sit eavem cfi precedenti hypothefis (ed couer(o ordine:vt ducdtur b etcin g et proueniantdete
Dico quod fiter ductu b etcin a fingillarim equi effe ei quod fit ex compofitob cin a.nam p precené
tem q3 fitex ductu g in b 2 cfingillatim:cqui eft ei quod firex ductu a 1n compoflitum b c.@ alénatim
peroctauam q8 fit ex ductu b eccinatequi cft ei quod fit ex compolito b cin elivem.qu eft ppofiti,

2000 fit cx ouctu auothibet nutmerozum in quothbet numeros : equale € ¢t quoo

fit cx compofito ipfoum in compeofitum cralusg. |
€ Sint a b cquothbet numeri qui cucdtur in v e f quothibet alfos vt quilibet primozum dSucatur in

quéhbet fecfivon:vico quod fiter ductua b clingillarim in quélibet sliox v e Fedleefleei quod firex
ductu compofiti a b c1in compofitim d e E.nam qB firexductna b cfingillarim in d:equit eft eiqt fir
eropofitoabcinv.etcoftmiliter veductu ab et clingillatim in e et fargumérabere qb nichilaliud
elt @ qB fit ex ductua b et c tn © e er fingtilatim:per pzecedentem equale efle ei qO fir ex compofito
abcin o eetffingillatim. B per nonam qd fit ex compofiroab clingillatim indeet fiequum eftef
quod fitex apofito a b c:in compofitum o ef.quare coftat quoo fir ex ductu quotlibet numerowm in
quotlibet numeros equum effe ef quod fitex compofito illogin compofirum exalife.£t he quattuoz
octaug:nong:vecimazet vnvecimazparim multiplicanoig mooum:plane decldrant.

T Lwicundg humerus numerat totum et octractumsnumecraret refiouym.

 Sit ab totum:a vetractum et b refiovum.vico ¢ fi cnumerat a b et atipm nlierare b.numeret eni
a b fcdm nutmerum d e et A quive (B v.quia igitur per nonam Grum e cindeivmeltcinvetcine
FHtaequaleeftei qB fit ex ¢ in v:igitura cii eo g8 fitex cin esequii eft ab.quare qd fir ex cin eequi
eftb.fco cnumerat q6 fit ex ¢ fn ¢ per diffinitionem:igitur ¢ b fuii equale numerabit.qd eft ppofirii,

CZim cft qB fit cx ductuniierd in e 2 Gtil qB fit ex ducty eiufocm in 08s fuas partes.
[ Sit a quiciias niterus qué femel pono diuifum in oés (uasptee 4 (int b ¢ v ext femel indiufistiic
qf fietexainbzin c1ind zepnondequiieltciquifitexainspofitierbeve.at opofitiib cd ccelk

2.q® fit igif ex ductu numeriin oés fuas partes: rﬂ;lﬁ' eft ei qB fit ex ductu efufocs numeri in fe.gre

alfnatim per octauam q8 fit ex vuctu nferi in fe:ein eft rum q8 fit ex ducty cinfoe in ofs fuas ptes.
43
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« Wumcero in ouo otuifo quod fit cx ductu totius humert in altex llop el G3tum qd
fit ex ductu cufocm in fc 7 n reliquum.

€ Sitabnlerugindouoa ¢b viuifus:vicoqd fitexducrua b in a equii effe ei qB At ex ducty s infe
Tinb.ctitaquogqb fiterabinbiequaleecelqd Aitexbinfe 7b ing.ducaturergoa bina:tuncqd
ficterductua b ina p octauam cqufi ericelqd fitexductu ainab.aeqs firex ductu alicuius mazin
b equii eft per nond facto ex ductu i compofitiab.ergo cfi 3 ducif in feipm 3 Tin b fazic Frum
8 bina.erita argumentare (i a b oucatur inb.ct confimili modo concluves propofitum, Porelpid
clartus viverefibigponts a ct bis ponis b,

€ Sinumerus it ouo ouudatur:qd fit cx ducty totius in fc i clh:@Gtum quod fitex

ductu viriulas oluiocntium in fe T vius bis in altexy.

 Sitabnumerus in duo 3 7 b vinifus:dico qd fitexductuab infe equii ¢é ei quod fitex ductuain
fezbinfeeter ouctubis 3inb.Mam qo firexabinfecequii et ef quod Aitcrductueivus ina 7bp eri
vecimam.Brqd fitex ductua b toting th 3 7 1 b p preccoentem bis fumptram:cquii eftef quoo fiter
dpuctuginfezinbetbinfetrinafevqifiterambebingalternatim p octaud equaf ciqd fitexvu
ctubis ainb.quod fitigif exa b infe:icqual ciquodfitexainfetrbinfeceterabisinb qd pponeba
lur.£texhoccognofcitur moous elicienvilarus tetragonuim.

¢ Si numerusin duo viuivat:qd fit exroto in fe cli co QB fit cx altero infe fit: equil

¢ft c1 B cx roro in tHluod tocm big:qées ex reliquo in fe dlctd poucitur,

{_Sirvt prius a bnumer? in duo 4 7b vivlfusivico %unn poucif exabinfeclicoquodfiterainfe:
equil effe ciquod fitexr ab bis inaj7ib in fe.WHam qB fitex a b (n fe:p preceventem tift eff Pri quoo fir
erainfezbinfeietabiginb.quodergo fit exa b infecli eo quod fitex a infeinim erit Yrum quod ¢
ainfebistainbbistbinfle.feoquodfiterainfebis/etbisinb per 14 cquateiquonfitex abinga
bis.cuiavdequod fitex b infe.tunc das quod fitex a b in fe i co quod fitcr a in feiequabif ef quod fit
exabinabistbinfe.quod el propolitum.

@ S numcrus in ouo diuidatur o fit ex toto in fetcquil cft a1 9B fitex ductu ynius

partsin alind quater:cum co qd fit cr differentia in fe.

{ Sicabniierusinduo a1 boinilus fitasb mai?: diuivafesiter b induo fe3 in d equale a2 cdFam
bada.oicoquodfirerabinferequil of er qued firex ductu auarerainb 7cinfe. HA p decimiquiney
qQuovfiterabinfercquiicltet quovfirerabisinbrainfezbinfearp pcebeniéquovhterb ifec

a infecquali o vai prid biequaf et quoofirexbbisma 1cinfe:drealfnatim P octauam 7 eL quod fit
exabisinb 1cinfe.Paif abinfcrantus et Hrusa quater inb ¢l vifferétia cinfe.quod intenvitur,

€0 fit ex minoze Do Crium in fe cum eo g fit cx toto in coy diffcrentiam i eft

GriLm QUOD Puchit ¢t inatoze coivem per fe multiplicato.

{ Sitanumerus dvivifus inb maius 7 cminus:fieg © differentia b ad ¢.vico quod fiter cin fe:cum
¢o quod fiterg in o:tf effe Grrum quod fig cx b in fe. THam per decimam quod fitex a in Diequaf el B
fitexbind 2cinv.Sititagilld e.ctquia boiuifum eft in c ¢ v vifferentiani:per 14-Quod firerbin o
altex diniventiumicquumell ei quod fiter v infe 7 in c.et cumper octauam cin o ctiamequef dinc:
erit igif 2 in © equum ipis © in fe 1 bis v incfimul.quibue fiaddas cinfe quob fit fitotuim quod pue
nitexaind2cinfefcs et fequabif vinfeicinfe/etbis vincatbinfecumipm divifumfic indozc
sutequale) per decemdquined e etid eft Ftii o infecin (e:ebis 0 inc.fcs Ptum fiter ducty veriulys
partium in ferz ynius in alteram bis.Eft igif quod fitcx a in o toto fc3 in ufferentiam: cum cminoze
parte infe:prum quoo fit cg b maioz parrein fe multiplicata.quod intenvit propofitio.

€ Sinumerus per duo cqualia duogs inequalia fecetur : 49 cx ductu vnius cqualii
in fe pzoouaitur tif cfb:Gstum qd fit cx ducty voius inequalium in reliqud cutn co q8
fit ey oiffercntta in oifferentian.

@ Wriuf§ venigmus ad oemonftrationeminotatu dignum arbitroz g %uﬁnu alids nuinerus vtab
in buo equalia pariter 7in duo inequalia vt in g minus 7 bmaius diu(oit:illa duo inequalia ao vnii
equalium quod totiue medietas elleandem atg cdem babere vifferentiam.nam cum illoz@ Duoum
inequaliom imul iunctog illuv equale fit medictas:illa ab co r:qumiﬁg_re per feciva3 partemleciide
buius necefle eft:quare ao ipm cdem habebunt vifferentiam.Bic fit etidve vifferétia vnius inequalid
a0 reliquum:dupla fir ad oifferentiam cdem ipfius equakis av ipfa, Ham cum ipfa inequalisvea 7 b
extrema fint et ipMm equale medium:per octauam conceptionem differentia ipfog conitirura cft ex
vifferentifs coumm a0 ipm medium.Sed bec ftathim nota (unt, Hos ergo ad popofiti vemsfiratioem
¢ouertamus. Sut a b nierus viuifus ifa maforem ﬂ:;ﬁanem 7 bminozemsfitg cvia eiug medietas:
et 0 fit vifferétia cotmnunis ¢ 3 a et av b. Wam vt oftéfum eft ¢ 30 virungs eanve conununégs habebit
pifferentid.Pico v fit ex cin fe tifi cffe quantfi q¥ fitexainbcumeoqexdinfe. qzemnt ¢ oinifum &
tn © et byipeo per decimiquintdqB fitex cinfeequi ceiqdfitexrvinfeetbinfectbindbis.crqra
maioz poztio eft rotfi et eius partes b et vifferétta dupla ad v.ergo per decimaquartdain b rantil eff
quantiiqb fit ex bin (e ctb bis in v.adoeigitur el qB fiter a inb numerfi qui itex v in (e:7 tunc totls
qb fiter s inbet o infeequabif ei quod fisexd infeb in feetb (n o bisicut vemontiratum eit cquart
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¢ infe.conftat igitur 9B fiter buctuvnive equaliii in fe tantii cfe Grum q8 er vio fequalif in reliqui
cum coq® fit ex viffcrentiain vifferenni. -

€ St numerus per duas quallibet dwifiones DILIDALUrIQY fit ¢k ducty marimi viui-
Dennil i minimii com co qo fit cx diffcréna ipfius maxtmi a0 alteril medvioii in viffe
rentiam ciufoem a0 mummu tantum cft Gsrum qd fit cxoucty Duoum medloy Ynlus

i alterutn,

€ &t in pzecevéti iv anteanimavduertere licet ¢ cii quilibet numerus dSuabus bocpacto diuifionib?
fecatur via vaa viuifioneinbzcetfcBaino e.quozlib fit maximus et c minimus T © Medor maio:
et emino: que differétia paimi ad fecund eanoé effetertif 30 quartii tplis ficozdinatis. Hamq:oe¢
cquales funtcirciipofitis b czab illis per fecunda parté tertie equidiflit,quare g vifferétia b av o que
{itf:eadé erit e ad c.et etiam que differétia b av e quefit gieave erit d ad c. Wam per ocraud conceptt
onem differéria extremozii b e conftituitur ex vifferétiis b a0 0 et 0 a0 e.7 differétia v ad ¢ ertremozii
per19€ confhituirur ex oifferétiis 0 ad e T€ ad ¢, £5¢v vifferétia 0 av eelt verigs comunis:et vifferétia
¢ a0 cprobata citequalis vifferétieb a0 0. erunt igitur vifferétie bad ez 0 ad cexequalibus quivem
conflitute avinuicem equsales. Efto ergo a numerus eo qui pofitus eft movo vintfus ct vifferentie
vt pofite funt affignate.vico crgo qO fit ex ouctn b magimi diviventifi in ¢ minim ciicogd fiter fin
g:cquale effe et qB fit ex © in e viiiusvivels meviozf in reliquii. b eni fir ex ducty © e per nona ab:
inuite octaua vt eftiprum qv itexvincetinf.iBamevivifumeltincet diam f.SevqB fiterdpinc
et fperoctaud equiiefltei qb fitexcetfino.etqdfitexfin o equaf pernonameigd fitex finct g.at
qé fitexfinctimell per octaud Ftumqb epcinf.g aitercin o zinfrim el pernonam Grumqd exc
inb.conftatigiturqd iterdinetmiele Prumqdercinbclieoqb fitex f ing 7 propofitum,

@ S1.quota pars totus tofiug tora pars oetractus detractis ertt refiouus reffoul tota

pars quota rotus rotius.

(C Sirabnumerus cut? vetractus fitb rrefibuus a.fitqs alius numer? c o cuius vetract®ird et refl
pus ¢ T quotad pars totus ¢ v elt rorius g bitota pare (ir d detractus oetracti b.vico ergo totd partem
crefiouiielle refivui a:quora pars eft totus ¢  totius a b, capio numerii e cut® ¢ tota pars it quora
o eft b,etintelligo quattuoz numcros ¢ pami e fecunoi o tertiii b quartii.conftat eniper quartd qzs
tota pars eft e quota © eft bicompofitfi ¢  roram parté effe copofiti eb quora pars ¢ elt e 7tots pars
pofitus elt co a0 a b.eftigif ab eque multiplex ad cd vee b ad ¢ v et per tertid conceprioné adinuicé
equales.qugreeelt equalis 2.7vt c a0 ezita quogs ¢ ad 4.(ed c ad e eft vt Oetracti ad vetractli 2 totius
au-mr;l_im*zﬁ igitur ¢ a0 3 refldouns av refipufl verotus av rotum ef quota pars totus totius quod eft
propofitum .

€ S1 quote partes totus totiug tote partes fuerit octractus octractiserit refiouls re
fioul tote partes quote totus totius,

€ Sirabnumerus cutus oetractus (it b errefivuus 2. 7 ¢ 0 alivs numerus cuius vetracrusfit © et
reiivuusg e 7 quote partes totus co clkrottus a brrotefit octract? o dctracti b, Dico ergo cLotas pres
cileaquotecveftipitus ab, JPone nuineri e cuiug ¢ tore partes (infiquore v eft b 7 argumétare pe:
NEGE 0T CMODO per quintam quomoeDo in pecedentt argumeératis €s per quartd.

€ LOmnig pars parng: cft pars totius denominata a numero qui fir ex vucty dUO2I
numeroy vius tn altern partes tas ocnominantif.

€ Sitarotus uumerus:b etus pars erc pars b 7 numer? oenominds b in a fit o et venominds cin
fire.fitp f numerus qui fit ex ducty o in e, Pico ergo c venomiari in aab Fuumero fesquihreroucty
tuoum denonnnantii vnlus w alterum. @2iuivo enim finpartes equales c:q fumtliter a in partes
cquales b.et qzquoties b eft in g:tories eeft inf. eft enin 0 venoiatoz vtriufgs comunis perhypothe
{tm cum b fecundf ipfum nomeref in g:et ¢ fecunofi eunoem numeref in f.§Joeo quotpartes numerv
haberaavbitothabet fave.at qz cnumeratb fecunoii e cun ex hypothefi efic venominis quoties ¢
tn b.umerabit igtear ¢ pzimd partem a equal€ ipfib per prima partes f equalé ipll e.reavératione
fecunvd per feciivam 7 tertid per tertiam.et ita de ceteris fiplures f unt,quare ¢ per vecimad numera:
bur afecunoi f.per viffinttioné igitur oenominabitur quoties ¢ in 3 fecunod f ateg f erieipfum denos
minans.eltitags c pars partis denoiata pars torius a ab f numero quivé qui fit ex ducty DuOR numc
rozumilias partes venominantif vnius in alterum quod intenditur.

C S fucrit p2imus feciiot tota pars quota tertius quarti:itégs feaious QuIntl Quota
Pars quartus fexn: erit p2Amus quInti tota pars quota tertius fextt.

(L Sint(cxnumeri:a pzimus:b lecundus:c tertins:o quartus:e quintug:f fexrus. fitgs a totg parsb
quotaceltd zbtoraparae quota O fueritf, ofco igitur 3 totd partem efle ¢ quota pars ¢ eltiplius f,
lizeni gocnominas quoties g inb eth quoties b in e.cum afitparsb ¢ b parse.ducat@g inb 7 p2
ucniatlz.qzigitur g eflt pars b parnis (¢35 ipi® e per preceventé a denominatur parse anumerolzqui
fit ex ouctu ginb numerozfi illas partes venominanti vnius in alterum. at numerus b venominds
bine eft etiam numerus denominas oinf g venominds ainb etiam denominat ¢ in d.denoiabirur
igisur per eanverm peceventem ¢ in f 3b eovem numero Lz qui fit ex puctu g in b denominanttd illas
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partes quare quota pars eft a primus ¢ quinti tota pare efk ctertius fferti vipote que ab eobem nuys
mero b denominatur:quod eft propofitum.

€ Srpumusin fecundpo quoties quartus infexto : itemas tertiug in quarto quoties
Tcos in quinto:nccctle cff toties effe pamil in quinto quoties fueris terriug in fexto.

€ Sunt vt prius fex numeri:a piimus:b feclidus: c tertfue:d quartus:e quintus:ffertus.fitgs a tota
parsbquotaveftfet ctora pars v quora b eftipfius ¢,vico a totam partem élle e quota ceft fubec pe
Bitue vt precedens demonlivatur,

S fuenit primus tora pars (cdi quota tertiug quarti : itemas p2Amus quinti quota
terniys fextt enit p2mus £ota pars fecundi et quingt quota tertiug quarti z fextt.

4 Santfernumeriza primus:b lecidus:c tertiug:o quartus:e quintus:f fextus.fitg primus infcdo
i ertiug in quarto et prmus tnquinto vt ternus in fexto, dico 3 p2imii effetotd partem b e fecundi
etquin quotacrertius cft o f quarei ¥ feeti.qz per hypothefim p2imus in feclivo vt tertius in quarto
{it ergo g numerus denominde quoties 3 fn b et cin v, 7 qz etiam per candetn hypothefim pimus tn
qutito vt tertius infexto.fit ergo b numerus venominds vtriufgs (¢35 quoties a ine 7 cin f.fitg opo-
fitum er g b mumerus [2.tunc fitex ouctu a in g et bitanedi eft Prumb 7 e.et per nonamquod fe
€r a1 ¢ T hitantii eft Prum a0 ex a in [z compofitfi ex ipfis, Similiter quov fiteg cin g et b tantii eft
grum d 7f.et Ftum qo ficex cin lyigitur a primus tota pars cft b e fecundi et quinti quota ctertiug
© fquarti et fexti:vt qui numerérur in {llis Pm cunvem numerd [z : quod vult propofitio.

€St fucnit pumus fecundi tota pars quota tertius quarti paimis QUUdE minozbus
CIiE P2mus [Crty tor3 pars aut partes qUOLa pars aut partes fccunous quartl.

€ Sita primus numerus:bic fecundus:et b tertins:e fquartus: a 1 b ¢ fimul exiftétibus minozibus
crquotaparsaeltbctora pared fitef. dico igitur quarta pars sutparteg b cfuerite ftotam parté
autpartes numerd g effe 0. Pinivo enib cin parres (masequalesa que fintb et c. item diuivoe fin
partesfuas equales v.etqiefeflteque mitipler ad o vr b cav a ex bydothefiz'tdeo tot partes nuniero
crunt ipfius cf quot pofite funt b c. Sintigieur tlee ¢ f, cumigteur b primaparsbefitequalisg ze
piumaparsiplluseffir equalis d quora pars gutparresb erite tors pars aut partes aeflto.ctitave
parte crefpectu partisf et reliquis partibus vnius a0 reliquas’partes alterius fi plures effent. Tn-
tetlige igitur b effe pamil numerize fecundumsc tertium:f quartii.ce fi b eft partes ¢ arguméto: per
quingi:q:pumusb probatus eff tote partes e feciivi quote pres eft cterrive f quarti, ergob ¢ prim?
erlertiug tote partes funt e f (ecunot Z quarti quote partes b paimus elt e feciivi.ara ado o monftrat®
elitotepartes quote b eft e.igitur et quote b ¢ fecunous eft ef quarti.et fi b effet pars e omnino confis
1l 1odo per quarid venunc quogs factum eft per quitam elicerem argumenta. IManifeftalitagelt
fiprimus in fecando ve tertius in quarto primisiexiftentibus minobus : paimuum totam partem aut
partes clle tertif quota pars aut partes fecunvus é quarti.

€51 prmus tote partes fecundi quote tertius quarti pumo 7 fecundo minobus
CTiL P2Umus t01a pars qut partes fortij Quota ps aut partes fecundous quartt.
€ Sint quattuoznumeriza b primus:cfecundus:o e tertiug: et f quartus, quoum a b2 ¢ duo paimi
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oucbug reliquis fint minozegset fita b tote partes c:quote veeft f,0ico a b totam parté vel parteg eé -

 cquota pare vel partes c ek f.o1uido enia b n luas partes av cquefinta 2betfimiliter v e fyag
a0 fque fined ete.cumigirur per bypothefim ab tor partes fit c quot partes de el f: tot erunt ptes
numeroaboiulfiquot7de. et aprimapars ab tota erit ¢ fui rotiue quord © prMaPars v ¢ eft fui to
sius fuquare per pzeceventé a pima pars ab ad o primas paem d e fota Pars sut partes quota aur
quote cad f, et fimiliter b ecunog pars pumi ad ¢ fecfivam partem tertif tota pars aut partes quota
vel quote ¢ a0 f.ficg Dereliquis partibus paimi av reliquas terti i plures fint partes. Fcfiaav o it
parsfacio 4 pumuum nemerig:o fecynoun:b tertium:z e quartum,et argumentoz per quartam: quia
81013 pars cltd quoa b elt e.ergoab ad o ctota pazs quota a ad . (ed 3 ad 0 monftratus eftifora ps
quota cadfiergoa b primue ao o etertium fota pars quota c ad flecundus ad quartum. Ruoofi g
av o firpartes penitus confimile modo per quiram argumentabere quoroDo nUNc per quartam de
parte conflar effeargumentatd.Planum irag eft folioum efle propofitum. £ t f contin geret duos
Piimos numeros duobus vitimis elle malozes:conuerfo modo concludédum cffethtertium pmi to=
tam partem gut partes quora quartus fecundi. quod facile monfirari poteft o:dine permutato cons
ruenvo {c3 dues virimos pirozes et pumum. 1 lecunoi pofteriozes,

CLOmnis numerus minoz aut Maiozis pars eft:aut co ab maioze quotics poteft de-
fracto relinquetur ipfius aut pars sut partes

€[ Sintabduo numerta matoz etb minoz. dico b effepartem a vel eo detracto quotice poteritab a
remanereipfius b aus pareem aut partes. fl entm b minoz numeras a matozem per viffinitioné b eft
pars a. Wflecusaurem b non meticaur.fubfiracto 1gitur b quoties poterit ab & remanebit minc: b,

Ham li nichil remanerct numecraret a fecundof numerum denominanté quoties fubftraberetur.quo
ties enim aliquis numerus ab aliquo fubftrabipoteflt : toties in ipfo numerabilis eft per fextd peti-
tiontoms qui fl remance minoz b per primam pzopofitionem eft ipfius b gut pars aut partes: quoo eft

pzopofitum.
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@51 quote partes primus fecundi tote tertiug quarti p2imis 1tivg femp minozibust
QUOLLES €rit pAmMUS In (ectivo toties tertiug in quarto.ctquota pars vel partespmi
fupcrantin feclivostota pars aut partes tertij fuperuntin quarto.

CSitapimusnumerusfeciidbus b citertiusg dletquartus ef.et pimia etb cmioes: it apmus
totertore partes b ¢ feciivl quot ct quorte pres o tertius cft ef quarti.1co quoties aeftinb c:torics
veffetnef.et quota pars vel partes a paimi fupfunt inb ¢ fecivo totam peé vEptes d tertif remanere
nefgreo.fubltrabo enia paumi a (cdo b c gtics poffum:firgs rorus (ubftractus b z reflivuus c:firm ©
toticstg:qties aib.quo doéitapofitoq:a torepteg Ebcqrev éefiergo pricelimdoctaniatora ps
velptegéov:qta ps vel ptesb ccef. Burfusitelligoa pmiinumerf,bcdm.o tertifi.g quartii: 7 ofifr
argumcto: p viceftmafeptima.q:atotaps eltbdtavelt gp hypothelim:ergo p vicefimaleptima dea
psvelptes b € g:tota ps vel presa év.at g oftéfus eft tora pe vel ptes © deaps vel ptesb c eltefiigr
quota ps vel pres éb cav e frrota ps vEptes €b a0 guar qe gepres 4 b cirot pres © éef. ez quot ptes
aéb:totpres 0 é g.nab 7 ged multiplices:era épauciozestote ptes b @ totiue b c:igif v © pauciozes
tote ptes ¢ g @ cf.fubflrabaf igif g ab e fifitgp Detractus e Tre(touus fi1 sftabir primi pponis ppo
fird.fc3 qticsainb c:iroties D ecin ef cil efiteqlis g.exhoc erid manifeftii cftb totd pté vel ptes effe e
IRE e 7 gequank:octracti fcs ad detractli Gta pargvel ptes étorusb cav ef roti.fiafitnAerus b ipr1?
etotaps fuerit:g p vecefimapma erit crefiduus refioui frota ps §ta tot? rotius.fi alit tote ptes:erit
Pyicefimilcdas crefiou? tote presrefivuifidte b ctotus e ftoti?.f3efto & veb rota pefit e §ta ps toz
tus b c:é ton? e f. Pntelligo c pmi.f(cBm.b ctertifi.et e fquartiizz argumeéro: p vicefimaleptimi. da
quotapsecéfitora psb céefvemoltratii eftiergo taps vel ptescéad b fitora pevel presfefltave
f.et(ib eét pres e ofilr argumeérare p vicefimaoctagud T acludeitenr p cd crotd ptemvel pres e totiug
b c:quota parsvel partes feft totius e f.et hoc eft totum popofitum.

€ Si totics bempto pamo e fecundo quotics tertio dDequarto totg pars vel partes

pami reinquatur i (ecunoo quota aut quote tertij in quartospzimii totas ¢t partes
fccunoi quotas tertium quarti necefle eft.

heceft puerfa precedétis quevt peedites duobu pimis nfieris minotibus intclligab.fitigitura

vt pzius pmus numerus|b ¢ fecious(d tzrtiuffet ef quart?: et (int duo pzimi mozes: 7 toties demaf

primus a feciivo {itqs 0éptus biquoties terti? a quarro quioéprusfiteer fitvt ta parsvel ptes pmi

relinquiitur in fcSo tota pars vel pres tertif relinquantur in quarto:fitgs c relicta ps vel ptes in fcSo

et f in quarto.Dico ergo a pzimii toras e€ partes b ¢ fecivi duote d tertiug efte Fquarti.Laplo g quii

(it tote ptes ef quote Pres aeltb ¢ p preceventem quoties d eft inb c:totied g eritin e fiet qiota ps

aut ptes afupfunt in b c:rora ps aut pres gupericief, Vrtories pofitus et d e inefidrics aeftin

b c.et totd ptem vel pres o fupefle in e fzquora ps vel pres a [upfuntin b ciigitur g ¢ © adinicem funt
equales.quote igitur partes a efk b citote 0 eft e f.quod eft propofirum.

@ Pzimi clementoum Frithmetices Jozoani finis,

Ropoztio cft ouay'quantatum ciufocm gencrisvnius av alteram certa

P in quatitate relano. € 1Bumeri 30 numcrii dicitur ppoztiolminos qoé

av maiozem in co ¢ pars cft vel partes’s maiozis %o ap minozem fm g

cum ctinct ct'eius partem aut partes. CPopoztionalitas cft filituoo

ppoztionii.¢ Lontinua ppoztionalitas cft qii onectiitur nd diffdciatis

meotis.bec aiit a0 minus iter tres coalelat terfos:ci faltem yni fumeoum fit meoii

PncotinuaBo cft in qua intercedit meolo2(l intcrruptio. €1 bee ad mimurfi quattuoz

-enigit terios ppter alterius meoy fum ptioncm. CE2udoo fuerit tres numert onnuc

ppoztionalcs oicetur pami ad tertim p20ponio primtad feciioum duplicata et av
quartum triplicata. € Lum aiit cotinuate fucring vel ceoem el diucrfe ppoztiones:
oicetur p2imi ao vitimum ppoztio cx oibus compofita. Denoiatio dictur ppoiols
minozis quIDE 40 maiozcim pars yel partes quota vel quote tlli” fucrintimaiois %o
ap minozem numerus fm quem ¢ii cotinet ct parg vel partes mino2s quein matozc
fuperfiuunt. Sitiles fine vna alij eadem;diciitur ppoztiones que catidem recpiunt
penoiationem. maioz Yo que maiozen:ct mino2 quemnozem. L

€ Si fyerit popoztio paimi 40 [cdm que terti) 30 quartum: crit ccouerfo que feciioi
40 prmuIm ¢aoem quarti ad tereium.

Pec nemﬁﬂra:ﬁutrf am ppoztionglitarem:que ab eticlide quito geometrie ponit pia (p és Ppoz
rionalitatum. et eft quotes cocludinus ofis av aficedens vt oS ad afs: g afis ad 2Ms fcfe habuerit
vt aficevens a0 sfis.aficevés enielt primi ppoitionis extremuim:ons %o fcdm. Sintitag quattuo?
numerisa pimus/b fecundus/ctertiug/o quartua:ﬁﬁﬂ que p2oportio 2 ad bieavem fir ¢ad v.Dico
ecouerfo que propoztio b ad aedveseflev g0 c.MHamciiead fit ppotiocaddqueaadbp otffinirtone
eanoem babebiit denomiationem.fiitag g fitminoz b ex viffinitidibug rora pargvcl partesericaa®
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b:quota pare velpartes cad v, Siafit Aira a0 b tetapars quers cad oivein prima figuratide mofra
turzerit ® eque multiplex ad ¢ vr b a0 g.quare que ppoztic b multiplicie ad a:eavem erit ® equemuls
tiplicis av c.atfia tote partes fitb quote ¢ eft Diper tricefimdigitur ptimi b roties cotnebitipniget
tord erus parté vel parres:quotics © otinet ¢ ¢t quoti eius partem vel partes.gre filig erit dDenoiatio
babaquevadcerquc ppoitto babaeavcmetoadvcganumerug et maiczbiolimili grgumeto
pateat propofitum ponevo b primum numerum. s {cdm/ o tertium/ ¢ quartum,

€ Sifuent pumus ad (cdim ficut tertiug adb quartum: fucrites pumus matoz feclvo

Crif tcrius matoz quarto.

: 5 @ Sint vt prue quartuoz nunieriia primus /b (ccfidus|c tertiug,d quartusifitggamaioz b. dico etid

o B i ¢ eflemaiozem 0. 1Ham per preccoentem q: que ppotio a av b ca eff cav Viideo 7otra que pporitob
20 4 catem crit 0ad c.atb portf munoz ad i@l erit per prumam pHUmMib pars aut partes a.quarcerd
totapse vel pres c.atgg o mioz cqU intévifJRrores 7 0irectepbareqe a emaiczb alidties oriner b vel

p 9 aliquottcs et PI€ aut partes.et cii ceandem pporioné héarav viergo tories ¢ cotinebit v aur roties
¢t partem aut partes.qrecmaio: eft 0.q8 cft pzopofitum. £t c3filr pbare pofiis & facillime fi pmue
mino: (cdo fucrttsteredl quarto e minozem. 8 fi primuse fit mioz (cBo per primam primicrit pars
vel partes fchi.erc@ terting av quartum eivem habeat propotidem:torga Ps aut partes eritternug
quarti:quare minoz quarto.et fi p2imus eét cqualis fedo ofir pbabis tertium effeequalem quarto.

C S fucrtt pamus ad (cdm ficut tertius ad quartum: crit pmutatim ficut pamus o

b c5 b9 fertiemeiea fecunous ad quartum. |
.  Dec vemonflrat pmutatam propoztidalitarem:que eft quotics cocludimus vt afis av afs:ita ofis
b8 c6 D116 ab ofigig vrafcedeng A0 ohesrd afis ab ofig (efc habuerar, Sint ergo quattuo numertia pimug/b
(eciivus)ctertius © quartus:fitg (tmilis ppozttoa ao b et cad v.vico filem effe propozrionema av ¢
W2 c9 D% “etbav 0. 1Ham puimo fia fitminoz 7 pars b:q: fimilis elt pzepoztiog ad bercad pibincenenttve §ra
pars g fitb torapare ¢ (it v.evgo per vicefimafeprimd primizquora pars vel partes b eftad vitota ps
vel parteserit 3ad c.erif itaqs eadem pportioa pamiad creriiumiet bfecunciadd quartun.5.vo
fi g fit pres b vrinfcda figurattonendem 2 fimiliter argumérsbere per vicefimioctaud primi.Eertio
({ a fit atozbifacto b prumo/a fecioe/ o terrto c quartozaurilio prme buius (o€ efficies Gfacilime.

: € S1 fuent paunus a0 (cdm ficut tertiug ad quartum fucritgs pMUS Mato teruo ¢

- crit qQuogs fccunduG Malo2 Quarto.

be ¢ D¢ ([ Sit a prmus nemerus:b fecuntus ctertiug © quartus: 7 fimilis preportioaavbetcav vitg o
maio: c.oice b ef marciem 0. Ham q: vr s a0 biita cav d.permutatim igHur per precedenicm v s ad

‘cqra b ao o.fco a mator it ciergo et b matoz 0 per feciivam.quoo elt propofitum. _

@ Si ficut totus ad totum fucrit Tetractus ad dctractum: erit refituus ad reficuum

e ficut totus o tetum.

@ Sit ab totus numerns:a vefractus|et b refituus:et cv alrer totus cabeo vetractus 1 v refivuns
fitos fimilis propoxtio ab ad ¢ diera ad c:dicob ad b propoztionem effequeeftabavco.Ham fiab
fueritmiine: ¢ vierit per vicefimampimam 7 vicefimamfecfivam p2imi fub oifificrione dra pars aut
partes fuerita b ad co:vrtora parg vel partes irb 40 O refivui 40 refibuum.quarc § Fportiototivs
ad totumsea crit zrefioni adp refionum.atfia b fitmaioz cdiecduerfoquots pars vel partesc © ava
b:tota pars vel partes erit ad b.quare itey per p2imam bufns cocluvitur p:opofitum.

€ Si fuerit pumus av fcdm ficut tertiug ad quartii:crit pamus 7 fecundus 30 fdm
ficut tcritus ¢t quartus ad quartum.

b @ nhacvemdftratur conificra ppoztionalitas:que eft quoties concludimus colfictum anteceétis
% s £3 =9 et ofequentie ad sfcquds vt 21lictum afitig 7 ofitis ad ofcquens:qp aficevens av cdfequens fehabeat
vt antecedes ad con(equens. Sitvta primug numerus (e babet ao b fecivum:tra ctertius lehéarad
o quartum,Ricoergovtabad biitaercoad 0.1Rd quia eft{imilis ppoitioa ad betcavvifiaergo
(it mino: bierit vt quota pars vel partesacft bitorapars vel partesc {it v.ergo femelb eft inabret
(emel  incd.eting b (uperat a tota parsvel parres biquota pars velpartee celtipfius d exuperans
| in cv.quare Que propoztiob ad a bieatem erit © a0 cO.per pumd ergobuius que propotioabadb:
4 by 8 b6 ea el €it €0 add qb eft propofitum quo avhoc. Hr Xo (ia penatur maforbvtin (echoa figuratice
et - per primam quotapargvelpartes berirad airora pars vipartes veftav c.ergoblemelfe fupavoés
inabstota pars vel partes erit ab:quota pars vel partes © erit ¢ vfeitivem femel (upavdens inco.
quareeadem pzopotio b a0 4 b et 031 ¢ . per prmAm ergo butus que ppoztio abav bieademerit

¢ 5 ad 0.qno? irep eft propofitum,

€ Si yhus numerus ouos multiplicer: erit pouctox 7 multiplicatox cadc ppoztio,
vnoc mamfefti cft mulnpliaf ofias fubmultiplics oiffereniiis ¢ cque mulnplices.

Djo ¢%
1 pe ; (C DDultiplicet a numerum b 7 poueniat viet ivem a multiplicet ¢ 7 proucniat e, dico que p0pozeto
s: f1 g2 b av c/mulriplicati fc3 ad multipl catum edvem effe © ad ¢ poucti (¢3 a0 pouctum.Ham B b irin o
s £ azet ¢ fn e ctiam Fm a:quoties b eft in v toties celtin e.crgo q propoztiob adp v ea erir cad e.pmu
ratim igitur per tertiam q pzopoztio b av cea erit 0 av .q0 ek propofitum quo 4T hec: 7 cozrelarid

B
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hocintédit. (i g 17t vifferctia d ab eet Foifferdtiab avc.g qroctefunt fumpti equemltiplices ad b
et c:proportionem g a0 f effe eque multiplicem vt © av b.es fint b © duobus rciquis maioles.quia p
piefentem ea lt propotio v ad e:que b ad c.ergo permutatim per tertiam § proportto © av broniug
a0 totum:ca eft e ad ¢ Detractt a0 defractut.crgo per quntam g ao fre(iduus 30 refiduuni ve0ad b
totiug av torunm.qv eft propofitum.

€ S1 010 nieri ciiocm mulnphceneierit multiplicantiil A¢ POUCLOR cavcm Ppoo.
8t (i(nfiguratione precevétis bmultiplicetater pueniatv.et cinvem muleiplicet ai7 pueniate,
Pico q propoztio b ao c multiplicitio ad multiplicancem:edvem ellfe ¢ad ¢ productiad provuctuin.,
‘Bam per octauam p2imiivem puenitmultiplicandoap b b per afes d.etfilirer tdem puenicmul
tiplicanvo a per cetc per a(c3 e.icd per precedétemn b« cmultiplicatis per aieadem eft ppotiob av
¢ 10 ab e.ergo Tmultiplicitbus b 7 ¢ :eavéerit propetriob ad c 20 ade.qv eflt propofitum,

@ Si duo nijert 30 tertili oparent: maloz2is ad 1pim maioz crit ppotio z mior{ mioz:
ipis »o ad maiozem ppoz2tio mino2/ad mino2& maroz.vii mamfefti eft fi ouo nijeri

aDd ciidem coparatiscioem feruent ppoztiols babituviné:illis vni/cliveqs cé nicrij.
@ Lomparétur ab av tertium clitgs a maiozbevicoipfius g ad cmaiozem eé ppoztionempbave:
bico ctid c g0 a minozem efle propoztionem § ¢ ad b.jP2mi partet et ({t pzimo crertius viroga etb
mafoz.qifi ¢ eftmaioz g 7 maloz bierita pars vel partes ¢ p primam prumpiet per eavem b ¢iufdé erit
pars vel partes.ct cii g pofitus (it maioz b ipeerit plures ptes cip b. quare maioz propoitiogavc @
b av c.Sit(cBo ctertiug veiroqs a b minozlig plurics otinebit ¢ @ b ipm ¢ atineat:coftat ppoflitd.
Etfia1bequaliter otinebiit c:qz 5 maiozb plures partes ipius vitra otinebira @ otineatripe b.qre
{oem cocluditura fcs 30 cmaiozem e€ propottionem & b av ¢. S5t tertio ¢ tertius minoz a Y maioz b:
quia oenoiatio proporticis 2 40 cfit a tote multiplice aut a toto 7 parte aur partibus.ct denomiario
proportots b av ceft g parre gut partibus:aftar 7 hocmo maioem e€ propotionemaaocg b ade.
ctcii non pofiit ¢ tertiug cffe maioz 8 T minoz b.q: quiciig eft maiozmaioze maioz eft T minoe:oftag
primaps quo ad ofs cius moves firma.Seda p3szlit prio cterring maiozg rbciicfitmalozaet bz
g (it mato: b.i c otinet plies b minozé § a maioé:aftat proportioné cavbeflfemaioé S cava.etfic
cotinet bz a equalif:cStinebit infuper plures partes b minozis & a.quare itex fvem cdcluvitur, Sit
fcBo cvtrog minoncriritag umptisvniratibus totidem partes maiois quot minozis.fed maios
per conceptionem erit totives partes minozcg:cum partes {lle a matoze numero fint denoiate.quare
ipfius ad maiozem ttex minoz propoztio. Sittertio crertius minoza Trmalozbech it folumn pars vel
partes g 7 excedaripm bamafoz erit {fins’ad b ppozrio & av a.et ¢ii nd poflir vt victum eft eematot
a et minoz b:coftat (eciivg pars quo a0 oés eius partes monftrata. Lotrelarili ex ptima parte facile
cognitum clfe poteft. v

CSiivem nythcrus ad duos coparef av quéipius maioz ppozaio fucritiminozem/
¢t a0 quemn mino2:matozem cffc neceflceft.

Ihecelt suerfa precevétis. Sint ergo a b dudniieri ad quos cdparctur ctertius.etfitcadamtno:
propoztioset c a0 b proportio maio:.nico a ¢é maiozem:et b mittozen, Ham proinon erunt equales:
quia ¢ ao vIriia oft cadem propoztio.neqs 8 erit minoz b.nam per pzimam partem p2ecedetigimino:
eéta av ¢ proportio & b av c.er per (cdam partem einfoem matoz cav a propozrio: Tminoicadb.qb
eft otra bypethefinnrelindtur igitur propofitusm verui,

@ Si fuertt ppoztio paitmi a0 cdm maioz & terni a0 quartum:crit fecioi g0 pimun

pOpOo2I0 miiNo2 qs QUAartl ad terfinm.

€ bancin multiplictbus vemaftrarc pfacile eft:vt (i (it 2 adb (n genere multiphcl maioz piopoztio
& ¢ ad v:vicam b ad a minozem effe pzopotioncm § 0 ad c.capiam enie eque multiplicern ad divea
av b.q? erlgtu aadb et ¢ad v equemultiplicesieriraav b 7e¢a0 0 cadem propoitic.at propotio 8a0
b poira eftmaior @ ¢ ad dier@o 7 propoztio e 3d 0 maiozeft & ¢ ad v.per (cSam partem igitur none
maio: eft pzopoztio ® ad ¢ & 0 40 ¢.at qz eadem eft propoitioa ad b 7 ¢ ad v.per pumad igitur Huine
egbemerir proportiob ada 70 gve.fedboad ¢ pbatg eltmato: propoitione® g e:maiu’:_tglmr erit
fua equali b a0 2,q3 eft propofirum.at q: vemoftratio becnon eque aptanva eftalijs gfitbus:ivcirco
alia vnidfalioz gbbibenva eft. Sit ergo a 30 b maio: propoztio @ ¢ a0 v:vico b a0 a minozent eé ppot
tionem @ © 40 c,ouco ehi cin b et proucniar cier ivé cin a 7 puentat f.per feptima huius q pppotio
a ab bieavem erit f ad e, Burfus duco v ina 7 pueniat g.qic o multiplicaucrir a p octauan eadem
erit propoztio Fad § producti ab productum:q c a0 d multiplicatis ad multiplican tem.ERtigiturf ao
epropoztio vt 2 ad biet f 30 g vt cav 0.(ev pzopoitio a ad b pofita eltmaioz propoztide c v D igitur
propoztio f a0 emaioz eft propoztidc eiufoé f ad g.pér precedetam igiture minoz eft T g maiot.igitur
per gzimam parteninon e%uiua ppozxtioead fanozelt @ g av f.fev pzopoitio €ad f eft eavé ppoui
ont b avd atet ppoztio g ad f eadein pzoportioni d ad ¢ vt facile per pmam butus cognefierepotes:
{gif propoztio b ao acdiav pzimi minoz eft § pportio Dadcquartiad tereiii.q0 erat vemdftzaod.

€ i fucrit pimi ad [cdth propoztio mafoz G tertil 40 quartum: ertt puimiad tertiis

maloz § fccundl ad quartum. * | Iy
€ Sins vt prius Gttuoznumeriza primus.b (c8s.¢ tertiug,d quartuszet fitaadb ppotio maior @
¢ 20 0, dico maiozem efle ppoztidem a ad ¢ paini a® tertid:@ b av v fechivi ad quarti.ducomig inb
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et proueniate.z ain fe et proueniat fiet in © et proueniat g.et in¢ ¢t pueniath.per feptimam hHuins
que propotioaavbeaelt f ad coetquec ad viealy av g.oeifi vuco b in ¢ et pucniat Kierttq P ocraud
huius b askficut fad e.atpropotiofaveq: tquaturmﬁnumnm a0 bieflt matoz propettionecad o,
ergo propoitio ) av k eaves proportioni f av exmaioz el pportioneh ad g.cit b ad gequerurcao o,
ergo per vecimam kminozeft g.etd: fav eveh av k:f per rertiamvefao i itacad ket q2 6 pbatus
elt minorkiergo per (cdam partert noneminozerit propotto ead g eav k.(evo eqadk per octauam
huius gbequatur propoztioni a av ¢ primi av rertiumeer e ad g propoztfonib a0 O fecundi 3o quartd
Eftigitur popoztio pzimi 3 tertium maio: @ fecundt ad quartum q¥ pzoponitur,

{ Si fuent ppotio totius ad totum malo G vctract ad detractuin & crit reftoul ad
refioutm popo2rio maio: @ totiusg o totum.

€ Sitab totum ct ab co vetractus 3 7 refiovus b.fititem ¢ d aliud totum 7 ab co vetracius c Trefi:
duug v.(irgstotiug ab av tord c 0 pportio mator & 3 ad ¢:vico bav o re(idurad refiouum matozem
cffe proportidem & ab 3o ¢ o totius 30 totd,ducoeniab in aetinb et proucniatef cuius vetractus
fitezrefiouns f.etoncoivéabincetin d erpoueniat g h:cus g fit vetracins refiouns b Jrem
bucabaincoer pueniatk:fubftrabaturgs k ab roro gb 7 relinquatur Lcum eni per nonam pimiq®d
fit ex pucru alicutus numeri in ofms partes alicuiue totius:equa (it ei qui fit ex ductu il pumert in
efives totumstotus ef equabitur eid itexouctua b infeipm a b.etcfi ivem a b ductus ina pouxerit
¢ vetractum e f.per feptima buius que ppotioa b av azeavemeritefad e.ctcadeéronequea badb:
eavemefavfetqueabadcoeavemefaogh.ctvtcvaociitaghavgetgh avhivecoaov.erci
vuo numeri (c3 totus g b ot 3 detractuys:Oucti (inf in efivem ¢ Oer, pourerit numerus ab numera gh
et g numerumlzper octauam que pzopozrio a b av azeadem eflt gl ad Lafev et cli e pducaturcLiing
betlzex ainco.perfeprimam q proportioab ad ¢ 0:eaves eritesd luquareveefaoghitazeadls

A Detractus 40 detractum.per quintam igitur veef 3o g hita fad Lrefiouus ao refiouum.et cicad g
= fir propoztio que 4 a0 c:Crit pzopoztio €30 @ minoz & e ad l2.quare per decimam lzminoz eft g.igitur
3 et 1 quinltabier D ctoiffercria 12 a0 g:martozerit b.igitur per eivem vecimam ppotio fao i miozé

numerum naioz elt § ao Lat propoatie £ av | pbata clteadem ppo:ztioniefab ghiquare bportioi
abadcotoriusan torum. Eftigrtur ppoztto fad bad efteavem ppoztionib av v refioui a0 relioyir:
malozpopoztione a b ad ¢ b torius 3o rorum.quod eft pzopolirum.

€ 551 vero detrach a0 Detractil fuertt ppoztio maioz § tonus ad tofums crit refiou

e Mg s Qb reflounm POPoio mine2 & Lot ad fotum. £x bis quogs prlpicuntit cuaote
I:"'M e W i fuerit ppoztio refto U1 ao {‘Eﬁbuu (icut Detractt ad detractum : ppopiondn octractl

s I < 13 fy 1 s apoctractum cfle tangs fotius av totum.
MR et @ Sitabaliquis totus niferus 7 ab eo detractus a T reflivuus biet ¢ d glter totus T ab eo detrictus
bc . O cetrefiouus.fitgs 3 a0 c maio: pzoportio & a b ad ¢ v.vico b adb d minozem effe propotionem @ ab

a0 cd.quigeniaav ceft pportiomalor & ab ad cviper videcimam huiug ecotraminoz erit ppoltio

T cavadPcoadab.cli itags maiozerit Ppotioc0ad ab rotiug ad totfi & ¢ av 8 detracti a0 vetracti.

CoE er precedentem igitur maio: et propoztio © ad b refivui av refidvuum @ cv ad ab totius ad rotum.

ntelﬁgg: igif 0 primii numerum.b fcdm.c 0 tertiunt.era b quartuim.qz® ao bmaioz elt propoztio P

_ ¢ a0 a biper yndecimam ecétra mioz eft proportio b ad d G a b av ¢ v.eft itags notum toflug av totil

| maiozem effe propoztionem @ refioui av refiopum T propofitum, Eorrelarium paterinam fitotiug

20 totummaioz effet pzopoztio & vetracti ad Detractum:crgo per pzecedentem reftdoui 40 refiounm

maiozerit proporio @ toting av totum.gremulto foztiug refivui ad refionum maioz effet pzopoztio

& petracti ad vetractum.qnod eft cotra bypothelin.Si surem totius av totum mioz fit proportio G

betracti a0 detractumiergo per pefentem refidui ad refiouum minozerit ppoztio & torius ad totit.

quare 7 multo fortiug refioui 40 refiouum minoz erit propoztio Foetracti ad vetractutti.qi eftitey

| stra bypothefim.Cum itags pportio totius av torum neg maio neg minoz eflg poflit & vetractiad
t vetractum:relinquitar eidem equalis. -

C Sip2imiad (cdm fuerit propoztio maioz & tertij 40 quartum:crit p2imi [ ccunot
av fecundum maloz P2opoAio G tertlj et Quarti ad quartuni:ad pmiun yero minod

' \ F— I"}A @ terty) ef quarts go tertium.
| f ] b __j 5 N § \ (" Sia 9o bmafoz ppoztio fuerit H cad v:vico Pio ab ad b malozem & ppoxtidem $ ¢ v ad 0.fcbo
- ,; b ¢ b

abav aminozemelle @ co g ¢, PPrimlipater:nifi abadb 7 cv3d b ponarur equales:vt g ppoztio
ababdbsea fitc b av d.ergo pmutatim p tertid bufus erit ppotioa b ad cd:queb ad 0.Grc P quintd
que pzopoztio a bad ¢dica eritet a ad ¢ refidui g0 refibuum.quare et  bao d.etcit fimiles finra ad
cetbap Drergo permutatim per tertigm que popoztioa ao b eaeltcad d.quod € otra hypothefim.
Siaitponaturabadbminozet ¢ dad d propotio maionch cdav v fir propotiomaiozgabadvb
ergo per duodecimam butus ¢ 0 ad abmaioz & © ad b detracei ad detractum.ergo per decimarertid
¢ ad amaioz refioniavrefivuii @ c o ad ab.quaremulto potius § D ad bucil itags cadalirmaiond
b ab biergo per vnoecimam minozefta a0 ¢ & b av v, Intelligo ergo quartuo: numeros:b primum.
_ b (cBm.g tertifi.cquartii:quia mafoz eft ppoztio b ad o § a av crergo per buodecimi maioz eftb ad

) 8 & D8 ¢ Pporiocrgo p vnvecimam minor a a0 b & ¢ 30 0.8 eft stra hypothefint Rclinquil igik
i Ppotio ab avobich ne eqlis neqs miozve,phatii eft eé pofTit:matoz eéppoatide c v 30 0.0 el pml.
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SoCOI patetngm p inunediate m3Nratum ab ad bmato: cltppoitio® c 0 ad d.ergo p duodecimam
WPPOIIOB DRV VAL G b ad 0 verracet 30 DEraciil.ergo P occimatertid 3 a0 crefioy: ao resipui
Tigiez piopoito Gz a bav ¢ b.quarciter per cuodeami 3 3o ab maio: @ Cad ¢ v.per vaveamd 1gif
abavaimmer§ coad c.quov elt f B ¢ rorumn propofitun,

¢ Sumequalesniient equahibus 2003tur: enie Ppolitoy minozppoztio & IVMCLOL
€L Sintacnumeri inequales:boio 7 0 cquales 7 copofitab z ¢ 0:01tqs @ maio2 .vico a ad ¢ avidict

a0 gotuctum maiotem effe propowiscm @ ab 80 ¢ commpoliti ad compoflitum.nam ci b1 o ivem {ine
NRITErus:7a e maio: c:per nonam igtiur maioz eft propoitioaadbPcavv.ergo per ruodecumam
310z propozito g ad coctracti av verracti b av o refivurap refidui.ergo matoz propotio 330 ¢
OCLEACI 30 Delracrim:itp a b av co rorius av rotuninam Naas cizab a0 o eavens eflet plopolrios
PEr Quuntam ¢avein et 3 ad ¢: b a0 v.cuius oppolitd vemoftratum eft. Si autesmatozeétabavco
popoltio @ g ad ciergo per decimatertid effer pportiob 8o vrefivni ap refionfi:maio: & 3 adbcoctra
CfLad Detractii.culus enjoppofitum movo monftratumeft.relindtur igiturz ad ¢ propoztio mafo
avtuncrifcs a0 avilictum:i a b 3o ¢ © compoliti 30 compolitum ¢ popofitum.

LSt fucrit ppo2i1o pami ad fedm maioz & terttj 30 quartd: fucritas pamus minoz
fcretotertt fecunous minoe2 quarto,

{LSint quattuor numeriia pzimus/b fecivus/ ¢ terting/d quartus:fitgs g ad b poportio maio: § ¢
a0 et fir 3 minoz c.vico b effe minoem ©.nam cid cfir maioz aicrgo per nona matoz eft pportio cad
b:@ 2 30 b.quare mulro fostius cad bmaiozelt propoitio & ¢ ad O.per vecimam tgitur O maioz ¢itb,
quod eft propofitum.

CLum fucriep2opotio paimi ad fcdm maioz & tertlj ad quartum:ct compofitum ex
pztm[g ct [{ ccunto cquale compofito cx tereo ¢t quarto:pamum terto matozem effc
lecelie Clit,

€L Sitaad bmaioz propoztio § cad vzet nilerus cdpofitus a b equalis copofito ¢ b:vico a cé matozé I/ i

C.naim pauino hou crit cqualis:q: fi a eér equalis cretiam b eérequalis d per conceprident.alioquun {i
equalibus inequalia avoerétur:tota fierent equalia.quare cqualis eét ppoztio 3 ad b: 7 cad v.qd

eltotra hypotheliin,neg erit c maioz azet a minoznam per piccedentent b fcos efles minozd quarto g

per conceptionem igitur a er b ouo minozes fimul fumptt minue funt @ c © vuo maiozes fimul.quod
itey eft otra bypothelim.relindtur igitur a cé marozc ¢ T propofitum.

€S primus fucrit maloz tertio: 7 compofitys cr P20 2 fecundo cqualis copofito

€L ICITI0 T qUATTOIMmAI02 crit propeno p1mi ad fcdm G tertij 3o quartum.

[ Dec et pucrla preceventis. Sit vt pius a primus nierus mator ctertio:et copolitus 4 bequalis
copofiro ¢ 0.0ico matotem e€a ad bpportioneé Pcavo.Bamaqraématozc:tabac bequales:eritb
mino: d.non cnielffic porelt b cqualis 0.namipfis 3 7 c1nequalibus additisstora non ficrent equalig.
neqs eftbmaioz v.am per coceprionem qod ferctera 7 b ouobus mafozibus plus efler.quod eil atra
Bypotheltm. et cii it maioz c:orgo p nonam poporio 4 maions ad dimaioz els ¢ propotiocad 0.05
< ciib vemcfiratus fit minoz diper vecimam igitur a a0 b matoz propeatio i 2 ad v.quaremulto fous
tins @ cav v.quod elt propofitum.

& Si quothbet numeroy ad totioem alios fucrityna popoztio:que yhius ad ynuim

€1 0111 A0 CMNCS PATIICE ACCCPLOS Crt popotio.

4L Sint a/b < Gelibetniier::ct v/el frotivem slif.etfica av vetbav ez can f propoztio vina.bico que
propoltio 3 a0 diedves e totius ab cad totfi 0 e funam facile ex (cda buius cognoltis tres aficevétes
c€cquc autmaiozes aut minozes aur equales av (ucs sfequétes, St afitfint ed miozes:quota pars
velpres eritaav o tora ps vel pres erirb av e:zc av foergo p quartd 7 quuined paimi fub sifiunctione
quoties opotucrit repetitgg crittotus ab crora ps vel pres rotiug d ¢ f:quotd pars vel ptes a a0 o,
qQuarc cades crit ppo:tio a ad Vet rotiuga b cav v e fEt fi fint tres aficedéites eque maiones quig i
Fpeitiogavvicaceltbaver cavf.ergo p primabui? g ppoztio Dadateaefte adb 7 Fap c.qredra
psvel bres dad astora veltoreeltead b 7 fao c.per quartiigif 1 quntd pamifub otfiticeione dries
opusfucritrepetiigs quota psvel pregelt o ad astora psvel pregefto ¢ f av a b ¢.qre § pportio d 20
a:cadderitrotiusoefadtotigb c.orgop prumi buius d pportio 3 ad v:eadé rotins a b ¢ ao totum
D ef.qB itep elt ppofitum. SiXo finguli ingulis fint equales: fatum avinuite oceptione fi cquales
numercs equalibug advac totos fieri equales:ivem efficies.cft itags totum propolitum notum.

&L &1 fuicrint quothbet numcri/aling Fm cundetm numcrutt 2tnuc in cadetm pposti

onenmptiicktremoy eanoem ¢ffc proponioncm necefle eft.

@ !Decoeclarat cqud ppoztionalitatern que et quotics (Utnptio quotlibet nutterisad aliostoioé
ti cotinua protionalirate (e hiitibusicocluvimus vt illok propoitio extremt ad extremum:ita oy
crirenit a2 exiremi pzopoidem efle.quiv giit fit cStinng pportionalitassiam victit eft.crbec cqua
preportionalitas bifarid formari poteft pro directezozoineds recto.vt (i hunc wt movdum virerosficue
aabbitadavecthicutbadcitaean fgficut 340 c:ita d ad f P quo eque propoitionalitatis modo
ponirur pefeng ppofitio.  ScBo %o formaf invirecte suerfogs odinc. vt fi Direro que Ppotioagn

beacltead fictquebavceadade.crgoquedaad ceactd ad f.p quo quivé equepropotioalitatig a
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movolequde ponet ppolitio. Sintergo a b cquothibet numeri in cdrinua pportidalitate 7 directe
fc bitcs avtondd v ef.vtficutfebéaraad biuta v ad et ficut b ad ciita ead f:vico edves e pportis
cnemaadctoad fndq: q ppotnoaad bica cft 0 av c.f pmuratim p rernd buius g proportio 2ad
veaeft bavectqidpropotiobad ceaeltean fiigif p eddes terntd pmutatim q pportio bav eea
eft cav f.quare et quea ad D.cum ttadg que p1opoztio 3 av d ea fit ¢ avd fiergo pmutatim per tertiam
que piopoitio 8 av cieavem ¢ft v av fiquod elt propofirum. e

€ S1quothibet numert tottdem alys indirecte popoztidales fucrint: cxtremi quog
i cadcm propotionce propozttonales crunt.

{Sitaavbvread fietbad cve v avesuerfo otvine propotionales:dico 3 ad cved ad f.Duco en
o e 7 in frct pucnidt g hiet e in f.et proucniat k.per feptimd hui?q popoztioe av feademeftgaoh
Quarc T queaad bieavem cit g av h.et q: 0 et ¢ mulnplicar f2p ocraud q popotio vav cieaelthavk
qretdqbavcetqighteromncietkere in fict idék P ocraud pauni alternatim Atexfine: ergoper
octaud buius q proporio © a0 fiea eft g av k. Hr p precevétem qivta ad biita gavoh.etvt bav citab
ad k.ergo vt 3 adczita g av k.et cii propotio g av kmonflrara fiteades propozrioni d ad fierit igitur

_vraaocpropoctiod avf.quov erat oemoniflranoum,

@St fuertt pmus ad feciivum:ficut tertius ad quarti, Yréqs primus ad quintum
y ficut ternug ao fertumeene ficut pamus av fcdm T quintiliiea tertiug ad quartum et

yatiing

L St pmusniicrus a:{cBse bitertiue c:quarrus viquitus exfextus f.itgs a ad bificut cad d.eta iten
av eficutcavfidicovtaas ror b extrg cav rotfi of.quia eni g a0 b ftcut cad v erit per p2imd buid ve
bava:ita v av cerarigf ot yeplopotidalesvtbav a:tavav c.vtaav eitac av f.ire p vicelima
pumam vt b ade:ita © av feergo p fextam buse crunt sificim veb et ¢ av exita © et £ 30 frper primd
igieurbut?vteavbeurafav dfuqrergoveaavetitacadfiet veeav besitafao o foergo p vicefim3
prmamvtasdbeitacavd Fquood eflt propofitum,

€St fuerit primus ad fecunoum ficut tertiug ad quarti frierites p2imus mapmus:
numerys compofitus cx pmo ¢ Quarto mato2 crit numerd copofito cx (cdo 7 tertio

(L Sitab prumus numerus:c(ecio®;d ctertivs:f quartus.fitagsveabad itaveavfetfitab illog

€ qUartuo nUMroZ Magrunug.oico compolitum ce a b er f:matozem effe compoflito ex cet 0 €,ci enim

a b fir marimug el matoz ¢ fecdvo:quare per fedam buius 0 emaio: fquarto.ctciveab avciitav e
av fiergo pmutatim per tertiam butus veab ad venra cav fufcd cii a b (it maxime per Dypothelim
eftmaio: d e.ergo per feciivan buius et cmaio: feltitags fillog minimus.efto ergo b vifferentizab
avceredifferentia:o cavf.q:ficuta b av v e pbatus eft c ad f.7 a adequatur ¢.7 2 equatur f.ergo @
dpoitio abadve eacel 3ad doetractifc3 ad detractum.ergo per quitazbuius vea b av v exita b ad
¢ refiouns a9 reflioud.qrep (cSambuius il a b fitmaioz d esetid b eft maioz e.funtitags b et f maiug
ve.quareitey a betfmaius cet 9 e.ara etb fimul per coem cdceptum equitur toti a b.eftitagg coms
polituserab e fp:imo et quarro matoz compofito ex c et © efectivo 7 rertio.qd eft propofitum,

€ Sifucrint quattuoz numeri ppoztionales: quod fub crtremis continctur cquale

cft ct quod p2oduaitur cx medlis.quod fi pzoducta fucrint cqualiascrunt ct nuneri
propozionales.

{Fofub extremis continert vicitur qU ex extremo in extremun producitur., Sintabco quattuo:
numers plopotoales:irave q propoztio g ad bea fit ¢ ad v.oico prmo @ fiteraiv qb firecquale eé
eiquodfiterbincquod fitf.Secando f1quod firer an viequalefitciqd fitexb in ¢ numeros illog
clic propoztionales.Pumum patet:7 vt orctum eft ex ouctu 2 1n o fiar eset cLouctubinchatf:quog
ouco effe equales.Duco enim tiep g inb 7 pzouemar g.eritper feptimam buius gavecve b ao 0.0cd
crquigerainbprouenit galternatimex b tn a prouenitg.etetiamerb in ¢ proucnitfeergo itcy per
feprumam gaof veaad c.erquiavea ad b tta cad v: ergo permutatim perterrigmveaaocitab ad
0.quaregadfvt b ad d.etprobatugefltctiam gavevtb av d Quaree et f quoz av g efivé numerum
eft proportio vnazavinuicem funt equales,quoo eft ptimum. MW reterea oicofieet f avinuicem funt
¢quales:a b ¢ v eflc proporrtonales.namciie 7 flintequ alestipius gav eos cft poportio vna.et Quig
vedictumeltgavfora ao ciet gavevibavvieritaadcytbad O.Ergo pmutaeim pertertigniaaob
vEcad 0 qi eftnumeros a b ¢ viefle avinuicem prepoztionales:et fecivum,

€ Zribus numeris p2o poztioalibus q fub cxtremis continetur/ quigs ex medio in fc
pouck funt cqles. £ i1l cdles fucring:tres dep humert crunt oninue ppondales.

(L Sintab ctresnumeri cdtinue proportivales:vico pmoqd fit ex a in ciequale effe eiqs fit ex b in
fe. ScdofiqofirerbinfesequaleliteiqB Atexaincrres numerosab ceé catinue ngpnztgﬁlcir.
Umamparrem p2obas per P:LIIM partemm piecedentis po .o b bis aur quécungs numerum ve
cqualemb.£¢ fcSam partem per peeventis feclivam partemiiicc ve oemollrerur eft vifficulras,

€ St fucrit popozLio p2umi ad fcctivum maio:? @ [Cril ad quartum:qui ex p21mo in
quartum poductE:maio? cft pzooducto cxfecunoo in tertium. €24 i pouctys ek pmo
in quartum (it maioict p2opoztio paumi ad fecundum maioz crit.

it
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€ =Sitaadb ppoztio maio:p ¢ ad v:dico Pmo qB fitex a in v maius effeeo 43 firer b in ¢, Secunvo
figdhreraindmaiuselteo g8 Aterbinc pportioné a a0 b maiozem cl'l‘e,g:m:tmrws 200, Pumf
batercrsuco gind et Puettiate et bincet pueniat f: vico ematozem effe f.Duco prereabinoet fiat
§-quia §aindpioducite 7b (n d poducit giergo per octauam buius  proportio a 30 b caelb ¢ a0 s
ctqzffiterbincietgerbin viper feptimi buius q p2opotio cav v ea et f a0 g.mdftrati efti giturvt
que ppoxtio 3 avbica litegd g.et que c ad viea fit fa0 g. At Apoitio aad bpofits é maioz ppornde
€aD viergo propoitio egd g maiozelt proportide f ad g.crgo per nona bumus e matozeft Fqb eft Pmi
Ecouerfo vico Leelt maioz f pportioné a avb maiozem elle proportide ¢ av 0. Hamquizecelt maioz
fiper nonam maioz eft propoztio ¢ ab g @ fav g At ppotiocadgeaelt a avb.et popotio fav g
€a qcao o vtoftenfum efligif proporio 320 b maioz pportidecan o Qo eft fcdm atgs torii ppofit,

€ Pofitis duobus numeris an it tertiug cii iths continye pypotionalis:perfcrutart.
@ iDatts crgo vuobus niicris ponatur con qutlibet qué voles fecious:qué duc inf eipmifireliquus
douctum ¢ sliqué numeret numerns fcdm qué poucti numerabit erit tertiug nierus instinua
propozionalisare ipis pervicefimam(lextam aviungeous.Sin reliquus pouctum Fim aliqué numers
on numerabitiper edvem nuilus ipfis aobhibebitur stinye p:.upuzrin'na'ﬁm

C22atts trib® niferis an it tertius ad aliqué fim ppoztidem pmi 4o cdm:ineltigare.

€L £avem factlitare bec pateat.nam datis tribug numeris duc fecidii in tertiiizet fi p2imus numerct
Adouctum frm aliquem:is Fim quem productum numerat eft per vicelimaquintam ao quem tertiue vt
prinus av feciioum fehabet, e (i primus productum Fm aliquem non numeret per edvem vicefima
Quintam nullus tertio in popoztione paiiii ad (cBin avtungetur.

@ Secunvielementoy arithmetices Porvdni finig,

Timerus p2imus dicitur:qui non babet parte paeter vhitatem. Lom-
1 pofitusyero qui babet alivm numcrum iPm numerantem. Lomenfura-
biles fine colcates vocaturiquos coiter aliquis niicrus numerat. £0tra
fe paumi auté vicitur:qui g nullo cditer numerdtur excepta fola vnitate.
Zermini ppoztionis diciitur humerl mimmiznter quos inuenitur lla ppoztio
@ O muis numerus pAmus:ad oém quem non numerat cft pimuys.

€L Sita quiciigs numerus primus:dico 3 30 quécunds numey quénumerat efle comenfurabilé At
coicante et ipin et quécung altey qué nonnumerat effe stra fe pzimos.Jpimi patet nfig gliquem
numert numergt|illii fm feipm aliquoties fumptum numerabit:quare ipea feipm Taltey niterabits
erit vtigs per viffinitionem comenfurabilis atg csicans ad altey. ScBmpatet:namfi agliquem
numerum nonnumeratnullue numerus veriigs coiter numerabit:glioquin humeraret aterans effet

umus,quod eft otra bypothefim.p viffintionem igitur 4  numerus quem nonnumerat funt otrg
fepumi/et a ptimus a0 illum quod eft fcdm.

€ Omnis numervs compofitusiab aliquo paimo numeratur;

@ Sita quiciigs numerus compofitus pouctus et b in c.aut efgo b aut ¢ eft p2imuis:# ficbe do bétur
propofitum.qut veergs elt cépolitus.qb ificfat ergoberdie:flitey viergd ete fit compofitus:fiat
itex 0 ex Fin g.fi ite vergs eoxn eft compolitus:bac rone in infinitum numeri decrefcent.qs eft cotra
petitionem et impoflibile:nifi deueniatur tdoem ad numerum quem nullus alius numerabit.veveni
emus igitur tavem goaliquem numerum ques nullus glius numerabitet ppter hoc primi:qui cum
eritparg partisergo et per viceflinameertigm pzimi erit 2 ps totius.quare per viffinitionem partis
nuniergbit ipm totum quod eft propofitum

R MmNis numcrus aut eft pimusiaut a p2imo numeratur.

{C Ram omnis numerus aut et primus aut compofitus.atquiper precedenten omnis numerns cé-
pofitus 4 pzimo numeraf.igif ois numerys autelt Pmus aut a pmo numeratur.qS intévir ppofitio

@ S1 aliquis numcrus pAmus numcrym cx ouobus pouctum numerct : necefle ft
cunoem alterum eoum numerarc.

€L Sitanumerus pouctuser b in cquénumeretnumerus p2imus d (cBmetdico numeri primii d
numerare altep duogb qut c.Lrelto non numeret bivico ipm nilerare c. Intelligo eni prima numeri

Hfedm birerrium ciquartii e.quia b corinef fub eptremis v eresequil eft ei @O cotinerur fub mev ifs
b etc.ergo per fecivam partem vicefimequinte feciivi:o b ce funt pzopoztionales.vt que pzopoztio d
a0 beeatlitcave,fiergo b fucrit maioz dietid et emaioz covt ex vemdftratidefecive (cBi cognofcitur,
Petractis ergo quoties Reri poteritd et cveb et erelinquantur f ef Geerites per tricelimam pzimivt
quotg parsvtpartes frelicta fitvitota parsvel partes glitc.q fifrelicta fit pars dicus o fitniierus

paimus f eftvnitas.quots ergo vittas elt in ditota pars g elt in c.ergo per feptimd prumi quoty parg

vnitaseftin g:rotapars o erit tn c.numerabit igiturd ipm ¢ FeXo fif relictus ficpartes veft vnira
teg vt oftenfum efl:et tote partes erit g ipius c.capiam ergo vnd vnitatem ab f quefith:rwnd parrem
ab g quefitk:z argumentabo? vt paing per feptimam pmi.quota parsh vnitag ell ab 0:tota ps eltk
a0 ¢.ergo per feptimd p2imi gta parsh) ad kstota 0 ad c.quareitep o numeratc. Brvo ivomaiozeftb
per {cdas (cBisc eltmaioze.et qz 4 ppoitio d ad beavé eft cad e:§ p p2ima (cBi etid que ppozrtob av

:caDEerit ead c.quarequota parsvipartes b eft ao ditota ps vel preseav o Pinivo g b 2einillas |
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partes:manifeftii eft eni cum o fit numerys primusivnd partifi b eévnitate.capio ergovna partifib
quefitfretvndpartiieq fitg:daigif quota parsfvnitas eft dirota pars gelt ipftus ciergo per fe:
ptima primi quota parsf vnitas go g:tota pars v efl ad cinumerabit igif 0 iplic qB iterii € ppofiri

€ Sinumeri cx duobus pouctd tertiug numeret:ide altert tlloy erit comélurabilis
€ Sitanumerug et b in ¢ pouctus qué numeret :0ico o alteri numerox b aut ceffe comenfurabi
lem.nam got o et primus:sut cdpofitus.fi primusiergo per pcedenté alterit cop numerat/ quarcal=
rert cox erit améfurabilis.fi cSpofitus:ergo per fecundd huius ab aliquo pzimo numeraf 0: qui fie
e.d4a e numerat o:numerabit ertd pervicelima rertid pzimia:quare e per pceventé numerabitb aut ¢
et ¢fi ctid corter numeret 0:funt per viffinitioné v et alter duox b aur cquos cotter e idcn numerus
numerat/comenfurabiles:quod intenditur,

€ Siiptis quothbet numeris pamistoiver(ii ab illis numeri p2imi effe neceffe ef.
€ Sintab cquotlibet numeri p2imisdico alterfi ab ipfis effe. Puco eninumerfi p2imi in feciidi er
pucniat Dt tertifi in pouctii er puéiat eret fi effer quartussonceré ipfii in pouctd exetita deinceps
et quia priozes femp erfit partes partiivitimi pooctizergo pervicefimd tertid primi et otffinitioné:
oés tlli numeri primi numerabaitvltimi pouctiizcui avoovnitatem:et fit totus pouctus fiqui aut cft
primug/fice coftabit ppofitii.aut cSpofitus:qui i fuerit cdpofitus:per fecunod buiug ab aliquo p
imo numeraf quifit @.et cum g fir p2imus et no fit glids poicrop:nam fi aliquis poictox : numerdret
f cum numeret detractii e vt often(d eft:per duodecimd primi numeraret refioni: numer? fc3 vnira=
tem-quod cft impolibileconttat igif alifi ab ipfis effc numerd p2imii.

St fucrine duo numcrt otra (e paimisdefigs numerat altey ¢t ad reliquu pamus.
€ Sinraerbotrafe primier cnumeret a:9ico b 7 ¢ effe atra (e primos:alioquin fi cnumerat b aut
alius quiclis b er cxcnm ivem pervicefimd tertid p2imi numeraret a:no effenta et b contra fe paimi
quod cit contra bypotbelfm.

C2ulcyngs numer3t numeros contra (e primogiet ipfi funt gdinuicem patmi

€ Sinrabnumerdtes ¢ o numeros cdtrafepimoes:a quivécet b iplfi v:vicoabeécotra feprimos
nam fifint céméfurabiles fit e cos cditer numerds:da ergo enumerabit a etid pervicelima tertid pzi
minumerabit c.et §a e etiam numeratb per civé numerabitrv.nd (GLigi€ ¢ contra feprimiiqd ot
contra bypothefin,

@ Bumcrus copofitus cx duobus nunicris otic fc paimisiadviriigs tlloy cft fmus
@ Sint a 1 bnumeri cdtrafe primizct copondt c:oizo cadviriigs eon efle primb.nam fi efk cémenfu=
rabilis vni eox vt nilero 3: numeret igif cosalids numerns vt 0:da cr@o O numeratc ct 3 detracthis
ergo per duodecimd primi o etidnumerar brefioud.nd fiicigif ab otrafeprimi; qb cft cotra pofitii,

 Siouozum numecraumyteras ao tertium fucrit pmusict qui cx (pfis prodvuact

ad cundem crit p2mus, )

& Sintaboduo numeri quopvtergs ad c fit pmusset fit b povuctuserainbidlcodeflfe pmii ad cnifi
cetbeflét coméfurabiles:alids cos vt e coiter numeraret:quicii numeraret d pouctfierduob?fc3 a
et bip quartd bui?coicabit alteri coy: qd p feptima buf? € ipoflibile.nd itags cet © (Gt omélurabiles

¢ Si fuerit duo numeri otra fe pmiq cr alfo i fe ducto pouat av reliquii crit Hm?
U Sintaerb otrafepmizet ainfeducrus poucat ¢:vico cefle pmii ad b.capio v equaleaiet davrer
o5 2 et D eft pzimus 80 biergo per pceventé quifiter ain v eft pmus avb.fed quifitex ainfe: equat
ei qui fit ex g in Deigitur qui fit ex a in fceft pimus av b.quov cft pzopofitum,

€ Sifuctint oyo numeti contra fe prmitqui cx cis th (e, poucent eriit adinyicé pai-
mi.e&Zg fi iioem in pouctos ducani:ict qui inde poucétur crunt cotra fe pami. Sicas

ociiceps fi prinapia in pouctos ducantur: poucti crunt incommenfurabiles.

L Sintaetbcdtralepzimisoucafgainleethatc:etbin feetfiat vivico coeffecotra feprimos.
Ytem vfcofiavucaf incet fiateet b in o 2 fiat Gfiliter ¢ f e€ incomélurabiles atgs catra (e primos.
etfiiterfidurerisaineetb in f)quipvucent effe cdtra fe paimos:et boe quoties feceris itg etenire.
P rm patet: nam per pmifld quia g eft pimus ad bet cfit ex a infe:per peceventem ceft pmus ao b
et quia ceftpaimusavbetd fitexbinfeiper cavem celt primus a0 © quod eft p2imii. JPreterea da
vterg e’ et ceft primmus av baigitur per decimam ¢ qut ex ipfis provucitur eft pzimuse ao b.quiaigi€
e b funt contrafe pimitet © producitur ex b in fe:per precedentem e etigs eft p2imus av v.cumitag
vterg duoumb o fit primus ad e ve'monfiratum eft tigitur per oecimam F qui fit ex ipfis fcilicer ex
b in v eft pzimus a0 e.ct ita Grcungleries peevat cocluve.cthocelt fcdm. QCEr buius primapar=
te cognofcif:tetragonos quoy latera incomenfurabilia (funteflfe incomenfurabiles.et cx fecivastefl
feras incomenfurabtles effe quarf latera (unt incomenfurabilis.ct cotra vemdftrare promptii eft fi
larera funt comenfurabilia:tetragonos et telferas ¢lfe comenfurabiles. 8t fint a b latera ccmenfu-
rabilia et c tetragonus a:et e eius teflerg.o tetragonus biet f cius tellera s quia a b (it cémenfurdbi
les:ergo € nfierus coiter cos numerds qui fit g:quia gnumerata:ergo per vicefima tertid pimi ny=
merat ¢ et ctet quia etid g numeratb: per eanvévicelima terttd numerat 0 et f.fiit igiE tetragonicv:
{tivé et.teflere e f adinuicé comenfurabiles.fed te his bactenus:quox in fexto huiusvbivenumeris
tum quavatis tum cubis agetur exactififima vercrmingtio futura eft. *
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- rabit crefioufi.oetrabaf ergo quotics pdt ¢ veb ¥ relinquate,

16

_ _ . I
€551 0u0 numicrt 30 aliquos duos viergs ad vrunas fucrit p2imus:z qui ex eis p20
ouctiur ad pzoductuin cx reliquis crit primus

{Sintabpzimiao cetprimtad DiTerainbhatevexcind fiatf.vicoe et fefle interfeprimos. nd
Q: viergnumerus a 7b eft pzimus ao ¢ per vecima huius eeft pzimus av ¢, et qz iterii vrergga 1 1; eft :

primus ad diergo per canoe e eft primus 30 v.eft 1tags vteras duoum ¢  maftratus primue av e:qua
reper canvem dectma f pzovuctus exillis eflt prmns ad ¢t quod erat demoftrandvum,

@St fuerint duo numert contra fc paimt mino2qs ¢ maioze aliquotics detrabatyr ¢

aut relinquetur vnitas aut numerus ad octractum p2imus

€ Sintab et ccotra fe primiza b maioz/cminoz.oetrabafg coea b aliquoties: firgsfubfiractus a et
refionii b.oico b aut effe vnitaté auteffe numen primi ao ¢. /am b fit cGmenfurabiis cfitv illo:d
cots inenfura.qz v numerat ¢ p vicelimdrertigm pzimi etiamnumerabir a.et qzetiam numerat b per
nond priminumerabit totum 3 b.né erunt igitur a b 7 ¢ contra felpzimi:qd eft contra hypotheftm,

€ Lum fuerint duo numeri contra fc p2imi ct minoze de maio2A quoad pot detracto:
refiouid a pzius detracto octrabatur cotinua boc pacto detractione facta s vnitaté re-
[inqui nece eft.g fivnitas refiona fuerit:pofitos niieros mcdmeéfirabiles ¢€ pucnict.

€ Sinta b duo numeri'cotra fe pmiza maiozet b mioz:vetrabafasb ab a quoties ivd fieri pot errelin
quat c qui vetrabat quoties pota nilero b,z ita continuehoc pacto detractio quogd pat, vico primo
tanoe relictii tri vnitaré.vico fco g i boc pacto cotinugta detractioe relicta (it vairas datos niieros
efle cotra fe p2imos. P2imi ps.nam detrabat b dea quotics pot et relictlirefioud fit ¢ ipm crelictii
minus €b.t pipreceventéaut efl vnitas autnierus p2imus 80 b.(i vnitas coftat qB ppont.(i nderue
pmusg adb vetraho ipm quoties poflus ab ipfo b z relindtur min? c q8 (it ©.quodddE v per peeventd
filreft ynitas autniierns pzim? 8o c.finiierus pmus ad ¢ iPm detrabd gb c:quare aut femp decrefcet
numer? Danoo minozé a0 pmi Fm exigentid pcevétis:aut relingtur viitas qo eft primi. Scdm p3.
nafiaetbfunt coméfurabiles ivé numer? nfierabit totil  detractii.quare p duodecimd primi ivé nu
merabitrefidufi numerus fc3 vnitaté qd eftipoflibile.qBquivé vt clarius pcipias fic ofiverafia etb
(int sméfurabiles viergo eos coiter numeret:fubftrabafds b ab a quoties pot et reliquat c (i ¢ fie vnd
tag cli numer? ® numeret b nfierabit oém numerati gb b p 23 Pmi: quaretoti vetractiiab g Tnierat
etid g vt pofitii eft,ergo p duodecimd primi 0 etid numerabit reftoudl {c3 c: numerus fc3 vnitaté qo eft
ipoflibile.zfi cfit niter?q: o niierat rotii a et detractiive pbati ﬁﬂ‘g{l p ouodbecimd pmi b etid pume
. |

mer{i © nunierare e vnitaté,fi vero efit niierys confifr o ipfom numerabit. Dbabebts
qiiciig dabiturvnitas ipam ® numerabit:qP et mﬁbﬂsﬁtex hacveméflrationeelicelt duoy mﬂ
(urabilifi alter ab altero quoties pot fubftrabaf _

d Ratis duobus numertg'cdicantibus:maximii cos numerante e man
feftil eft @ 0is numerus vyos quofcunas numerds maximil eos numeranté nilerabit

([ Sinta bduo numeri coicantes:a maioz etb minoz ppofitis eft mapimil numey iplos numeritem
fuenire.Si enib nfierat a:cii b fe erid numeretipfe eltmaxim? eos numerds. {ingute b noé numerat o
vetrabaf b ab a quoties pret (it relictus cid finderet verGigyiple € numer? petitus i nd niieret vetrg
haf ergo iterii c ab bquoties Pt et fit relictus © § erit minoz c.linumeret vivtriigs b 7 a iple é peritus,
at (i nd numerat qznd vecrefcet numerus in infiniti neqs decumbet 20 vnitatéiqe per pcedenté aet b
ellent catra fe p2imi tandé veucnief av aliqué qui af relictfi numeret qué Ppim@ babebimovico ip3
efTe maximi numes eos cditer numeranté. nifico maioz ponaf s accivet P duodectma patmi maiozé
nuinerare minoé:qs eftipoffibile. £xboc correlarifi eft nosum.pondt enia b numeri coicantes et b
minoz fubftract? ab g quoties pot Trelictus ciet cfubfiractus ab b quoties pot ¢ relictus © d fubflrs
ctus ab cnichil relinquar:d ioeo erit marimus numerds a 7b per phrem:et (itg cditer pumerisa b,
vico g niierare ® maximi numeranté.(l eni g (iridenumero d: cunl ois numerus (eipm numeret etid
oe eo verum eft pzopofitiL.fi eft alius ab » nd erit maioz 0. nd 0 nd eflet marimus numerus numerds
a b verii potius g.erit ergo minoz ve neceflitate:qui g4 numerat b. ergo p vicelimaterniam piminu
merabit totum detractil ab 3,7 cum etid numeret a:per puodecimd prminumerabit refliouil ctcum
numeret ¢ per vicefimatertiam pzimt numerabit totum Detractii 3 numero b.¢t cus numerct biergo

per dbuobecimd p2iminumerabit refioud c3 diquod eﬂ p:npuljimin . N -
@ Propofitis quotlibs niicris adbiuce pofitis maximy cos cotter nieraté reperire,

Sint a b e quotlibet niieri avinuicé apofitt ppofith eft maximB numex cos nfiergnté (nuenire. Jn
:Enin mipcr%uccnenté mariminumerdtéa et b dirv.d fi numeras c:ille € qui petif alioqui (i vabie

" maiozé accivet p duodectmd pzimi minozé numerare maiozé.fi giit © né numerst C:qz ergo deungs ny

merat a b enfierat a b.zdcungs niierarab p correlariii pzecedétis numerat 0 martmi numey eos ny
meranté.ergo d 7 ¢ (unt sméfurabiles.inuenioergop pzeceventé marimii numey numerdntécz o g
fite qué vico cfie marimil numerantéa b c.nd (i quicligs alius maloze eos coiter numerds: isfic f,
daergo fnumerata b p cozrelarifi pzecedétis nuimerat ® maximi eos numeranté.1 danumeratd et
etidc per pof {tiizergo per ipé correlarifi numerate m.lFlﬂ'lﬁ- eog niteranté. atf pon {f maioze.n iergt

{gif mafoz minozé:qd eft ipofMibile.relindtur igitur ecflemaxims pumerantéabe et pm;;n:‘ltﬁ.
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C2uilibet ouo numert in fua propotionc minimizfunt contra fe paumi.

¢ Sint ab duonieriinfua pportione mimi: vico eos effe contra fe pmos,nd fi fint spofiti (it cdis
eop méfurg cdnfierctafmo etbPmep feptimid (cBiq ppotiovadecaeltaadb.atcholitminoza
eteminozbnon eranta 2b in fug ppoztione minimi:quoo ¢ft contra pofitum,

@ Pumeri quilibet in (ua p2opoztione minimi numerant quoflibet in cavem popoz

tionc (umptos minoz minozé T maio2 maiozem equaliter.

{ Sint 3 etb mimi infua ppoztione:a maiozb minoufintgs etuldepropoztionis ¢ V:c quivématoz d
minoz.oico a numerare cetb numerared equalif.nd qzvea ad b ita c a0 D:ergo permurati per tertid
fecfivi vt 2 @b cira © ad b.quota ergo pars vel ptes el 3 a0 ctota pars vel ptes eltbao v, (itota pars
conftat ppofith a equalf nierarec1b numerare v.fitote partes ergo p tricefima primi qz toties erit
atncquoties bind.et quota pars vel pres g remdferint in citota parsgvel ptes b remanebiitin o.fub
ftrabo ergo quoties poffum a de ¢ T detract?fit ¢ et refiouus f.(imil{f fubftraho quogd poflum b ved
etoetractus (it g ¢refivuus b.qz ergo aniierat e: Tbnumerat g equalif gt Fin eunde numerii.ergo
per octaud (¢Bi que pzopotiog av b eaelt ead giergo 4 4 propotio cad d totius ad totfiteaelteadv g
vetracti ad detractl.igitur p quintd fecunol § ppoztio cad v totius a0 toumn: ea elt fao hrefioui av
refiduii.quare iterum q pzopoztio 2 ad b: eaeflt fao h.atcom fet b relicta fint minoza a Tbino erant
itacs a et b in fug p2oportione minimizquoo eft contra bypothefim.conltat ergo quofciigs in (ua pzo:
poztione minimos ceteros vt dictum eft numerare.

¢ i fuerint duo numeri aoinyicé pimi ipfi crunt in fua ppozttonc mintmi.

{ Sint get b niieri adinuicé paumiza matoz b minoz vico eos in (ua ppoztioneeflemimog, nd(ifint
alij dfintinilla ppoitionemimiz:fint ergo tllic v:qzergocofuntinillg ppotionemimi p pceoenté
numerabifit quoflibet in eadé ppottone minoz minoé v maioz matoé equalif, niieret ergo cnumey
afcdm e 70 numeret b fecundii eunvem numerii e manifeftiieft @ enumerabitaetb: quarenofunt
2 1b contra fe primi:quov eft contrabypothefim,

@ Pofitis ouobus numeris contra fe primis fi alter ducatur in numexy qué reliquus

1o numerat poouctus quoags ab codcm non numerabitur. i

{ Sintabnumecricontra fe p:imi et a ducatur in cz proueniat d etb NS numerat c:vico b no nume=
rare 0, Siergo b numeret vinumeret ergo ipfum fm e fntelligo pzim@ numerd a:fecundii b: terticie
et quartii c.qz ergo q8 cotinetur fub extremis a ¢ equii eft ei quod cotinetur fub medils b e, ergo per
viceflmdquintd (ecundi que pzopoztio g ad biea eft cad c.q: ergo a b funt pzimi per pzecederem funt
{nfug propoztioneminimizergo per ante precedenté a numerabit e 7 b numerabit ¢ cqualirer: quoo
eftcontra bypotbefim.pofitfi enim erat b no numerarec.

CSi numerum g duobus pooductum tertiug numcret: ivem alterum eoum nume:

rabit aut eritytrigg commenfurabilis.

{{ Sitanumerus pzoductus ex b incqué o numeret:dico o numergre b aut ¢ aut elfeverigs comenf{u
rabilem.Si eni alteri fuerit incomenfurabilis vt verbi caufa b: cliergob et d fint contrg fepzimizb
in ¢ producat gtergo per precedenté fl 0 né numerat cnegs quioé ® numerabit a. atpofitys elt D nume
rare a.numerat igitur © alterii eop. Si itag vni fuerit incomenfurabilie neceffario numerat alterii
{veo verigs incoméfurabilis e2 nequit § fit vt aut nfieret alterii aut vtricg fir oméfurabilis 7 ppofitil.

« Bumeros minimes:fm pzopoztione numeroy affignatoii perfcrutart.patess ex

boc maximil dDUoS NUMCros colter numeranté: Pm mimos ithius ppoztionts nucrare
{ Sintabin aliqua ppotione:propofitiielt mimos numeros ppozttonis ¢ av b reperire.autenim
a b {unt contrafepzimiet tunc per vicefimd buiusilli funt in fug ppoztioneminimineqs alij grenoi
funt.aut funt copofiti T tunc per decimalextam bui? quero marimi numeri cos numerantéqui fitc
nilevetes a Pm vietb Pme.p feptimd ergo (cBieadeelt ypoitioaadb 70 ave,vicoitag v etecilemi
mogniieros in illa pportione.fMenifintalif fint Fz g:q2Fet g funt mimiin illa ppotione.ergop dect
midnond huius numerdtra b:mafozmafozé2 minoz minoz€ Fm eundé nunerd qui fit h.ancelligo ergo
quattiozniieros:c pnmti:f fecund@:b rertius: et ® quareii.qz a cotinetur fub extremis cv:zivéafub
mebdiis fhzergo p viceffmdquintd fecundi g propoztio cad fea elth ad v.ergo pmutati per tertid (cSi
eabéell ppoztio cav b et fad v.fed f pofit? el mioz diergo et crminozh.tiicfic celtmarim? numerus
numerdea b p bypotheflm et b pofitus efl etid numerare a b: ergo b p cozrelarii decimefertebuiug
numerabit ¢ maiozfcs minozé quod eft ipoffibile.nd vabitur eil%‘ltur alif ab ipfis o einilla ppoztione
minini quod eft propofltiizet in hoc etiam cozrelarii notum eft.

CL2uilibet duo numert minimos numeros fuc p2opoztionis maioz minozé ct minoz
maio2€ multiplicantes: minimij ab ipfis numeratum poducunt. E£x quo conftat mi-

nimu qué duo numcrant: quélivet ab eis numeratil numerare.

@ Sint duo niierf a bmultiplicates c  mimos fue pportionis maloz minozé Tminormaioé: dvico
{pfos minfmii ab ipfis numeratii poucere.nd qz ficut a go b ita ¢ 30 d:ergo per vicefimaquintd fcdi
qui cStinetur fub extremis a 0 equus eft cf d continef fub mebiis b c qui fit e quem dico efic minimi
ab ipis numerathi.5i eni (it alter efto ergoipfe f quéa fm gpoucatet b cdm b.pofitis ergo ozoine
fminis ab b g:q: qui cotinetur fub extremis o g equaf el qui cotinetur fub mediis bh.ergo per vice
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fimdquintd fecunoiq p2opoztioaad beaelthad g: quareet § cadv. et q2a poucitelcBmoeridem
a8 poucit fFcdm g.ergo p feptimd fecfivi § popotio v go grea efkeavf.atcii cao o ficut b ad g: ergo
pmutatun {tcut ¢ 20 H:ita ® a0 g.quareficut cav biita ead f. (ed cnumerarh per vecimdnona buine
Er%u et e numerat frer fpofitue eft minoz e.numerat igitur maioz mnoéquoed eft impoffibile ¢ pros
po

itum.£t exmodo demonflrationis patet cozrelarium,

L yD20pofitis quothbet numerismnimii ab eis numerati inucttigare.

L Sintab cv quotlibet numeri:quoz proponif minimii ab eis numeratii inuenire.quero pzimo ini
nimi quem numerdta etbiq (i a numeratb certii eft b effeminimi ab eis numerati.etfiaetb funt
cotra fe pzimi ouco wnd in aleerd.et quilli (unt pmitergo p vicefumad but? erfitin fua pportione mimi
p preceventé igif pouctus ab ipfis eritmimus quénumerabfit.at i {p(i fuerint cdicantes fwmo per
pcedenté mintmb qué numerdt g it e:et confitr capid minimi quénumerdtc e § (it f éx minimi qué
numerde o f d fit g qué vico eé minimf numexz qué numerdta b ¢ d.numerabunt edi enm p 13 primi,
at @ né numerét minozé ps.nd fific vabilis nierus minot g qué numerdta bedfitilleh: qiergoab
numerdtb.ergo p correlarifi Peevétis e mimus ab eis numerat? nferath. et q: ¢ 2 cnumerdt hiergo
p (0é correlariii f mimus ab ¢is niieratus niieratb.et q: Fnilerach ez o pofit? eft étid ipfum nizerare
ergo per toem cozrelgrifi g minimus sb f 70 numerarus numerabitR.at h pofitus eflt mino: gmume
ratigitur maioz minoé:quod eltimpofiibiles

C Simmimii numcy 8 quotlibernumeratum aliquis p2imus tumerct:cunde quog

%iqucm lozum numerare neceflc cft,

Pn ouob? numeris ivo facile ppenvif Sintergo a b duo niierftc mimus ab eis numerat®: et dniie
rus prus numerans ¢;dico v niierarea vel b.numerct enia minimi numeratfi cfcm e: ergo per 24
hut? e eft viiue mimox, pportidis a ad b numerds b,tiic fic © numer? p2im? niierat ¢ pouctii 2 dbuob?
niteris a et e.crgo p quartd butus o nilerat alterfinumerog a gute. fi a coftat ppofitifie itioé. ndp
vicefumdquarti numerabitb. In pluribus afit confify oftévitur.Sinta b cquothbet nferid mimus
ab cis niicratus:c nilerus pmusg numerds didico enfierared b aut c.caplo eni Pm exigentid peevétis
mimi numer quénumerdta b 4 (it frer mimf numey qué numerdt f c qué ex pcevdti manifefta eft cé
v ernfierec cmimii o fcdm g d per 14 buius eft vius niieroy ppoztionis fav cet g numerat f, Lum
itgaqs ¢ humerus Pmus numeret d poucti ex duob? mumeris ¢ giergo p quartd buius enfierat alterd
numeroy ¢ g.fi numerat ccaltat ppofitifi numerat g érgo p vicefmaquartd pumerat f. qtergo feft
mimus numer?qué numerdr a b.niicret ergo a minimi ficdm b 4 per fepe fumptd vicefimdquartam
bui? erit vnus mimoy ppoztionis 3 40 b et numerde b.cum ergo ¢ pbatus (it niierare f provuctii ex
ouobus numeris a hiergo per quartam buius numerat a gut hJainumerata conftar propofitum.fih
itivé.nam b numerat b: quare e per vicelimitertiam pumi etig numerabitb: et propofiri.

@ Lum fuerint quotlibet nymcri a0 aliquem p2imi : et minimus quem nuncrant 45
cunvem ertpAMUs, SR,

€ Sint ab cquotlibet numeri primi 3o d:itqs ¢ mimus numer? qué numerita b cvfco etfleprimf
av 0.nd (i 0 eft céméfurabilis 4o e:ergo clt alids numer? cos ¢dlter numerds q ficf. Sieni it nlcr?
pmus cii numeret ciergo P peeventé niicrabit a b gut c.et ¢l etid niieret dnd funtergoa bcpmiadd
q3 eft contra bypothefim.at (i f fir nierus opofitug ergo p fcdam huins fab aliquo prvo numeratur
d fit g:qui p vicelimatertid paumt numerabit © et e:q: ergo g cft primus T nfierat . ergo P preceventé

niierabita b gutcet etid numerat ©.nd funtigitur a b et ¢ p2imi av v;quoo eft contra Pypothelfim,

€ Si fumatur minimus numerus qué numcrant aiquot p2imi nument affignatizaliz

ab illig numecrum pami: cunoem numerarc impofbile cft. |
 Sitemimus niierns qué nilerdt a b ¢ quotlibet niteri pmizofco nulli ipfis pmi alifi ab ipfis niie-
rare ¢.nd (i varef aliugvt v:qiiplenferaretesergo p 14 nieraret etid s baut cqd clt 3 hypothelim.

« Bumeri mnimiitpzopolitari denoianionum partes babenté inuctire,

€ Si propofitarii partinm vt verbi ¢ viius feciive tertie quarte ¢ fexte ppofiti fit minimfinumey
ptes illas bfitem reperire.capio a b c o niieros partes illag denoiantes quoy mimus ab eis nierar’
fit e:niieretqs 8 mintmi e fcdm fzet b eundé fcdm et ¢ eund€ fetim 1it © cundeé efcdm 2. alternatim
ergo p octaud primi f g b lz numerabiir e fm a b ¢ © daros niieros:eriit ergo in & partes denoiatcaba
b ¢ o qué 7 vico effe minimii in quo ptes ille reperidtur.g eni partes illas habeatiiam notii eft: (eo (i
16 fiemimus fit ergo illeLimtnoz eo iilas habés:7 cius partes ab illis venominate fint mn o p.erunt
ergo alternatim per octauam a b ¢ © partes | denomingreab mn o p.ud eratergo e minimus queny=
merabanta b c v.nam [ ponitur minoz:quod eft contra hypothefim.

so @ Sumptis ouob? numeris contra fepzimis quozl minoze ve malo quoad potcft

oetracto refioua fit vimtas:multiplicem cuiuflibet eozum qut fuper alecrius multiplis
cem:folam apponatynitatem reperire,

@ Sint a b niieri otra fe pmi:a maiozb mio2 :betractoqsb de a quoties pd t reliquaf vnitas: ppofiths
eff oare mrriplicé av a:fola vniratemultiplicé av b fupanté. vetrabo ergo Gtil pofium b priale ve to-
tali g et (it totus vetract? a ptialis:d quivé eft ivé sur mitiplex av b.et it crelictavnitas 7advoadv b

vnitaré q (it O.erduco a tothin b o 7 pueniat e qué manifeltd eft e2 multiplicé totalie a. Ei-ﬁw puco
b
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apartialé eunoé fc3 gut multiplicéad b inb o et pueniarfl: qué manifeltii eft p 13 primi eé mitiplicé
av b priale.Deifl duco cvnitatéinb v et veniatl: g d qz vnitas in quécungs n oucaf il poucie
elteqlis b 0:(ed b © fupatb (ola vutate.crgo L2 g(uperatb fola viirace. Danc igif vemo'q fith g thic
aggregat? fb el mitiplex ao b:fev aggregat? fI) fuperat torfi f gfolavmrate b g. feo ¢ f fiatexon
ctu g partialisecinb neguat’: q fir ex ductu a totalis in b o per dectmd primi.at victdi eft e eé multi
plicesavaefb muldg;cn:n b. ig1f ¢ multiplex 40 3 equalis quidé f g (upat fb multiplicé ad b fola
viitaee S erat Demd fi et propofith quo avvnd parté.Seo rurfum demsfiranoi eft oabiléefle
maltiplicc ad b q fold b3 viurdre (uper maltiplicé g0 a:aufero vnifat€ab b torali q fir v et ouco b par
tigleintotaléaet temanifefti eft ¢ e& multiplicé ad a.ct duco iterii b partiaglé in a partiali
equaliguem totius b et proucniat f g man eft f g efle multiplicé ad totil b.oeinde duco
boincwniraré 7 fat g b quiq: quicfigs numer? in vnitgté oucat feipfumpoucit g b eltequalis toti b
quaretotus fb cﬁm?nple:anb.ﬁc:- cfi per nond piimi g8 fitexb prisliinacequef eid fitexeodéb
partighiinacrinc:zilleq fiterb prialiinazetb rorali in c(oldvnitaté (uperavoat fllid fitexb prialf
inaetinc.fedrurergo @ multiplexao b fc3 b d fitexb partialiin g et b ptiali in c: fold aodet vnitaté
fuper e mulnplicé ad a qui fir ex b partiali in a c:quod eft fecundfl et totum propofitii,

C'Propofing duobus numeris cdia fc pamis:multiplicé cuin(hbet coy inucthigare
cuus a0 muluplicé alterius oufferétia fit vato numero equalis.

{ Sintab vuo nileri contra fe pmi quox culuflibet iubemur afMignare multiplicé cuiue d2ia ad mul

tiplicé altert® fit vato nliero 4 fit c equalis.capio Fm erigentid pzecevétis multiplicé a d fit v et multi

plicE b d (i e avvés fuper multiplice a foldvnitaté = molriplico v per cnumey datfi et pzoueniatfie
R eunve cet pueniat §.7q2 i oft ¢ il ¢ Frum c in © et viutaré per nond pzumi 7 ois nierus in voitaré
{eipm producit.ergo 2ia g av f eflt niierus varus c.et i afitpars v et d ps f:2 filF b parsczcparsg
= pvicefimatertid piimi a eft pars ferb ps g.quaref et g multiplices funt 30 a b int quos niierns

eft orig.et m‘ﬁiﬁp técapere multiplicé a d fupaovderet wnitaté mitiplici ipius b,
veinoe peevere vt dictil eft. Leterfi fi minoz quoties pot ve maioze detract? né fold relinquatvnitate
(e viterioz figt fubfractio quo min? per eeventé operari poffes hocmo poteris operari.@Patis eni
a b niieris contra fe pmis et c numero cul fit capiéva viia multiplicifi equalis et vetracto b aba quos-
ties pot rematieat O et 0 detracto ab b quoties ptreliqu? fitei7 e detracto ab d quoties pot manesat f
¢t qz 1ano€ per decimdquintd buius relindtur vaitas fic ergo ve vetracto f ab e quoties poterit relins
quaf vnitas.fl crgo multipler a bebet aoveref; up:a multiplicé b fumo alteri extremoxp quielt in fity
ipariab g vt f et fumat b mulripler etus § govar vnii fuper multiplicéetiquofitf Fmgodoucatgs g in
vetfigthlz d avoet fuper mulniplicé e vnitaré:qit g in © &tum ui e vel cius multiplgcé zur f, vempto
ergoviiooeh liremaneactm L v fitm et vnitas equale b fitgeinm L Fm 1 d ouctus in b faciat n: cui
300fto vrio fiat o qué numerabitd eade rone 7 fir vt fcdim p d ductus in a faciat & qui filF aodit fuper
multiplicé b qui it q vnitaté.multiplico igif r et q per cnumen dati et pooucitur s 1t d crunt mul:
tiplicesb & 2 inf fe 02833 Pm c numey aMignatii (erutes. Tertif clemétoy artthmetices Jozoani finis

3 fuennt quotlibet numeri continye p2opoeionales : ouo ef duo poxitmt
erunt commenfurabiles .

€ Sintab coquotibet nieri continue propoztisales:vico ab effe camenfurabiles. Jté tb ¢ et ¢ v.
Sienia niteretb manifeftii eft a et b effe comenfurabiles.et q: q propostioa avbeaeltbavcrcand
iveo b niiergbit ciet cnerabit v.quare cdftabit propofitiiza b:b c:c viefle comenfurabiles.atfi a non
nieratb:qripoflibtleelttfica etb ¢ in fua proportionemimos.nd fia er b effentin uappoztione mi
nimi eflent p decimdoctand tertij avinuicé p:miset per decimidnonas numerarét quoflibet infua p2o
poztione:Tq1q proportioa adbieaeflbave,a ergonfieraret b pmus cotra feprimii qb elt ipoflibile
et etid oppolith pofiti.ng eruntergo a et binfua pportione mimi.capid ergo p viceflmatertiaz terti)
efmimos inilla ppoztione d per veciminond eiufoé numeragbdit a b fim eunoé numeri equalFvefm
g:et confilrb cet co Jfuntigif a b:b c17 ¢© adinuicé cdmenfurabiles: quod eft propofliti,

CSinieroy cotinuc ippozrionﬂliﬁ ouo cxtremi fuenint cdicantes erit nijerus coiter
0¢s numeras maximule d ofs numcrabit erit maximus crtremos numeras. £x boc
coftat @ fi aliquot ppoztionales inf duos cdicantes ceciveritstolioé inter viriics coxn
ct mapmis numerd cos cSiter numcranté caverc necefle cft.Paldos fit etid maximos
quibinos ¢ binos numerox propoztionalidi cditer numerat effe cotinuce bpoztioalcs

Eﬁqlt ab confieri stinue ppotdales quor a d extremi fint cdicites:dico pmo gliqué effe numerii
¢os oes coiter nleranté.(co marimB niler oés numerdré effe marimi numeranté ecrremos. £ eni
p peeoentéa b cdicent 1ifrbeete Dicapio P 16 tertyf maximi numey numerdtéa b g (ite:z magimii
nferantéb cd fit f.et marimbnferdté cod ﬁtg‘ponucgnb Lmimosin ppoztiGea ad bet per3 tertif
etrgetufdcef gnumerabfitab cfm bet gnherabitdPmb.fomo ité mariminumerantée f g fitl z
maximl numeranté f g q fie meper vicelimatertiam tertdf | niierabitezm f 6m b.etiterii Infierabit f
Pmk 2 mnumerdi g {cSm k.per.1o.tertij et | 2 m funt diuerfinderi ab hEk.nidfifoéeffentbinfepiovu-
cerete? Iz infepzodnceretg zbhine producitgetl: ing provucitd T bk per .18, rertij funt contra ‘e
pimi.erfitergoa v per duodecima tertii cotrg fe p2mi qo eft contra bypotbefim.funt ergoltmalii
abh lz.qeergo hlznumeriitl et m equalif:numerét ergo ipfos (c83n g per.z23.tertif eft maximus eos
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I
numerds Qui Tiv€n per.23.primi numerabita b ¢ v: qS eft prim in propdne thtenth. Etper decima
feptima tertii ner inuérus magimnumerus numeris abco aliodnp comrelarifi 1s accipet maio:#
numex numerdreminoé.zqrh oenoiatnmizlineergo p 23 pruminierue qhRtegrhinfequifito
benoiatnin €. TQ: ) erid venofatein aiergo p eanvé 23 numerus qui fit erhin o 4 firq venominar
nina.ercaverone q: lz venofat n tnm et m in g. ergo per vicefima tert1d p2imi numeér? qui iteelz in
fequifitp benoiatnin giet etid q: 1z venominatr & in 0: igif per eandénumerus 4 fic exlzinp quifitr
Denolatn i O numeratigitur n numeriia (cdm q et numerfi 6 fcdmr. erqeb L2 funt avinuicé pzimis
ergo per duovecimd tertii q et r funt cotra fe pumizquare per vicefimd efuloé in fua ppostione mimi
TR er correlariii igitur viceftmetertie elnfoé qetr numetrgbfita o (cdm mnﬂFmﬁ numey umeranté
2 et V.efbigitur n marunus nfierus numeros g 0 ectrefiios numerds quod eft (i ecundi.Porimh cozres
larifi Binc cognofaif mam qzivé numerush innle:producitlea. ergo per fepeimd primia éln erunt
cotinue ppotionales, 7 pcrivé qtlinn m gpoducitm g d:ergo 0 gm n erfit continue ppotionales
quareficutinter a 70 cavfitb couo medii ppotionales fily inter 2 1n caoiitduo el. et inter v 2 n ca=
_dunt g m duo medii ppoztiongles (c5 totive mevit ppoztionales inf vuos ciicantes et tortven inter
virfigs eop et marimii eos coiter numeranté:qd efl primb corelarif. (cdm vero bine fit notii.ngm ®
_per vicelimatertiam terrii 2 decimanonambin einfetin g poucira b c. ergo per feptimam fecundi
a bcrefgluntcirinue pportionales: qo elt fecundi cozrelarium 7 propofith,

& Rumeros oiucrfarum popoztionii fumere : quoum maximi comuniter binos ct

binos numerantes fint continuc pzopoztiongles.

(L Sinta b niericontra fep2imi:a mmoz cebmatozza infe poucatcet (nb pdoucatd 2binfepro=
vucat e:per fepttnd feciivi g propotioaad bea eflt cad d.et p octaud eiuldé iterii quepportiogaob
eaelt D ade. funtergo ¢ d ecotinue popozidales.oucodaincetiarf2inv rAargierites pfeptima
feciivi gadf ficut o ad c.quarezficutbad aerqe g propotio 3 ad b ea eft ¢ av viergo per 25 fecunoi
qifiterainvequitefterqd Aterbinc.arqdfiterainv pofith et effe g.quod ergofitexbincelt g
cqd fitexcin g eft fiergo p corelarili vicefimetertie tertii c eft marim? numerus numerds f g Jrem
ouco® in ez puemath:qrergod ing poucitg: 7o in e pouath.ergo pleptimi (cdiq ppotiocgoa
eaeft havgietpropoztioeavandefltvebava.nd e b totii (c3 et pars equarents quod eft ipofibile,
ergo ppoztioh av gno elt ppozrio g ad F.Jteqra b funt cotrafe pmiet e producif ep b infe. igif e p
viidvecima gertij eflt pmus go afuntigit et ainfua gppoznunc mimi.at o nferat g fma 7 idé Hnfierat
b Fm e dgif p correlarifi vicelimeftic frf © Emaxim® nderus numerds get b, fumo ergo l2 primii go o
etmaio2€ v in alia quivé pporione@ bavact§ e gvasrvucoipmizine et pyeniacl qzergoein®
facith et ein L2 facit | perfeptimdfeciivi § ppoztio 1280 dea eft ] ﬂb.b.'a.l:,pguﬂulz avo Ipum:a ¢lkglia
a ppozticebavaceteav a.ergoéaliapgav ferhavg.etqrledfuntotralepmi zidir _

mim{ znumerdt b 16m e.eftigif p ivé cotrelarili 13 tertij e marim®niicrus tumerde et Liapti(unt
igi f g b | numeri oluerfag ppoztiond quor marimicd ebinos ¢ binoe cSiter Humetate: (unt otimue
propoztionales:quod eft propofiturii, . s aadiliciryien Sonphil
€ Sinumeroy continuc ppoztionaliurh duo crtremt funt contra fé pmiierunt oés

illiin fua p2opoztione mintme - :
€ Sintabccdtinue propoztionales quox a 2 clint cStra fe primizvico trés niieros a b c effemimos
in ppoztionea ad b,nd (i fint treg miozes fint v e £ g2 p vicelimap:ima (cBi et equa proportionaliraté
q proportioagdceacliv ad feta zcp hypothefim funt contra fe primi.ergo p vicelimd ertij funt in
fugppoztione minimi.numerdt ergo nuimeri 4 ¢ per decimanonam ciuloé numeros d T finaiotes (c3
minozes quod eftipofibile.

@ St quothbet niicrt fuerit in fua, ppottdc mimiiploy duo extrémi crift orra fe prmi

ieceft couerfa pceventis, Sintergoab cinf uai;apoztm neminimisdico g et cefle contra fe pmos,
%ﬁ {iq et cfint coicantes critniierus alids ivem P lecunddhui® eos oés coiter numerds d fitv quos
qzab clunt tres nileri inequales:niierabit fm tres diuerfos nfieros.numeretergoafme b fmfet
¢ Fm g:per feptimd fecunoie £ g (unt in eadem propoztione cum a b c et cii fint minozes s bevtpote §
(unt eozum partes né funtigitur a b cdati mimmt:quod eft contra hypothefin.

€ 1Bumeros quotlibet Pmyoata pzopozione mmimos iucftigare, Ti manifefti erit
cxouox in aliqua ppoztione minimox pumo it ambos et {¢do in feitres, et ex codé
pmo in illos tres covéqs [cdo in tertiil: quattuoz prinus cnafa illius ppoztionts mi-
nimos.q fi p2imii boc pacto in omnes oucere pergis et fecunoii in vinmii:quotquot

libuerit in aliqua pzopoztione mimmos efficics. _

€ Illins ppotionis mimip vicelimatertid tertdf reperidtur d (int abivuéo a infe 4 pueniatcét 4 in
b 7 pueniacv etb infc et proueniat e per feptima 7 octaud (cBi tres niieri cO e criit continue ppoztio
nales et P ouovecimd terelf extremd ¢ e (unt cotra fe pmi quare per quartd bui? il tres niieri funt in
fug ppotonemimi.Jréouco ainoésilloset proueniit fghebineetpueniatlz zeavéronefghlz
funt cotinue ppotionales et extremi f 71z contra (e pmi et 1lli Gttuoz in fua ptopoztione mimi.er hoc
procefiu quings {ex fepté et quorquot voles reperidtur, Lozrelariii ex md vemaltrationis cognitii eft,

« Si numerni cotinue ppoztionales in fua pzopoztionc Fucrinte mimi : quotciigs inter
crtremos fuerit meoy totdC inter virias cxtremoxy tyniate ppotidales c€ gucnict
b3
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@ Sint ab cv nilerl c5tinue proportionales in fua ppoztione mimi: bico quot fuerine meoff ¢Stinue
g 11 18 17 Plopotifales inf 3 et d rotive :mebtm,pg;‘ﬂmksmtnmwetmnném”mumm
L

Gome —l3 ¢ o P pmd hui*dlibet vuo nfierf proximi erfit urabiles (umo marios binos 2 binos numetites d
4 & & fant e f g qui p cdm cozrelariil (cBe bui® erfit cStinue propozrionsles 7 fumo maxios illog magimon

¢ .. g dilos et Duos numerdtes d fint b lzerfivg b l1 vt 3 3 b @ p vicefimdtertid tertif numerdtef et fgfm
2 3 mimos illiys p; Eﬁ-cmltrtta:;:tegnﬁﬂ'ﬂbtﬂnﬂ_ﬂﬂrﬂguinﬁbul!mﬂtrﬂftﬁmw

b g ¢ T8 P octaud tertl contrafe pmi.cteavéroneh 7 l:funt c5tra fe pmi. iveon in (ua propoztione

m correlarifi gif vicefimefrie rertif cnfieratafcdmb eth nlieratefcdmb. etité g nferato fm
Bzetl: gfictm Lquotics ergo p oiffinitioné elue qB eft numerd p alid multiplicarivnitas inb uzil:
eTein a.et il quoties vnitas in 1z toties l2in g et gin v, funt intlfwu_ti_ab ¢4 otinue popoztid

Aty et vniras 2 g 0 cGrinue proportiGales.gre ficut inf extremos a © Arinétur b ¢ duo mevi) pzoportios
nales. filr inf a er vaitaré oti bwcbﬂmbnw&aﬁmﬂmsﬂhmij piopoztiongles:
qu oo et propofirh.

€ St inter virung duo2il numeroy etynitaté numert popoztionales cquales nijero $

cecioennt: mnter 1pfos qucna tot1oé cadere necclicctt, _
@[ Deceft conerfa peevétis v fi inf vniraté 1 a caddth er e duonfieri cotinue p2opozticales erinf vni
tté T 0 cavant L g:rotivé medd popoitidales dico inf 3 et v totivé cavere, Hd qz quoties ynitas inb
toties b in e.id b in (e duct®producete T p foélain Fcpmnum?:tb tl:buctiineet gpoduchtgetd
buco ergo iy inlz et fiat fmantfeftii erfe p feptimd et ocxand fcBief g in otinua propoztideeévehav Iz
deindeducobinfetfiarb e lzinfetfigrccdftabirgs p feprimd(cdiveaavobitabaocet cad v cadent
: itags duo niieri b et ¢ mevif propostidales inf 3 et 0 quéaomovfl cadebdt inter vnitaté ¢ g et inter viis
4 34 54 tatem et Diquod eft propofitii, _
Voniondl € Sifuennt quothibet numeri continue propoztionalcs:minufii quos duO ctdUO - 9
pris il o Dopiminumerantan cadem propoztione proponionales crung.
¢ B € Sinta b conumeri stinue pportidales at vero mimi quos duo et duo proximi numerdt finte f
I I bicoe f{:égtirmc proportidales.fumo enih lzin flla proponide mimos 1 14-tertitab ¢ num
- efgPml.ib conderat eofoé Pmb.ergo p feptimd pmi e f g (it ptinue propoztdales: qB € propofiti

75 30 n @ Bumcros oigerfarum pzopoztionum fumerc:a quozum bintsz bims numeratimi 1o

bt [ b nimi: fint continie propoztionales.
21 15 & 4 @ @olo fumé nfieros diuerfay pzoportionfi aquoy binis zbinis miminumerati fint propoztisa
g ~—f Qowme= ——0 gapioabniieroscotraflepmos a quivémaiozé b minoré quog cépofitus fit cd cum vtrog pn

$ tertit€pzim?.ctoucobinfeetpzoueniatd ctb in a Tpoueniatectaincetfiacfercin feet Aiar giper
(rm— feptima pimi g piopotiogabbeaéead detfav etand cav betcémaive a crgo p nond fcBi maios
y ) fave@eavvetgavfvicadaquenoneltveb ava.ndcbeflentedlesnegsvra adb.ndper p2ima

) i | e bui® q: effet c5tinua propoztionalitas ¢ a0 a et a 30 b poide c et a cdicarent. eft itags popoztio gaof
aliaa propoztide fav e ct e ad V.capio ergo minimid quénumerdtd eq fith ermimi quénomerdte f,
et {itlz et minimii qué numerdt f g et firL.oico [) 121 effe cotinue propoztidgles. nam P a4 tertii bin e
facith.erq:fao erandy cav bet cb (unt'in (ua propoztide mimi ergo p eanvem v4 binf provucitl

. d‘t:rgohanbﬂfﬂ:mrmclub.n:[:ipqiﬁcuunfinfabp:ﬂméoﬁl.nﬁ eftmioz et gmatoz
ergopoctaudfcieritiao 2ranycadb bmffidﬂt:t:mfﬂldtl.funtigtflhbcﬁﬁuuepzopot

mimig binis et binis numerog viuer{ari propoztionti fumptop nerati:qB eft propofitii

PO b @ Siinter duos numeros quotlibet cshnua propoztionalitate fumdturanter viriog

432 576 coum et minimil quem omncs numerdt totdem ;tﬂigm necefle cft.
F —l——e ([ Sint ab ¢ nileri cortnue p2opoztidales quop p 1§ tertif e fit inuétue mimus qué numerde:dvico
108 144 191 quot nficri cotinue proportidales cadvlit inf g et dirotivé cotinue propotioales cavereinf g et cet ind
f & R v etefintf g hmimiquosa b:b c: et ¢d binfetbini numerdt.erit fg bp nond llpuuwcﬁﬂnue'ln eavéd
17 36 43 6% propoideaadb pporisales. Jrémimt quos fg et gb bini et bint numerdt fint k1 vico Iz 2 mim
p— — b ¢—— =D quénumeritab cani i effer mioz p cozrelarium 13 rertii f et g cundé numerarét quare TP iv€ cozre
5 4 larifil: mimusg uhmnmwaﬂmmrmnm&eﬂm tle.et eodéargumeto lelt mimus qué
M numterdt b ¢ 0 et ex eo®é ofivetur mimi qué tl:le€minim@ quénumerdta b ¢v.atmim? qué
numerdtab c o pofit? eft c.igif ¢ et mimus quénumerdt 2 L. Sint prerea m et n mimi propoztionis o
nuh:erFug sertii anumerat fetflzetlzefnn 2 perivé dnumerath eth letl efcdm m.quarep
octaud (¢l a flzefunt otinue p2opoztidales.ité To b | exatqs ficutinf a et v funt b ¢ duo medii pzopoz
tionales:itainter aet efuntouo f Lz et inter veteduoh 1 irtoé meoif proportionsles:qs eltpopolirii

@ St primus ad [ecundd ficut terting ad quartil quotcunds inter pimi ct fecunodum 12

tonocm inter rerfium ¢ quartum ppoonaliter mevios cofiftere necefle cit.
gz b 4 ¢3 16 lljﬁitgﬂ.unﬂmtcm:ub:ettm!uhﬁmhcnunmmﬂ;ponwales.nimeﬂi'iutﬂbeénuuamaiua
Siaslof 8 Ppottidales, Sumo Grruor mimos illins ppozticalitar] § fincl: Lmnp 21 fecliviet equd proportio
es f 6 6n hag nalitatézad nficur a ad d quare 2 ficute av b.et q2 per quintd pfitts l2n (unt cdtra (e pmrerantp 1o
3 —— tertif in (ua propoztione mimt et p decimdnond eiu(dé munimt L2 n numerabiit equalif et b.numerée
by 1l m4 n8 namertim numeros fet g Fim eundénumerfl. et per feptimd fecunvi e f g b erunt cdtinue p2opoz
- nales.funt igif f g itio€ duo mevif pzoportionales inf e 2 hvtvuo © ¢ inf 3 T0:q8 eft pzopofieh,

w



13

(4

Is

17

1111

CBumerozi continye pzopoztionalid i paimus nd numer O MtIcr
Lis vil ) et fecunofi nd
aliquis cozum vitmi, g fi paimus numeret vinmi numerabit et fecunoii, abft

@ Sintab co numerf ctinue gpotionales et and num fierare 0. ¢ certii et
e t eret b: dico nullfi co
Qzlicuta ad biitacad v.ct a né numerat bic etid non numerare v.atpbng umf::mb i mifut

ef g tres mimos ppoztionis a ad b.per cqui eniproporrioné que pportio e ad 'ﬁ% badv.aterg
€n

per quintdfunt cotra fe primizergo ené numerat g:quare nee b numerabit b
¢ effervnitas.ctcii que proportioead fieafitagdb ze mim? numererfa ::iﬁnﬁﬂnruu;:?ﬁﬂ el? fﬂ'ﬂ;
fint

‘bypotbefim.et cofimiliter pbabis a né numerare d acceptis quattuoz mimis in illa pportione

b Lz 1 m.nd cuom pmus né fir vnitascalioqui oés numeraret 7ita a oés paim? ovlti uint3 hui?

erfit contra (e p2imi 7 peim? b n6 numerabit m:quare nega nunmntztt D.vteni bm?ga p equam

T e R Lt
p + on 2{ 4 0 '

numerat 7 b:quoed eft fecundoum, i 4 Y SEROPND RS 1L ey

€31 paimus in tertio quoties vnitas in fecundos inter pami ot tertitim et inter yhis
tarem z fecunofi numeti p2oportionales numero cquales fnuctientur.

@ SSint tres numeri g e v1a prim2:e feclious:o tertiue.et (it

vIC0 ergo quot numert inter a T 0 cotinue ppozrionales iuueru“ Eﬁrt::ﬁib?mwm mmlmﬂm ‘:ig’ ey
Meperidtureniinf g 7o duonfieribe cotunue pportionales:qfit enia numerat ® ergop mmn&:
nierabit b.vnitas ergo numeret f quoties a éin biftéas Fuumeret g quoties b nfieratc niereterid g
tories quécungs numerii.ve verbicib quotics cnilerat D:qzergo vta 3o biita vitasan Fetvibanc.
ita fad g.etvecav viitagad B.ergo p equd poportionalitat vt g ad veita vnitas ad hdedbevtasgdd
i3 7 vnttas ao e, funt ergo ) 7 eidem numerus: quare inter vnitacé 7 e duo pariter numeri f et g res
periuntur mevif propoztionales vt inter g et d ouo b 7 ¢: quov eft propofitum.

€ B fuerint duo numert contra fe pimi quotctias inter alterfi cox et tinimd quem
numerat:toftoem inter rehiqui 7 vnraté popoztionales reperiri conngit.

€ Sint cotra fe p2imi a2 e et mimus qué numerdtie v:0ico g fi inf a et d caviit b ¢ duo medif stinwe
Ppoztionales totidé cavé fnter vnitaté z exqia eruutwnﬂ*a?e primi.et {deo nfuad mmﬁngf mind
et uﬂlmununquéuume_uﬁrﬂgnn viceftmidquared tertif a nfierat v feclioum c. eft ergo toties 3 in ®
quoties ynftasinciergo per peceventé quot numeri inueniun® inter g o primii ¢ tertiumstotivemns
continue pzopotiongles inucniunt inter vaftatein « elecunoii:quodelt propofieum.

€ Sifueritouo numeri cdicantes:quotciicg inter alterd coy ¢ marinsii d cos niicrat

torio€ inter reliquii  minunil ab eis numerati stinuc ppoziionales ofiftere nece eft.

€ Stut a b nfieri avinuicé sméfurabiles et c marimoeos numeris 7 o mimus ab efs numerat®:dico
quor ppoztionales cadfirinter c et birotivé cadere inter a ¢ 0.it€ quot cadiit inter ¢ T a: totivé cadere
infbZo.Sintenie 7 f mimiin ppoztione a adbiergo p vicelimdrertid tertit ¢ in cfacit a.et per vice:
f 1m_§quanﬁ einfS einb facitdicrgo p feprimd fei g propoitio ¢ 30 b ea eft a 20 b, ergop duovecimd
RUL” quotcig cadiit mevd ppozticales inf c 7b primi et fcdmatotivé cavfit inf 3 20 tertid et quartd
ctiteréiqzvrcad biita a a0 d.ergo pmutaticad g veb ad v:quare p eandé duodecintd quot medij pro
poztionales cavét inf ¢ et a:totidé cadent inf b 7 v.manifeltd eft ergo quotclis inter alterfi cop ctma
£imil eos numeranté cavantstotiod inter reliquil 1 minima ab cio numersth cavere:qS eft ppofiti.

L S1ab yhio pndpio duo owines numeroy ppoztionaliii numero cqualid fumant
quotcungp inter pimum ct altcrd extremox: totfoem inter extremos medii fectioum
Pppoztioncm poximozum a pmo ppoztionales crunt.

€[ Incipiatab a ad d vius ozdo numerozii continue propoztionalifi et ab eodéa ad glecundus Tnuys
mero quivé equalifi:dico quot meodif propoztionales continebliturtnter 4 ¢ v: totibem cotiners inter
0 7 g fm ppotioné proximorii g primo.cotineant ergo b cmedd pportionales inter a3 7 01 ¢ f meds)
propoztionales inf a ¢ g:totioé cotinert victii clt inter © g Fm propoztionéb e:q3 oftendif.Lapio eni
I» 1z mimos propozrionie b ad e zducohyin oégillos et fiant Lim 110 ex vina paree:et ex altera prefiane
Lp qrper feptimd fecundi Lm n o (unt cdtinue propottionales:lmilf etl p q r. et per gandéque pos
poztiob av e:eqeltmavp. Deinveducolzina e zfet proueniant s t v:erunegs per fepy fecunvis
avtzead vliicutlad p:pav qet qadvr. eperoctauameinfoem Ncuth avlzira rlad s.quarcmadp
ficutlavs.etqep fitexhineq cexlzinedveo per octauam fccundi p adt vt av lzzquare ve m ad p.
funtigitur continue propoztionalesmpt.etqzvictfévtsavertavviralgdopipavqetqadvr.eit
ergo econuerfor go q vt vab trergopermutatimraoyviqavt. Tquiditerumqadv pvttad siergo
permutatiim qad tvep adb giquare p ad s:q ad Lerrav verung i eavem propotione. 7 quia que pio:
pottiomao l:egefltnaom¢o gonsTmav | probata eft vt p av s.ergovtn ad meira q ad t.ergo pers
mutatim que popoztio n 3o qres eft m ad tiergo per duodecimans huius cum inter m 7 tcontineatyr
viium medium piopoztionalefcs p fecundii pzopoztionem m a0 p : itivem continebif vnum mevium
propoztionsleinter n qfecunod propoztioném ao pqdficx. vqzqfitexh in frvexl: tnfper octaud

primi erit propoztio qav vvth avkiquarevemao pifuntigiturnxqv continue pznpuztlgualea fm
4 .
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pooriondm ad p.at rurfum o que ppotio o a0 neafirr a0 v.ergo pmutstio a0 Y vin ad vefev iné

81 CC P oitinentur £ 4 Ouo medi] ppomonales fm propoztioném gb p. ergo per duodecimd huius fimn

andé proportionf rogivem citincbunr medd inter 01 rdfintys.atciiofater .|? moetrerhing.
ergo per feptima lecundt Que Ppoztio o ad r taeft d 80 g.ergo per duodecimd huius quot imed pror
postionales connentur mter o €8 ¥ Fm propozrioné m g0 p toridem consinebfitur tnter © ef g. 4t duo
mend ¥ 5 vt monflratiioft Fm propoztions m 20 p flueb ad ¢ B 10em el continétur inter o er raigitur
ot Do Fm eandé propotioné continenryr inter © 7 §:qd cras vemonltranvi,

€ S fuerintquotlibet numcri i1 fua p2opoztiotie menuni:quicundgg aliquemn tlozum
numerat alteri erminozii lline pzopoztionis erit comenfyrabilis. |

€ Lermini viffinin (unt d in aliquapportione (une mimi, Sintergo @ b ¢ v quotlibet numeri stinue
Ppoctionsles i fua pportione minimd et fing e f termint in ppoionea a0 b ernumeret goumeria
amth aut < aut d:veverbi cd cotco § effe camenfurabilé e aur f.capio tres mimoe ingpoztione 3 30 b
perfered batus 4 fintb 1 1.qz igirur ex cowrelario ciufoé fepte exeinl fitc.ergo P quinga terti) g comu
micabit cum ¢ ant com L{i cum e conflar propoficum.fi autem cusn L:qz per ivem cozrelarium ex fin fe

fit 1 per candem Quintam tertdf comumnicabit cun £:quod el propofitum,

« S fuerint quotlibet numen in fua popoztione minunt:Quilibct coum g0 compo

firam <x roliquis ont primus. .

€ Sinca b oo quotlibet numeri continue ppoztionsles in (ua pportioneminimi.e f vero termipto
poionis @ ad budico spofiti cx 3 b ceffe primf 30 0. Ham i aliquis numeraret spofitierabeet b,
€1 go D precedenté obicabit com ¢ gut ferit ergo alide numerus cditer numerds egutf, er compofitii
exabcerodfitgmqrergo gnamerateaut f et opofitumer ab cetnumerii v et Veerggc 7 fiumeratb
€t c per vecimdnond tertij«ergo per viceltmarertid printi g numerabitb et c. ergo et g per quintd (cbL
mpnerabita refiouii:fco g pofitns et etif numerare vzet 34 0 per quintd hulfus funt contra (e pzimi
igitus g numerat contra fe primos qo eft impofiibile.nd ergo copofitus exab celt copofitns ad v fed

neceflario paimus:quod off propofiti.ct ita dequolibet alio 30 copolitumer reliquis argmmétare
€ Si quothiber numeri faerint in fua propoztione minimi : qui cx ommbus compo-
nstur ad Quembbet cozum ¢rit pamus.

€ Dociveo ell @ numerns copoflitus ex vuobus contra fe primis ad quélibet ol per nonam tertd
el primus.at p preccoétan quiliber numerog infua pporttone minimoii ad compofitii exreliquis

efl primus : ergo copofitus ex dlig per candé nonast 20 quélibet iloun numerod et compolitiiex
reliquis eft primus.quare 30 quélibet (llorum erit primus: quod ft pzopofitum,

€ 5i fucrintouo numeri contra fc pami : tertitm €18 in conunug p2opozionalitare
goiungt clitampoflivic. S

& Bam i tertius cie in catinng pportionaglitate avifigeretur : ergo por primd buiue pimus ¢ (cbs
erunt comenfurabiles: quare nd crung conrra fe p2imi quod eft contra hypotbefim 7 pzopofitii.

€ S ouo pumert congra fe paimi numerent alios duos fim numcrld 8 neutro coum

numeratum: tlis quogs fn continua p2opoztionalitate non adiungetur terins.

€ Sint 3 b numert contra (e p2imi ¢ enmnerus neg ab anegs ab b nuneratus Fm quéanumeret ¢
et b numeret 0:0ico non effe numer i in continug ppottionalitate nismmeris ¢ et b aviungendil.Si eni
firaliquis q&omzfaqlpumﬁfecﬁo{fmom capdvtagoberizergodavfvraadb.ctabiunt
contra e primi quare per vicefimd tertif (untinfua pportioneminimi ¢ per decimanonam efufvem
quoties anumerat O totics b nwumergt £.1it ergo vt equalif numerét fm gicum iragbnumeretdoPme
2 f it gaergo per feprimi fecundi q propoitio v ad f:me{tn:ng.q::are 7daadbieaelteadg.ctab
pbatifunt tn dla ppotionemimi.igitur p decimdnonam feciidi a b numerdt e gequalif, numerabit
1giF altermunuieron a aur b numerfi ez quoveft contra bypotbefim,

€S nument popottonales fuerintin fia propoztione miniminon crit cxtreini 9o
aliquem popotio quc pami ao fecundum.

€ Sint 3 b c continue ppottiongles infua ppoztione mimi:vico cad nulld efle pportionégaavb,
Stenifit aligseffotllev.qiergo aad b ficut cav viergo pmutatiaav clicutbgod v, 7qrabcluntin
fua ppouione mimizergo P quintd hui?a cfunt cdera fe pmi. quare p vicefimd rertif in (ua ggnniﬁe
mimi quare p decimianona eiu(oé a nlierabit bi1 cnficrabit o equal¥.at i a nfierat b: etid b niferatc.
nam eadem pportio quare per vicelimdtertiam p2imi 7 g numerabit c:verfitamen a cerant contra fe
primt.bocigiur tmpofibile 7 piopolitum. mhumen Lo B N
@ <1 quothibet numen in fua popoztionc minumi tondé alios numcerét Fm numeri

aneutro liys popoztionis numcratii: no erit shus cum illis cdrinyc ppoztionalis.
L Sintabenlieri atinue pportionales in fua pportioneminimi d numerét totivé v e f Fmlz g negs
siumeref abg neg ab b i ppoztione aad b mimis:vico @ 0 efno eft avifigend? alids ci (llis otinue
Dportionglis, i eni fuerit alids Nt 1 § avifigaf poft f: niterabunt ergo a b c tres mimi tres vitimos
tilius pportisisef Lequalf:fitgs {o Fm m.z q: cnumerat ffm iz 21 fm mep feptimd ergo (cBilzaom
ficue f oo Liquare licut g ad b per vectminonam.ergo terrif g b in {lia ppofone minimi nderabunt
I: m equaliter:qo eft contra hypothefim. pofitii enierat negs g neg b numerarez.
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- CSi fumantur numeri ab vnirate cStinue popoztionales:nollys courm nymcrabtt

vitimum mfi fm aliquem in tlla ferie Difpofitoum.

(C Sintab coefnumerictinue ppoztifales ab vnitate: dico nulld eox numerare frnifi fm aliqué
inillo ozvine pofitog.nam q: quoticsviliras in a toties e in fiergo per oifinitionem e numerat f (c8 3
3. Jtcm q: veviitas o asita 0 39 e.ctvt 2 ad bitra e ad f.ergo per equd ppoztionalitatemyt wnitas ad
b 1ta © a0 f.quotics ergo vnitas in b:toties O in fuper viffinitioné iglf v nierat ffcdm biet qr iréy pet
cqua pportionalitgtem per vicelimampimd fecunviveviitas ao ciita c ad f. quotics ergo vmitas in
ctoties cinfiquarecnumeratf fcdm fe.et qz moltrarus eft © numerare flcbm brergo alternatim per

octauam p:mib numerat f(cBm 0.et Q2 etid emoltratus efl nfierare flcdm g:alternatim a nfierabit '

f{comeeft itagg offenfuma b ¢ v enumerare f vitim Fiu aliquéin illo ozvie pofitop.qb erat ppofitd.
€ Sinumceroum ab vnitate continue propotionalifi fecunous ab ymitate fucrit niy

‘merusg p2imus: nullus numcrabit Yitimi mf aliquis in otoitic anteccoeniti.
[ Sintabconumeri dtinue ab viitate ppozticales:er a numerng fmus, dico @ nullus numergbit

o:nifi glids preceventii © in owine numerogza b cv.5i eni alids alins numeret ofit € ui nieret efi
fcdmf.qzergo anfierus pmus nilerst © pouctiiexein fiergo p quartd rertfj a nierat eautf.fitergo
vt numeret e intelligo Grtuoz niieros:g efi cier qi per precedérem a m cegtremus in extremfi Poucit
0 7 elivé pouciteinfmedius in medill.ergo per vicelimiquintam fcBi vt a ad exira f av .(3 3 nierat
exergo et f numerat c.numeret evgo fnfierfi ¢ (cdm gieav@rdnef vel g niierabir bafitg iv (53 h.p 1oé
qitogs ranoé acluves gaut b niierare g:qre a non é nilerus pmus,qb é otra bypotbefim.at (i g auth
pongt eqlis a:argumetaberis p pmifiam reliquos e€ equales tis qui funt in ozdiea b & dzet ppofitd,

€ Mumcris ab vnitate popoztionalibus i aliquis paumusvyitimum numcret:fecun-
oum quocgp abymiate numecrabit.

@ Sintab co stinue pporticales ab vnitarei(ite e numerus primus quinfierét o vitim:vicoipm e
numerare g fcdim ab vnitate. Si eni ¢ primus nonniiergt ascrgo p pima tertif eerit p2imus ad a.et
cfi quoties vnitas in atoties afit in biergo a fcdm fenumeratb.quare per vnoecima terti) b eft m?
40 c.etcli quoties vinitasin g toties b (it in ¢ b niergt cfeclivn a.quare per decimd tertdf ¢ eft Pinus
av c.etitey quoties vnitasin a toties ¢ in diergo cnumerat © fecidum a.per egem ergo decimainse
ell pzimus av v.non ergo e numerat v,quod eft oppofitum politi. |

@ Sinumerozum continue propoztionalium p2imus de fecundo et vitimo tollatur *

que popoztio fuertt refioui fecunvi ad primil cd eft refioni vitimi oo ¢opofitum oim
peccoentium, - st d ot spapmdig:

{ Sinta.b.c.0.e.f.ct g kinumeri stinue pporticales ¢ vetrabaf ¢ bpaimus vecd fe refi=
buus fecivi [ 0. Fté verrahaf a b vevitimo g ki firg refiduus b k.dico quepportioldad g b:ed efle b
k av opofitii ex a.b.c.v.eref.fumo eni ex g kniier gm equalé ef|r g nequaléc v.etintelligo g k.gm.
et g n.vttriatota.qergo gmequak e fique propoztio ghavefieacltrotius gkav toti g metqign
equal cDiideo que ppoitioefav cvieaelttortus g mav totli g n.etperivem q ppotiocd 30 @ brea
et gnadgh.etvliraq ppouiototiug gkavtotigmieacigmoetractighad gnoetraccumgm/ g
numeri g.k.e.f 7 c.0 pofitiz {int otinue ppoidales.ct q ppoztio toti?gm av rorii gnseg eftgn vetra
cigmav gh vetractii gn.quarep quintafcdim zadnmiz nm ad hnrefivnoy ao refivug ve totoyp
aototaiveltmbzgonmificutefavcv.etnmavbhnficutcoad ab.ergo pmutatim per tertid feclivi
ficutmizgo efiitanmad cocthnav abiergo p viceimam feciieihn mlz A quifGch l22 8o b pofitil
excfeoetabsficuth nvniusillopavabvynumboxg.at cii g nequeturcdergh equetura b:trgnﬁ b
equabitur cL.equaf ergol) n niiero  v.ablatis eniequalibug ab equalibus:refioua (Gt equalia. gre
ergo quepzopoztio | © 30 a biea erith) 1280 apofitd ex oibus precedéribus.qd eff propofitun,

@ P2opofitis puobus numetis/ fumptilos quotlibet [cdm pzopoztioneit cox ppozti
onalibus:(i minoz th minozcim 7 Malo2 i Mmaiozem ducatur ¢ pouctoum diffcrentia
per oifferétiam ppofitox vivtogturicribit numerus qui ex ommbus alus coaceruat.

@ Sintaberabouonumeriethbeoy vifferétiaset fintcdjo eicfietf giquotlibet in otinua ppozti
ofteabavoahucaturgsabinco 7 pueniatimiitemab in Fg 7 pueniatin:fite vifferentialm 71
numerus nm,vico @ fi n moinioatur p b beovifferétiam p2imi ad (cdm puenirecgnumerercvefg
copofitum.MBamerabinvefiatl octineffiatlp etin f ghatlq.qr per decisnd prumiqd At ex ductu
abinfgequiiefteiquoofiterductuabzbhbineivénieriifgeterabinfghtlqietera hinefivé
fit | n.ergo exb b in f g per edvem vecimd fit n q.)Preteresintelligo quartuoznumeros: a b primum/
a b feciiodl e Frertifilet fg quartfi.et qz d propoutio primiad (cdm ea et tertd ad quartli:g p vicelimd
quintam feciioi quoo fitexouctu g bin f g primi invitimG:equi elt ef quifitegab ine f medio in me:
piuni.at quod fiterabinfgeltl qiergoquovfirerabinefeltlq.atboqdfitextoroabinefeltlp:
ergo per decimam pimiquod fiterhb inefelt qp.£teavé ofimiligy argumétationeiquodfic exh b
fuocefltp otetin coeft o m.quare per nonam pimih b in toto ¢ g pzoducitn m.crgo per fextam peti
tioncim primt fi provuctusn m dinidatur per eidem numerti b biredibit pioz numerus cg.qo erat
oemonitranoumm. € Duarti elementowm Brithmetices Porvani finis,
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abnis ppoztio fup alid qudlibet addere ppoztionen dial:que calla oti-

0  nuardipam componit.oifferétia ppotidis ad aliamivocatur illa ppotio
qua caoem fup2a reliquam sbundare dicitur . _ )

. @Ru0D 3001t ppoztio pimi ad fcdm fup ppo2eioné tertit ad quartiizeft

Ppoio que cft inter pouctum cx pimo in quartum ¢ pouctii ex (ccido in Lcrtitim,

@ Decvocetfubftrabere pportionéa pportioneset §/quitagproportio minoze propoztide a maioze
{ubftracta relicra fit:qud bic ofiam pwﬁzriﬁis a .;:pn:luﬁc nntgrnmﬁint quattuoz numeriz:a pm?/
b feciipus.c rertius,d quartus:et fif maloz propoztioa so b Fcav djereraindfarecetexbinchiatf
Pico pportidem qud aovit a ad bfup propotidem c a0 o:ed effed efltinter eerf.ouco enis itez bin ®
T ﬁat%qz enib tncface f/ 7m0 facit grergo p feptimd (eclivl § propoztio cad vica clifad g.etquia
ain o facigeserb in o facie giergo per octaud(cBiead gvtagdb.et qipofitaelt 3 ad b maioz ppoztio
& cad 0: éergo 7 ead gmaioz pporrio & fad g.quare p nond feclivi emaiozelt @ f.eft irag ex Ouffini
tionie ppo:tidls ppolite exfedo huius habita ppotioean ggpuﬁm cx ppottionibuseadferfad g.
sovir ergo ppozrio e a0 g pportidem eav fifup ppoitioné f ad g.quare 7 pportioa av bedvé ppos
tionem ¢ ad f advit fup propoztionem ¢ ad d.quod eft propofith. { Fo tf ataduerti vignli et i femel
ninoie propotione ve maioze fubflracta relicea fie vifferentia pportio maioz:iter ab ea demaf mioz
et iv rotics fiat quiep relicta fir aut fubftracte equalis sut ea minoz,flcg cognofcere p2opth erit dties
propoitio mino2 fuerit in maioze ef qud infup (uperavoet minozem:(l vitra fupadost.

€ 2u0 abundat p2opoztio p2imi ad fdm fuper propozetonc tertii ad quartum:eo
abundat p2opoztio p2imi ad tertium fup ppotioné (cSi ap quartum.Jtéqg pportio
quartt 3o tertiuin {uper proportioticm lccundi gd primum.

{ Siteavem q privs:vico pmo qua pporride v ead Fablivat proportioaqd b fup ppozti
onem cad pportide abiivarea av clup ppotionéb ad v.Scdo eades dg ppotione abfivare
© a0 c(up ppotioné b av a.9Pzimd parer:nd qz 2 a0 b p2imi ad (cdmmaior € ppoztio F ca0 v terti
av quartunl.ergo P duodectmam flecivr maioz eft propoztio 2 ad cptimi av tertili:J b av o feclivi ad

-quartum.facergo a pzaimum/cfcSm b ternfi;d quartum:et argnmentarc per pzeceventem 7 vivebis

propofitum. Scim fimiliter pater:nam quia aad b maioz § cav diergo per vndectmd feciivi eritd av
¢maioz P b av a.facergo v primum/cleciivpumb tertium) 3 quartii:7 argumentare per precedétems
et facile videbis propofitum. i

€ S1av0at aliqus pportio fuper alteram Gtum tertia (up quartam:crit vt copofica
ek prima 2 quarta compolite cx rchquis fit cqualis.

(CWPriu(@ a0 ppofitii demdftrandil veniamus:volo vemdftrare quo pacto propoztio ppotidi adpné
b3 firier vicoppoztidem pductoy ex pmo terio vol? propo:tidis in prtmi alfius:z ex (ecivo in(cdm
eé ex duabue illis pportidibus spofitd. Sint enia av b et cad 0 due pporrides:quas volo fikavvere
415 ex ipfis opofird sflare.duco cina ¢ pueniat ezer v in b 7 pueniat g.vico proportionem e ad g: cé
apofitiex tbusa ad bz cadv.ducoeniiter cinb 7 pueniat fret per feptimam (cBi § ppoztio
8 30 biea eite adfiet per octauam eiufoem q ppotiocav viea EFav g.et ppotio ead gsponitur cx
propottidibus e 40 f 2 fao g.quare 1 ex propoztidibue a 20 bz cav v:quod intéoebatur. Muncergo
av oembitrdoum ppofithi venismus. Sit ergo vt il propoztioa av b addit fup pporrionécad b tin
avvat popoztio e ad f fup ppotioné g ad b.oico ergo propoztidem spofitd ex pzopo:tisibusagob ¢
g a0 hieé equalé proportiont spofite ex propottidibus cad dregdfioucoenigina vinbetfiant [z
etb inh etistmiper feptima ergo pmilav iz ficuta ad b.etqebin gfacitlz etinb facitm:per eivem
Iz a0 m{icut g ad h.quare erit pzepoztio Lad mopofita ex ppotidibusaavbetgaob paiafcs eviria
Petfi ouco cinllin Iz} inmeer puenidt njolp:qui p feprimd (eclivi erfir propozticales Fm pportides
Liz.m.qzergo n 3o o flcutlad later 0 a0 p ficutlz a0 miergo per equd propoztidalitatem n av p ficutl
ab m.quare equales (unt proportices laomen ad p.detfivuco v inl 2 pueniatq.qiergon fitercin
17qervinl :peroctauam ergofeciivi eltnad qficurcav 0. Jréqz1av 2 flcuta ad baovetl go lz fup
proportidemcadd 2330 b aooit (up edvem poportionem ¢ ad 0. Yutelligo crgo qriuornumeros
[lzicio.et quislfn o facit q:z 2in © facit o vembltratd eft:ergo p prima buius qav o eft qS adoita av
b (up p2opoztionem c ad v.et q2 edvem propoztidem 30dit e ad f(up gav h:avvirgeao f ppozticem
qavofup pportionem gad h.at propoztiooad p eftvt g aob.er qav oeft gt a0vit ead f upgaoh:
ergo qao p sfhis e£ qav oset 0 ad p equat ppoztionie av fetngo q veoictfi eft equaf cap dirn aop
equaf [ad m spofite ex pma ¢ vitis.crn 90 p oftitnif ex fc8a 1 tertia.fic irae oltructfi eftpropofizum

CStincquales ppotiones yn adddtur:crit aoditay 7 spofitarii cave drig.

(L Sita a0 b queclis propoztio:fintgs cadd 7ead foue Apoitides inequales vt cad bmaioz) Tead
f minouavdafep piopoztio cad 0 propoitioni g a0 bifirgs apofita pportio p v q-avvat item ppoztio
ead f eivem propo:tionia ad b 7 proueniar spofitar ad s:vico c3dem eé differétia propotionis p ad
Q@b plopotionem r a0 ¢ q efl pzopoztidis cad b 3o proportidemean f.oucoenicinazinb ¢ ploue:
i3t ghierd in o T proucviae lz.per (eptimam fecioi erit popoitio g av b vea ad biethavlzvecaod
quarepopotio g av Lz eft opofita ex propoztidib? g ad b 2 ¢ 3 Diatqs eades propoztioni p 20 q.buco
tem e glin b/ et leet prouenidt Lmin pzoponidalesiper feprimam fecunvi ghluetoucofinbet



v

prouieniat o.eritenilad m flent g ao biquarc ficuta ad beet qzeinh produciemie fin b provucit o &
per octauanm fecivl § popoztio e av freavé eft m ad o.quare p2opotio L ad o copofita é ex propoutive
280 b et ead f.arg eadem proportidiravs.atqzladnergadvzeepav qequiturierifrigvbo T rao
s avinutcem equdtur:et| go nfoperarlad o propotidecad n.eritoad ndflapad qietrad 2
tionuni gpofitay.ar cfi m v h equerur ¢80 dict M ad o cquetur propotiont e ad fythec ofa mofirata
funt:7 popottio m 8o n{upet proportionern m ad o in propoztione o 30 n.eritergo cadem propoztio
o ab nvifferétia cav b et e ad fpzopottonum fc3 additar et spolitaz.quod el propolitum,

@ 1DH2opoztioncs minocs miozbus fiuc cqlib® goovite : minozé ppoziione sthtuit*

AL Sitaproportio minozbzet c minoz v:iet emioz f.vico propotionem opofftdex acmiozem e€pio-
poztione 2pofita ex b et ¢ et propoztidem ex ce miozem e propoztideck 0 e.fit it propoztio gequalis
propotioni f.oico propoztionein ex e g:minozem eé propoztioe ex f g MPUmi p3:nam ¢ propotides
ab fintinequales T b fit maioz a.litergo b vifferétia qua abGoatb fup azet proportio ex b govira cfit
lzet ex a avvita cfit liper pceventé eadé critdFia lzab Let b av a.fev b eft maioz a in propoztde HiigiE
ctlzmatozl in eadé propoztide.ct eavéroe moltrabis propoztidem opofitd e © e matozen ¢€ pzopoz
tione opofita exce.qB eft pPmi.Scodm p (e l?mﬁ dafmaioz éefirm vifferétiafave.z opofitacrfg
fitnzetex e g fit o.per pcevérem eavem eft vifferentia fad eet n ad o.fed fmaioz eftein p2opotioem
iGiE et n propoztio opofitaex f g:maicz € propoztide o opofita ex e glin eadé proportide m.qu € fcdin.

@ Datas propoztioncsin minimis terminis cotinuare. |

([ Sintaad b.cad d.etead fibate Propoutides inmimis terminis:quas in proporticalitate stinug
in mimis numeris afMgnare lubemur,.capio mimib que nferdtb cquifit g.ct quoties b € in g:toties
fit a1 b.erper feptima fecivf tunc g propostio a ad bzea eft Iy av g.et quotics ceftin gitoties (it o1
l2.per edvein feptunam eavé erit propoztio cad d et g ad l.erfifergo duepportides sad b1 ¢cadvin
otinua pportivalirgre in numeris b g l2tet erid in mimis numeris.nd flin miczibus ee poflint stinue
fit ergo vr in t v g.per Secimdnongm tertif b (ifiter 2 c nierabit v.quare 7 p correlariivicelimequarte
tertij ¢ mim2ab cis niierstus erid numergbit v.nd funt igif t v x mimt hoc pacto ntinuative poébak.

et i e numeraret alidrics [22 caperem [ quem Fim elidve numeraret f.quare p (eptimafectivi g ppotio -
cét f a0 czeavern eét 12 av Lificg addIta eét tertia ppoztio in stinua ppoztionalitate 7in mimis teris

Pnmimis quivé ppter caulam imediate adductd.at qz b enon niierat kicapio mimum numerdi queé
nutmerant € 7k qui it m.etquotics keft inm (cBm cGv€ numerumn fitg inu eth n o, Ytem quotiese
eft inm roties/(cSmam efivé numerum fit £ in p. f.pur::r feptimam leciivi erit o do n ficuth g0 g.qreficut
¢ 30 b.etn ao nficut cad d.etm ad pificute av f.gre tres pportides date funt in otinug ppoidali
tate tn numerts 0.4d N/n ad tuet i a0 p.et etid in mimis numeris.nd M aflignarétur minozesvtqr(
y:per dccimdnonam (eciivi b 7 ¢ nuinerdrent r.ergo ¢ minus ab ete nileratusp cozréariumpicefin
quarte tertij crid numeratr.et ¢ que pportiogavizeafirrad mg’ghﬁn statini que ppoio gaor
ea eft 12 30 8.fe0 g numerat r:ergo l: numerat s.etetias per decimanonaim tertl) enunerat g.quare
m mimus ab eisinfieratus p correlarifivicefimequarte tertif numerabit 8.6 font {gH q/x/8/y mimis
{llas ppotiones otinue retinétes:ve pponebat.quare nullitales erfie:prer on m p.q8 <t ppoficum,

€ Bumcrum propofitum per partesincquales #m allignatas ppoztiotics contitie
fumpias:omoere.

@ Bumerus datus i8 e€ debet qui per NumMerum propoztdes affignatas fn mimis stinentern dfuivl
poffitsalioquin in eo partes aflignatis propoztioibus rnocies inuenire eét impoflible, Sit ergo tlis
niferus datus asquéppofitum c?t viuivcrein quattuoz pres inequalesiquay p2ia av (cam firvupls
(coa av tertiam fefqualfa et tertia a0 quartam fefquistia.ptinuo per preceverem tres affignatas p
poitiones fcs ouplamfefqualterd) ¢ fefquitertiain mimis terminis qui fintb c© e:fitp totus exipis
compofitus b e.ct quia a ex hypothell viutoi poteft per b e:vinivaf ergo perb efcby fieritqs fnierns
ex oiuifione pueniés.oucobcoeinfet pueniantgh izl quip oasuam fectiv otineblit ealvé ppoz:
tiones ciib ¢ D eita vt fit @30 b vtb adc/et) a0 L2 vt cad vL12 20191 D 20 €.eq2 Per Decimam paumi
quoo fit ex ductu b ein fiequaf eiquod fiter ouctu b c/c o/er 0 etn f.erper fexram petitionem pmi dy
ctob e in Ffit atcs revertitur a.eft ergo a dinifuse in quartuozpares inequales g b Lz lin stinug ppoz:
tionalitate p2opoztiones aflignatas prineres.quov eflt propofitum,

P uotlibet propoztices quociias 020ine connuateieaden pzopozionem oftituiit,
E?n pmoin bl::mb‘t::ﬂ ppoztidibys oftéoenvii el Sintergoab queciigs due ppoztiones vta dupla
et b fefqualfazet continuetur pzimo dupla (efqualfe in numeris c v e:ira vt duplapportio precedar:e
fefqualfafequaf.eritenicad d duplusietdade fefqualf.otinuetur fecdvo cedé ppoitises innfieris
f g heita ti vefefqualfa Peevat ecdupla fequaf.criteni f 30 gfefqualterset gad b duplus.dicorgo d
et 90 exitem £ ao g et g ab b eivem coflitucre pportidentIam q proporiogadh eaefltcavvetq f
av g ea eft © a0 e.ergo  vicefimafcOam feciivi et equd ppotionslitatéinvirectamiq propetiofadh
eavesn eft ¢ 30 e.quod eft propofitum in duobus pculun. Pn tribus aiie ppoztisib? iv aviuvdribusg
ouabus oftévif.vt fl qua fit rertia ppoztio q ipfis prinuada ﬂt:pnnu;;l:rga illispmoin finc.vteavl
fit ppoztiolz.etfiliterh av L.quia vt oftéfum éxque ppotiofavhies cavect quehaol:eq caolk
ergo p equd pportidalitatem q piopoztio favl: ea eft cav Letita fivirig pponat.atiivni fm onaf
veelfitpropoztio Iz poftpofita:etlf eavem ppofira,qt queppostio favheaccaveictquelaniea ell
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¢ adlergoD indirectam pportidalitatem § ppotioladbbreadéeltcad LetfiLzintferal duabus alfs
tr:ﬂcnnbﬂrttmztinn:tnnuIﬂti:{ttlntﬂpﬁth.uanfangﬁtbmgnnlﬂtl:f::lahbftta.quz,p

¢ postiolabbeaécadvictquegavleacitv solierquefadgeal ave.ergo p equd pportionalitatem

virectam § proportio f ad Breavé eft ¢ av e.et fi bicpoftponaf L2illic o infferak ve fitin duabuse vitis
mial ﬂﬁﬁﬂfl arisibusnuis § ppoiovavleacite o Letquelad eca elt v ad eicrgo p indirectam ppoz
tionalitatem que ppoxtio d av-¢:ca € D ad L.addILa ergo virigs eabé pportise cad vieritora ppoztio
e tori cad Lat pportio Fad b equak propoztioni cav exergo 7 propotioni cad Lquod eft

Wl, £1 (i ve quattuo: pporndibus (v vefideras adiuudribub tribus adinvicem stinuatis {o

efficere fudeas.nam toem demditranvi movus efl.
€ Lim duoy compofitoy propoztio que cft ynius ad alterum : cft cx laterum yo2ii
av latera alterius compofita propotionibus.

[ Latera opofiti vichtur niieri qui in feinnicem vuctizdpofiti pouciit, Sint ergo duo spofitia b.et
latera asfint ¢ v:c quiv@©maius 1 0 minus.ct latera a b finte fie oé malus) fiminus.vico ppozticem
8 ab b apofiram cé et popoxtidibus cav ¢ 7 0 avd f,duco enl cmaius laterfi a:in fminus laterumn biz
proueniat g.quisenicino facitaizcinffacit E:nPu p feprimd fecfivi que ppoztio v g0 f eaelt g ad
g.etquaf incfacit getfin e facit biergo p edves feprimam que propoztio ¢ 30 e ealelt g ad b.at pros
potioaadd ::fﬂ;itutfg ex propoztionibiis 3 30 G et § 30 biergo T ex propotidibus cad ect v go f.quod
eft propofitum,

€ Sinumeri continuc popoztionalesin totioem alios otinue etiam popoztidales
vucanturiet qui Inde proucnicnt continue propotionales crunt.

( Sinta b cnumeri stinue proportidales itivé ¢ v ef alij tontdé cotinue proporticales:zducaf v ia
1 proneniat g/ einb 7 proveniath 1 fin ¢ 7 pzoueniat [2.01co poductos g 12 e€ stinue propotioa=
les,Wam cfi larera g fint © a:¢ latera b fint e biz larera 12 fint f ciergo P precevérem propottio g go
coftat ex propoxtidibus d 80 ¢ T 3 30 b,7 proportio b av Lz ex propoidibuse aof1bad c.fﬁgmpnﬂt
ones ¢ad f 1bav ceedem (Tt proportidib? © ad e 7 a ad biergo T propoztio b av lzex illis oitis: eadé
eft proportiont g av b.que igif propotio gad b eaelth o L2.q vemonflrandum erat 7 popofitum,

@CRumerum ita dDigidere vt g Lotits 30 maiozem poioncm:ea maios a0 minoe
(it ppoztio ctimpoflibile.

@ St el bocpacto quil nilerus diutveref: viceref diuivi fim proportidem biitem medll 7 extrema.
becitaas pponitnolli numerum fm propozticem biites medifi et extrema diudi poffe,iHam M glide
biicin movd ofufvi poreft:fitillea b d fit vinifusina o minozem porioem 7o b maiozem: fitgs vea b
ab db:itavbadad.vetrabo abmaioiporrione o b numerum c o equalem 3 0.et qQt que piopoztioa
badobieaeltobavav.etquiaad 29 cequank:§ qpopotiototiuveabadtotumobeaefdbavoe
Detracti ad vetractil.ergo p quintam feciivi q propotioa b ad d biea eft a 0 av cb refivui a0 refioui
quare Teademd cad cb.quare itey q propotiodbad dcieaell Dcavcb.caproitep v e equaléchb.et
quiaficutobav o ciravcadcb v eequaf cb.crgoficutdb ad v ctotus av totiisrtad cad v e detra
ctus ad vetractum,quare perquintam fecunviflicutd b a0 dcrotus g totumzitacb ad e crefiou? ad
reffounm,.quare iteg fimili argumentatione detracto e cab c brerit refiduns ad refiouum perinove vt
totus ab totum.ate bodebibit in tnfinnitum.qb per quartam petitionem € impofibFe certii et ergo
« Rumeruth cx duobus conftatem inucnhircicuiug ad malozem popo2tio aodet fup
propoztionem €ojocm data propoztionc minus.,

([ Sint ab mimi cermini pportionis date:a maioret b minoziet fit pmo vifferentia aad bnumerngc
€ mato? ortio 3 a0 b @ b av cxet fit ® numerus oftitutus ex duobus (c3 a 7b qué vico minozé bire
Wﬁ ad a matotem efus portionem @ fit 3 ad b propottio aflignata:fice spofitus exb c.quia
eni p2opoitio 3 ad bpmi av fcdm maiozeflt § b a0 c tertif av quartfitergo P p:imam pté deciequire
{ecfivi b 30 b proportio matoz & €ad c.of per (cBam prem ciufveserit  av a popotiomiozpead b,
at cli e oftiruaf ex b 7 cofia g a0 biequabif ipfi a.ergo ©av g propotio mino: & 2 ad b.qd € ppofitd,
SitfcSovrminoz fit ppotio 3adb & b ad creapio quécung numerum maiozem a qui fit ©:3 quo de=
trabo fequalect refiduum fite.et intelligo cvetractliab g T b refibuii.et g maiozelt ppoztiovad g
totius av totym & f 30 ¢ Detracti a0 vetractiizergop decimdtertiam feclivizmaioz eft propoztioeav b
relloui o refivufi @ © adb a totins av rotum.etvltramaioz eft propotio ead b § © a0 g.ergo p duode

. cimam ciufoé maioz eft propoitioead @ b av a.quare pervndecimam eiufoem eritpropotiovade

minozJ a ad b.et cfi ef oltitudt v:1 e matoz it fifi veergs e 7 Flit niierus oftat o numerum ex duobusg
e T f pitituehi e€ quem querimus.g (i f (if vnitas:duco aliqué numerum ve g in e et pucniath/etino
et Eznnminkﬂm fet proueniat feptumam (eclivi que ppoztiocad d ct v gd fiofitis elth avk
etk avdLegcii per nonam pmiquod it ex g in ¢ in fequet eiqui fiter g in Diergo k oftituif ex ouob?
numeris b et L.quarek eft talis numerus qui queritur,

CRuabus ppoatidibusincqualibus ppofitf:tertiam reperire que duplicata: miozc
fit matoz/¢t maioze minoz, |

10

I

IL

I3



td

16

17

V

a Emtrernu{u Mmaio:s pportionie a bit termini minos ¢ v:et 3 2 cnumeri majores/ Poofitfig (it
tertiam. ppoztionem repire d duplata:minoze (it maios T matoze mioz.by cameniain cerin® 7 pue
ntant efietb in c et pueniat g.manifeftii cft eni per feptimam feciivi e effe ad F vt c ab Diet P octauam
€1ilo¢ e ad g eéve 2 30 boet quia e ad Fminoz eft propoztio & cav g:ergo p oecimam feciivi f eft maio:
g.0cinveduco fineetinfeetn get puenidt b/ kilquip feprima fecadieriie in ppoztide elf, g:velcs
bk (itvteflethlvteg.oeinve duco einfeet pueniatm.ticenida finefacit beetein fefacr m:ergo
R octananm fechoim av hvee ao fiquarcet ve b av k.Siergo ppoztio mavk e ouabus ppostisibus
mino gflignate equalibus sftituta:fit minoz ppozione P a0l queroaliqué numernm vt o:quiin (e
ductus poucatp maiozem b et minozem autequalem m.et Dico propoztivem o 3o fefle cuiug oupla
matozeitpopotide c ad d 7 minoz propotide a ad bunam cii finfe Faciatl2] et o infe faciat piergop
€3 quein puncipio tertie pzopdnis hutus vemoftrara funt oft ppoztio o 30 faodita an fi eipam.quare
¢t propoitio p ad koupla av propozticem o ad fuatcil p fitmaiozh ppoztiop 3o Iz per nonam fecivi
maiozelt & propoztio b gv l:.quare et propo:tioe cad o.et ¢l propotio m av Lz minoz eét propotide
h av ietid et propoztio p av Lz pzopoztiont quidé o ao f aflignate dupla mino: eét eadé pportiseh av
l:quareet popoztionea av b et propofiti.atfi popoztiom ad lzmaiozell pzoportide b ao L :fit ergo
tlay vifferctia m 9o n.tiiceni pzopoztio n ad Lz erit eglis pzopoztionib gb 1.1 tfic querd aliqué niieri
VLo quiductus infe poucat pimaiozem quidé by fedhninozem n.et arguméraboz vt piius propoztides
P a0 [z bupld quivé p2opoztioni date o ad fmaiozem eé propoztice I av lzquare ¢ propotidecad v.7
Inoicm e pzopoztionetl ad lz quare et propoztione ) av L e propoztione ¢ ad b.qd itey eft fpoﬂtﬁ
[Dic e attenve @ vbi non facile poflis inuenire numerum fimilem oftuncouclzinbinfezinletitey
B i1 fc Donec opoztune talis numerus tibt occurrat,

CRualibet propozticem in duas diuidcre:quay dfia fitdata popotioeminoz.

(L Sitb vata propoztio:propofitiias fit a glteram proportionem datam induas Pportides vinivere:
quazvnius 30 alteram differentia fitvara pzopotione b minoz.capio p primam buius vifferentiam
propoztionis b av a que fit ¢. Sicfiteqlis aut mafoz g/ opoztet ¢ minozem ¢é b.cfi p viffiniticem ¢ cét
propoztioquab (uparet ppoidem a.quare et a aut eque aut multo foztius minoz eét b.in qualcias
érgo duas propoitioes dviuivaf aiille erunt minozes a.ndeiuspres. quare et oifferériaviiius av al
teram (cii ea fir alfius partis poztio @ fup alteram avovit) minoz erit altera artiumiquare mioztoto
g.quare 7 multo foztins minoz toto b/ ficgs in quafcigs viniveref a:baberef propofitt, D ff ppoztio
cminozfit a inuenio p pzecedentem pzopotionem aliqud cuins dupla fitmaioz ¢/ct mino: afiegilla
vuplata pzopotio 0.capiogs OFiam © ad g p pimam buius q fite qud vico eé minoem bond (i {plf eét
equalis:icli b cequétur asergo © queeft maioz c.cfi e equali b matozem proportivem sfttuitd fit 3.nd
€ ergo e vifferéria a ad v qb ek prra bypothefim. £t i e eétmaioz bmulto foxtius v et emaiozé ppor:
tionem oftituiit @ b 7 c,quare maiozem propozridem @ fir a:qd itep eét endeffe OFismaavo 7 2tra
bypothefim,Relinquif ergo pzopoztidem eefle minozem propoztioneb.et quia dbuepzopotiones v ¢
€ equatur pzopoztioni asintelligo popoztidem a in illas effe dintfam:er vico differenttam illag (c5 0
ad e quefit f e€é vata proportioneb minozem.nam fieffet equalisbiciber matozem oftitudt propoz
tionem ¢ a vevictum elt ct13 0 er fmaiozem sfhituerét ajquarc 0 Te.quarcFnoncécofiadadeetp
toem f non potelteffe maioz b,coftat ergo propsem a vt ppontt ppofitto eé vinifam 7 ppofitun,

€ Sitres nijeri ptinuc ppozmidales:tribus aliis otinue ppotidalibus comparciur:
€LLremoy ao crtremos ppoocs otinuate crunt tands meotol ppoztio ouplicata,

€ Sintabctresnumeri stinue propoztiosles:item o eFres alif stinue propozticales.vico pporti
oLesaad vetcad favinuicem otinuatas:equari propotionib avervuplicate.oncoenicina7inoz
pucnidrg/h-et fin© er pueniat lneritgs per feptimam feciidi propotiogavhveaavdvizhav 2 per
octauam eiufoen vt cad f.atqs propoztiones a a0 0 er ¢ ad fadinicem otinuate perg b leet p tertid
buius gobo propozticem a ad o ppoztionicad foucédo aincet pueniatletoinfet pueniae m.mas
nifeftiieft pzopoztioncm L ad m pltitutd effe ex popozticibusgavhet b avle: atqs ipiis fimul(Apris
equari.oeinde ouplo pzopoztionem b ad e addenvo per tertiam huius prop oxticem b ad ¢ fibijpi du=
cenoofcs b infe.erquia a b cfunt stinue propoztisales:p vicefimalertam fecivi puentet L 17 ducevo
¢ infe et p c@vem vicefimalextam feclivi pueniet m.quareduplara propoztio b g0 e equaf propoztidi
130 m que pbataeft equari propozticibus gav hetb av lafcs ppotidibus a ad © et c 3o favinuicem
continuatis.quod eft pzopofitum.

CSi quattuoz numeris cdtnue p2opo2ticalibus alij totivem cotinue p2opoznidalcs
apaplentur ; erunt p2opozriones extremozl ad ertremos piiicte tangs popoioncs
I1¢OLo2UIM 80 COL0S cotinuate.

CSint a/bi c/v:quattuoz numeri stinue ppoztidales:ete/ f1g/h totivem alij atinue propoztisales.
dico pzopoztioneni copofitam ex pzopoztiotbus a ad e et a0 ) equari propoztioibus onnuatis b go
fet cao g.otinuatis figvé pportidibus b ao fet cavb g:vt in Peeventi factumeft.p feptimi 7 octausm
feciiof hecex tertia huius Tvicefimaquita fecunoi cognofcitur vt precedens ex vicefimaferta.

CSi quothbet numeri a0 totivem alios comparéturipzopotioes cox quolibet md
(Umptozum eandein p2opoztionct componunt.
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€[ Tn ducbnenilerte id Pio vidéoum eft.fint enf a et b duo numeriset c b duo slif qui duobuis priis
comparent:dico eadem Ppportidem spofitam efleergaadbrcavvietcx cav vetaao b.Sieniniiert
illi ecnt equales:Ntatim de fe notum eer. Sillter fi duo p2imi eént equales inter fe/ et duofeciivl inter
fe:et filr li eree e€ng equales ¢ vnus inequalis.fed cfto propoitio a ad b mafo: proportide cav v faclo
2 30 D pimam ppomidem/cad dicBamy zitey aadbtertiamiz cad v quartam.etquia Ftumaasob
prima aoditfup a0 0 (cdam nfi aodir 2 a0 b tertia fupa c adb d quartam, ergo P tertid bui? spofita
a90b crcad v pima 7 quarta equaf copofite excavo detaavb feclivg et terta.quod intépebal.
quog tn tribus cfficies. S5int a/ ¢/ estres niferi qui oparenf b.o/f.vico eandem compofitam eé
eraavbicaddieceadfict cxcadv/aadbjetead funam perimmevdiate moltratii eavem € opofita
exaavbetcavo/erercavdctaadbiergo ppotide e ad f virigs avditas pportioes erfit cquales.qb
erat pbanvum.dico irem edderm e€ compofitam eragdbretcagd fletcav dietexrcavfiaad bretcad
0. Bam per nup maltratii eadé eft pportio copofitaeraavbeteavficteread fiz aadb.ergo ppoz
tionecad divericp adiecra filir ppoides a adbjead fietcad v.itemead faav b/ 7 cad v:adinuicom
equales.qb pponebaf pbivum.Lrita alias ebinatides pba et adivudtibus trib?:0c Jttuoz expedi
Etita conlcquérer. @ Duintt elementoy Frithmetices Fovant finis.

Etcra numcroy dicitur:quoy mulniplicatiGesnumeri pouciityr. Supfici-

| alisappcllaf numerus:qui ouobus latertbus continctur, Solious Yo qui

fub tmbus:cx quox otinua multiplicatione babet pereari. 2 uadratus cft

numerus fupficalis equalibus latcribus cotctus. Altera parte longioz:cft

cutus latera funtincqlia feo fola vhutate oiftdtia.Lubus eft iumerus folious equali
bus confiftensin lateribus. Similes diciitur numen fiuc fupficiales fiuc folivi:quoxy

lagera funt popotionalia. | ‘ ‘
@ S1tres numert fucringin [ua pzopotione mimiouo cxtremi crunt quadrati.

@[ Sintabcrres niierf cStinue propotidalesinfua ppoitide mimizdico 2 effe numerum quadrati
atq {ilirer ceffe numerum quadratum. 183 per feptima quartt crit vnus mediue ppotidalisinfa ¢
vnitaté quifit dzer filiter vaus inf cer vnitatem qui (it e.quig ergo quotics vynitas in droties v eftin
siergo v infe ductus multiplicat/arg poucita.elt § g quavratus.nam o 7 v elus latera funt equalia
Etq:etiamquoticevnitas in ¢ toties e et {n ciergo e in fe ductus poucit c.quare certam quadratus,
quod elt propofitums.

€ S fuennt quattuo? numerd in fug propoztionc mimiduo ¢xtremi crunt cubi.

€ Sint a1b/c/d quattuo: numert stinue proportisales:in fua propoztide minimi.dico a cubum effe
arg  cubum efle. 1Ham p feptimam quarri criit duo medif propoticales inter a et viitatem qui fint
eetfiet (ifk duo inter © 7 vnitatem qui fint g et h.et quia quoties vnitas in ¢ totfes e in fiergo e in fe
poucit f.et quoties vnitas ine totics f in gtergo ein vl quidé quadratf poucit a. et igit 3 cubus.
et per tbem quia quoties vnitas in g toties g tn hiergo @infe poucieh. ct quoties viritas in g otics
B indzergo gin by fbum quavdratum: poucit v.quare etid ® cubus.quod eft propofitun.

COis qorati a0 quaorati cft tands lateris 1pius av latus alfius ppoztio ouplicata.

@ Sintvuoquadrati 3 etb:zlatus afit c/etlatusb fit 0.0ico proportidem a ad b e tanF propoztio
c a0 0 buplicata.ducoenicino 7fiate.eteritp Igﬁmm fecivig ad eficutcad veet P octaud efufves
eadbvecavdeftergoa apevte gd b.atproportio 380 b conftat ex ppoutisib?aaveetesd b:quay
quelibet equatur cad v.eft ergoa ad b tand ppoztio cad d duplicata:ve pponebatur.

CP20poztio cubt ad cubiiieft tands lateris ad latus tiplicata. vnoe manifeftum eft
wter quofibet duos quadratos vhirates inf cubos duo pponidalif mevia ofiftere.

¢ Sintduo cubia 7 b.et larus a fitcet latus b fit 0.fitgs ¢ quadratfi c/et f quavratii v.inter quoseg
vemofiratione precevéris cft viius mevius ppoztidalis quifit g.veifi vuco cineetcertii eft puentre
sietcinget pueniath:etoin fetcertii et puenirebietding 1 pueniatkananifeltl eft er precevéti
eanvem eflfe propoztionem €ad @ et cad det eddem g ad fer cad 0.fco p feptimifectivigav b vt e an
g.quare vt cad viet per octauam ciufoem h ad kvt cad v.et per feptimam eiufoé 2 aob vt g a0 f.qre
vt a0 v.eftigitur quelibet trium propozrionum a av /b eo k/etk av b alterf equalis:atas cqualis ¢
20 0.[c0 piopoxtio g ad b oftatex (llis tribus.cftigif proportio a a0 b tand ppoztio cad o triplicata.
Et cozrelarium exmodo demoftrationis cognitum eft 7 pzopofitum,

€ 2uoy latera pportidalia funt quadratos ppozticales cé:atqs fi quavdrasi ppoati
onales funt:ct latera ppoztionalia ¢fic neceffe eft.

€ Sinta/b/ctres numeri stinue propoztidales:quoy quadrati fint v/ e/f.0ico quadratos v.ef efle
atnue propoztioales. Jré vico fi o/ Fluncotinue pzopoztidales:T a.b/c con latera eé propoztidalig.

Jﬂfﬂ ftatim ex vectma quiti cognofcitur et (cda oftendif, Bam quia propoztio d ad ep nond
quinti eft compofita ex ppotidibusa adb 7 a ad bret filr pportio ead f opofita ex pportidibusb ao
cetbavag ppotices aadb etb ad ¢ funtequales.alioquiit p quinram etufvem fingulis advite fue
cqualesinon aftituerét 0 ad eet e ad f propoztiones cquales.qd eft otra bypotbelim.
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( Si cubi Fuennt proponioales:crunt zlatera ppotionalia.g fi latera ppotical
fuertnt:cubi quogs propoztionales crunt. . £ )

Sithypothefis ea q pzius:fed g/ bk fint cubi numeror ab/c.Scda pars bui? dricen

atinue propotioalés in v e f fuos quaoratos quip pumim prem ﬁceusn n': ?ut::it 3 ﬁﬁe m:?ﬁzlt;
et puctnétg B k quip decimam quinti(uns ptmus';z ropoztiogles.qd eft (cSm.Et pma pats declaraf
Ham ;F:r nongm quinti pzopoztio g ad b spofitaelt ex propoztidibus ® ad evaad b.ct pportiob ad

kcopofira expoportictbus cavfrbavciet fiaavbetadcnd funt pporticabilia:negockfiergoa

a0 b maiozfitp2o oztio & b av crergo per quintam quintimaioz erit® ab e eav f.ergo perecanvem
quintam gav b oftituraer d a0 e er 2 ad b maiozibus pportionibus eritmatoz § b ad L2, né funt igif

gh 1z ptopoztionales.quoo cft atra bypothefim 7 totum popofitum.

€210 abiloat quaorat? fuper quaoratil cft niierus cx lateribus ipfox coac
ct fm laterum oifferentiam multiplicatus. * i

{Sinta b duo quadrati:a matoz/ et b minoz.fitg clatug a:7 v latue b.dico numerum quo a fupat
b:effe numerum qui pcrest ex ouctn differétie c a0 0 in cogceruatum ¢ v, Sintelligo eni coaceruatum
¢ 0 effe Oiyifum in c maiozem numerums:z o minozen.et quia P decimdoctauam pru quod fit exvin
fe:cii eo quoo fit ex differétia ¢ ad v in coaceruatum cviequi eft el Quov firercinfe.feo qv fiterc i fe
et quaoratii maiug 3:7q8 fitex v in feelt b quavratid minus:§ b quadrarii minuse fupaf abagorato
nigioze inneo nilero d fit ex ofia c 30 © in coaceruatfi c 0.8biivat § a fup b in eové nilero.qv € ppofiti,

€ Si quaoratus quavratum numcretsct latug fuil latus alteriug nijerabit. g fi l3tus

g latere numerabiturief quadratis a quaorato numerabitur,

(Stneab ouo quadratl/et a numeret bifitgs clatus 4 70 lar? b.ico enficrare v, dico it fi cniierat
vretid a numerareb.fit eni P cozrelariii quartehuius e mevium pzopoztioaleinter 4 tb: eritenini g
40 ¢ et e 30 b in ptinua propoztide vt c ad 0.(ed 3 primus numerus p bypothefim numerat b virimis
ergo per decimdtertid quarti:a pmus nierate fchm.quare ¢ numerabit 0,98 eft pmi.Scdm p3mna fi
crifierat v:§ 7 g nilcrar e Tenfieratb.grep vicefimarertid pmia nilerabit b.qd éfcOm zrothi ppofith

@ Si cubus cubum niieret:z latus 1pfiug latus alterius numcrabit. ¢ (i latus nijcrat
latus:et cubus cubum numerabit.

 R.uod de quadratis modo oftenfum cft/hic ve cubis demsfirandum pponitur.£t pspofitis
meviis pporidalibus inf cubos p cozrelari@i quarte buius vt pma peedetis cognofcif:z (chave fcba.

« Zrium numerozum cotinuc pzopoztionshium:fi primus fuerlt quadzatusitertivm
quocs quaoratum cffe necefle cft. |

 Sintabctresnumert atinucpropotionales:et fit a qua bratug:dico ceé quadratum.fint enive
mimiin propoztide a ad b.per decimanonam tert(j D numerabit a.firgs iv fcdm f.7 e etiam per eddem
numerabit c.cll per bypothefim eadé fit pzopoztioaadb 7 b av cxfirergo (o {cdm g.et quia a ponitur
quadratus:fitergo ciuglatus b.dacnih tnferm eft prum o n frergop fcta3 premvicefimefexte (ichi
o/b(f funt stinue propoztioales.et p nonam quiri ppoztio 3 80 c:opolita ex propoztisibugvave 7f
av g.ergoqraavbvrogoeieritbav cvtfavg.effergodavevt f a0 geergo pmutatund ao f ficute
40 g.ergo per duodvecimarm quarti inger eet grormeovia propoztidalia caviit:quot inter © zfatinfd
et fcaditb vnii medinm ppoutidale:lgif T inter ect § cavet vnit @ fitk.et qrex e in g pofiti eftferic:
erao p vicefimilextam fecundicxlzinfe fiet ioem c.elt igif cquadratus.quod erat demonlirgnoum.

@ Si Gttuoz numeroy ppoidalii pmus fucritcubus: quartt qap cubii ¢é pucniet,
€ Sint a/bic/o quattuoznieri stinue pzopotoales:quora pmus it cubus.vico © quartii e cubil.
ficut eni e/ f1 /1 quattuoz in eadcm popozride mimucriites per (cSambui®eth cublcrqzezafunt
cubizeriit p correlariii quarte buius duo propoidales meolf inter cetaquilint k Letquiapequam
propotticalitatcin que ppouiocao b ea eft 3 ab Diergo pmutarim q ppotio £a0 33 efthaov.fev
inter ¢ et pbati funtee ouo Ppoztioales medijLrgo p duodcaman quarti tméh 7o ouo filr eriit
ppozidgles meoij quifint m Tn.ctq: p decmanonan tertif b nfierat viergo per fcham Prem vecinme
tertie quarti b numerabitm. Sitigif o latus cubi h:fitgs quoties i inm totics 0 tn P.qt 1gif ppoitto
oaohtanmadh triplicataserit eavé ppotio Davh rang ppoztio p av orriplicara.et qzp quartd
huiug eavem eft ppoitio ing cubum p et cubfi b.erit igif o cubus:7 etuslatus eric p.qd el ppofiti,

& Duaoratos tres inucigare:quoy atinuelumpton oiffercntiefint equales.

{ Sit couplum cuiuflibet numeri.apoafe ¢ cuiliber niierovt b.firg a ppofitus exbccrexa2b fiat
v.etexcingzmbfiith zlieteracbmonanteet f.er ponatur numerusl/m/g equalis numero ¢
ita vt & fit equalis f.quigenie/etlimig equiturseterainoficeietidcratnofitlimig. feo gequatur
f quifitepbin diergo refiouiil et m per vectmam pzimi equiefteld firercind.quarepnond eluldey
Let i funt tand b etk. Sit ergo | equalis hietm equalis 12.vico ergo i g poffe vtuivt invuo equalia.
THam cii bin o fiat gier o fittan@ bbis zciitepbinfe btﬁ;ﬂﬂceﬂ infuitouplum.etincfacicg.zainc
facit Lerfit ergo Lgtandqd fitexb in(ebis.cta b (quovefld)in c::ﬂl“_ﬂl!nwll?_ﬂﬁ quodfir exbin fe
(cmeliet ef © in dimivium c.eft ergo numerusl g:in vuo mevia eives Dimivio eqlia viyifibile.vluivo
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trgolgin duomedia ela:ftee r vifferétia oni? illoy dimidiop ab g.et v numerns edualis dimivio,
et qbﬂgcr&il vimiod L g:ab totfi | m g.vico tres Goratos numeron r.v.2q:4 fint r ey e:q el¢é qui pe
thitur.Wam i vifferétie quadratoy fint p feptimam Hutus q ex differérifs laterum (i spofitd et {pie
Aouciituriotinucvidebis ex dFia r ad vin opofitiir v qB et g.et ex dFia v ad q in spofitum v q g eftl
m greqlem numer§ poud p vicefimamaquitam fechivi @ eavem fit pportio vifferétier 3o v ad dFiam
v a0 q.ficut aggregati q v ad aggregatum r v.fiue flcut Lm g a0 m G:quod ivem cft. Sev bocvltimum
facilius fozte caples in minozibue numeris 7 eodé ingenio inuentis.vt fita (enarius.etprimibinc ¢
mdefint b 2 c.bminoz: 7 cmaforcertii eft b ef quinarifiscufus oFia av a (it 0,qua certii eft eé vnitaré
(itgevifferétia b ad b ynirarig ad quinariﬁ:q%?rmrcﬂc quaternarium.fites fvifferétia b ao c.que
quia oupla differétieb ad a:iveo erir binarfus.eft {racs ead fouplus.fed d b per sceptidem funt a.et
per fcSam paiini b c (imul fune duplus a0 a.igif et b ¢ fimolsfunt buplus ad 0 b.quare que pportioe
av Foifferétie avvifferentiam ea et aggregatib cad aggregatum o b.ergo per vicefimaquitam fcdi
tift eft quov fitexe in © b Hrum qb ex fin b c.ergo per feptimam huius tres quadrati numero:iob ¢
cfunt quales peopofiti funt inueniri poflibiles.quod eft propofitum,

€ Mumcrum quadratil inycnire : § ¢if quadrato dato numerum quadrati oftituat.

€ Sitpmo vatusnfierys quavrarus a:qui diuifibilis fit in duo equalig.culus medietas fitb.latus
it ciue (1t c.fitgy © binarius.quia ergo q5 fit cx © in biequaf ei quod firex cin feserit p vicefimafextd
fechivi ¢ pportidaliter medius inter binarium 2 b.et quia o binarius eft numerus p2imus: 7p p2imd
quartd coicat ¢fi ¢ T ¢ ¢fi bretid 0 cSicabit cii b.p Pmi § tertij o niierabit b.cuius doébimevietas fite.
etnfieri circiipofiti (int fmaior 1 gminoz :qunﬁgnrnm finth ¢ k.wico § quaoratiih eé tand numerd
quadratum [2:numero quadrato g advitum. Ham vifferétia f 7 g Ebinarius 7 apofitus ex ipfis per
fecioam paimi eft b.et quia ex bingrioin b per bypothefim fit a:ergo per feptimam buius cii a fiat ex
bifferétia lateriin cGpofitii exipfis g eft oFia Goraton b 2 l.gorat? ergo 12 abvitus quadrato dato a
oltimitnumerum quavratum b.q0 eft ppofitum,Seo efto fecivo ve (it quadratus 8 aflignatus:fed
in duo equalia partiri nd poffir.cii ergo binarius eum né numeretset fir binarins numerus pimus:
ﬂgp:r paimam tertij bingrius ad ipm erit primus.quare p decimdquintam tertif binari? nierabit
inferiozem numerum quadrato awvnitgte dempta qui (ith.cutus medteras it c;7 mafoz eovnitare (it
bicutus quadratus (it eset quadrar? cfir f,oico ergo quadrarum e abfivare fup quadrato a Ftum eft
f quadratus . 1Ham quia cbis cfi vnitate oftituit asergo per decimdoctauam pami quod fitex cinfe
cfi eo q fit ex 3 in dFiam d maiois partis ad c:equi eft ef q8 At ex © maioze parte in fe.excedit igitur
quadratus d quadratum niericin quadrato dato a.nam vifferéria v zcerat vnitas.qs eft ppolith,

 Si quadratus in quadratum oucaturs poucef qUADIAtUS. SiNo i Homn quaoratiy
non quadratus pucniet, noe p3 i quavratus quadratum numcretapm fecundum

quadraiuin numerarc,

L Sint pmo a Tbduo quadrarisducaturgs 3 inbet pueniatc.vico ceé quadratli.Mamp correlarifi
quarte huivs infa et b et vnus ppoztisalif mevins.fit ergofllev.quigcrgoad b ffitotinue ppoz
tidales:ergo p vicefimdfertam fecundi quod fit ex g in b:equi eft ei quifir ex v in fe.at quoderainb
poucitur el ceftigitur cquadratus.qd intéoitur. Seclivofit a quadratus b non quadratusidNcy
turgs 81nb et pueniat c:dico cnon effe quadratum, Ham (i c effet quavratus p (cBam prem vicefime
ferte fecundilatus Quavrati ¢ eét mevius propoztisalie inrer g Tb.quare cfi 8 pzimus fit quadratus
R decimd huius Tb et goratus.qs eft 2rra bypothefim, Lozrelarifi ex his vuabus ptib? fatis oftat.

@ 2uaoratusg non quadratum:fcdm non quadratum nymerat,

@ Bam (iponaf pofibile quadrathi fcdm quavratizipm numeraresergo per primam ptem peedét]
critquadratue.at ponitur qoratus numerarens quadratumsfedtur igitur exhoc otrarii
m.qﬁh eft propofitum.

€ Si cubus i cubum ducatur:qui pzoducetur erit cublis.

@ Sinrab vuo cubizr ducatur ain b et pnentat cvico c effe cubum. Sumo enilatus cubi a quod fit
biet quatratum Isteris © 4 (it e.manifeftum eft © T ecé proportidales inter vnitatem et a.et q:qties
iiitas (n a totes b tn c.cff 8 multiplicet cfcSm b.per decimdquartam quarti quot mevii ppoztdales
erfitinter vniratem ¢ a:totivem criit interb et c. funtergo duo mevij ({Fiter propoztidales infb et ¢ d
finef g.cfi ergobf g clint quattuoz numeri pportidales:et b primus per hypotbefim fit cubus: ergo
per vndecimam hutus € cquartus erit cubus.quod eft propofitum.

@St in ot cubum cubus ducaturspzoducetur 16 cubus, Ex quo liquet @ ficubus

cubum numerctapm (cdm cubum numerare.

@ Rucatura cubus in numernmb nd cubum et pueniat c:vico cnon effe cubum. Wam (i ¢ pouctus

Euur ¢€ cubus:manifeftum eftvt in preceventi per decimamaquartam quarti quot medif ppoztica
eriit inter vnitatemn et a:rotivem effe inter b 2 ¢.fint ergofimiliter duo (cils 2 g.quis ergo cg £ b

funt stinue p2opottionales: 7 c eflt politus cubus.ergo per vnvecimam buius:b etigm eric cubus. at

bper potEerun {tus € non cubus:accivet irags otrariiibypothefis.quiigitur inve poucetur:ns

erit cubus.quod elk propofitum.£orrelarinm fatis ex hac 7 preceventi cognitum efl.

@ Sinon cubym cubus numeret:{cdm non cubuum eurh numcrabit.
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~ longiozet itave relids pportiongliv® meviis proximoy quadatorii quotquot siiter aflignati fueris

VI
€ R4 (i ponaf numerari Fm cubfizp pennltimd qui pducetur erit cubus. 3t pofitus et nd cubus nd
ttags ipfum numerabut Fm cubii:quare fi ipfum cubus numeret:Fim no cubf niierabir:qd lnrévitur,

@ S1 quavzati comunicantilatera quogs comunicabunt.fi vero quadzati fing incom:

menfurabiles:ct latera ipfozum incomenfurabilia crunt.

(CSintabouo quanzati et clatus g et o larus b: dico pamo (i quadratia b csicanteteoxiilatera'c® g _jg Pty
coicare.nd fi c © nd coicant:ergo per dbuodecimi tertif neg quavzaria b cSicabunt, ex oppolitoigitut ¢ o "4
oiitis (i quaveati céicabunr ¢ eox larera cdicant.Dico fcdo fiquadati g b non cdlcantnedg coplarera Ginin
coicare.nd (i c o laterg cdicant eft alido niierus eos coirer numerds g it e:qz ergo e numeratcergop

viceftmatertid primf etid numerat a.et qe erid endierat v:p eande vicelimdtertid nierabiterb. {i ergo

latera funt comunicitia et quadzati cdicant: quareex oppoflito oiitis (i quadari non comunicit neg

~ latera comunicabunt:quoo eft fecunddl 7 totum ptopofitum,

CSi cubt fuerit smélurabilesz lafa.g [ ctsbind cicent:neqs iplfox latera coicabiit
€ Duius prima pars vt precedentis prima 7 fecunda v precedentis fecunda parefcunt.

C Si quavzati ad sliquem fucrit p2opotio tands quadzatl ad quadatum tllum aliz

quem:quavzatum cffe necefie eft.

5ita quavzatus qui av aliqué numcrli vtbesm Habeat ppoztion? que quadiaticavoquadiatli ® ¢, 4 3¢
dico b effe numerii quavzatii.ng qz c et © funt quavedel per cozrelarifi quarte huius eftvnue mévius § .
ppoitionalis inter c et © qui (it e.7 q2 que ppotio ¢ ad v €a eft 3 ad biergo per dovecimd quarti erit 9 P
vius mevius propoiongiisinteraetb quifitf.qergoafb funt ﬁuzﬁwale.a 1aprimopofitus € +
quavdzatusiergo per decimd huius et b tertiusg eff quadzatus: quod efl propofitum, et e

@ R2uicunags fe b3 ao cubid ficut cubus a0 cubii: ioé cx neceflitate crit cubug.

{( Siad anumerli cubum fehabeat aliquis nunerus ve b (icut  cubus ad ccubfisbicobeflecubum 718 i7:8
na per cozrelariii quarte huius inter c et o erunt duo mevij ppoztionales.et clique Ppotiocaddea —— =g fyome ——p
fit 3 ab b.ergo per ouodecimd quartt cavent cofimiliter duo mevif pportionalesinreraetbictapzs 29 &4
mus ponitur cubus eritigiruret b per vndecimd huius cubus quod erat demollranvum, PP IPA

@ St quadatys in quadatum vel cubusg in cubum oucatur:latus p2oducti erit 'ty

merus qui cx latere vymus in latus altcrius p2ooucitur.

{ Sint pzimo duo quadiatid biet latus g fit cier lats b fit 0.0ucaf
mdquartd hufus erir quapiatustet ducat cin 011 pueniar fivico fefle
tima et octaud fecunoi feflt meving ppoztionalis inter a 7 bietp viceft
equii eftei d fir ex finfe.2 igif Flatue quavzati eqBerat pbanvi.
in b poucat Iz 4 per vecimafextd bulus erit cubus.ofcof bict 1.
infe poucit ¢ erit p nond quintd ppotio g 40 e copofita ex ppouionit a adfiet qti t 8 : b
{noftfietervinb fith erir per eanoé nonéd ppottio fao b copofira ex cavvet b0 by’ 3 4
c a0 0 et ficut 3 ad f:fed et permutati® ad b ficut cad f: ¢ cavéeffet ppotio tav v er favb. eft igituy ¢ o

Jppoztio Favb b equalis pportionibus a ad fet cad fiquare pportioni gave.ovinatis ﬂ*ﬁ quartioz 37 144 1 €4
niteris gcfh:qz que ppoztio gav eeaeft fav b.ergo p vicefimaquintd fecundi (o€ cft 84 POl g s Fameet s}
citurexginb et ex f in e (ufl Quivé quadzatii quarc poucti cisbilz Iatus & f:q8 eft totii p2opofith, -

€ Si pifpofifis ab vnitate numens quaozatis: ppoztionaliter meoff inter pzoximos
quoflas fumantur:fient omnes parte altera longiozes.ct anufltbet tozum adillos ¢

piffercnniam lateri (uo cqualem cflc conftabit. Y 4 & T
 Sint e f gb quotlibet niieri quadzati ab vnitate sfiter difpofitireoyvero laterd vnirdsiet b c o nn® e— —Ff g —1Nn
meri ofiter abvnitate fumpti.vico medios ppotiongles inf progimos quofgs quavzatos (umpros e€ 3

altera prelogiozes.duco enivnitatéinb ¢ pueniatizdeft mzﬁiwuiann&a intereefictqeeing g
{ateravnitas et b (unt fequalia lolavnitate viltdtiap oiffinitioné Lz e altera prelongioz. fify oucob o 5
in cet pueniatl q erit mediug ppoztidalis inf proximos quat atoe fgietper ivé vt priusalrerapte y i, ~ o

quabeati. Dico preterea vifferentid [z ab quavzato fequalé efleb latert et viffcrentid la quatratog
cffe equalé ¢ lateri g:et (ta colequenter.qzeni bfuperat vnitaté fola vnitatezintelligo ergo b vinifum e
in vuas vnitates.et q: b infe Facit Fiergo per vecimdtertiam pzimi b ductus in p2imd ¢ fecunvamvni "
tatetn procreat equii fifev fubftracto qU fit ex b invnavnitate remanet L.eftigitur (ubfiracefieing q
fit ex b in vnavnitate vifferétia 12 ao fifeo et ivem fubftracti eft equale b:g vaitas in quécunggnume.
rum oucta ivem faciat,conftat ergo id ¢ffeverum vel2,0e | qutem confimiliter oftendirur:q: c excedtt
b fola ynitate.iuive ergo clatus fellicet quavzati g inb ervniratem.< quia cinfefacit g er {foericin
b etvnitatem facit equale g:per eanvem decimdtertiam paimuzet fubftracto eo qui fitex ¢ in vaitater
remanet |, vifferentis igiturl et g e quod fitex ¢ invnitarem: (ed 7 illud eft equalec per toem qlied
piiug.conftatigitur propofitum ve alrera partelongioze L. et ita ve quibuflibet aliis grgumentabere
Similiter ctiam oftenves vifferentiam Iz av e effe vnitatem:et vifferentiam Lado felle b erm av g effe
¢. ‘Ram cum b (ola vnitate fuperet vicatemsintellecto ergo b in duas vaitates diuifo per decimams
quartam pimiquod fit exb in alteram vnitatum equaleeft et quifit eg illa in fe:7 illa tn alteramifer
€3
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qf fit ex flla vsitate fn fe eff quadrath e 2 viitas.et q8 fit ex (1la én alterd itide eft vnitas et equalevnd
tati.conftat ergo driam 2 av e effevnitaté, Similiter diuivo ¢ in ouas partes fcsvnitars Tbiet qz per
eandé deamaquartam pﬁmmb fitexrcinbfcs Lequiieltei quifiterb infed eft quaveatus fiTexb
invnitatem qui eft latus b.conftgt ergo differentid ] av fefle biet ita per vecimdquartam peithi veflin
gulis oftenve.conftat ergo totum propofitum. . M - '
CSi fumantur ab ynitate numert altera parte lotigiozes proximis quibulas coniun 56

ctis: oimidiie contunctoum flumptis poucnicnt omies quavzaty

([ &t partealtera 15giozibus figuratie quéavmovl in (upiozi facif eft:vico lzet 1 altera 15gioed imk
fumptop medietaré effe quadviath. Similif Let m fimul fumptog medicraté efie quavgthl 7 itabmoxp
et binozfi stinue [umptoxy ot effent:mevletaté efle tetragonicd, WHam da per fecundd partem
Peeventis monfiratfi eft o2iam l: minoze ab f effe biet lmaiotis ad fetid efleb: Lz et 1 funt

gt cquiviftites foergo p feclivd primi f el numeroy et Liimul fiptoi medietas.atf cognofcif eé
quad:atiizergo velz et | conftat ppofitum effe verii.et colimiliter ve | 2 m c6fksbit: q: eox vifferentia
ab g per peeventé eff clarus giquare per fecundd primi concluditur quadatus g eflenumerogp let
fimol iuncrorum medietaten. _

« Bullus altera parte longioz eft quadzatus vel cubus, 18
%’ﬁﬁ (i alide altera pre longioz vt a effes quavzate:per viffinitioné eius latera effent equalia. etda
et altera pre longioz eius latera fola vnitate duftarét.fi ergo flla vétur etfintb matoz 1 cminonda
&iﬁltﬂ'ﬂ?uﬂbmt’ﬁtdua terragonichilatus b, et qt qb fitexbincelt equale eid Arex 0 infe:ergo
p vicefimdflerta fecundi b 0 cfunt corinue ppoztionales q eft ipoflibile. Ham cum b et cfola vnitate
biftér inter b < ¢ nullus caditnlierus mevi?.feo b vicat aduerfari’ v eéequale b aut cicliergobco cd
tinue pportionéf oporterh etcefle equalia qb eft cdtra hypothefim, B dicar v eflemaiozéb zatiic
ergo b av 0 eft ppoztio miozis nfierf a0 maioé: 2 v ad ¢ pportio maior] ad minoé.et ille ponkf eedpé
hocaiitipo BAr oicatvltio d virog et b 2 c cfle minozéset tiic ppoztio b av © € mator] a0 minozé
¢t 0 ab ¢ miazis g0 maioré:r ponunt eevébocitep ipoflibilend elkigif g altera ptelogionquadatus
q8 eft primii.oftévo Deinve g gltera ptelongloé né efle cubiiund (1io poflibile Efita altes prelogior
cubue 7 cius lafa (int:malus quivéb ct minue cet quavzarfib fir © T quadzathi clitexfitg Flgtus ain
¢o @ cubuse:cui? quadzari (it l2.crit eni p cozrelariii quartebui? vnug mevius ppoicalisinfderlz
2ﬁ:g.unmhnuninfﬂh d (it h:e p feptimd fecunvi g ppoiobavfeaclt 030 gret g av kz.er (iky
pootiocavfeacritcadbethavlietqrerlzinffita vivéfit p hypothelimcxbinciergop fcBay
partévicefimequire (echivi erit [z adb ficut ¢ a0 f.7 etid pmuratilz ao clicut b go foeritigif interv 2 ¢
cotinue pportionsles g et Iz 2 (ifr inter e 2 b.itivem duo b etluet qib 7 e vel erunt pmefurabiles vel
cotra fe pmi.fi sméfurabiles G b numeret © eilus quadiatfi:ergo p vicefimdtertiam pimi deungg nu
merug nicrgbit betid numerabiro.quarc vt e erunt comenfurabiles.at tfi q: b et cfunt coera fe pmt
o et e effe comenfurabiles p duodedmd terti) eft ipoflibile.fi aGr b 7 efint incdmenfurabiles p (cSam
bui?b etefunt cubi, Sifr (i cet © effent cdmenfurabiles p toem q8 prius veteeflentomenfursbiles
qB ponodecimd tertd el ipofitbile,Si afit c 2 v fint incdméfurabiles ergo p fcdam hutveergs & cub?
quarefnfb et c erfit duo media stinue Ppoztidalia p correlarifi quarte hui? at ndmaé duo vey etvnfi
quivé infciveremedili vtinpma parte moftrati eft:elt ipoffibile.ciftat 1gitur verfi effe ppofitum.

@ Pato altera parte longiozc: alium ab o altera parte longiozem inucnire cuius ad 2y

~ fllum fit propotio que quav2ati ad quavzatum.

({ Sit a vatus nficrus altera prelongiozer efie mafus latus fit b:min®vero fit c:fitqgs © duplusav b
7eduplus 3d T quav2at? d fit Fet primuos fub eo quadzat? fir g quo nierus vnitaremioz fith 7 pre
altera logioz inter f et g (it 2.2 eni per fecunvd parté vicefimequarte huiue vzia fetlzeflt dier diale
80 g eft merus eo minoz vnirate.foeo vzia [z av b éequalis v.et cii d2ia b erefit binarus: qifi dupld
ggcb av c.nd per correlarifi (eptime (cSiduplatop:ouplefunt dtie.scexd infefiatfetex d in bing-
vifi quieft vria cius av efigtdriafavhqefitvzia fav lzerlzadh g eft Dupla ad Vvt foltélum eft.erit
Eﬁqb reliquuse nierus 4 fitex d in e.ouco igif ginh 4 numeri (olavnitate oiftare funt pofitizfiacgs 1
| ptelongioz qué dico effe:qué querim?oucgf enibinh et st m:zcin g 7 Rat n.eritg p octaud
(eciviea ppoztiol 30 m q g 30 b.et per eandé etid ea ppotion ad g que g ad b.quare ea eft pportiol

e —— E—-:-‘ go mquen av a.etdaerbin by firmeet ex cin g fir n:iveo P nond quinti erit ppoztio m av n opolitaex

: 1 %

bavcethad g.zdavinfefacit erdinefacith erit pporiofavh qoave.quarezq

- p—— = U= =€ bavcctda pportiof adgcopofita et ex ppoztionibus fav b equalibav ceth ad grergo pportiom
0 N———— @——— annequaf av g.et da per comrelarili quarte hui? inter fet geft vnue mznmﬁfmeﬂ*
i - m 0= eritvnus fim onslif medviuointermerndfitocdifitergooavnficutmadoerngdaficut

r—135
qQq——6
el

{20 m.ergo per equd ppoxtionglitaté indireced erit av oficut 0 av 8. capio ergo in ppoztionelav o

tres numeros in cotinug ppottionglitate mimos qfint r q p:manifelti eft rerp effe quavzatos:tunc

ficqppotioravqeaélad oietd q ad p eaeft o adatergo p equd ppoztidaliraté que pportiorav p

quanzariad quaviatd e eft1av g alteraparcelongiozis gv alrera parte longiozé:qs eft ppofitd.

€S numeriab vnitnte ppozionales difpondtur tertiym ab vnitate quaveatiiatas 8

o intermiffo tertium femper effe quadz2ati quartil vero ab viitate cubuim z duob?
mecrmiffis quartii femper cffe cubum:feptimii autem quav2atil cublicum atgs quings
wtermifiis feptimi femper clfe quadzatum cubicum eft necefle

g
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VI

@ Ruavatus cubicus et quadatus g pariter eft et cubus. Mofitaenivaitatexbevefghlzimn
o p:vel quotquot voles numeris cdtinue ab voutate ppotionalibus hec ftattm ¢x vecuna 7 vnoecuma
butus cognoicif.qz eni vicas potitia et quaorat? cil T cubus. 1o per deama buius c ertt quadat?
¢t P ynocctind © erit cubus. € per eandé Dectind e ttcrum erit quatiatus et ireril per vecuma: qreeit
quavdatus g erit quavzar’, Seo et qi v eft cubus p vadecimd g end ertr cubus 4 vemr ve idoo coftat
feptimus ab vattate:quare feptimue ab vnitare quaviatus € cubicus.et it cdrinue proceve fimilégs

offenoes bemonliranot movum vbig.

€ S1numerozii eb vnitate cdnnuc ppoztionalii feciivus ab vnitate fucrit quadzat?

omncs ernintquaoatl. ¢ fi tocm fuertt cubus: erunt ¢t omncs cubl.

@ 1P:ima pare patet.nd per pmiffd erid terti? erit quadarus. T da feciious eft quadzatus p decimd
bufus tertins ab illo d eff quarrus etiam et quadzatus.et per pmifiam da vertins eft quadrarusvio
intermiffo quitus erit quavatus.et ita deiliceps quare numerog ab vmitate cétinue ppotionalium
fi fecfions eft quadiatus oés erunt quadati. Scda pars moftratur. nd fifecious fuertt cubusicum
quotiesvniras in feciivo toties lecfious intertio.fcdus th (e d eft cubus piovucet terniizquare p veci
mamfertd buius tertius erit cubus.ct per pmuflam quartus etid erit cubus.et permoeami buws 3
quoltbet illozf alfumprus quartus eriz cubuse.at illis cotinue fumptis oés (umentur.conflatitag fi
fecfious fucrir cubus omnes cubos effe. e ,

@ S prorunozii altera parte longioy ynus in aliii ducat: pucniet altera I;;mt: longioz
(C Sint a ¢t b ouo bunc in mood altera parte logiozes et medius (nter eos quadatus lir can®larug
fit © qB per vicefim3quartd buins erit oifferéna inter aetc T inter cerb. itgs 8 minozis altera paree
hmgtuzm latus alterdi e.eritq 0 maing e vnitate.r Qo infefacitcet 0 n efacit g evit pporiocadv g
tandy 0 av e. St wévter 0 in Fhigt b ertt fvnitatematoz v.adovaf itaggeava et fir copoiitus g:qter 0
inefitacefin efiet givt facile p veamd paimi oftévdatur cii numerus fnumerii © folgvnitate fuperet
et da finefacitget © ine Facit aserit per octaud fecundiea ppotio gavaqeft fav odev 7pleprimd
eiufoéetidb av cficut fao v:quaretb o cficut g ad a.quarepmutatib av glicurcgd ﬂ:frﬁﬂl‘é: vice:
fim3quined fecunoi q8 fitexb ina datis alters partelogioubusequaleefteid irex gmcarqterg
in ¢ eft alrera prelongior’p viffinirioné: cfi g et ¢ fola vnitate differdr. @ giit copofituseracte 7 04a
a ab ipfo quavzaro ¢ fir v:3 qua ddem d2ia © numerus ¢ advitne a in copofirionefola oiftar vnitate,
coftarigitur numerfi qui poucetur ex b in a efle altera parte longiozé.z propolitum,

€ Si primi quics pte altcra I6giozes cii ouplo quadati ititer cos cdltituti Sponant
pucnier quanzat’ an® raoie eng cx minozemions z matoze matos [arenb? pfhituta
{ Sinteniaetb duo quich ﬁ:ﬁﬁmi altera prelongiozes ct codfi medius quadatus c.fintg delas
tera altera prelégiotie aite alfius alrera ptelongiozis b,vico ¢ fia b copondtur i ouplo ¢
totii aggregatii vt g effe quavaariizcuiug ravir eft copofira cx o et f.nid pervicefimaquartd buins eeft
b1iz g ap cetbav c:ergo p fecundd pimi cGpofitum ex a 7 b eft duplii a0 L. af dopla ccum a b duplo
etufoé erunt ciug quavupli quovdoem pofitfi eft g.quartuoz igif i ¢ poucht g.at quatruo: niterng
eft quaviatus cum producaf ex duobus in (e ductis T il c pofitus eft quavzatus.ergo p vecimiquar
tam plentis et g eft quadzatus.ef ¢t g quavzame quadaupl? fir 80 cquaneathi: ergo per tertid huius
ppoiolafie gavlams ceritoupla.atciiefirradircerd 1 f circiipofiti edoiftent ipfic.ergo p fcdas
primt o et ffimul funt oupld elateris c:quareradir quatiati g elt apofita ex v et fzq0 eft ppofitii,

& S1ou0 quilibet p2oxtmi quao2ati ¢ii duplo medyj imter cos altera pre longio2s ¢o

fungitur:copofitus crit quaozatus latulgs tpfius cx latenb? ipf Of compofiti.

@ Sint ab ouo quilibet proximi quad:zati et cmedius inter eos altera parte logioz et © econ lagers
vico quanzatos a b cii duplo cefficere quadzaciive fent? latus erit copofitum exd e.Pampw

quartd buiug ex © in e fiet caltera parrelogioz tnter a et b:quare per nona prhmi ernnt a crc tandy Qb -
fit ex © in opofiti e v e:quovdoem cdpofitum (it g et per eanvé ccli b tang quod fir ex e in spofitum
o eio cft in g.ct p candé nond qd ex 0 ctein g rang quod fiter g in fe.erit igif quatatfi nvmeri gt
Ftum a 7< 7 ¢ biergo Gruum a erb 7 cbis.fuit eni c bis fc3 femel cfi 2 et femel cum b fumpsfisfeo illuo
quov ficbatex g etb 2 cbis pofiri eftefle f.eft igitur f quadratus cuins larus cft g. et da g eft spofite
vt pofttum eft ex v et elateribus quavzatozfi a etb: conflat totom propofitutn.

@ Si a0 duos v niferos ynitate diftates: oés numeri ab vnitatc coaceruétur:d ex

coaccruatione pouchict crit niicrus quadzatus latufes 1pfius coaceruatoy marim?.
@ Sintniieriab vnitate vifpoliti p duos ozdles vigsad e 7 d duos doéniicrogvnitare viltites pmus
hocmd vnitag abcd e fcdus hoc mé vnitas 8 b cvi (it quadiat® enumerus f. bico quadzath fefle
tand oés numert filozii duoy orwinficoaceruati Sigino eni oés quav:atos iferiozes f 4 fint oifpofiti
p o0iné :g 121 vhitas.eritns g quaveat? vieth quanaat? cilz quavdzatus biet | quadat? a.¢ poftea
yriitasq ¢ vnitgtis quaveat?. Yntelligo fily mn o p q medioe altera pte légiozes.et da pervice
fim#quartd buins o2ia faom eft e22 v2iam 90 geltd, ergo p ocraua conceptioné daertremon ig €
¢ .ot il arquméro vilagavhelt v cetpeiabavlzefltcbievzialzav lefbb azet D2ialad vniratZelta
etvnitas.andita ergovnitate av g et vnitatéfiet Let aoditis b a vada {cs 1ad [2.ad a T duplaviitare.i.
ao Lifier12.avnita infup ¢ b v2ialzap b avob g 7 aet dupldvniratd.i.ao I et bz fimliF aovita D coiia

b ao g av cbibasaet duasvnitares: boceft apbh:fiet g.ctavvitaev viagaeo fad dacb.bataer ga—

ouasvnitates fiet f.per tonam igitur conceptioné conftat ppoficum demonfirarum,
€2
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C Ruicunds et numeris ab vnitate bis fumptis coaccruaturctt parte altera longioz 4

minnfog laterum ipfinsicoaceruntozil maximus

@ Sinc buiutmoni nfieri bino orvine (umptt vattas a b ¢ 0 d (imal aggregétur fidtgp m: qué vico cé
altera pte longior:eiufos minne latug e 0.nd per poeventé (L poictis niierts advo eficr quadiatus f:
cuing dzia 3 mevio altera pre 1dgioze eft e.remoto igif numero e a quaviato f remanct sltera prelon
gio: meot? inf f ¢ proxumi mino:é quavatii.Sev d remanet amoto e et aggregat? duoy affignator
orvin fc3 miigif m eft gltera pte longioz mevt? inter f et pzopimil minoz€ quadzatil, Sev ille mevi?
altera preldgioz fit ex v in eillozfi quadza ln:eﬁh'pmmﬂnﬁqqugni pfitis © afit minus eltiergo
gltera pteldgiorzis m min?latus € 0.8t 0 affignatoy maxim? Enfierne.sftat § rota ppd irma

- C St fueritniicrus goatus cubic®:1atus quive gozati crit cub? latu ¢%0 cubi qo2a1®

@ Sit a nfierus quad:at? cubicus cui® quarenus quadzati latus fitb:quatenus vero cubl latusfitc:
oico b effe cubus ct ¢ effe quavzatii. PPzimi ps.ouco enibina 2figroppald efk v ¢ffe cubhfi et a3 cubus
ipm numerar fm biergo p cotrelarif vecimefeptimebuius b el cubus q8 eft p2imfi. Scdm oftévitur
(it e quaD2arii ¢z q2 qB fub c et e extremis corinetur equiieftei g8 firex binfe. ergop vicelimdfertam
(ecunoi e b cfunt continue propoztionales fed e pimus et pofisue quavzgtue: igitur ercper decima
buius eft quavzatue:fice totum conftat propofitum.

€ St fucrint duo numeri quaovati cubici : meotus inter illos in continug p20poztio-=

nalitate crit cubus:dUOLM Yero mediofl viergs quadatus. |

([ Sint 2 et b duo quadari cubici : q:a T blunt quadzati p correlarifi quarte buius éinter cosvynus
mevins pportionalis 4 fitc. er 2 a ¢ b funt cubl p idem correlgrid inter cof0€ funt duo mevy ppos
tionales d (int ® 7 ¢.0ico ergo cefle cubf et v 7 e effe quaviatos.c aiit effe cub declarat, nam ducoa
in b et pueniat F:qz 3 b (unt cubl:f etid per vecimafextam hutug erit cubuset ciiactblint propoz=
tionalesserago p vicefimdfertam feclivi € cubus fier ex cinfe. quare f eft quadzatus ipfius c. efl igitur
f quavzar® cubicus:quare ¢ latue £ vt quavzati per Peeventé eft cubus q8 et pumil.fev deteellequa
v2atos hincliquet: qib e © funt cStinue propoztionales er b primus eft quadatus, 1GHUT 7 tertiug ©
per vecimd butus. Frem a 0 et efunt numert ppozttonsles et a primus eft quavatus igif per eandé
vecimi ¢ e tertins quavaius. £t igitur tota piopofitio notd,

¢ Puos §ozatos cubicos iuenire:nt quos niieri quothbet meot) ppoztioald umat
 Si vuos goratos cubicos iubeo? fuenire inter quos quotlibet infiacedr mevdf ppoztionales fumo
nfieros pporionales ples duobus:iplis meviis:quos wbeoz iuentre.verbi ¢ fi tubeoziuenire duos
quaviatos cubicos inf quos fint quartuor medi pportionales (umo (ernlieros cotinuepporticales
vt abeo efiquol per ooinéfumatur cubi g b 21 m n:d per fextd hutus funt enid ppotionales quie
quioé cubi in fe per owiné ductur et proueniirop qrs t. dico ttaq o et telle duosrales quanaros
cubtcos.nd cum g b et cetert in (e ducitur o p q 7 ceteri (unt quadzati et 2 g H 7 cetert eozid {c3 late
rg funt ppozndales:per quintibuins o p q et ceteri eotii quanatt funt ppoitionales.atcum get n
(int cubi ergo per occimilextd buius o et terunt cubi.funtigitur o et t quadzatt cubict inter quos
quattuoz numeri p qr e (unt mevdf propotionales:qs eft propofiti.

€ Duos Goatos cubicos repireant §s mevios fm datos niicros fumé fit pofiibile
€ Sintoati niteri 327 b: ppofitiies (it duos quadatos cubicos inentresinter quosfint numeri ppoz
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(e ——QMl—— ——§ tionalegFm a ¢etid Fm b:{irgsa binariuserb ternari®.da enippoztiones femp funtvno plures ipfis

3 meviis et a eft binarws:1d vt meod inuenidtur fm g opoztet tres effe ppotiones.etdab elt ternari®-
g o l— ———f vt inuenidtor meoif {cdm b ops quattuoz effe pportiones. Duco €rgo tria in quartuoz erproueniatc
5 et fc3m c odino cotinue pportides innfieriaroefghlzimn op q:quoy qet r p pcedenté ponantur

quadrati cubicizet otigo quattuoz exillis ppoxtidib? vt hic fcdm qualnos et Gternos orvieg:z hebo
n h—— —0 tresmedios ppouidalesfcsnlafp equd pportidalitaté.z (ilr stungo tres exillis vt hicp quinos &
dnos ozvines et hébo m 7 g duos mevios ppoxtivales inf qetr quadiatos cubicos:qv eft ppofith

Egﬁﬁmba ouos fupficiales fites:tertiil in otinua ppoticalitate meoiii cénececft

& 13 14 a etbufieri fupficiales filcs:er latera afintc T dietlatera blinte 2 fidicoint aetbe€ vniinu 5
8 & b—— merfi {n cStinusg ppotionalitate. nd daa ct b funt fifes p diffinwioné efus latera (unt ppotionalia. 2
5 6§  {veod pporutioced vieaeftcad f.quarepmutarid ppouiocav eeaefltvanf. dpucoergoein v et fiat
¢ e——— gretdacin® facitnietb tneunde o faclt grergop octand fcoi ppoiogavgvtcade.vdaiteriieino
1 4  facitgetein Ffacitbiergo ppotiogav b veoad f.led pbata et pportiocad ¢ ve 0 ad frergo popoz
SRS f——— tioaad g vtgadb.eltigiturintera ctbniierue gmevius ppoztionalig:ql erat vemaoftranvoum
@ 2} (i tert1? int ¢0s meoi® ppoiodalf cecioerriduo hibet niiert et (upficiales fifcs
9 13 15 @ Dec cft couerfa pcevétis. Sint enia et b doundgs tuo niiert inter quos fit cmedi? pportifiglisidico 40
R b g etb fwphciales c€ 1 fiies.capio enidemimos in pporticneaade (ti q: mimi per decimdnond terti]
3 3 numerabit g et ¢ equalf:(itg v fcdm f ec (il nderabfitcet b equalif: (Ttas (v fcBm g manifella (rag
Ty . — +-—-— et cii a fub duobus lateribus o et fret b fub duobus e g cotineaf:a et b p diffinitioné effe fupficiales.

Sev gflint fimilesp3.ngd querlgﬂpnﬂpdim vctenumeratcetblecunds g:v numerat clfcbm g: cte
numerat ¢ (ecundf f vt ct pofitdi efl. igitur per viccimaquintd fecundi b f ez e g funt proportionaless
5 of func laterg aset e g funt Istera b.funt 1gif 3 et b per viffinitioné mpficiales (ifes:qs et ppofiti.
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€ Sint 3 et b ouo fuphciales fmiles:dico ppoztioné 3 ad b efle § quadari ad quadiati.nam p snte

pmiffam critinrer'eos vnus mevius pporrtonalis d (it ¢ Sumo crgo tres minimos (n cop ppoitide
dfint o e fp primai buite © 7 feriitquadrari.ct cum g ppotiovavecafitaagvc.rjean fealizcavb
ergo p equd ppotronaliraté d ppoztio v ao f quadzati A0 quadatii ea et 2 30 biqB eft propofitii.

€ S1 ouoim numcroum p2opoztio fucrit que quavzati ad quadatum tllos fupers

ficiales fimiles cffe necclle cit. i

@ hecelt cucrfa precenitie, Sint a et b quadzati z fit Ppotiocad © § g ad b: vico ¢ D numerosefle
fupficiales fites. Ham p corre:arid quartehui? eft vius mevi? ppozticalis inf a 2b.gre 7 p duoded
ma quartivn® erit meot® ppo:nidalis inf ¢ et v.qre p 4.0 bui® ¢ 7 0 funt fupficiales fifes:qd € ppofit

@ Si ouox Mupcrficialid fimliii aleer in aleerid oucat:quadzatus numerus proovucct,
€ Sinta erb fupficisles fimtles:oucaturdgg 3 inb ¢ puentat c:oico ¢ eflfequavzae. Ham P tricelimd
nond butus inter a 7b oft vnns meowus ppoionalis 4 fie 0. da ergo a d bfunt cdtinue ppoztidales

per viceftmalertam fecunvrivem eit quifitcxain b 7 ex © infe.at q ex d in fe fit et quadeatiizigitur
etcquonfiterainb:quov eft propoitiunt,

S ¢x DUCTU DUOUIM numcrozum vhius in gltcrum p2oducatur quadzatus:ilios
ouos fuperficiales fimiles cffe conuchict.
([ iDec conuertit precedentéivt f1ex ainb prooucdtur ¢ quadatus:dico aet b effefupficiales fimiles

Ham per vicefimafertaw fecunvi latus tetragoncum ¢ erit medius propoztionalis inter a et b.ergo
per quatiagelimi buius a er b funt (uperficiales fimiles:quot intenditur.

&7 S1ouo numert fuperfiaalesyni fucring fimiles:erunt ctinter fe fimiles,

€ Sint a b duo numerifupficiales fimiles ¢:dico a er befle tnter fefimiles.TBam da g Efimilis ¢ inf
a et ceft vnus meviug propoztidalis qui (i v.et da b etiam (imilis cinter b 2 c(imilitervnus mneviug
propoztionalis quifit c.igitur per decimdlertam quarti et inter a ¢ b erit ynus medius ppoztionslis
quare per quadzagefimd huius a et b erunt fuperficiales fimiles : et propofitum.

C Sialiquis numcrus in (uperficialem oucatur: p2oucnicns crit folivus.

€ WHam fuperficislis fir cr vdcru numerd in numerd facea vna' multiplicatione , qué igitur ex ductid
alicuius in ipfum provucetur tribus 1ateribuo cdrinebatur cotinug multiplicatione, quareper
vifftnitioné erit folious: quod intenvebatur. ' .

4 mnis folious ab aliquo fuperficiali numeratyr.

€ 1Ham ois folivus per viffinttioné tria latera qua;:tu'timﬁ ducif in probuc #rtﬂmﬂaat
talis pouctus elt fupercialis.umeraf igitur ofs foltous ab sliquo fup vtpwponebal,

@ Datg mb? niferis o tripha mé foliv? perectivnus 1 idéas erit d ex oib? pouccE
(C Sinttrialateraab ccerpzimo exainb fiatv:7excinofigtfoliousé. ((Soexbinchatfeterainf
fiatlolicus g. tertioex atncfiath ererbin b fiatfolious 2. vico tres folivos e gLz extribus lateribs
triplici ma creatos eofoé effc arep equales. 333 q: alin b facit vretcin b facit £, ergo p octand (ecundt
v adfotaad c.ergo pyicefimiqnined fecivoi ivé et d ireraifetcinvfevoamffacitg tcino facite
funtigif egloliviequales. Tré qrerbincfit Fetcraincficb: ergo p eandé octand quz:rypo:ti.ah av
aeaeft fao b.ergo p vicefumaquine fecunof teerd toem e et ainfet b tnB.féo ér a in ffitfolidus g2
erexb tnl) fit folivus Le.funt igit folivi e Tlzadiuicé equales:(ed et (olity? e pofit? eltequalis folivo

& 2 cdem fciam 12 er efunt folio eles.funt igif vr pponebaf tres folivi e g Iz avivice eﬁlmt,ppomg
¢ Dmnis numerus a tribus numens numcratus folious efle probatur.

¢ Sinta b ctres niferi numerires v:0ico o effe numex folivf.nivel a eft muavﬂomr’.ﬁ apofit?
ergo p quaozagelimifertd bulus deundgs niierus tn ipm ducaf poucet folivii:fieqs coltabit propofiri.
Sighielit pzim? q: bnderar o fm aliqué numeriitergo p quartd tertl) a numerat b:vel alterii fm qué
niierat.quareb aut is Fin qué nierat eft fupficialis.erit itags p quadzagefimdferta:ve prius o foliv?,

« Dimouoxn folioozil ppozt1o:€ cx latcri vi? ad latera alten® poucta ppoztioib”.
( Sint a et bouo fohoizfineg c o elarera atet fgh laterab .dico pzopoztionéaav b efie copofitdex
Pppoztionibug ¢ 30 2020 g1z e a0 ). duco enicinoet pueniatlzzfingetptouenistl, p nond igitur
quinti lp:np oztto Iz av Lcopofita eft ex poportionibus cad f T 0 ad g. er Q2 per quadiagelimioctauasy
buius fi e ducaturinlzeth inl poueniét g 7b.crgo pernond quintt pzoportioaavb vtz avleread
h:fed propoztio 12 a0 L monftrara eft copofita ex cad f et 0 ad &, ergopzopoitio 3 30 b compofira eft ex
pzopoztionibus ¢ ad f:0 ad g:et ead Riquod eft propofitur,

@ Si ouo folioi fifes alios puos equalit numeréttitlos quogs folivos files et nete é.
€[ Sint a b duo (oltoi fumilesmumerétqs o e equalitervt fecunoi c.dico 0 e pariter c€ folives (tmiles
alligno enimfgh latera alet 2 I mlatera b.oucogsfing e iatn etlzinl 7 pueniato.etq:hinn
p quao:ageftmdoctavdhuing facira: etmin o facitb.eltitaggnina Pmbretan © fm c.ergo p vicefiz
matertid p2imineftin © fccunofi pzoouctiiex cin b 4 it p.etfimiliter g2 0 eitinbfmmetbine fm c;
per canve vicefimdrertid o eft tn efm provuctiiercinmqfitq.2qzcinb facit p et cin mfacir q.ergo
que pporiohaompfeptimifecunvies et pavq:quarerdfavketganl.feo pinnfacitoeqine
facite vemonftratielt.seopfieft fin g Frumniet 2 inl Ftum oergopfginfefacicrosetqlzlinfe
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facient e.funt ergo d 2 ¢ foliv{ etlatera dfunt p f g 2latera e (unt q 2 1.{ed illg probata funt ppotio-
nalig:ergo o et e funt etiddimiles:quod eft totmm propofiti monfirati,

@ Fnter quoflibet duos folivos fimiles : duo numert in ¢Stinua propoztionalitate

mcoy interciount.

€ £am p penultim@ ppoflitioné erit ppotso vnius illoy foltvoii ad reliqui tandp lateris ipfius ad
latus alterfus ppoztio triplicata, Sumam ergo quattuoz nieros in ppoitionelateris ad latus. 1qz
pmi ad quarti erit ppoztio lateris 3o latus triznlimm: illa erit eadé ppoztioni(olivi ao folidi. ergo
per dbuodecimd quarti quot media funt inter p fi g vitimum tot erunt tnter folivum et folidum, at
media funt duozergo inter foltoum 7 folidil itivé erunt duo: quod eft propofiti

€ Si tuerint quattuoz numeri cdtinue popoztidales: duo crtremi crunt folivi fifes.
@ Deceft cduerfa precedétis, Sing a b ¢ b quatruo: numeri cotinue ppoztionales:vico 3 et 0 effe (ol
vos fimiles. Sumoenief I%E quattuo: illing ppotionis mimos 4 fi cfi aflignatis {iv€ fuering cum

(cBam bui® e ¢ b fint cubi fily a et © erfit cubi.quare folivi fimiles ficy firma ftabit Poofitii,Porro

fipem né fint cfi e 7 b per quintd quarti fint contra (e p2imi:quare per vicefimd rertd in (ua ppoztide
mimi et p deciminond eiufdé equaliter numerabfitaet v, (evethaump | ecundd buius fine cubl ipi
funt folioi fimiles. ergo iterii per quiquagefim3pzimd buins g et ® funt (olioi files: q¥ eft propofiti.

C Omnifi ouozii folwox fimilifi:eft ppoztiovnius ad alterdi tands cubi ad cubum.

{ Sinta et v folivi files:vico oné 330  efle pzopoztioné tand cubi ad cubii. 2 p quinquage
{im3fecun®d buins inter a2 ® funt duo medif pporionales.fintergoillibe caploveprusefghin
illa pportione mimos quoyp P fcBam bui? csltat e 2 b effe cubos d fl ifoéfint cii poictis oftat ppofiti
I 16 iétivé:qr p equa pportidalitaté g ppoztio ead b cubiad cubil eadé & a av v:qB iterii € ppofitis

@ &2; fi ynius ad alterum fucrit p2opoztio tands cudi ad cubum: quoflibct DUOS N
meros folivos fimiles effe neccfle eff.

[ Dec elt ciuerfa peevétis q ideo vera efic cuincif : @ p correlarifi quarte bui? inf quoflibet cubos
duo infaptdtur meod ppoztiongles.igr p duovdecimd quarri et inf {llos folivog itid€ duo tnfiacebiic
medij ppotidales.ergo p §3 bui? vuo extremi 4 erfit folioi aflignati eriit folivi fites:qu eft ppofitd

€ Si fucring ouo folivi vni folivo fimiles:ipf quoas inter fe crunt imiles.

( Sinta b vuo folivi fimtles folivo c:dico a et befle folivos tnter fe fimiles. Wi qz & cfunt folidi in?
fe imiles:erao per quiquagefimifecun®d buius inter a 7 ¢ fune duo medif ppoztionales d fintd e.ct
fimilirer per eandé interbet c g fintf g, igitur poecimaleptima quarti duo imiltf eruntinter 3 Tb.
quare 3 2 b per quinquagellmdtertiam huius inter fe funt folivi fimiles: q8 erat demoltranoci,

€ S fucrint quattuoz numett p2opoztionales ¢t duozum extremoum quiltbetin

quadzatum alteriug ducaturipzoucnicnt cubl alioum.

@ Sint ab cdquattnoznumeri cotinue pportionales:iitg equadzatiia et f quadatii © ducaturgs ®
ine 7 pueniat geta in 7 pueniath.vicoigitur geth effecubos b 7 c.ducoenibinfe flatluqrezl:
funt quaviati quox latera funt 3 b erit per rertid hui? ppoztio e ad lrtand ppoztio a 30 b duplicara:
quare tan@ b av vtergo per vicefimiquintam fecunvi toem eft qui fitexbinlzetemn d.fev quifitexr b
inlz eft cubus b.qui autéereind eft g : igitur g eft cubus b. fimiliter fi ducatur cin e e fat Lerit per
eanoé tertid bulug ppoztiolad f g ad b duplicata.quare tand a av c:quare pervicelimiquintd
fecundivt prius ivemeritquifitexcinletainfiquiguté fitexcin leftcubuscrquifiter sinfelth
{gitur ) eft cubue c:quod eft propolitum, f

@ Patis larenibus fiue later{i ppoztionibus:folivoy fumma bitudinégs inucttigare.
[ becinfolivis stinuis ¢q er dilcretis eandéhy veritatis certitudiné.fi primo détur latera ducqud
cuncg flla in (einuicé tria (c3 vniv et tria alterfus et puenient tatim p quadzagelimioctaud huiug fo
bivozfi ffime.fi guté laterfi ppoztiones vétur copone per tertid quinti lateri ppotiones: fiuceas per
fextdl quinti continma et ppoxrio exlaterfi ppotionibue copofita 1pﬂ quinquagefimd bufus aut qex
cotinnatis cdponctur: erit ppotio folivi ad folidd (icqs nota eritfolivox habitudo atgs totum quod
Pppofitio propomit notum, Serti elementoy arithmetices FJoroant fints,

Er numerus oft qui in duo equalia vinivi poteft. Impar eft in quo aliqua

p_ pumapars cft ablgs paritadditqs fupza parem vmitate. Parium numerozil

®  alfue pariter parialius pariter ipariet alivs impartter par. Pariter par cft

qué nullus impar numerat. Partter ipar cft qué quicunas pares nutmerde : cum (cdm

iparé nomer3t. Ympant par eft Qué quidd par fm paré 7 quidad Pm tmparé numcrat

abeoius inter duos numerus diatur: qui inter eos pofitus cqualif ab verogs oiftat.

APeol) viciitur oy numert qui 16 babétes aliqué interpolitii:cquales habent ado cx

tremos vifferénas. Perfectus numerys appcllatur qui ex omnibus fuis partibus ¢o

tunctis perficitr. Fbundans diatur:ad quem omnes filc partes coparate:maiis ba
biere reperititur, 22uninut® vero cuits partes coiuncte 0¢s minus iplo conftitudr.
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€ Si quothbet fibi coaceruentur pares: qui proucnict erit par. I
([ Bam exviffininde paris quorquet affignabiitur cox dubet bs medtetaté, at oés tog medictates o

p fextd prmi adinuicé combicee: coacerugn ountot confbitudt, coaceruatus igitur cum it duo equa 3 & ¢
oiuldi poflit erit par: quod intenvebatnr. a

€ S1 par ctimpar comungantur:compofitus eritimpar, , i
(CHamfiabimpartavferatur vaitas cfi folam viutaté per oifftnitioné fuper paré adoats relingous ¢
par.quifi adoatur alreriparizper pceventé compolitus erit par.cui Quivéfi ablata reftiruaf vniraas oy 4
totus per ammmm fiet impar.atiile erttd ex pari tiparicoftat. rati eltergo Q¥ piops miéoebat, o b

s (L S1ImMpar impart godatur ¢ pouctict numerus par,

€[ 1Ram {iab vtrogs cotum dematur viriras relinquétur vuo pareg qui per dtepremifiam coftituent 12
numerdl paremscui quidé compofitofi iungatur vue ablate viitares que paré conftituuns per egnoé S
antepremtfiam totus rurfum eugoet par. hoc auté intendebat propofitio. 3
§ Stumpares humcro parcs fibt coaceruetur : totus ex ¢is coflatus erit par. e 51
€[ i cil niierus quo eos fumim? fie par: in eo binari? aliquoties fumeF q toties p pceventébingrio  § - 9 I

copulati eriiz pares.igif per pnma but®avmuicé (imul avoiti s@ituune numey paré:qs eltppofitiis B—wem ——b oo

€ St impares nUmero Ipares codceruentur: copofitus crit impar. 13

(L Ram (i vnus cop cmittatur per precedente compofitus erit par: fecunvd piitie {i spofito 1
aboatur omiflus ipar:totus g twoenafcitur ex oibus compofitus wﬂ% q6 eft p:?ogofm# 8 : b 2 ¢

€ Sia pari detrabarur par: reliquctur par.,

CBam i relingretur tmpar : toem cuim detracto a0ditus per fecundd prefentis colhituifiet imparé: 2 A
quod eft contra hypotheflim. verum igitur eft propofitum, -~

€ Siumpar a part tollaturirefiouus erit impar.

€@ Ham (i refiduus ponieretur par : (demm detracto appofitus per fecundd huius coftitniflet impsrés ./ ba
quod eft contra bypothefim. ertt igitur verum paopofitii,

€ Siab unpart impar rollatur: remanebit par. = =
(CBamfiremaneret impar: toem ablato govitue per tertld hufus coMtituifet parem: 3t pofitus eft i i
impar.relinquitur igitur par:quod efl p:opofitum, § ”'\. 8\ 9

CSipar unpant fubftrabatur: reliquus crit impar, P ba
@ Ham firefivuus eflet parifubfiracto advirys p p2imd huius csititulltet paré: quod eft contra pos
fitum. relinquitur igitur p2opofitum vermm.
%%mﬁﬁa m:ﬂcruﬂ pcr parcin némmphcame;: pgran p2ooucit.

ultiplicat parep oiffinition votics multiplicat? erftin poucto quoties vniras fn mrtiplis -
cate,z cii multiplicar? (it par tor illi paree (imEavoiti p primd but? pfhtnﬁi:[ i pﬁ {i ,ﬁ?i,gm D24 &——28
plicetiparé p ivétottes erit mitiplicat? fpar in ;Emcro quoties vnitas in nﬁw&“ viitas in eo b
pomt effe in numero pariiergo p quartd buius ult imparesintiero pares fimul avoiti oftittiunt iter - |
parem:quod efl rorum pzopofitum.
CSuumpar inimparcm oucatur: qui producctur erit impar.
UBam multiplicatus impar per diffinitioné toties crit in prodticto quoties vnitas in multiplicite
tmpari.gt in tllo vattas eft in numero impart, igitur per quined buius (1l impgres et mumero quivé
impares {imulaodit céltituent productds imparem:quod eft propofitum.
¢ R2ucmcunas par numeraticum ¢ffe parem necefic :ﬁ
€ Ham par numerds p oiffinictoné pot in duo cqua diuivi in cuius medietates (i numer? fecunoi
qué numergt ducaf:per nond pzumt cundé poductd poucir.at iof numer? in alf erd mevietatii vuc?
Poacti poucit vinoilliglt pouctus vr q pot in duo equa ptiri p vifinitioné eft par:qs et ppofitd,
¢ c2Auicunas imparem sumeratimpar cft
@ Ham fi ponas @ d eumn numerat (it par:per pecevent? numeratus erit par:quod eft contra hype
rhefim.qut igitur eit numerabit (i quis numeret: erit impar:quod efl propofitum,

C S1impar imparcm numcretfecundum imparem cum numerabit, ¢ 35
Ram fiimpar numeraretimparéfecundi parem:ergo alternati per octaud paimi par nuneraret 4 § 7
eundé fecunvil imparé:quod p duodecimd huius et ipoflibile.verum igitur propofiri.
@ Siimpar parcm numerce: fecundii parcin eutn numcrare conticniet. ¢ %0
(CBam (L impar fecunod imparé eum numeraret:ergo p yndecimam buius totug effet impar.at po a {6 b
fitug clt par.accioeret itags contra hypothefim. relinquetur igitur propofituma //-\\ D i
€ S5i parcm impar numeret:oumidium quodg 1pfius numerabir. A WAL
([ Bam (i impar parem numeret:per premiflfam fecunoil parem efi numerabit.cum {taq omnis paz m 15 \1’/ 5 {/; 1
mevietaté babeat impar ergo ille per illius mevieraté mulriplicatus per octaudm ct nonaim pini T ; /
producet OLiUS mevictase, numeradut igitur impar illenumerat vimidifi:quov eft ppofitum. o "; £
6 Sinderus ipar 30 aliqué numey, fuertt paim?:(o¢ quogs a0 aws oupliene pm® 87770

,

Gt liiparafirprimus adb dicoipm effe primii ad ¢ duplla bind find fuerit pimus av cergoa 7€
coicabunt.critigitur p oiffinitioné numerus cditer numeros 9 et cnumerds:quifit v, 7 daonfierat
a 7 et ceft par q: duplus b.et toeo 4 pst in duo equa parnrisigitur p preceventé o et numerabit
vimivil c.queread T b coicsbunt:quod eft contra bypothefim.erit igiE 8 primus v c:qB eft ppofiti.
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€ Si vifpofitorym ab ynitate numerod fecunof naturalem fericmzomni oupl fit-
mantur:proucniét omnes parce ab vnitateieruntgs parium codé ozoitic fumpte que
ct numerozum ab vnitate vifpofitold pzopoztioncs.

Etf ononumieros ab viitate fecunvl naturaléferiem vnitas a b ¢ v efiquoy per odiné fumo du
P ggﬂ m 11 0.0ico primo vés pares ab viutate vigs o efie acceptos.feclivo q propoztiones funtny
merop abwnitate vifpolitop:vt 2 a0 vnitasd:b av aic a0 bd a0 ciead v 2 fad errales effe per ovinéin
mbfuz_pw?w bav ggh av b 71av lzetita ceterog. PPrimil patet.nam p2imo vuplos effe pares
manifefti eft cum quilibet eozum in duo dimivia que equa funt dinidvi poffit.£¢t ¢ nulus alius ab ac
(e fivpar certi eft q: talie nd haberet mevtfi {nnumerio : @ {i haberet vili coinciveret clialiquo
%m eft ergo oés pares fuifle acceptos, Secunoii patet.nd que pportio g av by ea eft vni
13tis 80 g.ergo pmutati per pertid fecivi q ppoztion ao vnitaté:eaelth avg. Fré queb ad lztegelt g
gd beergo p eanvé d b av azea eft 1z ad h.et ita p eanvé confllr pcede 7 tothi irmi ocludes ppoficil.

@ Sinumeroy ab vnitatc naturali [crie Difpolitozii: duo ¢ DO continue cdiungatur
fient ofe ipares abynitate.ipfoziigy impani poximi quigsscrunt contra fe p2imi,

@ 2ifponaf oo numerog ab vnitare fm corm naturalé feriem:cSiungdturag quig duo 7 duo p2o
rimi.Dico pzinro omunes ab vnitate fieriipares.fcdo vero quolas duog primos effe contrafe pimos.
W iimd paret.nd quicungs duoprimi (n naturali ferie numevox p diffinitfoné (ola vnitate viftdt:qre
eop alter eft par et alivs ipar.ip igitur imul avviti p (ecunvd huius totd contitufitimparé. Sev ¢
nuilus fitimpar p:eter illos fic c5ftat alioquin no pofletille impar diuiviin pmas partes quay vna
fuper glterd avoit viiraré quod eft contra viffinitioné.autfi divivaf céftituetur ex duobus numeris
in naturali (erie numeroy prorimis q8 et popofitum.Secunvii patet.nd cum ois impar ab vnitate
200ita vrirate Tenitate (ubliracta habeat circlipofitos pares:et ois par circiipofitos impares ab eo
fola vnitate viftites per coceptioné igitur d2ig quoiicunag primog impgrii eft binarius, gt binari?
eft numerus p2imus ¢ g nullo glio niiero preter vnitat€ numeref. aovitus igitur binarifue d elt nu-
metus primus voirgti cdtituet primf imparé numey prunum: dquivem binarius nomerus primus
gooitus rernario numero etif primosper p2umd tertj coftituet numey a0 altcrom pimi. Yrivé ¢ per
nond tertfj arguinétaberes7 ita de quibullibet duobus primis oftenvere pfacile eft:qb eft propofitii.

€ Si numeroy ab vmtate ppoztionalil fecunous abvnitate fucrit par reliquos ocs
pares effe:p flioem fuerit impar: reliquos itivem iparcs clle neceflc eft.

C Bifl fecivus eft par da numeraf ab vnitate fcdus nlerabit tertid 7 tertius quartiisficg deiceps
quare p vicefimatertid p:imifcSus d eft par niierabit o€s reliquos. funt igif relid oés p dpuodecimi
hui? pares qB eft ppofitli quo avo hoc.etfifcBus eltipar da niera¥ ab vnitate: (5 ipfein fe duct? nlie
rabit tertifi et per vicellmaquuntas (¢ tertius fm eundé quartii 7 it delnceps.igitur per vitdecima
buius comim quilibet eritimpar:quod efl totum propofiti,

& Pnter quoflibet DUOS numeros quoxy vieras parcft aut veergs imparivius cft me
olus @ fi viius fuertt meotus virtigs paré gut imparé elfe neccfie cft.

{Ra ﬁm fuerit par:ipfi imul gooiti p p2ima huius coftitvunt numerdi parem.z fi vters fuerit
impar p tertid buiue id€ eueniet. Ml itags illius (umaf medietas p [cdam parte fecunveprimi illa erit
nicrus a quo illi numeri edoiftabdt p viffinitioné.igif numer? ille eritinter illos mediue, Sedm ps3

‘nafiint cos fit medins P rnimiﬁmi fcSeprimiioe ngt}mﬁ efttand illi sificti d cfi fit par co gp eft

vaple fi alter eox fit parzp (i ius et reliquus.et
quod eft prop

« Bnter parem ct imparem vel nullus ¢t medius vel duo: ¢ fiduo fuertnt inter cog

medij:alterum parem 2 alterum imparem cfic comnatur,

(€ Si wnitate viftirerit par atgp ipartinter eos nullus infcidet medtus, @'l dplius deungs oiltiterine
vt par g etiparb:vico infa b eéduosmevios.nd plecundd buius aetbicti oftitudit numexp iparé
vt c.q per nond eiufdé diuivi poteritin duos vnirate diltdtes 4 fintd e:quos dico P rereid primi equiz
viftarea et b.quare per diffinitioné (unt medif q3 et primf, Scdo vico @ (i inter a 2 b fine duo mevij
alterii cffe paré € altep imparé.nd (i duo v o e interiacét mevif:p viffinitionévnitate viftabfit.quare
eox alter eritpar et alter impar.coinncrt igif v ¢ p fcbam buins conflituent imparé. ata b coniunci
per tertid primi cofitunnt eanvé.quare f glter fuerit par per nonam huius reliquus eritimpar.et i
aiter fuerit impar per octgud bufus reliquue erit par:quod eft pzopofici,

& Pnter quélibet imparé ef vnitatem vhus ot mediusioées cft maio2 ipfius poztio,

@ {1 inter viitaté 7 ipmynus meoi® extiterit:quélibet talé numey imparé efic pucnict
{[ Sit a quilibetr impar et b vnitas: v1co inter a b effe vnum mevifi qui eft maioz po2tio 8. dico etid
o fTinter a b vnus fit medips numerdi g efle imparé, Pzimii paret.nd cum 3 numernsipar fuperct
bwaitaté (nnumero parive (n cd eftvifferétia a ao b.er qz ceft par vluidaf in vyo equa d atge.capio
ergonumerdi f cuiug e fit offferéris ad b: qué vico effemedii inter 3 ©b. nd da per conceptione viffe-
rentig g ad b coftituta eft ex vifferétifs a av fet fav beg vifferétia a ad b fit ¢, eritergo ¢ cofHrutus ex
e oifferériafad b eius dimidio et  sltero clus vimidio:quare d equalis e vifferétia eft a av fueft igif

ter eox firipar p feptimd eiufo€ 7 reliquus
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f mebing inter 42 buet ¢l 3 adbat wnitaté (uper cvifferentid einsabvnitate b: vef fAmiliter vaitasé . -
fupfrc:criracartﬂimruatj:puttt'un!huachntf%ﬁtﬁmcﬂuﬂnumﬂmﬂm&mn zemino, * . 0

coftacirac inter imparé ¢ vanitaté efle vni medi
Scdm (iTiter.nd Minter a z vniratem b fit f mevius:per viffiniridema v fetbanf .
(ed cfi per oceptidem differétia aad b opofita fit ex vifferétijea av Fet b ao f.illa o ta duo eqlie diui
oi poffitserit par.ac illam numerus 8 vnitate (upat.a igitur per viffinitioncm eft impar.qd eft fcdm
¢t totum popolitum. .

« Fnver parem zymtatem vel nullus erit mediusivel buo mino2gs paris oumivium.

o [ inter ipm ¢ viueatem duo fuering medijseum cfie parem neccfie eff.

( Sita quilibet pari1 b vnitas:( a fit par primefequés vaitatem o fola viitate viftent:interaer
vpitatem nullug erit meviug. g M dplinsvnitate viftent:vico pmo infa 7 b duos e medios minoréas
effe paris oimioifi,Scdo g fliter 8 quécungg niierum 1b vniratem duo medd Hftiterintza e€ parem.
Primum oftévitur.nam a parisab vnitate b vifferétia et impar.q ideo p parem timparemonitare
viftites per nonam huins psrtiri poteft.parristur itags sila ofia in dugs tales portiones.thic capioc
numerum:cniue quivé minot poxtio fit vifferctia ab b.per sceptidem maioz portio erit vifferétiaa

av c.at maioz potio minozévnitate fupat.capio ergo numermn stinue fequentem ¢ 4 fir v.otfferétia

enia ad o:minoz erit vnitatevifferétiaa ad c,quare differétia a av d ctcad bffirequales. funtigityr
¢ 0 medd inter g et b.et quia per{ctam primi celtmedletas © T oFiecavb fimulifictog:et © 7 oflac
av b equitur a:cfi ® 7 bFta c ad b avdant vnitatern a ad ¢ et ¢ ad beeltigitur cminormedioy mevietas

paris a.et hoceft primum.Scm declaratur.nam flinter a 7 vnitatem bifine duo medij vt c Miquopc

fit minoz/et © matozr:vfiacad b minoz eftvnitate vfia ipiue cad a.cax igif vig et parset slfa tnpar,
avoiteigitur fmal per (cSam huius sitituiit numerum imparem:qui per Aceptionem eft vifferentia
330 bicui fidoé avdiveris viitatem:oftitnes a.eft igitur 3 par.quoveft (cdm. -

€ Si impares o€s ab ynitate difponantur ¢ totioem poft quélibet lumatur : quotys
1plcab vnitate fucrit: extremil ab lo numerari puettict.et ttem totus ab illo quotus
iplea paitmo ivé 3 pmo niterabitur:ficas veinceps.oélas in mevio relicti crunt pami.

@ Sintarbicivreifigibikiliminiolpiqirie tmpares abvnitate sfequéter difpolitizet quotquot vl
terins voles.dtco p2imo ¢ fi accepto a g ternari? eft pzimo abvnitate imparetquotus ipe € ab vnitate
totum imparem polt ipm accipiasvt v2iv eft tertium:a ipm numerare.ct T totum itey poft v acciplas
vt g:itep @ ipm numerare.et fi totum pofl g vt Litey a ipm numerare.z ita sfequenter. Sconnevios
oés vt b c/e Fib kiet fta cofequéter a0 a effe primos.JPrimum ps.nam da ternarive ftiue ell ab voiz
tate:tres poft accepti impares etipfesfont quattuoz.quare (nter g ternarinm ¢ d tertinm poftipfum
funtb cf ¢ dno impares mevij:et tres differéricequales.imparium eni stinue 02vinatoy a0 impares:
vifferétia eft binarine:ofie(cs totidem quot funt vaitates in ilo.fed tota dFia v 40 a per oceptionem
bis repetiram:oponif ex illis rribus vifferétije.igitur a in vnam illgy bmmmcﬂ?t-ﬂm,at ipfe
toti vifferétie avdisusgioftituit v.igitur a numerat d.ct fifirer oftévif 3 numerare g.font enim quing
infmevij impares 1 feg binarij dfie equales:ouple doé tribus primis.ct 0Of1agava € spofita exillis
(er.crgo a per viceflmamtertiam pzimi illd numerabit.qt a roti dfie E&m feavvitus oftituit g: g igif
numerat g.ct [titer nfierabitl.da orial av a erittripla dFic © 30 . olifirerg niierabit o.da vifferétia
quaorupla.et hic in mooum ofequéter, Scdm p3.nam pmo 3 nonhderabit bigiquicé vetracroa ve
b.per duodecimam pzimi a niteraret binarinm vifferétiam refivud maioz (¢ minozen.qd eft impof=
fibile.neqs p ivem niterabit c.nam ipo fubftraceo v cndleraret vifferenciam ¢ a0 a.que it fit binarius
bic (umptue: fubftrahatur ab illa dFia numerabit reffond oFtam (i3 vite 4 eritvniras:maioz fails
minozem:et numerus vnitatem.qd et impoffibile.Jta quogs pbabis e 7 f 2 reliquos intermevios ef
primos ao a.namfi g niieraret exfubltrabo cab g.et 4a a numerat g vt oftéfum & 2 eper hypothefim
numernm fubfiractumiergo per duovectmarm pimi numerar dFiam ead g:que € sfhtuta ex duobug
binarijs.qd nuper moftratum et impoflibile. Sititer fi numeraret f fubfirabo f ab numero g:et refi:
onus ertt bingring vt notum eft:z 4 numerat g ¥ vetractum fiergo niierat reffouum qui eft binarius
mafoz minozem.qs eft impofiibile.£t ita pbab nilerare gin/ s:fed intermedios ods effe 3o b pmos,
etcniierarel et s 7infmedios av ipm effe primog.habebifg ofimili vbigg argum entatide ppoflrum,
atos ita habef impares relictos 4 polt aliqué torog toti nonvenfuntioés p trivecimahui? effe pmos,

€ S ab ynitate impares coaccructuriqui pucnick erit quadratus. -
Sit vnitaes (uo ovine ofequétes tupdres a/bic/d/e/f.oico vnitatem 7 a2 sltituere quadrgtum,
tem vynitatent 8 7b oftituere quadratumiet vinitatem a b et c.etita ofequéser quotquot fifaggregs
ucris.vinivo eni a primum imparem in duas poztiones vnitate diftites: et certii eft maiozem viftare
vnitare ab viritgte © miozem vaitatte? cqualem:quas vno o2vine fituo lurta primam vhiratems certd
eft Duos effe o20ines ab vnitate funiptos vigs a0 duos vhitate diftares (vuitatem enibicnomiendert
cenfemus)ergo per tricefimamtertiam fextiviitas 7 due ille pozrides aggregate oftitufit quaorati,
at oueille poztiones equarur imparivaitatem fequeti.vniras iglrar 7a impar fequens Amul inuctas
sftiruiit quadratum.JYrem refoluto 2 inviitatema binarium:curm binarius fit 0Tia b 30 a:b refoluet
per nonam huius in dnas poxtiones:quay vns eritbinarius/ valfa bingriovnitate maioziv eltequa
a.q cil p2ima vnitateftarndtor vho ozvine iugta pouties a.ticcrfit duo o:dnes sbynitate av nijeros
vfos witate viftites vifpofitizergo per edvem tertiam ¢ tricefimam fexti itht fimul aggregati oftituiit
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avratum.atvnitas ¢fi potidoibus b x poztionibuse 8 equatur vnitati aetb fimul:igitur vnitagatb
ﬁﬂﬁﬁﬂﬁﬂtﬁ aftitnlic qcfﬂmtﬁ.ﬁiﬂf g v{uidag cin duas potides vnitare vifldresicii cfupet b folo
binariomato: ef? pottio (ola vnitate mafoz erit maioze portione b) T mino: eqlis majoad. fared ergo
€3 {0113 poitiones b.et tiic erfit buo owvies ab vnitate vigs a0 niieros vnitate viftdtes vifpofitt. ergo
fllt it aggregati per cdvem trecefimtertiam (exrl efficient quadratum.ae vnitas ctille posticnes il
equaturenitatia/b/ 2 c.igttur illa Aimul sggregara Afiter sltitufit quadratum.ziia de quolibet gifo
srgumétabererodindvo poitiones vnirate vifldtes vt inceptum eft p ouos orvincs. W3 quia fequée
impar ab inferioze fp binario diflat:iveo ctue mioz poztio maiozt inferfozis cquabif:z masor f; cquét|
cavem (nfertozie matozem vinitare (upgreviet.ficg ciarum babebis ppo fitfi, Et exbaccognofaf g8
in rertioquditidis phifice ex MW ithagoza avvucit ariftoteles fuis quadratis sfequiter soifictos im=
pares nung mutare {pim:fed Ip qoratos relindre.hincg impares quadrator gnomonas appeliart,

@St pares ab vnitate fibi coacauéturicoaceruatus ab oibus crit altera pte 0gto2.

{ ®iponoparesabwnitateasbic/v/e/fix quotquot volyero:dicogpa 7 bfimulieé alters ptelégiozé
exa;b/erc.filiver a1bic; v v.et1ta sfequéter.nam ipfoe p cqualia diuido:quogvnas mevietatcs hinc
ctalias tllinc o:vino.et quap vecimIoctauam buiue illi erant bupli numeroy ab ynitate feriatim p
cedeniifizomwines Ll abvnitate fm naturalem numerox feriem deevuntiergo per tricefimiquartam
fexti:duo pauma mevis 7 ouo feciiva simul coacervata sftiruiit altera pirtclnngfmgm. atillaequant

2 7b fimul 1 p edvem tricefimiquartam duo tertla media cf meble prius pofitis coftirufit altera pre
longiorcm:ct iha equdtur a b er cret ita of equeter.ficep conflat propofitum.

€ Suoilpolitis impartbus ab ynitate byo paim poftvnitatem oiiigant:ac poft tllos
fres: polt Guos %o quattuoz ficas veiticeps (cdm naturale nuerowm sugmentums
qui poucetur erunt cubr.lamfg anuflibet swunctoy imparium numcrus.

{ Rrfpondtur ab wnitate impares:fimovniras %f eque el cubue 7 cubi ei®: latus.deinde p2imi duo
imparesvt a.polt quos tres fequétes p fe vt b.polt quos quattuo: vt ¢.debinc quings.poftes fer.et ity
ofequiter fm narurale sugmentt BUMCroR Dico dbuos pmos aggregatos facere cubumicuius latns
eft numerns imparium:(v ¢ft binarius. Sifiter tres alios sgregatos coftituere cubum:cui® latug eft
nfierus illoy impari@ otficrop.i.fnari% et 11g veinceps.capto paimo aliqué nfierum Fm qué fumiitur
impares ad cubum sthtuenvii:f 1 P10 par vE cicutus quadratus fit g.qzeni cper sceptidem totns
eft ab vnirare quota ‘gﬂ cius eft vnirge:crit veiple ct vniras er ofis infra cum numerive 2 cr b rot fine
numert quot in ipfo (unt vnirates. et cii numert Fin naturale nirerog sugmentum fint captizipetotus
erit parium quotfub ipfo fiit imparce vnitatem ent triparem vocostor igeur impares (ub co (une §e
in eins dimidio (unt vnitates.oifpendtur €r'go duo ozdbines ab viitate:quox vyhus terminctur in ¢/ 4
alter in b:fitgs b minoz cvnitate,quia entm per tricefimameertiam f exti illi fimul aggregari sftitnfie
quadrarum:cutus latus eft c.quidoé quaoratus pofitys eft eé g ® c€épar:quarcp becimd huius/t g
efus qoratus eft par.£s binc 36 euenit vt medietas ¢ cii b ¢ in ferfoutbus b fit tand medictas qorati
g.ibeo quor vnitares in b et inferfozibus eius et dimivio tot erfitimparesv(qs G: numeris p o0iné
vifpofitis dlibet par tor impares (ub fe béar:quotin eius mevdietgre ftinrt vhitates. Sumo itemtot
impares vitra g:quot funt vnitates inreliqua medietate c:firgs vitim h.eritergob totus imparium
ab vhitatc quot voitates funt in ¢ 7 in inferiozibus etus:fed prus fumptrom imparium vitim vt k
totum sbvnitate e€ manifeftum efb.erit igitur k foem i et qfft imparium fm fe fumpror mevieras
citfupza g (umptareeliqua mevietes ertt infra g locars.ctda g per fcBam paimi duoy circiifftantium

oftitueous eft cubus:cnins quadratys fit f.quigenibeltimpariigitur pyndectmam buius
e fell impar.owivo enifinvuas portlonces incquales 2 vnitate viftates p vecimancons huius quay
mgiozfitpiet minoz q.quia eni f numerus impar (upfivit fm pumeroum fericm abfgg pari bincfier
vt quoties yiitge in p rorus imparium 11t £ ab vnitare:et quotice vnitas in qtot fint pares (ub ipfo,
¢oftituo irags duos o2vines:primum ab vititatev(qs b/et {cdm abvnitatevlos a. it b malorwmitare g,
et intelligo b Dinifum fir duas partescnitate viftdtes:qz et impar.quay maiozfitr/er minozfits.per
triceltmatertiam feptixilii aggregati oftitufit quavrati:cuius latug et b.ille afit quatratus politug
eft f.quareavivudte eavem 4 cii fuis inferforbus # r mafoze pottionebitot cdtinent vnitares:quot ¢
continétur in p.funtigitur rot impares {upza fiquot vnitates in s.0it ergo vitimus t.quia cni f totys
eratimparium ab voitare quot {untvnitates tng in infertozibus 7in r.crgo s totus eft imparinm ab
vriitate:quot (unt vnitares in b ¢in oibus fuie inferfozibue.fev 2 fumptor imparium vitimus totusg
eratab vnitate.gret eft iuugvlﬁmumnumn'ﬂﬁifb:aﬂ‘:ﬁnamg impariumtot funt(up:afquotinfra
eritgp fillox mevius,ocs tgttur per (vem q8 p2uus off f Anumergtizerunt ti |G tum 1pe per numerum
ofm:iv eft b multiplicarus.et qit b in fe doucitipm fimanifeftum eft b in ipm poucere cubumscuius
latuseft iplfeb numerus aflignatoyp imparium.ficgs totum conftat pzopofitum.

€@ Wumeri ab ynitate ouplizfunt pariter pares tantuin,

dCOwinér abvnitare oég of equeter dupli:dico eos oés effe pariter pares.et nullos preter cosefle
pariter pares,cum ei duplus vnitate (It binarins quieltpar/1feciivus tllox numerozum ab vnigate
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54
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pporidalifitp vicefimam buins oés alij funt pares.of ¢ bingrius fcSs ob vnitate (it nierus pmust
ergo per vicefimalertam quarti quiciqz aflignabif co facro vitimo:nullus ipm numerabir mfi aligs
in ozoine tllox partum aficedéif pofitus.quarc i quilibet erit par qué nullus impar prer viticatam
nficrat:p iffinttidem qlibet eop erit pariter par.at ¢ nullus pter cos (irpariter par p3.aam (( detur
aling:onidat per mcotiizet ei? mevieras p medtil.et it donec occurrat § nd pofficdpltus diuivi. qui

(t fuerit impar qifi p viceftmdtertiam pminierabit ectremilsnon erit nerus oatus pariter par/ ghis

voncbatar.(i afit fucrit vmras:qe etus ouplum fuit binariussiple erit ve numeris abvaitate duphis.

& Si pariter par 1n pariter parcm OMcatur: poucetur particr par.

¢ Sinta 1 b duo numeri pariter pares:dUCALUIE alter in alterum 7 puenigt c.dico c ellenumerum
pariter parem.Ba fi cnon fir pariter parinuincret crgo cum quicligs fmpar (it poflible el quifirv.qe
er@o © impar numerat ¢ pouctum cxduecbus a 7 binfeductisiergoperq tertlj © tmpar cocat
cum altero a autb.numerabit ergo cditer quicliggnumernus:d 73 autb.qui dad ponitar impar :
vecimtertiam buius erit tmpar.numerabitigitur impar a aut b numerum fc3 pariter parent.qd efl
impofTibile.non igitur cnum erabif ab imparizqui ci per duovecimam butus (it par: p viffinitidem
conftatipm efle pariter parem.quod eft propofitum.

C Quicuncs numerat pariter parem:ipfe quogs eft pariter par.
(T Sit a pariter pariqué numeratb quiclios numerus:dicob efle numerum parem.namfib
cffet niierus impar cii pofirus {it numerare amon eét a nierus pariter par.quod €atra bypothefim.
erit igitur b numerus par:qui finon fuerit pariter par numerabit eum aﬁuia fmpar.quare 2 idem
impar pvicefimdtertiam pziminumerabit & numerum pariter paren.qd eit umpofiible.manifeftum
eft ergo nullum imparem numerare b.quare per viffinitionem elt pariter par.

@ Si fumdtur quothbet nifcri pariter parcs ab vuitate pcedcnites:o0es TVILIS cum

cis coaccruata numerutn primo pariter parc:vnirate minozem efiicient.

{ Sirvnitasiza/bic/ v/ eodine peedetes pariter pares:vico gvnitas g b ¢ v fitagaregata sftrufit
nuerum viitate miozem e.nam p vicefimanonam buius quilibet fequétifi eft ouplus peevérisfre
fequens eft tand precevens vuplicatus. Bt a (eciivus ab vnitate (upat edvnoiquarcynitds Taminug
funtvno @ ipfe s ouplicatus.ergo min? vno & b.quare viiitas a¢ b minus vno @ b vuplicatus:ergo
& c.drevnitas a b e cminus vno @ v.reitey visiias a/biciet o fimulminus vino @ ¢.qu et ppofiti,

€ Omnis humerus aiins meoietas cft impar:eft pariter impar.

(€ Sitnumerus par gicuins mebietas fit ¢ sumerus fmpar ¢ b bingrius:vico g €€ nuntermmn parirer
{mparem.nam da ¢ eft medictas 3:ergo b bingrins numersbit a feds (e.dico rurfum @ quicdigalivs
par numerabit a(cdm imparem ipm nuimerare.ct efto vt ¢ aline par ipm numeret fcm D:dico v cffe
imparem.namdaqdhtexdinecita/ct qd er b in cfifid elt mrﬂanmcﬂtuiqniumfatﬁbi d ppoitie
a0 b ca eff c D e.ergo pmutatim qued ad C:ed cftb g0 ¢.at cfi ols numernus par alins @ binario fiat
cstinue a0oéno bingrium pmo ad binarium ¢ veinve 30 fufl precedentems ergoe odm pareimn
numerat.b & numerabit exquare 7 numerabit imparem c.eit ergo v per vecimitertiam bui®impar,
quiciigs ergo par numerataf cBim imparem cum nuimerat:quarep o inftiéem a eft pariter impar,

quobd eft propofitunt,

€ Siimpar in numerym panter imparcii oucatursqui pueniet erit pariter impar,
@ Sitanumerus impar:b %o pariter impar:et CMmerns pouctus ex d in b.bico ¢ e€ numcrum pa
rirer unparemsfiteniv medieras ¢ cll c per duodeam am buius fit par/tebingrins.daeinofacitct
filiter ain b facitefivem cergo P vicefimaquintam (ecivtque ppotioead a:ea ¢k b ao D.quare pers
mutatim queppottioegobeaeltaad o.(ev e binarine impariter eftinbicib e pariter impar.ergo
eta tmparﬁmpaﬁm {n v, niieratqs a niernm © fcdm imparé. ergo p vudecimambui® 0 eftimpar
et ¢ per precedentem:ic ciug mevietas {it impar:erit pariter mpar.quod cft propofitum.

@ Mumeris paribus ab vnitatc DIfpofifis feraus s pmo :art%ab dlo tertiusiviio G

-

intermiffo o€s a prus fumpns gertijs(unt partter impares ) | |
{ Continuétur pares ab vnitate:fintgg 3/bicivi€ fig/bikilimset fic afequéter.dico teriifi e frit
ab illozet g rurfus abboctertium« ita deinceps vno(p ingnmlffn eé pariterimpares. Wap vedma
octauam huiug illop parium medietas (ungnurmert ab vnitate naturali ozvine difpofiti: quoy virus
eft pari alius impar alternatin pofiti.pzimi ergo parium.i,binard qm mevietas elus Evnitas que
potétia € {mpar: erit ¢ potétia pariter impar.fecoys %o ab eo 1o erit parer ipar:qieius mevietas
eft par. Bt ¢ rertins ¢ quit? zfeptimus Tnonas erfit pariter impares per penuliimam huius cfi cop

ares.qd eft ppofitum quo a0 boc. Heqs alij pares quicigs erfit parirer tmpares:

mevietares fint in mpar
qrcoy mcdbictares (unt pares fice par vt bingrius cos cSm parem numerabit: quarep oifinicidem
non erunt pariter impares.quod el totum propofiruim.

& Rumeroum pariter imparium continue fumptozumsequales funt differcntic.

@ hoceniiveoelt @ fi oésparcs stinue famanf:erit oitu illogeadem oFia.ndbinarius. Sipiis igif
fm crigétiam pzeceditis paribus € stinge pariter impares viio oieTuUnt per HcCpriodin o

oifferétie exvifferctijs ipfozad medios compofite:quag ¢ mebig fint equalia 7 tote per Hceptidem
erunt equales.quod eft propofitum,
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€ Bumerus aduobus tion duplus culs mevictas eft paricft impariter par.

I Sita dlibetnfierus parscui? mevieras b fit parzet non (it 3 veniiero duplozii ab'vnirare fumprog,
vico 3 effe numerum tmpariter parem. Ham cil eins medieras b fit parinon elt pariter impar.z cum
nd (it de numero vuplorm ab vnirate fumprop:ergo pervi ccﬁmﬁnnna_m buius non eft pariter par.a
(uffictenti igitur viuifide eft impariter par.qo eft ppofirum. Sev T oftéflue fic.cfi medictas a fit pary
ctbivarius niierus par (com eam iPm numeret:per viffinitidem ainon eflt nficrus pariter impar.feo
ct cum non fit e mumcro duplo:il ab vmirate fumptrox fi ipfe in duo media diuidatur:z mevia frey in
mevia.in hac srinug dwifide necelle € aliud ab vttate occurrere:qd diulfionem in cuo mevia fiftat.
quarenumerus illeerit impar.ct qzille eft pars partis:ergo pricefimatertiam pzimi elt 7pe rotius,
quarc per decimiquintam butus ille impar totfi (¢Sm parem numerabit. at ¢l par ipm fcdm parem
mumeretiergo per viffinirionem a totusselt impariter par.quod {tey et propofitum.

C Ex ductu pariter parig inimparitcr parem: pucnit imparitcr par, |
€ Suranumerus pariter parsoucafgsin b tmpariter parem 7 pueniat c.vicocelleniieriimpariter
parem.Ham p bypothefun a numerusipar numcrat c{cdm b qui eft par.et qzimpar numerat b cum
(it impariter par:1dé tmpar pvicefimatertiam pmi numerabit c.et non nifi fcdm parem:alioquin per
vndveamam butus c cét tmpar.coftat ergo p viffinitionem:c effe impariter parem. et pzopofitun.

CLis impariter par fit cx pariter pare in pant imparem.g2uo fit vt oém impariter
parcminumcret pariter par impanter.

@ Sita quilibet nfierus imparif par:dico iP5 fieri ex pariter pare in pariter imparem. nd mevictas
a € par.alioquin g effet pariter impar. efto itags b medtetas a:fl medietas b fitimpar:@ b p trice(ima
tertiam buius eft pariter impar.ct ¢ binarius numeret a fm b céftat pariter parci tumerarca fm
riter imparem.at (i b mevietas impariter paris a/fitpar:fitea © cutus quidémedieras fitimpar,
?ﬂm v per tricefimdtertiam buiug erit pariter impar.et p vicefimidtertiam p2imi numerabit a.(itgs
oc Pm e:et{itcbinarius.q: b nilerara fm c:et o nfierat eivé fcdm esergo p vicelimiquintam (i g
dopitiob ad vea eft ead c.fed b eft vuplum v:igiF 7 eduplii c.quare per decimaoctauam huivsg e eft
pariter par:t numerat a fm o pariter imparem.oflatergo treg ppolitil.et i rertiue nficrus pimum
vifione Facta occurreret pariter impar:accepto penultimo parium loco bl z efus dimivwolecov e
loco ciper edvem vicefimaquintam feciiv: ocludes ppofitum.et voiverfaliter quoties hec [ubdinifio
‘fier:toties Rat ab vnitate parif parii vuplatio.et fumpto penultimo parium ¢ii (o dimidio P triceft
matertiam buius 7 vicelimdquintam (c8i ofiif ocludes ppolitum.Lozrelariii pater gccepra medie-
tate pariter imparis 7 ouplo parif paris:quidoe pariter par cii pariter imparenficrabat imparirer
paremavdinuante fp vicelimaquinta (ecundi,

@ Sioifpontur mlongnm pariter paresiz in latum pariter impares:qut (cdm an-
gulares coucntus pouctitur:funt impariter parcs til.ct1poy in longitudine quidem
oft fimilirudo ppoztionum:in lanituoine »o oifferéparum cqualitag,

L on i tuop o M CPifponiturb/cvieifparitparesFmlon:

g /el
4 & gum:tgh klm:pariter impares (cBm latum
— CContinue pioporionsies, ___IF LU0 aui pouchitur exbin gib klm 7 ex

© 26 | §2]104] 208 416|832 11664 &\ . in eifvem:1 (iliter fi 3,
™ : exviezfin cifoéefleim
_Hm 1 (44| 88 1176] 3521704 1140818 pariter pares 1 (olos tales.nam oés tlli fiunt
,_El 181356 | v2i144] 1881576 [1152'8 exouctupariter paris tnpariter imparem.&
% Rl 14 | 28] §6 | 112l 2241448 ' 80613 pertricelimioctauam buius quiliber eog eft
T8 h| 101040 80|160]320] 640 | tmpariter par.ctfishus effetimpariter par
S5l 8T 14 [ 48] 96192 13;‘-_- 2 prer eos d ex (llis parif paribus fm (ud fer1é
-+ 2 §1 561 31| 6412 orvfatis 1 pariter imparib? pouciiturilleno
u& | x 4 o F" 415 fieret cx partter parc in pariter tmparem.qd
e c d> e R per pceventem eftimpofiibile.ratum eft ergo
O (['F'ﬂrffﬂpﬂﬁﬂ' = qY oicitur. { Seciivo dico oés in logitudine
O n g 1Lt u D 0 IFvtoésinlineagroésinlineab:zitavereli-

quis/e€ orinue ppoztidales.nam da b binarius mus pariter parium oucif in g: manifeftd eft fchin
inlinea g:qm inve poucitur effeduplum ad g: Tin ppoide cgob.fev 1qrbin gfacit (cOm ab {po g
et cingracis rereiumiergo P octauam feciidi q ppoztio cad b ea Ereredf av fedm.et ita ofititer oftéve
vereliquis p ocrauan feclioi adjundte vicelima nona buius que bic/v e fcontinue propoztionales eé
vemolirat.£tex hoc vemdlirare poptum eft perviceflimidferram fecfivi qB fit ex ductuvnius medioyp
infestifi effe rum qv fit ex ductu circApofitoy vni? in alrerdi.et p vicefimaquitam einfoé quobd fit ex
ducty vnius meviox in slium:td effe rum quoo fit ex ductu circlipofitox 1 equalif ab eis viftdrium
vniugin alterum. L Lertio vico ofs numeros fm latitudinem n vnaquagslineay ab g incipictes et
av min latum euadentes:equales hie differétias.gp eniin primalinea que eft pariter imparium ofie
atinuefint equales:(tatim per tricefimifexrtam huius eft cognitii, S3 g feciivelinee numerox efles
fint vifferéric/veclaraf.nam p nonam p:imi i eft B fit ecbingzin vifferentiabhao g &1 quoo fit
ex b in .avvurigif qifiter binh feclious (¢c3 impariter parium fecfive lineefup eo quov firex b in &
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- vwergo p (cdam pmi g 7 e fimul (unt ouplum pariter paris

Vi

pmo fc3 impariter parium etufvem linee:ti Ftum eft quod fiterb in viferétiam g avb.et quia ften
per eanverm nonam pimi tif eft quod fit ex bn b 7 in oifferentiam kao bmmqgﬁtnr bin R.a0oir
igitur b Arerb inkfup eo q3 fit ex b in b fcs tertius impariter parium (up : eftqt fic
exbinvifferétiamk av b.fev vifferériak ad b tanta effe pbata eft:Fra vifferériab av g.eftigif e

ofia illox impariter parium.z ita sfequéter p nonam ve reliquis expevies.£t ex boc facile demd

bileelt p fedam pmi @ dlibet (llox vuplatus it ef:@tum duo circlpoliti sificti.ct P tertias efulvens
putiiig duo medif 2ificei rf fune:@rum circipofiti/ et equali infuallo ab eis vifkites pariter acceptis

€ Quécunags numerat impariter parivem etiam cft impariter par,

€[ Sitaquiciigsnierns impariter par:qui numeret b.vico b effe imparitcr parem. Wam quia a par
numerat b:ergo per duovdecimam huius b erit par.quo fit vt Quoties g numerat b: toties medietas a
nuteret medtetatem b.(ed medietas a cfi fit impariter par eft par. igitur p duocdecimd buiue ¢ me:
dietas b efl par.fed 7 alids impar numerst 3 numerum tmpariter parem:igitor foemnumerabitb p
vicefimdrertiam paimi.eftigitur b per diffinitioem numerns par.quod eft

€ Si panter impart impariter par:fine pariter par fup binanum stiigatur: ppofitus
crit pariter impar. _

€ Sit a quiciigs pariter impar:cui avifigaf b quichigs imparif par aut parirer par fup binagrifi: fitg
¢ compoflitus.dico ¢ cfle pariter imparem.nam q: a eft pariter impar:ei® medtetas eft & ctquia
b eftimpariter par:per tricefimdleptimam hulus:efus medietas eft paranedietas igif b tmedieras
afimul p fcdam huivs oftitufis numerum imparem.at numerus ex medietare 3 Tmedietate b oftity
tus:eft mevieras compofiti c.igif per tricefimilextam huius c elt pariter tmpar.t ita argumétabere
fi pariter impari goditur numerus pariter par fup binariunt.quod eft pzopofitum.

4 S5i pariter imparcs niiero pares piiigant opofit® crit pariter par vlitpari€ par.
@ 'Ham quia cuinflibet illog mevietas eft impar:per quartam buius compoflti mevietas erit par,
non eft igreur compofitus per triceflimdrertiam huins:pariter impar.quare g (ufficiéti vivilione erit
gut paritcr par/autimpartter par.quod eft pzopofitum.

4 S5i partter impares numero impares coniiigant:componctur pariter impar.

¢ Ham quia cuinflibet {lloy pariter imparum medietas citimpar/et funt in numero impari:gitur
per quintam buius illop mevictares coacernate pititulit numerum imparem. opofitd igif mcdietde
eft tmpar.ergo per tricclimitertiam huius:compofitus eft parirer impar.quov intenditur

& Si viverfi pariter parcs dthibet fupza binarium fibi coaceruétur:ex ipis coftintus
critimpariter par. e ket

€ Sint a/b/c/v quotiibet nfieri parif pares fupza binarium 70 marimie: g rb%hu% oifirgs f
apofitus er a/b/civ-dico f e€ impariter parem.nam da a b cd funt pares : p pximam buiue feft par,
ef qzfunt 3 b c © pariter pares fup2a binarivmseoy mevietares funt numeri pares.addireergo fimul
per primam buius oftituiit parem.et q: p tricefimafcdam huive 2/b ¢ v fimul agar minug funt
@ ezergo f eff minoz e.at e cft mus pariter par polt vigitur fnon eft pariter par.et cum eiue mebdie:
tas fit parergo per rricefimafeptimam butys:elt impariter par.quov eft propofitnm.

@ Pariter inpares Fin oatl nlicrum parcm inyenire:qui pifictt facdt pari€ parens.

€[ Sitprimo a nficrus par fm quem iubemur parif impares tales qut pponficur {nuenire:d ¢ idem
g {lt parirer par.quot ergo funt vnirgtes in a:tot stinuo pariter impares ab ynirate quop medietas
fit b cfits © primuse alcévenvo partrer par.et (tinter ¢ 7o fititey alide pariter imparicirca v hinc g
inve fumo pariter impares Fin otmidium a:itavt oés (int (umptl Fm numcrum 2. infeviozes:c
g/ et fupiozes e f.quia eni v eft par/tnd eit panf impam tricefimiquiram buine primi pares bic
7inoe g 7 e [unt pariter impares.quare 7 g ¢ equalif viftant @ nfiero v.et q2 fiftrer p edvem vio pari
infpofito poftefledtur f:7 viio interpofito polt g fedeur c.etfd equiviftabit bic T inve c 7 f ab numero
v.quare p vicefimanonam buinsg re (it
funt pariter par.etp edvem fcdam pimi ¢ 7 f fimul:(unt duplum v eiufdes pariter paris.funtigitur
pariter impares fimaol fumpti fm numerum g fc3 g/e/ 2 ¢ f quadruplom d:7 dupli dbuplo ad v.quare
pervicclimanonam huius ¢/ gie/ f fimul (unt parif par fiue (une tifi tum qd fit ex a pariter paresino
pariter parem.quare p tricefimam buiug:d inve poucttur eft pariter par,quod itep eft propofitum:
quo av hoc. Bt fi @ non fir pariter paricapio quécung numerum pariter parem vt a alreriiquivitro/
citrogs héat pariter impares:vt b/c/v/e.et fumo duplum a: fir g.qui erid ;{Er vicefimdnonam buius
eft pariter par.fintas £/ b (ul circlipofiti pariter impares.veinde capto L vuplii g: qui etiam eft pariter
par.7 kimcirciipofitos pariter impares.filiter capio o vupluom L Tarcipofitos pariter impares /p
ct hoc toties eogs vigs Aat quoulgs habeamus pariter impares acceptos Pm nurmerum datum a:quos
quia hic rotio€ accepf vico numerum e bic/ole fihk ¢ ceteris fumptis pariter imparibus:opofiti
eilcpariter parem.ct fit q pariter par tus duplus ao o.quid eniper (cSam primi ¢ o flmul:(unt
dtum g vuplum g.et etiam peredvembe; g vuplum a.igitur oo/t b/efimul:Frumio [+
fev per eandem fcSam pimi £ Frum | vuplam g.ergo b/c/v/e/fi:drum o dupluml.fevo km:

o ouplum | p edoem fevam.igiturb/co tfg km:%mm qouplum o.fer Tper edvem (cbam np
qtruﬂlum o.igitur b/cdefbkmnp Gmul: ouplum q.qui pervicelimanonam huius et pariter
par.ficeg conitar propolitum, -
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€ Scdm vahum parem:pariter impares fumerceid impariter pareim stuticti oftitudt. 47

@ Sit a batue numerus par fm qué iubear fumerenumeros pariter impares:qui sinncti oflituant
numeruss impariter parem.fumo b/ e b otinuc numeros pariter pares oft binarinm fm medieraté
nfieri 2 circaquos fingcd g ki circpofiti pariter impares.dicoc © fglzl parifimparcs Fmnierfi
ﬂfmmﬁmﬂ%;&mnumwm iparitet parem.et fit m duplum b qui etid p vicefimam
nenam but? eft pariter par.quia eni per fecivem Pmico fimul funt rifi §Grum e vuplum bier p canoé
f g Grum bhoet Lel Gl m.crfic co £ g 21 it Jrum tres pariter pares chm gtinuefumpti poft binarid.
!:aﬂ? m fimul p quadragelinamquintd butys ok t impariter paremeigimretcv fglz1{imul.qP
popolitum,

CImpanter pares quothbet reperiresqui cocceruati faciant pariter paren.

€ Sit pmo a nficrus datuepar Fm qué ppofiti eft impariter pares repiresqui coaceruati oftituant
pariter parem:iuenio p goragefimifertam bui? toriden parif imﬁ? d coaceruati sltirnarnderii
pariter parem:qut fint b ¢ © e.et vuco aliqué pariter parcm in qu cop:zpuenidtfg b1z totivem
qui p tricefim3octand buiue eriit impanf pares.at p nonam prt ioé et q8 Arer lloparifpareinbe
D gset in spofitum ep b ¢ © e.at cdpofttum ex b ¢ b e per bypotbefim eft pariter pariergo  rricefimaim
buius quod fitex pariter parein b c v eefl pariter par.iliud afit cftedpolitii ex tmpariter paribus f g
:7 (2 Fms Datums nierf inuens.c igitur effectdl g8 pponcbaf quo a0 hoc. L Sitfechivo ve 4 (it impar
cBn quem ppofitum fir reperire impariter pares qui coftitudit pariter parem (omo per immediate
mdltratii impariter parce (KBm parem minozemyno a:qui aggregatt oftitudr pariter parem:{intgsb
c.fitgs © partter par cx b ¢ coacernatus.(umeo f tertidi paritcr parem ab iporequivé mevio parif pare
infpofito.et qz vifferéria f 2o o cfhat ex vifferétia © av ¢ § ft o pariter par ¢ differétiacadfqueelte
pariter par:cum (p fequensfir pcedétis duplus.crgop quarragefimamquitam buine dFiafavoell
gmpariter par.fit crgo vFia illa g.oico ergo b ¢ g ¢ impartter pares qui petitur.nam b cfimul funt®

uibuse avoitue impariter par g (M facte (icut f.nam crat vifferénia o fl st Yo feltniierus pariter
gmmﬁat ergo totum propefitum voméfiratum.

@ Ex vato nijcreampant parcs ex qubus siiictis impartter par efficiof inucttigare
€ St pmo vatus nfierus par qui {it afcdm quem iubemur tmparirer pares inueftigare:qui sificei
oftitudt impariter parem.inucrio tonicem pariterimpares p quavragelimifexram bui® qui coriicti
sftitudt pariter parem:fintg b ¢ © c.capio & Frim pariter impare pofte.qui qz felo quafnario oiflat
gb exmanifeftii cit b ¢ o g fimul plus eé pariter parebev efimul rminug duplo bev e imul.quarep
vicefimdnonam buiug:aggregarus cx pariter imparibus b cd gnd eflt pariter par.et cii p p2rma but?
fir parsidem erit a dnifice sut pariter tmpar aut tmparirer par.ouco ergo f nficrum quccungs parif
parem in b co g:2 puenidt b 12| mutotivé quot voirares in g:quip tricelimocrauam buius funtims
pariter pares.at aggregatumerb zlmim et Grumqi it exFinb co ghimmulp nonampumi.atib
¢ 0 ¢ fimul funt partter tmpar:p trice(imdoctauam butusiaggregatus er b [zl m eritimpariter par.
et i bco gfit impariter par:ivem accidet p quadragelimap:imad hutussHicq (p habebitur ppofiti.
Jvo M alirnumerus impar:fumo rotfvem pariter impares:qui aggregati p quavragefimaquarea
buius erunt parif impar.quog multiplico per quéliber pariter parem: 7 pueniét totidem impariter
parcs P tricefimdoctanam bhuins.et q: ipi impariter pares fimul ti funr rum quod fit ex tllo parié
parein sggregatum ex pariter imparibuse qui menfiratus efl pariver impar.ergo per tricefimanond
erit aggregatus e impariter paribus impariter par.quobd eft propofitum.

€ 2uotlibet impariter parcs:z pariter pares (up binartum:fiktuncti: pariter parcm
vel riter parem componcent.

@ Ram ofin mevictates pares funt.at {pe fimul:opofitt mevietatem sltitufit:ergo p primam buius
compofitimenietas

. eft par.mon oft igitur compofitus pariter impar.a diutftonecrgo aut et pariter
par/sutimpariter par.quod intenvebatur,

CPariter parcs zipariter parcs qthibet inucttigare:d oiiicti parif parem coftituat.
(L Sit 3 numervs datus fchm qué debemus aggregarepariter pares ¢ imparicer pares qut oftitudt
parif paremuciapio wﬂﬂhugrﬂwﬁ qui p quavragefimdocrand huiusfunul cogregati coMindr
pariter parem:(intggbx et fit parif par qué sitituiit v.capio totivem prinue parif parcs fupzad §
(int e 7 fzeertii eft e effe duplum © et f daplom etico a’ﬁfﬁaﬁm parce b ¢/ 1ctivé pariterpares
0 7 ¢ (imul sftituere pariter parem. Ham qzb cfimul oltitudie 0tergo b ¢ 7 0 ftmul olttruds eouplii o
(ed erper tdem b c v et e fimul coftiruent Fouplup c.atf eft pariter parigitur totioem pariter pares
et totidem impariter pares quota sitituit pariter parem.quob eft propofitum,

€ Scdm vatil numerum pariter pares repenireiqui cii quothbet impariter paribug
numerum nﬁaanm parcm conftituant,

¢ nilerus a:(c¥3 qué iubeamur reperire parirer pareg:qui i quotliber imparif paribus
vt (unptis fcdm b sftiruane numerum tmpariter parcm.fumo pmo p quaoragelimdoctauam buiys
impariter pares (Bm b qui fif oftitudt parirer paremsfintgs ¢ © ¢ 7 oftituant f pariter parem.z fumo
pariter pares poft f(¢cOm g nfierum vari d Nintgh l21 quos dico cii im‘?ann:r paribus co coltituere
impariter parem.nam qz cd esftituiit frergo co e T Folhtufitgoupliifeet coef e gnicrum b vupli
g.¢rg0 ¢ © ¢ 1 g plus oftisuficd vuplum frz minus § oupli g.ctita argumétabercofequitcrcoeeth
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VII

Elunpfttmmﬁ-buplﬁg1mﬁmwmb.¢tﬁudu£cbzgth plae Aftituere ouplo b et ménus duplo
fics deinceps.quareciveg b bzl fimul p vicefimdnonam Rutus non HRituét pariter parem.crgo R
quinquagefimain huius ¢d e gh le 1 fimul sfticulit impariter parem.quod eftp

COmns numerys prmus:eft vufiinutus.

€ Bam ois numerus folam partem babet vnitatemzque vt certum el minus co sfituit, et igif oie
talis per tiffinitionem uumnP:ma.quub eft propofitum,

€ 2ulibet pariter parsoiminutus cfic pbatur.

€ Bam per vicefimdnonam huius ois talis eft ve duplis ab ynitate fumptis:qué p viceAmalertam
quarti nullys niierabit nifi alide in illo ozoine (umptus.at p tricefimiicdam hutus oés i illo ordie
fitaggregati peevétes min? illo phciit.cltat igif p viffinitidem il effe viminutum.qd eft ppofith,

CQis quem numerat nmerus aut sbunoans sut perfectus:vt abutivet necelle ot

€ Sit a nfierus pfectus aut ablivans:habés tres presbeod {cham itertid; ¢ fertami ducafop
8 in quécungnumerom vt in ¢ T pucniat e.eriit ofifes tree pres  fint F g H.eevéas fcda tertiafesta.
quia q ppotiob ava ea elt fad crergopmutatimb ¢0 F vt 3 a0 &.Fté cad a vt g ad exergo pmintatim
cavgvtago e.FJeévavavehav etergo tpmutatimoadh vt ago e.cruntergotresnumeribcd ad
totivem f g b in eadé ppomide ve quecit a ad e.tr?unvicefhnnmrecﬁutb cofimulaofgh Emulde
in eavemn ppoztide § a ad etuncfic.b co fimulavf g h fimul ve a 30 ezergo pmutatimbe v fimulav s
vefgh fimul av e.ergo fib ¢ v fimul gbiivat fup a:et f g (iPabiivabit(up e.et fibco olfcte phiciung
g:itioem 1f g b oificte phciét e.at i f g b sificte phicifitcicum e p aceptiem habeat aliam partem ab
ipfo penoiatam que eft vnitas:ea (idoé pzevict] aviuncta facit torum ablivare (up e.eris igiE quicia
talis quem numerat aut abundans gut pfectus:abunvans,quod eft propofitvim. '

€ Ruicungg perfectum numeratieft diminutus. |

€ 'Ham (iis qui numerat pfectii diminutus non fit:a oiuifione erit aut pfectus gut sblivgus: quifi
eft pfectus aug abiivans p precepentem ille quécungs nfierat et abidans at potitur pfectus.nomn ¢ft
igitur perfectus sut abfivans.relingnif igit quéavmovum pponitur e viminutues.qd eff ppofiti.

« Fumernm imparcm abundvantem inuenirc:cuius fumptay partiii magiasa pofito

imparc ociominciuy. _

@ Decvivetur fupponere aliquem imparemeé abunditem:qs 2 verum eft. Sit ergo g impar pofit?
quumagiam partium (umptaz imparis gbunvdtie denofare debet et b quicangs impariym
qui (i (it minozasouco ipm in aliqué imparem vonec eueniat imparmaiotg quip q
quitam bui? erit ah&og.ﬂnﬁt.ﬁfm: ammon quero alifi.et ita (it in ppofito,defve fumo
Denoiantes quotquot volo fupea a:ita vt @ fit denoiating mimus.alioquin Sitatem Ppofitio.
poffet:fintas ¢ v ¢ et dbuco g inc T puenict p vopecimam ﬁuotw:ﬁ.
pouctumeset illevltimus pouctus p vi m primi ptes ab a co ¢octiiduco
in ipm totum:b.fitgs pouctus f qui pvnvecimam huius eritimparsfed et p quinquagelimaquintam
butus erit abiiogns.dab eft abunvans 1 Habet ptes denoiatas p vicefimatertiampmiagbacdetb.
et da ptifi sfumptay ps denoiata ab a haber minozem denoiationem:qrpofitus eft aoim denoians
minimus per pceptioem ps depoiata sba eft ofm (umptay fc3 (cBim a cv est b maria.qb oft gpofitfi.

€ Si1ohids in niferdi p2imum ductus pfectii numerum pourerit toeth it €0 minoem

ct fe non numerantcm ductus: poucet numerum abunodanten. |

@ Sitbnumerus Pmus:1aductus in b poucat ¢d fit herus pfectussitg ® minoz bdecnumeteta
¢t Ducatur itey @ in © ¢ puenjat e.vico ¢ effe numerum abunvdtem.notine eni in glivm ductus niera
bit cquoy alter non numeret a.vt i fin g poucat c:intelligo f primum,/a fcdmy/b tertium/ T g quarti
pervicefimdquintam fecfivi fad avt b a0 g.fe0 Tper quartd b numetrat alteg,at cum b mado: fit
al et g maloz f vt fupponif:b niierabir g.qre 2 f nfierabira.oftat § ¢ nullue in alii ductus niierabitc
quox alter non numeret a.ct iveo i a cét pzimus non hsberet cuiffa b 7 vnitarem pres fuassera
b viiitate oiftarent.at nullt (unt primi vnitate diftires nifl binarug 1 fnarivesch oporreat alterfi cog

© effe parem/ ¢ altey imparemset oig sliug para binar{o/fit mmpoﬁme?mcﬂq : (umeretur (ubb
et pqu

§9

aut eét a autipm niteraret.alioquin vicatur non viitare ynitate fola vt in fefaciant pfectii.

- northabebit ptes & nifl ef ¢ vnitatem.at pouctus ex illis totieg habet in fe maiozée quoties viritgs

dttnfm.tmi:aﬂ-tfﬁmulmuuwfacﬁuﬁmauqﬁwrumpmn:ergofft-:vﬂmwg' pfectii.
eritergo a opofitus.fing ergo eiug partes f € g:que p vicelimatertiam primi : c.agemerét
ergo ipm fcBm b 7 12.et eedem partes  ivem etid numerabunt e {cdm e m.eritg perfeptimam
(ecundi ter cavbbk:ficut e ao v L m.cumergo cfupetbzh innumeris s f g: fupabicetiae
numeros ok tnin._numerun.quf.ukou‘mmna&nfg*qﬁﬁcu&mtrmumuﬂbl;-:ﬂmunul.
ergo vt cav etotusa rotum:et b b 20 | vetracius ad vetractum.ergorefionus a f g:ad0 nrefiouum
vt ¢ totus av ¢ totumn,at cmaioz et esigitur ¢ 2 f g maiozn.igitur a f g partes widem ¢ adoite av O 1:
plus factunt & e.eftigitur enumerus abundans.quod ergt demdltrguoun,

€ St numerus in aliutn ductus perfectym vel dbunoantetn pourcritiin quchibetab
¢o numeratum ouctus abunovantem poduces.
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€ Sit a quicip numerns qui in alivm ductus vt b poucat cnumerum pfectum aut abunditem:a b
numeret 9.9ico ¢ a ducrus Mo Poucit niicrum abidantem.nam quia p feptimam (eclidl § ppoztio
b aooeg eftcad exfev bperbyporbefim nierat v:igitur 7 cnumerabit e.cafit pofitue eft pfectus aue
abonvans.igitur p quinquagefimiquintam huius 7 eabunvabit.quov eft propofitum

« Lum oifpofitt fscring ab vnitate niicri pariter pares qui rictl fecenng numcrim

pamum:crtremus in tllum ductus poucet numerum perfecrum,

€ Sitvnitasiz a b e d otinue duplizqui P vicelimdnonam Hulug erunt parirer pares:1 coaceruatus
cxcis et vnirate fit e qui ponaf effe primus et © extremus parium ducak in ¢ oim aggregarum 7 pue
niat f.oico feé numerum pfectum.mantfeftum cft cni pervicefimitertiam pmia/b ¢ © ouplos (Gpros
oés numerare f.firg io (cBm e/ g b kvt {c3 0 numerer f (Bm exc(cBm @:b (cBm ber a (cdm k.quotics
ergovnILas 1 o totics ¢ in fict quoties vnitas in c totice g in f.quare 7 adinudte vicelimafeciiva fcdi
T ¢qua ppoidalitate quoties a tn © toties g in frer P ivemn quotics b .0 toties B in f.et quoties cin
o toties Linf.Dincrote pres funte/gb kav figre vmras abcav o.fedp tricfﬁmﬂl'fﬁr‘{m hutvnitas
eta b et ¢ fmul muin? funr vnitate & 1t 9.quedoé viutas cft ps © denoiata per conceptidem ab v.ergo
e g bkfumulminus facifit f vna eius pre denoiara @ numero O.pare aiit f denoiata a numero vieft ¢,
funtigituregb L2 fimul minus finnumeroc.atvintas ab cetdluntrang eigituregh e vnitasab
¢ © [unul e fune ficeg F.fe afic f plures partes non babest:conftat p nufintticem ipm f numeruin effe
perfectum feo @ nullam aliam babeat veclaratur.nam (i hoc fit poflible numeret ergo m:nunerum
f{c8mn.qt eni celpmus quinterat finumerabit ergo per quarram terti m aut n. quare p vicefind
quintam feclivireltquus eox numerabit d.ct il a fecivus ab vnitare (irnumerus pmus:ergo P vice
fundfertam quarti quiciigsnifierar v eft alids in ozoine preceventium:ive cb g.atfifir cnferat fichim
gretfiblcombretiiafcdml:partesics prepofiras et ve victum eft.conflat ergonnlium alium a poi
ctis niicraref.quare poicti funt oés fue partes.ct 1pft ftmul méftran funtipm complere atgs phicere,
conftat ergo viffinitionem numeri perfecti ei sgrucre:ifnigs exiftere perfectum.quod eft ppofit.m,

. Septimi elementoum Brukmenices Porvant finis,

e numcoum cx wnitatli difpofitioe ppendiitur. C ER alit vifpofitio

f  pumainlongum tifialeera m longum ¢ latume: tertia o inlogumy/latumy/
zalum. € Lwws ymtatum oifpofino in longum tim cft: incaris numerus
picitur. @ $n latum oifponitur fupficiales incartbus ynoig oclufizquon

ynitates directe 7 ad ¢ 790 alias cquales habent oiftantias, 20 fit dupliaiter fc5 vt
vt vmtatcs vitanbus otrecte avapréturivel cag intuallis oppongtur:tavi finglox
ozoimum terminiin lateribus reliquis exapiatur. € o sltum Yo vifpofitio folioo:d
cit: coaptans infur ul fupficialibus:cx quox lateribus oirecte ibt gppofins (olivozil
fupfiaes crecte confhtuityr.€C Mumerozum tn fupcrficic oifpofitozum: quidam funt
triangulares tria babentes latcratali) quaonlatcri:ali pétagoni:ali plurid laterum.
¢ RQuaonlatcrozil aiit quivam latera oppofita babét cquioiftatia: quioam minimc.
@ Wumeroum autem quox latera oppofita funt cquiotftana: aly oia latcra babent
equalia 7 tetragom Oiciitur.alij fiquioé larera babent ymtate viftantia 7 parte altera
longiozes vocaturiaut amplius 7 otciitur aitldgrozee. € Humeroy n altd spofitoy
otucrfas cffe bales conngiriquoriiog trangulas/atg quaoragulas: cr 13 de ceteris,
€ Houm oim quivam babcent latera fimul applicata: ¢ diclitur pyramides.quidam
babent latera:que etfi infunul tenodtsnon tit sucmiiit:ct curte pyramioes appcllant.
quioam babent latera equiviftina 7 cqualiter crectaqui fuptozem zinferiozem fyp-

fictem babent fimiles. gt quiciios babentbafim triangulam:ferratiles vocant:
quaorangulam z ipftin longum/lagum/z altum cqualicer oilt€ountur: cubi vicdtur.

quicungs »o bafcs babuerint pentagonas beragonas fiue plunium latcrum:z latera
cquiotftantia ercctazcoliine nominentur, ‘ | ,
« Dis numcras triangularisima babet latera cqualia. T manifeftum cft quélibet
triangularem ex numens ab vnitate 020ine coinuo tifpofitis: cfic compofitum:atas

[atuss trisngult ¢ffe fervel numcrum. ~

{1 Sint a bevnitates bafis triangulizab Ppriceta certremitates.dico ergo ¢ inlecivo ovie cuiue
ertremitates funt O eierunt pauciozes viritates.nam firortvem fuerine tn ozvintbusac v e:lateraa
D1 cecrunt edoiftdna. qim vnitates in vtrogs otoine equalif viftant:ficg non cScludvent irishgulum.
panctoes ergo erunt in oxvine v e.ct qit rum viftatga abbrm tiftara abd7cabei ergo ponitur f
totaab cquota © ab e:viftabir f ab d tum cab c.et foeo G ruma ab 0.0 ergo f non fuerit prima poft
q fen fuerit b vnitas mediach viftene a ab o Gtum a'ab bierit longitudo intera ¢ fHta inters 7oet
interfe wrmgmﬂ:ﬁ:cavnuarm ¢t 30 feinuicem et av alias non equales feruabfit vifltdtias. quoo
eft impoflibile. D00 ergo © e minoz elt o1vine d ¢ vnitate.et eadem rone {p ovo fequens minoz vio
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G preccoés bottec cxtrenif fit violtas, ef Q2 ideo torvem crunt 020ines quot in bafe funt voitates: ps
retroagendo vaitatd offe primi potentia triangul cut tuc avtuncte fecundd clanount triangulums
cutfecundo treo avotte factent ternifi:q: femper eft viate matoz precedétl. et ita colequenter (cBm
naturalom sumerc:i progreilum ficg propofitio 7 corelaniiinora funr,

& St a quolibet triangulart numero latus fuum dctrabatur: relinquetur tmangulug
(P ocfcendenoo proximus.

& Zridgulus triigulo vefcenvcvo proxrimus:icit cuius latug larere glterius et vnirate minus.a rid
auloergo a b fubftracto latere a bivico @ relinquif tridgulus ipft tridgulo a b defc€oenvo proximus
niq:tridguing a per pceoenté babet tria latera equaliazet fequéria fola vnitate vincentia.fubfiracto
ergolaterc ab eriit reliqualarera vno cotractios.f3 7,qt vniratil ovines fm vnitaté femp decrefciie
p3 per corrclarifl precevétis refivuil effetridgularé.t qm larus eiusvnitatevinci a latere tridgulia b
cognitii cihpatet relictf tridgularem effc proximil delcévendo tridgulo a b:q8 eft propoflitii,

< Qmnis mangularis ouplicatus: parte altera longiozem cfficit,

€L Sumdirtur a etb duo rriigulares equales:aviiciafos lateri c triangulia v extrema vnitas tridguli
b.tioélareri f tridguli b aduaat ¢ extrema vnitas tridguli as fientgs duo latera vnirate quotliber la=
tusatriiguior a crbfuperitia.ctfi aovis aptafg hocpacto medios orvinesynius mevlie o:vimb?
altertus:nent per tertiam primi copofiti ozvines (1bi mutuo ctextremis o20inibus e fet ¢ 0 equales.
verbi ¢ vifi o:oiné fequentc latus caddis avaptalg owini fequenti viitaté 0. qz eni percorelarifi
pumebuius oo fequens latug ¢ tantii Otftat ab c Gtum orvo fequens viitate o viflat ab d.ergo per
tortid paimi il fimul iunicri equatur o20ini ¢ 0, et ita vealiis mediis o20intb? i qui mevd relicti funt
tuncergo copletus erit Qquadiigulus cuing latera oppofita crunrequalia 7 ob bocecuiviftaria, ve qz
latus ¢ fequaleelle maofltrati eft lateri c v et meviisiergo vaitates lateris b » equidikas It wnitanb?
lateris a e.7 fumtliter qz [arus b © equatur lateri e a.nd funt latera triangulon equalinm et mediis o2
vinibusg:latus ¢ fequuoiftabitlatericv. 7 qzlaterab v et e a oppofita T equuoillitia funtlareramrian
gulozi afignatop:7 ouoreliquaef Tcd fimiliter npgaﬁm 7 equiviftatia quoum quovtibetreliquo
alio:fi yvmitare funt maioza, paret p viffinttioné totd Aigurd a b v eex duobus equalibustridgularib?
coftitutam/quare 7 ex triagulari vno ouplicato)effe aitera patelongtozé:quod eft pzopofiti.

@ Luiufibet altera parte longios : mevietas ff trigngularis.

@LIDcccft conerfa precedétis. Sit altera parte longioz quicunags a be 1 vnum eius loncinslatus a b,
vico ¢iug medietaré efle triangulare.ve latere enim longiozi g b detrabo vnitaté a et e cfecundo 012
Dine duas:de 0 tertio tres:ve e quarto Quattyo.¢ fi plures funt rot edfequenter auferd quotus 0200
ille fuerit ab ynitate:per correlarit patmebufus totus detracrus ve g ¢ Fefl aris.et perivem
q: continue minus vno relinquebaf v ad yitatem:relictng eff rriggularis. fev et Q2 detractilams
¢ f equatur refiout laterigb.nam latus g eluperabatiatus gb vna vnitare:fed T gefuperatlatusf ¢
yria viitate.cquantur igitur gb et f e:quare T reliqua enius reliquis alterius cum per pmd bufus
omnis trtdgularis fitequilaf 7 totus trigonus ae frofi trigono a b g equalis.eft igitur vatus altera
partclongioz tn duas medietares vinifus quaz quelibet eft tridgularis: quoo efl propoiiti.

T 2uthbet duo trigngulares prorimistctragonum conftituunt

€ Sitvein pecevétiab gequicunds alterapartelongioz qui per eandem divivatur inbghbeteaf
orostridgulosequaleg.eritvt g efitlarue tridgulie afetlatus b g gltera pre longiozis 7 fud oppo
fitfijc g maivs laterc a e 7 fequétibus owintbsemtateBmmoto ergo latere a e remanebitb b equale
laterib l2:l: get g b.710eo quaruoz illa larera avinuicé viftantia:quod ergo per ofiffinitioné relictum
eft:cfttetragonus.fed 7 ammoto latere a e ab trigono g e fper fecundd buius relinquif triangulane
tridgulari a ef prorimus:quare 1 triangularih b g fibi equali proximus. conftarergo tetragenush
12 g b ex duobus proximis tridgularibus:quod eft propofitit. P otelt quog etiv effenotum quod
tricefimoquinto capitulo fue Arithmetices viuus affert Seuerinus omné tetragond fi ci propau
latue adliciatur aut ab co vetrabatur alrerapartelongiozem fierf. Wam cum tetragonus omnis vz
ofquagslarera equalia pofliveat: fi cuipid vium atus aviiciarur efffcientur latera vnitate diftantia
powroftlatus yvnumg quopiam detrabaturirelinquétur lateravnitate piRtdtia:quare virobios facti
erunt alrera partelongiozes. uo fit iteriive pzorimi quis altera parteldgiozes a medio tetragono
cquali vifferentia viftent, IRam equalilaterc fubllracto ¢ avorto.

«C Latere ppofito numett triagularis (umm3 inuenire. Tnoe mamfeti oft i vatus
fit numerus impar (umma trangularis pzoucnire i pans pzotime maios fubdu.
plum in ipfum imparé oucatur. et fi numcrus fig par: umma triangularis pzoucnics
{i paris McoICIAS N imparem dUCALUr p2oxime matozen.

[ Sita vatiilatus cyinflibet numert tridgularis cuins fumma querif:ouce a in b prorimii numerii

maio€ 1 per viffinitioné prouenics alterg parte longiot cuius b maius lgtus erit vnitatemaius g mi
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nozelatere ¢ latere tnidguli cuniue fummalpetif. per quartd ergo buius fumma tridguli petiti eft mes
vietagaltera parte longione innentificeg conftat ppofitum, gL £orelariii ex temoltratione concu
fionis aviundte decima pimi noti eft.et hec cii cozrelario fuo praxim pgrefMionis vemdftrat,

COmne perfectum eft trnum.

@ Zernarius rotus el religione facer et 3 R ythagozc M agis er Sacervotib? olim {narcanis mi-
rum in mooum veneratus, et Hriltoreles MPyibagozicor (ymbolis infiltens cozpoed magnirudingé
iplume vniverfum perfectii aftruir @ ipfum trind (it unovero trindi clt:qz ipfum perfectii eft q3 pzio
Wythagozas coperit in numeris:numerofigpmyfterits. hic ergo fufciptf demonflrioum omné nus
merum perfectii efle trigonum., Bam per tricefimilecunvam (cptimi quotcunas niicri pariter parcs
conumerats vaitate coaceruar cfficiunt numerf progimo ffﬂ#f"ffg ariter pare: vnitate minoé qui
quivem porime fequens pariter par per vicelimanonamieptimi cit coaceruatot marimi suplus:
quare totus coaccruatus eft impar « at per (exagefima (eptimi ois numerus perfectus gignitur ex co
aceruatione vitatis et pariter parifi quotics coaceruat?eflt prmus qui vt victiielt p vicefimdnon3
{eptimifola vnitate viftat a pzoximo pariter pari:qui ad aggregatop magimi cuplus eff.ergomayis
musg aggregarozii fuboduplus paris numerd aggregatop impare pioximefequétis: inipfumimparé
ductus:per pama partem corclary precevétis coftituit numer@ triangularé.eft igitur ois numerus
Bfrftﬂua tridgularis et trigonus:qo eft propofitii. £teius latus p preceoétem T cotrelariii prime

uiuse erittlle impgreromnibus coaccruatus.

¢ Dmnis numerus par media ful parte multiplicatus tanto mino2é fumma poucit

% omncs fumme que in 1pfo funt coaccruate : Gtum fua ipfius medictas,
Decer analyticis numeroii Depidpta eft.et ex fc8a parte cotrelgrij fupiozis coclufionis adiunite
nong pamnu ¢ coLotgnitatesynitaté in quécungs numerd ducd: ipfum pouceresftari cognity effe pot.

O Si fumantur trangulares ab ynitate: duos primos impares cf fequétcs dbuos pa

res atas ita vici{fim duos ctduos N pares atas parces inucnirt necefle cft.

€L Ruia eni per cozrelarifi p2ume hui® tridgulares credtur ex niieris o:dine c5tinuo ab vnitate difpo
fitig er vnitas pmus eft potétia tridgularis T potétia impar, aovita i@ numero fequétiq elt par¢s
(tituet p cozrelarifi pime buius fim trigngularé 7 per (ecundd (eptimiimparé.erunt ergo duo paimi
tridguli niieris hoc pacto oifpofitis ipares. Seod ¢ at tertius numer? eflt ipar et cii pzecedétitriggulo
p toem correlarina coflituit triangulii 7 peevens moflratuselt ipariergo p tertid feptimi tertiue trids
gulariserit par.ct Q: quartus ab vnitatenferus elt par d cum peedért tridgulo pari p ioem céftiruit
quartum triangulum.ergo quartus tridgularis per prmifeptimi eft par.erunt ergo duo fequentes
parcg.etfifocm rationibus mollrentur duo fequctes effe impares 1 viciflim alff vuofequétes pares
fics fine vifficultate certum apparebit propofitum.

CSi polt ynitatem (umantur numeri triangulares : inter dUos ct dUOS oifiunctim:

crunt que tnter numcros ab vnitate naturali ferie: fumpte popoztiones.

@ Sit primustriigularis poftvnitatéa b ¢ v ef ozvine sfequétes fitggvnitas et g b Lz niieri abyni
tatenaturalilerie pcedeétes:dico que ppoutio g avvnitatéedcliebavaetdhav gedellev av cirque
[za0 hedeflefad e.tita Pcedivo in bis vififictimein illis vero cdivncti. nam p pzecedétem a eft ipar
bcpares:o eiparesiet f par.fumo eniquatruoz pares ab vnitate d fint gl:1m et mevij inter cos imy-
paresfinthno.et Qg q et binariveftlatus a d et ternario.z per correlariii p2ime hui? b latus b 2 [
latus cetn o1llatus eetolatus fiergo p quared buins g inb facit altera prelongiozé oupliia
ethinlouplibzl:inouplicetninlvouplio 71in o Qupld e:atqs per eandé o in moupliif. gz ergo
ginbhetlzinb coftituunt oupla ad g et 30 b.eritergo per octaud fecundi vt que ppoztiol: 9o g ea (ie
ouplib ab dupli a:fed Tb ad g (ubduplus ao fubdupli per correlarifi decimequarre feciiol ficur cop
vuplo:fi ouplus av duplum.ergo ficut kavgitabad a.ctperivéficut [av2ita 0 a0 ¢ 7 flcut m ad s
itafade zcii gliIm fintfumpti ab vnitate cotinue pares: ergo p vecimaoctaud (eprimi eft ppoztio
bavavtgao vnitaté 10 adcvrhad getfav evil2ad b quov eft propofitum.

CSi tres continui trigngulares fratuantur : qui fub crtremis continetur enit altera

partclongio2 : cutus laterum maius erit illozum trivm mceodius.

(CSintabctres continui trigngulares ¢ eo2f latera © e fifirqs g viio maioz f.vico B fiter a in ceffe
altera ptelongio2é cui® maiuslatus eritb. n3qza b cfunt stinui tridgulares:ergo p cozrelariii paje
buius v e f funt fm contmud ferié numeroy fumpti. et q2 per quartd buiue v in e coftituirdupliad g
ergo fi vefltpar quéadmodfi hic cft: medietas b in e coftituir a. et per toem mevietas fin e coltituit b,
et mevictas Fin g coftitnitc.fiafitd effet impar numerareta Fiy medteraté ez f b Fm medictatée, ot
{ic cofequenter Fm moedfetaté parimm ipares numerarét triigulares.ergo per octand primi avinuite
cozrelario decimequarte feclivi que pportio fad deaeltbada.etggavercaeltcadb. 7qzabe funt
continne fumptitridgularestergo p correlarii paime buius b fuperat a Gtum eft e.fumo ergo b vino
minoé bsmanifettclth (uperarea grum ::ft b.etquoablivatcfuperbeltf.rquiabavaficutfano
oxam b ada.et ficut detractug ad detractit:ita refiduus ad refiond.eritergovt ficutbavaitacao b
totus ad totfiz quod igif fiter a in cp vicelimaquintafecvitm elt ptum qb fiter b in b.at manifefta
eftqd fiterh in b efle altera partelongiod.igitur et qd At epa in c.elt alterapeelongloz cuius maius
Laterii elt b illozum trigngulo:l medius.cepropofitym.
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o CSHumatyr p2ami poft vnitatem par et impdr ¢ 2 cOpofito exipfis mino: addaturs
Hemgg cx bis confecto mino: aduaatur:crie ve cum pumoz pamus (it parfequétes

fintimparcs.ternozil pamus par ct |, cquentes impares ac fic danceps. duplog qua

0230 parium ¢t quad2ato crtremi impartitetragom tri gulares terminétur.
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€ Sineaetbnumerf pximi poft vnitaté par 2 impar binarius (cs atas ternarins g fumeti facide c cui
aooito 8 hat d.item cet d coponent e cui addE c ¢ Rat farg e 7f componant g et eadvaturg ¢ fiac b.
dico primo aefle parc et bumpareé zco impares.item e paréfer g b impares, acniefleparem b im
parem cft hypothefis.ct q: c coponitur ex a Tbiper fecunod (eptimi ¢ erid eft impar. et Q2 0 conftat cx
g pari et cimpari per eandé (ecunod o eft impar.7 qz e conftater ¢ o duobus imparibus e per quartd
eiufoé cricpar.et q: f conftat ex ¢ 7 eimpari atgs pari per fecundd eiufoé f eft impar et per canvéeriit
g eth impares:q0 intendebat. Seclivo dico duplit quavzati s terminare tetragonicii triangularem.
tcrminare end teeragonici triangularé eft effe latus quavzari qui partrer eft 7 eridgularis. JPatet i
nd qz vitas ouplicata coftituica et a bis fumprus fuum perficit quaveatii:ouabus igif vnitatibus a
oiitara fuo quavzato et viicum (ufcipit medid fc3 b: cuins vifferétia av a elt vnitas.et qr per feptima
ferti quo abundat quadatus b fuper quavzarii a el quod fit ervniratein b et 2 fmul. fed b et 8 fimul
funtvno maius quadaro 3 qui duplus erat 3o a.iglrur quavzatus b cft viio maio: duplo quavati a.
(ev 7 qz pupld quad:atia in quadatii b cum (ola vntrate viftent pouctt per diffinitioné altera parte
longio:é quadzatus a qui et mevtetas in quadiarli b per ocrauam fecuni pouct (llivs altera parte
16giozis mevietaté.ergo per quared buius quavzatil a in quad:zarll b producit tridgularem.z q: pro=
bucitur ex ducty quadati in quadatiizergo per vecimaquartam ferti ivem erit 1 tetragonicus.cifc:
ctum eftergo qB vicebaf. Lertio vico quadzatii b extremi imgariﬁ terminare tetragonucdi rriangula
rem.fumo cni quadzatfi cqui itz 7 quavdzath o qui (it I:oico [ ouplicatii excevere yno L.nam quan:a
tum ¢ duplicati per vecimiquintam pzimi eft tand oupli quadzari g et ouplli quavatib, et quod fit
exbin a quarer et qz per eandeveaimaquintam quadaridelt Frumcinfeetamfc zaincbis:fedc
in feeft titum percavem @tumbinfeerainfeetainbbis. et aincbiselt tf per nond p2imi Frum
ginfebigetainbbis.ergo qb fitervinfeelt Prum quod firexb infeet quaveuplii quadatia Tqua
ouplum poucticrain b.fed cum duplii quadzati ¢ (it monftrati Frum ouplum quavzati b et duplid
quadati a et quavdupli quod it exa inbser exfecunda parte buiug quadiatfi b ercedatvno ouplum
quavzati a.fitergove duplum quadati c cotinens quavzatii b loco buius ¢ quav:atii d stinet vuplia
quad:atia ccterig omnibus célimilibus excedar vino quadzaril b, ouplil ergo quaveati cin quav:atit
o per viffinitioné pzoducit sltera parte longiozem cuius longius latus ercevitvno quaveatii v.alhius
ergo duplidimivius qui elt quavratus L2 inl quadeatii b producit illius altera parte longiozis vimi=
oium per octauam fecundi Qui per quarram buius efl triangularis et cuius latus eft | quadatus cg
rremt umparium quit et idem per dectmdquartam ferti eft tetragonus. et bacrations vc fcquentibug

molire id quod popoflithi ¢t oftenvere: et omnino conftabit propolitum,
v
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C Si abyritate continye defignentur parte altera logiozes ot quadati:duo T dOUO S n

nct:mangulares omnces eficient.

¢ ©cfignoabvnitatea b c quadatos et ab vnitate alrera parte logiozes qui fint © e fidico quofiiber
pues Primoes quadzatl et altera parrelogiosen fimul:coMiruere tridgularem.nd i fuerie paum® qua
prams g cft vnitas 1 primus altera partelogio: qut eft binartus manifefti eft illos fimul advites p
cosrelariii prime butus cofituere tndgulard.g i fuerit 3 (cdus quadiar? 1 0 pumus abvnitatealfa

pre logtoz (il per vicefimdfertd eptimi quadiatus a pftat exiparibus abvnrarefcs ex vnirate ¢ prio
ari 1 v ¢ft pmus parsquare fi refoluaf aerfitaccepti corinue numert ab vnitate, P correlarift igityr
bui? sfhitufit tndgularé.s ira oftéve a er ecdftituerceridgulare refolutoatn (msipartbus pis

{cptimi T e fuis partbus p vicelimafextd eiufoé.crira ve quibufliber ouobus hoc mo fumptis,

€ Si (umantur mangulares ot tetragont: fuerintap il tofi triangularium gb ynitate
quott ifh terragono:fi poft ynitarem:coniuncet fRACCHE UMCTos pCntagonos.

€ Wam fi vnitati que eft primus trigonus avwngas p:Amil quasatl poftwnitats qui clt quafnari®
fict piragonus polt vairaré babée quings latera equalia.et fi capis [com trigont ab vmtate Rabebit
binarif i latere 2 (eclivus retragonus polt vaitaré babet rernaridi in latere, adrecto ergolaicrc qua
vati fiet per correlani p:ime but? mdgulue fequés habens latus trium vnitatli et figura pdtagona
reciptens totivé in quolibet efus latere vnirates. et gz femper rotus retragenus poltenitate Balebit
vnio plus in latere & trigonus totus ab vnitare: bac rone de quibuflibet alus ppofirum efficere. 1 q2
latera illo:d pentagonox equalia (unt lateribus tetragonozii datowm & binc etid fit vt tlli pentagoiti
torifint npoft vniraté quott 7 tetragonic L £t ex hac 17 vicefimaferra (eptimt cognofcif qd diu® Sceue
rinug afferit boetiug: 14 capire fecunoi fue inftituti 51 arithmetice:peragonor generationé naici cx
numerte naturali ferie ozoinatie quivo cdtinue duo a monade duog femper tn medto facra tntermil
{ione innghrur. Wam per Plentem accepra vnitate que elf primus trigonus T quaternarto te tragon?
vuoR i medio binari fc3 atgs ternarif facta infmifitone iuncris:fit (ecivus pétagonus duo in larere
gerég. Bt rurfum duocbug intermuilis (eptenarius acceptus quinarifl incuoit binarinm. 2t quina
rius impar pervicefimdfexram feptrimi avotrus tetragono quaternariopropimil coRituie tetragoni
% binaring vnitats adiectus per correlariil prume proxumienitari coffirutt trigonuny, crgo p prefenté
vitas 4 et 7 coltituunt pentagonii. Bt rur{us duobus vimiflis pollt feptenarifi accepto denario qut
incluoe fequenté tmparé 7 ternarium: quifeptenariug quad:ato pios pentagoniadvLus p vice
imdfectam (eprimi fuccedétem conflitui quadzard et ternarius trigono pentagont adlectus popi
quum trigonum.critigitur per prefenté numerus cx voirate 4 7€t 10 conflitutus pentagonusitiea
ve quibuflibetaliis argumentabere.

€ St partealtera longio: cum toto poft vhitatem triangulart coniungatur: compo:-

fitus crit penragonus poft vitatem totus.,

( Sita aliquotus ab vairate altera parte longtoz vt fecivus: cuius iveo minus latye erunrove vol
tates: fitgs biridgulue totus poft vnitaté cur? latus 1oco erit ternariug 7equale malozifaccri aitera
partelongiozis, avtungo ergomaius latus trigont b maiozi [areri altera partelongious as ct fict te=
tragonus (ed 7 1llud quod reftat bemptromaiozelatere b per fecunvam Huie cftrriangulus minoz
velcendendo ergo per preceventem tile cum quavato ex altera partelongiole 7 logioze latere trian=
guli coftitutoserit pentagonus:quod eft pzopofituni.

Eﬁml}ba pmtaﬁonmﬁ poft viitate cum toto triangulart ab vuitate: bexagonum
poft vnitatem finmh loco pofiti confhituttict bulultmodt tetragonicus dlcatur,

€ Gnitas ofs numeri potcltaté optinere dicif cuius equalia latera defigndtur, hincipfa clt pzimus
trigngulos npzimua tretragonus pentagonus bexagonus 1 ita deinceps. et previctoll numercwm
paimus poft ipfam eft cutus latus fuerit binaring:2fechivus poft ipfam cuius lgrus fuerit ternarius
(ecibus vero ab vigate culus latus fuerir bingriug.ct dvicitur beragonus tetragonicus cuiusg latus
eft equale laterf medd tetragoni.vico ergo @ ({capiatur aliquotus pétagonus polt vairaré vt g:qui
verbt canfa poft vnutaté (it terrfus et b rorus tridgulus ab vnitare: dico a cum b coftituere bexagoni
poltvnitaté toqum pariterds 7 tetragonichi.nam per duodectma huius quotus pétagonus fuerit poft
vaitaté ex toro poft vniraté terragono conftar et tridgulari ab viirare toto. ergo equalis tridgulgris
qui eft qué propd proponit ex oppofito tetragoni latere appofitus Dexagond conftitner: cuing latus
erit equale lareri medd tetragont. et q:latus eius € equalelater meoij tetragoni eft 7 cqualelareri
peritagontquare 7 bCF:‘?ﬂH_uE totus erit poftvnitaté quorus et pétagonus.z qz eluslatus elt equale
latert medd teeragoni eft i€ 7 terragontcus:ql eft propofith.£ ¢ hac et duovecima but? 7 correlario
pme cognofcéd promptii elt ghationéheragonoy eo pacto § docet Woear? 15 capitelcdiarithmerices

CEis tetragonus cii precedéte alrera ptelongiozc: bexagonii tetragonicii oftitutt.

{P:imus enim altera parrelongioz poft vnitatem eft qui habet vnitatern minuslatus % fecundus
qut b3 onitaré ef ira deinceps.1 precedés tetragoni el cuivs minue latus efteno minus latere tetra
goni qui ¢ pofivniraté rotus é quotus 2 alterd parte Icgioz ab vnirate.vico ergo quécundgg tetragenii
vt a cfi precevete altera parre longioze vt b ¢oftituere beragonich retragonfi.ng p quartd bui? altera
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parte l6Gioz b diuidif In duos tridgulares quoz vierag totus eft ab vafeat o
poltvniraté:q: latus illo: tridgulozum cquale fit minozt lateri altera Pﬂéﬁ%ﬁﬁﬁfﬁﬁiﬁ: Lﬁtﬂg
totus clt abvnitate quotus retragonus a polt vnitaré.vnus ergo tHoR trigono: per duovecima bui®
cli tetragono a cbitituit pentagonii poftviitaté rori:led et per preceventé foem péragonug cii altero
triagulari qui ¢ft cotus ab vmurate sfhiruit heragonf terragenici.a igitur cum b alrera partelogioze
precedcre collituie heragon tetragonicii:quod erat demditrandum 1 Profitum.

CS1o1fponant triangulares ab ymtare:tertius atas vno intermifio 3 priug fumpto
tertius: crit begagonus,

€L Ba per vnoearia huiys difpofitis ab vnitatepte aleera ldgiozbus er quadzatis fi Duo 7 duo sium
gdtur fient oés trigulares.ar cd pumus triigularie poft vnstaté fige ey vnttare 7 pmo alters ptelon
gloe:(cSus triigularis polt vniraré § el tertius ab vnirate fier eg pro tetragono poft viutate 1 pimo
poltvnitaré altera prelogioze per eandé voecima qui eft tetragond pecedés. ergo P preceventé ter
tius tridgularie ab vittace €hegagon’cv T eavé rone qr vno tnfmulfo terting femp a foato et pee:

dente altera prelongioze p vavectmd huius nafcifiergo per fceventé terrius femper erit
quov eft propofitum, per erit hepagonus

CSifex vnitates v circiponantursta vollard adinuce 2 av illam eavé fit viftana

beragonum equianguld conftitucnt. |

€111 queliber ducillap vnitatd cuni media vnitate tridgulom equilateri conftituunt.ferit érgo fex
triaguli equilateri quos oico end efie avinuicé equidgulos,.nd cum tllogvnitates abinuicé 7 a heédra
ouftér vniratesfi vnirares viius vnitarib? cufliber glterius applicenf erune (upza (e inuicé appolire
etagulivnius dgulos alteriug no excevéres: quare fex dguli becdguli erunt equales. erittgitur talis
Regpagonus cquidgulus q9 intéoitur.ctita deterragono equidgulo 2 pétaaono i placeret oitéveret,

€ Latcre propofito bexagonum equiangulii confhitucre. .

(C Sit avnitates vart lateris dbus vna plures applico: ita femp augévo donec tot fint otdines quot
viitares funt in latere.fatgp hoc mo vefcéoenvo.vonec tot copleant otvines quot vnirates funtin co
dem laterc. 7 q: fiunt tria laterg equalia afeéoéoo et tria fimilig defcéoenvo p3 creatii effeberagont
qué dico equidgulum.nd mevitus oivini fémp per vicefimdtertid feptimi & impar g totus fit a niiero
lateris quotus niierus lateris ab vnirare.babet igif illemarimus nomerus ynum meoti. 1 fiflgnas
extremitates fex laterumper b c v ef g erit illa mevia vnitas medin owinis f ¢ ¢ biet o2dinis ¥E. ¢
equales funt et ea coicant.Oiftas ergo equalif ab f# cerabe 7 b et ab d T &, quare fex tridguli :(c3 me
vigvnitas f e:mediavnitas e d:MedIaVNitas D cimedia vnitas ¢ b:et mediavnitas b g:7 mevid vitas
g f:a0iuicé edlateri funtet vt in peedéri equidguli.é tgif beragon? b cv e f g equidgul?y qo€ Ppoficl

€ Si anlibet beragono cquiangulo totus fenarii multiplet addatur quottigiple et

ab vnitate: fimilem beragoni pzoucnire necefle eft. |

{L Sipmo bexagono | eft vnitas fenarius circiiponaf per penultimi fier fequés beragonus equian
gulusmiihbabés duoinldtere ¢ fi cop inrerualis que ertd fung fex:fex aptéturvnitares in ead€ viftan
ria:args ipfis fer viratib? alie fer angularif: fier fequés beragonus equidgulus habens ternariG in
Iatere. 7 vt precedés beragonus feciious erat ab vinitate ita acceprug eft rotus fenari multiplep:fcils
vuplus ad fenartd qui el Suodenariug: cui fi rurfum circiponas triplfi fenarff :(cs duodedi viirates
in ouoveciinteruallis et fex av fexdgulares virates cfficis fequétem beragonii equidgulum quivt
in pzecevéte probaref habet quaternarif (ud [atus.et q: femp iteruslia orefciit in fenarto rot dgulis
fcmp manenbus appofito fequéti fenarij miriplici femp efficics herangulfi equidgulus eaoer rone
(equétemn:quod intenoit propolitio.

@ Si oinentur ab vuitate triangulares et fingult fecunoii fenarium multiplicérur ¢

pzoducti adDItd ynitate erunt beragont cquianguli. |

(L Sienimvnitaré que pimus tridgularis eft fenario multiplices:feciious heragonus nafcitur:qui
aooita vnitate cireliclufa cognolcif Tequidgulus.et q: per pzccevérem quilibet hexagonus ot 30dit
fenarios fuper pcedétem quotus ipfe pceveo fuerit ab vnitate, ¥ dlibet tridgularis p cozrelarid pre
tot s vnitares fup:a pcedérem quotus ipfe fueric ab vnitare.ergo fifcds tmdgularis d 1oeo b3 dasse
viitates fupza p:imi mulriplicef p fex aovet rot fenarios (upza pcevétem bexagond qui fuit fcdus:
quotus ipfefcdus heragon? fuit ab vnitate, ergo p peevétem erit fequés heragon?. 7 ira quocs ftio
tridgulari d advoictres v {tates (up2a (c83 p (ex mitiplicatols quolibet aliotadres ex muletp licatide
tot fenarios quotus 7 triagularis 1 precevés hexagonus fuerit ab vnirate: ficg p preceoétem femp
concluves propofitum.

¢ Dmms heragonus cquiangulus tanto abunoat fuper bexagonum tetragonicum

fimili poft viuraté loco fumptit:Gstus cft tétragonus ab vriitare fimiliter dictus

( Strexépli caa quartuo'sb voirate heragontetragonic? d 4 tertiug é polt vairaté:firgs b totus ab
viirate retragonus it eft tertiue:7 quartus retragonus ¢ 7 meviue altera parteldglos p.oico terni
beragonii equigngulii poft viuraré tantfi viftare ab g Ftus efltb tertiug ab vaitate tetragonus. nam
per decimiquintd huins c et © cdponunt a:fed 7 qz differéria b ao 0 per vicefimdquartam fextielt ser

. b4
narius latus b:z vifferésia cav o eft quaternari®lats c.erfitergo p fecun®d primi b ¢ fimul MAVS pa | S

viio  duplum o, ¢caplo ctorum ab ynitate trisngularem quorus eft b tetragonon: quia minud latus
o3
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altera partelongions O eft latus b: quodquivé {vem eft latus e.ergo per quartd buiug b erit dbuplng
¢:co 7 b e moltrara funt vno maius duplo v.funt ergo b ¢ vno maius qouplo erergo b ¢ v (imul funt
vrio matus fi loe.at té eferies fumptus addita vrittare tertid poft wnitaté creat bera:s
gonum equidgulum qui (iz f.conftat ergo fer b cet d:fed g folid conftat ex c vvt oftenfum eft.abunovat
ergo f s equigngnlue ab a beragono retragonico toto poft vnitaté &tum eft b rotus abvni:
tate tetragonns:qd eft pzopofirhi. (L Bnimadvuerre quéadmodum divues moftrat (euerinus beprago
nog continue fiert ex bexagonis et inferiozibus niijonia vuobus equis iferiozibus eminus avifictis
trigonie.quod 1 toem euenit (1 oifpofitis naturalif numeris: extremi cétinue quartuoz infmevtis re
lictie tungitur.vt (ecfivuse beptagon® fit ex fenario (cdo beragono 7 vno: pmo trigono emin® equali
avificto trigono.qui i€ fit ex vno et (enarto quattuot in mevio prermifiis numeris: Ttertius beptas
gonus fit ex 1§ rerrio bexagonot rernario (cdo trigono e regide avificto equalitrigono bexagoni qui

ioé fit ervnio fenario T vndengrio. et boc pacto i Aguratione 1 collectione{uofi numerozii in ceteris
¢ft procedenoum,

¢ Sup2a datum numerum octogonum cquilaterum confhitucre.

({ Sit avarus nierus (pp2a quéiubemur octogonf equilatey céftituere. peevo el apponévo orvics
vno femper (e cxcedétes tonec tottdé (int quot (unt vnitates i latereterfitas facta tria latera cqualia
¢t marimo 010ini 3000 020ies equales quoulas tot fint quot funt vnirgtes in latereerfitas facra qui
latera equalia.oeinve ab vitumo ovine pcevcndo appono cvines edtinuevnitare minocs tonec tot
{int quotin vato latere vnitates fienta fic delcéoenvo trialatera poictis equalia cruntas fimul ecto
equalialatera args octogonus equilatervs cdhitutns:qd erat facienoli. C Bliaapuo vind feucring
octogonoy tnueniéoorm ratio moovufles eft vt cSrinue cx toro beptagono et fub fe trigeono furgant.z
io€ hunt (i ex efpofitis ngruralif numerte cdtinue tn mevlo quings relictis:extremi iungdtrur.vt (i 7
{cdo heptagono tungas viium primi trigond furgit octonarius et (cSus octogonus.qui ivé fircxvno
¢t fepré quing numeris binarfo ternario quaternario quinario fenario rerftiribus:oimiflis. et (1 i
tertto hepragono iungas ternarifizfecuntdd mrigonfisfct 21 tertius octogonus. qui ivem colligitur cx
1 71131 boc pacto in reliquis eft procevendum

€ S1 cuiltbet berangulo cquiangulo poft vnitatéitotue tetragonus ab ynitate cum

[cquétc altera parte logiozc ungatur puenict octogon? poftynitaté fitl loco fumpt®.
{ Strquilibet bexagonus equuiguluse curus latus fir a et marimus orvinfi efus it b qui addat (up
8 numerii c.qr enim beragonus vatus babet tridqulox in meviag viitate cdicantivm latera cqualias
hin¢ ovinis b marimu:linea minoz eftvnozouplo lateris a ergo cminoz vno & a.avvaergo ad b ovis
nes equales fecundc.erqrabaao b Aunteria lateraequalia fienr rurfus ab b cum adbvitis c2vinib?
ouo aliaequalia quibue advvo relictos beragont polt b:fientm rurfus tria alia reliquis equalia eritas
fomatus ocrogonus.ct qzper nond p:micinb fm ovines avvitos eft tantum Frumcinfe 7 in a.at
qU infefaciteft retragonuszet quod in a facit eft altera parteldgioz.cum c et a fola vnitate diftent:et
terragonus illetotus fir ab vnirate quotus octogonus formarus poft yitatem. nam begagonus vio
matus latus babet lavere tetragoni:z altera parte longioz fequés tetragonii.coftat ergo o berdgulo
equidgulo aflignato poft vniraré: avritus totug ab vnirate tetragonus cii fequéte altera preldgioze
coftetunt octogondi qui cii equalia beragono latera héat:rotus poft vnitaté octogonug: 7 ppofith

§omarii fcx cquilateray qualibet fm vutatli vifpSnem figuraliter caftitucre.

{ Si enim tridgulos tetragonos Egumgnm beragonos tetragonicos berdgulos equidgules 7 octo

gonos (ecundil vnitard ®ifpdnem figuraliter citituere defiveras rer prima huius trigonos figurare
bifce.ex quitg tetragotios:er duovecima pétagonos:er dectmaquarta hexagonos tetragonicos:et ex

vecimaleptima 7 dectmaoctaus heragonos equiangulos:et exviceftmafecunda octogonos.ficds per:
uium babebis pzopofitum.

« Ratere vato figurarum pzeaflignatarii cuinflibet umma reperire.
€ Sitlatus vatfia quiponaf effc par T medietas a (it bfitgs c minozviio a 70 eovépno maio.avoi
togcav v fiat e.7 iterdl c adbiro abehatFetfifr caodiro ao Fiar g:oucafq b in o et fequentes 7 pue
niant b izlm.qteniain o sftituit alrera pre longio:é cuius tridgularis lateris a elt medietas.ergop
Quartd bufusb medLletas 4 in 0 poucit tridgularé lateris aice b oftévit flummd tridgularis lateris
Dati.ct q: ¢ fimul c5firniit e qui p fecundd primi et duplus a.ergo b g ¢ funt cdtinve ppoticnales
Qo ergo fit ex b in e pervicelimifertd fecunvl oft quavratii 3.t ¢fi o (it 2 oftenvet 12 fumma terragont
lateris datia.1 q: g8 firer b in f per nond primi 177 et Gtum q ex b in e T in c.et cum cin a coftituat
altera parte longioz€ cuing mevietas eft ridgulus ¢ per quartd bufus.ergo b medietas a in ¢ poucit
triangularé cutus latus eft c.fev etb in ¢ poucit tetragonfi a qui totue cft poft vnitaté quotus trian-
gularie cabvnitate.ergo per duodectmd buius b in f poucittotum poftvnitaté penragonii.atilleclt
pentagonus 3 et prodvuctus eft Lolbenvet igitur L fummam pentagoni lateris a. 7qr quod fiterbin g
eft ritum Jrum quoo fitexb incetinf, 2 dicrum eftex b in ¢ fieri tridgularem totum ab vnitgte quo:
tus cft poflt vniraré pentagonus ex b in f factus.ergo per decimaquartd buius b in g conftituer beras
gﬂﬂum Igtragnnu:ﬁ totum poft viiraté quotus 7 poftvniraté cft pentagonus at bexagonus illeerit
on’a 7 pouctus m menfirat itags m fummam beragoni a:laterisaflignati.Puco tremcin fe
pueniatn qui erit rorus ab vnitaterereagonus quotus heragonus tetragonicus m eft poft vniraté,
2020 ergo m et n fumul 7 pzoueniat o qui per vicefumd pzimam erit beragonus equiangulus a. nem
torug poft vnitaté quorus beragonus m. vuco ftem c in a:et pueniat p quieritalterapartelongior
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fequens tetragonum ¢ fc3 n. additis ergoiterum n 1 p retragono fes et fequéte altera pareelongloze
berigulo equtigulo o pviceftmdtertid butug pucnit octogen? totus P'.?ﬂvﬂltil t€ Quorus poft viuitaté
erat bexdgulue equidgulus 0. quare octogonus prouentcs qui fit qerit octogon® larerts vatl 3 3G
fumma petitd oflendés. Sevd efto riurfue alarug vati numerus ipar et b cQrcipofint pares b mino:t
cmatezet mevieras b fit b et mevietas ¢ fite:per fecunda prmi © 2 efumul cofhicuent a.a0v0 © fuper
aet fiat fi7 fuper fer Agr @iz duco g tne 7 pueniathh qui carationequa fuperus critmigularie act
oucoainfet prouemiarlzquieriteius tetragonuserainfe Jducniat [:quiea ranicne quapuuserit
pentagonus 4 et duco 41 g 7 prouentat m qui enrd per decimaquartam huius erirhexagonus tetra-
gonicuslaterie vati a:(co et beragonii cquidgulum ct octogonii g querc vt pauto antemonftrari <ft.

€ Omnis pyamiscun? bafis triagula cft: quattuo? tridgulanibus et cqualib®stinet,

[ 1Ratres atribus laterib? bafis tridgulares erigitur 4 fimul applicitur ateg coucninnt ¢t bafiscft

quartug tridgularie. £r qift Ouo et duo larus habent comuneierunt omaes tnter (e cquilaterds quare
et cquales.quovigitur afleritur per vuffinitioné ratum eft.

¢ Sitmagulares ab vnitate in altum fibi continpe apaptentur: paoucnictomnes ab
vhitate pyramiocs: 7 cutufiber bafis erit triagulozum fuo20 maximius.

{{ SintabeoeFao Fefos vairatélcy quotlibet fumpti tridgulares ctinue vio minozes d (ibiinuicé
co o2vinc apretur applicérurg:irave bfupponaf a:cr cfupponaf bret 0 ipfi iz epfi v:et Findéiple
dico pyramives abvnirate effe fumptas oés 7 cuiufliber bafim (uon tridgulox efie maximit.cum eni
numert £.00m altd confhirute invnfraté conuenidt per viffinitioné conftitufit pyramivézerfites p cotre

larii pumebuius oés ab vaitatefumpti tridggulares.fi irags vnirat€ confiveras cavé eft et p2ima po
tentia pyramis.fiprimfi tridgularé cuius latus eft binari? ciipfi (upapofira coaptaracs voitateap
pofitt apparedt equales(imulgs coueniéees tridgularesserit coftitura fcda pyramis cur?latus erit (e
cunous tridgularig.er cii (int in alell continue accepti tridgulares eritz tertia pyramis céhirura cui?
latus erit tertius tridgularis:ct quarta cufus quartus tridgularis eritlatus atg ita deiniceps e @
cutufliber bafie it fuon triangularill marimue boc i6 eft o p precedentébafis € eridaularis cuilibet
triangularin laterumcqualis. fiitags latus fitquintus triégolus p cozrelani pumebutus er oibus
preceoctibus tridgulis oftttutus ita et balis quintus erit tridggulus 2 ex oibus inferionb?coftitutus
quicrieillius ppramivis marimusict ita ve quacliqs altera ficqs coftare poteft propofiri

@ <1 anhbet numero cqualid laterim oés ab ynitate ibt umiles in altid apponitur:
qui coponctur crit py2amis balemep tpfins cidem clfe cducenict . fi vero citra vnitaié
hulimoovt ciufoé generis foamari i altum fuppofitio erectioqs defiaat:quot ab ym

tate tliug generts relicee fuerintitotics curta pyzamis nalcetur,
€ [Decvoccr retragonice balis/ pentagone heragone; beptagone/ octogone-ennagone.decagone: et

- quotquot anguloyvolucrig codiingento quo T precevés oetridgularibus pyramives formare.nam

19
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fihocpacto retragoni ab aliquo vato ad vnitatd vig fuppelitt aptentur:oia latera (que p cozrelarif
pmehuius erfie ertdgulares numeri ab vnitate corinue (umptt (ing) invalverticé concutrét totia py
ramivé oftituent cn®baflis erit darus tetragonlup cuius latera funt erecta latera pyramidis inviis
cacumen conueniétiaimo ofs tetragonice pyramives infra 1lld client formate.7 tta (i péragoni bera
gum‘ etfequétes huncin modi aptétur pétagonas heragonas-octogenas cnagonas:reliquale oés

ormabis pyramivas Scdapars tarineta cftnd (i vetur quotulciios tridgulartsve fextus gbhvnitate
citi (uppondtur mao atedicto p o:0iné quitus quart” tertius et cdug.at vefir yniras Jruis larera (1119
(unul tendarnon til conueniiir:iveo figura illa p oiffinitioné erit curta pyramis.q i quirus quarrne
zrerrius folt fupzapofiti in aled fuiffent:oefuiflétas vuo fcduse eronitas becbifcurta prramis dtceref
o {1 ommufTi furflene tres diccretur tricurta. ¢t ita quotquot omitterérur roties curta diceref. etira pe

curiis pyramidibus que a quadiatis pentagonis heragoniszfequénbus figurisnaledtur fentienci
eft.elt itags notum quovd proponitur,

CS1Iduc pyzamiocs quarum bafes funt tridgulares poximi contung3turiefficictur
pyamis cuius bafis crit retragonus maio2 tridgularium cquilaterus.

€ Hiquelibet earii erit copolita ex oibus tridgularibus 4 funt a ridgelare bafis fueela advnitard
atbafis minois primus elt trifgularis poft bafem maiczig.cdiunctiigif (imul p quintd but® faciie
tetragonii et fcdus vnius 7 (cdus altert? fequenté tetragonii. erfic eoufos of extrema vairas mioxs
cii penultimo alrerivs tridgulari p2imfi poft vnitaté coficiat tetragoniivnitas igitur {t apponafk oés
ad 1pfdules retragonos fupagpolitos babebim® abillo fcs tetragono cwm?latus oft equale latert trid:
gularis bafis mafozis ppramivis.at per bmiffam ex oib? ab vnitate tetragonis cGpontur ppramis
cuius bafis eft quadidgula 7 confuncroii vitimus tetragonus.effectii eft igirur qb pzoponebat.

« Si quothbet triagulares equales in altii coponatur: fiet cx cis humerus ferratilis.

€[ 1Bam q: equales erunt poteriit directe cStinucin altum latera viins fuper latera alterins aptari
gpplicarigg:vrlatusdefupalatusabrofiet felupzalareraaczcb:etlatus ghfupralatus oetet
lateraglzetlzh fup2alacera o fet ferz ita de confequentibus vigs av vitimii.ct quontd omnifi larera
funt equaliazerit vt (up2a pofira direcre latera que fupzemi locum optinent extremis equalia fins et
equiviftatig.patet iraqs per viffinitione facrum effe ferratilé quod proponebatur,
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€ Omnis ferranlis pyzamioe fue bafis viio altioadoit uper eam: pyramide cuiys
bafis tetragona cit:bafi alteriug equilatera.

" Bam dépta trisngula pyramiveita videlicet vt balis in ball tollatur et ve feclivo equalium trian
gulozfi fecunvus pyzamivis detrabaf et vetertio terting:ficas deinceps.q: ferranlis vno altioz pyzas
miveluebafis p g eft ve penultimo tridgularifiequalifi guferef fupzema viitas stgs pyramivis
vertex:fleqs totus vitimus tridggularie (erratilis integer relindtur. at q: in bafl ferratilis fuftablata
bafls pyramivis.iveo per fecundd hufussfecundt sridgularis reliceil eft latue 7 in omnibus
fuperiozib? fimiliter qui qifs rot funt quot in fllo Istere vniraressconftat latus ipfum cfi fequérium la
teribug fummad quavzati pficere.preterea qz tertdf trigngularis ferratilis remanetlatus (ufi e minoz
fequés et in fequéttbus fimilirerserit vt illa fint fequétis quadzati latera.et hoc pacto ad vnitatévias
quaviatoy NuMerns cxcrefcit.erit ergo vrinfupemo triangulari refivua fitvnitas et queeft primus
tetragonus. ergo per vicefiimdoctauam huius conflat relicram cfle tetragond pyramivé. et q:latus
bafis ciuf®é eft latus triangularii equalivm et latus bafis piramivis triagule ablateioe: confltat py
ramivé relictam effe pyramioi bafis ferratilisequilaterd atop tplum (erratilé eam (uper pyramivem
bafig (ucavovere:quod efl propofitum,

C2mnis (crranlis pyzamivefue bafis duobus altioz: ¢fde triplus cfie pzobat

@ Subftrabo eniab fpfo ferratili extremf triangulari@ relinquefqs ferratilis vno altioz piramive:
d per preceventé in duas (ecabilis eft piramivas:quarfi vna eft triangula pyramis balis ferratilis 7
altera tetragonica cuius bafis tetragona eft et bafi alterius edlatera.fevrheceadé retragonica pyra
mis pervicefimdnonam buius in duas rurfus fecabilis eft tridgulas ppramives: quarii vna tridgule
piiozi eft equalis et altera ea minorGtum eft bafis tridgule priozis. advito igitur prius dépto tridgu
latt etoé bafl priozie tridgule ppramivis equali o minozé:illa fiet alteri equalis.ficfigt tres equales

leppramivdes totum ferratilem conflituentes,conflat itaq totum huinfmovilerratilem pyra
mivifoeballs effetriplum:quod el propolitum.

€ L atere bafis tridgularis dato:tridgule pyzamivis (up eam oftitute (nma repire.

@ Beperiatur tridgularis lateris dati per fextd butus:in quélatus ipfum ducatur thabebimus fer
ratilZ eque altdi pyramiof cut avticedbuos equales triigulares puenietas ferratilis duob? pyramive
(ue bafis altioz cutns tertid partem acciper p precevété babes pyramivis fup latus coftiture fumma
a1 qB extridgulari lateris vatt vna cii oibus (uis inferioab? rridgularib? coaceruaf:qd € ppofitd.

C Py amivis totius fummd reperire: cuius bafis tetragona @ ciufoemas bafis latus
vatum fucrit. N

€ Tt precedés docuit date tridgularis latere q8 exiplo 7 oibusg (ub eo c5tentis coaceruaf inuenire
{ta quogs et pfens nog inftruit daro terragoni latere qB exipfo et omnibus (ub eo stentis tetragonis
coacernaf reperire.Hoc eni eft tetragone pyramivis (umma reperire quod oftévitur.nam datolatere
quero per (extd buiug eius tridgularem in queé vt in precevet: factfi eft buco latus propofitii et poue
nietferratilis eque atg elus pyzamis altus cui addo vnfi confimilifi tridgulozum et puenietferrati=
lis vnio pytamive fue bafis altioz.vetracta igitur p preceventé inuentabafis pyzamide:pertricefima

primd buius relinquetur tetragona p'g[umia cufufquidé bafis tetragona eft atgs triangulari equila
tera quefcs eft fumma petita et pzopofitum.,

@ Sivuo ferranles quozum bafes triggulares p2oximi cxiftant et quozut altitudo

vha:ct latert maiozis cqua fueriticoniungantur:cthactur cubus.

€ Bam bafes in ipfis cqualiter (¢3 fecivum numerfilateris matoris ferratilis (unt multiplicate ¢
bafisvnius et bafis alrerius coiuncte per quinta Huius retragonf efficifit cuius latus lateri maiozis
eft equale 7 fecivus tridgulusvning fecundo glteriug coluncrus per eanvé tetragoni confimilé,z ita
cifequenter vt tottetragoni cquales (uperponatur fiblgs inuiceé aptérur quot in latere (unt vnitates
gt cum ex 1llis figura fit conftituta bafim quadanguld habens in longum latum et altum equaliter
viftenfa per viffinitionem concluditur efie cubus.

€ Si cuilibet cubo aviungatur bafis (ua ct riagularis bafi fue equilaterus:cfficictur

miplus fue pyamiot. |

{ Sumo ouos tridgulares prorimos quo:i malozfit equilaterus tetragono cubf aflignati et confti
tuo per tricefimi buius fuper eos (erratiles quozii altfruvo fit equalis lateri bafis maiotis qui dbuo
(erratiles caiuncti per peedenté cquabfitur cubo aflignato.rqz matoz illop ferratilifi eft eq attus (ue
pyramivizouplo ergo (ue bafis (ibi adoito per tricefimalecmdd bui? fiet py:amioi fuebafis triplus.
at q: alter ferratilis eft alreri eque altus : eritvio alfioz fug pramive, bafi igitur ipflifemel advita
fiet eivéfue prramidi rriplus.at bafis fus cum bafi alteriug per quintd hutus faciittetragoni cubt:
quage {{ predicto cubo avvatur baflis fua cfi bali maiods (erranilis que eft rridgularis balifuc equi=
laterus:efficietur numerus piramivi fue triplue:q8 erat demonfiranoii . € Sunt p2eterea colline
que vt ferratiles per tricefimd buius facile fozmabfitur et quarii fumma ducendo belim in cofd co=
gnofcitur que q: facilia (Gir sutoz omifit, (unt etid numeri circulares qui pzopi femp p2incipi) rever
fionefo r.eteadbérationefphere fphericigs cubi vt vigintiquing et trigintafer qui a ravicibus
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- quinariafcs 7 fenaria nglclitur numert circulares dichtur 4 centum vigintiquings:fitr ducéra decent

=8

2 fex (phere fphericigs cubi noiank qui a raviabus quinaria 2 fenari
g I::Ermmﬁ cg;;ﬁb%qui b numgri a p?rt;crf;g ::fti?:&n;t;igﬁ uummf:;il'g;n:qimﬁ? %Tr‘::
uent:hog anipliozem uTrrmt:':;tinﬁﬂnr;g?ﬂ: non ab re nmiﬁimlgbrm 500D Sciunn cuict
@ Octaui elementozum Hrithmetices Porvani finis.
r2ualitas eft incqualiratis piapium . Fnequalitatis quings funt fpecies:
C  qutenimalo: terminozum otinet minozem aliquotics vt hichil fupfluat:et
i mulnpler ppoztio.aut femel 6t z elys aliqua partem: et lupparticu-
~larisappellatur. aut femel 7 cius aliquot partesiet viaf fuppartiens. aut
pluries 7 ciug aliqua partem et multiplex fupparticularisvocatur.aut plurics 7 ciug
aliquot partes:ct mulniplex fuppartiés noiatur. € A0S quos 40 Maioé babis
tudo totivem fpecies cotinet:quie inter fe ficut piozes Fim denoiantitim oditicrfitaten
variatur.q€C S com partem aliqo muluplicarcictt totam lius fumere partem: quots
fucrit que mulnplicat. @ 2uo0cings alito muln’giiccrallun.pbua oicimus qb ita fe

babet ad multplicatum:ficut multiplicans ad vnif. btuioi diaf alido per aliuvtcum

tHud fumitur diwiocns g3 per iven mulsiplicatuan fummaim oiuifi reftituat. * ¥ L

@ Fnequalivm numcrdum maiozis ap minozem ca eft:que partis sb ipomitozede & ¢ s
nominate:aod partetn 3 Matoc dictam ppoio. N f_’_.. bi'_.
(L Sinta b numeri inequales:a matoz/ct b minoz.fintgs b e partes gb (pis denoiate dfcs venoiata I _ E

abb et edenomiata ab a.dico edvem ppotidemeé aadberdadeponoenivninteraetb qdfitciz
vium inter © ct ¢ qi fit fict da que ppoztio 2 ad vium ez € vnius ao partem ab a denoigtam:at ea eft
ppoutio fav e.et que pportio c viiius ad brea eft partis denoiateab b 30 vnum.at ea eft v go fulgitur
per vicefimafcdam feciioi 7 equd popozridalitatem indirectam que pportio d ad beaelt b ad e:ptis

fc3 3 minoze denoiare; 30 partem a maioze denofatam.quod eft pzopofitum, ral pmmmama - RN
C artes quotlibet in partes equales redigere. B e
(L Sint partes datea/b ciet numeri eas denoiantes v/ efiet ppofit fit reduicereabe inpreseiufoé 1 ' |
venoiatiois stqs equales.fumo per vicefimaquitam rertd mimum nGerum quénumergntvefidfitg o b £ e
numerérags ipin Fm b/k Let fit m pars denoiara ab g.erit eni per precedentapvi gad itagadm.atd 6 =8 ¥
niierar g Pm bigitur 7 m numerabit g fm b.et per canvem vt g avesitabedm.ealitnumerat gfmk b k [ —
{gitur 7m numerabit b fm k.itivemz m numersbit ¢ fm | per ivem.eriitgs reducte partes ille in pres I 2 ]
Equaleafcjaiupﬂrtmnictaﬁﬂbﬁﬁmbffrbinmﬁmkfﬂcmwwﬁmf ml, a e f
atfiabcfingulenon fint pars:fed b (it partes 7 ¢ partes ivem euen tqs partes dicteabgfmb 1

k L.z ducéoo ainb pucniiit partes a dicte ab g.et bucévo b ink puenifir partes b ab eode niero vicre i

et ducendocinl pueniiit reducte partes coicte ab g.quas fivna colligie collectum oftenvit fummam

partivm ab cad candem detoiationem (¢35 § reductay. 5 8
« Bumerum cum parte vel parhbus datum:in partes fimiles reoucere, | JOR———

( Sit a numerus: ¢ bicd partes dateset tubeaf primo a 2b i partes fifes reducere.duco pumerum *
ventoiantes partem bina.et dab eft pars viius £ vnum pars totius 3:denoiata ab azergo pvicelima s
tertiam pmi b eft pars a venoiata g nilero qui fit ex ductu denoiantifi in (e fc3 denoiantis biin a veno ;
 §
5

mindtemvniusg:partis (c3 a.ouco ergo b ina 7 poucef numerus venolans iliam parrem:t p viffinit]
onem multiplicans a fm illam partem.capio ergo fites illi parti fm pouctum nuserm qui erit oés
fites partes 3 cui 3voo partemn b 1 fit aggregatus e factligs apparebit propofitum @] fi iubearmair
numernmet partes b ¢ 70 in »fifes partes reducere:reduco pino p precederein bexa inofifesptes, €

.Detive vt p2ing duco Humerum denoiantem in g ef puenictnlierus venoians illam partem quemve I,
paius compleo 7 cuf adoo nfierum partiurm av eandem denoiationem reductapset efftdf ppofitum., &
€ 200 fit cx ducty duaxy partivm yhius in aliamie pars denoiata ab numero qui .

fit ¢x ouctu ouox numeroy vuiug in alim illas partcs denowanaum.

& Sint 2 7 b due partes:7 niferi eas venoiantes fintcTv:rercindfiateietparsdenoiataab e fitf. Bl
vico fefle partem pructam ex g inb.erit eni ex viffinitice vt ynumad ciita d 40 cfevevtvnumaoc i
if2 3 a0 YHumMI.ergo vta ad vium:iza ® av e.fev p primam hufus v 0 v esita f sbaarpriffingtioem 5 ;

vt 2 30 vnum:ita pouctum era inb av b.at fitafe habet ad b.eftigitur fp oiffinitidem b fiterain f 1
b.quo® el ptopofitum. i

& S plura quotlibet in alido oucanfseifi poucit Gtum fiqdlibet eox ducat n ilio. 15 |
@ IDec decime primi fifis eft (ed ¢oiozfit nierusa ¢ collectus exa b c § multiplicet© flue o fitnderus & L ——
fiue psvel ptes 7 pueniat e,etex ductu a in d fiatfiecbin o figt gietcind fiarh.oico f gh fimul th eé i " ol

- v e i e m
Gtum e.nam eg diffiniticeerit vnum ad a/et a0 b erad c:tand o a0 f/erad g T ad hergopwcelimam
tertiam fccipi viim 208 b zc:ficut D av £ g zh.at p viffinirionem ficut vrumad 8 b raiadav e, forue— g

funtigitur f g h imul @tum e.quod clt pzopofitum .
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L Sivuoxy qnodlibet in reliquum ducaturique poucdtur equa effc necefle ¢ft.

[ Decfere eft octana Prisi fed panlo cdioz ¢ ctid ad minutias/fracrionefa fe cxtendat.vt fi a nfierys
pars vel partes multiplicet b numerum ptem vel pres et pueniat cietb multipliceta et prouemar d.
Sico c 70 ef equakia.nd ex viffinitide crircav b ficot a ad vniiscrgo pmutatim cav aficur b av voumia
€rgocx puerflde diffinittois bin g poucit c.cftigif v qB firex bin a equil c.quod erar veméfhranoh.

@CProvucti ex duobus erit av viriigs ppoztio a rcliquo denoiata. . fi s ad alteri

fuctit ppono a reliquo dictativem ¢k ductu alterius maltcrum poucctur,

€L snfieris a tn b poucatur c:vico proponidem ¢ 30 3 eé Denofaram ab b: et propoztigem ¢
av b efle denoiaram aba.nam p peeventécx ainbfitcierer bina firerid c.etp diffinttioem ea é ppoz
flo b ad vali:que cad a.a¢ pporrio b 20 vid ceneiatur ab brigitur T ppoitiocad 4 oenofabitur ab b,
ctofififqieramb fir cop vuffinitidem que ppottio 3 30 vndiiea eft c a0 b.ar ppottio 4 av vnii denoia
tur ab augitur ppostio ¢ a0 b denoiabitur ab a.quod elt propofitnm. &£ sucrfum ofimili suerfo modo
Ababif.£rerbacad quéltber numerum §thilibet multiplicem veméfirare poffumus.capiévo totumn
fumcram ab vnitare quotus numerus multipler ao nfierdi fir petitus 7 oucéoo numerum ab vnitatge
totum acceptdl in nfierum allignardi.er per prefentcm totus pueniet a0 numeriiaflignatil multiplex.

€ Ois pporio cx duabus cdpolitaicr oucty vmus caygin rciquam pounatur,

@ Rucere ppotidem aliqud in aliam:elt ducere denolattoné vhius in penoiatidem alfins.bicouas
mﬁnuiﬁcﬁ 3l1qud opolitd poucérell venoiatides illay duay ppotion i venolatident 2pofite poucé.
Eltod ppoutiocava opofitacr Pporiotb?cad b ¢ b av a.0ico ppoitidescav a pouci cx ducty ppoz
tidis cav biin ppoztides b ad a.captoenid denoianté ppotidiscavba coenoianté ppotidisbav g
et denoianté toti? ¢ a0 a.qz eni ppoztio c av a venoiaf ab frergo p febam prem peevet] fin a Facit ¢
etpeavéeinafaat b&r‘go p feptimam {cdt icut cav brta £ a0 eifed veft venolans ppoitidetiicav b
per bypotheflm.ergo p (cBam partem Pcedétis v tn e poucit £ venoians (3 vnius tilax propoztionii
4 denolatides altertus poucit torus denoiatisem.quod eft propofitum.

CLrivm otinue poponidalium gd fit cx p2imo in vltim cqui eft c1:quod ¢t mevio

in (c ducto poucitur,

€ Dec feren vicelimalerta fecioi méfhrata efbinifi @ bee paulo latio: cftiates bic alto vemaftransi
Mmodo innittmur. St crgoa b ¢ rria otunue proporndaliaarg cx b infefat vet fit e den olans ppoz
tionig b av a.vicocquid effeqd it cratnc:e b fe.nd g2 ¢ Denciat propotidem b ad azerid oenoiabip
Proporioncm cad buergo p {cBamptem penulttmecin b povcis c.€rgo p octanam fecfiol g pportio
vavceaelt bad efed 7 p edoé fcdam pré penultimeain e factr b.crgo per primsm partom ciufoé:a
denoiat ppotocm b a0 e:quare TPopoILICHEI © 30 ¢.Crgo 3 i ¢ per efulvé fcdam ptem poucit .
conftacigiturquod fitex b in fe:equiieffe ei qb Atexa c.et picpofitum.,

CSiprimum ad (cdm ficus ternid 3d quart: quod fit ex pamo in_ quartum: cquale

cltaqd cxfecunvo in tertivm poucirur,

@ Decfiteqd viceimaquita fecivi pponit. Sit ergo proportioa a0 bvt capvieterbin ¢ fiate, dico
ctm cﬂ'eg’mm qi fitex a in 0.1t eni f Dentoiana proporridem b ad a:venoiabit etid Ppotidemoavc.
ergo p (cGas partem feptime buius fin ¢ oftiturt 0.ergo p octauam cBre ao b ficut o avfievrfing
per cioem (c6am parrem feptime butus facit biergo p p2imapté eiufvé a venoiat ppostidemb ad f.
quare T propoztiéem e ad d,per (cbam ergo partem ctufoem a o o faat e.qd eft ppofitum,

S (cdm alrey duori nilcrozum fumdtur partes a rcliquo dictescrit ab co quob ex

€18 ppomE Propono citifoem a0 reliquuim dcnoiata, ynoe manifeffum cligoésille
febabent ad ynum ficut reliquus ao denoianter.

. L Sintatbovonderislumdture fm a pres denoiate ab befirg c copofitum ex ipis.vico DPporticem

3 a0 b venofariab c.nam q: rot funtin vno partes fifes:quot funt vmitates in b.erit vt ficut g ao bi:tta
partesille adbvnum.fed vni inllis poucitipm cergo p (eprimd huius popoztio c aovnum venoigk
ab ¢ compofiro ex ipis partibus.ergo 1 propoztio a ad b ab covem venofaryr, Lorelarium exr movo
dembitrandi notum efl, pponebateni bunc effe noti ficut ¢ ab ynii:ira 3 ab denoiantem b qui pofitus

craroenolare c.et bocfuir oftenfum.

C2uca otra fe primis partes denoiantur:vnam non cattituiit.

{LSint 3 7b numers atra (e Pmiser aggregatus ex ipis fir cqui p nonam terrif oft pmusg av viriig
a thiet(ito pars denoiata ab a/et e pars denoigraabb.dicov et e ng oltituere parrem vind,duco eni
ain biet pueniat fqui p vicefimdquiram rerti) et mimue quéniierant a b:qui zioem fper pecimam
eiufvem tertij eflt p2imue ad c.ct p (cam buius:o cft revucre pres venomiateab f 7 fumprefmb.ere
reduactepartes denoiareab f ctfumpte fm a.quared e fimul funt pres venoiate ab frot fumpte fmc,
quare per correlarium peeventis © ¢ (imul ad vai:flcut cad farcnd eft ps Frcii ipfi moftratus fit effe
prmus:igitnr neg © e pars vmus.non »fhtufic igitur © epartem vaam,qy elt propofitum,

€ Siaquothibet niieris numeroy ab vmtare propoztionaliutn partes oenominent’;
viam cx cis componieft impofibile.
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(L Sintab c o numeri ab vnirate Atinue proportionales:ct a quotlibet cox ve c o denomindturect f

fc3 eabcjet fab v.dico e 7 fnon oftituere premvndiet fit § agaregarii ex 4 7 viutate.qe enic numerdt
o mantfeftum eft pvicefimdquintam rerti) © cf mimum numersi qué nfierant ¢ v.at P iﬂﬂmﬁmm
feclior c numerae 0 fetm gzet v {eipm Fmvnicatem.et per ¢ am[}pniua celt reducte pres venoiateab
o etfumptre Pm a.et feft pars denoiata ab o fumptra (c6m viitatem.gitur e ffimul eft preg oenoiate
ab o fumptefcdm g.quare p cozrelarifi penultime butus ef fmul g0 vni vt g ad d.fev gnoneft pars
o.nam fi g fit numerus pzmus 7 numeraret 0:p vicefimdlcptimatn quarti end numerabit a totii (c3
{fuam partem.qs eft impofTibile.et (i g fitjcompofitug:ergo p (cBam terti) ab aliquo pmonberabitur
qui p vicelimdtertiam primi niierabit 0.quarepviceimaleptinam quartinumerabita: T erid nfierat
fotum g.crgo p duovecimam pminumerabit refiduiiinumerus (c3 voitaré.qd et unpoflibfle.sncn eft
igitur g pars viquarenegs ¢ fpars vnius.noni aif ef oftirudic partemvnam.quod d? propofitum.

{C1Partes 3 duob? niieris victe fic fc biit ad partemn a nifero ¢k cis 2pofito denoiara:

ficut quadratum opofiti ad numertm qui ex ducty ynius tn alterum poudatur.

€ Sinta ebovonumerizetc ex ipis opofitus:fitcs © quadvratus et bucatur ainb 2 fate.et At Fps
venomiataab ceetfitrurfus g ps venolata ab atet b pars venoiata abb.vico vt vav exitg g rhanf.
oucoenicinaetfiatk/zcinb zfatLerlitg P novam primik 710i¢ rand d.intelligo ergo fer niieros
cikifibrlig quoy vicoead k primi 9o cBmsficut fao by tertiii ad quarti. Peé e au%ﬁmﬁan quintum
ficut f ad g tertifi a0 fectum,nam P feprima feclivi e a0 ktand b a0 c.fev p primam bui®b a0 ctand
faoh.eltigitur ead ktan® fao h.Jrem per edvem feptimam feciviead L tand & ad c.led p priman
butus a ad crand f av g.elkigitur ¢ ad Ltand fad g.ergo P vicelimdtertiam feciidi eprimus ao k et
fimul fcdm (37 quintum tan f tertius a0 g Th (imul quartum 2 fextum.ark 1 1 fimul funt Digitur
vavetan@ g1 b fimul ad fuquod eft propolituni.

€ S1ouc numeri compondtur fueritag compofiti ad alrcrum ultiplex propoatio s

cricreliquus alteri equalis sut multplet.

 Sunomerus a b copofituserouobusa 7b:fitg compofitueab multiplexad a.dicob e equalé
a vel eivem multiplicem,nam ci a bfitmultiplex a0 axipea numeratrotfia b 7 (cipm enid vetracrum
numerat.ergo p cuodecimam pimi numerat b refiduum.q (i femel a numeret bipe a ertt equalis bs
atfta mulroties numecret b:erit per viffinitioem b multipler ad a.quod eft propofitum,

€ Sirotiug ao altcrum fuerit ppoztio lupparticularigienit illius ad reliquuim imilis

oenominatioms popoztio multiplex.

& Propoztio tota fupparricularis aut tota multipler vicit quotus fuerit fupparticularis aut mul-
tiplex:vr pmus fupparticularis eft fefqualter 1 fequiitur p orotnem fefquiftive/fefquiquartus. vita
oeinceps Fm numeroy feriem.et primus multiplex eft puplus:1 fequiitur p o2dinem ntpln;;mum
plusiquicuplus:fice vemnceps Fm (ericm numeroxn.fita b totus nomerus oftitutue cxa vhafitgsa b
fupparncularis ad b.oico b rotfi effe mulriplicem fimilifgp Denoiatidis ad a.nam da compofitusab
fupparticularis ad b adoit fup b numerum a:ergo p viffinittonem a eft ps aliqua b.at quota fuerit 3
pars brotugeftab fupparricularis ao b.et quota pars a fuerit b rotus erit b mulitpler ad a.per vifs
finittones igitur quota fucrit propoztio fupparticularis a b ad bitota erit b av 3 pportio mulripler.
quod cft propofitum, : . * _

€ S alterius ao alterum fucrit propoztio multiplex: erit totiug av iplum pzopotio
fupcrparticulans. o )
 beceft suerfa peevétig.vtfitb av a8 ppoztio multipler:vico cdpofitiabadb roram e
fupparticularcm. nam q: b eft multipler av aserit a p oiffiniticem aliqua ps b.at totd ptam badote
a b fup b.nam aovit a.igitur quota fuerit b ad g ppoztio mulnpler:roraeris ab ad b ppoztio fuppar
ticularis.quov intenvitur.

O S5t naiozis a0 min? fuerit fupparticlaris vel mitiplex fupparticiar! ppotiotopo-

- firi cx s a0 ino2€ multiplex fupparticulari:ad maio2é $o {uppartiés crt ppozio.

12

( Sit amaioz numerus; 7 b minoz :7{ita a0 b propotio (upparticularis:et firccopofitus cxactb.
Dico ca0 b propozticem effe multiplicem fupparticularem:et ¢ad 8 propozriocm €¢ {uppartientem.
capio eniab a maioze numero prem equalemb quefit v:z refivuiifice.quiaenia eft{upparticularis

ao brmanifeftum eft 3 aoverefup b Frum eftciet ¢ effe prembeet qa¢ tﬂgnuueut bietob duplum
eflt av b cuifopaoditc Prum ée.dgitur caovit (up b oupliad b et prumcit ¢ pars eius aliqua. stinet

-igif cbis b 2 totam eius partem quota elt e.eltigif p viffinitidem cad b multipler {upparticularis.,

3 eft primum. Sed 7 ¢ 20 g eé (uppartiérem oftévitur.nd cum b fisminoz a Tno firpars a/slioquin
g a0 bE::Et propoztio multipler.qd eft srrg bypothefim.ergo p primam pmi b eft partes a.fev cavoit
fup a Grum elt b.erit igitur ¢ otinés 4 Tpartes cins:ad a ppoitio (uppartiens.quod eff propofitur,
Etrfimaios ad minozem ﬁwnr.;]apnzﬂu multiplex fupparticulari:apofiti ad minoem eé muluplice
fupparticularein T a0 maiozem efle fuppartientem eavem vemonfiratio ok 4ccepto matoze numeroe

multiplice fupparticulari ad minozem. | | :
C Si malozis adb minozem fucrit ppoztio fuppartés vel multiplex fupparticns: crig
copofiti ad maiozcm fuppartiens:ad minozem»o multpler (upparticns propono.

] [
s -
b g




o L

r——14

oo

. (v v

b §

C Sita oo bluppertiens:t Apofitue ex 44 biit c.vfco cav a clle fuppartient&rcad b el mulriplice
(LL partientcm Sumo cni ex maioie asnumerum © cqualem bifitgs erefivuue quiqza cft fupparnds
20 bep viffininéom crit partes boet da ceft tanpev abict o bruplum ctavb:avoetcGrum cftefup
vuplim b.at cméftratus et effe parice biergo ¢ otinet b aliquotics 7 ptes cius. eftigirur p viffinted
enem ¢ 80 bmulaiplex fuppartiens.ab eft plentie theozcmatis (c¥m.Pmum aiir g c At LppArrics
ad g patet.nam da e cfipartes berie vt b lit partes aialicquin a cct mulriplex ad b.qB cft otra hypos
thefim.at c aovit fup 2 Frum cft b.cft igitur cav a (uppartiens.qued el pzopofituim,

C Qis opofin ad maiozem oponentiii fupparticular] vl fuppartics:ad minozcm %o

multipler/multipler fupparticularis vel multiplex fuppartics ppozno reperitur,
PR imum ¢ 2 pefitue ad maiozem sponentid fit (upparticular] aut fuppartics paret.ng spofirus
avoit fuper materem apondérivm grum ¢t minoz qui per piimem pumt €rit pare velpartes maiozis
1i pare matozis per viffiniticnem opefirus ad matoem aponétivm eft (] unpﬂrﬂfulﬁﬂﬂ-ﬁpﬂrtm crit
tuppartiens.mulnplex aiit 30 maiozem nund cé poteft. S¥m gropolitus ad minozem {itmuleiglexy
multipler (upparticularie aut multipler ([upparticns oftenvitur.nd maioie 2ponentiii a0 minozem
ortt0:a viuifione sut eft multiplex aut fupparticularis qus fupparticns aut multipler fupparticu
ris aut multiplex fupparticns.Si alt maions sponentium 80 minorem propoztto firmultiplex:cit
minoz maiozem numerer 7 ciam fcipm :‘ﬁfﬂ alidtics fumptus nficrabit totfi.quaretiic opofitus erig
multipler a0 iPm.et ft maioz ad miozem fit fupparticularis avt multiplex (upparticularis p decima
octauam buiug compofitus a0 minozem cft multiplex fupparticularis.ct fimaioz ad minozem fir fu-
artiés gaut mulnplex (uppartiée:per vecimincenam buius crit cépefirus ad minozem multipler

uperpartiés.citigitur totum propofitum notum.

@ R ucciios maiois ad miozem preztio multiglici acoaturs tota crit gut multiplex/

aut multiplex fupparticulans/out rulntplcx fupparticns, |

[ Sit quectiqe pportio multipler baraser alia Quecliqr maiczie av minye:que P feptam quinti pting
tur in mimis terniinie a/bletaveaad bfittata Frostre multiplerzerb avo ¢ fir alrera maioie bitu
vinis.bico tord gpertidem a ad ¢ efle multiplicem aut mulnplicem fupparticulercin aut multiplicé
fuppartictem.nam qz 8 elt mator b2 bmatez¢jetaad b grome cimulnpler:per nenam (cvi ppo2
tio a@d cmaioz ¢t Fpeiécasobavtingif gpomoaavcfup Fromicemaac b vel niicrum.ficegs
tora critmulripler vel partem aut spmerem cif parteict ficerit multipler fepparticularisivtparics
gutnumerumcli gartibus et ficerie mulipler fuppartiens.cft itags notuin quod dicitur.

@ Siouc multiplices cemunganter: ccmpefita crit mulnpler.
{ Wam vtraq anicrovenoiaf:quez fialter m altery m tucatur gucniet niicrug a quo P ociauam
butrs denofatur compefita:quareeritmulpiex.qued cltprepefitum.

¢ Ratamultiplice fupparticularcm thucnirc:gue cii illa multiplicem ¢Sftituat. ynoe
perfpicuum cft cx qual:bet multiplice cii tota fugparnculart multipliceyno maiozs

ocnolationis pucnire.

& Dultiplices 2 fupparticulares rete ticlituriquay venoiatio multiplicis 2 venoiatio partisfuper
particulgrie ab covem nfero fumitur.vr trpla 2 (efqualfa.trplaenia tuctus ¢ fefqualta tLmthiffu
mitur-nam (efqualfa stinct totum 2snem fca3.tripla 1 fefquiftia/quadrupla/ 2 (efquiquarta:ficas
veinceps. Sit 8 quecig multipler Fpozio tara 7 bnrmerus eamn deneians:ct fitc ypotiofuppar:
ticularis cuius numerus © teneiet parten.fitg v cqualie b.etfit eroralis teroiatic prepcinidis fup
particularis c:quequité denoiatur ab vno 2 numero partig.erqzvnin b facith 2 ‘Pﬂrﬂ tcnoigta ab
bin b facit tnum:§ tota tenoiatio e tucra inb facte nfierumyno majozemb quifir f22 qui p octauam
buins eft ocnemingns ppotionis compoefitecr g 2 c.eftigitur gpotio ppefita cxa 7 g numero f¢3
venoiata:multipler.et quia numerus tenemingns compefitem eft vno maio niiero tenciante ppo:
tiohan giex bec correlarium ct tetum propofitum netum ¢fl

¢ Rata fupparticulart quothbet multiplices repertreiquay quchibet cum ila multi-

pliccm componat.

(I Sitenfavata ppeortio fupparticularie 7 pare que cum vno eam teneminat fit b.capio querquot
multiplices voluerotquay cnultbet numerns denofans:fit retdi gv bie b pars.ct ex mo vamoftrded
precevéris ascli qualibet tllay maulriplicium oftituet multiplicemycfficieturg propolitum.

¢ Data multiplice quothibet fumere fugparticularcs ¢ quax quchibet cum ca efficiat

multiplicem fupparticularcm.

{ Sitavara ppono multipler ad qui fubemur quetlibet (wpparticularce inuenirc:quay quelibet
cii ea oftitpat multiplicem fug particularem.capio b numerum dcneiantem ppoicem multiplicem
gretfumo ¢/ v/eif 7 quorquot voluere multiplices ad b:er ptes ab ipis tenolatas P odvinem.ct capio
fupparticularcs venoiatas a ptitusc/vre/fiquefint @/ hik/Iquan qualiber civata mulriplice dico
coftituere multiplicem fupparticularem.nam da gfuppsreicularie fumpta ab ¢ Tiua parte:venociaf
atotocepartetenoiataab c.etbintotoc femel eftiruts multiplicéetin parte ¢ ofhirute rotam prem
quota pstpepefitus firad coopofita dexa vatamultiplice 1 g fupparticularifumpta a prec oftitufit
mulaiplicem fuppsarticularcm.ereavemroncopofitaerath/texa thiz exa 71.q0 efl propofitum.
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16 @ Quothibet multiplices inucnire:que i vat3 fupparticulari multiplicem fupparti-
cularem conftituant.

( Sit a vara fupparticularie/ 1 b numerus denoians eius prem; 7m rota ciug denofatio cui §tlibee
multiplices fupallumdtur:vt quox nficrs denoiantes fint ¢/ v/ e/ fimanifeltd elt per vicefimdtertiam
hul? binc/zinv/7ine 7 infsthtucrenferd multipliclgs denolarides.capio ergogrb kil totidem
multiplices vno maiois denoiationis.ct G § adOIL vinfl fup multiplicé c:li ergo ni totalis venoiatio
ppo:tionis fupparticularis ducaturin g puenict numerus cii parre den oiata ab bi:quare proportio
multiplex fupparticularis.vt in prefenti iguratide pueniret pposto feptuplaifefqualia.et iravel)/
et kiv 1 vemonitrabis,

¢ Pata multiplice quothibet fupparticulares inuenire quay quelibet ¢l cavan mul:

tiplicem (upparticutem componat. .

@ Sit a pata multiplex; 7 b numerus ipam denominas:fumo quotliber numeros eo maioes fed no6
multiplices quifint gb k1 ct parres ab ipfis denomiatefintcoef.vrc firdenoiataadb g/ v ab h:fices
sfequéter.vico § @ bin¢/ino/in e/ ¢ in fnon partem fed partes poucit.nam fi ducaf b inc 7 pueniar
m ptes denoiateab g: p correlarifi vnvecime bu?q ppoztio b ad giea ém a0 vnil.fed p bypotbellm b
eft pres g imf Tmeft pres vinus.erita fboucaf ino T e f puenient pes.itag (upparticulares ab
llis partibus victe cum pata multiplice quelibet sftituet mulnplicem (uperparticnrent,

17

3.4

tientem prooucit.

€ Mam q: (efqualfa denoiatur g fcBa que elt vniug dimivium et dimidil in ofmnumertm ductum
SULVHUM POBCit aut numerwm aut dimivium advit.nam binarius oémufierdi numeracaut (upfiaic
vitag ergo oenoians parns fefqualfein venoiantem mulsiplicis:aut multiplicem poucer/aurmul
tiplicem fupparticularem.nonitagcl multiplice multiplicem fupparticatem poucet.at @ ois alia
fupparticularts cii aliqua multiplice multiplicem (uppartientem efficere poflit hinc cognofcitur.qz
fl (umas numerum oenoiantemmultiplicem vio minozem numero denoiante parcem date fupparti
cularis cx preceoére efficies ppofitum.potes 2 primam partem facile ec movo vemdftranviviceiime
ferte buius cognofcere:quéadmodurm fecundam partem ex p2ecedente cognefcis,

@ Sola multiplicium oupla:ci nulls fupparticte multiplicem effiat p:opoztioncti,
Hecpponitvuplam cii nulla i u‘%pnrrfe’re multiplicem sftituere ¢ oém alid multiplicem cii aliqua
(uppartiérespoffe multiplicem conflituere.y@imum patet et fisa ppoztio dupla et b numerus ipam
venoians:fite c quechigs ppotio fupparticne.dico a cum ¢ non conflituere ppoztdem multiplicem.
Sumo eni partes ¢  oenominétur ab o ct numerétur ab e:etvuco b inillas partes 7, pueniét partes
fifes 7 numerate 3 numero qui fig ex binario:io et b tn ¢.fr ergo nierus illay parrum f2qué vicono
effe numerum.nam nd erit equalis D:qz e numeraret d.neqs © ipm numerabit.nam Pm vaitarem non

numerabit:qz eét ei equalis.neg Fm binarinm qz o et e equarctur.negs Finmaiozem binarto: quiad

maio: et e.cfi ergo b in e venoians in partes alfius non sltituat numerum non poucctur multipler.

G3eBm patet nam vata quaciigs alfa multiplice vt a:capio b numerum {pam denoiantem quem facio

altqnaz partium venoiatoemset fumo numerum partiim vito minozem b qui fit cfitos o fappartics

partiumm ¢.0ico a ct d fimul oftituere mulnplicem.nam qz b eft venoians a et denoians prifi v:ideo b

in ¢ afhituet niernm.venoiabitur itags copofita a numero :quare erit multipler.q ¢fk ppofirum.

¢ Data fuperparticnte multiplices quothbet reperire: quaxy quelibet in illam ducta

prooucat mulaplicent. o ‘
( Sit a vata fupparticnsiet numerus partium fitbiq niierug illas venoians (it c.capio pmo multi=

plicer que denoietur ab cque fit D:Deinde que denotetur ab maltiplicib® ¢ quotquot voluera: fintgs
fui denoiantes e f g.0ico a datam fupparrieres cfi qualibet multipliafi ©e f 1 goitituere multiplice,
nam b in ¢ ofhituet numerum 7 in ¢ etid numerum qz vuplum et in feripld 7 ¢ quadruplum acceptis
fcs per ozdinem multiplicibus Denoiantis ¢.ergo (uppartiés a cii qualiber tllaz multipliciii coftueuit

multiplicem.quod efl propofitur, an _
@ Quotlibet [upparticntes/quay quelibet cum ppofita multiplice multiplicem fip

particularem conflituat/inuentre. | |
{ Sit ppofitamultipley a cutus numerus venoians fitb:fumo quéliber nilerum matozen b quifit
c.et buco b in c 2 fiat v.et capio eminozem vno d.captoitem paries venoiatas abe Pm niierum c que
fint f.qif enim b in c Aftituit o:fveo bin f coftituet fifes parres fin numerum 0.4t ipe Fm numerum o
fumpte facifit vnii 7 ynd amplius.fit itags g (uppartiens denoiata a pribus dictis ab e T{umptio fim
numerutt ¢ d(qz b in f sftituit numeruim 7 partem)eadvem fuppartics cii g oftituerfupparticularem
7 quot{t voles eadem rone tibi fumas fuppartictes q cfi a ofhituent fupparticularem.qi et fpofith.

€ Apultiplices aliquot fumere:que in datam fupparticularem ducte: perecnt multi=

pliccs fupcrparticulares. , _ o

- C Sinta b mimi fmini date ppoztionis (up partiétig:qui qz funt stra (e pmi quero p virima terty)
multiplicern g § aboat fup multiplicem b yniratem que fit c:firgnlierus Fm qué anumeratcnierug
v.(umo vaitatemn que fit e,eritq © a0 e multiplex denoiata gb v.atper pemoftratiiin pancipio tertie
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€ Sola fupparticularium fefqualteras eft q cif nulla mulaplice/multiplicem (uppar- ¢
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1 () quirnti tio compofitacraad b 2 v avecft queelt inter pductum cxdin’a:ad pouctumere fnbe

29 3 ateinb facitbiroinafacirccénnens alidries b 7 civs vna partem.nam pofitug eft ¢ mato: vnitare
4.c 3 multiplice a0 buigttur »poflta e vata (upparticnte 2 multiplici © ao ccltmultipler (upparticularie:
& otmpolige. quod thtenottur.ci ita qualiber aliam inuenias.
CSupparnites quothibet que cii vata multiplice pficiant fuppartictes multiplices: 33
| Inquirere,
b—-¢ ¢— 4 € Sit 2 venoians multiplicem:fumo duog numeros ¢ v quox vynus non niieret alium:ita b mafos
g % - Zpmus ad g per vitimam tert quero multiplicem a0 a:qui aovat fup mitiplicem b nierum c.fitg
f““"—"li? ° 14 huiufmodi multiplex a0 a numerus d qué numerat 3 fm Fet multiplex a0 b fir e.o1co fuppartiétem
_ oot i cius denofans partium (it e multipler biet niierus partium fic f effe vnam fuppartientum q querit
§ 17——10 : rur.nam g in fpartes illas ouctus files partes poucit:quay numerus eft D:iveo numerum Foucunt
e 1 ) | fed z(upRufit partes fm numerum ¢ que non numerant b:ergo a z{uppartiens priG f denotatan ab
Lompofita, 2l equeficg coftituent pportidem multiplicem fuppartientem.et boc pacto quotquot voles quere,
CP2opofita fupparticnte mulniplices perferutari : que cum cadem multiplices fup: 34
f—to so——s  PATHCHICS conftituant.
¢ 7 35 % € Sitafuppartiés dara/1bdenoians ptes:0%o numerus partium ¢ et fit d mafor b yno) ducaturg
Pr——id 20 3 Cin 97 puemermultipler b/ 7 infup totivem pres.quare multipler denolatg ab ocumfuppartiente
Lompofite affignata a oftituer metplicé luppartiéten.et ira et (i dliber mitiplicead b maiozvio fumat vteaf
g% 3 'IH:.? has ppones queinuctionem Ppponiit accuratius epequi curaui:que vbi eractioz plecutio facta
" futfet criam legentibus sllatura fuiH‘e: faftivium,
£ ——i : : v
@ Supparticulans z imyl mulupler fupparticularis cum cavem multiplice:fimiles 35
pwooucunt popotioncs.
cé6 4 1 4  (Sita pporiomultipler/etb ppotio fupparticularis/et ¢ ppotio multiplex fupparticularis ik
b3 2 ¢ 3 @ico ppotioes compofitas exb 7 atetexrcet a effefires.nam cfi fupparticularis benoicturab viio 7
32 1 &ompolite. parte/z miripler] (upparticularis denoletur a numero 7 eadem Parte:numerus igitur multiplicig in

vnum 7 numerum ductus fanp facit numerfi.aodito igitur virobig q9 fit ex cové mulriplicis niiero
inpartem quefupeltficum vno nferum facit et ¢fi reliquo facit efivem:et fi cum vno pargvel partes
fopfuiritivem 7 cum reliquo.quare puenient (ifes ppoztides. Jo tamen aduerte g i q'titas denos
mtnardis crefct in altera poyctag qb maxime infuppartientibus acaoere foler:non tA inve genus
ppotfonts murabitur,

CRQuicung'propotidem fuppartiens cutn multiplice confhituit:ciufmovi chd cum 3¢
cavem cthiciet fimul multiplex (upparticns.

16 ; gﬁ‘_";  Sitamultipler:b luppartiens'queciig:et ¢ fimul 1] uppartiens multipler,oicobet afimul/item ¢
£¥ et a imul fimilem conflituere propozticem.buius vt precedentis demonftratio efl,

Lompefite. 92 I _ _ i, ! _ o
€ S1ab vhitate nutent cStinuc oifpondturs et (inguli ad primos velcédenvo corfi- 57
parétur:fient o€s fupparti culares popozeiones: tan (O MIN02Cs 10 remotioes.ad
yriatem vero omnes multiplices:tanto minozes quato ppinquiccs

k 1o {CSinta/b/c/vseifigih knomeri ab vnitate continue fumptitvico Emn kavh effefupparticularem
b ? propotionetn.et b av g.et g ab filicg vefnceps vigs 40 vnitarem. et kao b minozem efic proportidem
L) & & ) ad g et cetere inferfozes.et b a0 gminozem & cetere inferiozes.nam clivnitas fit cuiuflibet nficr
f 7 pars:et quilibet fuperionm aodat vaitatem ipfam th excludendo fup Primum inferiozem:ergo per
T viffinitionemkaop et h av g atgs ita deinceps:elt pportio fupparticularis.ct quia per contceptioem
Prome= iy pers ca minoz eft que matozem habet venoiationem et vnitas (muliter per conceptidem fit cuinfliber
¢ 4 numeri pars ab ipo venoiatatergo ppotioues ille ab vnitate remotioles:que aminpz parte deno=
el mindtur funtminozes,et quato 1pfi vnirari phinquiozes 8 maiozi parte Denoiantur: Quare tum criie
4 1 maiozes.etflfota feries numerozum eflct ozdiatazoths fupparticulares (pecte quivem babite effent

1 non 3t Fm numerum accepte.nam ea ppoztio que eft ternarij ad binariumseft fenarij a0 quafnanii

et duOdENAr ad octonarum:non tamen duevltie in ovine proximoum numerowm eflent accepte.
£Seciioo Dico omnes cofimiliter stinge advniratem fumptae ele multiplices tanto minozes q'to ipfi
vnitati viciniozes.ngm a pzimus polt cam nficrus bis cam orinet et b ter 1 ¢ quater.ctira sfequéter
Pm ocfs (pectes multiplicium (ed 7 etinue a maioze numero denofaf multipler.et provnitati vicinioz
aminoe:nullus entm binario minozeft.eft igitur cognitum quod erst demonftranoum.

€ 51 a comuni angulo naturalis ferics numeroum wn longum < laturm extendatur: 38
etipfis inuicern mulaplicanssz qui pucmiit in angular coucnru pofitic: fi fi ngulox

2otrutt adb pimu fiat collatio 0200 cotinuus muluplicium peeoet : (1 ad primos
pacterds ad pamum o000 fupparticulanii.ct qu circa diametrum collocati funt: oés
crune quaoratt.qui yero bis binc inoe primiifunt altera parte longioacs.
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418 Ir2 16.20 24128 |51 | 35| 4o0/2uadrupls ad eandem
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(L $omata ergo hac méfula Pythagoze ¢ vifpolltisvt pponit propofitio numeroy ovinibue:dico
pmo ¢ {ifinguli 020ines ad primum comparétur puenire per ozoinem mitiplices.nd cum vnitas fe
caput p2ime lineeset feciive linee caput pmule numerus fitbinarius.eft ergo p2imus numerus fcGe
linee pmo numero duplus 7 pmus multipler.et quia binarius multiplicat offs nileros prime linees
ct cx multiplicatione atinue(cBa linea pcreat 1 leciidus numerox ovo.ergo p viffiniticem quoties
vitas in binavio toties otinue finguli pmi ozoinis in fingulis fecundi exiftunt.igirur finguli feciivf
otvinis av finglos prumidupli funt ateg eque mulriplices.et 2 primus tertd ozdinis eft rriplus pmo
primiquiell vnitas et ex atinua multiplicatione finguloy p2imi ovinis per ipm produciitur fingulf
tertif otonisiergo p iv€ qb prius finguli terttf ozoinis (unt tripli ad fingulos primi ozoinis, bac §as
rone pbabis fingulos quarri ad fingulos pmi effle quadruplos) et quinti quincuplos:flcqs deinceps,
SSecivo dico @ fi fiat comparatio tertij o:vinis ab (cBm/7 quarti ad tertium /et quinti 3o quartum|
et fexti ad quintumset ita ofequéter ftinue (upparticulgrium ovines furgere.nam stinuevidemus
finguilos hozil 2 fingulos illoy ex buctu duoy primog numerozum defcévendo gbvnitate (mptoxls
in eos enafci.at per precedétem (lli numeri stinueferiem (upparticularium complent.igif ¢ finguli
pofteriozie o20inis ad priozem ovinem fifem retinebunt ppoztidem.qs eft (cdm. Lertio vicondieros
qui conftant circa digmetrum effe quadratos.illi eni (unt quox capur eft vnitassetfupremus eft ofm
marimus quafi [6giNimalineater numerorii 0:vines quafi ex equo p medium lecdtes.quos oicimus
cffe quadratog.nam illos stinue videbis ex latertbus equslibus pouctos vno fp 'Fm niierozfi ferfem
crefcentibus.criit igif ofs quaorati.et filineas av eox latera equiviftdrer ptraxeris: stinue quadra
tam cocludes figuram.Duarto vico numeros binc 1 inde quadratis altrifecus prime aviacétes:efle
altera parte longiozes.nam oég (lli Fm numeronm feriem pouciitur ex lateribus vio viftitibus:y
vnum cox latus fitquadrati latus:et alteri fitvno latere eiufve quadrati minus.fice tota cognofcif
ppofitio.£t er hoc @ notur e€ potelt ¢ fifinguli altera partelogiozes fingulis quavdratis quibus
altrinfecus ctrefififtunt comparétur:a pportionedupla ofs fupparricularium (pecies pereantur:vt
brio primus altera partelogioz vnitati primo quadrato coparatus elt ouplus.er 5 altera prelongios
a0 4-fcdm quadratum relatus per fcdam partem buiug eft (efqualter.ct 11 tertius alfa partelgioz
ab o tertium quadratd p ivem eft fefquifrius:et Docpacto sfequéter. CEt ivem de (upparticularii
fpeciebus cuenerit:fi pzimum altera partelongiozem feciivo quadrato/etfc8m alfa parte Iogiozem
tertio/ et rertinm quarto.ct hoc pacto deinceps comparaueris. (L Ee rurfum fi pzimum altcra parte
longiozem inter p2imum auavdrati 7 [cdm collocaueris:fimilis pportiontd babitudo feruatur/eritas
cotinue pportio vupla. C £t fi (cBm alfa parte longiozem/inter fc8m quaoratum 7 tertium collocas
neris:atinue fefqualfa babituvo feruabirurer pzima 7 fcSa partebuius.etita sfequenter reliquas
fupparticularifi sifictas hitudines reperias fireliquos 15gilateros niieros fuis quavratis medios
infnexueris:ce quibus digna illa stemplatio adPythagotica 2 Platonicam intelligentiam momé
tum babens & ve quavratis 7 alfa partelongioibus diuus Seuerinus 33 capite (cBi fue Brithme:
tices elegantiMime affert:vel perfpectiflima effe potefl.

€ Si fupparticulares abynitate fumdtur:binis 2 binis vifiiictim oifictis p2itha mul-

npliciumsac confequéter oim fupparticularium (pecics pucnire coucthict.

4 Sintarbiciorel figihikstinue abvnitate fumptifupparticulares numerizz ofungdrur difliictim
bini 7 binifc3 ca.e c.ge.et k g, 0ico cad a efle primam multipliciumeteadcetgadech ad gotinue
oftituere {pecies fupparticlarium.nam p penultimam erfita/bcvefgh knumeri atinue abvnitate
fumpti:fed 7 voo (p intermiflo boc pacto binis 7 binis diffunctim fumptis:fumuntur oés ab viiitate
pares.quare per decimoctauam feptimi iplog Atinue (unt eedem pportides que numerozfi ab vni=
tate cotinue vifpofiton.at binarif ab vnitatem eft p2ima multiplicium et fequétinm go fufl preceden=
tem eft feries fupparticularinm.conftat igitur quod erat vemontlrandum,
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€ 51 ppofitis ab viitate quadratissnticti cis yno minozcs fumatur: fuppartictares
abulhs dicte:pzopoztionum ab ynitate crunt differcntic,

€ Sirvnitas:ct numeri poft ifam a b cict quavrati cop v e fict minozesetsvno gh k.vico fuppartis
culares denomiatas ab g/hik que finr o ad g.cao beet f av kiefle Sifferctias pporrionum ab ynirate
fumprazvt © ad g effe propoztioncm qua abundat dupla (wp fefqualterametead b cffe qua abunvat
fefqualrera fup tefquifngam:hiicg tn in medum ofequéteriBam p pumam quiti oufferctiaqua abfi=
datago vnitaté.ct b avacht ppoiniod firer poucris a infe 2 vaitatis inbifed a in fo facit © giquide
v eftcius quaoratus 7 vnitasin b per fcdam 2 vecimdnonam pumi Grtum g.igitur ppotio v go geft
vifferétia ppostronits a ad viratcr 7 b ava.et bacronc oftévetur ppoticem e ad ) leffe differétiam
Ppoutidis b adv a et ¢ go b.crita ve quibufibet confequéter.quod cft propofitum,

C Srowinctur onnue multiplices  fupparticulares:clityt cxtremari multiphiciutn
qucltber oue comiicte minus fint § mevia ouplicatayel duc medic contiicte:luppar:

" ticulares yero nalocs.

€ Sint primo stinue multiplices a b ¢:dico cdpofitain ex g T ¢cminozem effe propoticem g ppostio
b duplicata.nam quia denominites otinue equaliter fe exceviitiergo per fcdsm primidencions b elt
mevietas venolantii 3 7 ¢ imul fumpton.ct p deamdnonam eiufoéfoencians b infe maiozem pou:
citnumerum & a {n c.at p ocrauam bhuius b in fe poucitequalécompolite cp ppotioneb duplicata
queper vicefimalcBam butus erit multiplex.et penciagns g in denolantem c:pducit denoiantem per
toem mitiplicis €x & 7 ¢, igitur mulpler cx b duplicara:a maioze niicro denoiata @ multipler spoii
tacra et cmaioz il mulniplice cépofttacr g 7 ¢.q8 eft pumum. Sint feclivo d e Fatinuc fumpte (ups=
particularce guay o fit manma:1 vifferérie eax g 2 hyoico ppoidesd ¢ flimul maiozem plhitvere
propoztionem & fit ppoztio ¢ tuplicata.nam qz per precchétem partes g venoignt a mine numero
ctpartes b ab maiouingm aHumeris cCtinuoifi quatrator vio miinotbus.crgo per pamain buLue
potio gmatozeft ppotice hat 2 flunttanfegefinamoperfetmet Giumeg.etebistange
ct b.et monfirara eft e maiez hagtf per quintam quintierditv 2 fmaius @ ¢ ouplicata.ct hoctiodo
facilewpem p virags parteeftenvgs fi vue pendtur medic ppostioes.ficg cocludiur popolitum.

€ Srimparcs polt ternarivm otiniee fumptizao nizeres poft binarum natural: ferie
o0Inatos comparcruricnbunt fugparncnrm atnpa ocnolsfione crefcentes.

QSmeabenvmeripeft binarivm cétmie fvmpricet oo ffumptt cSrinve impares poll ternarium,
dicopad a/cteat bictfad clupparticees otnua cenciandc crefc(teg.nam clt difierétia impatium
fit binarinus o avoitfup g binarium qui minc: clt ecovneagitur cevacltfuppsartiés.et ites cum vif:
ferétiaimparium fitbingriusict nticrex sb ynitate ifpeficce vifferéria fitvnirgs:acdet efup b viio
plusq olup a.fedctqecieiffunt centinucimpares:aveet flup cavbucvynopivs @ ¢ fup bicrelcunt
igitur vifferenticimparium fup niicros ab voiragte (umptox ficut 7 ipfi nlierizita @ cotine precedés
c?t oifferétia tmparis (up (cquércm.fed numeri ynitate viftares funt atra fe pimi.tgitur vifferétia g
eft numerus piecevérs ad fequitem numeroy ab voitate difpofiton:non efl pars fequétis.eftigitur
P p:imam pmicius ptes.critigif Fpoitioeav b (uppartiens 2 fav cfuppartifs.ct qz fue partes fm
nytncroy vnitate oifpofitor Gritatem crefcuntierfit € cay stinue crefcéres dDenoiationes:imo 2 quia
venoiank s numeris ptra fe prmis stinve pcevent dinerie fuppartientiii fpecies.qd eft pzopofitum,

(I Sicompofitus cx paimo pari zimpari 7 quicx reliquis impanbus cioem ollictis
aggregaturiad numeros aouobus difpofitos comparctur: puenice dwerfe multpl
ces fupparticulares fm nticrog multiplicium 7 denoiationes partium {ites babetcs,

{T Sintabconferi abinario atinuefuccevétes:fintgei fig/b niicri g ternario ofequéter impares
fitgskcompofitus ex a veprimopari zimpart.ctl compofitus ex f 7 k.etm cépofitus ex g Letner
b amwicok/lim/n cépatosav a/bic/difacere multiplices fupparticulares Fm niicrum multiplicii
7 fifes partium penoigtiones.nam k 2ponit cx a 2ebinario Zrernario.ategoditfup a partem vnam
ab ipfo penofatam fc3 vrnam meviam (eulcBgm qO tocmvalcaricrgo kcomparus ad g bis (P 2tinet
et eiug metam et av ipm eft primus multipler (upparricularis.fed 7 p tecimdnonam feptimi fcdpo
niturcxaetb.etgerb ctcethercerd.et per feptimd fexti quadratii cutuflibet gooit fup quadratii
Dprimiqd exiplis coponif vequaoratum b (up quadratum a:@rum qb copomE exa 7b.ctquacratii
¢ fup quaoratum b Gtum cdponif exb 7 c.etita deinceps.et quiakavdit (up quadratii a viiratem: 1
fimilirer aboet fup quavratum bict m{up quadratum ciet n (uper quadratum o yniratem,quare fin:
guli eox fingulos illoy cotinent Fm feer partem p concepticem ab ipis dictam.eriit igitur sfequéter
fmipfos:multipliccs{upparticulares,quod eft propofitum.

€ Siouo pmiimpares Jigant: cpofitogs reliqui ipares applicéturserit vt ppoz-
tiohes copolitoy ad niicros poft binarium furfiptos fint dwerle mulnplices fuppar-
tietites ¢ ab codcm nunicro ¢ partes numcratas ¢ multiplices denoiatas babetes.

@ Sint dyo pimiiparcs a Tbiet copofit? fie c:fintap relid ipares v ef qui a0oaE opoflito c:liintgs ag
gregatigibikietlimin/o inumertatinue poft bingridi (Gpti.vico cad ljergav miethav nierkavo
viverfas e multiplices fuppartifies 1Mingulas ab covem numero multiplices venoiaras 7 partes
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numeratas.nab abmt_ruperq Dingrifi:ergo cbis continet alli fuperaddés binarii. fed binariug oft
wie minoz g:ergo elt etus rotiné partes.cht igitur cad a puma multipler fuperpartice: quare1avl.
q:actliunt toem pomerus. $rem qz vevifum oft c 200t binarié fuper eo Qo fit ex bingrio tn g.¢ct bi:
nartius inm per nond paimi facit cergo ¢ bis cdnner m.fed ¢t per deciminonam feptumt D coltarex !
etz gcoftarer cet v.ergo g cotinet ter m.7 infuper | tres (3 ciue partes.eritas g ad i feciivg mol
tiplex (uppartieng.et buncin mooii probabis Lin ncdMhiruere §.3 per decumanona fepsumt m n confti
tuere €,2 ) cotineren fecunod m.er 1afup i quattuozics parrcs met 1ea colequenter (nuetiies multi
plicium denoiationes et ab ev0é numero fupparticntifi partes numeratas:qd oft propofité,

€ S1 ouediverfe fuperparticulares comi gantur compofita aut erir oupla aut fuper

particularis asut fupcrparticng.

@ Sintabevef quotlibet per czoiné fupparticulares:vico @ i due queliber fimul iungant compo
{itam effe aut dupld aut fupcrparticulare aut fupparrtéeem, nan fi g et bfefqualrerd et fefquiterni
cotungis copofita erit dupland confhicuta cuplazthuems per pimd quinti fefquirernd ppotionem
qua abunvat oupla (uper (efqualrerd.conftirucr igitur oue pruume dupld. (o i cuin a aue caur d gut e
aut f coiunreris:qz per triccmaieprima huius quelibet eft munoz b cépolira ppoztio erue itla dupia
minoz et 1veo no multipler. et erh tupla per eandé tricefimaieprima hutus multiplicid mimmasigit
copolita pportio aur eritfupparticularis aut fuperpartiés:quod et propofitil,

C Supcrparticularem inucnirescum qua quothbet fuperparticularivm quclibet:fu:
perparticularcm componant.
( Sintab cquotlibet numeri ab vnitate pportionalesset it d primus ad g qui ivé etid per vicelima
feptima quartt erit pzimus a0 b et ¢ 7 coiungarur o cuthibet corum et pzouentir compoliti e f g.critgs
er nona tertif quiltbet eozid 80 quéliber eouil et quofliber alios illius ozdinis ppotttonalifi p2mue.
umoiterii corinue ppotionalé polt patmos quifith er per viceimaquint3 tersy mnimid que nunes
rant © e f g qui fit [z qui pervicefimdleprumd terty erte pzunus ao h.iirité pervitumd rerty Lnulnpler
b emmulnplerli.aovarg | fuper m tum cflt o.ocinde govo figillatiao Lnumeros a b cet proveiniat
copofittn p qimanifeftii et I effefuperparticularé ad m. nd et fuperavoit fud partem fcy Difeocen et
{upcraddit © 1 a quod et e.et p eifuperaovit vetbquoveltf.7 q et fuperavoir d et cquodelt g.7 per
vicefimitertiam pumt ef g quiliber eft pars m:qz eft pars le.1gitur i p q pariter et L unt fupparticus
lares ad m.conftareergo poreft pzopofitum,

@ 2ata fuperparticulari:quothbet alias inquirere quaruin quclibet cumn eadem:{u-
perpartientem cfficiat,

(L Sitavenominds partem dare fupparticularie.furmo ab viitdte cotitiue pportionales quoail ipfe
fivnus quifinta b c.vico ppozrioné (uperparticularé vicrd ab a cum fupparticulari cuiug pare dve-
nominat ab b vel ab c confhitueré (perparnenté:qualiii prefens proponit inuentiondnam copofita
ex ppotionelupparticulart T enoiata ab g et beticiata sb b habet in deholatione (uivni et partes §
dictitur ab a T ab b per octaud buing. Jquivé parfes per qirartd huits denomindtur sbcoqd firer s
in b quifit o feoille per decimatertid buius no conftiruunt partéergo cli ptopodtio (opofita ex demd
tratione penultimend fitmultipler ney fupparticalarie:q: partes ¢ ite nou codftitunnt paré

vad.relinquif ergo compofit efle fuperpartienté: 7 ita de qualibet glia,

@ Omnis (upparricularis cii qualibet fuppartiéec:cofhituit pportione trpla minozé
@ 1Bam duplacil felqualtera que per trice(limafeptima huiusg eft maria fuperparniculariil pponunt
per correlarifl vicefimetertic buius tripld: (ev ois propotio fuppartiens eft mmoz prorrione duapla
igitur queciiqs pportio fuperpartiés cii marimafupparticulari gucmino fupparticulari p quined
quinti coftituet popoztioné tripla minozé:quoo efl propofitd.

@ Datd propoztioné que tripla minoz fit:in fupparticularé ¢ fuppartictite parirt.
{ Sitpumo fupparticularis quecund data que hocmovo dinidi petatur.capto 3 Tb mimos terios
g quidé minozé T b maiozé inter quos coliftat.qui per trittﬁmﬁl’ eptimd huiug erunt putnert tn contt
nua feric numerox fumpti:folag vnitate viftitesJitgs ccOpofitus ex eis cul addatur a et pucniar d:
quoquidé maio: vuitatefir e Toucitura etb in © et prouenidt f ¢t §.eritq: per octand fechivt pportto
gau fea queb ava.Jté oucoain ez puentat hravvergsh fuper f pernond primi&tum € aictaeftps
.3 g pofitus eft numerare f fecundi v:igitur b g0 f eft ppoztio (upparticularis. Frem qz b elt mare:
a vnitate per decimd p2imi g avvit fuper f Frum efl v.ergo g adoit (uper b minus ® quanti cftas (eo
fubftracto a ab ® manet c.igitur g aodit (uper b quanti eft ¢ 7 per honam 1 decumd rerty c et primus
ao g.erititagg g av ) ppoxtio (uperparticsiquarepropoztio fupparticularis ﬂmﬂﬂﬂf_-‘_l queeltgaof
in ouas dinifa eft:ifcs b ad flupparticularéet g adv b fuperpartienté:quoo eft popofit quoav bec.
Secynvofit fuperpartiésinter a et b minimos terminos:(ites b maio2 terminue et ducagnrbin (eet
{11 g et prouentitcz 0. eritas per feptimd fecunoi ppozrio cad d ea fuppartiés quebav a.Jrem addo
g ad D ef proueniat e.per vedima primi a numerabit ¢ fecunoii numertl viio matozéb.quarecac v el
fupcrparticularis.ct quig per vecimam tertij e eft pzimug ad biergo peryndectma ciufoem clt ertam
rimiug a0 c.et cum oifferentia c a0 e non fit vaitas (ev vnitare Matozergo non erir fupparticularis.
elinquitur igirur ¢ a9 e propoztioné effe (uperpartictem:quare fuppartiés afflignata €30 D Dl
eft it Duasslcs ¢ ad o fuperparticularé ¢ cav e(yperpartiftem quéaomond crat propofiri.Lertio i
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fnter aetb pportio dbupla que qr vt demdftratum cft in quad:agelimaquita hutuse conftat erfefqual
tera 1 fefquitertia fubfirabat per primd quinti ppoztio fupparricularis c ad © quecfis minoz fefqui-
tertia 8 ppoxione 2 ad bilirgg ¢adfquaabfidat a ao b fuper cad v.2 qzmaiotell ppoitione
fefqualrera que eft maxia (uperparticulari negs et multipler: :3: Fpoitio aav b eft minima mults
plicié quend refoluttur in multiplices.reliquitur ergo ppottionee ad f effefuppartiétem. et qzcad
b g ead fedftiruunt ppotion 2 ad b conftat ppoztioné ouplam in fupparticularé 7 fuperparttétem
cffe vivifam.Duarto (it inter a et b queliber pporrio a dupla go tripla coftirutasfirg inter cet o pro
poztio cSpofira ex vupla 1 fefquitertia (i propoztio a ad b eft minoz ppoztione cav v.ergo fubftracea
Prottione fefquitertia a ppotone g ad b remanebit propoitio minoz dupla: fed maloz feflqualtera.
quare tlla reflidua eritfuperpartiési T fic pportioa av b effet cdpofita ex fupparticularive fefdtertia
et fuppartiente atgs in eas diuifibilis, 71320 bfirequalis cav v aut maio2:qz ppozrio avvita duple
in pportionie a ad bieritmino: fefqualtera ofi dupla 7 fefqualtera per correlarill vicefimetcrtic buf?
confhitudrer {efqualtera avdita fefqualrere minug cdttiruat & oupla cii fefquitertia o fefqual
tera et duc fefquitertie plus fint @ fefqualtera fefquitertia 1fefquioctaua.at per primd quinti be co:
gnofcfitur equari duplatefefqualtere: 7 illt duple et fefquitertic.ergo fubliracta fefqualtcrg ve pro-
poztidea a0 bremanebit ppoztio minoz dupla:fco T maio: fefqualtera.quare fuppartiés.efiet itas
propotioaavb in pporioné fupparticularé fefqualterd et fuperpartiércm quomovo p2opofiti eft
fecabilis: quod eft propofitum.

C ahaxima fuperpartienté inycnireique cx vuabns fupparticulanbus pducitur.

{CSitaao b pportio fefqualtera et cad © ppoztio fefquiquarta:fitgs e eo f ppoztio er big cdpofita
dico propoztion€ e ad f effc maximd fuppartiCtem que ex duabus fupparticu'aribus Foucitur.nd q2
dupla ex quadagelimaquita hulus proovudt ex fefqualtera ¢ fefquiftia que funt maxie fupparticu-
lares:ergo ppoztio ead f el mino:z ppoztione dupla.fed 7 cavémaioz eftfefqualrera:q cx ca cum al-
tera copofisa fit.ergo cad f efl pportio fuppartiens:fed ¢ queliber minoz fupparticularis cii | propos
tione a ad b fefqualterazaut c ad 0 fefquiquarra p quintd quint minoé ppotioné coltituct P cgo f,
eft igitur e ad fmagtma (uppartiés cx duebus fupparticularib? pouctaquoo eflt ppofitum,

@ Supcrparticnté inuenire < que in duas [upcrparticulares diuidi non poflit. vhoe
patct qualibet fupcrpartiente aliam clic matozcm.

{ Sitbad a marima ppoztio (uppartiens per peedenté cognita:que cr duabus fupparticularibus
Joucea fit 7 vifferétia b ad a Gt manifeltd oft a effe matozé c (uis quivé part-bus.capio ité numerd
v vno mino:é bittuncppoifio aad c:qr amaloze parte denciatur matoz cft § propotiob ad 0.30do
ergo o cli b et Rate:manifefltii elteao b effef upparetent€ cum corineatb 7 0 cius pree. et per fecunda
Fartfnm‘mcquiu fecundieritmaioz ppoxticcadb @b ad a. ¢t qz pportio bav a vivfvif in mariae
upparticulares confhituétes (uppartiéremvt cx precedenti cognofcif et fuppartiense ad b fit maio:
(uperpartiéte b ad a. nd diuivef ergo fuppartiens ead b indugs minozes @ b av a:neq in eafvem in
quas twivif b av 3, relinquif ergo in nullas vuas (upparticulares fuperpartiété e 3o b pofle dluivi
quod eft propofitii.£t corelarifi ex movo vemofirationis cognofcif,

@ Solamulnpliceiqualibet non poteft (umiminoz :ct fola fuperparticular qualibet

non poteft fumi maioz,
@ Dico primo qualibet multiplice poffe fumi maioé.nd per tricefimafeptima buiug ofe numeri ad
ynitaté oparati coftituunt multiplices et tdto maioes qudto ab vnitate remotiozes 7 feries nfieror
in imenfum cugdit.igi¥ qualibet mulriplice poreft fumimatoz. Scdo vice @ nd qualiber mulriplice
pdt lumi minoz.nd per edvem qudto numerus ppinquioz vnitate fuerit:tante ille av vnitat minozd
coftituit multiplicé.at vefcédenvo nd abitor in infinitd. non igif qualiber mulniplice eflt varemino:é
%‘ﬁiin glits minime quéadmodii monflrablf acciver.Lertio vico qualibet fupparticulari cffe minozé
pars per primd huiue que s minozi numero denoiatur mato: eft:et quitoa maio minoz.et qz fe
rics numeroiiin it8 fuccrelcit:nd vabitur pars adeo parua qua minez vari non poffit. qualiber
igitur (ugpacticulari poteft dari minoz.Ruarto vico né qualiber (npparticulari effe mato1é, nas ps
que g numero ppinquioze vnirati denominat maioz eft:7 qr né contigit mumerdi in infinitfi decrefcé
vabit ergo randé fupparticularii marima.at veriufe oppofirii vt fam oftéfum eft in multiplicibus
accivebat.Ruito dico qualibet fuppartiente effe maiozé.hoc ex cozrelario peedentis noti eft. Serto
dico omni fuppartiente effe minozé.nam quachia data veverbi caul@ upbipartidre tertias fumo alid
a totidé partibus:denominatis a maioze numero qué nd numerér: vt (upbipartient? quitas qaquidé
q: a totide minoibus pribus denominaf:neg pluribus erit minoz fuppartiente vata.qua fup bipar
tiente quitas fupbiparttens feprimas minoz eft er hacfupbiparticns nonas : fice colequent fin cres
mentum numerox infiniti:quod eft ppofitum. Potelt 7 iv virimf oftenvi ex tertia parte piefentis:
gbtuugnte quavzagefima nona buius.

@Ruelibet duc lupparticntes coniiicte: propoztioné quadzupla mino2é confhituét.

(CSitmter aet bpzoportiofuperpartiés: itivem (nter b 1 ¢. dico propoztionéaadvbetb ad ¢ fimgl:
minozé quadupla conftituere propoztionem. nam a eft minus vuplo b: et b fimiliter minug vuplo c.

ergo 4 80 ¢ per quintam quintt eft minoz pzopoitione quadiupla:que per octauam buius ex duabus
vaplis conftat.eft ergo clarum propofitum.
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+ dLData proponionc que quadupla minoz fitin duas fupcrparticntes divioere.
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€[ Sing dateppotionis minimi termini a et a biqui coniuncti faciant 0:fitgs e maio: d vio qui cons
tuncei faciant ficut addvatur equale v.Mirqs totus f g:oucaturg ain f get puemath:zexa b in efivem
fathblilpatetigiturgexbinfghitliietexbingfitli. quarcexbinfhitl. fitltemcimplusavaet
cecin gfiat mnifirgn equalts lz.per octavam fecundi erit propoitiob Ll:avh tandabav g. 1 quig
ab per Hppothefim elt minus & quadupld a:cft ergo b minus @ triplum a.quarc minus & ¢.7 quia
g eftequaled ern cqualis giconftat mecflecqualem vel multtplicern ad © per duodecund pumi.Feewm
qQ: 0 et e (ung contra fe pumizergo per nonain tertff f crit a© virungs pmus. ct per eanvé fer g funul
20 b paimug.et gz a eft mino: © ¢ ad tpfum pmus per €andeé nonams cgmn nrerainfgicsbnoennu
merabiturger Pectnd eiufvem ab 0.ct qz 0 numcerat [2 7 o né nuimerat hiergo l: per vicefimdrertiam

primind numerabit h.et quia f gmaius et § rriplum viergomaius erit h @ nimaius ergo @ l.erit |

crgolz partes b.et cavem raricne q: ab eft minoz 7 primus ad fnd numerabitf quod firerabinfg:
fcsb ke Lerq: fnumeratl: ergo Lné numcrabit b 1z L:quare negs b 12, 7 qz per nond pzimt [ eft quitum
12 bis et b.tneftequalis lzet m equalis vel meio: © 2 maio2 b ety malo: m fizerit b I: matoz Lertrigt
1 partes eius.confiatitags b Ljao b effe fuperpartienté ey l: 1 ao b Lz etiam eflc fuppartientéin quas
oiuifa cft propoztio quc eftinter a cr a bifactuma effe propofitum.

C Omnis multiplex fupparticularis aooit fuper fimiles muluplicé:(uperparticulare

anumero qui fit ex ouctu numeri multiplicis in numcrii partis dochominata,

€ Sitb av a propoztio multiplex fuperparticularis: fitgs ¢ ad a fimilis multipler. dico proportioné
bao a govcrefluper propoirionemn ¢ 8o afupparticularem Senomuatam a nuimero qui it ex ducty
numeri multiplicis in numerid tenominanté partis fuperparticularis, Siteni© quo abunvatb fup
¢ et oenominds mulaplicts fit e 7 venomunans fuperparticularis Nt frmanifeltii eltergogacricine
(ccunviiert v afecunvum f, fiatergo ger ein f: erttas per vicefumaterriam pumi © tn ¢ fecunvi g.
quareb continebit ¢ et partem dencminatd ab g. continet igitur pzopoztio bav a propostioné (uper:
parsicularem oenominatd ab g numero qui fic eg ductu e oenomindtis multiplicis inf numeriiveno
minantem pareis fuperparticularis: quod eft propofitum.

C Omnis multiplex fupcrpartiés cutus multiplias humcrus partes tutncrat:aodit

fupcr canvem mulaplice : fupcrparticulare ab yna partium denominati, |

& Sit ppoztio b ad a ppozrio multipler fupparticns: fitgs ® numerns denominds multiplice (Bm
quéfit fumptus numernse partifi bao a,vico pportioné b a0 8 advdere fuper Mmilé multiphted feﬂﬂ'
particularé venominard ab vna illarum partit, Sumo eni ¢ av a (imilémultiplicé, 7 qz b Mmaioz il e
{1t fQuo abunovat bfuper c.qz eni Felt parres a fumpte (c6m d et oenominate sb a: v a efl pare cdeno
minata abo.etcliep dinafiatcex fina fict c.eltergo Fpars cdenomiata ab a. continet igiturbav g
propoztionem fuperparticularé fuper pportione ¢ ad a denominatd ab vna partium Mperpartiftis:
quob erat demonltrandum,

@ abultiplicé fuperparticnté inucnire:que fuper totd mulniplic€ adoat fuperpatticu

larctnscii fint numerus Parnii z numerus oenoians multiphicé vati comenfurabiles.

aproponit bec: @ (f vati numert quozd vaus scnoiat multiplicé et alter clt numerus partifi fumul
multiplicis fuppartiétis: fint avmuicé comenfurabiles inuenire multiplicé (uppartiétem que fuper
fimilemn multiplicé aovat fupparricularé, Sint pmo 3 numerus denominids mulriplice 7b numerus
partidi pati cdmenfurabilcs. (e b numerns fumptus (cdm g et per peeventé factum erit ppofitum.
Gint (B0 a 7b comenfurabiles:fev b (it pars a e aviuudte pcevente pyicefimitertiam pimi coclus
ves ppoliti. it tertioapars b rictaab c:fumo quélibernumerfi maio: 3: qué tamen o numerct
qui (it ozet duco cin o et pucniace.7qrcin a facirbrerite maloz boet q: p feprima fecfivi b av eficue
a ad 0 et and numerat v.igttur negs b numerabite. duco ain e 7 puenigrficui aviuncrob fiat g. vico
ergo g av cefle fuppartienté que querif.nam g cotines el ccundig et fnfup bpartese. 1 b cltparg
f o emultiplex fit a c:q a tn ¢ faciat b.avoet igitur g (up f multiplice ab ¢ denominatdi ab asnumerd
b ewis partézquod eft ppofitnm.Luarto fintg b comenfurabiles:(ed neuter alrerd numeret. zfire
marimus cos numerds:numeretqs ¢ numerd b (c¥m 2. capio e quécungs numer maiowe ¢: Qu ¢ tameé
¢ n1é numeret:qué ouco in v et pueniat Fqui eritmaio: binegs ab eo numerabirur.dico ergo vt inpe:
ceventi parte imediate moftratd eft: ppoztionem fuppartienté denominati ab a 7 @ parribus dictis
ab f fumptis fecuntd nuterum braovere fuper multiplicem dictam ab asfuperparticularé.hocvtin
precedenti parte monftratur: ficg totum conflruitur popofirum.

« a>ultiplicé fuperpartienté cuius multiplicis numerus ct numer? partes Bumer3s
fucrint aoinuic painn: fuper fimile mulnplicé:fupparticnté apoere necefle cft.

€ Sita numer? multiplicis et bnumerus partii fuperpartiétis:fintgs 2 7 bnumert adin uicé pimi
vico multiplicé fuperpsrtienté denominatdab a et partifi b: (uper fimilé multiplicé addere propo-
rioné fuperpartienté.fit eni coenominis partee b manifefti eft ceffemaiozé bineqg b ipm numerare
puco ergo a in ¢ 2 fiat o per vicefimdpzimam tertij bno numerabit 0.advo 1gitur b fuper O et flare:qe
enii e continet ¢ fecundi a.et infuper partes clumptas fecundvitb eft propoirto ead ¢ multiplex (uper

partiens denoiata ab aetpartium b.fev 2 piopotio 0 av cefltmulriplex dictgabaiete EDDi: {uper ©
y &
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numeri b qui monfiratus eft partes d.conftat itags ppozeioné multiplicé fuperpartienté victd ab a:
et partifib govere (uper (imilémultiplicévt pponcbal ppoitionéfuppartiente:qd eft pzopofitii,

CSolafuperparticularifi fefqualtera multplicé fuperparticularé p2ocreat.

(L Etoaadbfeflqualtera erb ad climiliter. manifefRa eft ppoztionéaav ccompofit effe exduabus
{efqualteris et a continetb 7 ciue mevferaté quefit dict b cotinet ¢ 7 cius medtetaté quefit e.ef quia
per quintd fecundi ® a0 eficutb ad c: ergo © continet e 7 cius medietaté. d ergo et efimul rantii funt
gtum cct via pars dicta ab c.cotinet ergo a numerfi ¢ bis:et vnd elus parté,q a cétinear ¢ et v e totd
oifferentid a ad c:quare due felqualtere coftituunt mnlrirlicé (uperparticularé, Secundo oftenoif
nolld aliam fupparticularé duplicatd conftirueremultiplicé fuperparticularé.ct (fitoab ¢ ppoztios
nales alie fupparticulares:vt pportio a ad cfit pportio g ad b vuplicata. a cStinct b et parrem cius
quefitviquequin€bis fumpta minuit a toto ant fefpas femel (i effet tertiazaut bis (i quarrazaut plu
ries fm ¢ minoz pars fuerir, et (imilif b continet ¢ 2 fimilé partemeius quefite.et Qo av b ficute
adbcergo b aveficutb ad ¢, corinet ergo v femel e et eins vnd fimilé partem: ergo v etefimulminug
funt § c.quare aav cnd eft multiplex fed et cii © 7 e fint contra (e p2imi vt fupponim?: © et ¢ fimul per
nond rerrd eft pzimus 30 e.fed et per viidecima eiufdé ¢ etiamerit pzimus ao v etefimul. ergodete
fimul nd numerabiit c.eftergo a ad ¢ pportio (uppartiens:quod eft ppofitum,

C 2Bultipler ppoztio in aliqt equales ppoztiones diftribui non pot Prer mtriplices.

€ Sit pportioa ad bmulripler que diutvarur in quotlibet ppoztiones equales  fintaad cicav v
etDadb.qrentmbad v 10 adcetcada (unt continue ppouttonales etb primus per bypotbefimnu
meratavitimum:ergo per decimatertiam quartt bnumerabit o fecundii.quare 2 © numerabitc et ¢
itivem a.diuifa el igitura ao b in ppoztiones multiplices: quov intévebatur.

« Hulla fupparticulans ppoztio in aliquot cquales ppoztioncs eft vimfibilis.,

(L S5it 220 0 quelibet ppoztio (uperparticularis:que viuivaf fi pofibile eft in ppoztiones equales
2adbibav cret cav v.capio ef gh ppoztiones fn minumis terminis ppoztionis a 3o biet perequam
propotionalitat€ que poportioa ad veaclt e ab h.lev a cdrinet © e eius parté: igitur et ecotinebit
i et etus part€ que fit lz:que fl fuerit numerue ofl [ numerabit b 7 etfd e.ergo b et ¢ 16 erunt mintimd
quod per quintd quarti repugnat bypetbefl.alioquifilz eft viiras eft pars venoiataabb. adbooavb
vnitaté: fitgs copofitus [:eritq que pzopo:tioa ad d ea [ ad b, ergo per duodecima quarti quot med(j
Aportionales intercidfitinter 3 er O:torivé 7 inter L et by fola vnitate viftites:qs et ipoflibile.£x hac
cognofcif tonus in mufica qui cxfefdoctaua ppoztione nafcitur:in duo equa parti nd pofie,

@ Supcrparticnte propoztionc que ouplicata fuppartienté conftituat: inuchire.
{ Sumo qualiber propoztioné queminoz fit dupla qud per quinquagefimiquartd buiue partios in
buas fuperpartientes quarti mino: fi dupletur efficietur propoztio minoz oupla:quare qualibet mul

tiplice.que qz per pzecedente nd erit (uperparticularis alioquin fuperparticularis in vuo cquafecas
retursconftat cam effe fuperpartienté:factumag efle propofitum,

Cabulnplice fupparticulare § cxduab? fuppartiétibus cqualib® sponat: reperire.

[ Sumo fecundi exigentid vecime octauf quadzatos g et b Prer primos quozii a avvat fuper dupli
b vnitatémanifefl eft ppotioné a ad b effe multiplicé fuperparticularé. at ex illa decima facile co-
gnofces propoztioné lateris a av latue b effe (uperpartienté.fumo ergo fecunof exfgentid coz relarif
quarte ferti mediii pzopotionaleinter a et bieritm per tertid ciufdéfexti pzopoztio g ad ctand pto:=
pottiolateris a av latus b. quare conftat propoztioné multiplicé fuperparticularé g ad b co mpofitd
efleex propoztionibus a ad cet cad b dbuabus (¢35 cqualibus fuppartienribuse:qs eft ptopofita,

C Superpartienté inucnire que duplicata multiplicé fuperpartionté conftityat,

@ Sita quilibet impar et b proximus par maioz cuius medietas (it c. capio fuperpartientd umptd
4 partibus denominatis ab a 2 numeratis ab c:quam duplicatd vico efle petitam.nam fiilla infe ou
utur%zanmlct numerus et partes numerate ab a 7a quadato c qui fit c:et denominate a quadzato
a qui firv.feo cum a 7 cfint contra fe primi alioquin a et b cdmunicarét.ergo pervndecima tertii a eft
primus a0 &7 per nond eiufvem a et e fimul funt primus av 3.quarea et e fimul per vnvecima ciufos
funt p:mus ad v. ergo partes numerateab g ¢t ¢nd numerabiit v. quare ,p&?ztin fuperpartiés que
aflignata erat buplicata coftituit multiplicé fuperpartienté. ] fi bec vemaftratio tibi fubofcy ra vis
vetur pzo hac 1 fequétibus declarationé accipe.qz eni in prefenti fuperpartiés inuenta erat {; uperbi-
partiés tertias que denominaf abvnox duabus tertiig.buc ergo venominationé fuperbipartientis
tertias per octaud butus in denominatione (uperbipartiétis rertigs fc3 Ducédo prmo duas tertias
in duas tertias.et per quartd buius prouenifit quattuoz none.feclivo duag rertias in vni 7 Jueniiie
duetertie.tertto vnii in duag rertias et {terum prouenifit due tertie.7 quartovni in youm: erpuenit
vnum:habebilgs quattuo: nonas vuas et duas tertias 7 vnfi:fed due 7 due fertie:td ¢ quattio? tertie
faciuntynum integrii etvnam tertiam:quodquivé vnum alteri voi advitii conftituif binartum etvng
tertia eft tres none:quobd per fecundd bufus facile cognofeas.que fiquidem tres none aliis quattuo:
nofits p:imo inuétis apvantur fiunt feptem none.yPatet irtaqs proportions (uperbipartienté rertizs
vuplicatam: conftitucre duplaim et fuperfeprupartienté nongs que eft mulriplex fuperpartiens ; vt
proponebat propofitio: quod elt propofitii veclaratym.
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€ abulnplicem fuperpatticularem inucthgarc: que multiplicen (upcrparticularem
ouplicata prooucat. _

€[ £apio anumeri quécungs quem duco in fe 1 proucniat b cut advo vairaté:fites totus c manifeftd
cft propoztioné cad g ellemultiplicé fuperparticularé:que fuin fe ducatur eft titum grumainfeqn
parteé bis et parsin(e:feo an e 7 in partem bie numerdi productt: eeparan (e producit partd. igif
quod pioductrur eft numerus et parg. crit itags propoztic compolia multpler fuperparticularis,
Yoofies iteni probarevt quinquagefimdnonam huius.

< abultplicem fuperparticularem tiquirereique bis fumpta multiplicem fuperpar

ticntem comgonat,
{_Sitquilibet impar a et b proxfmus par vetus medietas (it c.fomo multiplicé fuperparticularem

cutig maleiplicis numerus (1t ¢ et pars victa ab a.que popoztio (it 0 ad e: vico propostionem multt
plicem fupcrparnicularé o ad e bis fumprd conftituere muluplicé fuperparrienté.nam i becinfe da:

catur puenict quad:atus ¢ ct partes fimiles fumpte fm b 1 pars a quaviaro a vicra. thle guté partes.

vium conftituiit et vna fupfAuttciitlla. et q:ille due parres Fcr vuovccima buiue vnd non céfhiruunt
productum erit numcrus e partes.quare proportio compolita erismultiplex fuperparnés.tin proz
polito effet quincupla fuperquavipartiens nonas,

C aPulnplicem fuperparticntem perfcrutariique ouplicata ultiplicem upcrparti:

cularem componar.

@ Sumo per fexagefimatertiam buius fuperpartienté que duplicata multiplicé fuperparticulare
coponat et numer? dereminas partes fira 7 numerids (it b et voo mato: & s (it c:args cvucatur in g2
ct poducto gddaturb.l it totus © manifefli pepoztioné  av g effe mulniplicé fuperpartienté cum?
numerus denomnds mulgiplicis eft ¢ et venominas parnti cft 3 2 numerus carii eft b:qud vuplicara
oico cffe mu riplicé (uperparticularé.nam ocnominatio ip{ius 1n fe ducta producct numeri et pareé

quob vt tn piecedentibus vivere promprum eft.
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Capulaplicem fuperpartientets cx qua ganinata multiplex fuperparticns poye: -

mat:ocmutn reftat infpicere.

& Dueratur per (eragefimilecunvam buiug fuppartiens que geminara multiplice fuperpaztienté
conftituat:qua inuenta vt in precedente procevendii eft.

CDatam propotionem i propoztiones quarum quotlibet fintfuperparticulares

cquales reoigere.
€ Sint minimi termini bate pportionis a ct b: fitgs ¢ namerus Fm quem fuméve funt (uperpartico

lares equalcs.veindemaioz concaturinaerinb 7 hant © et ¢! itg tamen viinter © ¥ efint plures nu
mieri @ vnitates in cet primus poft ® qui erit marimus co2f fir f. manifefllfi eft ppo favoefle

2opoztionem [ uﬁrrpartirularé 7 minima omnium que continue funt inter numeros gb o vig ade:
q: vencminara eft 3 minoze parre.continuo propoztioné f adv vvno plures @ fif numerus c:fintggh
12 Lm:eritgs poportto b ad m compofita ex pporticnibus f 2d © (umptts fecundl numerum ¢.7 qma
o per decimanonam tertif eflt aliquoties in hfir e toties in n manifefti ethaoneé vt o goe. quare vt
a a0 b.conflatergo proportioné g ad b effe vintfam in pporttones quard aliquot fumpte erune equa

les fupparticulares fecunsi numerum affignatii:quod efl propofird.

€ Propofitis quotlibet cqualibus terminis exllis tontde in ovine ouplos : atas cx
illis triplos p2ocrearc: atgs cx prius inuéns totioé tn proxima multipliaitate cénnue
ppoztonales producere. itemas cx tlhis imiles elicere fuperparticulares.

C4igura equalitatis quotcumas terminoruth equaliumi.
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W ytbagocii MDagl-JPrlcl facerdotes atg qm feipue derebus agunt dininis admirdtur equa-
ltragé partrer 7 erinitaré tn fuis archanie in imagine numeroy venerdtur taciti : rand rerum omnifi
pricipiasa quibus oie rerfi paofi utr,ppumnﬁnninnﬁ nexus: oif g atmirabilis barmonia et in que
tand¢ renocati cunt ofa.Pzopter ergo mylberia prifcor q¥ auto: generalive intévit:p2imi in trina
vemdltradum ¢ equalitate.ad qdquivérite pﬂggmbﬁ tria fatie funt vbicg vetey peepra a Pruo nob
inotara Seuerino. Prmi et Pumb. Scom elt:ARam; fcSm, Tertid eft:d2mb.(cSm bis/ tertid
5intergo a0 p tres termini equales quiciias vt monad@. opadd) triadf aut cuiufciie alterius niieri
voles, 8oz prmeo pcepto capic primd vntraté qud colloco fub pma fitgs b.oeinveviévo (8o fcepto
apio 2 (c8am (imul:quas colloce fub (cda.finre m ervtévo tertio peeptoscapio pzimd 7 fcBas
biszet ternid (emel:quas colloco fub tertia (intg v.otco b m n otinuc ex equalitate natos buples. B3
cfi a prima vottas 1 b (int {oéiet primactfcda vnitas finroupll av p2imd vnitaté a et pma 2 fecunda
vnitas (int m:ergo nfierus m ouplug € 3o bicr fi fcdavnitas bis (Gpta equck m et fifr prima 2 tertig
fimul equentur m 7 nfirfcSa votras bie er pma 2 terrafemel.ergo n duplus eft a0 m.funt igif b m o
stinue duplt ab equalitate fes quéavmodii owctfi oft prumnc genirt g 1P otes ivé msftrare pvicefima
et fexta fecundi B3 Qraadoivtoadp.etrgop vicelima fecunot cetpadatTovroada.ct q:otpava
etoficut o add.ergo p fextd ciufvéfecundropera cravatoficutoctaava.atopetaofimul funtp
eta zofuntmetaclt 1oéb.igif b m ncdtinuepporuiondtursfed m ao b cognirseft ouplus 161F ctn avp
m duplus.£tin oibue fequetibus bicargumétanoimodus cefficar.Le quungs trina capick fermioy
cqualirae:catévaledt argumeéra. L Scvo vicoer b m nouplis ctinue pereart triples.capio cquale
b ez colloco fub b in tertta Linea (irgs c.oeive caplo b m (iF 2 colloco fub m fintg: m tertie lince rurfum
capio bm bis etn 2 colloco fubn:irg Mo modon. dico cmn tertielinec eé triplos. W per vicefim3
fcot avtundte fexta ein(oé cmnfunt cStinue ppoitionales:fed erqicequatur b 7 m fupiys ouplus é
80 bagit betmfupius funttriplus ado b.fed b 2m fuperi® funt m iferius:gif infertus m 2o c triplo,
quare 3o ivem m etid triplus.funt 1t cm n Grinuetripli. et eifoé preceptis 7 vemaftrationib? er
triplis nafcetur quad &h.ﬂ: quad:uplis quicupli.z ex cofequétibus hoc pacto multiplices oés qui
libetcx primominoze. g Lertio dico ex molerplicib? cHtinue nalc fupparticulares, vtex cuplicibe
fefqualteri ex triplis fefdtertif.cx qua Omiplis fefdquarti.1 ira ofequites fupparticulares peroipiné
ex naturalif oftibue multiplictb?, € ouerto duplos d reperti funt:fintes conuerfl e m nver) tgecadm
vuplas et m ad n duplus:quare m Dimivdifl e.Lapio equale e q8 fit'f 1 colloco fub e.vetnve ca ploem
fimul et colloco inferiug b m:fintgs m iferins.rurfus capio e m bis 7 n fimul:ct colloco inferi?fub n
fintgp 110 inferiue n.p vicefima fectivi adiundte (erta einfvé fm n cstinue ppostionatur, fed cf e 1 f
érur et mfit vimivium ezergo e m fimul cStinet rotum e T dimiviG.quare e m ad eper viffinitioné
¢ tfcﬁualf fev em fimul funt m iferius.ergo m inferi? eR fefqualter av f.quare 7 n g m etid fef qualf
Q8 cft ppofiti.et ita cifod peceptis expevt ve feldtertiis) fefdquartte) fefquiquitis 1 relfds fupparts
cularibus csuertévo terfos fuay multitudinG. Wunc ivé fupercft oemaftranof a8 auto: tntévitfum
ptie quotclias termis, @uotdrfumpti fuerit termini equales:oupli catinue nafcétur fi cotinuat] rite
vtamur (upioztbus ﬁc:pﬂ:.cgmn qQuivé capievo pimi termind et collocdvo fub primo.£t (cBo capt:
endo pima et fcdm 1 collocivo fub feclivo. £1 tertio capienvo primi (cBm bis ef tertiGet collocivo
(ub tertie.veive intelligévo tertid quartd et quintd equalitaté cStinye fumi fm numeg tertdj extrem(
fubter collocatl et refume fecpta primo capiévo primi termund trine equalitar] 7 collocavo fub f1io
tmo tam collocardi reperies. Seciivo capicvo primi ef fcdm7 collocivo ub quarto.Et tertio capiéoo
patmii [cdm bis et tertifi 2 collocdvo fub quiro.et fecund numey illfus quintt termifubter collocati
intelligo teerfl cdtinue tres terios c?uahmtw fc3 qutntd fextfi et feptimit.et refumpris peeptis cum
quintoism babito:perficio fertl et feptim inferiozes termios et fecund exigentia feptimd extremi
wntelligo rurfum trine equaliratis termios: (c3 feptim@ octaudi et nonii et o fingulo quoas tertio loco
cotunctim trind equalitaré tntelligo cuius quilibet termimus ingelligif fecunpd nu merdi extremi in
fingulo quogsloco fubter veniétig.et ftiv placet in infinitfi crrenvi libet. 1 vico ctinuecollocaros e
vuplos.1d refumptis demoitrationtbus quoties erunt refumpte equalitati trinitates:ficut et fupes
rioza factllime demonfirabis. Si cupis triplos eovem ferme modo nafcérur pe ouplis. Jofolum ob
(erugnd@ cft vein tertiis quibufes locis cotunctim capiang termini triplozfi a tribus vuplis qui nar:
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cuntur ¢k trind equalitate termuno@ (umptorum fecundi numerf tertdf cuiulos ertremi triplonm,
7 quadupli coftmaliter a triplis acceptio connue tribus rriplis fecundf exigentid equalitatis rernl
ertremipriploii ct hac analogia tn confequéribus multiplicibus. £t fefqueltert fefquitertii fefqui:
quarti T confequetes nafcentur cduerfis ouplig-triplia; quaduplis et confequétibus (umptis fomilf
obferuantia Euﬂhﬂ conuerfio triplis quadmphis ¢t reliquis quoties oporret a tring equalitate s fed
quox multiplicidjeonuerfo:i primum atp marimi extremox equetur fingulo quodg tertio fupparti
cularii ervbiqvt in precevénibus cft tocm cemonflrandf modusg,

¢ Dans fuperparticulanbus vel multiphabus fupparticularibus multiphices fuper
particulares et fuperparticntes:vatisvero (uperpartientibus aut multiplicibus fup:

parncnnbus fuperpartctes et muluplices lupcrparticies pocreare.

L Sintab clupparticulgres termini et (umasur g femel ¢ fice primus numerus et afemelt b femel
ct fit f feciious numerus 7 i1a fecundii trine profectionis precepta v in precevéti factii eft ef puemidt
o ¢ f qui vt in pzecedért crunt continue ppoionales. at per vecimioctanam buius plopoitio ¢add
et multiplex fupparticularisugif et f ad e.erunt igitur cdrinue o ¢ Fraultiplices fupparticulares.cf
eodé movo ex multipliab? fupparticularib? nafcour mulniplices fupparticulares. St vero céuerfis
terminis ab ¢ incipias per eanoé vecimdoctand huins proueniét cdrinue fuperpartiftes.ficg conflat
paimfi. Seclivum verd codé modo patebit per Veciminonam huius dato orvine (uperpartientili aut
mulciplici@i (uppartientid.nam i aggregacio a muozi tucepta fuerit per oictd vecunanonam proucs

ntent multiplices (uppartientes.fia maio terminoiproueniét fuppartiéres:ficas conflar ppofitum.

€L Ex ouab? vitimis cocluficib? colligé potes.£x eqlitate prime nafct vuplos.Ex vuplis eriplos.Ex
triplis qozuplos:z hocpacto ve relids multiplicib® sfequéter. £¢ ex multiplicib®conuerfis nafct (ug
particulares:vt ex duplis fefqualteros Ex triplis fefquitertioszet it ve cdfequétibus fupparncula
ribus ex fequénbus multiplicib?.£t ex fupparticularib? multiplices fupparticulares:vt ex {efquale
reris dbuplos fefqualteros.£x leldtertiis duplos fefdtertios:et hiicin moof ve reliquis. Ex multipls
cibus fupparticularib®itioé mulriplices fupparticulares:(co ex ouplig upparticularibus triplifup
particulares.Etex triplis (upparticulariby cﬁuamupli {upparticulares, £ fupparticularib? et mul
tiplicibus fupparticularib? conerfls fuppartictes:vr ex fefqualteris fupbiparticntes. £x feldtertiis
fuptripartiés.£x duplis lefqualteris 7 ex duplis fefdrertiis cofifr fupbipartiétes et fuptripartiétes
Ex (uppartiéribus multiplices (uppartictes: vt e fupbipartiétibue duplas (upbipartiétes. Ex (up-
triparsiéribus ouplas fuperipartiéres. £x molriplicib? fuppartiéribus:itivé mulriplices fuppariés
teaifed ep ouplis triplis aut quadiuplis fuppartiétibus:tripli quaviupli aut quicupli luppartiéres.

Erconerfisfuppsartiénbus aut mulriplicib®(uppartiétibusmafclitur fuppartiétes.Et et tribugpie -
ceptis bec vbigs latifline patér.t exprefla Gehicunas voles longa feriexfupparticularit cortune ppo?

tionaliil flcotinue tria peepta ribus 2 tribus termis ferief aptdvo peedismalcérur maltiplices fup-

particulares (ed folll per tres et p tree cotinue ppottionales.et eodé pacro conuerfo obine nafcttur
fuppartiétes fed folii tn tribus « tribus termints cotinue ppoztionales.at oe s hactenus,

@ Datas uperparticulares in multiplices atgs eafoen in miozes multiplices dotec
ao equalitatem perueniantireoucere.

@ Jo aiavuerterelicet pportiones in {llas th refolui ecx dbue procredl . uo fitve in oibus ivé refol
uendi modus appeat:in dbus ivécrat modus peredol. Sintab ¢ vati rermi stnue fupparriculares
etfitd equalis a 7 pmus nilerus: et ab b rollaf o rremancate ¢ dectollaruroderebis 7 remaneatf.
vico 0 efeffectinue ppoztiongles et multiplices.q fint cStinue pportionales declaraf. caploeni g
b irtres termines ncdtinua ppostione d av e d ex tllis fuperion 3ggregadimodo pueniét cruntex
pcevétibue cotihue ppoztionales et fintlmn.er qzlad gficutaav o rmad b flcurb ave, 7ra Hter
igitur o e ffuntcorinue ppoztionales.cr qrb av a p bypotbelim eft fupparticularis p vecimdlextam
buiue eritc ad flimilis venoiationis multipler. quare fupparticulares datesfunt in fuae mitiplices
reducte.fiirag (uperparticulares date erant fefquitertie refolute funt in triplas i fefqualtere tmdus
plas @ fireouctefint in rriplas eodé movo quo prius avinuante fepruagefima huine probabisiilas
multiplices reduci in duplas et duplas in equalitaté:quod eft propofituin.

¢ adulnplices fupcrparticulares in (yperparticularesis multiplices fuperpartictes
it (upcrparticntes refolucre,

@ Sintab ctres fmini mulfiplices fupparticulares.et v equalis a § fubftrabat ab b 2 relinquatur
¢ 7 eo md quo in preceoéri fubftrabdtur, (ib ad a erit multiplexr fupparticularie virig ab cové niero
vetoiatus p quadage(imipaima hulus facti erit ppofitii, et ira ve (upparrifttbus. Ft (i multipler
fit mafos Denoiationis nd fiet boc pma refolutione: feo refoluem? ptimo in multiplices viio minor!
venoiationis denoiarione partis femper eadé manente:vonec ad boc venizmusvt eavé fit denodatio
multiplici ct partis ficos quod Ppponitur facile apparebit.

@ Auaflibet fuperparticntes in luperparticulares reoudi eft poffibile. g

@ Ram q: per feptuagelimdpzimam buins fuppartientes ex (pparticularibus nafciirur. (dcolint
a b chutufmoni (uperpartiétes 1 0 equetur a:fubltrabaturgg vab b étrelinquatetdcrebisabace
relinquatur £ 1 venient per {llam feptuagefimampimam fuperparticnlares a quibys nalcebaniur,
at non oporet id femper in p2ima redvuctione contingere quod tamen func cdtingebat, fed aliquadbo
réfoluérur pzima refolutione fn multiplices fuperparticylares que per Peedenté fn fupparticulares
tanvéreducent:quo facto factl erit propolith, Hiiqfi (a uppartiétes aut multiplices fupparuentes
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et multipler fuppartiens per eevent revuctf in(uppartienté que tex reducetur infuppmrticilars
vt {i Detracto D 0e b remaneat e qué contineat v et elus partes:vel in(upparticularé (i eo etractore
maneat ¢ qué contineat © et eius parté.at fi remaweat e qué continest © et partes.qq flla vetractioin
infinitii fiert non péret femp infuppartiétes refolnatur aliqi occurret fupparticularis.factiios appa
rebit propoflieh. @ccurret vico tsndé (uperparticularis et nd multipler:qz ex multiplicibus non gt
viatc (uppartientes feo (uperparticulares per feptuagefima bufus gignfitur,

€ Ratas propotiones qualcuncas ad equalitatem reducere.
@ Wam per (eptuagefimatertiam huiue multiplices fuppartientes revucrur infuperpartiétes et
multiplices (upparticulares in Tuperparticulares T per té{uppartiétes in fupparticulares .
et per feptuagelimifecunvam buins fupparticulares reduchtur in multiplices et mitiplices in alige
mulriplices donec in equalitaré reltitutefint.omnee tgitur in equalitaté revuchtur,

Woni cleméop Erithmetices Jozvani finis.

- £Lolctas cft connectio cxtremozii: babituoine veriufas ad medifi. 2B edie-
: ) tatum quedam funt pancipales: et quedatn pinapalibus collaterales.
' Puncpales funt tres. Pama oft quavo matozis/medij/ac minos cqua-
les funt oifferétic.ct becviatur Hrithmenica medictas. Seciiva cft quavo
maxtmi a0 meoiil'eadé cft propoztio:d meotf av mintmi.ct bec geometica yocatur
Zoertia cft qft maximi ad minimii eadé cft ppoztio: quce dric marimi ad medifi ad dif
ferentia medi) ad minimil.ct bee mufica niicuparur.  Lollaterales funt octo. Paitna
cft qfi maximus ad mcoiii ficut v2ia minozi ad vifferentii maiozum. Scda cft qQil me
bius ad minimii:ficut d2ia minoz ad viferétiam maiozii. Lerha oft gl marimus ad
mcoill ficut 02ia extremozii ad vifferentia matoy. Puarta eft qit medius ad minimi
ficut v2ia extremoril ad oifferétiam matozd, Ruinta oft qff medius ad mimmii: ficut
Oifferéfia cxtremoy av oifferentia mincum. Serta cft qft maximus ad minnd:fcut
oifferétia minotl a0 diam maiol. Sceptima cft qil marimys ad minimii: ficut v2a
cxtremozil a0 differcnitd maiowm. Ectana cft quando marimus 30 minimii: ficut
pifferentia extremozuni ad differctitiam minoum.

e g C St fuenint treg numertin arttbmetica medictate difpofitizerit iraiozis ad mevium
T minozpiopoato & mcoii ad mimmum.
\ 6 f kg AL {Sintab ctres numeri in arlihmerica medierate difpofiti quog maximus Mt a:dico 3 g0 b mino:d
&

efie pportioné @ b ad c.nd per diffinftionéa a0 b etb ad cequales funt vrie:qzigitur 2 2 b fune vt ¢5-
pofitierb et cipfis abvitie numeris equalibus f¢3 differentiis cozfi. ergo per vecimdfertam fecunvi
Proztioa a0 b minoz erit propoztione b av c:quov eft propolitum.

10 € In eadé mevdictate duo cxtremi coiunch tin reodunt: dGtum medius duplicatys.

7 ¥ T @ Ram p viffinitioné p2imi a0 mcoifi et medd a0 ertremi equales fune vele: igitur p fecundd prmf
meding cft extremozfi conifictoy medietas. duplicat® igitur equaf extremis siictis: g8 oft ppofitd,

€ Tn cave mevietate quod fub extremis continetur cum quadzato vifferétic equale

by ‘Eﬁﬂf i fimul funt tand vuplus mevd, P onaf ergo dupl (4 fi
a b P 1 per premifiam duo extremilimul funt tgng dup us mevu. ‘poonar ergo duplus edi 4 it
? o vinifus p duo equalia quop medius eft vniizz per duo inequalia 4 fint a ¢ cxtremi: et p vecimanond
paimi erit quabatue b vnlus equaliom Ftum quod fit ex a in ccum eo quod fitex differétia g ad bin
vifferentid b av c. at q2 vifferentie tlie funt equales: tantum ergo erit quadzat mevif bFtum quod
ctinetur fub extremis 8 7 c cum quavdzato drie medd av extremi: quod el propofiti.

€ Tn cadem qUO MedIctate quadata extremoum : duplum funt quav2ato meoii

¢t quavato oiffercntic.
€[ Sint ab cnumeri inbacmevietate difpofiti:fites © quadata a et ¢.dico d dbupli effe quadiato me

o . 13 f” dif 7 quavzato d2ic Siteni fqu fiter 3 in cbis T quadeara b mevd bis (inr exqz eni per fecundd
B Qs Duius 4 et ¢ cotuncei tantfi funt Ftum duplue b. et per decimquintd p2imi o 17 f imul el (unt Frum
4 F] z quavati totius a c:fed T per eanvd dectmiquintd e erit medietas © 2 Fimul.igif per fecunod parté

fecide primie ad d 7ad Fequales funt dre.igitur per viffinitioné ebacmevietare meviug eft inter v
et f.7qper peedentéqs fitera in clemel ofi quadato duietantfi eflt Grumb infe.igif e avvitfuper f
ouplf quaveati Die:quare T 0 tantum 30det fup e.quare 7 dupld quadzat vifferétieb av'a equaf v,
igitur quavatus b g eftmedieras e cii quavzato differétieb ad a eft medietas v: qB eft propofits,

3 @CLrium numcroy in bac medietate difpofitoy duobcxtremis datis:medi repire,
@[ Sintabduo extremiin bacpropoztione:illes fimulavvoatgaggregati fumo medietaté que per
{ecunvam buins erit mebius petitug:factumag eritpropofitii.,
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s @S1Fm ppoiGem mevit datozii numeroy ad Ofam: fumtur tres hiiert in cavetn
meoterarcienit meout illoy 9o vifferétiam: que inter extremos paffignatoy ppotio.

(Sintabcerres numert in Brithmetica medietate quor marimus fir a.et fit o differétia a ab crete
mevletas que et vifferentia a ao b 1 vifferennia b av c.fumoitem in cavem mevictatenumeros fgh
quop extremox fir ppoztio tand b av e:ficq fmarimus.vico g ad ouferétiamfavg d fitl eam ppoz
troneni effeque aav C.capto eni vifferétiam flao b g fit k:cutue mevdietas fit Ler cdpofitus ex feth fit
1.qz et per bppotbefim b ao etand f a0 biet b 7 efunt a.igitur P fextam fecundi g ad eflcutmaob.

ctquia veoiceii eft b av e ve f go brergo pmutatim b ad frotus ad rotf:ficuread b detractus ad vetra -

ctunagitur per quintam fecundi ¢ a0 krefiduus ad reftonum ficut totus adtotil.quareg 1vteadvh:
U3 cavlzpermutatim ergo e ad ¢ vt b ad [2.ergo p vicelimapimam fecivi 7 cqua ppoznidalitatem m
av Lz ficut aad c.orgo 7 per fedam buius g (it dimidium micrit 2 ab ¢ {icut g ad | : vimivium fcils ao
olmidiam viffcrentiam ficut totum m ao k2 totam differentiam.quon eft propofitam.

€L 1 fuenint tres niieri in bacmevietate difpofity: extremox/ 7meol) adb differctiam
canocm cffe pzopoztioncm unpofiibile et anatozem Yo fiuc minozcm:poffibile.

CSinttres numeri ab cinhacmevietate sftitutizet 3 marimus:et viferentiaa ad b; etbladclitdy
ico timpeflibile efle cavem propotiema avczb 30 v.nam fi io poflibre fFoict:ponaf ergovtfitaao
Ctand b av v.ergo p vicefimaquintam fecfivf a8 fitera in viequi eft el quifitex bin c.ar p decimam
Quartam pumi qo hiterainormelt grum qd fiterdinleetoinb quifint e 2 f.fevoper eaudemb in ¢
tin eft Grum qs firer ¢ in © 2 cinfe qui fint g 2h.equabiitur ergo goinuicem e f fimuletg b fimul.qo
citimpoflibie.qd fic oftéoo.nam p feptimam feciivi Fad eflcur b 3 0.t pereanvembav glicut¢ av
v.fe? p nonamieciivi ppoitto b ao o inaiozelt § pportto cad v.igif 2 ppoxtiof 30 emaioz erit ppot
tione b ad g.quarelif cquef H'p edvem eerit mino g.quarce zfnon cquabfitur g 1 h.et (i flitmioz
h ergo p vecimdfeprimalecunoi e etid erit mino: g.quare compofitug cxe 1 fouobus minozibus non
cQuabitur copofiro ex g Th.at {1 f ponif matoz )/ er compolitus e 2 f equetur cdpolito g1 hiergo per
vecimanonam fcdi ppostio fad e minozerit P pportio b 30 g: cui? oppofitum mattracum eft, caftat
ergo qo dicel elt. € Sev extremiad extremum ppotio maio: poflibilis et & medif av vifferentiam
{tabvnitare tres prinuc ponanf rermint qui eriic i hac medictate.et Gz extremifcs ternarij av viita
temn elt ppoztio tripla:fed meol binary ao viitatem (que oifferétia eft) pportio dupla:oftatextremt
40 crtremuim masoen effe ptopoztidem & meddf ad vifferétiam.et ita (1 poft vnitatem tn hacmevie
tate numeri apte vifcotinue (wmatur, P ofMibilis eft etid extremi ad exrremum ppoztto mio: @ medif
av differcriam.nam acceptis quibufciigs tribue terminis continue poflt ynitatem:maio: erit ppoitio
ey a0 vinitatem que erit differentia § ertremi ad extremum quoy differentia femp eftbinariys.

§ @Zreshumcrosin bacmedictate inucnirequoy ppoztionis meoij avo vifferétiam:
a0 propoztionem crtremoum differentia fis qualibet pata pzopoztione maioz.

(Sinta tbniierivate ppozridis b maiorgddob ad a 1fatc cui endaddo b erfiat o.manifeftun
eitocaelletres numeros tnhac mevietate coltirutos ci b it cois vifferétiadgdcecan a:quox dico
vifferériam,ppoiticnis cao b meoi a0 oifferériam:ad ppoztionem 0 30 2 efle dara ppoztionebad a
maiotem.nam ppotio ¢ ad a avoit (up propoztioncm 30 b popotionembavd a.ct propoitiovava
eltmaioz pporticnecadg.avoetigif ppoitiovbavs {up p2opoztidem cad bmaius propoztide data
bav g.elbitag vifferctia ppotidis cad b ad p2oportidem b 30 & Dara propottone maioz.

o € Gicrtrem? cxtremi duplusient mevius oifferentic tniplus:et couertitur. g i alter
girerius maius ouple fucritserie medius iunus triplo diffcrentieset ecouerfo,

('Ram fla marimus ficduplus b mimizerit b ouplus differentfag.qdarccerb ¥ vifferéttailla 5
tutus eivem vifferéticcriceriplus.etficefttriplus ad btﬁ:reutmn; cfi oftituaf ex flla utﬁtren; etb:
ergo b erit buplue ad differériam.quare a oftityutus ex b ¢ dupla vifferériaque cquatur b iteg inuent
etur ouplus av b.quov eft primum.et (i g eft triplus ao biivem b equabif v vifferentiay.atb zvna
equalium vifferentiax ftituiircigitur cduplus eft av vifferentiam.et (i c ouplus eft a0 vifferériam
erit rurfus 3 triplus av b.nam fi cfit ouplus ad vifferensid cid (it oftirur®ex vifferérid ¢ brviferentia
illa cquabitur b.fed b cum equali differétia bis fumpta sftituit guigitnr a triplus et 2o be et vniuer-
(aliter (i maximi a0 mimum p2opoztio magoz @ dupla inuveniatur: erit femp mimus av oifferentiam
minoz § ouplus.igif £ medius ex mimo 2 vifferentia coltitutus av vifferétiam minoz erit @ triplus

Etcouertitur vt in alijs quogs monitratum eft.

o @ Pats quibuflibet ouabus ppondibus:fm viraas in HArithmetica mevictate tres

terminos ooinare:quoy aomnuicem differentic fint equales.
(C Sint minimi cermini duarfivarsril ppozelonum ¢ b 7 cv.ct vifferétie tllog (e ¢ vffumo itep §
niierum aliquem quem cfirer numerent differentiee 2 f.et fint numeri fin quos ipm numerdch etk.
peinve multiplico a Tb per bz puenidtl rm.et multiplicocetd perk et puenidtnet o, p (eptimam
feciivilavmvtaavb.ernadovecav d.erdifferétialao m et g 2 filiter vifferétian av o eft g.Mi 1giF
- geftpar:fumo mevium inter L etm qui cGltabit exmet dimivio g.ermevil inter n et o quicoftabir ex
o et Dimidio g.cterfit tres terminil 7 m cfi (wo mevdio Fin ppoztidemaav bjettres alijn ctoconfiera
to eoz medio Fin pporticem ¢ 4d 0 in arithmeticd mevictate quo avinuicom differctic funt equales
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Tiafit gcfict impar tupldvd ¢Mentlim/nieto.etdupla adIP correlarifi feptimefecfivf pueniret vif:
ferentia.fi ergo inter lles mevd fumdrur tam ho: & illog vifferentia ad medium ert g.f1cgp totum
mantfeftum ertt propofitum,

€ £uothibet numeros Fm Entbmeticam meoictatom fumere : quox oifferéric vato

40 3% vo 2§ 20 humicronon (ingminocs icktramoy vero ppoztio fit vate ppoom cqualis.

kv e e e e QL St @7 b termini vake preporticnieset ceop Sifferentiases © fis umerus fm quem (umeno{funt
g = & % 4  quotitbct sumeriiq ¢ BUMETrNS quo Non Minece vebedt effe vifferentie.multiplico a 7 b fm nfierum
frmn o et o e PO RINOICM © € pucniant £ cr giquon Dtffcréria crotics niierabit.fumo ergo mevia fm vifferennias

g g B s cqualcs cet fiet vt ofs nunsert fint fm niicrum v.anitiplicef item ¢ bonec pueniat mato exet fiat bot
c- 1 k——y fm b.oucoq: b in f 7 g et cmaes medios et puentdsk 1 T mevy inter tllog.mantfefill ¢ft extremorum
D ¢ propoztionicm ¢ e propoztiond 3 a0 b cqualem:ct numerum fumpIum ¢fTe fm o 2 vifferétias inter fe
o——q cquales ¢f numero ¢ 03to matoes.quod ¢t propofitum,

€ Si (umptis quotlibet niferts th bac mevtetate: alij totidem candem babentes dif:

% 9 & 7 faétiammao:es mnobus coniigantnumeros cquales pucnire necefle eff.
s b ¢ D @ Gintabeo §elibet numert tn hacmeodictate quog a fir mimus:e t'f%f? rotivern in hac medietate
o f % .f...l ere tlley marimus:fintg bop erilioz cquales Sifferétie.dicoa ceefimulequart b et fet reliquis hoc
% snatinass S - niis ) movolequénbug.nam quiaa 7 efuntcirciipofitib 1 ferequales per bypothefim vifferérieergo per
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ex vin cper vicefimaquintam feciiol 7 p vecimam piimi itep quod exdinc ¢fi co quov ex b incPrum
quov cx 4 inc.quarerumquod egc in g.cft itacs quoo sltruitur notuh.

& nter vhitatem 7 aliquem numerumafive inter numcros in ua pponde mimos:
(cdm harmonicam meotctatem non cft aflignare meolm.

@ Pnter nutnernm 7 voitatemnon afTignabif.nam cfi que ppozio numeri gt ad ynitatem ea effet
sifferérie numeri pati a0 medium ad oifferétiam medif a0 ynitarem.et dfianumeri vati ad medium
mino: eét numero patoiopoteret medi numeri oati 7 viitatis a0 viirarenm:minozem cé vifferétiam
unitate,oe numeris afitin (ug ppozide mimis ioem fatim pater.nam cum eavem e¢t oifferentiead
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igitur qb firegoinc pimivium per (cBam pmia 1 b:equabitur eiqifitera in b.igitur pvicefimam
quintam fecunviacd b funt propoztionales vt vicitur,quod eft propofitunt, i

& S51 Inter nuticros propoztionales meou 6m barmonicam meoictatem fratuarur s

cxtremozuin ad illog erit P0poIo YN,
{[ Sit ppo:tioaavb ficut c av 0.ct fit e mevius harmoniceinterat b.et fifiter f medtus inter 2 0y

vico gaaoeftcutcad f.Sint enioFiegb etk Lqed ppotioaad begefltcavd.etgaadch caeltgaoh.
etquecavveackadLivareo erit g av b vikav lquare pmutgtimgavkvthavd [, quarep vicefima
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Yeclinf g bad kI ficut g avk.et itey g2 pmutatim a adbcficut b ad deeritperivem aad cficurgh avkl
quare flaut g ad k.et qra 2cffrtora ef g 1 kvetractaseritergo eav freffouye av refllounm p quitam
fecundi vi 3 30 Crotus 29 totum.quare pmutatim a ad e ficut c a0 f.quovd eft pzopofitum.

€ S inter duos numeros alij ouo mevii ppotionaliter fumantur: fumaturgs Maioz
fm arithineticom medictaté:fumetur minoz fm barmonicam. i minoz fm bHarmo:

nicamsnaio? fim arithmcticam (umetur, ,

Sitentn a ad cficut © ao b.ct ¢ maioz fit mevius Fm arithmeticam meddetatem fnter a 1b.vicod
effemedifi fm barmonicam metictatéinf a 7 b.et puertitur, Sumo eni p quadragefimapma hui?
e1fd fintin ppotideaad b.anter ds fit g fm arithweticam meofetaté medi?; 7 b Fm barmonicam.
quia igif pquavragefimapmamead gﬁmt b ad f.etp dectmdnonam huiusead gficutaadc.qgre
civaobvtaaociechavfyreav g.eritghav fvroad b.fevzq:h eft medive barmonicus ad quem
f extremum babet cat propoztidem q b ad d:facile p pacedentem tnuenies © ¢€in barmonica mevie:
tate (nter & ot bocouerfum adit facile pbabis per quadragefimdpma hui? oftédcoo mevifl arithme:
tice mevietatis-quécundg inuentum:efle equalem cmaiot.

 Bumcrosquothbet in arithmetica meoietate PHNUAreNnicr quox binos zbinos

Pm barmonicam medictatem pollint aflignart medy. |

{ Gt fiiubear continuare tres numeros in arithmetica mevietate intér quop binos 7 binos pofiint
sflignari in harmonica medietate medif.capio a b ¢ totivem numeros in grithmetica medietate cofti
tutesiquon differétia fir par:z inter illos (umdtur meod in cadem medlerate quifingd 7 e.et muleplt
centur oés.per ¢.et pueniant figihik/1quip veamifeprimam buiug erfitin arubimeticaimedictate,
ducaturg iten ¢ inb 7 fiat m,ct quia p feprimam feciivi que ppoztio cad ecaell h ad h.crp octauam
ciufdem ttep q ¢ av e ca-¢ft m aod.ctimnter b 7L numerus k maioz eft {n arithmetica sevictate mevi
tgitur p precevétem m elt mevius inter b 2 Lin barmonica medlerate.mulnplicérur item ocs hi per
v:etpuenidtnioipiqiris eteriit vt priuts nio/piqi s in arithmerica medietafeet rinterpIsin bhar=
monica medietate. ducatur item a inb 7 pueniat tuct eadem réne qua prius molirabis 1pm e€ meoilt
in barmonica medietate per preceventcm titer n 7 p.flcas criit orinuati vt ppofitum eftin arithmert
8 medietate pumeri/ factfig apparebit propofitum. €L £¢ i ve pluribus agereturiquoties critappo
nendus mevius harmonicus:toties facienda erit movo pzedicto multiplicarto,

C2uobys numeris av alios vuos propomonalibusiviroziics alterii inter reliquos

meoium cffe in barmonica medictarciclt unpoffibile.

Ot firaad bficut cad v:vico cné cé medium Fm meviceatem Darmonicamintera 2b: negsb inter
c et 0.flenipofibile fit:clto ergo cun harmonicamedietate inter 2 T bietbnterczo. quiaeni aadb
floutcad v.etintera 7 b et ¢ T onumeros quivé pportionalesioftitufitur ¢ T bmedy Fin mevictatamn
harmonicam.igitur per quavragefimamfcdam huiuserit propoztio a av cficut cavobmayximifcs 80
medium que medi) ad mimum.quod per tricelimaquartam huivs eft impoflibileet popofitum.

 Si trestumeri ih grithmetica medictate fumpt aliquem numerum inumcrentells

fm quos cum numerant in 02oince barmonice medietatis INUENIEtur.

W Sintabcinmedictatearithmetica lumprimumerétg © fmefg.vicoefgellein harmonicames
viergre owinatos. Sint enitres vupli eop bkl qui et{ivesn erfic vt patebit in barmonica medictate
et firminterb 71in arithmetica mevietate medtug.qzenia ine 7 cin g coftitviir o:ergo pvicelimam
quintam fecundique ppostioa av cea eft gad eret que g ad e per quintam fecfiviea eftl ad b.feo per
pectmdnonam haius 1 ad m ficut a ad b.et g2 per cvé vicefimaquintam leclivf a av b ficut f ad ererit
obboclavmficutkav b.fev p quadragefimdtertiambufusk et medius harmonice inter Lt h.igif
et fharmonicemevius inter g 7 e.quod efltpopofirum.

€ Bumcros quattuoz perferutari:quoy fecundus Mter pimum ¢ tertitm: 7 ertiys

inter fccunoum z quartum 4t harmonica medictate coltituatur.

€ Sintabcv quattuoz numeri in arithmetica medictate coftituti qui numerent efivem numerunt e
fmi f1gihik.vico Fghkefle quattuoz numeros quox g feciivus eft inbarmonica mevdictateinter f2
b primum 2 tertifi.et b tertins itivem eé in harmonica mevietate inter g 1k (c¥m7 quartum,.namqe
tresnfieriabeing etica medietate oftituti numerant e fm figib: § per precevérem £/ g/ h Munt
in harmonica mevietare.et perivem quia b/ c/o tres alij arithmetice mevietatis numeranteunvem
¢ P gihikergo g b kfunt in barmonica mevierate.eft igif vt .v(rnnebaf g mevfusg harmonice inter
g etbyict fy (tivem medius barmonice inter g 7 k.quod eft propofituns,

€ Sitres mpmcri geometrice medietatis aliquem numerum numerent:ctillos (cdm

QUOS numcrant in cavem inueniri necefle eft.

(&1 fint 3 b cin geometrica mevietare oftituti d nilerent © Fm e/ f/ g:dico g/fi e in eabem ppoztione
reperiri.ngm pervicelimaquintam fecunvivt g ad b ita fad eet pereanvemvtbavcita gav f.quare
eritcad fvtfav gact Fin geometrica meviate medius.quod eft popolitum,
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7 St tres numcri mufice meoteratis aliquen nutmercntsilli fm quos cum numerant 4

in aritbmetica medictatc difponétur.
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eriit in harmonica mevietate 2 in medium fm arithmeticam miet teratem nter b ¢ Leritspquaorg b ——nk-—8gl-—g

2imam buiusb ao m ficut 12 ad L.quare icut g av f adwind: evicefimaquita fecundt.fed ¢ per

cavemn vicefimdquitam fc8( coghofcef gav ¢ ficut b av lfev b at mrettumeft
: _ _ avlfecbatmm frcue g av f (uld medium
etm ad [ vefao eugitur per vecimanonam buius fmedius ertt in medictate arithmetica {nterg 1 ¢4

quod eft propofitum.

so C2uotlibet nfieros in geometrica medictate £m datam Pportidem sninuare: inter
Quox fingulos fm barmonicam medtctatem medtos aflignare fic poflibile.
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@ Ibeca geonmetrica fumitur. £tint 4 b cin geomerrica medictate ita tamen vt cminimuse fit mafoz
fubftrabgat igitur otfferéria maiozum ab ¢ mimojz refidui firo.0icob e
uig a b c{unt in geometrica medierate cdthintiivdco
erentic maiomm ad vifferentiam minozunt.(co o:fs
yr differentis cad © minoum 2o differenitiam bad¢
maiozum (icut 3 a0 b.quare ficut b ad ¢ mayimi ab medium.per viffinitlonem itads patet ppolirtun.

@ Secunveinuentionem declarare.

@ Sintvtptius a b ¢ in geometrica mevdietate
v,0ico © a0 b effein feciva reliquazs medietate.
vifferentie maioum g0 vifferentiam minozum niierozd i geomerrica medietate
eft propoztio ifferétie 2 a0 b a0 differétiam aad d.agHur per o

& Zertiam cariioem in numeris affignare,
¢ hec etiam habetur p geometricam medictatem.fit
ferétia vemarur ab b medio:

a0 b:ea elt b 2o 0.igitur que ppotiod . .
oifferentiam b g0 c.quare que ppoitio b maximi ad cmediurm: ea elt vifferentieb 30 0 extremotin ©

igif p viffinitionem b ¢ e€in ppeliramedicrate,

@ dFia maioum,
pima collateralium meoietatum oftitutos.nd
que ppoztio aad breaclt p vicefimam buins vi
ferentia g ad b eft eavem vifferentiecad v, igit

Wer tricelimanonam bui? (umarur Fm datam popotidem a/b/ctreg numerdi in barmonicame: t
oietate:et fint v e termint ppoztionts 230 c.ct ducat vin ofsillos 7 pueniant Fgb quip feptimany §———-3
(eclivf erunt in eadé mevietate @ per correlarium ewfvem feptime vifferétie fad ¢ T g av b finteque P

multiplices ad © e.bucafqs ¢ in ¢ 7 pueniat lz.eritg p octanam feciivi fad b ficut b ad 12, Peé ducatur

einb 7 pueniarl.critasl av lzficutb ad c.quarel barmonice medi® nrer b 212. ficg babes vuos Fm R
patam ppottidem geometrice 2ttnuatossinter quos ¢ duo medij harmonice mevictatie funt tnuéf, 350
22 (i plures vefiveras oucd in 0és 1Nutos 7¢in duos extremos 7 babebis rres { medietare geomes ¥——1

trica stinugtos 7 inter binozf fingulos ea rone qua pius mevios in harmontes nievictare fumptos
et boc quogs pacto quotrquot voles inuenies.

@ ZLres numeros in barmonica mcoictate difponere:ita vt iter binos z binog mcoii

fin meoictatem geomctricam cofiftant.

Scdin erigentiam treeflimefecunvebuius invenidtur ab ctres numeri inarithmetica medictare ©
attituttsinter quos (ine o 7 efn geometrica medicrate.ct it f numerus qué ofs numerantnumeréegs U
eum fn g Dlzlm.etpaterp quavragefimifertam butus g/ 1zym e in Barmonicamevietatedfed 1per ¢
quaoraggeflimamoctauam hu? b inter g 7 et linter R 7m erfitin geometrica mevdietatedicg patet ¢
effectum popofitum.

Paumam refiouarum medietatum:in numeris conftiruere.

av ofiamb ad cmaioum.collar

@ Duartam in terminis manifeftare.
T Sint a b quilibet ouo numeri:et copo
vietate 0aros.qz enidOfia ¢ 1 b extremonie
miimiizea erit OFie ertremoy g0 OFiam maiouilh

fitos refiouum 0.0ico bjcid
iferéticaadb ad vifferent

CR2uinte ocmonfirationern explicare. |
€ Ibec g geometrica mevierare elict rur. Sintigitur vt prius abe treg niieri i grometrics medictate

quop c mimo addo differen
vifferentia ® cegtremozum

eft vifferentia g ab biigituradiy
meoif 30 minimumseg erit vifferentied ad ceptemonm 30 i

viffinitionem dvemonitratum eft pzopoflitum,

@ Scxtam fub cxemplo demonltrare.
¢ P ec ex harmonica cogno
g a0 cca eft ofie maiowum av

¢ minozum:es eritg ad v md
ea elt pifferétied c minomn ad vifferentiam g © matoum.

fci porelt. SintabcinB
oftam minog.capio nierum din

eriititags trafmuratevifferétic.quia que vifferentia a a0 b maioz
tozum,.dico itags 8 v ccffe qui perfitur.nam que p

ppofitum.R2uod 51 caplte (eciivi fue arithmetices diuus

&

er viffunindemgitur

ccinbac

quoxg dviffercntiam minorgm gddo a0 a.¢t ppolird fic
nam per vicefimaim bufus que pportiodavb eaerir ¢
iffinitionens cocluvitur propolituni,

ergo precevétium bppotbefis Tmaiorum difs
efle i tertfa mevictate.nat que oifcrétiag D
tambavcecachufferériecavvgy €

qo ¢it ppefitum.

fitus ex {pis fitc.bico c/a/beé tred terios in baclquartame:
elt a.ct OFia camaioziizzelt b,g que ppostioa ad bniedy av
per viffinitionem itag pRat factum effe ppofitum,

tiam maiowmzet copofitus it d.oico o b ceffen pp ofitg mevterate.nam
uanre vicefima bulus que ppottiob ave
fferenuamb 30 ¢ minou. Jiag per

armonica medietate:p viffiniticem que ppotio
tera 2 conusdiglitavaque bavg,
umzcgelt pao cmioum.z queb av
POILLO 3 AV CEEIrCilivy

patct eiiectuinelie

uerinus teftaruy Hulc micvcian quamn

(1o ozvine quartsm ponit propafum efleve q8 catinetyr fub maioze rerio T mevto duplum lik el quod
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¢otinetur fub medio 7 paruiffumozhoc indubitatii eft per feptimam feclivi quoties marfmt ad mimi
eft habitubo vupla)alioquin per eandom won teneat (€0 per canbam fempor que Ppoitio martni gy
mimam ea erit eius quod corinetur fub maximo Tmedio a0 iv g8 continctur flubmedio ¢ mito/imo
o onmimedietati comuneelt.

€ Sceptime terminos inucftigore.

€ becer geometrica, Stnt ab ctres numeri in geomesrica medictate abamarimo cop ubftrabo
vifferentiam minozum < Jit refiouym v, et patebit vt p2ins queppoitio a ad bmaximi ad mimuieam
effe vifferentie extremoxy ad viffcrentiam matozum.quare per viffnitionem conflabit pzopofitum.

@ Qcauam danum rcftat cxplanare,

. {CIbecetiam ex geometrica. Sint fepius vari numeri albicin geometrica medfctate: er minoid vif:

ferentia advatur mediofiatqgs compelitus o.vico a; /b effc in bacvltia mevictate.nam aic ppozrio
24 b maximi a0 mimum:ca eft gdrndre vicefima butus differétia a a0 b extreniorli ad differériam
v bminoi.nam cquatur vifferenticb av c.igirur per tiffinitionem/ o] bfuntinbacmetictarc.fice
conftant octo collaterales medietarcs monilrate.

€ Zrium numerozum magimt ad meoiumatgs differentic marimi 90 minimum v
oifferentiam mevij 30 1pm:canocm effe p2opotionem impofiibile cft.

@ Sinta/b/ c tres vwerfi numeri quicfigg:quox a fit maximus/b medius/et c mimus: et vifferentia

gaabdc fird.ct vifferentig b ad cfite.vico impefMibile effe canvem ppoztfone g ad b magtmiad mevii

qued a0 e diffcrentiemaximi < minuni ad vifferentiam metf a0 mimum. nam fica premtiofitagd

b que b ab e fotins fc3 av 1otum que verract ad vetractiterit crefivui ad crefivufizqueaav brotius

gbtnrgr:ﬁcﬁ enim cvtriufos refivuum.quarcact b ivem funt pumerus atgg equales. quot et contra
Ypotielt,

€ Si inter DUOs Humcros fumdtur tres mev(j: voue fm aritbmeticam medictarcm &
ct viius it geometricatnsct tertius Fm barmontcam:artbmcticum maxtimis 7 barz
monicum mimum:ates inter lles geemctricem mevinm chie ppozticalit cfi necelic,

@ Sit 3 ab ¢ pportio quechioy que potelt in duo cqua DinidLVE excmmplicaufa quadrupla inter cuiug
extrema per tricefimdnonam buius (it inuentus b in harmonica medietare duploabetc e Jueniant
/el fqui filtter criit in cadam medietate.ct quia perfepritham feclidvi v ad fvtagavcicta aocpolitg
¢ftparnibilis in cuas equas ppoticnesipartictureiism o ad finequas. Diuidaturigitur per g.erit
igitur b eb g vrgad f.quare g per viffinitioncm metius ¢t geemetricus inter ® 2 fietquia 20 fung
paree:fploxi imul functotum cepic medtetatem que it bique per quinraim huius efbinarithmetica
mevtetate fnger v 7 f.habemus (gif inter buos numeros detftres medicsh gefcs hinarith metica
mevietate/ g in geometricaj 1 e in barmonica veméflratos.qBfupponebat ppofitio.dicotgitur d efle
maximum mediotum:et e mimfitet g medium ppoidgliter atgg gecmetricominter h 7e. nain quig
b eft medius inf 0 2 £ fm aritbmeticam mediet2té 7 efm barmonicamicrgo p quadragelimipuniasy
buiueb mafor e F eict que Ppoztio v ad bhea ¢ eavfiigitur per vicelimadquintam (eciviqd fitex o
in fiequil eft ef qui fir ex b in e.fed quia g ¢ft mevius Fpotidshs inter o 2 Figrtur pervicefimafextam
einfoem quod fit ex din frequi eft ci quifitex ginfe.quarequod Atex ginfetmell Frum qued exh
{n e.igitur pet fecivam partem eiufvem vicefimelerte (ecundih) g e funt propouidvales.quare  erit
marimus:g mevfus proportionalis:7e mintmus.quobdintendebat popofitio.

€ Duos numeros quox ppoztio non fit vata propotionc maioz / inucltigaresinter
quos fm treg dictas medietates mevios allignare fit poflibile.

@ Ratam proportioncm quicung divivamus per (eragefimdnonamnoniin quotlibet pportioneas
quazp duefint equales:quespofite ndfint vata propotice matofm igf illam ppoticem spofitam
qiiero medium barmonicum fm exigenriam triceimenonehutus et oino confimiltter operdado vt in
ptincipio preceventis factum eft inueniam tres medios modo quiin precedentidictus clt inter duos
NEMeTos Quoy propoitio non erit Oatd propottione maiot.ficg conftabit propofisum,

@ Recimi elementoum arithmetices Fowani finis,
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. (L Facobi §abai Stapulenfis Elementa abuficalia ad clarifimi viri
Hicolaum de baqueutllc tmquifitonium Prchivérem.

Ecreuerd danflime vir nulli meas clementor muficaliii qualefcundg
funt paine oicare vigilias:d pobatas cognomflé. &uis 10 memime
lateret/ocméftrationes:in quibusvycl folisvis faentie cdfiftit:ng pio
bari non potuific. Tlerii i prefentiil twdicia parut duasireputafop:bi
tibi cx artqmis fiimopcre muficos comendare labozes iure valcbunt,

aperairiug Famyas Prolomeus

Dpheus yfmeitias Lhebahus  Eubolives _
Pribagoas Samius __ Eerpanoer lefbiug bippafus.

#mpbion thebanus Lycaon Samiug “Fnftoxenus

Linus P:opbaaftus Periotes  Philolaus Pribagonicus,
Anion lefbius Ehacus Lolopboniug.  Brchytas tarenninug
2bydas Phrrgis Lymotbcusmilefius  Albinus

gorcbusiyoius Hicomachus Diuus Seuerin® YPoecus.
Ibragtis Pbhyx Plato ~ :
abarfias — anfordes. L

gt fimblium Gplurtmi quos ofs cterna memozig vifciplinaril eplaowMma Abufica
reODIDIL IfIGNCS inter quOS:DUOS Peproes meosPacobil Labinit 7Facobil turbe
Linij anumcro tands ca arte pofteritan victuros, LLoméeoant 7 ed murtfict cuus cffect®.
Prthagozia cni animox ferocia kibtis/fivibu (g emollichant. Efcicpiavcs fremciio
vulgi fcoitiones crebo cantu compefeunt. Yoégs tuba furdis meoebatur,

Damon pythagoicus cbtos et poimde petuldtes avolclcétes:grauiondb® movislio
a0 téperantiam reourit.§cbze evulneraimufica mooulanone curamtantigtas
E£aveé quocp fuautate fckias/coxendicligy dolo2es emevauit: qd bifmemias theban®
té1afle memozatur. L beophraftus ad anumi prurbagoncs moderadas mulicos avbi
buiffc memozat mooules. Wecimuriaquivé.clt eni mufica vt queca moderatioms
lex atas regula.2uamobal bono ure cos ndcbat DIOGCNCs mulicoss qut cff cithard
ap barmonicos cofenfus baberent temperatdanimi gererent mcopolitd et p2ozfus
harmoma vite dcfhitutd. ¥cuocrates o2ganicis mooulis lympbaticos liberawt.

& ales Cretenfis fuamtate atbarc:mozbos/ pefhilennigs fugauit. Zerpaver et arion
aones 7 lcibios cantu a grauffimis mozbis leuafle: dluus Scuerinug auto? clt.
berophilus edicus cgroum venas mulicis penficulabat numeng. ._

o ymotbeus ait muficug dumyoluit cffcratil reootoi alexanvaii ab armags furenté
ates aliter cii Libuir ab armis ad cSuiuia rerraxit cmollitd, Lh2adius epbceus feray
fenfus fiotbus/ citugs inflexit. boc eft ferinog boim mozes leges ad tbard cancndo
a0 Meocratd bumanitaté reourit. Lerui fiftulis capiiitur fudiog modulationt defi:
nentur.Kygni byperbozei cithare cinbus allictiitur, Elepbates inodl o2ganica dulce

oine permulcérur, Bufcule fiftulis irretidtur, Zeneros adbuc infantid fenfus permo.

went catug/crepitaculagsvagientii feoat. Dclpbinos fuis fibi fiotbus coaliamtarion

Serpétes catibus rijpuntur.Sepultoy mancs cannibus crcitdtur. Yn actiaco litroze
mare cithard perfonare memozitur.abegaris atbara perfonat faxtisct go cutuflibet
pulfanns ictum fivianat. £t pofiem plerags talia vir cari{fime ao mufica comenda-
tionZ aoducere.at tot/tantifas z recentiii T palcoy comenodata autotanbus fibi niic
ab me atas bonardi litteray fhuoiis dicatd vifcpling:equo fufcipias ammo tuis aufpl
cita lucer babiturd, (£¢ me vhum inter tyog cliétulog tuarum YIrNu/(uig nominia

obleruatozem effc cognofcito.  Tlale. ‘.
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¢ Yacobus Stapulenfis Facobo Labinio 7 Facobo Lurbchinoabuficis:(uis
¢harillimis pieecptoibus., - ' ¢

Tlod inter 02ato2é ates rbetorat 1o inter cantozem = muficum interefle vo
lunt:neqs oatozem qucmds dickmerert qui tdoem rbetoz non fit.ita veftrusz
(emper woicim fRitive e cantoz QUIDE dici mercatur vnds:qui ivem muyz
. ficus non fuent:pulchte mimosict byftriones a cantozum boncfto cetu fe
queftrates tand £ picurcos a fobzia menfalcaftogs philofophozii dogmate. necin-
furia nam Homerus vitinus Pocta vbigs doctum ¢t feria mooulati introducit can-
tozem vt apud DoyfTeam vbt Penclopé Phemifi §1o1cing ad neruos verba mouc:
tem bis verbis allocutam effingit.
seterea illach2imans viuum cft affata canentem
bemi multa tenes bominum mulcentia pectus
acta bominum gt deum:ct que laudé auroibusg avount.
k lis pange aliquio. ) ‘
£t quales Ibomcrus p2obat: vos minime tales cffe bubito vt qui duoii a vobis pria
mufices rudimenta perceperim. 2uapopter ad vos noftros labozes craminanvos
comitto.quos co ibentius me fufcepifie fatcoz :quo muficalé cennd neg apud gre:-
cosnees latinos quioé ynd elementis traditam effc legeri : atintroducniones Gplu-
rimas inter quas ca ommi nobiliflima eft quam duus Seuertnus Poccius fut mo-
numentii reliquit.quem il in bac re paeferti velegi meozil fludto2di duce . Si crgo
probauetitis (atis micbi cft. $n re enim noftra malumus alio2i wd1aa fequiids p2o-

puaprobare. Talete.

~ Fnlignes cx recentioatb®
Hntiqui qui o¢ mufica feriplerunt qui oc¢ caoé fcriplere.
Pemocritug Plato albinus
liberaclives ponticus anftotcles Riuus Seucrinug
7 bimotbeus milefius Lheopbaftug Balilius |
Philolaus Prthagozicus  Bichomacus brlarus
Architas tarentinus __ Hriftoxchus Hugulhinug
Puo Zheodo Prolomeus aAmbzofius
Xantbus athenien(is Belafius,

Hrgumentum quattuoz lib2o20 mufices.

@ Pimus Liber interualla muficds mooulationibus acomova difcutit. multipler:ou
plare/triplare/quavauplare.fuperparnculare: fefqualtey/ fefquitertif/fefquioctaui/
bis fefquioctaud/ter fefquioctauii/quater fefdoctauii/quindcs fexies fefquioctauii
@ Secundus de tono/integro toni dimivio/ femitonto minoze/femitonio maiozc/cd
mate/ (chifmate/ atgs dialchifmate, |
« Lertiug de fefquitono/ditono diateffari /oiapente/viapente 7 tono/diapalon/dia
pafon z trifemitonio/diapafon et vitono/viapafon ct diateflard/viapafon z dlapéte/
diapafon dlapente  tono/difoiapalon/ac integro toniz cdfonantiari oim vunivio.
£t ve marimarum Darmoniarum confonantus:et quarunda medictatum.

@ 2uartus o monochozdo/tetrachozoo/pentachozvorbeptachozoo/octochozno/
pentadccachozdo/diatonicis/chiomaticis/ enarmonicis melodiis. £t de melovfari
movis. et hee fub bacuitate contracta : argumenti hibai funto.



i

CPacobi Sabai Stapulenfis Elementos muficalis
a0 cariffimum virum Wicolaum dc haquaulle pichi-
ventem panificnfom hber pamus.

Wtcryallum cft foni grauis / acutics fpadozum habituvo,
&S paaumvocamus nerufl/chozoar/cxpiratum acrem/ct quio:
quio fimilc ¢ft:a quo fonum cliamus.
apultipler intcruallid oft quotics maius fpaail continet mitus
plurics. vt bisiet oupler interuallum dtatur. ve tertio: et olcitur
eriplex. vt quarto et quaduplex nuncupat.z boc pacto deiceps
~ Pueerualium fupcrparticularc oft cum maius continer minys: et
partem ciug aliquam. .
Pars cft quie metitur M < ipfum aliquoties fumpta reftitucng.
i maiug continet minus Ct ciufo€ vimioium: fefqualteri nominatur interualiym.
S maius continet minug eLMINoUs partem tertiatfi 2 otcitur fefqutertium,
Si vero cotinet minus et aufoe minozs partem octaud:cpogooum: fefquioctauiios
Homtnatur. £t ita reliqua fupcrparticularia iteruallasperfaale oft Siffimires feo para

mufico conducunt pzopofito. |
Syperpartiens autem oiceretur interuallum ¢ {1 walus congincret minugs ¢ minols

Hartes aliquot : que parté vnam non efciunt.
Fumeri funt aoinyiccm p2mt : quos fola metitur ynitas.

=i , Bignitates. ,
~ Tlivquid metitur altcrum < metitur et omne menfuratt ab tllo.
Lompofitum in ca refoluitur impliciascx quibus compotitut.
g uiuflibet numeri pars eft ynitas : ab co detominata. £
Tlnitas in qUCMCUNAS NUMCIUM ducta: ipfum podudt.
Puioquid metitur dctractum ctrefidyum: metitur T otunt.
FAuectingg vhi cf cidem cqua funt: 7 ca inter {cfunt cqua.
(£t quc inter fcfunt cquazawfoem fuir cque multiplicia aut fubmultiplicia.
Eom quozum tor3 funt cquaset dimiota funt equia,
2uioquio bis auctum aliquid tranfeendit : fo yltraillius oimividl cffc necefic eft.
£t quoo ouplicatum non implet itegrum:io profecto HOM continet dimolum.

n @Dmne totum cft maiug [ua. partc.

__@Pctitiones. _
s ‘Data equali chozoazque fpacij 0 fpaail pzopozito eft: cam cffe 2 foni ad fonum.
» Fnter numcros fola vhitatc diftantes: nullum wtercipl poflc medium.
3 Spacium quodhibetin quotlibet equag partes DUUDCC,
& Fotum ao fuam partem/ctlaxiusavfe tenfum: grauiozem fonum ¢ocre.
5
6

S mnem propoztionem flc ands numertad numcruts - e
&i numerus numeri datum multiplicctiivecs proouctt piufoatnume Oatl revlre

- c3i numerii datii numcreoinivatiz g3 puenit rurfus multiplicetinumey DL reolre,
s [Extremozil propotiont ok hepioii popozrionib” vi (uis partibus cllc compofira.
Extremi ozoinatari propoztionii:marimus/minimufds terminus intclhiguntur.

Seiétia (ubalternata qualis soBrithmeticd MDufica eft:painciplie ervemdftratisfcientie parouis
%halrernﬁtiﬁa vtitut.at tudaimus vtg fieri poteft rariffimeivin l?_ac oifciplina fiat.verumplerig
vbi opoxunii videbitar alio @ in arithmeticig factf eft vtemur semaftranci md : quo fingniamagis
ex propiiis acta videdtur Fais arithmetico uffragio atgpiisque in arithmeticic monf{iratafunt ca

e proptins facilinlgs fierent: attamen quande (v Aet Tquandondf equentibus vemoltrationibis

cuilibet per & perfpicunin euadere poterits £
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C Simterualium mmnc'ﬁlcx binario multiplicetur: 1d quod fit ek bac multiplicatione »

interuallum multiplex
- lé ¢ L e IR
e _____J; ) + ___I | fDultiplex exduplatione. -
l:....._+ r_"‘ , _______l_f_____ Dultipler interyallum,
= , B __, ___] L

- @ Bnteruslium binarfo multiplicare:eft ingerualli habitudinem duplare que quo pacto duplava fip

dudum tertia propofitione quinti Brithmetices notum effe poteft.vt fi a b fit interualium quodclics
quod binario multiplicsre tubeamur < (plum per tertiam quintf multiplicabimue  ducimue a infe
et b {1 {c pzoueniantqs o ceritgs poductom o et ¢ duplex interuallum intervallo producentii g b,

@ (trurfum cucimne a in b proneniates productum ¢ erit per fextam quarti quepopotiodadeey
bem ead cetinteruallum © ¢ indno equg particum, Sebd efto nuncve intcrugllum g b (it multipleg
quéadmodnm propotiit propofitio quod modo paulognte dicto:binario multiplicetur s fitos duplom
D cetca propotio © aveT e gb :oico interualli v ad ¢ ellemultipler. Wam cum g4 cmultiplex fit
interuslium cum geminatur mantfeftum eft multipler soot multiplict quare per vicelimdlecunvam
noni Frithmetices ftattm notum et interuatium compofitum multiplex efle.z propofithi,Sev ivem
aliter hic demonfiratur. Duonid enfm que propostio a 30b ea et v av cet ead ¢. nam VIrag propozs
tionis duplatea ad b mevleras, Propoztio afita 90 b pofita eft multipler:igitur et popottiovave
multipler efl.menf igitur per viffinitioné multiplicta:e ipfum b vel bis vel ter vel deinceps. £t eodé
Quog tire ¢ rotics metitur (pfum e.quare 7 ¢ per primfi communé concepti etiam metirur ipfum g.

Duicquid enim alteri metiturimetitur et otmne quod menfuratfi eft ab illo, eft irags per viffinitiond
interusllom a ¢ multiples. quod erar oftenvenvum.

€ Si fuerint termint ppoztionaliter confituti: cutn p2imus ficrit vitimo coparatus
i pamus vinmum fucrit menfus:metictur ct fecunoum,

i T R gV w1

,| x '; 4 l’ 3‘ , 1 T_, 4.1, Lﬁbcm:ﬂmtm;uupnmn}
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. a , b , i ] & I @ l ¢ l___ nales quozl anumerat b,

€L Tametfihanc vecimatertia quarti vemsfiret (ufficienter:cam tamen dplive boe tn loco volumus
mantfeftare.Sint entm a b ¢ termini propoztionabiliter conftitutiet a numere: E?nctm iDem a numes

rare b.capio enim © efterminos in ea p2opoztione minimos. @Ay

onidenimdadbevta gy bieteanf

vtbav c.igitur per equam propoztionalitaté quam vicefimapzima (ecundi Brithmetices monitrae

|2

D30 fvraav c.fed a per bppothelum metitur ¢:{gitur et o metietur f, Ht quia v efpofiti funt in fua

topoztlone minimi.ergo per quintam quarti v et f (unt adinuicem pami. £¢ cum b fei fu
pariter cefper viffinitionéo cftmu;a,g P pium metiaf

L vero cumvnitas (itomnie numert pars:d ergo metietyre

Etcimagdbvtdav ¢ mettetur igitur g ipfum b fecunvd terminuim : quod erat cognolcendym a1y
FIOMMI&

CSitnteruallum binario multiplicatid:multipler effecerit ing o
s hip cruallum: ipfum quogs

[
]

i W

W r I : | Eb (nteruallum binario maltiplicars *
i , o | e | multiplex efficlens,

QL Deceft conuerfa primescuius bec eft ratto. Wam cum ingeruallum com of it mul y
fecundam comunem (cientfam ref oluaturin io tnreruallum ex cufys mulnppllcaria#eﬂcfn{?rﬁrrfg:m
compofitl omnezin eafimplicia oifoluitur ex quibus coalith concretum|compofitfias efle cognofdf
perfexagelimd noni interuallum (implexr multipler erit. Heiv 1vem aliter oftenvitur. Hamfiap ¢
geminatum interualld fie multipler fic vt ¢ mulriplc:: fitad acteaproportionadh zb gy c:

a0 aeritmultipler:a per viffinitiong metietur fp

, pimc.quare ¢ tecedetitcma
eftigitur interuallum fimplex b a0 a3 per viffinitionem 45 metterur fpfumb,

multipler.et propofitum,



L

e EEE IEI l!!fﬂOIu intmlaul pﬁmuﬁ rab Ifmnvu fﬁ'mpﬁl Jtu ¥ ‘ I?,a
bﬁbuﬂ IL Q!JOI.’ p?ﬂpﬁ:"ﬂnﬂh{ﬂ mCDlJ pz:mﬂ (% 4 f HHDO IUIH}E'IH :ﬂ"!w Z quﬂ]‘tﬂ n:
: E{ : ]

e

E meédium propoztionale inter o et f tertinm « quartum vi b inter primf et fecunioum,

b
fr—

T N
271181 2 13;11- 3‘ l?lﬁ “+ {

A |
Blp|ec blﬂ f‘ If",brkL ‘t

g T y—————

—r

{f Hanc vuovecima quarti monftrat cuittg adhuchic vt | abens 1cognitio
;&n{r{tﬁpﬂoz bnit_tmtu tirepct mllr vemonftrario, pueh BUIREEAAOmEnIe ¢
it g cutnlcung interualli pamus terminge adclfecunovive O tertittg ad f 3

propozticnalitcr cc nftitut? inter a TCDico etiam inter o e fintcruentre viumq:;r;gfﬁﬁ;ﬁ?nﬁﬂg
£apio €ni per fextam onarti g1z tres min'mos fecunii propoitione a ad b et argumentot ex vices
fimap:imafecundi per cquam propottionalitaté gavbhvraadobethadblzvtbadc.igittrgadlzvr
gdc.quarezveoav fugt{idet flunt itvem termini ¢ii g L2 mantfeltum iam et interoet f tnrerumir:
il p;opmﬁnnaﬂtcr menifi.Si mintstergo per vicefimd tertff Erithmetices getLmettétnroet f
equaliter:(ires io fecunofi Lduccergolmgh er !z 2 pronemant v ef per feprimam fecundiv adve vt
ao b et cao fvrhav ls,quareeinteruenit ppoztionaliter medius terminis ® 7:q0 erat mﬁﬂrannﬁ%

$  Superparticularis interualli mevius numerusinegs yous neg pl .
= ; S “ ures popoltios
naliter interucnicnt. (B plures poponos

2] propértio fuperparticulasisiin duo equa viufof non poflit.
r l - , I , | , B ¢ fpacium fuperparticulare.

|2 |
I.E_ b ‘ c_l ID, e | gl ¢ l P ef tres minimi propoztionts aad b.

@ Ihanc intclligimus: nolium (uperparticolare int _ :
oines proportione(ae fecabileeffe.quod ocmonGratione prorime (ubiuncta per® facileliquebir.

St a ¢ tnrerualifi fuperparticulare quod dudarur in duo cq alinm babitnvinGifpaciaa bebe
certia coftitutifqy numerts fi pofible eff.firgs ictirco vt 3 ad bitabaoc.capio perfextd quartiarith
mictices pefrregminimos continue pportionales in propotionea ad b.etqiosveviaadbereanf
vrbav cergo percqua propoticnalitgré o adfyraadc. aiquiaao cpoliris aﬂfuggnrrimlart Inters

ualliizigitur 7 0 ao f eft fuperparticulare, Bevero quoniam d ¢ f (unt tres illins babitudinie mintind
trerminizigif o et fprimns Tvitimue per patmaquarti (tint avinuicé primi, Br ol 0o moltraras (ielup
particularie ao f: per i

ffinittoné o continet f et eius partcu QUELOCO PLr oiffinitioné metiturf. £t

(icapars fitnumerus cumea etiamn per cdmunem conceptii metigtur dumetierar enimfepartem de
eractam 7 refiondi quop cqui eft f.non eriitergo vet f avinuicein prumt cuis oppol| it iam monftra
tmeft 7 impollibile.eritergoca pirs vnitas-Tuncadvovpitatemipfif s Aatgiveget floliugvnt-
ratis oifcrimine diltent mor argumetitor ® a2 fYr gav f.feo inter v et Fpofitus eft vius interuenire
Hiedius igittr per preceventé zinter gt f numeros fola mtmmmﬁmtﬁ ineerienit interapiturg
aliquis nutierus medius qUOD per fecunda petirionem eft impoflibile.non tgitur (uperparnicularie
interualli vius mevius interuenit numerus.negquog coven arguméto interuentet plures.£thic
etiam oemoitrat fexagelimapina nont.£e cchacquog cognofcitur reprebefionem vemofirationis
Arcbire:q nulla fuperparricularis in duo cqua siuioi poflitquam tertio infliturionis mufice capite
vrivecino vioctutr oiung Seyerinusg adoucerce 13 ram effe vini Seuerini & Wichomachiaur kb
hetice tum Mufice inftitutionis

quos interpreratut e,lcgantimmt qui z{imile inplerifggtum Brit
i) einglib2os periullrarenon vt

locis feciiTe comperitur. £t pon verentur quiod (pace omaiil direr
moze fi quid hians [fubfultanip sppare ar:altiug ventem infigant/

(cignt fed vt exfurculent et canino

sozocant  repzebenvant et (anctil 7 venerabile R bilofophienomen et fuoif conuictis lacerent:ct
quov alio?i vicium el {l quod oft:niuf Seuerini exclament errozem faciantag aliozfl crimine reum.et
cum nichil noz:ntvolunt litrerarios duces infectdoo/carpenvollanidvo omniafcire vioLr: At fupza
1B hilofopbicasvertices fefe gloriahunvos extollere faciuntg quod eft apao Lomicline intclligévo
vt nichil intellicant quos inem ftatimvt maledicere vefindt ammonet malefactane cognofcant(ua.

Giev hec peoter prefentis negoctf officium. ve WPbilofophis eni quirecte fuerint narura mfhruti vel
ahfas monirione {emper reciecogirabunt qui eni (ecus faciune ab coum fe fearegant confoztioet vi

i bilofophi quales feviveri volunt non amplius effe cognofcantur neceffeclt, ;
>

ernallum in duas aut plures intertialion babitt
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E‘Bt inecrualim non multiplex binario multiplicetursio quoo fit ¢t bac multiplica «

tonie necg multiplex eft/negs fuperparnculare.

B cinreruallum neg multipler
L _ | 4 I s ' + neg | uperparticulare, s
I ' B couplamm intervallum a b q3
y:! b ¢ quivem eft non multipler,

€ Sivinteruslifinon mui_tﬁpiep a biet duplum fita c.ita ve ea fit proportioa 30 b 2b av c.vico tnrer-
uallum g cneg multiplex efic negs {uperparticulare.quonid (i 3 cprimo El:ﬂ':mr multipler s ergo per
tertid peefentis et a b interuglifi erie multiples at pofitum eft né multiples . £t fi fecundo direrigg ¢
effe interualld fuperparticularecfifitago bvtbav ¢ eritinterualli fuperparticularis meviug pzos
poztionalls terminus Guod per precedenté eft impofibile. oft itag notum { interuall@ né multiplee
binario multiplicetur compofitum {nterugllum mintme aut multipler aut fuperparticulare effe,

et propoftfum,

TSt iterualium binario multiplicetur: atas id quod er ea multiplicatione creabitur
multiplex non fit: ipfum quoas non erit multipler. -

€ Dec et conuerfa preceventis. Sit ergo fuperiozs propofitionis Aigura in qua interualls ac pro-
wentat cx duplatione habitudinis interualli g bet nd fit 3 ¢ interuallum multipler. ofco itidem inter
uallum ab nd efle multipler. Wam fi a b interuall multipler eft:cli 3 c per b othefim ex fnteruallo
@ b binario multiplicato furgat: ergo per p2imd prefentis interualli 8 cmultipler ertt, ot pofiti eff
nd multiplec:ergofiin li non multiplex ex alicuiug interualli bingrio multiplicatione nafca#
neqs ipfum quogs ek cuius multiplicatione oxtf eft multipler crit:qd eratmonftranda.

@A numero partill fupcrparticularis interualli que in yaum adacte totum refbituiit

<t numero vno maiozc:quor interualli matozes termini fimul: minonbus fimul acce: °

ptis refponocant: cognofcuntur,

]T;' 4_' 5’ 5 7| 31 P,'
‘,5 . | 5‘ 4-! -5 6 '?' EI ]
le | sl +] 5| o] 4] 4
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@ Sita av b interugll (uperparticulare manifelti eft per viffinitioné fuperparticularis g citinere
b et vnam parti b. ea igirur pars fecunof numerum c:confbiruat fuum totiib : et fitd numerus vno
matoz c:oico @ (umpta fecundii numerum ¢ equa cffe b fumptis fecBdum o. Wam a fecunti c Gimpta
continent b feclidum cfumpta et mfu(pcr partes b fumpras fecundii ¢ Brqui pofitf eft eas fecundiic
conftitucre vaflb. igitur g fecunofi c fumpta continent b 1] umpta fecundli numeg viro mafozem ¢, Bt
vero © pofitus eft numerus vno mafoze ¢, ergoa (umpta fecundum ccontinent b fumpta fecunoii o.
quod evat monltrandi. L £1 11 exemplaré requiris declarationé:(taso b tnterualld eft fefquaiterii:
quonid 9 (efqualter cft ad b.ergo g continet b 7 eiue dimivifizet duo bimidia per comune pzoloquiis
funm fotll reddUBL.Dico ergo duo a tantfi efle Ftum tria b:quontd entm duo 2 continent duob, etins
{uper duo dimiviabquewnfib reftitunne:ergo duo a continent tria bitribufg euadunt equalia. E¢fi
aav b eftfefquitertifia connnet totum b ¢ tertiam partéb.attres tertie b eque funtvni b.ergo fupes
rioze argumento tria 4 cStinent quatruoz bjqua ttno cuadunt equalia.imo data quaciig fupcrpar
ticulari matozes termint fecundi piepoztionis minozé numerG:equantur minozibus terminis fcsm
propoztionts matoxe numerfi fumptis. vt fi g a0 b (it fefquiquinta: qu?n (@ minimifefquiquinte funt
6 L 5.100rco quing a equifunt fex boet in nd minimis quonid 1z et ro funt rermini fefquiquintero a
equantur iz b. £t 3 ad b (itleflquioctaua:quonid minimi fefquioctauefunto et 8. idcirco 29 tanti
font tom nouem b.£1 qz2 rurfum 18 a9 14 fefdoctauaiiveo fexdecim g equt funt 18 boetita it ceteris
$co (il no movo particulariter fed = vniverfaliter contéplari cupis id viuerfalirer verii erit.

@ Dataquacungs popoztioneimaiozes termini fecoum numeri minozum fumpti:
cqui funt minozibus fecyndum numerum malowm umptis,
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{B:firaso b quecunags propoztio et a maio: terminus: b vero minoz. dico a fumptrosfecundi b nus
merun minoe cquos efle b fumptrie fecunii a nomeg matozem. Ham per octanam primt FArithmes
tices quod hrex a i biequum eft et quod firecb in 2. Bevero quod Aitexa mbi funt afumpn fecunoid
beetquodfircx binafuntb fumprnt fecunof a.gitur a fumpti fecundi b equitur b fumptis fecivum
actinquibuflibet aliis esavé eft vemdftratio 7 propofitii.

€ Lum aliquot m102¢s termini aliquot mitto2tbus equt funtica vaILs tmaioan ad
ynum minoum repertiur, ppoziioque £ numert minozum collectozuim ad matoum
collecrozum numerum,

{Deceft couerfa peedentie. Quon'd per precedétem minozes collecti fecundum numersi mafozum
cqui fune matortbus fecu nel nunicrom mivozi collectis . Sed numerus maiozf ¢t vaue terminug
mafo? ernumerug minei vius rerminus minoz. ergo eavem eft proportio vnins maiozi a0 vnum

mineliique nemeri mitodd collector ad numerfi maiorm collecroxfi. € £r qud@ bedue vitime con-

cufioncsiaciles funtivfiie tame esrum paulo latérioz eft.der pzimd enim carfi que nona eft:habes
mus fi numcrug mato: go mnoé fefqualeer eftvt trinm ad duoiduo maiozes equi func tribus minos

ribus.£1fimaioz av minozé fefaniterting vt 4 ab 3:tres matores equi funt quattuo:miotibus. £tk
maiez fefquiquartus ve5ad 4:quattuo: maiozes equi fuht quing minotbus, Sivero maiot fefqui

octauugiocto maioes cqui funt noué minozibus.z ita in coftmilibus. In multiplicibus aliti maioz
cuplug cltve cyozi advnum:viue majoz equus eft ouobus mino:b?.5t triplus:vnus maio: equus
efttribus. Si quanmpiusivnus equus eft quattuor. Si octuplus:vnus equat ad octo. Fnfuperpars
tienttbus vero confimile efizvr fi maioz eft fuperbitertive v § ap 3¢ tres mafozes equi funt quing mi
nmzbus.ﬁ?: (upertriquartus vt 7 ad 4:quartuor mgfozes equi funt fepté minozibue. i vero fuper:
ccrupartics ve 1y av ginoucm matoles equi funt decem ¢ fepté minozibus.et hoc pactoinreliquis.
€ Lxvitima autem banc infuperparticularibus vtendi reguld elicimus. Si duo mafozes equi funt
tribug minozbus quartuoz ad fer'fcr ad nouélocto av vuoveci:vnus mato: gd vium minoé fefqual
rer eflt.£t : tres equi funt a0 quattuofer ad octo maioz ad mino:é eft (efquiterti®, Siquatiuoz tig«
tozeg equi funt quing: minotibus:aut octo ad necéivnus maioz vnius minozs eft fefqui 3_{: artus. St
Yero octo maiozes noué minozibus funt equizvnus maiexli aovnum minoxl cognofcif fefquioctan®s
In multiplicibus.{t vnus pucbus:oue ad quattuotjtres ad fer equi lunt: maio: minozis eft puplus.
5t vhug tribus duo ad (ersvnus maioz minozis eft eriplus. Si vune ad quattuoret Yo ad octoivns
matoil a0 ynum minoi et quatuplus.Sivero vnug av octo duo ad fevecum:maioz mios eff octu
plus.%n (uperpartiénibus, fi tres maiozes equi funt quing minozibug: aut fex ad Pecé: yNug mator
ab minczé el fuperbiterrive, Si quartuo: maiozes fepté minotibusamaioz minozis eff fuptriquart’,
SSivero neud equi funt av cecem 1 ieptem:maio: minoie eft fuperoctupartiés. £t in compofitis nu
meris {imile cft.vr 1 Duo a equi funr quattyez b 2 dimiviiivnius:quéadmovum in duobus contlicris
fefqualteris.quoma 4 et vius oimivii ad 1 duplf funt et fefquiquartiziccirco vius 4 advnum b duz
plue eft arg efquiquartus. i tres a equifunt ao quattnot b et terridvnius:ve in duobus fefdrertiis
quonifl quings < terria voius cotinent tresfemel duas tertias of vham nonam:pzoinde vnus 4 contis
irebith vium ouas eius terttas et vnam clus nond. Si quattnoz equi funt ad fex et quartd viuus: vt
in duobus iunctis fefquiquartis: quonia fex ¢ quarta vniius cotinentiquattuoz dimivifi-et decithariz
{crtam ex quattnoz:iveo viiug maio? ctinet minoré femel ‘eius dimiviflr clugynam vecimifertarm,
St vero ocro valent decé 7 octauam vnfus vrin duobus fefquioctauis:quonid decem continent octos
et quartams7 ectaua vnius a9 octonos vna eft fexagefimaquartasiveo vus majotli continet mino:é
femiel|clus quart3 partem /et eius fexagefimdquartam. Et (i copofitionis (eries protenfioz euavir: vt
(i duoaequt (mntfexb'medictati vniug et quarte vt in conifictione trium fefqualteroi: quoniafeg
cotinentouyosrer 7 dimiviil vnivs eflt quarra pars bnnzﬁ:nﬂuaﬂ:gam vuius eft octaug pars duoy
Pecirco vaus a triplex elt bvniusinfuper quartd atgs octauam partéb continens. Lt (i tres equi fune
a9 (eprchit 7 nond vnius quoo (n rribus fefquitertiis coniunctis euenit:quonid feprem:bis continene
tregst trium tertid partem:et nona vniue ad tres eft viceftmaleptima. foeo vous mafozdl contirer mi
nozem bis!cfus tertiamlet erug vicefimafeptimam. £t fi quattuo: equi funt fepté vodanti vntus boc
efttribus quartis et infuper decimelegte viius:ve in conifictione trium fefquiquarton: quonta fepté
cdrinent femel quartuoz et tres quaternar(f partes:et tres quartevnius ad quattuo: (unttres Vecime
ferter Decimaferra vnius eff av quattno: vna fexagefimaquara, iccirco vnus maioz continet viium

- minozé femellet vod2anté 7 tres vecimaflertas atg vnam feragelimdquartd.SSi vero octo equi fung

ao vnoccmitres octanas vnius 1vnam (ecagefimaquartameve in tribus (efquiocranis piuncrisiqin
vnoecimcdtinent femel octongrifi et ocronard tres partes: treg octaneviing funtad octo tresfera
gefimequarte. 7 vyna fexagefimaquarta ad octo eft vna quingételima duovecima.binc fit v vnus mas
fozunt carineat minozem femelitres efng octauasa! tres (eragefimas quartas ervnam quingentefimd
suovecimi. £t bec aviecimus quoviue hari ouaramvitimsz (n fequétibus patentior manifeltioqy
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& Dupler interuallii cx duobus harimis fupparticularibus:fcfqualtero args fefqui-
berio conlungiur.

6 4 3 H couplex tnternallum.,

e

—-—-u_”'#-._

. 1 . b ¢ Bbfefqualter.b cfequitertins.

gﬁint abcinterualifiza quivem fef qualter ad b:b vero fefquitertius ad c: dicoaduplumefleavc,
uontd enim a (cfqualter eftad biergo per ocrand husus dvo a equi funt ad tres b. et rurfus quia b
fefquitertius ab cigitur per candeam tres b eque (unt quattuoz cettres b pofiti funt equi ouobus a.
vuo igitur a equi funt ad guntmm c.cum quechicp vii eivemap equalta funt tnter (e int 7 equalig. et
Quattuo: numertg Minoxl collecrop dupler oft duomm numerifc3 collectorli mafoxn. igitur per pie:-
ceventé vius @ dupler erit ad vl ¢.q8 erat vemdftranvii poteft 1 hocvltimfi ctiam demoftrart. i m
eni duo a equt funt quattuo: covnus 3 per octaudi pzoloquid equus eft duobus ¢. quox enitota equa
funt et eo26 quoas vimivia funt equa. Bt duo c dupli funt ynius.igisur ek vius a tucbus cequus: du
plex ertt ¢ vaug quod futffer monftranovum.

€ Er ouphia interuallo atas fefqualtero: tripler nafatur interuallutm.
f ] ‘ 5 | 3 H crriplex internalium,
] . ] b I . T8 boupler infualli.b zc felqualterli,

{7 Sinta b cinterpallfizet a quivéad bouplexzbad cfefqualter. dico g efus quoveft ¢ triplicécile
quontd eniw a ad b duplex efliergo g per viffinition€ conninet big b.igitur 8 equatur ducbus b.ctqt
b fefqualter oft ad c:igitur b continet ¢ ef clug partem vimivid. ergo per octauam buiys vuo b equt
funt ribus ciet duo b equi erant val a.igitur T tres ccqui crunt vni d. tres autem triplex{untvnive.
igitur per vedimd ynus a triplex efl vnine ciquov erat cemonftricum.

« Puo oupliaa interualla : quadupler contungunt terualium.

Ea ) ' 1 ‘B coupler int:rual!uﬁ:. ”

g b , ¢ # c germnatii vapler infusiia

@ Sit a vaplex ad beet b dupler ad c.dtco quontda quadbpler eftav c.Pamaquias ouplexeft av b
fgirur duo bequi funrvni a.et rurfus q: b dupler eft av cxigtrur duo ccqui funt vt b.<t flouo cequt
funt vni b:quattuo? ¢ equi erunt duobus b.arduo b pofiti funt equi vii as igitur et quattuozc €quas
buntur vil a.at quartuoz quav:uplii funt vnius. igitur per decimam vynus a quadiuplex el vniusc:
quob erat oftendendum,

« & crmini reperiresad qué quotcungsvolumus:liceat { upparticulares aflignare.
9 r g ' € | Bavclefqualter,

% I b *. I ¢ | I Pavclefquirertius

([ Sit propofitli rerminum reperire ad quem fefqualterfi 1 fefquirertifi valcamus aflignare. £apio
duo ¢ tria numeros venomindtes partes fefqualreri a1 fefquitertij : duo ficu de fefqualterfiettria
fefquitertifi venominde. £ duco duo in trig:poueniarg ducty illo ¢. manifeftum eftcbabere partem
vimivid pariter 7 tertiam.fungo ad cparté elus oimivid:z compofitus fit a.ct iterfl ad C1LNFO parté
¢ins tertid: et fit copolitue b. quonid enim a continet ¢ ez einig partem pimivid: ergo per oiffinitioné
2 a0 ¢ (efqualter eft. et quonid b continet ¢ et elug partem tertid:b itipem a0 ¢ fefquitertiug, cigienr
;ﬂputnultmmtnm av qué petiti (v articulares ritefunt aflignati, et haclege ve quibulitbet
et operandhi:ve (i effent aflignivi fefouioctanns ct fefquinonus duc octo innoué 7 furget termin?
octauam/nondg partem poflivens:av qué 7 fefquioctant et fefquin enfi rire affignaueris, cteodeam
quOG pacto mobo tresimode qu attuo aut quorquot libuerit ad eunvem terminum affignabis.

li &40 ] 00 | §76 ' § 40 ' 4.80
e e e I e |
‘vt (¢ ad eundé rermind peterentur aflignari fefquiterriug fef. dquartus/fefq uiquitu'ant {efdoctavns
oucdrur tria/ qUAtty 02 quInGs et octo in feinuice 7 prouentat e qui ircirco habet tn (¢ tertid.-quartan
quintd ef octanam.aviungo e fuam tertid compofitufgsira.es fuam quartd 1 compofirus fitb.fuam
quintd compofitus (it c.(ud deni octaud 1 spolltus (it v.0ico demoltratione fuperiozeiquontaade

cenftitutifunea b c o (efquitertiusi (elquiquartue; (efquiquintusict ( US: QUESDIMODUM
piefixa monflrat formula. Quiq cfquiquintus/ct fefquioct®
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15 Sifefqualtero interuallo fefquitertium vemprum fucritinterualtumsertt o rlin-

16

17

qQuitur fefqQuioctavum.,

9 g & A clefqualter. B clelquitertius.
a b ¢ ‘B av bfefquioctauus.

 Sitcterminue ad ?ucm p preccoenté affignati fint a fefqualterst bfefquifri®. Tb aclefqualters
fubduco tnreruallum fefquiftinm b crelicto interualio 8 ad b:quod vico effe fefquioctanii. qih enim
8 eius quobd eft ceflt fefqualrer:a femel babet c et etus dimiviam Igmtm. gﬂnpﬂ octand huius ddo
s cqui funttribus ¢.7 quatruo: a feg c.ef octo 8 ad duodecim ¢ Burfus qii b buins quod eft ¢ fefquis
terrius eft.b igif baber in (e ¢ 7 eius tertid partem.quo fit ve P candé octaod tree b equd fns rruez ¢,
erfexb octo cernoué b 30 duodecim ¢, at octo 3 quidé equi endt ad ouodeam cigif octo 4 equi fun,
av nouem b.per vectmam igif a sniper b ¢ elus ocraud pargem.eltep a (efquioctanue a® b g ppolith

& Yntcruath quarta £ uodecimasyham ctus terriarum reflituunt.

¢ Ham quarrnozinternalii quartesrotd complér infuallii.7 duodectm einfo€ interuallf puodedme:
torfi irivem coplent internaliinquare quattuo:z quarte ¥ ouodecim duotecimeadinuicé equitur.due
{gitur quarre fex dnodecmis/ T vng quarta rribus duodecymis funt eque.quog eni tota equa font:1
coz mivia.Ft quartyol duodecimeityovecim puedecimar funtvna teriigigre 7 vna tofius tervia
cut quidé duovecim tle duodecimme cognoflclitur effe 10em atds eque. vnaigif totiug quarta qtriboe
puodecimis equa effemaoftrata efl et vna vuodecima illt gvLunctastotiue tergigm partem reftiruune.
Equitur enivna rertia 7 yna oyobdecims quattuo? duodectnug.qv erat demdltrandum.Le Guis hee
pemonitratio fequétis gratia partictariter facta (irpoflis tfi movo 2flmili monflrare oém minozem
cutufcliq totiue tnterualli partems: prime matozem partem efficcreslli adiecta vna pargiom gniiero
qui cx ducty denoiationd veriulg partium cnalcirur:denoiata.vt rotiug tertia pare minoz efl: 2 fca
prime maioz:ct i vuo in rria dugerts funt fexsicarco vna terria atqs vnaferta vnam reftirufit fedam.
Sumiliter quogs Quarta 2 quinta partes funt prime maioz arge minoz s et fi oucis quigs in quattnoz
furgune viginrizproinde vna quints tvnavicelima:vnd quarram reftitufit.es hoc pacto in fequéribue
vt fubtecta moenftrat founula,

Lertiacr fexra - vnam fecunvam efficlunt.

uinta ct viceflima viam quartam,

Gerta crericefima vnam quintgm,

Geptima 1 quavrageflmafectios vnam (extam.

Detaua 7 quitquagelimalerts virgm feptimant.

Rong 7 (eptuagelimafeciioa viam octauarm, |

@ Duc propotiones fefquioctaucsminozes funt (cfquitertio intcruallo.

o ; i 712 64 ' —3 ¢ duo fefquioctaul conificey,
2 l b ¢ o | Bofefquitertid interualld,

@ £orinua per fectam quarti Arithmetices vuasfefquioctaugsinterataitave 3 fefquiocraue i
av bjet b fefquioctauns ad c.et fit a ad o fefquitertium interuallf.nico a a0 cminus ef interualium:
& a av o.M eniafefquiocrand eft av biergo p octauam hutus octo aequt {une ad nowem b.lco T qz
b eriam fefquiocrauus eft 40 c:per elidem octo b t1f funt 2tg nouem c.Ercumvnus b equus fitviict
octaue ciussergo nouem b equi funt vecem ¢ 2 octauevniug c. Hequi nouem b mdltrati unt equi cffe
octo a:igitur octo 8 equi funt decett ¢ T octaue viiug.8L decen T oCt3USVHILS JLINET OCto femeliciug
quartam 7eius vnd exagefimdquartd.crgo per decima hutus vaus a ornet viull ¢/ vnd ewus quared)
7 vnam feragefimiquartamset via quarta 7 vna lexageflmaquarta per precevétem minusg funtvia
tertiz:coplent eni quarta 7 dyodecima vod tertiam.ouo igif fefqutoctaui minus funt vno fefquifrio
interuallo.quov erat vemonliranvum.

o Tres fefquioctaui:amplius funt fefquitcrttoaminus ait fefqualtero interuallo.
| o S12 I T o tres (efquioctaud coiicei

l
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b C ™ '

( Sintab ¢ v tres conificti (efquioctaui:vea ad b primus {it (efquiocrauue b ad cfeclidus/ctcavd
rerting:dico primo g ao camplius effe (efquitertio.@iit eni 2 ad b ¢ b ad cduo (e lefquioctautiergo
per ocrauani buiusoctoa equi (unt vecem ¢ € octauevning. Sed 7cum ¢ frey a0 © polirusfit fefquis
ocrauusiergo p edvem octo cequi ([unrnouemn v/ ernoue equi decem D 7 octane vil? et vecem ¢ equb
viipecim d 7 ouabus octauis.et il octo OCr3UCC Atineant nouem o:d per decimam huis vna octaua
¢ coitinet octauqin © 7 elus ocrauam partem :hoc eftvnam fexagefimaquartam. dccemergo ¢ eevng
octaua yntus cqudtur vnoecim o/ tribus octauis; et vii ferageflmequarte. ef per decima ve videam
veg octauc 7 vog lexagefimaquarta 80 octo:ita3ad o, feo vnoecim cosingnt octonog femel tres cop

- e
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partes/treg octauas et vnd feragefimdquartam viiug.ac tres octonoxli partes atipliug funt tertia
eop parte. Superdt enitres octonarij parteastertiam efuloé partem triente vnius:hoc Ererria vnius

arte.a fortiozt Lgltur tree octono i partes:et tres octdue viius T via (| eragefimaquarea ita dplius
?un L tertia ccronotum parte.cotinent ergovndectim /tres octaue vhius/ 7 viia epageflinaquartaocto
femel Tampliue eoR parte tertia.quare 7 4 citinet v 7 Jplius tertia ctus parte.eftitag a ad daplius
fefquitertio interuallo. ScBo dico a a0 D minozem eé fefqualtero infuallo.TRam vavecum otinés octo
7 tres ocrauagioeelt ergo vna ocrana ad compléoas quattuo: octauast g funt octonowm dimtowm,
Htvero 4 (uperdt:tres octaue vnius/et via feragefimaquarta minus efficifit dimivio vnius octatie,
quare 1 mulro minus eff icient yia octana.vndecim ergojt tres octaue/ tonafexagefimaquartavnio;
cotinent octo femel crminug ocronof nimlbfn.rre?u per decimam huius 14 cotinet© femel Tminus
eius vimido.elt irags interuallum a 50 b minws fefqualrero interusiio.

CRuartyoz fefquioctaul conifctizfefqualterum fuperantinteruallum.

5561 T , ' 4096

| | ' b ¢ l v ’ e octauiconilicei.

L Sintabcdequartuoz sificrd fefquioctaniza a0 b primusib b ¢ fecundus/cad b tertius/ b ad e
quartus:vico qi infusllum a e amplius et fefqualrero infuglio, Wam vt in preced@tivifum cftocto
a equi funtvidecim v/ eribus octauis/ 7 vni {eragefimequarte ynivs.et vndecim ditres octanevnius
7 viia fexageflimaquartasequitur vuodecim ¢ifegoctauis/quattuoz fexggelimisquartis; evni quins
gentefime duodecime.ergo ocro a equi funt duodecim ¢/ (cx octanfs/ quattvo: feragefimisquartis/
et vni quingérelime onovecime, Hrvero duovecim;fer octane/qrruoz fexagefimeauarte! et vna anin-
gentefima duodecima cStinent octo femel et ampliug d ectonowm dimivium:am cStinét octo femel
7 dimidium:et infup fex octanas/ quatruo: feragefimasquartas/ 1 vnd quingenrefima duobecimam
virius.igitur per decimam bufus a cstinet e femel Zamplius § etus dimivivm. (upatitagsa einfual
tumquattuozfefquioctants siGerii:fefqualterum interuallum.quod erat monftranoum.

CRungs contiictt fefquioctaut:mitius duplici interuallo conifigunt.

(L Bam pyndecimam buius dupler interuallum eg duobus marimie fupparticularibug:fefqualfo
fc; ecfefquitertio G git.at oftttutis quing fefquioctau(s tres pmifefquioctauizper vecim Soctana
buius minue funt fefqualro interuallo. duo fequétes fefquioctaui qui vna cfi tribus pozibua qQuig
coplent:per deamaleprimam buins minus funt fefquitertio, conifigunt igitur quing fefquioctaui
minus ouplici interuallo,

o

Hequartuoz fefquis

€ Sex propotiones fefquioctaucimaiozes funt vio ouplici interuallo.
[ 531441 A Y B
' 3 o [ ¢ | s : f f l g , octaul cSidicti,

! mertom

(C Sita g interuallum fex siticton fefquioctauopitave 2 a0 b fit primue fefquioctauus! b o ¢ fea !
cad D rerting/o ad equartusie go fquintus:fafirad glexrrue.dicoqmaan g ampliug eft duplici ins
terualio. @i eniaad b fefquioctanus eftzergo per octand bufus octo g equr funt ftouemb. ettiouem
b per eavem equt funt decem ¢/ 7 octaucyniug.ct decem ¢ 4 octaua vnfus:equa funs vIrpecitm o/ tribus
ocrauigiet vni fexagelimequarte vius.etvndecim d/tres octane/ct vnaferg gefim aquartave®equd
tur duodecim e] fex octauia Getuor (exagefimis quartis| et vni quingentefiime duovecime. duovecim
afit eifer octauejquattuoz fexagelimequarteletvig quingetteflima ouovecimaszequantur rriveckn f/
decein octanie vecem leragefimisquartis|quing quinggefimis duodecimis/etvn{ quarte millefime
nonagefimefexte. Ftvero decem octave vafi cStinent integrum ¢ infup duas octanas. quo fit itew vt
vuoded elfcr octane[demoz feragefimequarte|r vna quingentefima duoveci maequétr Gtrnorveci
flouabus octauie becem fexagelimisquartisiquing quingentefimis duodecimis letoni quarte mil-
lefime nonagefimefexte. Ervero Grruowwecim fidne ocravevecem ferageflimequarte quings quingéte
fime duovecime/etvna quarta millefima nonagefimalexrtazequa funt quivecim § Tocto ocranis eing
(hoceft cqua (unt fedecin g) duodecim feragefimisquartis quindecim quingentefitmis duodecimie
{exquartis mille(imis nonageflimis{cxtis| vni tricefimefeciive milleflime feptigétefime (eragefime
octauc, Bt fcoecim duodectm f:rnseﬁmequarg: reliquefequétes particule: continent octo bis et
amplivg.igitur per vecima bp:uﬂ 24ad gmatus e dupliciinfuallo. fexr igif fefquioctaui maiozes {unt
vno vuplict infuallo:vt intévitppolitio. gL £tli Becppofitio quo ad fua vemoftratices ndnullig fub-
vifficilioa vivest:hoc tecirco pueniet @ illts prSptitudo. veévigs babilitas octaucnone 7 vecimebuio
deerindecireo par-colentaneli erit eos quiin muficis mooulatisibug ¢ eay Hréplatidibus e exerd
tare volent:multos (i erqmireroafpnmgc fi efquitertios/et alfos fequentes fi upparticulares colligere:
quonf vius colligenvay ppotionf ipfis iam fit factus puius (paten(cp 2 qfiiam (pls Yomelticyg.

CRumi Elementozum ypuficaliom finis,
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IX

@nfonatia eft foni grauis/acutiqs mixtura:fuame; yniformiteres aunbus
C incioens:icy mulaplia aut fupparticlari ranone pfects pans. € 21fonatta
clt ouoy fonozum non fe natura fuauiter mifcentium : ad aurem pucniens
afpera/iniociivag percufiio. € Lonus cft confonatic punapuii:cr font an
fonumfcfquioctaua ppoztiotie puchicns. 4L Semitomum minus qd ct otefis dicf ¢
cft toni pars:qua fefquitertia ppozrio duobus tonis maoz eft. & Semitorud mas
quam 7 vocant Hpothomen:cit toni reliqua ps: ct qua ipe femitonid minus fupat.
€ Lomma cft quo fefquioctaua ppoztio:ouobus [cimtoniis mioubus matoz cft: qd
ct iocm ¢ft quo Apotborme femitonium minus vindt ac fuperat@ Schifma cft coma
tis oumivid. € Piafchifma € oumowm femitonij minozis. C bemifpbertum: mufici
cft inftrumétum per qd aut neruo aut chooc vi decet fuppofitum:femitonia/tonosy
ofonatiafas/z confonatiarii particulas:ao fenfum pucttigamus . € Sonus emmclis
s cft quo apte vrimur in melo. L E£cmclis Ho is viaturiqué melos/ concentulas non
aomittit. L £quales foni atgp fimiles dicturig ex eadem interualli ppoztione naldi
turC Mumerozii atgs interualloum pars ca maioz eftique a hinoze nijero denoiat.
ct mioz que venoiatur a maoc. @ abultiplex ppoztio matoz eft:qua maioz denoiat
nUmerus.ct minoz : que denoiarur a minoze. @ Supparticulans ppoztio maioz cft:
que 3 maio2c Denomiatur partc.mino2 aLque denominatur 8 minowc.
€ Tonum fuper vatam chovam collocare.

yz! ¢ I I f i I f | bl

(L Sitab cchowa queciigp fupza qud iubeamur tonf collocare:vfuivo p tertiam petitionem chomwid
abin noucm equas poztiones:ira vt cb illag novenari octo teneat ¢a cvnam. dicoqfrab zcb tond
otinét/ pltitutiig fupza vard chozoam effe ronum. Md rorfi chozde fpacifi ab orinet fpacificb 1 infup
octauam eius parté:q a ¢ vni illag ocrauay equa fir.igif per viffiniticem fpacti a b epogvdoii:fefquss
ocrauiigs eft fpacio ¢ b.quare per pzimam petiridem ea ert foni rotiug chozdea b ad fonumcb ppo:
tio.Zftiracg ronus in chozog a b qui in epogvoa/ fefquioctauads ratione confiftit:collocarus.

T Lonum tono ct quotquot libucritan data chozoa fubiungere,
a <l TN DN N T T ) e R e

€[ Sirvarachowaa b inqua ppoficum (it tres 2fequétes tonos (ubiligere partiot per tertiam peti
tionem vt in preceviti factum eft fpacii totius chove a b th noucm equas poztides.ct in notd octaue
pozionis pono c:ita vr b coctauas 1llag nouem partium teneat. manifellQl elt per pzecedétemab 1 ¢
b effe ronum et per edvem petttidem partioz (pacium ¢b in nouem equas potioes.et in terio octaue
particte pono v:itave © b stincat octo eay partivm quazg ¢ bnouem otinet.perptecedentemcbav o b
fonat tonum/eftg 1am vni tonostonus vnus fubifictus, Rurfum fpacium o b sfimili modo innouem
cquas poitides D1OUCOI T notam octaue fectionts littera e vefignosita ve e b octo eap parnii conneat:
quaz © b arinet nouem per piecedentemt 0 b ad e b refonat tonum.funtigirur in data chozeaab tres
otinue fubiiicti ront:fc3 a bic b.cb/o b0 bieb.qB erat ppofitum.ct hoc pacto quotquotlubet fubid
gere Pfacillimi et £t 11 iv fenfu expertri/ veprebévereqs cupias poft pulfus ton” chorve s b fuppone
bemifpberium chozvea b in figno ciita vt fola perftrepat refonetae particks cb et fenfus tuvico a{Fu
henves foni totiug a b ad fondi ¢ b eflfe roni iteruallii.q (L hemifpherifi triffers avo notam v: ez pulfu
cb z o biter ronum vepzehévgs.fed ex totiusa b fono av fonf parnmleb b ouos tonoes/duo tos=
nowm infualll perpenver auvitus.et hoc pacto fenfuum fuoicis quotdtvoles tonos vephendévos
comitteresict cox mixturas tum fusues/ tum tncdcinnas (quas auditus tang offenfus Howret refus

glirg)occernenvas, ) " ;
€ Zonowm continuatoum:minimos numeros sflignare.

59049 [52488 45656 | 41471 36864 [32768] _ Duingstonommaninuicemcontis
n | o | ® qQ | r ¢ | nuatomm miniminumerl,

¢ 6961 | $832| S184.| 4608 | 4096 | $luattuoz tonom adinuicem co:

T e [ m tinuatorum minimi numert.

| 9| 648 s751  sn2 Zrium toniotum avinuicem contis

Lo | & F f g r nuatoum minumi numert, _
81| T7x| 64 ! | @uoum tonoumadinuicem cons

s I b e | ! rinuaro:um munimi numert, -

Si puo/ tres) qrtuoz/ quings aut quotlibet roni fint ptinue {n neruo sftituti:fic con mi{nw niieros
t’t::[peﬂm us, 1M eni nouein 2 octo mimi (unt numeri soni duco nouem infc ¢ pucniata: T novem e
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octo 7 pueniat bit octo infez pueniat c.per vicefimarertid tertij Hrithmetices infab b cfunrone
fefquioctauiin mimis numeris aificti/ 7 pindevuo tonLinImimis numcris atinvatt.Etfi oué duco
thabceroctoincetfurgantd ef g.per eanvdeminteroe fgtresfunt inmimis numeris (elquioctaut
coltitutizquare o e f g font trium ¢étinuatox tenoum miminfierf.£tfioucisnoveminvefgctocto
ingetfurgith ik lmper ivem qb pxiush (ki mquarruoz atingoz fefquiocranozii mimifunt nicriz

nare T qQuatiuoz coétinuofi tonoum. £t (L rarfum Docpacto Tuis fouem in btk lmetoctoinmet

argantn o p qr e:ipi eriit quings corinuozi tonoim mimi numert.ct hocmovdo quotquot torozum
voles mimos tumeros reperias. Bttamen inmodis muficig ot cotnue fub iGgere opusnon eft:fev
tonis femitonia fubiiguntf:vequibus poflterioz ppiine/accom ootfgs expectaous el lerm 0.

@ Spadio quolibet per quothibet cqua (pacia piniforotiug ao totam pxime lectidis

partcm mimo? cft ppoto:ds clufoé pariis ao totam reliqud prime fectidis partem.
&0 fit vt quanto tonug fono fbIGGE aculiozanto Ipm otractiozs Alncat fpaaa,

It} ¢l o <l £ g b | k| b

€ £hooam nerud rimam efiard acra/es tinnalii 7 quivdo fonfl evittn barmonicis movis (veiam
quoa oictii oft) fpacium nicupamus:in quibus analogte ratio vim naturdgs fernat edve. £it ergo
abrotum{ipacium per a cicdjp cie figreliquas nouc equas partesvtfitin inreruallo tonihabendo
oinifum:quotdt eni alias pofueris ivem valuerit,oico minocm ¢€ pporides s badcb dcbavob,
Ham cf 2 b politd (it in nouem equas partes per medias netas cv e frreliquas sinifumich corinet
folf cay partifi octolquar a b stinetnouem.ergo a b ottnet (paciGicb et eius octauam partetn.fev 2
<fi ¢ b octo partes parti ¢ equas otineatsergo o b otinet parni toray foliifepré.crgo c b atinet fpa-
cum o b 7infup clus feptimi partem.at octaua ps per oiffintricem minoz € parte fepetmas 1GIT irex
per diffiniticem ab ad cb pportiofupparricularis nunoz ¢t @ cbav o b vtpote d g minoceparre ve:
noietur.eft eni beca feptima parte fefquifeptima ppoztioiiiia Xo ab octana fefquioctaua. Srhacno
movo tn fuppartickarib®:verii 7 quibuflibet medictatibus demaltratpma vecimi Artihmettces vbi
fcs ratio medietale anithmetica cperiaf.qb vin dicta [pac dfuifidoe 1 fumpta et ppolitii cit. ppoz
tionc:inuent ofpicichaf, € Lorrelarifi %o hinc cognolcaf g totli per quartam petirionem a0 {uam
partem graui? fonat:pars it av full totl acunus. %rtlaca fironoab 7 c bronfifubifireris:fubifictus
erit acutiot. Et ai (pacidi cb in nouem equas partes partiref:quag quelibet mioz erit fpacio cv qv
eing octand eft:nam quelibetcaz et nona T amaicze niiero venolata.erit {gif 7 quelibet eax nouen
partifi minotfpacio 3 c.equa funteniacet cv.cthboc pacto vedbufliber fubifict] acuctob? ronis ecs
dictoum.mantfeftii elt igifve quito tonus rono fubifigif acutiotdro ipm otractiora stinedtipacia,

@ ADcedio cxtremitatii tont [¥acio In duo cqua mmfo:_gnn" mime in ouo fecat cqlia.

|7 c! o] e fl <f h i k| bi
Lt wm ow 4§ e F B a b e e F
([ Dec 2(equentia tntelligfitur vt tonus minie in duo equa rationc geotmerrica dlrima: non autem
grithinetica.nam ¢ hic ronus tonigs interyalium in duo equa rone arithmetica diréptum efl. viuvdo
ergo fpacium a b vt piusinnouem cqua fpacta:per notas a/civieifigihi ik bmamfeftieflt abzc
b effe tond extremitates/tonfig cotinere.vico ergo qim a cmevio hard eptremitard inrerftitto in duo
equa p fignum Ldireptoitonue mime in vuo equa partisfggs fonus a b 1lb equalisnon fit (b cb.
otufvo eni fingula reliquox octo cqualia fpacto:i ofimili modo p equaliapernotagminio/p/qir's}
t:manifeftum eft totfi [pacinm a b viviflum e€ in 18 equalia (pacia que (untajlicim|oinlelo 2 reliqua.
ergo per precedétern miozell ppotioab b 1b v cb.elt eni heclelquilertasecimasilla o (efques

fepriadecuma.non eft crgo ronus hoe pacto in tuo equa dluifus.etfonia blib/t1bcb p vifinitidem
goinuicem inequales:quiquivem foni ecmeles funtjmuficogs melo perparii apti.

@ Zoni fpacto Hoc movo oiyifostotiug mevdic fectionis fonus: maiozis cxtremi toni
fonum acuinine:minozis vero grauitate (upcrat, _

@ « Y el £l gl bi i k| b
1| :

 Sutabvtmpreceviétt {am oictf eft ofunifum:itavra b 9o ¢b recrepet tonum.dico qifi fonus Ib gen
mine fuperaefonh a b.@gs ivem fonus b gravitarevinarcb. Ham ab rotum eft 21 b etus pars:crgo
per quartam petitionem 8 b grauiozem (ond evit ¢ L b graciliozem. et peredvem qii Lb totfieft aoc

b:fonus [ b gravioz elt fono chfuperatergo I b maius toni extremum scumine:s min .
quod propofitum eratvemonfiranoum. H g grauvitate.

« Lonum it duo cquascerto/coftitutos nurmcero diutdi impofiibile cft. .

@ Wam per quintam prumibuins nulli uplgarncuiart interualinm in plurg equalia virimi:z que
ppouio (pactozii infualli inter fe ea quogs el 7 foni ao fonum. Brqui tonus cx fupparticulari nalce
anteruallo.nafcif enier epogdoa fefquioctauads ratde gisur ronus mime in duo equalta divimituy|
oiuivifg.imo Yo neg in pluraducbus equazve in tria aut quartuoz QL Ex quo facile cognofcif Fris
ftoxenus muflcus surid iudido cuncta comirtés perparil eé pbivus.quifemitonia fecus & rthas=
gozici non arburat efle dimidio tono stractiozaifed quéavmodii (emttonia diclitur: fta quods ct efle
ttegra tonoum dimivis. Wecminusg Marcanus felie Tl laplus erroze depreh@oif:qui némode
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ronum {n yuo cqualia:led 7in brig)t quarttos dirimit atgs fecat. Secatenis in primis tonum (1 duo
equalia q iccirco hemitonia vocat. Seclivo in tria T caxp tertiay quiliber mgmnpmmnmi nicupat.
Zertioin quartuoz et hic roni partem quartd svocat oteflm terartemeriam:@ be diefes nu K pertie
nic quarte toni funt eni fritog tertius|teLrartos QUAarius 1 moros pars. JPonit T teretss
Olefeos acceptioem vt eaipfa toni terria 1 tertie DUNIDIA pars oicaf, £t rurfum pzimi mobt plmeqs
acceptidis otefesichiomaticas vocat (echivas vocat efiermonicas tertias ¥o enarmonice vinifiofis
bemiollas:partim xeno filitersparpm afit oiMNEL. Similif quivé @ Briftoxenus toni dimidif
femitonii ponat et tont tertiam dieflm chiomaticam vocet (ed chzomatis molis:z tont quartd vieflim
enarmonicam.at diffifiter ¢ toni quartam ¢G pPa quarre medietate vocet diefim chromat] hemiols.
Kt certe vel Xartign? in rertia diefcos acceptioe nouo erroe lapfue putdvue eft:vel eiitvem purafie
hemitonid ¢ dicfim enarmonict hemiolij ivem efle.nam cfi ofie totum tribus fuis tertifs integretur:
vitgm ergo tertlay 1 tertie medietaten roriug vimivium implere necefle eft. Seo cfi hec (e (atis falla
effe poantjrnulla fui pre coberedr:ng eft cur in his diutius (ermo fir prrabéous. Siceni quiltoliof
fenfus fudicium fequétes intellectum relinquiit:facile ex vifciplinarum avitis (e explofos fentiunt,

8 CARuIcung numerus in terminos tont ducaturanteruallum tond relinquet.
€ Ram cum tonus T roni interuallum in ppoztionefefquioctaua sfiftas: ful termini erfie Houem g¢
octo aut quiciigs alif qui fA fibi ppotrice refpoveant, B cfi per feptimd fechivi Brithmetices:f vaus
toégs numerus ouos multiplicet pouctozll 2 multiplicarozis eadem fir ppotiozergo quicignierus
ducck in terios fefquiocraue:fefquioctausm poucetirelinquetgs ronum atqs tond tnteruatifi.quoo eft
Ppofitfi.£rnd movo defefquioctauo 2 tont infugallo ivfentiéoum efl:(ev 7 ve quoltbet alfo infualio,

 CLmnisnumcrus:ertremoum tonioiffercntia conthitui potcft. |

(( Si eni tonus in mimis oftirugk ve funt nouem atg octo monas differentia eft:cli nonengrius drgs
ocronarius fola vnitate diffentiat.£e fl ducaf binarius in nouenarii Toctonarium et poucitura 1 b
per pzecevétem g 7 b eriit toni extrema. Zedo per nonam prmi Erithmetices quod fit exbinario in
nouenarium rif eft Grum quod fit cx binario in octonarfum 7vnitatem.(ed binarius in vnitatem per
comune ploquifi fetpm pouatsigitur ectremo:um toni @ 7 bbinariue vifferétia coftituif. £t fi ouca
tur ternarius {1 nouem 7 octoseodem quod arguméto terngrius extremozi tonf differétia coltitnets
Et {ta quicfig alter numerus in eofdem mimos toni terios ducef:{vem exrremox toni differétia st
suerur,ZDanifeftum itag eft oém numerum extremozii toni vifferériam oftitui pofie.£t quadp itaeft
placuit tfi 9 bilolao Pythagorico primozvid toni/primozvialégs eius dFiam ternarium csftirueres
qui pmus cubf a pmo unpari numero pcreat/a¢ gignit. @ is numerus apud Pythagozicos marie
honozabilis fuerit, Bam cii ternarivm pimi quicé impgrem niierd tertio duxeris:noucm slurgit.
que ter ducta (eptem fup2a vigintiz(cs cubum 3 Pmo impari reddunc.at 17 90 14 tono viftant/ tonig
clauoiit interuallumset hozfi vifferétia ternarive oftinuf.eft eniternaring (ummez4 mu:.;g
eivem adfecta fummesprimi g ternario cubfi rurfus inftaurat atg ﬁm&wﬁn
feptem < vigintt in duas partes (ecuit 13 714 quay hec matozi illa %o minoz ,;E&pﬂmm&
BAporomes facit:qd eft tont poztio majos :illam afis facit p2incipinm vicfeos:que eft Tont decfio mios
gt portiosz qud pofterius femitonifi minus nficupabimus.ct illay duard partivm differétiam que
eft vnitas facit comatis pincipium,Sed vehis (atig,

19 @ WHumeri dati partem quotdcunds reperire. ) 2uo fit vt cuiuflibet niferf pars ab ifo
it numcragaict 3 denoianee cufoetn partis fit denominata.

| 1 17 i 306 | w f . e | 17 |
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€ D uduis eni numerozum numerdtium qui exéplares in ais m"““ﬁm T‘g&%ﬁ ﬁgﬁﬁ;ﬁg
¢it numeraton quales in phyficis (unt motuf niierilin geometriciel mm‘.’n sem recipis, Sit ergo
tempozi)in muficis afit tonozd atqs interuallo:d vnitas aut e vnumm (uas partcs venoistae
& Quickicp numerus cut? via partium denoista ab b dfita fit:refoluod I O THIFC L B T
ab b:oucendo fc3 Denoiantem wumeri @ in denoianté partiebiita vt P!’m;?m‘;‘n o elleparté petitam/
fimul penoiatas ab b equari tott numero a.vivivoigif cperb 7 pucnial abb 3 petira eratspatet g2 3
2 numeratam ab a.hoc elt a niiero denoiante 8.62] eifit pars aDENOWIBED BAL o Lot L g
 {n D per (eptimam petitidem reproducit c:quare d ek pars ¢ ut:élﬂt:rﬂ : E fertam petitidem ¢ owtlo
eft 3 Denoiata ab b.Sev 7@ D numeretur ab a:ps.qz 8 knb PO :eTg i ppofitio atg

per b revibit 3.fed TeodEéC oinifo per b pus veniebat d.pumerat igitur af cmel v.et

b oy gliquiito laténez:quem
tudi cozrelarium nota funt. L £t Guis méftret pfaciiie ﬁ“““&‘mm vecem et c;::i‘q pars

éolaris peouctio facile cuigs reodet illuftriozen. vt quefita fitXbi =y
Fgrfanmm duco verinfgs venoiantes in feinuicem.hoc eft17 !:r 1 f;f: furget igt?:f? rw:;@aﬂﬁli
fexrafoccimas stinet numerus17 refolutus.diuivo ergo 172 9 arsmuiﬂ l‘maum' i s

gorius (umme partium 171 parg fextadecma.quarc? numersyy 1:. il Lumtieti v pars

D vnitaten catinent 7 vnd fertdvecimi.eft itags vniras 7 via
l‘e?cc:l:!nimn: . £t i numeri decem ¢ octo quererel pare feptimaoecima duco decem €8 0Ct0 in decem
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« feptem et pouctum din{do per 7 et veniit 18 fepti mevecime:quevnum cSplent fntegrim) vnam

ftptimiﬂtﬂ:ﬂﬂm‘ﬁﬂﬂﬁﬂ vnitas 7 vnavnftatis feprimavecima vate fummetecem ¢ octo p revhd
feprimanectms. St %o (urmmc decem 2 feprem volo partem octaud repireiducor7 in ocro7 ot pous
ctum fuertt Diuivo per octo 1 puemét 1y octauie § duasvnitares T viam octauam efficifit.crlit § duo
7 octauavniue toriue (Gme T ecem 1 feptom pars octaud.qb querebat. £t tea in quibuflibet fe quinis

valeat exercitarc:babent 1 § particnlari/exdplaricp vemdfiratice fune oftenfa: av fequentia pddus
gc moftticnifuin.

€ 51 vuo fncquales numert ad cundam minozcm comparcntut : maiog av ipfum
maio2 cft propoztio/ct minoAs mino.

| 9 | 8 i e U
| B | b I ¢ |

- —

( Br'finra b ouo inequales nferi quoy a fit maioz/et b minoz: qui comparérur av elidem minozem
¢.Dico @ a0 ¢ matorem e€ ppotidem ¢ b ad c.¥am cfi per octauan PErLrioem Cxremor 2 av ¢ ppoz-
fio spofita fitex pportidibug aad b7 bad cvi{uis partibus:ergo ppoztio b av ¢ pars el ppozridis
a ab ¢ et pportio 8 @0 ¢ totfi.ct ¢l per vitima cdmune ploquium @rhe totli matus fit 2 parten gitur
ppotio a ad cmaioz et pportioncb av c.ettra e quibuflibet alds imili arguméto eft agendum.

¢ Scfquifextavcania ppomiotintegruin ront dmivium fupcerat,

A ¢l 9| ¢l £l &) bl f| k| bl
3 -m Lok e e e e 9 E_

{ Duita buiue monfirauit mevio extremox tonf fpacio in duo equa viuif o:tonfi mime in duo equa
geometrice partiri: et fectionem binc ¢ mve alirmiecus fefquifeptimavecimd; et fefquifertdvecimd
retinere ppoztidem.ibec %o ofténit fefquiferrdvecima ppotidem que filic cx parteinteniionis acus
minife relinquif:bemitonio; inregrogs toni vitmivio effe matorem.et (equés md (trabit felquilepti-
mavecimam ex graviodi parte lumptamiecvé roni timivie cffe minoem Sk crgo vrin quita hulus
fpacium a b in vecem 7 octo equas partes per acd ef zreliquas notas vivtfum.itavea b cag partile
atirieat Decem T octo/ 7 cb fevecim/ 7 L b vecem 1 feptem.manifealteltab v cb ve prive vifum cft cfle
sonumset Lb 17 a0 ¢b 15 €€ fexquifextidccima qud habituditicm dico elle integro (emitonio maioé.

it eni per decimam buiue vniras t fextadectma vai?: ¢t (umme Pecem 2 leptem parsfexravecima,
gﬁ eivé flme avizctaf fient Decé 7 ocro; et fexradecimavnius.aroctoveam 7 fexradvecimavm® av vecé
2 (eptem p offinitides eftfefquifcrradecima. Sunt § vecé 2 octo 7 fextaveciavniug a0 vecd 7 feptem
et vecem 7 feptem ad feroccim due sificre fefquifertevecime.fed tecem 7 ecto 2 fexradecimavniug:p
preceventem maioz eft fefquioctaua a0 fevecdim. Ham vecem 2 octo a0 feveam vt privs vifum eff:fefs
quioctaus cﬂr.i?'lf fefquifertavecima bis aucta tonum/ tonig inferualium trifcédir. quare pnonum
Ploquifi fefquifextavecima ppotio integril roni dimivium fuperat.quiodo enibis auctd trifcenvit
aligo:iv vitra efus vimivium e necefle eft. Ex quo valétiote iure cognolcif fefquiquitamdecdmam
oém proportidem fefquifextavecima maiotem:incegrum tont dimidinm (uperare,

C Sefquifeptimavecmasmino? ft integro toni vimidio,

_[_:9 = | 19 1 | 8 | 1y | 'Eitlhf{ggincﬁﬁi_{ﬁwiﬂ@E:ﬂfﬁgi{t
1 ® T 17 | 2 I b | atinet’: qintegro tont dimidio atracticz eft.

o

{ Sint a vecem 2 octo interualli partes Tb 0ccem ¢ (eptem/c decemn 1 noueim 1vna feptimadecimay
9 %0 Decetn 7 noudm 1 vna octaug.per decimid huus a 2o b elt felquifeptimart ecima.cr cad a fimilf
fefquifeptimavecima.funt ergo cav b duefelquifeptimedecime avinutcem contficte.fed et p eanveom
v 20 b (elquioctaua elt atgs tonus .0 eni cotinet b 2 ciug partem octauam.at0ao b ppotio maios eft
Poostide cav b,nam viius pe octqua maioz efteng feptimavccima.ergo (elquifepeimadecima Ppos
tio per tecimum ploquifi minoz eftinregro femitonio.qd enty duplaru nen impleg integrum:neds io

quogs continet vimivium.£1 ergo notwm fefquifeptimavecimam ppoztioncm tutegro roni vimivio
¢ffe mmozen,

€ Integram toni medictatemsinger fefquilfcxtamoedmam 2 (efquifeptimdvea
propotocts caverce niecefie cft. quitcp mam

(C Ham per duovecimam fefquilextavecima maioz eflt toni bimidio: 7 p vecimdtertid minoz eft copé
tont DLMivI0.at per coem [clériam inter malug atqs minus dimivtofm dunioif cdfiflere necefle eft.
ergo integrum toni oimiotum inter fefquifextivecimam et felquifept:maveciman cavere necelle eft

Sev 3 :-in 151::} ittltfgratﬁ nm_m;:ra nuliI}n pacto vﬁ} (eprima buius moltrauut fierl coringet:ve negs in ge
omctricis vismeter quavratizeius cofte certos pfhirutogs numero cémen(yrari potelt, yoc viti
ex alrero loco requirenvumetl. B sl i

@ Semitonium minus:ouobus toms in chozva fubiiigere.
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viffinitioem igiturabao cb fefquirertia ppoztio eft.fed fefquitertia ppottioab 7eb fuperar D08
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C Semitonium minus:ouobus tonis pzeponere.
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dbuobus tonis prepofitum:qri ex parte rémiffa illis adlfictum.factum eft propofitum.

C 2uobus tonis:olelim/femitoniiigg minug interponere.
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& Sintvrin preceventih kminimi numerd femitond minotis vt ducenta quinghiaginta fer 2 ducéta
quaoraginta tria.capio P decimam butus:( cptimadecimi partem nfieri k ducentoii (¢c3 quadrginta
frinm/ critq quattuorvecim 1 quing feptimevectme.a000 (13 quattuorvecimet §feptialdecimas
aok 1 fiat | numerng 157 et § feptimedectme.crit ergo nfierue 1 ad kfefquifeptimufdecunus. atl dus
-CEta ?nqmstnu (epréet dnas feptievecime tridfccoit b qui folfi eft ducérozi dnquaginta fex. Hfifter
{raqs femitonif minue Ppcr yndcaman buius in mioze ppottided fit pportio fefquifcptimadecima,
et 8 forttoze in minoze cofiftit pporidedp fir fefquifestadecima. Lorrelarium hine norum eft.
%f‘: pacto partiévo extremorf toni (paanmeex quits buiue cognolciitur fefquifextadecia atags

fefquifcprimavecima altrinfecus conflitui:quagvirag prefens méftrauit femitonij minozis habiruys

vinem effeminozem,

€ Sefquiotrauadedima propottiofemitonio minoze rurfus maioz cuaoit.
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fer/of bucenta quadraginta mia,capio per vectmd buius octaud vecima partem nhiert b:qud reperio
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ppoutio clt.gt cmaioz numMerus ot a.nam @ oitarat cotinet ducenta quinquaginta fex: c %o equalift
partifi totivé 1 infup femiffem vnine.eft (i ( efquioctauavecima ppottio femitonfo minozemaioz.
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L e
| 1456 1 15§ 15| 143 |
i ! i ¢ 19 | b

!

gﬁinm prine mim{ termini femitony minois a ct b:vlco fefquinonddecima pportidem minozem
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quarta huius notum effe poteft.
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tnterugto e diergo e o tunt niert femitond maloe. Q] autd itod fint minimi facile e decitmaaqiinta
tertij aritbmetices cognofcas viftrabévo v ab e 1 quod reliqui fuerititen quoties potes diltrabéno
ab v.erhocpacro detnceps 7 videbis ao virimum relicram vnitaté eritgs movo qui ap latus apparet

diftractio.quare pereandem decimiquintam o er e func avinuicem pami, funtigicur perviceltimam
giufocm infua popottione minimizquon eft propofitum.

€ Scmitoni) maios babitudo : fefquiquintivccimam fupcerat propoztiond,
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L Sintabminimi termini babiruvinis femiton(d maiozis per precedétem repertizvico bablmbding
a 3o b malozé efle fefquiquitavecima.fumo enive in piecedénbus fam fepe factii eft per decimd buo
quintavecimam parté numeri b et Bectnueniturcentii trigintafer et octo quintedectmevniusd fir d
avicioergod avbetfiat cxcerrit eft cao b effe lefquiquitamoecima.at cminornumer?eft & a. eft eni
g numerus duum milii centil octuagintalepté.c autem folum dufi mulinm centfi octuagiraquartuoz
et ferefemis paulo amplius. £t igitur pervnoccimd huius lemitond maiozs habituvoe fefquiquita
cecima ppotionemaioz eamggfuperans : quod elt propofitun,

C Apotomes interuallum:minus cft fefququartodecimo interuallo. Tnve manife:
ftum cft femitonij matous propozeioncm inter fefquiquintioccimam z fefquiquarts
occimam repertrt collocatat.
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€ Bpotomé 7 femitoniii maius: ivem effe iam dixim?, Sint ergo a b miminderi femitonij matozis
vt duo milia centl croctuagintalepté 7 ouo milta quadiaginraocto. fumo per vecima butus quarra
vecimd partem blcs ouum milid er quavzagintaocto qud inuento effe centl quadzagintaler ot quats
tuo: quartevecinie que (it 0.4000 eam quartdvecimanm aov b: et Aar numerus agaregatus c.runc nus
mert ¢ao b fefquiquartadecima ppotio eft. at c maroz numerus cfta iquiod suo mibia quaviasira
octo et centil quadzagintaler et quattuoz quartedecime fummad fimul artollant ¢ : vuum milii centi
nonagintaquatfuozjet fere quarrdvnius.et a folum fumma (ic puum mulii contum octuagintalepic,
conftatergo fefquiquartdvecimam propoztioné maiozem eile femitonto matoze: arqgs propolituns.,
Lorelariumve preceventium notum cft.

€ Semitonium minus ates femitontum maius in fuperparticular pzaﬁozﬁaucﬂan

caount:feo ea in fuperpartiente rattone confiftere necelfe eft.

6L Bam femitenifi minus per cotrelarif vicefimepume butus cavit inter fefquioctaud decimam et
fefquinonivecimanm.atquiinrer fefquiocrandvecimam et fefquinondoecimd nulla cadere valet inter
cepramemag (upcrparticularis habttudo. funt eniille fupparticulares pzoxtme maioz args mines
igitur fermtonii minus in fuperparticulari ratione non confiftit. nes per idem femironivm maiug,
Mam per correlarifi precedétis cavitin aliqua pporione mevdia inter fefquiquintdoectmai et (¢ qui
quartdoecimam duas proximas fuperprticulares : que (uperparticularé meviam nul!d admuttune
né igitur femitoniii maius cavir in fuperparticulariratione. (ed et cum rationes femitony minos
arggmatozs multis fupcrparticularibus vefam vifum eft fint minozes: erfitetiam minozce ratione
ouplari quemultiplicium minima eft:vt que a minino numero denommetur.nullug enim numerus
binario minoz.né cft ergo femitoni) minozig habituvo multplexfifirer neqfemironij maiozs.relin
quitur igitur g fufficienti dfuifione cum ille (int inter maiozé terminum]rmino:d: eas effen fuppar
tienti genere.quod eft'propofitii, (. Io ramé poprer fophiftas avuertere licet ¢ tonns 1 fue partes
cofonantie/ T confondtiarum partes infenfe: femper in fupparriculari/ fuperparticei aue mulnplicé
Dabitudine caduntiremifle vero in (ubfuperparticulari|fubfuperpartiéri gue fubmulriplici. Frvero
etfiftafit:folermue tamen eas omnes dicereelleinfuperparticulart habituvine (uperparrientt/ aut
multipliciivem fupparticulare et fubfuperparticulare reputites 1 pio vno computantes. (umliter
fuperpartiens et fubluperpartiens.z multipler et (ubmultipler ,
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€ Sint 2 bminimi numeri femitonif minois.oncoainfexrinbiethb nfeqerurgantcd e eriitoged
% © e duofemitonia minoza cdiuncra.fit prererea f octonarius qui e decimaocraua buing eft primus
a0 b.quare per ynvecimd tertlf aritbmetices et primus ad e.nen habet igitur e ocrquamm.ouco ergo f
octonarifi in ¢ v ex7 proueniant gbirvtifcs oziatur ex fin eccertfi el etfam inter gH et D i effe puo fe:
mitonia minod.ctqreelt mq‘?ﬂrﬂ i avvo e 7 fimuljfitgs corum ﬂﬁ?‘ﬂ'ﬁ arus [2.0ubifi nullum eft
12301 effe fefquiocraud: et lr g effe proportionam qua fefquiocraua matoz eftgb et h i duobus femi:
tontis minobue.funt igitar [ g nitmeri cdmatis.fed ¢ fint mintini ex decimaquinta tertdf arfthmes
ttces notum eft. WRam fubfiracto vt eaipfa docet g ab 12] et eo quov relictli eft fubflracto quoad poteft
ab g.ct fic vetncepe tandé vt av latus adiectii apparets relinquitur vnitas. £t quéadmodumm commg
ougbus diefibus eft prepofitum : ita quogg Ffacllimb cft comma duabus diefibus ubiungere! aut
duabus interferere.

C Scfquifeptuagefimaquarta: commatis propoztione tranfcenoitur,
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€ Sinteni a bminfmi numeri cdmatis per peedenté reperti, elicio per decima hutus feptuagefimi
quartd b que fit c.aviicio itag b et ¢ fimul |7 coalefcat aggregeturd numerus v. qui Lad b conferak
¢operiturfefquifepruagefimuiquartus.arquiné ominoz a effe vepiehevitur.fuperat ergo per vide
cimam bulus ratio camatis (eptuggefimaquartam pzopoziionem

@ L£omans ratio:fclquifeptuagelim mmi?pgmoq ¢ minoz cit.ynoc fit vt cdmatis
rano inter feptuagefimdquartd ct fepruageimaternd confhituta reperiaf babituome
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€L Sint a b vt prine minimi numeri comatig.capio (eptuagefimatertiam partZ bquefitciigob ¢
fimul et aggregetur v.erites © 30 b fefquifepruagcfimuitertius,et d matoz g efie confpicitur.ergo o
matis ratio fefquilcptuagelimatertia propoztione minoz eft: quod erat monfirandum.
Losrelarium vt alig notum eft.

€ L£ommatio ratio: in fuperparticnte ratione confifhit,

@ Hon ent in fupparticulari cofiftet quidoquivé vuefupparticulares prorime fefquifeptuagefims
quarta et fefquifeptuagefimarertia:omné profue mevid excinvant fupparticuisré,atantomnus i
ghie multiplici califtere valebit.vt que feptuagints duas fuperparticulares Babeat fc maiozes.relins

QuItur ergo vt ea infuperpartiére genere conliftere poffit.eft eniea matozis et minozis habituvo.
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yportioncs effe dicim? Sint ergo Pmo a b minimenumert femitond minos : p vecimdoctaudbut?
inuét:b enive tllic quogymoftrathi oft nafaf cx nouenario infe % ternario tn protuctfi noucnari infe
at niierus § ex ductu nouenari in fe erurgebat:crat quaviat” etternaring nd oft quavzat?: crgo per
vecimaquartd (exei arithmetices b min® femitont mions extremi oo ductu goénd Gozatt in ozari
prouemés:nd el numerus quadatus . (i pollibile eft crgo ve Dialchifinatos ppotio in numeris fir
notasfine ergo per fextd quartt arithmetice duo dlafehifmaca tn mininne ¢® e cduncta. manifeili
eni cft cum vfalchefma (it fermurondf miczis Pimivtd c o et © e ftmul efle fetitontfi minus cav e effe
(emitonif minozig interualll.feo et cum ppoztiones ¢ ® 10 efint citinuate in minimis ergo per qui-
tam quartiarithmetices ¢ e funt infua Ppoztione minimi. funtergo minimiin g pozrionelemironis
minozs.feo et tales politt funta s bagiurccet e idem erunt numericlia tb fcscidemactevanb
Mbrererea qz que proportio ¢ 30 vea eft 0 ad ¢ ergo per primd fexri arithmetices ¢ nunrerus cft qua-
D13tus et e numerns quatatusiquare T b idem numero ¢ eriam quadatus. at b vemotratue et ud
quadatne.erititag item numerus quadatus et nd quadatus: quod eft impoMibile. no igirur via-
fchifma note ppoztionis habebitur. et 1dem de plopotionefchifmatos monftrabitur. (intenim ab
{ubter defignati miniminumert comatisiq: pet vicelimdoctanam buins b minoz proportionis coms
matis rerminusg fit cx ductu octonard in quadatl [aterfs ducétornm quiquagintafer.ct octonaring
no eft quaviatue: ergo per vecimaquaream fexti grithmetices b minoe: terminus cdmatis nd eff qua
vratus.nd tgitur fimli ve preozis partie demoliratione ab certis vefignatife numerts porefteqeis

propoztiontbus vivuct.cltigicur (chifmatos clus (3 medictatis ratio ignora|ates irrationalis, Lot
relarium ex modo demollrationis notum elt,

Zenus : ouobus lemitontis minoubus/et commate conftat.

€ 1Ham ratio fefquioctaua duobus femitonifs minobus atgsvno comate conftar.fuperat eniduas

diefes duocp fentitonia minoa vio comimasesac tonus in cavem ratione confiftit.coltatigitur tonus
ex buobus femitonits minozbus et commate,

CFonus a ouobus femitoniis minoabus: vyno commate diftat.

€ Ham fubftracto 3 fefquioctaua ppoztione vito comate relinquiitur duo femironia minozaziaitur

¢t codem comate @ torio diducto due dicles 7 duo lemitonia minoza relinquiitur.oiftat ergo tonus a
duobus femitoniis minozibus vynocommate, g 9

(T Gemitonivm minue tribus commanbug maiug eft: minug vero quattnas, phne
man‘feftum eft apotomen plura Quattuoz et paucioza quings conitinere cdmata.
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€ 'Fon € greca curiolitas calculi laboze veterrita quo minis quot cdmata i1 diefi quot (1 apotonie
quot denigs in tono fine: pereltigaret . quod nifi alpiozibus tétatum cognouiflem ¢f to quog plus
labozis @(vemichivifum eft) tn muficis mooulationib? viug vrilieatifes afferatimufTus feciflem.qut
tamé i cogriofcé defiverauerint hoc pacto vepiehévent, Sunra b mimmi numert femitony musos
et ¢d minumi comatis:per decimaleptimd 7 vecimdoctauam hutug repertizoucob i cet d 7 pucnac
¢ f etain cqveniat g: per feptima fecunvi arithmetices fad eell comatie habituvo et per octauan
eiufoem g ad e habirudo dtefeos|(emitonticy minozis. Peinvevuco einer finfetein g Tnalcantur
b 121 sperfextam quarti arithmeticed perd facile cognofci poreft Iz B contincre vuo commara.ctper
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feptimarm fecundy ew(oé L av b effe (emitonium minue D ctnde duco pinh.etcinlretvinl: teoc:
DINEC YER1AN MmN o per canvem (cxtam quartt cognmiu facillima ¢ft n mcontinere trid commaa. e

per {optiniam fecundize m cotinere fumitonium RIBUS, i B AL MCTUS cegnefatur effeminez o.¢rgo
o ab m femitonium minus trig vincit] cxfuperarg commata. i ende tico binbetlzinlzetbinl,

et (Lo o:Dine exfurgdt/ orianturgs p q r.mamfefli cftperivéqd prus q p cotinere quartuoz comata
et r p cotinere femitonif minus.3t pUmMCTRS 1 MINO eft ut mero G, 1gitur quattuo: comatra ampliug
(unt femronio minote. £ orrelartii autem bincnotd eft @ fomironiit matus folo ccmatef| uperatiemt
tonin s Mmunus.stqul femitom minus plurd rribue T pauici0:a quarty oz v modo vifum el contnet
¢omata.igiter vaico [uperadiecto cdmate femitonil maine quodvocant gpotemc:plura quattuoz ¢

paucios quing continerc et necefie,

C Lonum:plura feptem contirere commata necetie cft.

€ Wam tenue ex femitonio minose T aperome conlefcitarg cSftituitar, st femitonidi minue per pe
puletma tria continet cémata 7 ampline:et per preceventé aporcme quattucz et amplus tria durem
ot quattuc: T ampline:fepré {unt ct dplivs. iguur tonus plura @ feprem connct commasa.,

( Secunsi Elementorum Muficalium fnis,

£lquitonusat cft qui tontm ac femitonium minus continet . quem ct
rribemitomil mfemitomuigg: iferiusdiccmus,
Ritonus cft qui duos cOplectitur (onog.
Lrironus yero qQiu tres.
Lonfonantic fimplices funt :diatelfaron; diapentc £ vigpafon.
L ompofite verosotapaion diapcntebis otapalon.
atearon cft colonantias que ernteruath fefquirertia ratione nafatur.
Priapente : que nafatur cx fefqualtera.
Lupafen vereique croupla.
L apafen ouapente: cft qua avineicé luncte conflitudit dapafon ac diapéte slonitic
Yo ciapafon et quam comigunt due diapalien confenantic, |

 Hee alnus afecount PR yibagoicd @ aleius alcendétibus voces qued pactotits fri P15

7 ¢ vrircutg: ferme (e vocie modi; imirefgs ad confondtiam big » tfp afi Erlt} naruralfc:ﬁ!;-ljglgg;xl:é?;
conrpiatione mufica abulgs cofonantiam bis viapsfcn:reliquave habeatur § facillim3 pumﬁerunt
vequiad ter are quarer dapafon muficos medulcs aptare volucrint, et hacaucam tecaula muficd
ferme oés 1n Oefiniéoa) Oeterminddags atgp traddéva dtfaplina mulica limites Y yibs gorendtran's
cenofitzpurires eius limnbus cotentizet priflcamivercrie autouraté fecnrt fuficiéter determinafie

quov Tes in hocoperetitabimus imitart» *

¢ Sclquitonus titer (cfquiquentam atgs fefqumifcrtam collocatus cft.vnoc fir vt crfi
(efquitonus focunoe/fuauitergs audttii feriat: nondu tamen confondna ponéous fit.
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(C Sit ergo a docenta octuagintaocto:b vero ducents quiquagintaferset ¢ dPucenta quan: ‘

per vecimdoctanam fechivt buius mamifelli efaav befleronii tbavc effe ﬁrmirnn?ﬁ mmﬂuii.r;;z?é
@ 30 ¢ per Duffunitioné ertt fefquitonue.qué dico in ppotione mineze confiftere & fit fefquiquinea et
maioze fefquifexta. Ram capro per decimam fecunol Eutua quintd partem ¢ ctveniet numerus 43';-1:
tres quinte qut (i f.aovo igitur fav cet uggrrgnmn atoiquimatorinuenitur § a.igitur per vives
amam feciiorbuine © ad ¢ pportiomaioz et P aad ¢ Brvero 2 ad ¢ fefquiquinta eft.eft itag fefqui:
tonus in ppottione minole c{a’ﬂtmlruq & it fefquiquita propoztto. £3pie denide per eandé deciimnam
fecunai fexed partem cet veniet michi numerue 4o ct femis quifit g.aggregatus igitur 3o numex
< reflisuat numerd ecertum efinumerdi emmoze effe § a.quarevt p2us 3 ad ¢ fefquironus maioz cft
& eav c.quiin ferquiferta pportione cofitnirur.quod ef propefui. £ crelarid cnum cognolcitur.t
pumi ¢ lefquitenug (ugutter fertar audwum: cutufltber muficis modulationibus intétl fivem fm:ltt
fenfug.q verondoum cofonanna firstctirco euentt ¢ fefquitonus in fupcrparticulari ratiene nd con
fitit:quivoquidem inger fefquiauintd 1 lelquifertd prorimas fupparticularee nulla cavit inrerftes:
meviaas fuperparncularis babituoo.neq quivé et in multiplici generciquomid per vnvecin prmn:
hatus oupla ppoic quemuolaplctd muntma efl: ex (efquairera ot fefquitertia ppotionem arimis
quiné fuperparticularibusicrurgir arqanafcieur. cdfonantia autem omnis per diffinizioném [uper
particulari autmulnplic ranone confifhir . eft ergo totum propofitum notumnt. |
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t ’grivcm oitonus inter fefquitertiam atas fefquiquartam mepius:minime muficam
complet at perfiat barmoniam,

DT TY 1801 . 64| fu_ul 151
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(Cbarmonid er confondtiam ivem dicimus et hulusvt precedétis procevit demonfiratio. Sint ergo
2 b c dno ront tn mintmie confhruer.ve 81/~1 64.dico vironnm g 90 ¢ confilberein propoitione mioze
fefquitertia:er matoze fefquiquartat mulicam cdfonantiam haud quad perficere.Lapio eni tertiam
partem ¢ per dectmd fecundi butus vt fepe facrum eft, et venit viium cuem triente vaius:qud
numerus firf.aov0 irag f 1 et trient€ ad numerfi ¢ s4-ct aggregatus eft 8 cum rerta parte voius:
qui ivem fit d.mantfeflth eft 0 ad c effe fefquirerrifi. at D maioz efl a: continet eni a Vuumearas vaum et
OCtuaginta:v vero octuaginea quings T amphus.cft ergo fefquitertia propottio ditono matot. Ktrur
fum capio quartam partem c Gue fif §: quam adbo ad ¢ et furgat e qui erit od ¢ fefquiquartus.ata
matoz eft c.:?:mr per vndecima lecundi buing:dironys lefquiquartfi tranfcenvit.et cum inter fefqui
tertium 1 fefquiquarti nullug cavat fuperparticularis thedius neq multipler: erit ergo difonue1n
propoutione (uperparnéel collocatus.quare muficam confondtiam (etll in mulicie modulationibug
fit cuphonus (usutrergs anvitum feriens) ndoum tamen perfictr,

€ Rutontinterualium : folafefquitonum fuperat apotome.

(L IRam fefquitonus vium tonum cotunet integrum et fecundi tond cdeitet femitonif minus. feo 8
tonus ex femitonio mnoze 7 apoteme confler euadata coalitus.crgo fefquitono ap feciiol tont coms
plesioné fola decft apotome.ar ditonus folos duos incolumes.integrofe poMivet tonos., ergo direni
internalium fola aperome; fologs femitonio maiore:fefquitoni fuperat interuallf.qd eff propofits.

CRatcilaron confonantiam wn vata chova collocare.
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[ LCum enim epitrira;feflquitertizgs propottio: cifonantiam diateffaron creets iccirco vats quachio
chova veabeamin quarttio: equas postiones Diuldo.VE 2 ¢3¢ 0:0 27 e boet dico abav ¢ b confenare
oafeflaron.Bam a b continet ¢ b et infuper a c que tertie parei c b equatur. eft ergo inrerusliuma b
(efquitertiiadcb. ergoab ad cb per viffinitioné confonat dviareffaron: et cdlonantia vtateflaron tn
cho:va ab vataicollocara.quod eft propofitum.

CLritonus: confonannam diatcilaron tranfcenoit.

€ WHamper vecimdoctanam primi tres fefquioctane propottiones ampline fune fefquitertio inters
tiallo.arqui in mbus fefquioctauis:per tiffinitioné tres confiftunt rontd@ rur tn trbusg fefdocranis

confiftit tritonus. v in epitrito/fefquitertions interualle confiflit cfonantia viareflaron. igirur cdlce
nantiam olateflaron tranfcendic vt proponebaturitritonus.

& L onfonanha oiatcffaron:oucbus ronis atas femtonio minore confrareneeclTe ¢ft
Tluoe facile comparatum cft fcfquitonum tono/ et ditonum femitonio minolc arra
otateffaron concétum ocficere.Lompertum ttem cft confondnam diateflaron quing
Dicfes cr duo commata continere.

weike

N Piateflarum confongntia '
|5 ¢ | | bl

e pe——

L Sitabetchb confonantia diateMaron.vico cam duobus tonis 7 femitonio minoze conflare. Wam
cumab 1 cbfitviareflaron:erita b et ¢ b per cduerfionem viffinitionis fefquitertive. at cum femiros
nivm minyg per diffinirtoné fir id quo fefquitertia duobus tonig maioz eff.connnetergoab rcbfe:
mitontum minus et duos tonos - (gitur confonantia diarcflaron ducbus ronis/ femironioq minoze
conftat.£¢ primi correlarit binc faole cognofcitur.£um enim fefquitonus folfi ronum 7 fomironti
minas contincat:vceft igitur ipfi ad cdfonantiam diareflaron complévam per prefenté vnustonue .
et cum dvitonus lolum duos coplectatur tonos: deerit tpfi 30 eandem complévam femitonth minus.
Seciioumvero binc bauo vifficile per(picitur cognirf. Wam cim tonus per triceflumdtertiam fectivf
buas vieles 1 vnum comma cStineat:vuo toni quattuor diefes T ouo cStinebunt cdmata. Gt por pics
fentem viareffaron confonantia puobus tonis vnam diefim Mpcravdit.conrinet 1zituy confonanna
diateflaron quing viefes a1 duo commata.quod eft totum propolitum,
g5
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€ Quingg toni:ouas diatclaron confotiantias YRo commate vincunt/ cusduntas

malQacy.
(P uravit Briftroxenus muficus drateffaron cdlonantiam duobus tonis et integro lemitonio con
Rare.1 promve duas viatelaron célonantias:quing tonos iplere.cutus erroz ex rertio mufices diud
Seuerini boeci] et ex bac tprecevéte fadile coutnctur, Wam per precedétem cSfonantta diarellaron
nd cx vuobus tonis et femitonio integro conftat: verfi cx duobug tonis T femitonio minoze. quod ex
‘ fecivd tnter fefquioctaud decimam et fefquinond decimd propoitioné collocatur.ante
grivm guté femirontdi per decimiquaream ciuloansinter fefquifextd decima 1 fefquifeprimd decimid
collocaretur.oiminutius eft ergo femicomi minug { {emitonio. R uLa crgo vt per precevitem
victf eftacSfonannia viateflaron puos tonos ot femitonid minus cStiner:oue (girur diareflaron cofos
nantic cérincbunt tonoes quattuoect duo femitonta minod. et g2 per tricelumdrertiam feciivt ronus
cotinet vuo femitonta minota et vanm cdma.crgo due diateflaron cofonantic quing fonosvnoe coms
mate minus: cSrinent. quing igitur rom: duas dtateflaron cifonantiae voo comate vincfit atgs cua:
dunt maioce.quod intévebatur,

C Lonfonannd viapentein affignato neruo conflituerc.
'3 2 | T Iﬁf ondtia diapéte:
'8 e o b

{ Sitaflignatue numcrus ab(up:a qué ivflum (it cSfonanttd dvtapente collocari:vinivoabin tres
aoinuice partes per notas @ ¢ © beira ve a b treg ¢Stineat et ¢b carwim conrineat duas.erit per
viffininioné 3 b ad ¢ b bemuohifl fefqualrerfigs interuallfi.fev cum c¢éfondria diapéreper vuffinitioné
¢x ca interugili ratlone nafcaf.ergo a b 3o ¢ b célonabit viapére. eritg a bav cb in vara chorva affi-
gudtoue neruo cofonantia vwapdte collocata.

€ Lres tonizconfonantia viapente minug funt.z quattuo? candvem confonantiam

tranfcenount. _

@ Etfiex quinta butusfatis cognolcaf tritent nd peflc cfficere viapéee cofonantid: bec ctid oftévis
tritonum Mapdrd confonatia efie minoiem. Ham per Teamacctauam pamihutue rres fefquiccrani
minus (unt(efqualtero interuallo . et per deciminonam elufo€ quattuo fefquiocraut fefqualterum
fuperdr inrcrualifi.confondtia afit diapetcin feiquaitero fita eft.ergo tres rony in tribus fefdocrauis
confhintizminus (unt céfonanna dlapente. 7 quartt.o: teni in quartuoz ohiltentes fefquioctauis ¢3-
vem confondniam magnitudine tranfcéouncquod eft totum propofituim,

« Lonfonantia diapentcimbus tonig! fcrmitoniogs minoze conftat. 2uo fir vt a dia
pente fubducto tono:otateffaron confonanua relinquatur.fuboucta auré diatelfaron
cotifonantia s rchinquatur ef tonug.

€ Ham per vecimaquintam p2umt {i a felqua'rero interuallo fefquirertifi demptii fuerit : relinquef
(clquioctanum. (co vt in demoftratione (exre bufus vifum eft: (efquitertifi conrinet dues tonos cum
femitonio minore.crgo célonantia viapente (efquiocraud hoc eft tonum vitra duos tonos cum femis
tonio minoze continens : tribus tonis ¢t femironto minoze conftabir quemavmodum propofitum efl.
Lorreiarid cognofcitur. am diapente per pefentem conginet tres tonos cum femironio minoze, at
fubftracto tono refiout funt duo tonizargs femitonifi minue. et per fertam butus suo roni ¢ femitos
nio minoze conftiruune cofonantiam diareflaron.fubfiracto igirur rono a colonanria vrapente:relin:
quitar digteflaron.fev et cum diapére conftes ex tribus tonis cum femitonio mistore:fubftracta ergo
diateffaron cofonantia que duobus ronis et femitonio minoze complerar : relinquef quéavmodam
fecundd pars correlari propomt:tonus. quod eft torum cozrelarium.

€ Prapentc confonantia: minus octo femitontis minoubus continet.

€ Bam cum ronus viue duo femitonia minora et vnum coma cotincatstres toni 17 vrum femiton(f
minag feptem femitonia minoza 1 tria commata cStinebunt.ac tria commata per tricefimdquintam
fecundi hulus femitonto minoze funt contractioa.ergo digpente que per pzecevétem tribus tonis et
femtronto minoze conflatrminue octo femitontils minonubus citinebit. fed quéadmodum factle mon
ftratum ¢ft vlapente cifonantiam ndoum octauum atringere femitonifi minus/octaudg dicfim: ita
quods facile monftraru cfletseanvem confondtiam nédum feptimam attingere aporomé,

€ 2rapcentc confonantia : vitono/fefquitonog conungitur.

@ Bam viapente per penultimd tribue tonis et (emitonio minoze conftat. et ditonuve z f, efquitonug

fimul tres tonos et femitonil minug effictunt.gitur ditonus ate feflquironus parit 5
uantiam dlapente Wwngunt:quod tnrenditur, P pariter copulati cofo

if

€ Lonfonantiar otapcnte T tateffaronstonus differentia cft, quo it ve viateMaron s

confonantia adtuncto fono: confonantiam diapente reffituat.
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{C ifferériabicvocaf ea pportio qua maio: fuperat motord, Mam p correlartli decime hdiue fad
oucto tono a cofonantia dispente relinquif confonitia viateffaron.folo igtturitono confonantia vias
pente cofonantia viateflaron eft matoz.oft igitur per viffinitioné:harom céfongntiars tonwe viig. ¢
correlari@ flatim cx popofitione notum ¢fl

€ Pis diatcflaron: fefquutono confonantiam dlapente tranfeendit,

{_ Diateflaron eni p fextd buius vuos tones atg femitonill minue (itinet.crgo bis Matefard qust
tioz tonoes et voo femitonia nunozg Atunebir.olqul 3 Quartuo? tonis 1 dtiocbus lemitonits munoihe
ocmpto fefquitonosreltnqubitur bres toni et fermitonid mtnna.ﬂl::?}pcr decimd bulus c3lonantia
viapente totivé tonos cfi famironio minoze coplectitur.ergo big v aronfefquitono confonantild
viapente tranfgrevitur rranfcéotig quiadmodum ploponitur,

@ Lofonantic oratcflaron ’ac diapente: in maximis fuppartiasiaribue funt cotiocate
€ Bam ex diffinittone cd(onantta diareflaron in epitrira fdmm@m.um 3
pente in bemtolia atgs (efquitertia. athullefupparticulares (efqualtera € fant maiotee

nam g feclivas tertia parre § marime funt fefe colequétes partes:venomindtur.igitur be cdfonantie
ermarimarum (uperparticularifi ongintbus ducee: in marimis foperparticularibus funt collocat
quobd eft propofitum.

¢ Pis vtatclaron/aut bis diapentenullam confonantiam cSponere poteft.

€ D e proponit duas oigreflaron colonantias aur duas viapente confonantiasmnlil confiare poffe
cofonantii.,Bam et diateflaron 1 viapéte ndin multiplicibus (ev fupparticalaribue fant conftiture
et per primi petitfoné que frerualli avd interuall@i prepoztio eftea quos eft ex foni a0 fonfi.az plertd
primi vuo Omilia interualla nd multiplicia: negs multipler veg fupparticulare creant interuatium.
quare negs (ol foniin multiplici: neg inlupparticulari gie cxiftunt. conig afic confondtia aut te
(upparticnlari aut in moleiplid rone collociva eft.fic eni confonantie nofe boc tnloco Pythagoaticd
fequétes autontatd:(ulceptmus vtéonm. ergo due cofonantie viatellaron aut due diapentesnullam
effictét colonantii.ct nd movo ioverd fir:fed 2 quotquot sfonantie viateffard in imenlum copulétur
¢t quotquot vigpére:nulld vnip confondtiam ex quinta primi huins efficere valebfis,

¢ HAvivncto ab céfonantiam diapente tono: nulla parabitur confonantia, itets neqs
a0 oiateffaron trifemitonto.

(Bl11] | [(WPumercpvdia | |L13384] T Womeroll B Sovis
1E117 1416 Sertamaior | [(Ripue| S | §8m) i _
1€ 9 1D] 8!Tonus | 1) 1504] B | 1944 Sefquitonus
A 3Bl 2Diapente | W] 4!@1 3| Riateflaron
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€ £11i bicfono:ii congreffue ndvum c3fonantia (irzeapbon tamett mulid reputant melo imodalas
mibufe aptomifertde o fey implearur voerb? noflri nunc niicupant.ct quattno: tonis argpwng diell
boceft femitonio minote conftat.quf ¢ ndvum célondtia (it pater. Bccipio enl s T ternarid of bina
riumsmninimos (c3 numeros cafonantic diapente. ¢ d noucnartil atgs octonarid minimos numeros
tenf.erducocin g Tveniat dfeprem fupraviginti.er o inb 1 veniat e decem et fer.per tertiam quinti
Frithmetices 0 a0 e cdnnet fefoualterfi 1 fefquioctaufi:quare d ad ¢ c3tinet dlapente argp adiancrl
tonum.at manifelt eft d an ¢ 17 fciltcer 30 15 nd cffe multipler.nam feptem tviginet nd continét bie
aut tertio aut deicepe levecim.neq o fuperparticularis eft ad . nam v:ia numeri d av ¢ eft vnvedm
quf nomerus fumme 14 pars nnlla eft.tranfcéoit eni vadenarins fevenard dimiviG.igitur adtlicrus
av confendtiam viapente tonus:nuliam parit cdfonantid.et fimfli argumento adiecto ad clonantid
viarefTaron fefquitonos nulla fir c5fonantia vt ex feciiva figuratione perfacile patere potefl. fit tamé
eupboena vocnm congreffios qud item fextam niicupant: (ed que g prima contractioz tora diftetapos
tome.eft ergo bee minoz/illa vero maioz.conftat etim p2ima ve dicrum lam eft:quattuo: tonls et vna
vief1 . fecunda vero rribus tonis 2 duabts viefibus . Orimd (onat Parbppate bypaton ad mefen
feclivam vero que contractio: eft: (onar hepate bypaton ad Richanon mefon.que autem Hypate.que
parbypate:qui lichani|et que suefe dicdrur: fequés liber dedarabit.

£ €210 pacto viapafon confonantias in choda fitadiungenda.
RN € I ¥ [ £3fonantia tiapalon
@ hec sfondriarumvt in libzo problenmatl teltatus eft Friftoreles:elegitiMma pulcherrimacg eft

£bhoam ergo a bleco per mevium pernotd ¢. et quia a b ad cb eft dbupla interuallt Dabituvo. (rge
per Viffinitionem a b av ¢b conlonat diapalon. 4
!
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€ Eonfonantia diapafon:in fcx tonis minime confifhit. feo quings amplioz: fex vero

tonig:confonat contracnioz. |
€ Bam per vicelimd primi quing cSiuncrifefquioctanizminus duplic interuallo conifigunt. et per
uman einfoé fex coniuncti maicrcsvno duplia interualio cuadunt.ergo quing ronimino

vicefimip: |
- res {unt diapalon cifonantia et fex eavem funt ampliozcs, confonat ergo dapafon quings tonis am
modulabitur inferioz.

plioxfed etfex eadem

€ Riapafon : cx dwatclfaron ct mpmu: conifonantus contungitur.

€ WNam per vecimidquartam busue viateliaron et vigpente in magimis (upparticularibue funt col
locate.atper viroccimd primd dupler internalifi ex duvobug maxtins fupparticulartbue cdiungtrur.
¢t duplex imteruall@confondtic viapafon tnterualli extffuigitur confonanstd oiapafon: viatelard
¢t Diapente conlonantic fimul coniungunt.quod cft propofitum.

€ L3{onanna diapalon:quitigs tonis et duobus fcmitoniis minoubus quc tond mi
mitne coplent:perfiatur. Tnoe quoqs mamfeltii cflc potcil: colonanttam owapalon

folo afex tonis commate diftarc. ,

([P er precevétem eni viateMaron et viapente confondrigm diapalon fungunt. diatellaron afit per
ferta butue duobue tonts et (amitonio munoze conftare méfiraca eftzet diapente p nond tribus tonis
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@ P :tma pars et fecunva ftatum per penulnma cognite funt. rem 2 per peeventé. Warm per prece:

venté viapalon quig tonls 7 ducbus femironis mxﬂguh‘?cﬂ_tﬁam Quibusg fi tres tonoes crvnf famt
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fonaniic Oiateffaron duco ¢ ina er venieroctonarius quifite: 7 o tn b et ventet ternarius: quificf,
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Hon eft 1gity :fﬂgmczn_ ac olateflaron sfondtia.ofe eni confonina aut in feppartichart: aut in muls
??trgfgﬁ - tiotie cofiftit. £t in hoc Factle cognofa poteft ex nouo Icmnnrﬁiﬂmi :

thagot :;: t Ariftorelesicii rit cur non bis vtapente aut bis olateflaron reows :rrovEl';
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vuplicia interualla quadrupleriungunt infugllii.viapafon aiit in duplart bis viapafon
quadruplarem iungit habituodinem:que eft multiplet.et ¢ bis diapafon 80 audth iemovula
taqs pueniat vt 1o quods fenfu fatis percepiuim eft.& p ouffinitiSem erit ofondtia. qo erar méftranvi.
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acoiatefflaron in ppostide quicupla fefquiternia coliftat.ef protnve plane cé:

ient.bis Eﬂi to) afon _ i :
Fuuaﬂa pntﬁaaiﬂn% (1. bis piapafon ac vigpentein ppoziide fefcupla criveo confonditye dnamerata,

ter vero vigpalon in ptopoztione octupla. _ = ‘
€ O mncs confonantias:in data bo03d (1o o0ine fubiiigeresct cas fenfu percepii:

buliter cxperirt. o
B " ¢ ol ¢| TN R
(C Sita b varachovainqua ppofiti fit ofondrias viatellaron; diapéte/ diapafon diapalon acvia:

bis piapafon fituare.colloco infignoa bzachii dreintimobtle et ab polius chorve quartam
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g ERo pmﬂﬁﬁmnbtﬂs:ﬂm o b finem diapente 80 ¢ b confonare diateffaron.ed f b viapafon.
ctad g b fonare diateflaron ac olapalon. Wam per penultimdabeted cSfondtia eft oiapafon,crab
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aomero demo parteam tertiam 7 refiouus fitobieritgp ab av o b (efqualter:quare cofonatia viapére.,
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confondriae defignati numeri.quod eras demonitrandum, RiGESRIS Hos e o

€ Ruotcunas barmoticas mepictates affignare : intcr quay berm {9
rentias omncs mufice reperiantur confonantic. ¥ terminios eoxficp viffe-

[Darmonice | 1| 8 | 6 | | Epitritve b | Diarefiaron ;
[ MDcvietdtes| 6 | 4 | 3 | | Bemiolus lab] Piapente [
i [ 8 | & | ¢ | | Puplaris s ¢ Dispafon i
uferentte | [ | 2 | 1 | { Kriplaris  [c ¢] Diapafon digpente
| J | R - T ¢ | | Muaoruplaris b e/ Eisvispalon. |

Ebﬂrﬂlﬂﬂlfﬂ medictas in Brithmeticis viffinita cft qfi erium terfopvt marimue ad mim@:ita of 2
malozy 40 OFtam munoum. Sit ergo ¢ quichiqp niierus partem tertiam babens que fis muplﬂi.?i?;
ouplatue a.manifelt cft a 30 cefle duplum.er q: conines tria ¢;ipm 8 srinctfexe.a0v0 e2vc T fath

jo

b1



53

34

11
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puenerint et quoties volueris in puentéresicr feprima fecliod Erithmetices cognofcere proptum efl
toties coftirui barmonicam medieratem coflmiles inter fuos terios 1 Moz teriox dFigs:cdlondrias
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mevictate.fed 1 2 ad © marumus ad mimi méltratus eft duplus:et filiter O3 3 a0 cmarumLad re:

liquii mevioy vemofirata ouplaad b dftam ¢ ad © clufdem medy av mimd. 1gitur per vifftnindem a

¢ o ofitiat in barmonica medierate. £tati@E p ofinindem g bl ¢;o fi folot fing coftituere mariam
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flcas coltabit maxiam conftitutam eflfe harmoniam.fed igim oftenfus ¢ftb av ¢ fefquiocrauus: igitur
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lmerus cft multitydo ex vhitatibus aggregata. _
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quadaparticns. et buticin modum confequenter.

Spccies fubmultiplias ublupparticularis fubouplus fubfefqualter/ fubtriplus fub
(clqualter et fimilcs, |

peacs fubmultplicis [ubluppartiétis funt fubduplus fublupbipartiés fubouplus
lublupertriparticns atgs cetere fimiles fecundum ratfoms/cparationifas naturd.
(o bec ftatim nera funt.

Mumerus lincans eft qui per plures in yham/eandegs parfem aviectas: ocfcribitur
viltates. '

THumerus planus cft qui per fwasvnitates deleriptustin longd atas latum pozrigit,

Mumcrus auté foliwous eft qut per fuag vuitares defcriptus longituomi et latitydini
craffitiam fuperadott/ trinogs oiftcnoitur interuallo.

ﬁrignn{ua ‘ciinumeius planus : qui s ynitanbus crplicatus tria laterg poffivet
equalia.

Zctragonus:quattuo? equalibus angulis perficitur.

hentagonus . quings.

[xcragonus fer.

ibeptagonus feptens.,

gctogonus octo.

Zitagonus nouetr.

Becagonus occem. | L 1 '
£novccagonus ynoecim ¢t butic in modii deiticeps: quos appcllatione latina tuncu:

pare pofiunus tragulos/ quavdgulos/quinquigulos/ cxangulos/ feptangulos
octangulos/nonagulos/ vecagulos/vnoecigulos et hoc pacto cdf cquctiter.
MHumerys altera parte longioz eft numerns planus qui per vnitates deferiptus :lon
~gituoim latitudiné babet vnitate oifcrepatem . ziem longilaterus appellaf.
wmnerus vero antelongioz : eft qui per vhutates oelcriptus latera fua babet plufg
visate vifiuncta. boc cft longituding latituoini plulgs vuitateviffentients.
Pramis et numerus folious cuins fingula latera funtab vno planozii ad voum ca
cuminis yertice cleuata. £t planus nijcrus a quo latera erigunt: py2amivis bafis
nuticupat. Punctus autem/ vnitalos in qua conycniunt PYamIDLs conus/mucro/
vertexas oratur. quelt ex bafe triangula nafatur: pyzamis triangulanominatur,

S51 ¢x bale quadangulas pyamis tetragona.ct hoc pacto veiiceps.
{3
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Perfecta pyamis ea eft cnug laterdi advertice crectioscitra ynitaté non oeflat,

g-urta vero py2amis ca ft cuius laterii erectio ad vnitaté vigs nd afcenit: cut fifola
monas veeft d eft p2ima pyzamisscurta viaf. St yiutas ceplanus viiug:bilcurta.
G351 010 tricurta nominatur.et boc pacto dAnceps.

Lubus eft nilerus lolwous fcx equis fupficialibus/ planifos numeris contentusiequd

oe e longituoini et latitudini altituding pzebens, <t ifo€ numeri: teflcre ntcupant
que duodecim cqua latera femp babent/ lolivos angulos octo/atgs fupficies fex.

% aterculus is (olious eft: qui longituoini laritudinem cquam babens: sltitudinem

offioet contractiozcm. e

Hier: cuius cfi longitudo latituoini it equasaltituding babcet maiozen,

Luneus vero qui longituoiné/latituvinem/ et aliifudingin fe cotinetinequales

Lircularis numerus cft off latus in fe duditur et tetragonus inde nalcens i e ter
mitatur. of rurfum cii oem latus in tetragoniis nalcitur cubus qui in ioé reuolmf
et is cubus fpbera/fphericufes cubus appellaf. £ cum rurfus quotiés ivem latus
in cubumvel fi in infinitd ouxeris: qui inde nafcitur numerusiin cwloe laterts nys
mcrum termingf! reuolutturag. L | o

Parallclepipeous folious numerus cft cquiviftitibus fupficialibus/ plam(es niicris
coLentus negs omnino quiné equalibus neas omnino incqualibus.

aDevietas cft ouay/pluriguc propoztioni fimilis babitudo. )

ANedictas aritbmetica ¢t medictasicuiug termini cquas feruant v2ias,

Z ermini funt numeri:meoictanis propoztioncs conflitucntes.

Differentia ot quo numerus numerum (upcrat ac vinat. ‘ '

LContinug mevictas aritbmctica ea eft quc in trbus conninuc nuMCrs continetur,
Si vero in quattuoz vifconinue cotineat: oiftiicta medictas aritbmetica ndcupat.

ADevietas geometrica eft medictas culus termini equas ferudt pzopoztiones. edue
(i1 tribus continuc terminis cotinetur: corinua. Sinyero in quattyoz difconnyces
oifiuncta nominatur. ) |

aBcoictas barmonica ca ¢ft in qua queadmodum MAxtmus terminues ad minimum
ita oufferétia maioum ad differentia minoz2um fcfe babet.

@Ruarta mevietas oft in qua QUEADHIOOUM MALIMUS terminus ad minimii: itg viffe
rentia minotum ad differentiatm matozu, L

Quinta meoictas tn qua quéadmodum Meolls ad minimirs ita minoum vifferentia
g0 vifferentiam matoum. _ ol =

Sexta oft in qua quéadmoduim marimus ad meoium:ita minozil differentia o diffe
rentian matozum, * o

Septima v Quéavmodum magimus ad minimi; ita cxtremo2um oifferétia av viffcs
rentiam minom. _, , |

©ctaua quemadmodu magimus ad minimum:fic eo:um oifferentia ao oufferentia
malowm. ? . .

Pona quéadmooum medius ad minimum:ic cxtremozdi differentia ad oiffercntiam
minoum, '

D caima quéadmovum medius ad minimi ¢ ita cxtremozd differentia ao vifferentia
tnatozl. £t be leptem vitime paefertim adtecteiquoPythagorc denatius iinplcat
in tribus terminis confiftunt. !

¥y me o po pu e 3 tes.

2mnis numerys circum fe proxime pofitorum atgs fimul iunctoum comperitur
meotetas ,

©mnis numerus duo2ii quoiicunas extrinfecus iacentium ¢t ab ¢o cqualiter diftan -

tiums invem ¢ft meoictas.

¢



My me o opa ng pw pA ¢ 3 fes

T jCuifi numerus par in duo partitur: (i carum partium yna par cfk cf aleerd paren efie

necclle eft.

2 Lum par tiocm i duo partitur ii carum partiil yna impar eftialtera critimpar.
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Par parem imulnplicet femper nafatur par.
ar imparcm fi mulgiplicer hafatur par.,

Wy me rn im pa rs pw pA e ta tes.

@uilibet numcrus imparin duo partitus: vt ynam pareem parcm z alterd imparem
babeat neceflccft. |

Tmparimparé i mulnplicet protinus nafcaturimpar,

Tmpar i multiplicet parcm: paocicabitur par.

WU me ri pa i K pa rig p0 pH ¢ ta tes.

@2 uilibet numerus pariter par partem qualiber 2 nomine et quantate parem habet,
Momine quiocm ¢ dencminatione habeat @ numero pariter parciquatitate vero
¢ €3 Ipfa nuncrus (it pariter par, .

2 mnis numcrus partter par cft aiquis dupliciti ab vio continue futmptoy. £t qué
libet duplozii abvno ctfolum talem:panter parem cffe neceffe efte .

duotciicg pant pares abyno cdnumeratavmtate collectisfequén min®yno reffituiis

DI NS Hemcrus parieer par cft duminutus.

@mnie humerus paviter par: ex refi onoennbus fibi mutuo partibus procreatur,
harics mutyo Lbirefpontentes:parg dDenominis/ et denominaLa.

Rumerozit partter partum conne dilfpofitox (i feries eft impar : quoo fub ettremis
cotinctur equi cft et qui continctur fub medto in fe ducto . veinoc fub arcipofing
v(as a0 feric expletioné. &1 vero fuerit paricquum cft ¢l qui fub dbuobus medis
otiitc.ocinoctis g alerifecus tllis aouciiitur ct boc pacto vios ao feriel expleniotié

My me i pa ri ter im pa ris po pia e t3 tes.

ouilibet numerus pariter impar: meoictate babet imparci.

Omunis numerus pariter impar quahbet fuil parté alterius quatitatis retinct/ pariter
ctocnoiationts. MHa (i quatitas cft par:oenoiatio crit ipar/z contra femp cucniat.

@Mtg numerus pavitcr impar gigniur ceimparibus connnucab vmate fumptis:
I quos binarius ducitur.

DMNCs numert pariter impares fcle quaternaria numerofitate trifcendiit : quattuo?
naturalt ferteintecptos cotinuc relinquéres/ © ab (efe connue quinto loco tiftdrcs

SIS numcrus pariter impar: duoy fimul pariterimpan altrinfccus cquitifiater
1acentium ct naturali ferie collectoaii eft meoietas.

M numcroy pariter impartii part/ otinuags ferie vifpofitoy:ouas medictares
fimulunctas fuis provime altrnfecis numerts etillis qui fuper illos funt vl ao
viutaté: fimul/in yniias collectis equart neceffe eft.

MWy me ri im pa i ter pa ris pw piu ¢ t3 tes.

@mnis numcrus impariter par aliquas cius partcs babet 7 denominatione ef quan
fitate refpondentes: aliquas vero denominatione/quattateas diffenticntces.
DMMS numerus ipariter par cx nuimcro pariter pari ctpariter ipart paocreat.
Lompleta ao longituoing ¢ latitudinem unpartter parium ferie: qui per longituding
ocferipty funtsfextam pariter partum ferudt popuetaté.aui autin latiruomne ferta
(eryant pariter impartum. Zongituoo (ertct cft quea finftro poingieur in ocktrite
Zatituoo vero queab imo euadit ad {urfum . ;
' 3
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®o me 1 por fe i po pu ¢ 3 s
©mnis numerus pfectus alternatim altero fenatio/octonariogs terminatus copent.,
£ mnis numerus pfectus cx pariter paribug 40 yntate f ua_{mc coll_ecttﬂ nafat:qui

inynum congefti/congregaricp:numey p2umum conftituiic: in que duatur aggre-
gatozumn maximusg. * _
- My mec t of mi nu o ct obun van fs po pue Iaes

- @mnis numcerus diminutus:a fola monave aut 3 humero diminuto numerat,

PBumcrus abunoans: folum abunvantem numerat,

Wy me vt pA mi ct com po fi i p2o pu ¢ ta ftes.
£2mnis numcrus pamus 30 Omné qucm nd numerag pimus cit.

S®mnis numcrus compofitus:a paumo numeratur,

@mnis numerus opofitus poft aliquem tmparil naturalt ferie difpofitox totus efic
probat: quotus numer? illc ipar ab vnitate fuerit qut poft alique fupa ipm ipareé
fotol totus. L2 U0tus/cf totus: vt tertints/quitus/feptimus 7 boc pacto deiceps.

@muis numerus p2imus aliquis imparti cft boc pacto oifpofitox qui poft nulluin
imparé aut aliquem fup2a ipfum rotozumstotusyencrit quotus aliquis imparivm
fuerit ab vnitate.

By me ri a0 al te rum paA mi PO pu ¢ ta tes,
£ mucs humeri adinuicé pami finguli in fc ducti:nUMCros adINUICE PAMOS pcredt
Smnis numerus mino2 qui ad maio:d cft primus a maioc detractus quotys potelt

¢t o qui relinquet quoties potelt a minoze detracto: 7 boc pacto cotinye quotics
opus cft:tandé que dctractionis vicem impceoiat:rcinquit vnitas.
£ qua I ta tis ¢ inc qua h 13 tis P00 pie 3 tcs

Equalitas eft inequalttatis p2ndpium.

2 muig incqualitas cx cqualitate nafatur,

omnis incqualitas in cqualitatem refoluitur.

apul o pli ds  po paA € ta IS,
adultiplices ceteris inequolitanbus funt anfiquiozes/ 0AGineds poes.

@mnis multipler €x continya numeroxy feric ad ynuatem relata confurgit. abulti-
pler mulriplicis modous atgs (pecics, |

omnis mulnpler maiozem babet multiplicem.

Gpe ce rum mul  opli s  po  pie ta  tes,
Omies oupli cx Angulis paribug g binario umptis ad fingulos ferici numerozut

ab vnitate continyc comparatis : nafcunmr.

Omnis triplus: a teriiario duobus poft fingulis quégs triplum naturalis feric nume-
roum continue dimifflis pzocreatur.

@uavuplus thoem continue tribus poft fingulii quemas quadupli relictis nume:-
ris nafatur.et hoc pacto ve quincuplo/fefcuplo 7 ceteris.,

Su per par H o la rs po  plde ta  tcs.
Omnis (upparncularie: fupparticularem fupza fe relinquit minozem. APINOE cum

cam cfie diamusicuius pars o maiod nimero venominaf.

omnis fupparticularis cx continua ferie numeroums: continuc p2oxime fequétis gd

fuum p2cceventem comparati:flumitinicium.
Spe cde rum fu per par ti cu la ris pwo puA ¢ t3 tes.

Dmnis fefqualter ex naturalibus/ cotinuifas triplis: g0 naturales/ cotinuolgs suples

comparatis cnaflcitur .

Ommis [cfquiteriigs part pacto ex continuis quadiuplis ad continuos triplos com-
parans elicitus,

@innes fefquiquartt ¢x continue quincuplis ad continuos quaduplos comparatis
fimih o2gine extrabuntur. £t boc pacto felquiquinn cx fefcuplis et quincuplis.ct
(efquifexts ex feptuplis et lelcuplis 7 13 veiniceps.
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Su per par ff oen tis p2o P ¢ 3 tes.

1 2mnis fuperparticns maiozé fupa [c fuperparticnté relinquit, 25 oft: |
| aDalo2 3 eft:que
matoze numcro fuam oenominarione (umit, A i
v Dmnesf| upcrpartiétes cx continue a quinario imparibus ad numeros cotinua lerie
ternario fycceventes comparatis furgunt. -

Spe d e rum fu per par ¢ cn tis pro P ¢ ta tes

X Lontinye fupcrbiparticntes nalcentur fiin virunags termini p2imi fuperbipartientis
binarus oucitur et rurfus in terminos pooucte fuperbiparticntis et ita quotics
in p2oductos terminos oucctur binariys.

2 Lontinuc fuptripartientes fimli creatione furgent fi in terminos prime fupertripar-
ficnnis ternarius ouatur cLin p2oductos termios, 7 ita deinceps. £t || upcrqQuanzi=
partientes fi in p2imos ctulfocm inequalitans terminos duxeris quaternarii. £t
tocm quogs valucrit (i ali quécunas ourerts numeri, ot fimili creatione reliquas
(uperpartictis fpecicrum foamartiones clicias.

abul o pli di fu per par 6 cu I3 rii pro pe ta tes

L abultiplices fuperparticulares contifiue tafciitur cx imparibus fuo o2vine a quing:
1o collectis continue numcris a binario fucceventibug cdparatis.

> Rupli felqualtert continue creantur:fi continuis a binarto parbus:numeri 4 quing-
ro fele continue quinario tranfMlicntes coparabuntyr,

3 Rupli fefquitertij irivem ozientur:fi perpetua feric a ternatio furgentibus triplis:ny
meri a feptenario fefe coutinuo feptenario exceocntes coparaburtur.

4 Duplifefquiquarti nafcentur:fi a quaternario conti ue quadzuplis: numert g houe:

nario fefc continue noucnario traffilicntes coaptabuntur/ coparabunturgs. ¢ boc
pacto fefquiquini ex quicuplis ct ynoenariis 7 equein reliquis pfaalis eft inuétio.

abul o pli ai fu per par tich 0l P20 pA ¢ ta tes

1 Ruplifuperbipartientes nafcentur : fi ocnarius ternario/ et continue fe octonario
tranfgredicntes continuc fe ternario exccoentibus coparabuntur.

2 Ruplifupertriparticntes certa lege nafcentur: fi ab ynoenario et fe continue concm
numero crcevctes quaternario et fe quocs indifcorinuyata fcrie iugiter quatertari
fumma tranfilicntibus:continuc cdparabuntur.

3 Etoupli luperquadipartictes g decimoquarto ¢t ¢ codetn tranfgreviétibus et c?tuiﬂ
13110 codéa fe crceoétibus repertitur. £ 1t omnii bac inoufltria facillima oft in
uentio. £t oc triplis fuperbipartientibus/fupertriparticntibus et quibuibet aliis
bac artcfacle feries coligitur,

Bu me ri pla mi c fo li of po pi ¢ t3 tcs.

@mnis numerus planusin trigngulos eft refolubilis.
x  mnes figurc planc fibi poxtme adinuicé comparate Ve tetragonus trigono et petss
thagonus tetragono 7 boc pacto conlequetces fefe triangulo [uperant.
3 @mnis numerus folivus pimozo1ii (ui tenet py2amioem.

Spe cd ¢ ruth nu me n pla ni p2o pi ¢ ta tes.

@mnces trigoni furgunt i difpofita naturall numerouth quatitate:pziozibus femper
proximefequens aotiaatur. | ' _

L etragoni funt omnes qui numcris naturaliter et in longum ¢ in latum ouplic ferie
difpofitis et in feinuicé quolibet in quélibet ductisiangulares reperiunt. angula-
res dicuntur qui furftim a monade diametralé fertem g0 angulum e reglonc oppo

fitum complent, =



£

£ mnes tetragoni cx natural ferie 02dinatis imparibus i1 ynam fumma coaccruat] 3
colleenifas naflcuntur, _ ok | Lo

£ mns tetragonus cx duobus proxIimis quibufes trigonis crurgitcdpofitue. 4
Z ctragont:fumptis quariicunas ab vnitatc continuc fimthium babituoini numerns: 5
" loas impartbus yno femper in meoio intermiffo fumuntur,

D mhcs tetragoni yia meoletatciunguniur. | 6
G531 tetragonus tetragonii multipliceritctragonus pouctit. 7
Giyero tetragonusaltera parte longloé:nunds poucnict tetragonus. 8

icnthagont furgitce numeris naturali ferie ab vnitate fequénbus:ouox contingo 2

-polt penthagoni facta mtmilionevna ci p2iozevel pzionb? péthagonis collectis

D mnis penthagohus ek toto Leragono ct poxImce mino2i trigono coponitur, 19
Ibeeagom boc pacto tribus in meoio dimifiis generdrur, 11
Dmnis beragonus ck rigono ct poxime fcquentt pentbagono cofhituitur. I
[eptagoni quattuo? in meoto boc pacto dimuflis nuierts generantur. 13

Omnis beptagonus cx bexagono ctpoximernferiodi trigono confhtuitur. P crea ¥
tiotic hulug figure duo trigont progumc minocs dcbent cminus conftitui,

Bctogoni:quing gignhuntur intermiflis. 15

Snls cogonus cx beptagonot poximo fub fe trigono furgit copofitus’s £t hoc 16
pacto d< ennagonis/ decagonis/ cnoccagonis/ dodccagoms continue yno plura
intermittenoo fenticndii cft. et ex poximis minobus figuris 7 trigonis poxime
fub ilhe minoubug inftar alioy confhituitur. duo fityt omncs figure cx trigonis
cenfurgere 71 cofed refolui facillime depachendaturiquod cum adPythagozicd
tum ao nonulloxdlatonicox intelligend ncnichil pactioy affcrt  momenti

Hl tc ra par te fon gl 0 rs po piA e ta tes.

1 tera parteldgiozes ck vifpofitis naturaliter panbusg avinuice coaccruatis perive I
ac Quadatl ex mpParibus procrcatur OImncs.

omms altera parte longioz pocreabitur fi naturaliter o20inat pares in naturaliter
oifpofitts imparibus fingulatim ducsmRur.
©mngs longilatert/alteracs parte longiozes circliftant angulares quaozatos duab? 3
naturaliter numerozii fericbus (cdm longum latiigs Oipofing ctin feinuicé oucts
Singuli altera parte longiozes naturaliter oifpofitt ingulis quavdzatis itioem difpo 4
5

ke

fitts comparafi: omné numcrozum partem gignunt/et p2ocreant.

Singul altera paree longiozes naturaliter fin fingulis tetragonis a fccundo natura
litcr o20inatis comparatifimiliter omnes reftituent fuperparticulares.

‘Hltcra parte longiozes viffcrétiis paribus perindeac quavati iparibus oifigunt.

Hltera parte longlozcs cotinuc in poximozi quadatoum meeio collocati: caocm
proponionig babitudiné feruant. iteriigs @ supla p2opoztione in omné fuperpar-
ticularium fpeciem (¢ pozrigunt atgs oiffunount.

Omnis altera parte longoz bis fumptus cum duobus altrinfccis quadzatis coacer ¢
natus: quadatum efficit, |

1[:::%11111 quigs slecra parte longfozcs cum duplo medij quadati itivem tetragonil o
cfficiunt.

Parecaltera longiozes duplati fuis duobus altrifecis quavzatis aggregati:quava= 1o
tos rcoount [co quos aliquis tmpar numcret,

otumialtera parte logiozes cum duplo medij quad2att itIDE quAdatos f¢d quos
numcrus par numerct: cicunt.,

Hireia parte longiozes naturaliter ooinati:finguli fingulis naturalem feriem ferud- 12
ubus quaozatis copulatizcontinua feric trijgulares numcros cofhituunt.

£oinnies alicra parte longrocs:continio €x quadatts yno octracto [atere nalcyns, 13 [

N

&



1+ Fltera partclongiozes continue alternatim quadzatis interiecti: 1o qQuad2atos babi
tuotuy fimilituoine: non autem oifferentiard feruant. Lontra vero interceptt qua
0231130 altera parre longiozes relati: continue oifferentiard cqualitaté: non auté
propoztionii retinent/obferyantas fimilituoing

15 Altcrnati conftitutis altera parte longiozibus atgs quadzatis:a binario oifferétic it
plantur et 3o1uicé canoé quc 7 totozid eft inter fc: feryant babttyoiné,

Py 3 mi dis po piu ¢ t3 tes

L ©mnis pyamis craliqua numeroy multangula figura: cui 0és congenee/fmilclos
figure fuperpondtur: confurgit.
1 Luiufibet py2amios bafis cft multangulozii numeroy in pyzamivis Rructurd apta
towm marimus
3 Pramis trigona ex continue trigonis ad vnitaté vias fup2a fanuicé erectis gignit,
4 &£ttctragona cx tetragonis ct pehtbagona'ex péthagoniss bexagona ex beragonis
hocpacto fup2a feinnice erectis cL L3 dEInceps.

Zu bi po pii e ta tes

I Lubi poducentur omnes (i difpofitis naturaliter poft vnitate imparibus duo paithi
cemiigantur.poft quos alij tres.poft quos quattuoz.ct boc pacto confequéter.
2 TRumcri cubi dbuabus cuft ¢ propotionis meoictatibug wngitur,
3 Sicubus cubum multiplicet:cubt fozma conficitur,
4 i cubus altera parte longiozé numerct:nund nalcetur cubus.

ac of ¢ ta tis A rith me i ce po puA ¢ ta tes

2P>coictas aritbmetica fuoy tertinoz fempcer propoztionil viffimilituviné gerit

ADcvictas Arithmetica connue nafcctur fi naturalis numerox ferics motfconnuata
protrabatur. Stimtliter et numerts boc mooo vigefhis fi fimili intercapeditic abins
uicern oiftantes:connnue acapidtur.€2uo fit ve pares:naturaliter fefc cofcquétes
o et impares banc meodictatis noumam futclabiliter ferucnt

Zritbmctice medICtatis coniuncte meolus terminus cxtremozd imul functoum cft

eoictas.
Hritbmetice mevictatis difiuncee crtremi Mmul tuncti collectis/ coniunchfas mediis

aocquantur, |
Eiyloe medtctatis vt termini ad feipfos: ita vifferentic ad vifferentias,
2B coietas Arithmetica cotunctafub extremitanbus minus continet co tumero qui
et meoictate confiatur quanti poffunt fub fe vuc diffcrentic que nter ipfos funt
terminos confhitute.

7 ®ifiuncta vero tanto minug fub extremitatibus cotinet co qui cotinctur fub mediis:
quantum cft quoD fit cx differcntia maximi ad vyhum mediozii in differentid meoi
ciufoem ad minimum. _

& Ibuius medictatis quotcunas cotinue vifpofitoy nuncroii minocs fmini maioles
propoztionesimaloesyero:minoics propononii babitudines corinuc feruat.

9 EHntbmetice meoictatis DCLCrMINALOR CXEremouIm MEdIUS reperitur numerus:fice
tremozuim coniunctozil meoletas sccipityr.

Be 0 me tri ce me d e ty tis po pu ¢ ta tes.

1 Becometrice medictatis quoicunas terminoy continuc difpofitozum ct maiozum ct
minozdl terminoy equales funt propoztiond babitudines. |
Eeomctrica mevictas (uo2il terminoy conucrfam feruat popoztionalitaté vt fcmp
i paunius a0 fecundil quéadmooil fecunous ao terttil: ita ccoucrfo terttus ad (3
vt fecunous ao p2imii quod z in difificta medictate fifiter cuenire cognofat.
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g5 anem quogs medtetas quatiuo? terminis oiftributa fcmper permutatd p2opotio:
~ nalitatem vetifict, Wt {i QuEADMODUM Prunus ad fccundl ¢ fic terriys a0 quartun.

© {3 veprimus 30 terfiym ot fecunous av quartum. | .
- apenictatis geometrice terminozii et eoziioem dziarum fimtlis cit pzopoztio,
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ahepictans geometrice que in multiphabus criftit:maloz numerus a0 minozé com §

" paratustipfum minoze fuam babet oifferentid/aut multiplic€ mino2s/ vno minus
" Gmaiozis ao minozem fithabituvo.

1 continua medictate geometrica: quod continetur fub extremis/equil eft ctquick 6

menio in fc oucto nafcif. £t in difcotinua ci g fit ex ouabin (e ductis mevdictatib?

o ontinue proponionalitatii fpecics : quadzans ab ymtate T alicra partelogiozbus 7

alternatimyna ferie difpofinia:a p2uma mulnplicd medictatcin omnes fupcrparnt
cularium babitudines/ pzopozrionefas difcurrunt. | |

& cometrice medletanis determinatis crtremis medius pzopozttonalis reperitur s i
numeri fub extremitatibus contenti tetragonictl latus acapiatur.

Abc Oi ¢ ta tis bar mo n ce po pia c ta tco

AMedietas barmonica in mato2ibus terminis maioé feruat propo2tione

2abufice meotetatis meoius rerminus in collectas crtremitates ductus: ouplum nu-
mero qui fit ex cxtremo in cxtremi pzoductt. | | |

2Pufice meoictatis DCLCrmInatis criremis ¢ medius reperitur terminus i per extre:
mozii coniunctox numerii: numerus qui cx oifferenna cxtremozd in mimmii cons
(urgit oiuivitur/ ifgs qui cx diutfione relinquirur acapiatur atgs MNIMo creremo
agareget . vicituras te nierus g cx owifione relinquit latituoo!lantiotnifes latus

gontingit et barmonica meotetate: paimozoil confonantiard confonatiafas muficas

omnes clicere.
Re i qua i me o ¢ ta th P00 pu ¢ 13 (o

S quarte mevietatis cxtremi avinuice funt babitudinis dupleiquod continctur fub
maximo ct meoio ouplii eft ci qui cotinetur fub meolo zminumo. Etomnino que
babituo o maximi a0 minimil . ¢a erit eiugs quoo fub maximo et mceolo continetur
ao 10 quod continctur fub medio T minimo ¢t 1o i omni medictare comune cft

Si quinte mevictatis meodius ad minimi fit duplusiquod connctur fub marximo ter
minozii et mepto:ouplii crit ad 10 quod cotinetur fub extremis. £t omnino q babi

£1100 tmedlj a0 minimii: ca erit numert qui fit ex marimo in meoium ct minimd . e¢id

quoas ommtbus publicii atgs comune cft.

Riuus Seucrinus medictatd denarid Pythagoze plenituding implewt : Fozoan?
QuIc denarto ymitate aotectt.

Penarius medictatil wocti. Tlnoenariug mevietatii Jozoani .
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Bumeroum propzietates, | ®aput. [ ~Riber. | IPropofitio, | Riber: | -
TRumerus. ; ; [ W e
1 I 7 I I : | L | .1.
3 I 7 ) | { I & } 1 T
“THumerus par. 3 i | I J T
| 1 " W (T e : | 7
2 f 5 | 1 I r | -
3 I 4¢ i x | 10 [ -
4 I 46 [ < I I | 7
Humerus impar. | ! I [
£ J S0 1 I |' 5 1 @ =
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3 | | I 10 _T-—- i
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) ° | 1 29 | vi
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I~ ' f L (S J .7 7
T s o [ x] ia. I~ o
3 R I # 35 | 7
* 190 I I I 35 ! 7_**
i S 16 | ¢ f 2 [ e
| 6 10 |I I l1 3 f T
Bumerus impariter par. | [ |'
X 11 I l o A 7
2 1 i | 58 | 9
% 1 I | T0 I i 4
Humerus perfectus ! i
P 20 I 0 | _©
2 20 i 1 50 ! =
Humerns oiminutus et abundds I
= " 0 | o §% | 5
» 2 o i o) 5% | 7
WHumcriis primusg et compoflitus | |
1 o] I o | ___i 3
- : 0 | o 2 I 5
N | 17 X s | 7
) & 17 I 25 [ 7
IHumerus ao alterum pimus, & | A
' 1 I A 1 f 1z | 3
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Wumeronm proprietatess | &aput. | Miber. | qpiopofitio. | Riber.
cqualitas/inequalitas. l I | i
1 ’ - TN N l 70 | 9
. _ | 32 f ; f 70 | 9
3 = x 1 3 I 28 _ i 9
tipler. ! f
; 16.17s | 13870 | $
t 25 | L 37| 9
3 _ 13 l l 52 | 9
Specice multiplicis. "y I =
1 5 __ 23 | ! | 58 | 9
1 13______' i | . 38 | . o
3 13 | 1 53 | 9
Superparticularis, | .
A 3 2 4 I | e | _ 9
2 x4 | 1 37 | 9
Species fuperparticularis. ! }
20 ey 14 | ' ! 38 9
1 14 | 1 | 38 » |
by 5 | 24 | i | 58 | 9
Superpartiens. i ] | ]
1 l__ 28 | x| 5% 1 5
A [ r 34 { 1 | 42 | P—
Specicg fuperpartientis, | _ l___ | | (S
i JI T N T 7 | z
e S 1 - —— 28 I ! - ! 7 - I b
Dulripler fu uperparticularis | | | i
LI 9 | ¥ 43 | o |
2 19 |1 - i : |
5 AL o R R e 2
4 | _ 2 1z 1 7 ] N
LDultiplices (uppartietites. [ { . {
i 1 _ | 51 | | k- 7 [ 1
2 | S0 | 1 AN 2
3 N i - 2
Rumerus planus. LTI S ) ]
I . 6 | 1___- ! 8. - { o
| 2 +_ T — e °
Bumerns folious. E o |
| 1 i 21 { 3 o | o
Species nurieri plant, i f
e S T W T O SO R SR
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3 miny 1L | 2 | g 1- 7 -1
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SRS ST . . e e | &
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13 w1 e TG T
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Partealteralongios, | L I =
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L I 28 . | 2 -53 l 9
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6 I 33 | 2 27 ~
7 | 33 z 58 9
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10 I 35 1 I 51 g
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MO rrainis. ; - =
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2 23 I 2 28 . | 8
TR &5 I py g
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Rumeroumproprietatess |  Eaput. | Riber. [ “Propofitio. | libcr?mh
DDevletas geometrics. I | i
8 45 1___ 2 |
L 44 1 { t | 2 |
5 - 4 2 | 5 2
4 144 : | 20 10
4 e 44 Lo ! 5 2
i g | 44 2 | 2926 : |
Ty — | 44 | ) | 0 ! o
8 I %0 | & | 38 | s |
Dcoiccaemulca, | __ I I
1 l 45 | 2 l 54 | 10
i 2 |47 12 | 87 | 10
5 | so | s | 40 | 1o |
4 ogmufie | 48 | 1 | 51 | 5
A uarts medietas, 1 i r 1
et iy I $1 | : | 7 | r |
medictas. I i | |
! | $1 I 3 : 7 L, .

@ Epitomes libzozum Hrithmeticorum Boetif Anis.,

@ Facobus Stapulenfis Bernarvo Tencario
00Ct021 IMEDICO BUCTOM amatol.

onfiverafti mi Pernaroe: oés difciplias ad quas generofo fpiritu fie

annitcnoum difficiles efle fiquidem virtus ois arca vifficile verfetyr.

¢ veris bac difficltatem nullos vnd; ablterrere : preter cog (olos qui e

rc lirterarig male metiti quod capere oiffivant ccteris villavent: que

g ipis inuideant velut felicioubus/aut potius g cos 1Pos neltire py-

vibiioum fit. Bt (cis Gp2ocul paclertim ab boc pclariflimogdarbufiéf

ftubio livo? ofs abfit/ & ignozatia pellaf) Hap pobent Lhiromachii Lartaginieniem
qui quaoragelimi annum natus:p2imi fudis litcerari petdr.in quibus aveo pfecit
vt flarneavi feocrit fuccelloz. quominue dubitdoum cft biic locum:tutam & vifcipli-
narum flationem/fecurfigs poztum: et yndecunas aouencrint benigno crapi fapoze;
peraticogs bolpitio.2uapzopte: curh Brithmetice T Adufice (upioibus vicbus in
ffuocnnil fauozem:buicloco tands afyllo comutterétur volutft Rithmimachid firyl
foumari : ludum quivem numcrozd non illtberalem; fed quem deceat fluviofos apo-
{efcentes cognofcere ne ninud tetrice videdtur souentafle oifcipling z quo interoym
ftuio oefelli p2imi earum Lyzoncs folent ammum e¢ cum vtili ocio/tum boneftoy;
res cuftoviatincolumes.tale profecto confilium mevicum vecuit. .t fi qui bane luog
honeftatem amabunt:gaudcbunt tua opera poft ferias vifaplinas bic effe infertum,

Tntrooucunt Alcmeon mathematicus Pythagoze vilapulus:z B2otinus z pathil-
jus cus tempozig avolefcentes,  Tlale,



Bathillus) Alcmicon; Brontinusg,

HAlchmeon @ tempeftivus avess Blc. quiv boco -

, b ’ adolefcét t.
nichil abs te ego TI525tin?perdifcere tupimsa. Ale, qu'i:; ;?mﬁt 52'5{;?:?2
Bat. Pru(@ in fecentorum numero WPythagozam cdgreviamurscupimus in
- rudibug gligtuld foxmari, Etciiizam e nocturno cigrefiu reumnt'wmagmt
0 pifcipulifcifcitamur leniozd quedd quefilenvanon traviverit, Bes nofipf iam
FAbacum arg menfulam peroivicimus. nfic aft ludum quenvs qucﬂm“ﬂ* inter
vos confictiizplerfigp veftras curas poft feria ftudis leuantem 7 quemvos {pi in
numeris vt et pleragp alia exercere oletio. HElc. Rithmimachiam o Batbulle
~ forfitanitelligis, Joat. Eamipfam Blemeon, Alc. Ricage {gitur Batbitle
quot numerozfi implices incqualirates. Bats Lressmultipleri fupparticularis) 2 fuperpartiens.,
Ale, Maloxs (c3 habitudinis ad minozcm.etf in his tribus giiib? oino ¢afiftt ludus a te 7 Brotino
nfica me petitus,Quio marima barmontaset quid barmonia minozs PHar, Maxima barmoniaeft
cil quattuoznumeroy ing Efiﬂl etrica IHE_E! fetate coft mtﬂlﬁ:i‘ﬂ’rtmi abvyniimediozi ﬂﬂﬂ?mgﬂgﬂm [
ao alterii Yo IDuficam ferudtmedietaté. £rharmonta minoz folum in Getuoz terminis duas fernat
mevietates.£t quid medieta g Brithmetica;quid Seometrica/ et quid ypulica vocet :oudum perdfiz
nimus/aty faris §o fintnos (pi nobie rencre pluadermug, Ale, Wecte multa tenes o Pathille.arti
paulo latius boc it loco noic viutur maxune Darmonie:vt eaipa dicaf quoties in quattuoz terminis
minoubus quiné maiozes gravatim fequend ug:betres repiitur pporeionii medietates.mor vifpo
nuiit pmo duobus odinibus multiplices ex quattuoz pzimis paribus oztos gtasab (pis venoiatos:
ouplos/quadruplos;fefcuplos/ octuplos inleui/planags area  fitferaginta rtnoz quadris fpaciis
virempta alternisfe tnrcrremtthuﬂlinﬂs-pnft quos itivem vuobusg o:winibuse cdfimiles fupparticy
lares locant:fefqualteros/ (cfquiquarros/ fefquifextos/ata fefquioctauos. vebine catimilif fuppars
tientes illis quivé affines/atgs cogencos:(upbipartictes/ fupquadripartictes) fuperfertupartiéres
atgsfupoctupartiéres.et (pacia flla campos vocant et oxvinatos {n ipfis numeros parinm acier. £¢
ercgionen totivem camplis/ fi im;lit:ﬁ procefflumultiplices o2dinanr a quarto: pmig imparibus ou
ctos atp ab eifvem heuolamnttrmjna! qu f'ﬂfujﬂﬂﬂ [feptuplos/nacuplo g.polt quog confites (uppars
ticulares.poft fuperparticulares ¢dfimilis affinitatis fuppartiétes) Bructecg eriit e regioneduobus

o:vinibug hic imparium)illic vero parium acies hocpacto

Fcies Pariumin Bitbmimachig. =i
Duces (uperpartientivme | | 26| 81 |169[289] ] | Calculi quaord s
Comites fuppartientivm. | | 15145 1. .91 153] l I talegs
Puces (upparticularium. | | 91 251 49l 81 | | Eriquerri.
Comitcefupparticulari. | | | 6120l 42 72l° | | Eriquetrd,
Puces multiplicium. | 4 16| 36|64l 1 | Potunvi.
Comites muleipliciun, | | 21 41 6] 8] I | Botrunoi.
— 6 U O D O MO [ S
Aprimicampipmearce. | | | ] ! N
Aprimi campi fecunve arce I I | | I I
i T T T T e ; .
romiregmultiplicivnr, | | i 31 51 721 9l | | Lalcolf rotunsi,
‘Puces multiplicium, | | 1 s l5 | 49l 8t | Rotunol,
& cmites fupparticularii. | | | 12| 301 §61 90 | | Zriquetrie
Puces fuperparticularids | | 16 | 36 1s4]100] ! | Eriquetrt.
Eomites (uppartientium, I | 28 166 | 120190 I | _Dugordtales,
"Puces fupcrpartientitit, | | 49 |11 |225(3561] i | fDuaorarales,

BAcles Jmparium i Rithmimackis
- sfituationem so6 fHum refpofus vt campi

 Gatishancnumerozum sffituationem spphenvo. Hlc Gbigs confl ] mpi
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quaoruploshinc efquiquartos/atgs (UPQuadripartieres. Pmultiphces e ol bl
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umeri defignatos fibt venoicant calculos ci(de numerts infcrip _ Yit
' ' fres tetragonosierce ro Deciminontloci pariumnumero qui tCtras
particulares trigonos/fuppartieres tetrag incxl‘epraﬁum.’ foem facicr O pramis oicitur.Duic

naT@rramis eft(cg pmis tetragonis ota:z binc! rar
g:?gu tﬁiﬁura mete P yramivi(a foung vebita elt:que pumos fex quadralos ““‘?:m“-ﬁ qr&;gga:z
ribus (uppofitibabearinfcriptos.ct becpfecta rraty SPATCL ol L nieroumpertect
inig mucro atqs verter non deficias, Lofumiit quog Mo : .
%y raamwm tetragonice fozma vebita eftcul MRyramioitres pmiterragont ﬁn comp lﬂi?lm:;ua? i-:g{: ?
gtas icctreo tricurta vicitur et quis ex quingg fequentibus tetra gonis f urgit ; r““.;ﬁﬂ ;1“ in?cnbﬁmr
facterfigs eavem Ppramie ncupasur.et illi quinag tetragont (uislaceribue (uo .
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Baent, quiv ot Flameon @ calculos in officinis extomtium multicclozes fepenfiero egoipfe alpee
rerun. Ale. negabfuroe queris Bronting.hocad gcter oulcrimen extfiimar{co duo colocs micht
fatto cile vioctiur vi acies parifi fit mgricans @ parce av munci pernineant fenfibilé. acies sutem
wmparif pluca fig er canvicds: @ unpares mafcult int et indivnclemperd eivfoéfubltantie crpts
mant fimdituom i P yramives tamc ob exceilennd cum fue nature tum diyiniraris quavatoli iub
ftantie crquozii coaceruaticne furgunt cealefcuntqs nobili quodd par eltinfignire coloze, vr perfectd
Pradming rubzo ¢t tricurtd ceruleo. IBat. R erfeaioze colowcm pyamidi paritm tribuis g et que
pachivet aciel impari, Ble. Hecinuria o Warbillenam et eavéimpar eft et in eiue mucrencacver
tice fumimo refinet diuinitas.ctlatus tuebalig infime; pumus cit 8 menateperfectus numerusi et
fuard befium numerus etufoé (ue bafis latus it nutierutg perfectie et iy eave fua balis pumus
el fenfibiifireris mobilifi arculug:veritame in o:otne arculog terriug. prumus entimpliafium?
eft a1gs pleniffimue culus cenzrum vbigs eft et arcunferentia nut g.feconvus eft etermitaris houzon
atq (upra tanpus.ternus eft hozt3on et gt il tempoze invelefl 8 Xtigime revolurus , pamus el nie
pysamvie Mmus mucroifGmalgverter feclidus feciiva bafis,terrius primaj/infiimaqgs bafits. Lat,
Paravigmatafingts Blanecn:ludum querimus noniymbola. Ble, Recredmenes Bathille.vey
ego memetipm negligebdzet 3 fufcepro cfiicio veerrabam lengius.colozes crgovellri arbierd funio.
nam ciiet alfe viitucrine nuchil refertwern qued fuperelt hie paucis depichevct] regulisier quo in
re parua modicus vobis fatis (it fermo regularum JPuma it hec.

[ Lalaulivnvechios 1n vacucs oimonedti.r cam pcirorendtn (S, trigoniin tertium.eretragoni cia
{ua pyramive in quartum. Pat. Eumouertinfctm intelligis tozte tn primi campum, Ble, Tra
yolunt.eft enun fecunons a t¢ (ed polt (e prumus. :

4 ScBa.Lalculus ois quicBg rocto incefiu calculum tollere potefl:fs angulari args obliquo nung.
4 Zerna Rumerus numerwin parnis aduerfe er quantsns anites fuorecto curfu ofienves:ehoem
tolllt.

 Rugrta.Sidno numeri ciufoé parris:numero partis avuerfe qué iuncti coltitnfit:circiiponaturs
clsnfom auferfic.binc firer ternarius 7 quinarius claufum octonanf partis sdvucrfetolightiet quas
gernariug Toctopariug ouopengrivm.eth ocpacrote fimitlibe 8.

4 Qunta. Siinter oucs avierfe partis nLmcrcs vacut intertacétes campi per minozetn humeritm
multiplicati matotem cfficiant:ntmerus rotlif matehiiccuenit vibinarius duotenaril e inrers
tacentibus campis auferat; et fextumoenarium octo. et ternarins fenariil interiaccttbug ouobus/
et noucnarium tribug:et Quingumoenariuim quung.

€ Sexta. Duichie numerus.cut verecto calle dunoteatur ois gvampea ¢t poteftas:tollitur.

U Septima. Simaguma pyramivis bafis cfiencir pyr. mcanicam wilie.fi ofenviturtollitur,
 DOcraua. S numerus por UICrccpies cipos multiphicatus babim pyramicis maximam reliituat
canocm tollit,

 Bona. Sialiebafes py