B R . S

T
SRR

.. ]

i
; I -I:'.-'-_-
i R | e el s
¥
i
J‘
i
i
.||||r- " i
R LA :
.III.- L] .I.I
i ML=
‘Il'l -
- o
. ’ b ‘;
" L1 FL iy, i
¥, - [l L'FS
SR o
] W= e
-
[,
Tt
; :!.'L‘llﬁe
g +]
L -!"1-_ Kl i
. MR [t
s ir AR i
- 1 ] L} I .. .
14 I - i 1 f
I" | '-=|-: .I':I,:'\-l. i
Wi [ .
bt AR st
by, WP Y
.I
:Il.
! i
1
W bR,
! [ Jhaf Ak e =] B0
Lol G Kt
S Ers om0 e L PR
ey : A AR

R T




- _-'“'-;Il =
1 yli

Vo
- 3




a s R

-
.I

e

v




e
by ¥
b 1
<y ) Fo

. *E}' P

7 =1
e Sy '-"-'\._'_.

=

. ]
b,
RS
el e

- i

- et =
e .-r"?i“"' {175
x5 SRR AR
,_‘-'l_"'-..'."l"l:,".”

# el & e U

W O




F




o
s

1 LK ity " 1]
et :
Jet Rl b
¥ - v i

i a8 i - : e T
- - T, T ™ sl - Iy 4 a ¥ . - -
h'i?ﬁlr' e L 0y kel LA [ e e e e R e ol e LY i.- ol e el ga ke L b i el 1| ot il R L g ik



L

- .~. -:.hq.hl.--

[
L 1
¥ [
- 1 R
'
i
i . '
F | J LR »
3
gl
1]
i
s

.
P
. il
=2 | ) ,H_'
C T P L
- - |
o e |
e L] | b
- L) .. .:'I I.
| i
=i
Ll g
it
.
" ]

- e i.'_ |.- L - ”
§ |. 'I‘_ =P s W HE L
e AT
i LU N ji o g 0
N o KT g
.‘_' 'ldllt"h.F‘_":J-'.-il' *'Ilh!’? -
i TR e e T
a el 4 ’ ! ol =
= r i | ’
L p[h 1
= ¥ .
I

-

-
i

3 T

.

FER

=

r

b
'[."
|
WLl e
L]
;
-!. :
.I:
]
L
i
-I-_ | :



L' '_';ll!'-.; -;r-*.;-gf:-rr'r-.lg-_' LN
. Lé i T ] e

ol

iy

o)
- .1iﬁq
et 0 o P

W ~ €
1-%1 i
¥ b
.I
! o
o il

: "; '|'::'|'-:'II %
e = n

h

1
LR

ilq i

¥

e

1t

- R
il

R

. i

) k|
- " I -

% il i R
k3 M B

A g e T
115_..

i
4
i

.__'£ ;__“ .T'\-r- L AL
1 -:ll_:_..x']';.-__-_;f,r.ﬂn I

A

1

: = ‘..‘FI' ; ]
" '-';'.-";':-i._njg:h_',l-,.r,-i'\i' RN e




: S e e ==
_:'T_I—l'l.:-_-_' —.!_:.|_ '-...:h'_'_‘I-"_' T e —- .- .r .-. -
e T e L R

Wt
Lk

T e R D

T s e il

- e L N IS SIS SRS Y L i mma
Dt : R
B e A S | DS
g ——ar e 3 3 E S |
T e e
[ -+
d= h - =y
e e

0l

& T q
- g -
VR B
nm
" i
e & .
» iy . .
r L
= = -

i

f

14

|

G

|

9

|

il

L

|

8

6

ll !

L

T

“tirefe. D E(por la.1, peticid)

il

i

"fea AZ I. De manera que la "
“linea.CD.fea ygual alalinea.A Z.y.CE.ala linea. A LY tam

‘bien.DE.ala,Z . y porque las dos lineas'D C.CE. fonygua

_’_llulnn_luf_rlnu

i

LIBRO. PRIMERO DE

o ?NSea lalinea dada. A B. ymlpun&o dado en ella fea. A, vy el
“angulo dado rectilinco fea. D C E-couiene poner éla linea re

éta dada. AB.yenelpito é ella datjﬁ.A v anguln re&hhueu
ygual al anguloreétilineo da |

do. ‘DCE. Se1 acaloenlav-
nay otralinea.C D CE.vnos.
punctos,y fean cftos. DE.y

Y delastreslineas re€tas Z

A.Z1I A, quefon yguﬂes a
las tres lineas reétas dadas /

CD.D E.EC.,hagafe(porla
._,Frecedente v, tuanguln S ¥

les alas dos lineas . Z A- ALlavnaalaotra,y labafis. D E.
(por la fuppofition)a fa ba('s Z 1.Luego el angulo. D C E.es

fygual alangulo.Z A I(por la.8.propoficion)luego enla linea

reétadada.A By .y enel Pun&u en ellafenalado. A. efta dado
¢l angulo re€tilineo.Z A Lygualal angulawe&dmeo.D C E .

que CONuIno haz erﬂe
ﬂtdﬁlémaa;; l’mpoﬁtic’i.zdg\:

{Sx dos tn;w;ulos tuuicren los dos ladosygua
Tes alos'dos: lados,el vno aliotro,pero mayor
‘el vnangulo. com:emdc deyguales. lineas re-
Gas que cl angulojtendran tambien:la bafs.

mayor quc Ia baﬁs

#&Seanlos dos rrnugulns ABC.DEZ. que tengan los dos:

ladﬂs.A B.A C.yguales alos doslados.D E'D Z.el vno al o-
tro




LOSSEIS LIBROS

PRIMEROS DELA GEOMETRIA
DE EVOLIDEY:

'1,;;..

Traduzidos enlégua Elpafiola por Rodrigo gamaranﬂ Aftrolo
goy Mathematico,yCathedratico de Cofmographiapor ¢ .
(1 Mageftad en la cala de la Contratacid de Seuilla - #‘
Dirigidosaljllultre fedor Luciano de Negro,
Calmmgo dela fanéta yglefia de Seuilla,
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LIPPE.Porlagra-
{{ciadeDios Rey de Ca
Y |{ftilla, de Leon,de Ara

| Igon de las dos Sicihas

i ¥de Ierufalen, de Naua
Ii'ra ,de Granada,de
i Toledo, de Valencia,
de Galizia,de Malloy-
cas de Seuilla,de Cer-
l 'defia; de Cordoua,de

Corcega , de Murcia,
de Iaen,Duque dMila

- Code dFlades y de Tirol.ect.Por qﬁ‘ﬁto por partedevosRe

drigo camorano nos fue fecha relacip diziédo qvos auviades
traduzido los feys libros primeros de la geometria’' de Eucli
des en nueftra legua elpanola porque hauian fido muydeflea
dos de muchas gentes por la granvtilidad qué trayan aflia

los que figuen las mathematicas como a todoslos artifices,

y en traduzir le nofolo auiades paffado mucho trabajo en
que materia tan difficil y obfcura,eftuuiefle clara‘'en nueftra
lengua,pero ala republica fe le hania hecho no pequeno be-
neficio por la neceflidad que de efta obra tenia, Suplicando
nos lo mandafléemosveer y dar oslicencia paralo poder im
primir,o0 como la nueftra merced fuefle. Lo qual vifto por
los del nueftro Confejo,por quanto en el dicho libro fe hi-
zieron las diligencias que la prematica por nos hecha {obre
la ympreflion de los libros difpone , fue acordado que de -
uiamos mandar dar efta nueftra carta para vos enla dicha
razon & nos touimos lo por bié.Por la qual damos licencia

y facultad para que por efta vez qualquierympreflor deftos

nueftros reynos pueda imprimir el dicho libro fin que por
ello cayga niyncurra en pena alguna. Y mandamos que def-
pues de ympreflo no {e pueda vender ni venda fin que pri-

A




mero fe traya al nueftro Confejo juntamente con el origi-
nal que fue vifto ,que varubricadoy firmado de Iuan aallo
de Andrada nueftro {crivano de camara delos que refiden
en el nueftro Confejo,para queladichaimpreflion fe vea fi
efta conforme al original y fe de licencia para lo poder ven-
der,y {2 tafle el precio a queie huniere de vender cada plie-
go del,fopena de caer & incurrir en las penas contenidas en -
Tadicha pregmatica y leyes de nueftros Reynos y mas de la
nueltra merced y de diez mill marauedis para la nueftra ca-
mara.Dada € Madrid a veynte y quatro dias del mes de mar
go de mill & quinientosy fetenta y quatro anos.

:'. ]
F B

D._Ep's'Segabieﬁ. g Bl Licenciado El do&or Francilco

Pero gafco. - hernadez delicuana
E] Ei{,:é_nciad{) ~ Eldottor Iuys | ElDoélor
- Contreras, ~ demolina. . Aguilera,

Yo luan gallode Andrada ﬁ:uuana de camara de [u Mage.

*ftadla hze fcremr por {u mandado ccnacuerdn de los del fu
ColleJD. i

L x ] ll

| Alunfo de Vargas w | o ¥ it
Pecelhn - = - Por chanciller
Alonfo de Vﬁrgas I

Pecellin
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' B LI GAM E( lluﬂw fmm)
i N 10 muclw que.V.M.merece,
5305 ) la.,dct;da pa rmcul,ar en que
gt todas lasbuenas artes 2. V.M
. =i le eftajadedicarlc comoa pa
trony tan eftudiofo dL todas cllas,eftos{eys
libros de la Geometria de Euclldcs trady -
zidos en nueftra len oua Efpai’ioh para co-
-mengar congftoa {crun alguna parte delo
‘mucho § qa. V.M. deuo y defleo: como a per-
{fona que no folo en fus principales eftudios
delas letras fmradas,pcro aun en efte gene-
ro de Proﬁ:[smn tiene tambuena parte, que
baftara dar nombre no folo acfte s PETS &
otros mas Illuftres trabajos . El qual confio
que fera gratamente recchbido de todos los
curiofos dc las Mathematicas, tanto por yr
debaxo de tal prote&iony amparo, quanto

PGI.'

%
e



por el titulo de {u proprio author principe de
la Geometria,tan celebrado en todas las he -
dades.El qual f1en nueftralenguaa. V.M. die
5 realguna fatisfacion,eftare cierto que podra
contentar a todos los que guftan de tan loa-
bles cltudios. Suplico a.V.M.le admita, que
: aunquepara el merecimiento de.V.M.el don
5, fea pequeno,le ofrece vna voluntad muy gra
de para feruirle en cofas mayores.

| s ' ' HHufkre {efor,
%ﬁ ’ Befa las manos de.v.m.fu {eruidor.

Rodrigo

© gamorano.




{Alcuriofolc&or. = 4

:z---*-”"?l {o lc&or)fc reduxele al ferqao
®|ira tiene,anduuo ¢ v{o entre las
: Uctt‘s Cuyos inuétores dizé ha
A ner fido los Egypuos por Ja gra
de ne celhdacl qdellatenia, Porq como elrio
Nilo enel eftio crecia tato q {ucrecicte lesre
galle y aun anegafle todos los capos, venia a -
deshacer y borrar los téerminos y linderos de-
las heredades detodala tierra, Y alli {obrela
aucriguacion delo q'a‘cida vno defpues de Ja
mcguant:., le pertenecia, auia ordinariamére,
no pequenos pleytos y cotiendas entre los v-
nos'y Jos otros , elcogicdo a cada vno para i
lomas y mejor.Por lo qualles eraforcado ca
da afno acudir denucuo alosjuezes y gouer-
nadores dela tierra,para qlos concenaﬂcn .
Decaquivino g los juczes median por las re-
glas que cada vno hallaua mas ciertas yverda
deras lo queaca da vno le pertenecia. Delos
quales el primero que fe lee hauer dado re-
¢las para lamedida fue Meris Rey de Egypto

al qual {eatrib uycla inuencion de la Geome-
e 4 tria.




tria. Delde efte vino la facultad dcl medir
pocoa pococrelciendo efinucuas inuencio
nes haftalos tlcmposde Pythagoras philofo

,;pho natural delalfla de Samo: el qual def-
-Pucs dicenhaberinuentado enella las deli-
neationes las formaq los interuallos , las di-
{tantias ylas quantldadcs Y acabo muchas
cofas de efta {cientia , entre las quales hallo:
la virtud opotencia dcl trlangulo rectangu;
lo.con tanto.contentamiento y fau{fa&:dn
‘de habetle hallado,que (edice del, ‘en Paﬂo
~de lamerced recebidahaber Uffreada ala
" Diofa Minerua el{acrificio Hecatombe que
entonces llamaban cnclqual (acrifico cien
vacas.Defpuesde Pythagoras hubo muchos
hombres excelentes enefta facultad y profe
{lion dela Geometria.Delos quales fue vno
excelentifsimo entre todos Archzmcdes na
tural de Saragoga en Sicilia. Faeron tabien:
principales enlla Anaximadro Milefio y Par
menides,el gl porrazo-Geometria aﬂ]mo q
la tierra era redonday de figura fpherica,y
que cftaua afentadaenel mcdlo del vniuer-
Ho.LLego elnegocio de la Geometria enton
cesa t:.-.mt:a cumbre, queentre los antigos
parei-



o fo. ¢.
p arecia que € ccbmpctcnma Por gencral incli-

. nacmn fe momantodosa tratar dela medida
yaflivnosd otros {k ponid diuerfas preguntas
¥ difficultades:y qualqulcra cofa quc les pare
cia § eftaua bien hallada,la guardana en efcri
pto,y aflila comunicauzno folamére enEgip
£0,PEro POco a poco {evinotabié atratar ¢n
;rr:la.s getes aflrapartadas,comoviezinas:Afta
qentre todos Euchdesphﬂoio Pho'natulal de
Megara € Grecia,que fue el que masflorecio,
tomando muy muchas de aquclla:s inuencio-
nes antlguas les anadio co fuagudeza ylubtl
leza deingenio otras muchas.Y porquenofe
per diefsen los traba)os y eftiidios delos anti-
‘guos:las junto todasen quinze libros,los qua
les llamo Elemétos Parquc {tendo c{‘as fign
ras de efta obralas aneras cfcmo{’cratwnes
que de Geometria fe hazen, todas Jas de mas
que defta y de lasotras fucnnas pro ceden, fg
ha dereduzir a eftas comioa P11nc1p105 :0pOr
que afli como deJos quatro clementos fe Exa-
zeny penden todasas cofas afli de- aqui pen
dé todas las artes y {ciencias Enlas qualcs cIa
riflimamente {e vee laneceflidad § q tiericiiid

‘la (‘EOI’HCT.H& Porq {1 Procc:dcmos de vn*aévn - *‘:

B otra



otra hallarcmos quic lo principal que tieneen
las artesla Archue&um enl defenarde las Pla r
tas'y conftitucion de Jos alcadosde los hedifi
cios,y de donde mas fe ayuda,es dela Geome
tria.Y afli{fevee claro que por falta de efta fci
encia {e hancaydo muchos hedificios,porno
des hawer dido laforma deunida y que fcs{ era
neceflaria.La pinturay eiculpmra en fus defe
fios y debujos ( como parece por AlbertoDu
rero enellibro de Symmetria corponshuma
ni,y porLeonBaptlﬁa Alberto enlos de pit-
tura) tienen tanta neceflidad de cella, que lo
'Lr:mc:lp akde [Larte eftapuefto,y cofifteenel
uen conofcimiento de Ja Geometria, {in la
quala ninguna cofadelas que hazen fe lepue
de darbuena proportiony medida.Muy: mal
f’uedc el Nibelador de: aguas tracelas bien al
ugar dode deflea,fin ayuda de la Geometria.
Ni el Ingeniero affi onlz guerracomo €la paz
darabie) ‘n {in Geometria la prop ortion que a
{us machinas fc deue.El capitany el {oldzdo,
fuerade otras muchas colas'en que ¢cada ‘dia
experimenta cfto,lo echan de ver,en quanto
haze latigura para la fortaleza del efquadro.

El artillero tambm cO L1 Gcamctrm mhlc las

diﬂﬂ.




fo. 6.
~ diftatiasointernallos{fegun la potentia delas
piccas.co quetira y haze las minas para volar
los fuertes.Pero mucho mas {e-echade ver ef
‘to enlas [cientias:delas quales la Aftronomia
podria muy mal p robary demonftrar las qua
tidades y proportiones delos cuerpos celeftia
les y de latierra para el conofcimiento de los
‘mouimicntosy eclipfes-del.Sol y Luna, i to-
das{us demonftrationesno las hiziefe € Geo
mietria:de la qualenla Aftronomia fe'han fa-
c¢ado tanta multitud de:mlhs--aignas de admi
raciony fubtileza que parecen trafcender la
capa-cridad hUman_a,-L,a'Coihﬂgraphi;i bié cla
ramente da a entender quanto fe aproueche
de efta [cientia enla defcription de las prouin
ciasy fitio de los lugares,y ambas a dosen la
compoficion de tantos inftruméros comotic
nenpor me dio e interceflio dela Geometria.
La lbicm:;ia de la"P-ﬁrjIjac&i'_ua.,;tom Geometria
prueua todas fus cocluliones,y pormedio de
lano f[olo inucftigay efcudrina los interio -
res {ecretos de las obras de natura,pero tam-
bien facaaquella fubtilinuention de los eii;a‘;i: '
jos vitorios o cob utE_tcs.-L-a;ph'i'lciifaphiﬂfham
ral q efcriniero Placd,Ariftotelesy todos Jos
S B 1 anti

iiw =



antignos eftatallena dz exemplos Geometri
cos,qin efba [ci€tia es impoflible poder ¢ phi
lofophiafaber el dia de oycofaalguna. Tabie
Ja philofophia moral es cofa clarala necefli-
dad de Geomerria q tiene,pues Ariftoteles €
las'Eticas coparalas dos partes delajufticiadi
ftribuciaay Comuratiuaalas dos proportio
nes,Geométrica’y Arithmerica , Quintiliano
hazela Geometria neceflaria al Orador,yBar
tolo alIurifperito.Y gencralmérea todas las
demas artes y {ciencias {e les hecha dever la
necellidad,pues vaas fin ella nopuedé paffar,
y alas demasles es veil engrande manera. co
mo lo veta quiena ello vapoco atender qui-
fiere.Ha fido fiempre tan tenida 'y eftimada
efta {cientia que Platon midaua ninguno ‘de
fus difcipulos entrafe a oyrlephilofophia {ino
{upiefe primero:Geomeatria.H yPPot:mt"ejs“Ef .
crinio v libre de el quadrar ¢l circulo; Auice
naotro de lincasymumeros,Archimsdes muy
chos,delos quales algunos {e han perdido ¢
lainjuria deltiempo,y otros andan aun eldia
de oy entrelas manos delos curiofos . Hypli-
cles feriuio doglibros de Geometria que tra-
sandela proporciondelos cinco cuerpos:re
L. e ot | gularcs




, fo. 7.
gulares,los‘quales con algunos de lbsquini:;
de Euclides traduxo enlatin SeuerinoBoetio.
Apollonio Pergeo folia fer llamado diuino:
por los ocho libros que elcribio.de las {e&io
nés Conicas,de los quales falen tanta diuer-
{idad de{ubrilezas enlos Reloges folares jen
los inftrumentos Mathematicos,y principal-
mente enaquella delicadayadmirable inué
tion deie] Aftrolabio. Y finalmente 4 nadie

‘podemos juzgar por d@&oja,nadi_cpor perito
y cxcrcitado en {ufcientia o en arte dlgunasf
carece del conocimiento de la Geometriaba
(isy fundamento detodas ellas.Porlo qual
fiendo-eftafciétiatan antigua,necefariay no
ble pcure de comunicarla atodos para que
{e puedan yniuerfalmente aprouechar della
én todas las ar'tes'y [cientias.Y no me ha pare
cido facar aora aluz mas.de losprimeros leys

libros porfer cftos mas ncccﬂgrios que los

-otros.Ni lie querido poner en cllos comenta

rios,fcholios,niadditiones(que pudiera) por

que el auétor fue en efto kan ingeniofo que el
que quiﬁcre,c-oh'fhcﬂidad pucde , atendien-
do bienalaletra,percebir el fentido ydemon

Atraciondelo quecl enfena. Y aunque cfte

i "h-ll Fa

e



mi pc quefio: traba;o entiendo ha de fer : agra-

dablec amuchos,pero a otrosno-les parecera
tambien;porque aunnole hauia biencomen.
cado quando me.dixeton vnos bien y otros
mal de mi diligécia.Mas dcipuﬁs Pe1iuad1dox
por.ruegos dealgutiosamigos;y: della necefi=
dad que de andar efte llbro ennueftra légua
vulgflr hauiasteniendo ya alcadalamanode-
la traduction quife voluer a ella] afta aca =
barlos {eys primeros.libros,que 1on los mas
neceflarios. de todos losqu;cE uclides eicnblo
Pareciendo me mejor el }’)I'OUCCI'IO quea los
vinos hazia que nola murmuracion que por
fuerca tengo de (ufrirde los demas,que lespa
fege,que el andar labfeientiasen lencrua vul-
gr;u es hazer las Mechanicas;no mirando que
fos authores quc al principio las {cribieron;
las dexaron [criptas en lengua que entonces
eratan vulgar como aora la esla nuc[ha , ¥
que no bu{calon Otris agenas en qwc Icreblr
porque. {uintencion {uc mas de aproucclmr
a todos que node encubrir a nadie la {cictia.
Pero porque eftas gentcs mie parcce quevan
fucra de buen camino,io curare de gafbar pa
Iabras en eﬂo ,M2s: dc, cncomfzndar *11 curiofo
' leé’cor +



S ™ Vel

i T g Pl B Eel Y e
leGor,tenga por bueno mi trabajo, el urj {3
" yoentendicre que Ic*'és'-acciato facare
"~ .. breuemente loquéefaltade Eucli ©
des,con otras cofas tocantes
- ala Aftronomia, Aftrolo-
~giay Cofmographia,q -
© entiédo aplacera -
a los curiofos.
Yale, il



LIBRO PRIMERO DE

LOSELEMENTOS
DE EVCLIDES PHILOSOPHO
Mcvaren{c.

Dc ttcs gcneros de Prmmpws
El primero las difinitiones.

1. Punto es,cuya Partccs ;- Linearefta
ninguna. i 10, - ..:.
Lineacurua,
2 mea cslomtud que
/- Ty
- nofepuede cnianchar |
3 Los terminosdela linea
fon PUH&OS Linea tortuofa.

4 Linearettaes]aque y- )

gualmctc efta entrefus:

~ puntos. Super ficiellana.

J Supcrflcw CS IO quc fo m
Jamentetiene logitud. -
yanchura.

& Losterminosdela fi upcrﬁcxc {fon lmcas.-

7 Superficie llanaes,la que ygualmente efta

entre{us lineas. X
3 Anguloﬂano CS, 13 in Superﬁc:c curua,

clinacio de doslineas o
qletocienvnplano ;:’

y no efta en derecho

. = S -

'Angu :

= e



EVCLIDES | 3. - 0
9. Angulo re¢ilineo fe llama quando las li-

neas que cotienen el angulo ‘hlcren rc&as

10 Q*lando eftando vnalineare |
&afobre otralinearedta hi-  Anguloredto

ziere angulos deambas par- .
tesyg ualcs enitre fujedredt’ i

cadavne delos angulos 42 S
les, yialinea que fobre efta,
e dize perpendicular iobrc ]

Ja que cf’cumcrc. , , :
| LU -+ Obtufo agude

1 X Anu'ulo obtufo es clmayor
que rc&o |

32 Angulo agudo cs cl menor quc mc’to. _

Lx 3 Tcrmmo cs,lo quc cs ﬁn dc cada coia.

14.Figura es la quees contenida de alfruno o
de alcrunos terminos. o /Cir C““’

15 Circuloesvna figurallana o~
cotenidadevna hnca,quc
fe llamacircaferécia, afta
ala qual rodaslas 111‘1(’:‘35 q
f licren devy punto § efte
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dentro cayf:ndo enlacirctferentia del mif-

mo circulo fonentre fiygnales, - ...

1 ¢ Centro del mifmo cnculo fe llama aqucl
PUnCto. .o eor liav chnsilsutnin Ly o

r+Diametro dl cn;culo esynA:, Dlametm
linca re&ta tirada per: flLC erdii s '
troty de ambas pattes tegms -

" minada éla circunferencia,i-

del circulo . la qual dluldc
alcirculo,pormedia.. ...

i'8 Mediocirculo es la ﬁgura te. Mcdm cﬂ'ﬂulﬂ
nida dcl diametre ydelacirell . 477
feréria quecon eles cmrtada,:---“’-, .

‘ g Scumcto dc c1ru110 cs la hgti" Seg”m'
ra comcmda devnalineare-.
ﬂ:a} de vna circunferenciade
.. circulomayor omenorqmaw
. dio circula. e
20 Figuras rectilineas 1011 las que fon conteni
das de hnmb redkas: o ¢ '

1 ]

2 1 Figuras de tres Luios fonlascore Trilaterd,
mdas debajo de tres lincas rectas ‘/’/\_

Figu.
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22 Figuras quadrilatetas fonlas Q nadrilatera.
qucfc compr chenden debajo
de quatro lmeas re &as

2§ quras de muchos lados {5 I.Jr_ 10 408 1
 Tag q fe coprehcden debajo ¢
de mas que quatro. hncas re

&as

1GOS*

o m s
AN g R oA
i 4 S

.....,:i.'(;jih':'raﬁ delas figuras de tresla-  Equilazero.
des triangulo eqmla,tcm es el ‘

"qfe cBtiond dcbfua de tres Ia—
- dos yguales. '

25 Yiofceleses el q ¢s cotenido
folaméte dr;b'l]G dc doslauos
yguales. - 2E A4

'i'-G }:Icah:no es el quees conteni
dodebajo de tres hr:lc:ts dcfl

- guales.

2 cmas aetto delas 1ras de’
D lef¥o del ﬁ’f‘r‘t Je
tres Imim trﬂg alo 1u.,t¢1r:rulo

es cl clm. tiene *11]*’3‘[110 mf..lo .

28Pero 1mblvwomo es el qw:tl  Amblizonio.
~encangulo L‘}bmfo % -




LN O

LIERO-PRIMERO. | -.
29 Oxlcrcmm cl'que tienctres an Oxigonie, . | |

| gulos arrudos. - e o -/_E | ;

é 30Pero delas ﬁwuras quadr:la— Quadrado.
teras qﬁadrada és elc{luc €5 e~ T
quilateroy reétangulo.

‘ 3 Y Q_adran gulo es, el quecsre~ Quadrigulo. f
},. Stanfrulc} PO no es cqmlatcw ;
&! TR L ‘Rombo. |
* . * E

3 2 Rombo es [afigura esequi
1 B latera, pero no es reCtagula. |
. . _ '

1 33 R@mbﬁ) dc CS la flgtira (.1 tie I}Qﬂﬂ:ﬂ}:dﬁ

1% “nelos Jados y angulos contra .
i 110§ yﬁualcsjpcm nics cqull:{
i

.

!

tera niretangula. oy
34 Los demas quadnlatmos fae = Trapesias.

ra deftos llamanfe trapezias. _ |

3¢ Lineas rectas parallelas {olas ~ Paralelas
qeftado ¢ vimifmollano |y e——u .
eftédidas de abas partes € in- A J;
finito, € ninguaparte cocurré '

= - !
[ E
il e waailih

.

El
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- q El fca*undc: genero de principios

as peticiones.

1. Tlmr vnalinearexade(de qualqmer pan:
&o al’ca qualqmer Pun@co

2 Vna lmca re&Gatermina da cﬂ:#ndcrla c0-
tmua y dcrcchamcnt...

3 Scbrc qualqulcr centro. ///é %
y diftancia dcfcrlblr v \\\ \
sigiptalagat Livin W5

4 Todos los angulosre&os
fer entre {1 yguales,

, . Sicayédoyna-; . | Aene
o linea realo ,_ﬂ__wﬁ,*f'"f’d:

brc doslineas - \“‘*ﬁ; R
pe@ishizierer . BT‘N

los angulos interiores y de vna mifma par
fe menores que dos rectos, aquellaslineas
1 re@as eftendidas en infinito,es neceffario’
< gue concurraazia aquella parte enla qual
ﬂﬁan los anvulos mehores qacdos redos

o

ﬁ*
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Eltercero genero de principios
las comunes fentencias.

¢ Lascofas queavna

-mifmafon yguales gt t==sgre—
tambi¢ entre {1 {fon T

“':'ygliales..; e e sl s s pee g
». Siacofasygualesfe ey
lesanaden cofas y-  mep——vp

- C
guales,los todos fe '
ran vgualeq

3y Y fide colasygl.nlcs fc qtuta u:){as ygualcs
Jas que quedam{ﬂan ytruales |

4 Y fia defiguales [e
“ajuntan colas ygua
- les los todosfera de
figuales,

4 Y {1de dcllgualcs e qmtan co fas ygualcs
 Jasreftas [eran dcﬁgualcs. |

6 LT coias clﬁ:m do-— r____*________‘ |
- —
+ fon yﬂualcs entre G.. . 5. p
- | 2240



LOS ELEMENTOS. . fo, 12,
= Lascofas quefon de vna mifma fsm mi -
tad fon yguales entre {1.

8 Las queentre {1 conuienen {on ycuales en
" rre {1, |

9 Eltodo esmayor que fu parte

10 Dos lineas re®as no cierran (uperﬁcic.'

12nls



| o LIBRO PRIMERO DE

LOSELEMENTOS

GEOMETRICOSDEEVCLIDES
philofopho Mcgarcnlé.

Problema primero,propofition primera,

Sobre vnalinca re&a dadza terminada hazer
vn triangulo equilatero.

&8 Scalalineareta dada terminada. A B.cGuiene defcrenir
fobre A B.vn tridgulo equi o
latero. Sobre el cétro. A.y
{egh elefpacio. A, B. defcri
bafe elcircuto. B.C.D. (por
la tercera petitid )Y tambié
(por la mifma)fobreel cen-
tro.B.y enl efpacio.B A.def
- erivafe el otro eirculo. A.C.
E.Y(porla primera petic1d) B
defde el punéto.C.donde los cireulos {e cortan,tirenfe Jas Ii-
neas reftas,C A,C B.afta los puntos.A.B.Y porque el pun-
&to.A.es centro del circulo.C.BD. fera ygual lalinea. A. C..
& lalmea.A.B.(por la decima quinta definitio)Ité porque el
punto.B.es centro del circulo.C A E. ferayguallalinea.BE C
alalinea. A B.luego ambas. C A.yla.CB.fon Yguales a la
linca.A.B. Y las cofas que avna fon Yguales,étre fifon ygua
les(por la primera comun {entencia) luego lalinea. A C. es
ygualala linea.C B.luego las treslineas CA. A B.BC. fouﬁ
yguales entre {1.Sera pues equilatero el triangulo. AB C.

ytf"abricado {obrela linea reétadada terminada. A B%ual

conuino hazerfe.

»®
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I—’roblema legundo. Prop ofitionfecunda.

Hazer vnalineare&ayeuala otralinearc&a

dada,delde vn Funmo {enalado.

Sca efpur&n fefialado.A.y.Jalinea refta dada.B C. es mene

{ter defde el punto.A.tirar vna linea recta ygual ala linea
rela.BC. - 7

Tirefe defde el puntto.A.
afta el punto.B.la lineare
¢ta.A B. (por la primera
petition) y haga fe {obre
ella(por la primerapropo
ficion) vn triangulo equi-
latero,Y {ea.D AB ,y eftie
danfe lesalaD A.yala.
D B.laslineas. AZ. BE.
Derechamente(por la fe-
- gunda petition)y fobre el
~ centro. B. y en clefpacio.
- B C.defcribafe porlater- :
cera petition ) el circulo. )

CITY tambié(por la mifma) {obre el cetro.D.y eel efpacio
D Ldefcribafe el circulo.IKL.  Pues porque el punéto. B.
es centro del circulo.CI'T. fera ( por la decima quinta defi-
nition)la linea.B C.ygual alalinea.B Ly porque el punélo.
D. es centro del circulo. I K L.fera(por la milma)ygual la li-
nea.D L. alalinea.D Lde las quales.D A.es ygual ala mifma
D B.(porla propofition precedente)luego la linea reftante.
A L.esyguala’alinea. BL que refta(por la tercera comun
ft:ﬂtt?ﬂ"l&)y efta demottrado que.B C.es Ygual a la.B Lluego
lavnaylaotra.AL.y BC.esygualala.BLy las cofas que -
a vna mifma fon Yguales(por la primera comun fententia’)

C | fon
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fontambien entre fi yguales,luego la linea.A L.es yeualala

B C.Hade pues tirado delde el punto dado.A.lalinearefta.

A L.ygual a la linca recta dada.B C. Lo qual cAuino hazerle
Problema tercero,Propoficion tercera..

€Dadas dos lineas rectas defiguales, cortar
dela mayor vnalinea re&a yguala lamenor..

&wSean dos lineas re€tas dadas defiznales A B.y. C. delas
quales fea, A B.la mayor,conuiene ‘cortar de la, A B.mayor
vna linea recta ygual a la.C.menor

Tirefe(por la.z. ppoficid)delde
el puntto.A.vnalineaygualala
linea recta.C.y fobre el cétro, A
y la diftantia, A D:defe ( por - la:
tercerapetitid)el circulo. DY EZ
Y porque el punéto.Aiescentro
delcirculo.D E Z.es yeual la li -
nea.AE.alaA D .ylalinea. C.
esygualalamiima.A.D, luego.
ambas.A E.y[a,C. fon yguales
ala milma.A D.por loqualta-
bien la linea,A E.es gnal ala.C.
Dadas pues las dos lineas retas
defiguales.A B.C. fe ha cortado
dela.A B.mayor,la.A E.ygual a [a.C.menor lo.qual couenia
hazerfe.: |

Thoremaprimeroy. Propofition quarta.

Si dos triangulos tuuteren los dos lados ygua
les alos doslados el vnoyelotroal otroyal’
otro,y elangulo ygualal angulo cotenido de
‘bajo de yguales lineas reétas,tendranlabafts
ygual ala balis,y elvn triagulo fera ygual al o--
tro)
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tro tridguloty los de mas agulos fera youales
a los de mas angulos el vno al otro debajo de
los Gles {e eftiendenyguales lados,

Sean dos tridgulos. A B
C-D'Eiz.que'tengau'las
dcs lados;conuienc a fa
ber. AB.AC.Yguales
a losdoslados gfon. D
E.DZ. clvno alotro,
eftoes,AB.ala.DE.Y
ACalaDZ.yeligulo
B A.Cygual al angulo, / H _
E DZ.Digo que tambié et ST
fabafis .B C.es ygunalalabafis,E Z. Y el triangulo. ABC.
feraygualal triangulo. D E Z. Y los de mas angulos ferany
gualesales demas angulos debaxo de los guales fe efliendg
yguales lados,elvnoe al etro.efto es que el angulo. ABC ,
fera ygualalangulo.DE Z. Y ¢l.A CE.al angulo.D ZE.Por
que {cbrepuefto ¢l triangnlo. A B Cal triangulo.D E Z.y pu
efto clpunto. A.fobre. D).y la lincarefta, A B.fobre D E.cae
ra el puuéto.B.tambien fobre el punéto. E. porque lalimea.
A B.es yguala la.D E.(por la fupoficid) y poniendo la linea
A B.fobrcla inea.D E.caera tambien la linearetta.A Clo-
brelalinea.D Z.porgelangulo.B A C.esygualal angule. E
D Z(porlafuppoficio)Yporgla linea.AC. esygualalaD Z
( por la [uppolicion)caera pues el punéto.C.Lobre el pito Z
Iten porg el pttto.C.cac fobre el piito.Z.y el puntto. B.fo
bre el P-ﬁg}ﬁ.ﬁ.hlﬂ:go la batis. B C.cae fobre la bafis.EZ.porg
fi cayédo.B.fobre.E.y.C.lobre.Z.la balis. B C. no cayele {o-
bre labalis.E Z.dos lineas rectas cerraria fuperficie: lo qual
(por la1o.comi fentétia)esimpofible, luego cae labafis . B
C.{obre labafis.E Z.yle esygual,por lo qual todo el triagulo
A B C.cae {fobre todo el tridgule.D E Z.(por la.8. comi fen

p Z tleutia
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~tecia)y le es ygual,ycaeran tabien los de mas angulos(por Ia
mifma ){obre los de mas angulos y les lerd yguales,efto es el
angulo.A B C.al angulo:D E Z.y el'angulo. A C B.al angulo
DZ2E.Lucgo quando dos triangulos tuuieren los dos lados
ygualesalos doslados el vno al otro y el angulo ygual al an
gulo contenido de yguales lineas reCtas,tendran tambien la
bafis ygualalabafis,y el va triangulo fera ygual al otro trid -
gula:y los de mas angulos ferd yguales a los de mas angulos
elvno al otro, debajo de los quales {e eftienden yguales la
dos,lo qual conuino demonftrarfe, |

Theorema.z. Pmpoﬁtiﬁ_n. s |
qLos angulos de los triagulos ylofceles g cfta
{obre labafisfon entrefiyguales. Y eftédidas
las lineas reGas yguales, feran tabien yguales
“entre {1Jos angulos q eftan debajo de la bafis
é® Sea el tridgulo }rfol'bele‘s.lA B C. que tengaellado. A B.

ygualallado.A C. y eftiendanfe derechaméte{por la {feciida
petition) laslmeas. B D.CE. alaslineas. A B.A C. digo gque
el angulo.A.B C.esygual a2l angulo.A C B.y el angulo.CB D
al angulo. B CE . Tomele en :
lalinea.B D.vnpiitoacafoy /3
{ea.Z.ycortele delalinea. AE
mayor (por la tercera propo:
ficio) vnaygual ala,AZ . me
nory {ea.A Ly juntenfe. Z.C

y IB.y porgue. A Z.ala.A L S N
y A B.ala. AC. fon yguales, /

'luego lasdos ZA.A.C.lEygu_a' / | ' '
lesalasdos.JA.AB.lavnaa / | _
la otra,y cierran el angulo co .

z 1--
mun que gs cotenido debajo / \ I
de.Z ALluegolabafisZC. D pill
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“es( por la.4. propoficio) ygual alabafis.I B.y el triangule.
A Z C.feraygual altriangulo.A I B.y los demas angulos a
los de mas angulos elvno al otro fera yguales ,debajo delos
quales {e eftienden yguales lados,efto es el angulo.A C Z. al
angulo.A B Ly el angulo.A Z C.alangulo.AIB.y por{to-
dala.A Z.esygualatodala.A lde las.qualeslalinea . AB.
esygual ala linea. A C.luego la que refta;B Z. es ygunal (por
la.3.comil fentencia)ala. CLqrefta.Y efta demoftrado que.
~ C.es ygual alamifina.B Lluegolas dos. BZ. ZC.fonygu.
ales alas dos.CI. IB.la vnaala otra,y elangulo.BZ C. esy
gual alangulo.C I B.(por la.4. ppoficid)y 1a.B C. esbafis co
mun,luego el triangulo.B Z C.feraygnal al triangulo.CIB
y los demas angulos alos demas angulos el vno al otro ferd
tambien yguales debaxo delos qualces fe eftienden yguales
lados(por la mifma)luego el angulo.Z B C.es ygual al angu
lo.I CB.y elangulo. B C Z al angnlo CB I.fon yguales.Pues
pordtodo el agulo.A B L.como efta demoftrado es ygual a
todo el dgulo.A CZ.delos quales.CB L.es ygual al angulo,B
C Z.luego el angulo.A B C.q refta es ygual (por la.3.comit
(entécia) al angulo reftate.A C B.y {fon febrelabafis del tri
angulo.A B C.pero efta demoftrado,queel angulo.Z BC.es
ygual alangulo.I C B,y eftan debaxo dela bafis lu Eﬁo delos
criangulos y {ofceles los angulos que eftan {obre labafis fon
yguales entre fi,y eftendidas las lineas re€tas y guales {eran
tambien iguales entre filos angulos que eftan bebaxo dela
bafis lo qual {e auia de demoftrar. i
Theorema.;.  Propoficion.6.

€ Silos dos angulos del triagulo fueré ygua-
les entrefi,tambien los lados J eftan debaxo
deyguales angulos {era yguales entre f,

o Seael triangulo.A B C.§ tenf? al angulo.A BC.ygu;aI al
angulo,A CB.Digo § tambien el ;dﬁ- AB. es ypual al lado,
A C.por{fino es ygual el Jado.A P-allado.A C.elvno dellog
~ fera mayor,{fea.AB.mayor(Y posia. 3, propoficion)cortefa

€3 dd
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del mavoi AB.vnalinea ygualala.
AC.y efta lca, D B. y tirefe la linea.
D C(porla.3 petltloquedperq el la
do.DB,es yﬂua.l allado.AC.y comi
la linea,B-C.luego los doslados . D
B.BC, 1011 yguales alos dos lados. -
A C.CB.elvnoalotro,y elangulo.
DBC.al dgulo. ACB. por la.{uppofi
<i0, luego la bafisD-C(por-la.4.pro:
'pﬁﬁ{.mll) es.ygualala bafis.AB.y el
aridgulo.DBC,{era ygual;poriamif
ma, al tuaﬁgdlo ACB. esafaberel [
anenor al mayor,lo qual es impofli |
ble.Luego ellado.AB ,hoesdefigual
allado. A C.S$erapuesygual . Lucgo files dos angulos de
va triangulo fueré yguales entre fi, tambié feran yguales los
Jados entre fi,que {e eftienden debaxo de yguales angulns,
.ﬂlo qualfe Inl;ua de demaﬂ;rm v

Themem’a 2. Pmpof tion. v,
SDIDI'C viia Hll_{ﬂ'ln.. I'llfia, l‘ﬂkﬂ:fl no {'3 damn dOS

lineas recétas ygua]f:s a.otras dos lineasre&as,
lavyna ala otra Qconcurraen otro PLIH&O di
uerfo,teniendo vnos mifmos terminos colas
Prlmelasfhncas rc&am '

qTPmrc] fies poﬂzble Ja,fe f'abre ¥na mibig linsh colbi, A Bca
las dosdineasreltas. AC.CB,otras dos lineasrettas.AD.D' B
yg ruales la via a la otra § cocurriien dinerfos pictos § fean
+C D.haziavnas mitmas partes cuiene a-faber hazia. CD.te

nié¢do vinos mifmos teraninos § fon. AB.Demiera §.CA.dea
ygnalala.DA.teniédo el mifmo termino qes.A.y la CB.2la
_ DB tem{.a.a el nnlnnp t&unum qes B the le. CD(pm la.L.pe
$1¢10




il 'E’V CLIDES.
- ticip)Pules pmc}zi C esygnalala. A
D. fera tibienyguai el an #o. ACD
al angulo. ADCEs pueselagulo AD
C. menmqelaq ulo.BDC.lfego me "
nor es elanguloACD. el agulo.BD

C.Sera pues mucho menor el angulo

BCD,geligulo. BDEC. luego mucho.
esmenor ¢l mgulﬁ BCD. qelangulo .
BDC.Demas defto porque, BC.esy-'
gual hla, DB Eslnagovgnal tibienel’
angule, B CI)alangulo.CDB,Y efta.”
yia demoﬂrado q es matho menor ,
lo qual es impoflible,.Luego fobrev- . —
na mifmatre€ta linea,a dos mifimas li A R G
neas rectas no, fe Qara otras dos: lmeamﬁ&as YE ualesla vna.
alaotra g cocurrd en dinerfos: pu&ostlmsz'nas inifmaspar

tes,tentédo los mifinos terminos con las aneras hneas re-
EtasiLo qual conuino demonttrarfey - - . 3

" Thieorema.s. I’mpmfcmn 8.

€ Si dos triagulos tuuieré los dos lados ygua
les alos dos lades, I vio al otro: 1y labafista
bié ycrual ala bahs,tcdran tabié el angulo cO.

tenido deyguales lincas retasy ygualal agulo

gScan dos. triangulos. A B C. D EZ.que téga 105 dos lados
BC.AC: yguales alos la i |

dos.E Z DZ.elvnoalo, - | N
tro efto es. CBalaZE.¢
ACalaDZ. ytenganla = [
bafis.B A,ygualalabafis - /.
C Didigs quetangulo.B /.
C Aiesygunal al angulo.E-

Z D.porque puefto el tri = ' | ;

angulo.A B C.{obre el tr1a:1glllo DEZ ypue&a el punto B
fobw el pumo Eyla Imﬂa re{‘?ca B A fﬁbre E D cae tambien

C'4 . el punto

'C\

e ——

1
r‘ -I v & g e
o



LIBRO PRIMERODE
el punto.C.fobreel punto.Z.porque.B C.es ygualalaE Z,
caen tambien. CA. A B. (obreZf. D Z.porque filabafis
B A.cae {obrela bafis.E D.peroloslados.B C.A C.nocaé fo -
bre loslados.E Z. D Z.fino q fidifierencomo.EZ.EC.DZ.
D C.darfe han [obre vnamilma linea re€ta dos lineas re€tas
yguales a otras dos lineas rectas lavna ala otra §.cocurra &
ditferentes puntos hazia vna mifma parte teni¢do vnos mif
mos terminos.Pero no fe dan eftas(por la.7.propoficio)lue
go cayédo labafis.B A.fobrelabafis.E D caerd tabienlos la
dos.BC. A C.fobrelos lados.EZ, D Z,por lo qual tambien:
elangulo.B C A.caera {obre el angulo. EZ D. y {era ygual.-
Luegofi dos triangulos tnuieren los dosladosyguales a los
dos lados el vno al otro y la bafis tibien ygual ala bafis,ten- .
dran el angulo tambien ygual al angulo cotenido de yguales
rectas lineas, que era lo gfe ania de demoftrar, 5 o

Problema.q.  Propofitiong, -

¢ ﬁitiidir vi _ang_uic}: da_,do rc&i lineoen dos
- partesyguales.

#Sca ¢l angulo retti lineodado.B A C,conniene diuidirle en
dos partes yguales.Tomefe enla linea, A B.vn Pi'i&o a cafoy
fea.D.Y delalinea. A C.(porla.z.pro - L |
poficio) cortefe. AE.ygual ala. A D.
y(por la.1.peticid)tirele lalinea. D E
y haga {e(por la:r.propoficid)vn trid
ulod yguales ladosfobre.DE,yfea -
Z E.y (por lah. petition)tire fela
A Z.Digo gel agulo.B A C.es.corta-
do conlalinea.A Z.en dos partesya
guales.Pord. A D.es ygualala.AE.y
gomunla.AZ.Inegolasdos.DA. A
Z {0 yguales alas dos.E A.A Z.lavna
ala otra,y la bafis,D> Z.es ygual(por
Ja.r,propofictd)ala bafis,E Z luego
(porla,8)eligulo,D AZ ¢sygualal /o
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gulo,Z A E.Eftaluego cortado en dos partes ygualesconla -
linea.A Z.el angulo dado de lineas rectas.B A C.lo qual con

a

uino aflt hazerle.

T,
rli
L
" T

Problema.s, Propoficion, 1o0.

{ Diuidir en dos partes ygualcs vna linea re
-&ta dada terminada,

&8 Sea dada lalinearefta terminada. A B.cOuniene diuidir 1a
linea.A B.e.dos partes yguales,hagafe(por la.1.propoficid )
fobre ellael triagnlode ygualeslados = |

A B C(yporla.o. ppoficid)cortefe & -
dos partes yguales el angulo. ACB . /
colalinearetta, CD, digo qlalinea i
recta,A B.es cortadaendos partes y
guales enel punéto,D,porg( por la.1, |
propoficio)A C.esygualala.CB.yla ZA. B
CD escomun,luegolas dos'A C. C D fon ygualcs alas dos
BC.CD.lavnaalaotra,y eldgulo'A C D. esygual al agulo
B C D.Luego (por la.4.) la bafis'A D-es ygual a la bafis. DB
Elta pues cortada lalinea'A B.reéta dada termmada € dosy.
guales partes enel puncto,D.que era lo qfe hauia de hazer.

'Prnblem&. 6. Propeficid. 1.

T Dadavnalinca rea,{acar delde vn puto
encllafenaladovnaretalinea en angulos.
IC&OS. .

é&Sealalinea refka dada.A B.y el puntto fefralado en ¢lla

fea.C.conuiene defde el mifio puncto.C. de Jamilma linea
refta.A B.facarwna linea reéta emangulos, retos., Tomele

enlamilnza. A B. vnpunétoa caloy lea. Dy pongale(porla
| tercera
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tercerapropoficifilalinear—mwe 7.8 o) SOETITRINTS
CE.ygualala.D Cy fobre

D E(por Ja.1. propoficion)
haga le cltridgulo de lados
yguales.Z D L*,,'y tirefe lali
nea,Z C Digo g lalineare
Eta, Z C: {aleidela linea. A Py

en *mgulﬂs reftos defde el C

p{lﬂbt{) fenalado en clla que es C. P(}rq D Ces }rg‘na] ,:1 ]a C
E.ylalinea.Z C.cs comt luego las dos.D C.C Z.{on yguales
alosdos.EC.CZ.lavna ala otray labafis. D Z( porla. ’
propoficid) es ygual alabafis. EZ.luego el angulo.D CZ. ¢
ygual(porla.§.pr opof'mn)al angulo.ECZ .y eftandevnay
otra parte.Y quido eftando vna linea reéla {obre-otia lnn.a_'
recta hiziere devna y otra parte'angulos entre f1'yguales;ca’
davno de los angulos ygualeses reto(por la.1o. debmumﬂ ;
Inego el angulo.D C Z. y’el angulo,Z C E.fonretos. Luego
faco fe la linea recta, Z C.€ afigtilos reftosde Ia linearecta.
ABy defde el pu&o C fenaladc er& ellajq ¢oNuiNo ha&er fe.

'l-

Ploblema ~. PIDPOﬁCI{}I‘l 12, :
€ Tirar vna lincare&a nerpcndlcular ioibfcf

vna linea recta dada infinita defdevn Punﬁ:o;

qucneﬁﬁccnc”

oo Sea vna linearefta 1111‘11111:;1 ,y lea efta.A B. y ¢l puntto da
do queno efte en ella fea.C.conuiene {obre la linea reéta da
da infinita. A B.defde él'punéto;C.¢ qno eftaenellat tirar vna®
linea recta perpédicular . Tomele enlayna.parte dela mifma
linea retta. A B.yn un&oacafov (ea.E. .y lobre 1a.C. como
centro.Y {egun la d:l’cancm C E.defle(por la.3. pettcmj elcir
culo,EZ Ly cmtefe(pmla 10 Propefcmn) ELé dospartes
yguales en el punéto.T.y tll en fe ( porla.1. petmé)las lineas’
reftas.Cl. CE.C T:Digo l lalinea re&a C T.efta tirada per
1

pédicular fobrela hnea reéta dada lnﬁmta AB defde el pi.
i€l

W
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- ¢to dado. C. gno eftien
ella.Porque.l T..es ygual
‘ala.TE.yla.T C.es comii
luegolasdos.ILT.CT. {5
yguales alas dos.ET.CT
B lavnaalaotra,Yla bafis
CLala bafis.CE.es ygual
(porladifinicton quinze)luego el angulo . CTI. esygual
(por la.8:propoficio)al angulo.C T E.Y eftan de vina y otra
parte.Y quido eftddo vna linea retta fobre otra linea recta
hiziere de vnay otra parte angulos-entrefiyguales,cada v-
no delos yguales angulos es reCto(por la.xo.difinicid) y Ia li
nearecta J efta encima fellama pepédicular.Lucgo fobre la
linea reCta dada infinira. A B.detde el pito.C.dado no efta
¢ ellayefta tiradala perpédicular.C T.qconino hazerle.

| - Thorema.s. Propofition. 13
Quando eftado vnalincarecta fobre otra

lineare&a hizicre angulos,o hara dos rectos

oyguales ados rectos.
g FEltandovnalineareCta. AB;lobre [a linea re&ta,C,D,haga
los dgulos,CBA,A B D.di

goglosangulos. CB A. A A

" BD.olondosrectos,o ygu
ales a dosrectos.Siel angu e
lo.CBA.esygualalangulo o Bl/ S

A B P.lerd yadosrettes. "
Pero fino faquefe(por la.n.propoficion)delde el puecto. B,
daddenlalinea.C D,lafinea:B E.en angulos rectos. Alli que
los angulos.CB E.E B D(porladitinition.ro)leran reétos.Y
porgelangulo.C BE. esygualalos dos angules. CB-A. A
- BE,pongaie por comun e¢langulo.D B E.luego los angulos
CBE.E B D.lon yguales a los tres:angulos qlon: CBA. A
. BE.EBD. De mas deftopordelagulo. B BA.es ygual alos

o | dos
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dos angulos D BE.E B A.PGgale por comii ¢l angulo.A BC
luegolosangulos.D B A.A B C.lonyguales alostres dgulos
DBE.EBA.A BC.Yefta demonftrado q los igulos.C B E.
E B D.16 yguales alos milmos:tres,ylas cofas g avna mifma
{6 yguales(por la.r.comiifentétia){on entre fi yguales:luego
los agulos.CB E.E BD.[0 yguales alos agulos.D B A.ABC
y losangulos D BE.C B E.lon dos retos , luego tibien los
angulos.D B A.A B C.fon yguales a dos re€tos.Luego quan
do eftido vna linca recta fobre otra linea reéta hiziere angu
los,o hara dos reétos o yguales a dos rectos,lo qual fue con
ueniente demonftrarfe.

Thorema.y. Fropoficio. 14.

€Side alguna linea recta:y devn pun&o fuyo
tiradas doslinecas reétas haziadiuerfas partes
de vnay otra parte hizieré angulos yguales a
dos re&os clfas entre {iferan en derecho de

linea re&a. e
#8 De alguna linearefta. AB.yde vnpuntoen ella.B. Jas

dos lincas rectas.B C.B D.no tiradas hazia vaa mtfma parte
hagan de vna y otra parte los angulos.A B C.A B D.yguales
a dos re€tos.Digo que lalineareéta.B D.efta en derecho de
lalinea.CB.porgfialalinea.BD.no le efta € detecho la linea

B C.efteleala.DB.lalinea.B - |
E puefta ¢ derecho.Puespor |
‘quela lineareéta.A B. cayo
?ﬂbrc Jalinea reéta.DBE.lue
go losangulos.AB D.ABE.
fony guales a dosretos(por
la.13. propoficion) po los an
gulos.A B C.A B D.fonygua
Jes ados re€tos,luego las angulos.D B ALABE - fon yguales
a los angulos.CB.A. AB D .y quitado ¢l angulo comun A
B D.luego el angulo que refta.A B E.es ygual al angulo que
| refta
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refta.A B C.el menor a! mayor,lo quales impoflible.Luego
lalinea.B E.no efta en derecho ala linea.B D. Tambien de 1a
mit{ma manera demioftraremos que ni otra linea fuera dela
linca.B C,luego alalinca.D B. ci’tale en derecho lalinea.B C
luego i de alwuna linearettay devn piitoluyo, tiradas dos
lineas refas acia diuerfas nartes,hiziepé angu‘as devnay o-
tra partey guaics a dos rectos ellas entre fieftaran en dere-
cho de lmm reCta,que conuino demoftrarfe. :

Thorema.8. Propoficid. 15.

€ Sidos lineas re&as {e cortaren entre {1, ha-
ralos angulos contrarios yguales entre 1.
ey Cortenle entre f1las dos lineas reftas. A B.C D.enel pfito

E.digo qelangulo.AE C.es ygual alangulo.D E B. porque’
:Lyenda lalinea re@a. A E.{obre la linea re@a.C D.haze los

\

angulos. CE A.A E D.luego los angulos.CE A.A E D.fony
guales a-dos rectos (por la. ;3.Pr opolicio)ltem,porg laiinca
re€ta D E.caciobrelali - ,&“
nea recta. AB.haziédo los \
angulos. AED. DEB. |
ltegolos angulos.A E D.

D E B. {fon ygualesa dos -
rettos (porlamilma.gz. / a
propmmﬂ) y efta. demo- \
Atrado q los angulos.CEA ' |
AED.{on }rur_mle adosre Bm,luego losangulos .CE A.
A E D.{onygualesalosan gulos.,AED. DE B quitado pues
¢lcomun. A E D, el 'uwulr_} CEA. querefta,es ygual al an-
gulo quer ‘ofta, D E B. df,[a mi{ma forma fe dvmof’cmm q ta-
bien los angnlos. CEB. DI A. lonyguales, Luego fidos li-
neas rectas{e cortaré entre fi,haran los Elll"'llI{JS contrarios
yguales entre fi,que conuino demoftr a_rfe..

Theorema
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Theorema. o. i ropoficion. I,
€ Eilendidovn Ll.do de qualqulcr triangulo

clannula cxtericr es mayor que. qualqmcm

de ]os mgjulos interiores. 0} pucﬂos.

éa» Scacltritgulo. A B-C. y eftiédafevn lado fuyo y fea.BC
hafta'en.D.digo qel 1119,1110 exterior.A CD.es mayor q qual
quierainterior que cfte pueflo enla parte contraria, efto es,
que el angulo.C B A. o,B A C.cortefe la linea.A C.€ dos par
tes yguales(por la.lo.propo D It
ficion)enel punéto.E.y eften \
didalalinea.B E.porla.z.pe __S?: e\ :!':

ticio)tirele afta r.lpuEtD Ly / \

-

(porilag. propoficid ) defle
lalineaEZ.ygualalaBE,y

tirefe.Z C(porla primeraye /
ticio) yefti¢dale(por la,z.pe \

ticio lalimea, AC. aftaen, 1.

‘Pues. pmq AE, esygualala
K.C yla BE,alakEZ. luego las dos . A E.E B.fon yqua[es a

lasdos,CE,EZ.Javnaa la otra,y elanguloAE E. (por la
dcmna quinta propoficié)al’ ?llf?l_}l{.} Z E C.por {er opuetlos
Luego la bafis. A B.cs ygtml 2 labafis.Z C. y cl triangulo . A
BE yguql al triangulo.Z E C.y los de mas angulos fon ygua
les alos demas angulos elyno al otso debajo de los quales
fe eftienden yguahs lados(por la,4. propolicion)luego el an
gulo.B A E.es ygual al angulo.E CZ.pero elangulo.EC D,
es mayor que el angulo,E C Z. Luego nayor es el angulo A
Cd.que :_l angulo, B A L. Dela mﬂnm tforma {1 {e corta é dos
partes ‘a-'ﬂualcs lalipea.B C.le demeftrara q el angulo.B C.l.
conuiene a faber ¢l angulo. A C D.esmayor § el angulo. A
B D. uego eftédido elvn lndo de xlualqmcr trian gul@ esma
yor ei angulo exterior { q'mlquwa a de los interiores opue
* ftos,que eslo que fe hauta de demoftrar,
Lheprema.io. Impmcwn 17.

Jin ' - Tomados
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Tomados de glquiera {uerte los dos angulos
'de glquicr triagulo {fon menores q dosrecos

¢ Sea el triangulo. A B C.digo que los dos angulos del mif

4

mo triangulo.AB C.tomados de qualquier mancra,fon m*¥
nores que dos tectos.Porque eltiendaie(p or la. 2. petition .

ellado.B C. aftaen.D,Y porq del trid
gulo.A B C(por la precedente)el an-
gulo exterior que es.A C D.esmayor
que clangulo.A B C.interior. Admita
le el angulo com. A C B.lon pues los
angulos.A C D.A CB. mayores q los.
dgulos.A BC.BC A.Y (por la.13.pro
pofition) los angulos.A C D.A CB{on yguales adosréctos
Luego losangulos. A B C.A C B.lon menores § dos rectos .
" Dela mifima forma moftrareinos tambien que los angulos:
B A C.A CB.foa menores q dos rectos,y tambitn los angus

los.C A B.ABC.Lucgo tomados de qualquiera fuerte los-
dosangnlos de qualquier triangulo fonmenores que dosrte- -

¢tos.Lo qual conuino demoftrar{ 3 '
| Theorema.ir.  Propoficion.§. .

€El mayor ladode todo triangulo fe eftien=

de debaxo del mayor angulo-;-

@oSca el tridgulo. A BC que tengael lado. A Cmayer qel la
do.A B.digo que tambien el angulo.A B C.es mayorqelan
gulo.B C A.porque.A C.es mayor que. AP hagafle ygual la

linea.A D.ala.A B(por la.4.propoficid)y (por la. 1, peticid).

tirefe la linea.B D.ry porgdel trr A -
angulo.B D C.elangulo exterior \

A D B.(porlappoficid.16jesma | \\H Y
yor que elangulo eppuefto y m- - L -
terior.D CB.y esygnal(porlas |, 7

propoficion)el angyla.ADB.al g_-— . - e
angulo:AB D.porgellado.AB. " 7 -

AN
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es ygual al. A D.luego mayor es el angulo.A B D.que el an.
gulo.A C B.Juego mucho mayor es el angulo. AB C. que el
angulo,A C B.luego el mayor lado de todo triangulofe eftic
de debaxo de mayor angulo, que c_onnim d cin oﬁrarfg

Thorema.rz. Propoficion. 19,

€ Dcbaxo del mayor angulo de todo triangﬁ
lo {¢ eftiende mayor lado .

®sSea el triangulo. A B C. que téga el angulo.A B C. mayor
qclangulo.BC A.digo que ellado. A C.es mayor G el lado.
A B.porque finolo es,o fera ellado. A C.ygual allado . A E.
o menor que el.Ygualno lo es el lado. A C. al lado .A B.que.
{eria(por la.s. propoficio) ygual el angulo.A B C. al angulo
A CB.no es ygual,luego el lado. ‘ |

A C.en ninguna manera es ygual
allado.AB.Tipoco ellado.A C
es menorque ellido. AB.porque
el angulo.A B C.{eriamehor g el
augulo.A C B.perp no lo es,lue-

go ellado.A C.enningunamanera es menor que el lado.A B
Luego mayor es el lado.A C.qel Indo. A B.luegodebaxo del
mayor angulo de todo triangulo {¢ eftiende mayor lado.Lo-
qual conuino demoftrarle, |

Theorema.r3.  Propoficid, 20.

qLos doslados detodo triagulo tomados €
qualquier manera fon mayores g el q refta.
@9 Sea cltriangulo. A B C.Digo que los lados del mifmo tri

angulo.A B C.fon mayores que el que refta de qualquierma
' nera
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nera que fe tomen, esa (aber. B A. AC. mayores que. B C. y
BC.AB. que.A C. y BC. C A.que el mifmo.A B.tienda {e
(porla,z, petit1d),B A,kafta el punto,D,y (por la.2 )propos
fitio)pongale, A D;,ygual ala, A
C.y tirefe.D C.Pues porque- ‘D
A.esygual ala. AC.esygual,el2
gulo.A DC.(por la.s.propofiti
on)al angulo.A C D y el'angu-
lo.BC D.esmayer que el angu
lo.ACD.luego el angulo. BCD
es mayor que. el angulo. A, DC
y porqesel triangule.DCB. .
que tiene mayorel angulo.B C.
D.gelangulo.A D C.yalma-
yor angulo fe le eftiéde mayor'
lado(por la.18.propofici&)luego.DB.es mayor § B C .cpo es
ygual.D B alas dos.A C.AB.luego mayores {6 los[ados.B A
AC el mifimo.BC.De la mlima forma demoftraremos g t
bien los lados.A B. B C.fon mayores C A.y tambien . B C
C A.q A B.lucgo los.dos lados de todo triangulo tomados
en qualquier manera {on mayores que el que refta, lo qual
€OnULO demoftrar I'e 1

i i

The{)remn 14. Pmpol"cmn 11,
§Si delos terminos del va lado de vn triagu-

lo fe diere dentro del dos lineas reéas: lasquc
{c dieré {eran menores que los dos lados del
trmnsrule y contandx an mayor angulo.

ﬂaSGbrc el 11d0 B C.del trlagulo A BC. defde los terminos
dela mifma.B C denfe dos lineas reCtas dencro del.BD.C D
digo que.B'D. CD.fon menoresqueloslados.BA. AC.q

ft.ﬂ.an del tnangul’o,y que el angn‘o B DC.es mayor que.B
W L ks A C.

—
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porque e[’ucddﬁ.(por la. z, peticid)
Ialinea.B D.afta.E. y porque ( por
fa.zo.propoficid’) los dos lados de
todo triangulo fon mas largos que
el reftante, ﬁ?ian los dos ladas AB
A E.del tr 1al1gulo A B E, mayores
que.B E.y puelta comun 1*1 linca.E
C.luego las lineas.B A.A C.{fon ma
yores que las lineas.BE.EC.Y por
que por la mifma.losdoslados.CE -
E D del triangulo,C ED. fonma}'o _
res que.DC.puefta pues comi. B D.{erfi mayores laa luleasr

CE.E B.que las lineas.C D.DB.y efta demoftrado que B A.
A €. don mayores que.B E.EC. Luego mucho mayores {on

B A.A C.que Jas lineas.BD.D C. D‘enma defto porq(por la
1. pi"c}pnﬁcmn Jel angulu exterior de qualquieia triangulo
es mayor que el epucﬁo iterior luﬁga elangulo.B D Ciex
terior deltriangulo .CD E. es mayor que el anﬂulo': CED.
Porlo qualtambwn el anguloextérior.C E B. deltr:angnla
AB.L. es mayor que el alwulu B'A C.Pero efta demoftrado
qué elangulo.B D C.es mayor que.C E B.Luego muchoma
yor es el an;:_ulo B DC.que el angulo.BAC. L.,wgo fidelos
terminos del vinlado de v tridgulo fe dieren dentro del dos
lineas rectas las que {e dieren feran menores quelos dos la-
dos que reftan del triangulo, y contendran mayor angulo.
L0 qual conuino demoftrarfe.

Problema.8.  Propoficion. zz. |
§Hazer vatriangulo de tres lincas 1*¢¢'tasquc
icanycuﬂcs A tres hncas roékas dadas: pcroco
uiene que las dos lineas fean m. ayores que la
que refta tomadas de c]uqlqmcr manera,por

que] los dos la.dos (L todo trnnﬂufotomade S
de
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~ de qualquier manera fon mayores gel reftate

}y.‘},ea eres lineas reCtas da
das.A.B.C.dos delas quales
tomadasen qualqmcr ma
nera{ei mayores {larefta
- te,es afaber.A. B. mayor §
C. yA C.mayor q .B.y CB,
mayor J.A.couiene de tres
lineas rectas ygualesa las
tres.A.B.C.hazer vn triagu
lo.Defle vnalinea termina
da dla parte.D.perono ter
minada por laparte. T.y(por la s.propoficid Yponga fe la [i-
hea. D Z. ‘s«'gml ala.A. 8% ala.B.lalinea.Z I.Pero ala.C.lalinéa
“T Ly fobre el cétro.Z’y efpacio.Z D(por la.s. pemc:o)defcrl
‘bale el circulo.L K D. y tibien fobre el cen tro.L y el efpacio.
JT(por lamilma peticio)defle el circulo T L K.y tiréfe(por
la primera peticio)Z K.IK.Digo qelungulﬂ KZIle ln he
cho de tres lineas retas ygua.les alastres.A,B.C.Porque el
pi€to.Z.es cétro del circulo.D K L.es ygual( poi la.15. defi-
nicio)Z D.ala.Z K.yla Alesygualala.Z D. lucgo tibien.Z
K.es ygual(por la.r. comu fentécia)ala.A.Ite porg el pu&a .
Les cétro del circulo.L K T.esyguallIKala.lT .yla.C.esya
gualala.d T .Juego la.1 K.es ygual(par la.1.comu {étécia dala
C.ylaZJesygnalala.B.(por lafuppoficio)luego las tres Ia
‘neas rectas. IZDZ K.KI.fon yguales a las tres A. B.C. luega
detres lineas re€tas § fon, IZ. Z KK L.§ {6 ygualcsa las tres
lineas dadas A.B .C,efta hecho ¢l trmgulo. KZllo q}ual fuc
goueniéte hazerie
' I’loblema 0y Prepof 1cion, 23,

ch:brc vna lmea re&ay envn puncto cnella
{enalado hazervn angulo de lineas rc&as y -

_fvual avn. anfrulo dado de lmeas rectas,
D g " Seéa

N i ""Ea"t 5 B}r———-ﬂ----—--n-p:'-{
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‘fea AZ L. De maneraque la ' -
,_’lmea CD.fea ygual alalinea.AZ.y.CE.a lalinea.A . Ytam
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:‘DSea lalinea dada.AB.y.el puntto dadoenellafea. A, y el
“angulo dadorectilineo {ea. D C E-couiene poner éla linea re

&ta dada. AB.yenel putto éella dadﬂ A.vn angulo rettilineo
ygual al annulore&xhneo da

do. DCE. Se.l acafoenlav.
na y otralinea.C D CE.vnos
punctos,y lean eftos. D E.y
tirefe.D E(por la.1. peticid)
Y delastreslineas retas Z
A.Z 1.IA, quefonygnales a
las tres hneas reétas dadas

CD.D E.E C.haga fe(porla

precedente vi.tr Iangulo L Y

bien.D E.ala,Z Ly porquelas dos lineas'D C.CE. fonygua
les alas dos lineas . Z A- Allavnaalaotra,y labafis. DE.
(por la fuppofition)ala bafis Z 1.Luego el angulo. D CE.es
ygual alangulo.Z A I(porla.8.propoficion)luego enlalinea
recta dada. A B.y enel pun&o en ellafenalado. A. efta dado
¢l angulo re¢tilineo.Z A Lygual al anwulare&ﬂmea IICE..

".clue comunra hazerfc

I’.mEI'ema.'I;; Propofitic.z4.

{51 dos. trmgulos tuuicren los dos Iadosyfrua

'les alos'dos:lados,el vnoaliotro ,pero mayor

el vn anrru]o contenido: deygualts lineas re-
Gas que cl angulojtendran tambien:la b‘lﬁs.

'mayor que la baﬁs..

#88Seanlos dos triangulos.A BC.DEZ. que tengan los dos:

',lados AB.AC.ygualesalos doslados.D E-D Z. elvnoalo-

tro
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otro,conuiene faber,ellado. A B.allado.D E.y €l lado. A C.
allado.D Z.pero el angulo.B A C.{ea mayor que cl anﬁulg
'E D Z.Digo que tambien la bafis. B C.es mayor que la balis
E Z.porque fiendo el angulo. B A C. mayor que el angulo.
E D Z:pongafe(por la propoficion.z3)enla linea recta. D E.
y enel punéto. D.enella ¢l angulo.E D Lygualal angulo,
BAC.ypongafela. DI ygualalavnadelasdos.AC.D.Z
.y tirenfe(por la prifkera peticion. 1E.Z I .Pues porque.A B
esyegnalala:D E.y A C.ala.DIfonyguales las dos lineas,
B A.AC.alasdoslineas.E D.D I lavna ala otra,y el angu.
lo.BA C(por laveyntey tres propoficion)ygual al angulo.
ED ILLuegola balis,B.C.(por la quarta propoficid) es ygual
alabafis.EL Iten porgesygual. D Lala.D.Z. luego clangn
lo.DIZ.csygualal angulo.DZ LLuego el angulo.DZ 1. es
mayor guc el 3“3”10-3 [Z.e5 pues mucho mayor el anguln
EZIqueeclangulo.ETZ.Y parque es el triangulo EZ L.que
tiene el angulo. E Z 1. ma- A . b
yn@sl agnlo.E1Z.Y el ma.
yor augulo tiene opuefto
-tnayor lado(por laa8.pro
policion) luego mayor es
ellado,E LqueelladoEZ B

yesygualellado.EL alla ° N
doBC,luego elladoB C. ) X
mayor es qel lado.EZ.lue | G

go {i dostriangulostuuierg
losdos lados yguales a los dos lados,y 1o que de mas fe figue
como en la propoficion.Lo qual connino demoftrar.,

| Theorema.16. Propoficion.zs. -.
€ Sidos triagulos tauieré los dos lados yzua-
lesalos dosladns el vno al otro: pero la bafis
‘mayor G 2 bafis tédratabié el anguio coreni

‘do de vyuales lineas re@tas mayor q el agulo.
' - D 3  Siendo
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" # Sid¢do dos triangnlos.AB C.DE Z. .que tengan fos dosla
dos.A B.A Ciyguales alosdoslados.DE.D Z. elvno al otro
efto es'A Byal mifmo.DE.y A C.almifmo.D Z.pero la bafis
B.C.(ea mayor que la bafis.E.Z.Digo el dgulo.B A C.es ma
yor j el angulo.ED Z.porg fino,
o.esygual. 2el , 0 menor que el
ygual no lo. es el angulo . B A C,
alangulo. £ DZ, Por que fi fuelle
yeual,la balis tambien B C'( por.
la.4.propoficion)leriaygual ala
bafis.E Z. peronoloes, luegoel.
angulo.B A C enniinguna mane
ra es ygualal aanulﬂ ED Z.nita
poco es menor ¢l angulo.B A C,
que elanguloED Z. Por que la
bafis.B C.leria menor qlabafis.EZ, Peron oloes. iuego el an
guio B A C.no'es menor J el angulo.ED Z.Yefta demoitra,
do gniygual.Luego mayor es el igula.B AC. quecl angulo
"E D Z.Luego fidos triangtlos tuuieré y lo que fe i‘gue como
eneltheorema que cduine demoftrar..
~ Theorema.:7, Propofitio. z6.

q Sidos triangulos tunierenlos- dos. anfrulos
ygualesa los dos angulos:elvno al Qtlo iy el
vnlado ygualalvalado:aorael § cfta entre
[os clos angulos yguales:o ¢l que fe opone al
vito.de Jos yo'ualcs ana‘ulos t cndran tambien
los demaslados ygaales alos demas lados el
vno alotrotyel aguloreftare al dgulo reftite.

A

prcanIOs dos .,rlmgales A E CDE Z.quetengan los-dos

sangules. A.BC.B C Alygualesalos dos .;mwulosD EZ.EZD
elvnm alotro,es afaber,elangnlo. A C a.lafxmﬂa DEZy

elanguio.BC A.al aﬂu?o EZD. .y elva Tadt}‘}fgtml alvn fado

‘y qu?m..a a !ﬁ pr imero fea el que efta entre losdos angulos,
cito es
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efto es, el lado.BClal lado.E Z.Digo §los demas ladoslos t&
drantibien yguales s los de

mas lados.elvno al otro,efto
escllado. AB.alladoDE. Y
ellado.ACallado.D.Z.yel
angulo.q refta ygual alangu
lo qrefla,es afaber;B AC.al
mi{mo.E DR.Porg fi. AB.no
es yguala DE feralavnama
yor,feamayor.A B, y ponga
fe(por la.3.propoficio) fa lt- 3 ,
nea.IB.ygual ail liglea:D E,'y tirefe.] C.pues pcrij.l B.esy-
gﬁ alalaDEYJa.EC.ala.EZ luegolas dos lineas. 1B. BC.

{onygtiales'alas dos. D E.E Z.Jaynaala otra,yel angulo.

I'B C.alangulo D E Z.es ygual,luego la bafis.IC ( por fa. 4.
propoficio)es ygual ala bafis.D Z.y el triangulo.I B C.es y-
- gualaltriangulo.D EZ.Y los demas angulos (eran yguales a
los deinasdgulos debajo delos quales (e tiedé yguales lados
Luego ygual es el angulo.]1 C B.al'angulo.D Z E.Y el angulo
D Z E.{e fupone fer ygual al mifme.BC A . Luego el angulo

BCI(porla,r.comifentécia)esygual al angulo.B-C A.el me

nor al 1;151)'p_r%‘c‘lif__s]i‘mpo:ﬁi‘_bl@?.hjcg{).ﬂ Bmo es defigual a la
D E.fera puesygual.y es tibien.BC.ygual ala.EZ.Luego ya

A B.BCfonyguales a.D E.E Z.lavnaa la otra, y el angulos

A EC.esygualalangulo.DEZ.Luego(porla.4.propolitio)
labafis.A C.fera yeual a labafis.D Z,y el angulo.B'A C.refta
te ygual alangulo.E D Z.reftanté. Demas defto feanyguales
Yos lados G fe eftieden a yguales angulos,y fean.A B DE.Di-
g0 otravez cExe'las demas lados feran yguales alos demas

lados,es afaber,ellade.ACallado.DZ.y cl lado.BC.allado

E Z,y demas defto el dgulo reftate.B AC.al agulo ¢ re!’ca.ED
- ZJderaygual.Porqf.BC.noesygunal.a EZ.clvno.dellosfera
mayor.Seapues mayor fies poflible el lado.B C,y (p“eﬂa.;;

ppoficid)pogaleyeualla linea.BT ,ala linea,EZ.Ytir¢fe(por

la.peticio)AT.Y por §.B T.es ygual ala. EZ:¢ ABala DE.
A ' D 4 luego

TN
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luegolas dos'A B.B Tufonygualesalas dos.D E.E Z. la vna
alaotra,y contienc yguales angulos. Luego labafis. A T.
(por la.4.propoficid)es ygual a la bafis.D.Z.y el tridgulo. A
B T.al trinngulo.DE Z-es ygual.Y los de mas angulos fony
guales a los.demas angulos-debajo delos quales fe eftienden
ygualeslados,Luego el angulo.B T A.es ygual al angulo. D
Z E.Y el angulo.EZ D.es ygual al angulo'B C A.fera pues el
angulo.B T A.ygualalangnlo.B C A.luego elangulo exte «
rior:B T A-del triangulo.A T C.esygualal angulo interior
opuefto.B C A.Lo qual(por la.1¢.propoficion)es impofli -,
le'Luego ellado.E Z.no es defignal al lade.B.C, y es,A B.y"
gualala.D E.Luego las dos.A B.B C. fon yguales alas dos
D E.EZ.Lavnaalaotray contienen ygualesangulos,luego
ld bafis. A C(por la.4.propoficion)es.ygualalabafis DZ .Y
el triangulo.A B C.al triali_gr:_11d.‘D:E Z.y el an gulo_que refta,
B A C.es ygual al anguilo:E D Z.que fefta.Luego fidos trian
gulos tuuierenlos:dos'angulos yguales alos dos angulos, y
lo de mas como:énl theorema.Lo qual cduenia demoftrarie:
.. Theorema.18 ' Fropoficidizy - -~ - j ;
: R s . . i
€ Sicayendo vnalineare&a fobre dos lineas
- rectas hiziere los agulos alternos entre {i y-
gualcs lasmifmas lineas reas fera entre ﬁ:P:L
rallelas. W R
¢&Porque cayendo lalinea'E Z{obre ”135 doslineas reftas,
A B.C D.haga entre {1 yguales los angulosdlternos. AE Z.

EZ D.Digoque esparale \ | :
lIa.AB.ala.C D‘.por que B NP A
fino,eftendidas {e juntara, L S el
o hacia las partes.BD ., o : ,\ ) F"
hacia. A C.eftiendi fec pues p ‘E\ ® i
y concurran hacialas par | e
tes. B D.cnelpunéto.Lfice 2 [ pofli

AR RITIN  ONE Ty T
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poflible.Lucgo el angulo exterior.A E Z.del triangulo.1EZ.
es yeual al angulo.E ZLinterior,y oppuefto.Lo qual(por la
16.propoficion)es impoflible.Luego.A B.C D.'eﬁendicEas ha
cia las partes, B D.en ninguna manera concurren. Tambien
de la mifma fuerte {e demoftrara que ni hacia las partes.A C
y.las lineas que en ninguna parte concurren {fon parallelas
(por lavltima difinicion)luego. A B.es paralella ala.CD.Lu
ego ficayendo vna linea recta,y lo demas como enel tneore
ma que {e hauia de demoftrar. |

Theorema, 19. - . Prop oficion.2S. .

¢ Si cayendo vna linea reGa fobre dos lineas

rectas hizieren el angulo exterior ygual al in

terior y oppuefto haciavnas milmas partes,0
los interiores hacia vnas mifmas partesygua
lec a dos reGos, fera paralellas entre i Jas mif

mas lincas recas.

o Sicayendo lalinea re€ta,.EZ . fobre las dos lineas reftas
A B.C D.hicieren el angulo exterior,E I B . ygual al angulo
mterior y oppuefto.IT D.olosintertores hacia vna milma
parte,esa faber.BIT.IT D.ygualesa dos reftos, Digo que

es paralella lalinea, BN

AB.alaltaea. CD. ) ot ook |
- Porque elangulo. E L
- IB(por lalnpoficid) . : i |
esygualal angulo. 1 €@~ = T\Q
T D.yelangulo. E 1

B(por la'15)es yeual alangulo. A TT lnego el angulo: 4 t T.
‘s ygualalangulo. IT D.y lon aiternos(por laveyatey ficte
I | i propofi
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plcgefamn hicgoles paraiclla. AB.ala.CD. Dcmasdea
ftoporquelos angtlos,BIT.IT D.Jonygualesadosreltos
(porlaiuppolicion)ylosangulos. AIT.BIT (por la treze
pmpuﬁalmn)1”011}'9113105 adostyeltos.Luego 105 anguios

AIT,BIT.fonyguales alos angulos.BIT.I'T D. Quite {o

el anguln comui;BIT.luego elreftante, AIT.esygual al re
ftante.I T D.y.fon alternos.Luego parallela ¢s:AB.ala.CD.

luege f: cayendo vnalinea recta {cbredos lmeas re&as vy lo
demas como en la Pmpoﬁc:on que eslo §{c auiadg deme-

firar.
Theorema.zp. . Prﬂpoﬁciﬂnﬂg.‘ i

{C‘if‘;“‘lldé viia linea recta fobre dos lineasre

cas p aralellas haralos angiulo:, alternos en-

: # .-‘-
b
F-

trefi yguales : yel exterior:ygual il interiory’

opuefto haciavnasmifmas partes :y los dos:

interiores hacia vnas mifmas paites ygualf:s ,

a dos rectos.

&C'& a fobrelas lineas re&tas parallelas. A B.C D la hi:en
reéta. ‘E‘ Z.Digo,que haceyymlcs los angules alternos:A 1T
yI I D,y el angulo extericy.E1B.al; 1uter1(:r~v ﬁput:ﬁu has

cia vnas milmas partes, efto es,al anﬂulo 1§ Ly losinterio.

res y acia vnas mifmas partes LLue'.l(m BJ TITD. yguales a
dos re€tosPorquefi. A 1 T.no.es ygualald TDielvno dellos
€s may or,fea mayor.Al T.Fues pmq['ze..ﬁ 1T . es mayor q
1T D.pongale- por comun elangilo.B 1 T,Inegolosangu -
los. A JT B | ¥.fonmayores que,B 1T. 1T D.ylos anﬂn!c}s
A I'T.T 1B(porla.n. pwpuhuonjfeq veyalesa Lmle&{}s:
Im_ﬂc 105 aRgui0s.B [T.1T D. fon menores que dos 1Eﬂ’ms

({01 la quinte peticion) las lineas que baziendo menores .

que
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que dosreltos fe ef BN
tl“lll.]&ﬂ en infinito, i T B
t:-"“ ]
concurren., y eftas A . X

poer ferparal ellasno et PRI i 0 e o
concurren{porlatu. €. s o M D
poficid)luero el an- 1;;-._,
gﬂlﬁ ATT. noesdeiignalalangulo/TT D.Luego lera youal
Yelanonio: Al E (“}”}1 la.e, pmp@in,mrl)cs ygualal mur:‘ﬁ

E1B. LEH“""} elangnlo.E 1B (Porlax. comun featencia ) es
ygualal at‘wﬂo.I T D.Pongafe por comua.BIT. Lue'-?n..llnrs
angulos.F 1B, B I T.{fon yg*nles alosanguloscBE T.1
ylosangulosE I B.BIT. ionygualesa v dos rectos (po t“lﬂ 13
pt'O’PﬂhE!ﬂil lnegolosangulos. 81T . IT D. fon yﬂ nales a
dos reltes.Lusgo cayen. 1o vna linza refta fobee dos lineas’
reétas. pamldlas ylo.de mas €om cnla propoficiony qu:: €0
U enia.demaofiiar.

Theorema.zy, Propohtian._go ‘

q‘L'z.; lineas rcé’c 15 que a vha mxima. [on para
llelas entre {3 1011 par: xletlas.

s |

éavSean. A B.C Diparalellasa la; EZ.dwo qac.ﬂf’ﬂ es parale

lla ata.CDicayalobre ellas Ia linea reeta- (T K s+ POL aunla

linca refta. ITE K2 ) el Bl B
cae {obre laslineas -

rectas paralelas.A T i
BEZ. lm&*gn {eray- | Sy z_
5"13 } LI (.I.C"'J.IO AI T .- 1. K _ B =4 . .D )

al a.hs.*:}lo 1T 24 |
(por 1,1 Z9. nmm}hrmﬁ) Item pmque fobru Ias h*::eaf; redtas
paralelas.k 17Z.C D.cae lalinea reéta. 1 IS cs,poer lamifun,
ygnalTEZ J.a{ IR D.Y eftadeclarado .4 1 T.ns yv{m,_ al nﬁ- '-
suloITZ. qu I' K D.es Yglidl Al TZ. Iuego AL K es veual

.-t 1K D.y {onalternos,luep 1pam;¢:11.1 es. A P a 1.:1(3 D que
- £5 1@ quc e auia de demaﬂ'mr.

I’robfﬁrmﬂ

. 1 ﬁﬂ_. Ei

AT R e
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Problema. 10 Pmpahtm 31°

EI‘or Vi Fun&o dado tirar voa lm ca fe&a pa
sallelaavnalinea re@a dada.

ch}Sea A.el puntto dado,y lalinea recta dadafea.B C. con.
uiene por elgtmé’tc: dade.A. tirarvna linea refta paralella
a lalinea retta,B C.Tomele vn punéto a cafo enla milma i
mearefta. B C.y fea,D.y tirele(por la.x. peticion) lalinea; A

‘D(y porla propoficio n. z;)hanafc {obrela linea refta dada
A D,y enel puntto, A.fefalado € ella,el angulo.D A Z.ygual

al angulo dado. ADB-L"——-————‘?_—-—‘
.yefticda (ele la linea

‘A Z.derechamente 2 & D o

lalinea A Efpor la.z.peticion) Y porque cayendo'la reéta li-
nea.A D.{obrelas lineas re€tas.B C.E Z.hizo entre fi ygua -

les los angulos alternos® A D.A DB. {era pues.E Z. parale |

Ala ala.B C.(porla propoficid.zy)luege por el punéto dado.
Adetiro lalinea re&ta.E A Z. paralellaalalinearefta.B C.
Lo qual conuino h azerfe.

Theorema.zz. Propoficion. 32. -
‘€Eftendido el vnlado de todo triagulo el an

gulo cxtcnor es v gual alos dosi mtcuorcs de
la parte cotrar;a,y los tres 1ntcr10res angulo s
del triangulofon yguales a_dos rectos.

davSca el tri zgulo ABC.y of
ticdale vnlado (uyo,y fea
B C.afta ¢.D. digo queelan
gulo.A C D, exterior cs y-
+ gual alos dos.C A R.ABC.
interiores dela parte cotra
ria:y los tres angulos inte-

Ve ~ riores
K
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riores.A BC.CB A.B A C.del triangulo fonyguales a dosre
Ctos. Tirefe(por la precedente)por el punéto.C.lalinea.CE
parallela alalineareCta,AB.Y porque. A B.es parallela ala
CE.Y{obre las mifmas lineas cae.A C.los angulos alternos.
B AC.A CE.fon entrefiyguales.De masdefto porque A B,
esparallelaala.CE.y fc}{re ellas cae la lineare€ta.B D.el an
gulo exterior,E CD(por las.z#. z8. zg. propoficiones) es y~
gual-al angulo interior.A B C.oppuefto . y demoftrole , que
A CE,cs ygual al angulo.B A C.Luego todo el angulo exte-
rior.A C D.es ygunal alos dosnterioresy opueftos,que fon
B AC.A-BC,Y pongale por comun el angulo.A €B. Luego
ACD.ACB.fonyguales alos tresangulos;ABC.BCA.C
AB.Pero AC D.A CB(por la.1 3. propoficion) fon yguales.
a dos re€tos,luego los angulos.A CB.C A B.CB A.lonygua
les a dos reCtos.Luego eftendido el vn lado de todo triangu
lo,y lo de mas que {e figue como enel theorema , q conuing
demoftrarfe ;e '

Theorema.z3 Fropoficid.3 3.

€Las lineas rectas que juntan a ygualesliﬂcas
rectas y parallelas hacia vnas mi{mas partes,
ellas mifmas tambié fon yguales y parallelas.

éa Sean las lineas rectas ygnales y parallelas;AB.CD. y jun
té las hacia vnas mifmas partes 1aslineas reftas, A C.B D.di
£0 que,AG,y B D,ﬁ)n ygua[es yparallelasTlre re(p(}l lapri
mera-peticton) lalinea.BLC.Y:afli porque.A B.ala.C D.espa
rallelay fobre ellascae. B' C.los 5 i
angulos alternos.A B'C.B CD.{ \ '
encre fiyguales(por la:zg. propo
ficion)y porque.A B.esygual ala
C D.y comun,B.C. luego las -dos
AB.BC. {onygualesalasdos. B
C.C D.Y'elagulo.A B C. esygual - j

a
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al angnlo.B C D.luego la bafis.D B(por la.4.propofici6 ) es :
}rﬂual alabalis.AC.y eI tr nngulo A BC.esygual al tridgulo
B C D.y los demas angulos {on yguales alos demas angu-
los el veo al otro debajo delos quales {e tienden yguales la-
dos.Luego elangulo.A CB.esygual al angulo CB D.y el an
gulo.B ACal angulo.BD Bs ¥ porqfobre las dos lineas re-
&tas. A C.BD.cae J.. linea rec¢ta.B C.haziendo ygualeslos an
gulos alternos A C B.C B D.catrefi luego. A C.parallela es
ala.BD(por la.z7.propoficion)y efta demoftrado @ qtambié
le esygual.Luego las lineas reftas q juntj a yguales lineas re
&as y parallelas hacia vnas mifmas partes,ellas mefmas ta-
bien fon yguales y parallelas,lo qual conuino ucmoi‘crar (6.

S ok P T TR

'Ihemema.z.1.. Propofitio. 34,

q'Los l’ldOS oppucﬁos yios agulos delos efpa
cios de lados Pamllele {0 ygmles entre fi:y ;
la dmfron:ll los cortaen dos Partcs ywuales

e®Seael cfpmm de Imcas Pnr.allt’las ACD B. y {u d'mﬂoml
{ca.B C.digo quelos lados y-los angulos contrarios del efph
cioc ACD B de lados parailelos {on entre ﬁygnaleq, yla 5;1
gonal.B C.le diuide en dos yguales partes.Por¢ qpor fer. A B
parallelaala.C D.y fobre ellas cae la linea recta. B C(por Ta
29 propoficio)los angulos alternos, A B C.B C D. {on entre
1 yguales,Demas deﬂ:n porque.A C.es pﬁraﬂelp,a laB D,y
fobreellas cac lalinea recta.B C.los angulos .J.lt-:rnos ACB
CB D.{onentref yguales Luego {6105 e e
dos triangulos. A B C,B C D.que tienen
los dos angulos.A B C.A CB.yguales a
las dos angulos.BCD.CB D el vno al
otro,y elvn lado entrelos dos angulos
yghales ygual alvnlado y comun. B C.

_ 4cx1tramb os,lucgo(por la, zdrprr.}poﬁ T
1"‘ cion
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clon)los lados réftantes {feran ygunales a los Jados reftan.
tes elvno al otro,y el angulo que reftaygualal angnlo que
reft: Luegoel lado.A B.es yeual al lado.C D.y cllado. A C. -
allado.B D. y el angulo.B A C.es ygual al ang: 11(:- BDC.Y-
porque el angulo AB C.es ygual al angulo: BC D. y el angu
lo.CB D.al augulo A CB.Luego todo ¢l angulo.A B D.es y
guala todo el angulo- A C D(por la.z.comun fentencia) y-el
ta demoftrado que el angulo.B AC.esygual al angulo.CDB
luego los lados oppuei’cﬂsy los angulos delos éfpacics de la -
dos paralelos lon yguales entreil. ngo tibienquela diago--
nal [e divide en dos partes yguales.Porque. A B.esygual ala
C D.y l4.B C.es comun,luezolas dos. A B.B C.{fon yguales a
las dos.B C.C D.lavna alaotra ,y elangulo. A B C. es ygual’
al angulo.B C D.luego(por la.4 propoficid)la bafis, A C- es
ygual ala bafis. BD.y el tnangu[a A B C.esygualal tridgulo
BCD:.luego la diagonal. B C.en dos partes yguales divide al
parallelogt amo. AB D C.geralo que fe hauia de demoftrar

Theorema. z8+ Pmpoftmn.gf. |

qLos palaﬂ lowramos que eftan en vna mlf |
ma bafis y en vnas nnimas lineas parallelas
fon yguales entre {1,

éeSei los parallelogramos. A BC D:E BC Z.que eftan en
vna milina bafs, efto es ,BC.y envnas mifmas péu atlelas, es
afaber.A Z.B C D:m que '
¢l paralclogramor, AR c D
es ygual-al parallelﬂgra mo
EB C.Z.Por que es paralle
logramo, A’ BCD. et ygual
AD.ala.B.C. (por la.34.pro
puhmon)y por la.x milma ra
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zon tambien.E Z.esygualala,B Ciy alli tambien A D.es y-

gualala.E Z.y es comunla.D E.luego todala. AE es ygual

atodala.D Z.Ya.AB.esygualala.D C.lucgo las dos. E A.
A B.fonyguales alas dos.Z D.D C.lavna ala otra,y el angu
Jo.Z D C.esygnal alagulo.E A B.el exterior alinterior. lue
go(porla.4.propoficion)la bafis.E B.es ygualalabafis.Z. C
y el triangulo.E A B.es yf;ml altriangulo.Z D C. quite fe el
comun triangalo.DIE.Luego el trapezio.E ICZ. es ygual
al trapezio.A BI D.Pongale pues comun el triangulo.IBC.
Luego todo el parallelogramo. A B C D.es ygual a todo el
parallelogramo. E B C Z.Luego los parallelogramos que ef
tan en vina mifma bafis,y lo de mas que fe figue,lo qual con-
wino demoftrarfe.

| - Theorema.zé, Propoficion. 34.

¢Los Parallclogramm que eftanen y guales
bafisy en vnas mifmas parallelas fon yguales
entre {1, |

¢® Scan los parallelogramos. A BCD.E Z I T.Pueftos ¢ las |
yguales bafes.B C. Z L.y en vnas miimas parallelas.A T.B L

digo que el parallelogramo. ABC D. ¢sygualal parallelo
gramo.EZ1T. Tirenfe. , > - A
BE.T C.Yporqueesy- y A
gualBC-alaZlYlaZI :
esygualala.E T.Luego
tambien.B C.esyguala
la. E T.y(6 parallelas, y
juntan lasla,BE.CT. y
las lineas que juntanali | /7
neasvgualesyparallelas ® i et
fon cllas tambié yguales y parallelas(por Ia propoficid , 33)
Lucge.E B.T C.10 yguales y parallelas.Es pues ¢l parallelo
gramo.E D C T.ygualal parallelogrimo. A B CD. porq
| SR 7.




EVCLIDES. fo. 2z,
tiene la mifma.bafis,efto es.B C.y en vnas mifmas paralellas
es afaber.BC.ET.y tambien porefto.EZIT.esygual a.E
BCT,por Id qual el paralelogramo.A B C D.es ygual al pa
rallelogramo EZI'T.lucgolosparallelogramos que eftd en
yguales bafes,y lo de’'mas guc fefigue como en el theorema
que era Io que ie hauta de cmﬂi’crar .

Thenrcma 2. Pmpof ciom. ‘a7,
!‘Los trmngu os que efta en vna mifma bafis

y evnas mifmas Pamlelas {on yguales entre {1

#oEften lm trlannules ABC.DBC. pueftos en vna mifina
bafis.B C.y & las mlﬁﬁas lineas paralltlas A D.BC.digo que
el eriangulo.A B C.es ygual altriangulo . D B C. efttenda [e

(porla.z.petici6) A D.de vna Y otra parte af’ca en.EZ.y pc}r
¢l puncto.B.tirefe lalinea .

B E.paralellaala.C A.
(porla propoficion.31.)y
porelpunéto.C.tirele . C
Z.(por lamifma)qfleapa
rallelaala.BD. Sonpues”
parallelogramos. EBCA
DBCZ.(yporlass.pro
poficion)es ygualel parallcla raimo.E B C A.al paralelonm
mo.D B CZ.porque eftan en vna mifma bafis.B C.y élas mif
mas parallelas.B C.E Z.y el triangulo.A B C.¢s la mitad del
parallelogrimo.EB C A.(porla.34.propoficion)porladia
gonal A B.le dinide por medio,y el triangulo.D B C.es (por
Ia mifma)la mitad delparaﬂclmramﬂ DBCZ.porgla dn-»
gonal.D C.le dinide por medio y las cofas.que fon mitad de
colas yguales,entre {i fon yguales(por la.7,comun {entécia)
luego el triangulo.A B C.es ygnal al triangulo.DB C.Luego
los triangulos que eftd en vna mifmas bafis,y lo que fe figue

como enel theorema G gera lo ) que (e hauta de demoftrar.
o Theo

sy
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Theorema.z8 ProPﬂhcm 3"?

{Lns ma*ﬂgu]os que cﬂ:an en ymmles Bafes y
en vnas mifmas par allelas Ion yﬁuales Cntlt‘{l

évEftenlos trmngulos AB C. D EZ.en bqfes veualcs effo
es,en.B C.E Z,y en vnas milmas parallelas;es afaber.B Z. A
D Dlﬂo que el triangulo.A B C.es ygualal trlangulﬂ EDZ,
eftienda {e{por la.z. petxcmn)ﬂ D. ae vna Ay otra pa.ltc Eliﬂ. f:-
L, T.yporelpuntto,B.tire ... it
(e B1. parallelaa la CA.
(porla.3 1. propoficion) y-
porel puntto.Z.tircle.Z T
parallelaala.DE (por la
milma)luego parallelogra.
mces. IBCA.ytambien, ;
DEZT.y(porla.36.)el par ql]elogﬂmo I BC A.es yﬂual al
parallelogrimo.DE Z'T,por{ eftan & yguales bafes;efto es,
BC.EZ.y en vhasmilinas parallelds que fon.BZ. 1 T, .y el tri
angulu A B C.es(por la.34. prﬂpoﬁcmn)mttad del parallelo
graimo. 1B C A.Porqla diagonal-A-B.le dinide por'medio, y
el triangulo.D E Z.es(por lalmimajnntqd del paraﬂelﬂgrﬂ
mo.DEZ T.Porquela dnﬂﬂnal D:Z.le diuide por medio,y
las cofas que fon mitad de cofas yguales,fonyguales entrefi
(por la.7.comun fentencia)lucgo cler idgulo.ABC. esygual
al triangulo.D'E Z.Luego los trian nulns q eftan.en yguales
bafes y en vnas mifmas parallelas; fon yﬂu ales entre 1 i" q COR.
wino demoftrarde.

Theorema.zo, : Propoficion, 39-
q Los triam gulos yﬂ*uales que eftan é vna mifl

ma bafis:y hacia vnas mlfmas pattes cﬁan en

vnas mifmas parallcias, o
,Ei’cen,



‘EVCLIDES. =~ ' fo. 30.
‘épFften Tos dos tr idgulos yguales. ABC.D CB-enla mifma
‘bafis.B C: y hac¢iavna mlfmaspal tes. Dwa que eftan é vnas
“milmas parnllelas Tirefela 4w
tinea.A Diidigo que, ADes
parallelaala, B C,pord fino,
“tire {e por el punto, A, la li-
nea.AE . paraleia ala BC;
(por la propoficion. 3 1)y t1
refe.EC.luego el trmngulﬂ /1
E B C.(por la. 37 propoficion) es ygual al triangulo. A B C.
porque eftanen vna mifma bafis.B C.y en vinas mifmas para-
ilelas.A E.BC.y el triangnlo.D B C. es'(por la fuppoficion )
- ygual al triatgulo.A B C luego el triangulo. DB C. es ygual
al triangulo. E B C.conuiene faber el mayor al menor,que es
:mpoﬁ" ble ltIE‘g{J A E.en ninguna manera es paralella con fa
B C.De la mifma manera dn.,moﬂ:raremus ningha otrafue
rade.AD.luego. A D.parallela esala.B C.luego los triangu
105 yguales,y 1o que fe figue q fe hauia de demoftrar,

Theorema. 30 Propofitic.40.
i‘Los triagulos ygmlcs que eftan {obre bafis

ygualcs y fabncados hazia vnas mifmas par-
tes,eftanen vnas milmas Parallclas.

fovScan yguales los triangulos. AB C. CD Eyeften en y bafes
yguales que esen.BC.CE.y hacm las parres A D.Digoque
eftan en vnas mifmas para ;
lelas tivefe.AD, porla.1. A
peticid, .Digo que. AD . es
parallelaala.BE -Por que -
finotirele por el pacto. A.
lalinea,AZ . parallela ala
; B E. ,por la.31. propoficid,

E z y tire
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y tire {e.Z E.lucgo el triangulo.A BC, es ygual al triangulo
Z CE(porla. 33)pm q eftan en vnas mifinas bafis;yguales. B
C.C E.y envnas mifmas parallelas:BE.A Z.Y'el eriangulo.A
B C-es ygual al triangnlo.D C E.luego el triangulo.D C E.és
{gu'ﬂ al triangulo.Z C E,el mayor al menor que es impofli-

le.Luego.A Z.en ninguna manera es parallela ala.B E-y de
la mifima manera demoftraremos que otra ningunafuera de
- AD.Juego.A D.parallelaes ala.BE.G q couenia demoltrarfe.

Thﬁcrema 3% Prﬂpaﬁcmn 4! L

¢ Sivn pamllclo ramoyvn trlanfrulo tutie
renvna mifma bafis: :y eftunieren en vinas mif
mas parallelas: elparalldom amo fera Ll do-

blo del trmngulo

e Elparallelogrimo.A BC D.y el triangulo.EB C. tenﬂa Ia:
mifma bafis.B C.y eften enlas mifinas parallelas.B C. A E.Di
2o que el parallelouramo ABCDe.es cl dﬁblo del trmngulﬂ
LB C.tirele(por la.1.peti-  ~ge—-
cion)lalinea. A C. Luego, *°
el triangulo:AB C (por h
37°)es vgual al trianﬂula
E B C. Porque eftan en la
mifmabafis.BCyen las’
mifmas parallelas. B C/A. e
E.y el parallelogramo.AB C D es doblada al triangulo. AB ¢
C(por la.34.propoficion)porquela diagonal.A C.le dinide &
dos yguales partes,porlo qual el par: *tlleloar imo. ABCD..
es el doblo del triangulo.E B C.lirego fivn par: 1llelﬂgr.1mo y
vn triangulo,y lo que (e figue reftante ; quede ania de demo

ﬁral

Problema.ir! I’mpaﬁciﬁ-*}?-_‘ i |
- o Sobre:

|



(o EVCLIDES. fo. 31
€50 bre vn angulo dado re&ilineo hazer vn
parallelogramo ygual a yn triangulo dado,

édSeaeltridguloABC -
y el angulo rectilino da-
do fea.D. conuiene pues
hazer envn angulo reéti
lineo ygual al anigulo.D.
vn pallelo graimo ygual
al mifmo tridgulo.AB C -
cortefe(por la,10.propoficion) lalinea, BC, en dos yguales
partes én el punéto,E,y tirefe__(lpﬂr la,1,peticid)la linea, A E
y (por la,z3,propoficion)hagafe fobre lalinea vecta, E C,en
el puntto fuyo,E,el angulo,CE Z,ygual al angulo,D,y (por
la propofici6,3 1)por el puncto,A.tirefe,, A Lparallela a la,
EC,y ,porlamiima,por el punéto,C,tirefe,C Lparallelaala
iinea .E Z, Sera pues parallelogramo,Z EX Ly doblo del tri
angulo,AEC,por laprecedente,y porges ygual,BE,ala, E
C,cl triangulo,A BE,por la,38,esygual al triangulo, AEC,
porq eftan é las bafes yguales.BE,E C,y enlas mifmas para-
llelas,BC,A L,luego el triangulo,A B C,cs el doblo del trian
gulo,AEC,Y por( el parallelogramo,l2 C1Z,y el triangulo
A EC,eftd fobre vna mifwa bafis EC, v entre vnasmifinas pa
rallelas,EC, A Les doblado el paralleloprimo,ECIZ,al crid
oulo, A E C,por la precedente)Luego ¢l parallelogrimo . Z
E ClLes ygual al mifmo triangulo.A B C.y tiene el angulo. C

E Z.ygual al angulo dado*D,LLuego dicle el parallelogrimo

Z E Cl. ygualaltriangulo. A B C.fobre el angulo reélilineo.

CEZ.qes ygual alangulo.D.lo qual conuino hazerfe.

—

Theorema.sz. 'Prdpoﬁciau. 43

{ 50 yguales entre {1los fulalcmétos de agllos
E 3 para-
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Pamll lofn 1m0 que eftanen la dtarrgml de
tolo p:u_;.,llclo Tramo,

éeSea el parallelogcamo . ABC

D.y {u diagonal fca.AC.y enladi |P Wf’]f '_,,.r"’“*“
aﬂo 1L AC: eltennlos par: 11&10#1'1 - | o
mos.E T.[Z.ylos i'ipgleinentﬂs Z *;M
fean.B K.K D.digo que el fupple- /

grimo.A-BC D.y {u diagonal. A | -
C-eltriangulo.ABC (porla.34. | .
prﬂfmﬁi.io)es ygual aleriangulo |4 i Bl
ADC.Itépord.AE K T.espara-

llelogramo y {u diagonal es. A K.Luego el tr nngnlro AEK:
s por la. 1n1ﬁn1~ygual al triangulo. A T K.y por efto t.,unblt':
el triangulo. KZ C.es ygualaltr tigulo. K IC.yporque el trii
2alo. A EK.es ygual al triangulo. ATK. v el triangulo. K ZC
es ygualal triangulo. K1 C.Luegolos tuanﬂulos AEKKIC
fon ygna.les alostriangulos. A T K.KZ C. Y todo el tridgulo
A B C.es )rﬂualatodu el trs angulo. A D C. Luego el [upple.-
mento.B K.que relta(por la.3.comun fentencia) es ygual al
fupplemsnto. K D.qrefta.Luego fon yguales entre fi [os {up
plementos de aquellos parallelogrimos . eftan enla dlag@
nal de todo parallelogrimo.Lo qual conuino demoftrar,

mean+:o.BK e:.ywu 1l al lupulemen | /
to,KK D.Pues por{ es el parallelo- | /

Problema.1z. ~ Propoficion. 44"

q‘Sobre vnalineare&adadaenvn anf‘f*ulo da

do re&ilineo hazervy nparall Ioma.mo ygual

ayn trmngul o dado,

3%_31 _.



¢3'Sca. A B.lalineareftadada
y fea.C.el tridgulo dado,pero
el :mgulo dado rectilineo fea.
D.couiene pues fobre la linea
recta.A B.hacer vn parellelo-
gramo ygual al tridgulo dado ™
C.evnigulo ygual al dgulo.D
Ha afe(pmh 42)el palelmﬂl a
mo. BEZ I )fgualdlttmguln C
enl dgulo,EBL.G esygual al a-
gulo,D.y( por la.z.peticid) ha
gafe BE.¢ derecho dela. AB'y
eftiendale.Z Laftaca. T,y por
el pli¢to.A por la.31. ppoficid, oL
tirefe la linca. A T.parallela a Jas dos.B 1. EZ 8% t:rcﬁe (por la
primera peticion) T B.Y porque fobre las parallelas. A T,
EZ.caelalinearelta,T Z,luego losangulos,ATZ, T Z E,
(por la.zg'prop 0[*::101011}:1 ygualesa Jos re€tos, y Tos angu
los.BTILIZ E.fen menores qdos re€tos,y las lineas q hazié
do menoresque dos reétos,fe eftiéden en infinico concurren
-'.(pm a.5.peticid)Luego las. T B.Z E:eftédidas en infinito ¢6
“curré , Eftiendanfe pues y concurran en.K.y, porla propofi
<ion'3r.por el piito.K.tirefe K L.parallelaafas dos.EA.ZT
y eftiendife,por la.z.peticid las lineas. T Al B.afta enlos pla
<tos.L.M.luego es parallelogrimo. T LK Z. y {u dmgonal cs
KTyéla mifma diagonal.K T.efld los parallelogrimos. A 1
ME.y los fupplemétos fon.L B.B Z.Luego,por la.43.L. B. ¢s
ygial aBZ.yBZ, por la.qz.es ygual altn.-.tgulo C.luego ta-
‘bie.L B.es ygual al tridigulo.C.y porg el angulo 1 BE. por la.
15.es ygual al angulo.A B M,y elangulo. |BE.cs ygual al ap-
gulo. D.luego el mgulo A B M.es ygualal mifmo.D.Luego
10br~.. a Imea recta dada.A B.efta hecho el pallelogramo. A
M.ygual altridgulo dado.C.enel angulo.A B M.que es ygual
al angulo.D.lo qual conuino hazerfe.
Problema.rz, Propoficion.4s.
E 4 Hazer
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§Hazer vn par: 111{:1001 AMO ycrtml a vi reétili

neo en vn *11151110 dado 1'@&1111160,.

évSeael rettilineo dado.AB.C D .y el anﬂulﬂ dado retili
neo {ea.E.conuiene hazervn pallelna amo ygual al 16&111-
neo.A B C D. cnvn angulo dado re&ilineo, tirele (por la pe
titid.r.)la linea.D B.y(por la propolicid. 4 2.)hagaleel palle
Iogrimo.Z T.ygual altriangulo.A B D. enelanﬂulo I TK.
que es ygualalangulo.E.yporla.4 4. Jppnhcm_, haga.fe fobre
Ialinearelta.i T, el . -
pallelogramo. I M.
{)*'1 alal triangnlo,
B.C.enel an_gulu
TIL.qesygualal
angulo.E. yporque
al anﬂul(} Eesygu —
al el angulo I TK.yel mgulo’l"l L Iuago el mgulu 1 TK
es ygualal angulo.T I L.pongafe comii el agulo. MT Lluego
los angulos.L I T.I T M.{fon yguales alos anaulaa KTLLT
M. ylos angulos.L.1T.1T .M fonpor la.29. ygmles adosre
Etos}lueao los angulos. K T LI'T M.fon yguales adpsraltos
lnego defde vnalinearetta.l T(por la.14.propoficid) y del-
devnpunto enella. T eftan lasdos lineas reCtas. K T. T M no
azia vnas mifmas partes que hacen de vana y otrd parte an-
gulos yguales a dos re€tos.Luegoenvna linearetaiefta. A T
con.T M.y porque fobrelas pallelas. K M. Z Lcae lalinea re
&a.T Lfonyguales entrefi porla.zg. pmpc;{'cmm los agnlos
alternos. M T 1.T I Z.pongale comun elangulo.T I L.luego
los angulos. M-T LT I L.fon ygnales alos angulos, T [ Z. TI
L.y los angulos.M T LT I L.por la mifma,lonyguales a dos
rectos,luego en derecho eftalalinea.Z Ldelalinea.IL.y por
que.K Z, f’porla 34)es ygualy palelaala. T Ly la.M L.alaTI
lnego por la.1.coma fentécia.Z K.es ygual ala.M L.y pallela
purla 30 ppolicio. Y jatd las [as dos lin eas rettas.K Ml Z L.
nego




EVCLIDES. 2.3 .
lnego laslineas. K M.Z L.(por la propoficion.33.)lon ygua-
les y palelas.luego.IK Z. Wk Les pallelogramo,y por que por
la.42.)el tuanﬂula ABD.esygualaly l}ﬂHElOUI amo.Z T
triigulo.D B C. al pallelogramo.IM. luf.f-ro todo elr eall'um
AB cp esygual atodo el pallelogramo.KZ L M.Luego ei
ta hecho el pallelogrimo. K Z L M. yeual al re€tilineo d do
A BCD.cnelangulo. KML.qpor la. 34. es ygualal angulo
dado.E.lo qual ¢conunino hazerfe.
Problemaiq.  Propoficion.46

gDcvna linea recta hazcl vi qu.lch ado.

g Sealalinearetta. A B.conuiene delcribir vn qu;:-u.ha_do de
lalinea relta, A B.{aquefe,por la.11.propoficid,é angulos re
Ctos fobrela linearetta A B.defde el punto dado.A la linea
A C.y cortefer(por la.z.propoficion) la
linea. A D.ygualaliu: A B.y (porlapro-
policid.3r)porel punto.D.tirele.D E.pa
llela ala. A B.y por la mifma, por el pun
to.B.tirefle.B E.palela ala. A D.luego es
pallelogramo. A D E B.luego esygunal la
A B.ala.DE.yla A D.ala.BE.porla. 34
yla.A'B.es tambien ygual ala. A D. lue-
golasquatro.A B.A D.D E.E B.{on en-
trefiyguales Iuego el pallelogramo.AD 1A
E B.es eqmlat{,m Digo que tambié es re€tangulo , porque &
las pallelas.A B.D E.cae lalinearetta. A D. lueﬂf) los : angu -
los.B A D.ADE.porlapropoficio,z2g.fony guﬂcs a dosre-
Etos,y el angulo.B A D.es recto.luego el angulo.A DE.tam
bien esrecto,y losladosy los ’nglﬂ{h opueftos de los efpa-
cios palelogramos fonyguales entre fi(por la.34.pr opﬁﬁcifi
luego log angulos contrarios. ABE.BE D. thostambitfon
re&ns lueuo A BE D.es re€tangulo,y efta demoftrado que
tambien calliri*atera luego es qu’tdmdojy hecho dela linea.
A B.que conlfino ll'lZLrle
Theorema. 33 Propofit10. 47 .

C

Enlos



LIBROPRIMERODE
€En ios triangulos reétang ulos el quadrado

que es hecho dc cl leoq eﬂfi opueﬂo alangu
lore&ocs yﬂual a los dos quadradosq fon hc
chos deloslados @ qc cotienen el angulo re&o,

&aJSm elm iangulo re E’canulo ABC.qtengaretoel angulo
B A C.digo que el quady ado q es hecho dellado.BC. esygual
alos quadrados {{ehazen de B A.y de.A C.Delcribafe,
la.46.dela.B C.el'quadrado.B DE C,y por la mifma, dela
A.y dela,A C.los quadrados.ABZ LA'CKT.y porel puto
A.tirefe.A L.par. 1llela c612a.BD.CE ,por Ia propofieio.31, y
por la.rpeticio tiréfe A D.C Z.ypor{los dgulos.B A C.B Al
{on retos.Luego tiradas dos lineas retas. AC.Aldefds v 4
nalinearecta.A B. ¥ delde vn ptcto en ella.A. no hacia vnas
mif{masptes hacé de vna y otra pte auulos yguales ados ve-
é]:w,;am la.14. ppoficid) 1
luego & derecho efta la. A -
C.ila.A Ly por eifa.tabn.p;
BA eftaé derechode. AT
y por g el angulo. D B.C,
esygual al angulo.ZB A.
porq cada yno dﬁllos es
reCto:pygale comlielan-
gulo A BC, Luego todo - .
D B A esygual atodo el
anguloZBC.ypordlas
dos.A B.B D.Jonyguales .
alas dosRZ.BC 1'1 vita a
la otra,y elagulo. D B A
esyenalal anguloZ BC,
luego la bafs. A D,por la.4. ppofuo,esqu] . Ia baﬁ.;z L.
y eltriar: m?u A B D.al trianpulo.Z B C.¢s Ld;}tcl’w mal.¥ el
para 111.,10“1 amo.EL por 11 4 1,68 cloblu ddm.m 'n.:lo ABD

por
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potitiene vina mifina bafisqes. B D . y eft3 envnas mifinas
parailelas, es afaber.D B.A L.y tabi¢ el quadrado-l B.por Ia
mitma,cs doblo del tridgnlo.Z B C.porg tiene la mifima bafis
q cs.B Z.y cfta en vnas mifmas parallelas,es a faber.Z B. 1C.
y las cofas q fon doblo de cofas yguales,por la.6.comun fen
técia,entre fi fonyguales,Luego el parallelogrimo.B L. es y
‘gual al quadrado.l B.Semejatemente fi,por la.1.peticion , fe
tird, A E.B K.{e demoltrara el parallelogrimo.C L.fer ygual
dlquadrado,T C, Luego todo el quadrado.B D EC,esygual
a los dos quadrades,! B ,T C,Yel quadrado,BDE C, es he-
cho dela,B C,y los gnadrados,! B,C T,fon hechos dela,B A
A C, Luego el quadiadogde el lado.BC. {e hizo es ygunal a
los-quadradosqfon he¢hos deloslados,B A;A C, luego en
los triangulos reftangulos ‘el qnadrado § es:hecho del lado
§ efta oppuefto al angnlo reto y loque mas fe-figuie como &
el theorema,que e hauiade demoftrar, e

Theorema.34.  Propolicion.48,
qSiciquadradn que eshecho de vno de los
lados del triagulo fuereyguala agllos quadra
dos que de los demas lados del triagulo:el an
culo comprehendido delos dos lados reftan

tes del triangulo,{eraredto.
& El quadrado que es hecho |
del vn lado.B C.del triangy 1o. -}

A B C.{eaygunala agllas qua- iﬂ\
drados que fon hechos de los | N
lados.B A.A C.digo quecl an - | \“\
gulo.BAC. esreftd. Saquele® ' N,
(por la.arpropofitio)defde el an
puntto. A.la.A D. en angulos / ™

reCtosconia-lineareéta. A C.. ¢ |
y(por la.3.propoficion) ponga’ / 5
{e.A D.yeualala.A B,y(porla “Semon

apeticid)tive fe.D C.y porque esygual.D Alala. AB.clqua
| drade
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drado que es'hecho de. DD A.es ygnal al quadrado de la. A B.
pongale comun el quadrado dela.A C.Luego losquadrados
dela.D A.y dela. A C.fon ygualesales quadrados dela.B A.
y dela.A C.y(por la precedente)a los quadrados dela. D A.
y dela.A C.esygual el quadrado dela.D C. porque esrecto
elangulo.DAC.y alos quadrados dela.A B.y dela. A C(por
la fuppoficid)es ygual el quadrado dela:B C.porque efto:aflt
fe admitio. Luego el quadrado dela.D C.es ygualal quadra
do dela.BC.porloqual el lado.D C.esygualallado.BC. Y
porque.A D.esygualala,AB.y comunla/A C.luegolas dos
D A,A C.{onygualesalosdos.B A:AC.ylabafis., BC.ala
bafis. D C. es ygual, Luego el angulo.D A C(por la oftana
propoficion ) es ygual al angulo.B A C, y el angulo. D A C,
es reCto, luego tibien el angulo B A C.es reCto, Luego
fiel quadrado que es hecho devno de los Iados
& del triagulo,fuere ygualaaquellos qua
drados G delos de mas lados del trian
gulo,elangulo caprehendido delos.
 dos lados reftantes del trian-
gulo, ferareCto, que fe
auia de demoftrar.

¢FIN DEL PRIMER LIBRO.
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LIBROSEGVNDO
DELOS ELEMENTOSDEEVCLI
. des Megarenfe philofopho, Griego.

P afaﬂélogrim@ reGangulo.

€ Todo paralle]logramo re¢tangulo fe dize ef
tar contenido debajo delas dos lineas reétas
que comprehenden elangulo recto .

Que fea gnomon,

g Cadavnode agucllcs parallelogramos de
todo parallelogramo que efta enla diagonal
;ﬁ;ya::l(':t'ilos __"dcisfi_:i,llpzplcméms {cllama gnomo

Theorema.1. .  Propoficion. 1.

€ Sifueren dos lineas retas:y la vna dellas fe
cortare en algunas partes,el reGtangulo com
prehendido debajo delas dos lineas rectas
‘esygual a aquellos re&angulos que fon com
prehédidos de ellano cortaday qualqujera
parte : ' w7

| * Sean
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22 Sean las dos lineas retas.A.y la.B C.y corte {ela vna de-
I1as.B C.come quicra,efto.es,enlos piitos.D,E.dieo que elre
Ctangulo cOprehendido dela. A. .y dela.BC.es ygual al retan
gulo cnprchendido dela. Aty dela.B D.y a aquel que dela. A,
ydela.D E,y tambien aaquel que dela. A.y dela. EC.Porg,
(pnrla 1 .propoficion del.r){aquefe delde.B.Ja.B Z.en angu
los rectos conla.BC.(yporlas. "B
del.i)pogale tambienla.BlLyguaiy -}
ala.A.y por.Leirefe lalinea I T pal
rallela ala.B C(pot la.31. del pri
mero y(por la mifiha)por los puis
¢tos. D.E,C.tirenfe a la.B Llas pa-}
rallelas. DK.EL.CT. espues ygual
BT.a.BK.DL.ET.yelLBT.esy-
gual al que de.A.y dela.B C-Porque es comprehendido dela
IB.y dela,BC.yesygual.Blala.A.y BK.esygualal que de
la. Ay dcla B D.porque es camp{'chendlda dela.BLydela
B D.y esygual.Bl.ala.A.Pero.D L.es ygualal que de la . A.

ydela, D Exporque.D K,efto es;B Les Vgual ala.A.Ydemas

defto dela mifma manera.E T.esygual al que de la.A.y de la
E C.Luego el quees comprehendido dela . A, y dé I4.'B Cies
ygaalal que delajA.y dela.B D.y al que dela.A. y dela. E D
y tambiena aquel que dela. A (y deh EC.Luego fi fueré dos
lineas re€tas y lavna de ellas fe cortare,y lo (lllt' de mas fe fi
gue,que {e hania de demoftrar.

| Theorezna.z. I’mp{:}ﬂcioln.z,. e

q Si vmhma wﬂ:a {e cortare como q_uxcm :
los rectangulos que detodaellay qua]qmcra

~de fus partes [on comprchpndldm"fon ygua-
lesaaquel quadrado que es detoda ella.

Cartt
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83 Cortelela linea relta. A B.como gquiera enel punto.C. Di
go quecl rectangulo comprehendido de.A B.BC.conelre -
&'maulo contenido dela.B A.AC. esygual al quadrado de
Ja.AB. Deferibafe(por la.46.del.1.)dela A B.el quadrado. A
DEB.y faquefe ( por la.3 1.del
1.)porel puncto.C.la CZ. para
lelaalasdos.A D.BE.Es pues
yzual.A E.con.AZ.y con. CE.
y.A E.es el quadrado dela’A B
y AZ.elreCtangulo contenido -
dela.BA.y dela.A C. iporquees
comprehendido dela.D Ary de. " |
la.A C.y es ygual. A D.ala. & B.
y CE. a aquelquede.AB.BC. - |
porque es ygual.B E.allaiA B.Luego¢l que de:B A.AC.cona.
quel que de.A B.B C.es ygual al quadrado que de.AB.Lucgo
fivnalinea recta.Y lo que de mas fe figue como eneltheore-
ma,lo qual conuino demoﬂz ar.

Theorema.3. Propoﬁcmn 3.

{51 vhalifea redta [ corta cemoquwra cI re
&angulo comprchcnd:do declla toda:y de
vna de {is partes s yﬁudi al reGtangulo com-
Prchcnfhda de {us partesya aqucl quadrado
que ¢ hace dela dlcha parte,

g Cortele la linea reCta. A B ,comoquiera en el punélo.C,
digo que eireltangulo Lomprehelldldo dela AB.ydela.B
Cce ygual al re€tangulo comprehendidodela. A C. ydela
€ B.conel quadrado que {e haze dela.B C. Delcribafe (por
la.4.6.del.)el quadrado dela. B C. que fea.CD-E B.y eﬁmn-
dalc.E D.afta en.Z(por la.z.peticion.y por el Puu&o.? ¢ire

€,POr




LIBRO SEGVNDO DE
_ - {e(porla.yrdel.rla. A Z.parallela
alasdos C D,BE.Es pues aoray-
gual. AE.alosdos. AD.CE.y A
| E.eselreftangulo comprehendis
dode. AB.y B C. porque fe com-
prehende cf::-la. AB.ydelaBE.y
* esygualalaBC.la.BE.y AD.es
el quede.A C.y BC.porque esygual . D'C.ala.CB.y D B.es
el quadrado que fe hace de 1a.C B. Lucgo el re&angulo con
tenido de la. A Biy dela.B C. es ygual al reCtangulo compre
hendido dela A C}r dela.C B. ¢0 eliquadrado-de la;B C.Lue
go fivna linea reéta {e corta,ylo demas que fe figue enel the
orema que conuino demoftrarfe. 30 U

ol l

 Theorema.gi . 'Iimpcaﬁciﬂn..;. |

€ Sivnalineareéale corta como quiera, el
quadrado quees hecho deellatoda es ygual
a los quadrados quefe hacé de fus partes:ya
aquel rectangulo que dos vezes e comprehé

de debajo de fus partes.

L]

2o Corte felalinearefta.AB.en
el punéto.C.como quiera, Digo
que el quadrado dela- AB. es y-
gual alos quadrados que,fe ha- '}
zendela.A C.y dela.BC,Y al re-
Etangulo que dosvezes es conte
nido dela.A C.y dela.CB. Defcri
bafe(porla.46.del. 1) el quadra~
do.A D EB.delalinca.AB.ytite =
{e.B D.Y (porla,3 r.del.r)por el punéto.C.tirele Ia linea, ZC:
" parallelaa ambas,A I),B E.que ﬁinide a ladiagonal,B,D,en
J * el punéto
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folaticsaZ-R:palllaacambasAdMREqueditididacadtda
'. .enel puto.Ly(por la mifma)por.Ltirefe. T K.pa-
llela a ambas. A B. D E.y porque.Z C.es palelaala. A D.y fo
bre ellas cae.B D.(porla.29,del. 1.)el angulo exterior.CIB
“esygual alintertor y oppuefto.A D B.y el angulo. AD B. es
‘ygualal .A B D.,porla.s.del.1,porqueellado.B A.es ygual
~allado.A D.luego el angulo.CIB.es ygual al angulo . IBC
porlo qual(p orla.é.del.1.)ellado.BC es ygual allado. CL
y.CB.por la.34.del primero es ygual ala,l K.y la.C I.ala KB
Inego la.l K.es ygual ala.K B.luego.C IKB.esequilatero.. Di
go quetanbié es rectangulp porgla.C Les palela ala.BK .y
cae {obre ellas Ia linea.B C;luego los angulos. KB C. ICB.
(porla.zo.del.r.){onyguales a dos retos y el angulo.K BC,
es re€to,luego tambit es recto el angnlo.B C I por lo qual.
(por la.34.del. y,)tambien los angulos oppueftos.C1K.1 KB
fon re€tos.Luego,C B K L.es retangulo:y efta demoftrado g
tambien cs equilatero,luego es quadrado,Y es dela. BC. Y
por efto mifmo tambien. T Z.es quadrado y es dela. T Lefto
‘es dela. A C.porlo quallos quadrados. T Z ,C K.{fon delas i
neas.A C.CB.y porque.A Lesygual al E.y.A Les.el que dela
A C.y dela.C B.porque.l C.esygual ala.C B.luego.L E.(porla
43.del. 1. Jes ygual al que es dela. A C.y dela.C.B.lnego.A Ll
E.fonygualesal qes dosvezes dela.A C.y delaCB.y los qua
drados. TZ.CK.fon dela.A C.y dela.CB.Porlogllos quatro
ALBLT Z.1E.fonyguales alos quadrados que fe hazen de
la.A C.y dela.C B.y aquel reftagulo que dos vezes es hecho
dela.A C.y dela.BC.y el TZ.1 A.CK.1E.fon todo. A D EB.
ques cl quadrado hecho dela. A B.luego el quadrado g es he
chodela.A B.es ygual alos quadrados que fehazen d'ﬂa;ﬂc
y dela.CB.y al rettagulo que dos vezes es comprehédidode
baxo de.A C.y dela,CB.Lucgo fivnalinea reétafe cortacg
mo quiera el quadrado que es hecho de ella toda,es ygual a
los quadrados que fe hacen de fus ptes y'a aquel rcg;ﬁgula -
que dos vezes I comprehende debaxo de fus partes,
s . I De
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- €Dcotra manera de moftrar o milmo-
#o Digo q el qnadrado.A B.es yguala aquellos quddrados
fe hacen (} ela. A C.y dela.C B,y aaquel reCtangulo que’des
vezes es cOprehendido debajo dela. A Cly dela.C B. Por{ en
Ia mifita defcription,pord esygual. A B.a la.A D.cesygual el
anguio. A B D.alangulo.A D B(porla.s.del.1.)Y porque de
vodo triangulo los tres angulos fon,por [a. jz.del.r.ygualesa
dos rettos.los trés angulos:ADB.D'B A.B A D.del triangu
lo. AB D.fon ygiiales a dos re&os por [a mifma.Y el angufo
B AD.es recto,Lutgo fos otros angnlos. AB D.A D'B.fon
yeuales a vn refto.Y fonyguales el vno al otro. Luego cada
vizo de fosdos. A BID),A D B.es la mitad de refto. Yel angulo
B Cles retto,porque es ygual al angulo, A.opuefto ;porla
veynte y nueuedel primero.Luego el angulo.C L Bique refta
esJamitad de recto,Luego el angule_.(} I B.esygualalangu-
oulo.C B 1. por o qual tambien'el lzdo. BC.es yguala CL.
YBC.csyguala. 1K ¥.CL ala.B K.cs tamBfen ygual | por o
1-4.8L L Lucego equilatero es.C Koy tiencel angulo.CB K . re-
to:Luego.C K es quadrado, Y es dela,B,C,y por eftomilmo
tabien. T Z,es quadrado: ¥'ygual al que dela.A.Clluego.CK
T Z,fonrquadrados y [ontygaales a agllos gnandrados que fe
fazendela. ACly dela. C B,Y porgne. A Lesygnal alE Ly A'l
es ygual al que delat &4C)y dela.CB.Por§.I Cles ygual ala. C
B.Lutgoitibien:E I.es ygual al que es hecho dela. A C.y dela
C B.luego: A LE Lfon yguales al que dos vezes. es hiecho de
Ia.A C,y dela,CB,y,CK, T Z,{on yguales alos quadiados.i
fon hechosdela.A C-y dclaC B.Luego:.CK.TZ. ALIE fon
yguales adquellos que fon hechosdely;ACy dela. CB.y a
aquel que dos veces efta debajo de. AC.yde:.CB .y el .CK.
T Z.ALLEfontodo elgquadrado que es liecho-dela; A B.lue
go el quadrado quefe hace deia. A B,es ygual'alos quadra-
dos quefe hacendela) A C.y dela,C B .y aaquel rectanguio
que dos veces es comprehedido debajo delay A C,y dela.BC,
Lo qualconuino demoftrarfe | |
| Corolario. oillacien, Deaqu
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¢ Dc aquies manifiefto g enlos efpacios gra
drados, los parallelogramos que eftan en la

diagonal fon quadradas,

| _ ""_l'lwprein'si.a-;'.; Pmpoﬁcion;«-;; _

€Sivnalincare&ale cortaen partes yguales
y ¢n defignales el re¢tangulo que fe compre-
hende delas partes defiguales de cllatoda,ii-
tamente con ¢l quadrado dela parte de éme
dio delas diuiftones es ygual al quadrado que
eshdchodelamirtady,; Soti iy ninrm
s Cortefe la linea reéta. A B,cn partes yguales en,C,y € de
fignales en, D.digo q el reCtangulo coprehendido dela, A D,
y defa, D B juntaméte cO el §drado dela,CD,es ygual al qua
drado g fe hace dela;C B(Defcriba fe por la.46.del,1.)el qua
drado,CEZB:dela,CB.y por la.1.peticio tirefe.BE,ypor la.3x
del,i,por.D.tirele,D Lpallela alas dos,CE, BZ. qrorteala
B E.enl pullo,T,Y demas defto,por la mifma,por, T, tire fe
K M,ygual ala,A B,y pallela alas dos,A B,E Z,y tabic (por
la mifma)por ¢l piicto. A, dele, A K,pallela alis-dos,C L,BM
y porg(por la,q3,del,)el fupleméto,C T, es ygual al {uple
méto. TZ,pbgale comt ,D M,Lucgo todo,CM,es ygual ato
do,D Z,y,C M,esygual a,A L(porla,36,del,)porqg, ACes
ygun[ a,CB.y cftd entre las dos paliclas.AB.KM.luego tabie
A L.esygunalaD Z.pogale comi.C T luegotodo. A T.esy «
guala. DLLDZ.y. AT.csy | T
gualalqdebaxo de.AD.D
B,porque,D T,es ygnala,
DB,Y,ZDL, esgnomon'®
de, L LInego el gnomon, C
M M L es ygual al que deba
xode,A D,DB,pongafe co : E

Tk
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snun, L T,ques ygual al que {e haze de,C D,luego el gnoms
CM I_,y,L L, fon yguales al re&anﬂulo copreh hendido deba
xodela,A D D B,y al quadrado que fe hazede, C D, yel
gnomon,C M Ly el,L).fontodo el quadrado,CE ZB,ques
dela,B C,Inego el re&agulo c0prehed1do debaxo dela,AD
Yy dela:D B Juntaméte con el quadrado qle hace dela, C D,

esygual al quadrado que {e haze dela,CB,luego fivna linea

refta’y lo demas que fe figue como en el theorema lo qual
conuino demoftrarle, .

Tlieﬂr‘elﬂ'a Ge Pmpﬁﬁcion. 6.

{Sl vna linea re&a (e dinide en dos partesy
guales y feleanade en derechoalguna linea
_16&.1&1 rc&angulo comprehcndldﬁ dcbato
detodaellaco la afiadida,y dela anadida, jo
mente “conel qmdrado que (e haze de Ja mi-
tad,es ygual a aquel quadrado que como de
vna es hecho delaanadida y dela mitad jaca

mcmc

moCortefe Jalinearefta, A B.endos yguales partes en el pi
£0,C,y anadafele ¢ deeecho vnalinea r e&:a,B D d1g0 quelre
&an sulo comprehendido: de la

A D.y1a:B D.juntamente conel I E JB | {:f e
quadrado que f¢ hace dela.BC. -5?; | Sl
esygualaaquel quadrado que |y | \\ e R T
{e hace dela.DC.haga {e, por la \ NN

- 46.del.elquadradodela.CD. | - 0 \
que es.CEZD,yporla.Lpeticid, | o .9 "
tirefe DE.y, porlaz rdel.ipor 7

el punéto,B.tirefe]la parallela BLconfa.CE.y conla, Dz
qua




| ~EVCLIDES. ! I fo. 39
corte ala.D E.en el punéto.T.y(por la mifma)por el punto.
T.tirefe. K M.parallela a cadavna delasdos.A D.EZ.Y tabie
por la mifma,por el pucto.A.tirefe.A K parallela a cadavna
‘delas dos.CL.D M.luego por{j(por la.36.del.1.A C.es ygual
ala.C B.es ygual. A L.aLC T.Y porla(43.del.)C T es ygual
a.T Z.luego AL.ala.T Z( porla.x.comii fentécia)es tibien
ygual.Fongale comnn.C M. 1ueg0 todo.A M.esygual al gno
mon.N XO. .y A M.es el fe hace de.AD.y de.D B.porgesy-
gual.D M.ala,D B.por elcorolario dela.4.del 2)Luego tans
bié el gnomo. N XO.es ygual alr e&angula coprellendulﬁdc
la.A .y dela.D B.Pogafe comii.L 1.§ es ygual al quadrado
qlehacedela.C B.luego el reCtagulo coprehédido dela. A D
y dela.DB.ititaméte ¢6 agl quadrado que dela.B C.cs ygual
al.gnomen.NX O,y al.L 1y el gnomd.NXO.y el.L I. fon.to
do clquadrado.CEZ D.g fe hace dela.C D. Luegoﬂlre&agu
lo cCrrehécdido dela. AD.y dela, DB.iuntaméte c6 el quadra
de 2 dcla.B Cies ygual al quadrado que es dela.C D. Lue-
¢o fivialinearebta,y lo de mas que le figue.Lo qual couino
demeins Al
~ Theorema. 7. Py opoﬁcmn 4

g Sivnalinca re&afe corta comoquiera, cl q
{c Lace detodaclla,y el g de vnade (us partes
abos quadrados,fon ymmlcs al reGtagulo co-
prehendido dos veces de toda clla,y Ta dicha
parte,y al quadrado que fc hace dela parte g

refta.

éa:Cortefle como quiera la linea re&a. AB enl pu&c} . d:go
Glos quadladc}s qle lm_tn dela. A B.y dela.B C. fon yguales
al rectiagulo cGtenido dosvecesdela.A B.y dela.D C.y aagl
quadladn qfe hace dela. A C.Hagafe ( por la.4.6.del.1)de la.
B.el quadrado.A D E B.y deferibalela & figura. Yporq por la
(43.del,Desygual, AL al.IL.P )uaﬁ: comun.CZ. porg todo
| E 2 AZ
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A Z.es yeuala todoC.E.Luego.A Z.y CE. fon el doblo de
AZy. AZ.yCE {6 elgnomd, K e 3

L M.y ¢l §drado.CZ. Luﬂgo el | | /““‘"‘\z’/l
1

i\;

A

gnomd.: KL Miyelquadrado.
CZ.ceseldoblo. DE.AZ,yes.
tambien el'doblo de. AZ.lo
G-Jdosveces-{ehacede. AB.en -
B-C.porjesygual. BZ.ala,B C
Luegoel gnomon. KL M.y el
quadrado.C Z.es ygual al reéla
gulo cotenido dos veces de la. - -
A By dela,B C.Pogale comi.D L es. el qaadrado de A C,

Luego el gnmn@u K L M:y los:quadr ados,D 1.1 B.fon ygua -
les al reCtangnlo q {e cotient dosvecesdela.A B.y dela.B.C

y al quadr: 1d0 g lehace dela.AC.el Ygnomo KL M.y los
quadrados.BLD Lfontodo.B A D E.y,C Z.3{onlos quadra
dos dela.AB.y dela.B C.Luego los qr.ndradﬂs dela.A B.yde
[a:B C.fon yguales al rectigulo coprehendido dos veces de-
bajo de.A B.B C.con aglquadrado § fe hace dela, AC.Lucgo
fivnalinearecta,y lo que mas fe figue como encl theorema,

que conuino demoftr arf e,

Theotéma.8.  Pr opoficion.$3.
q Sivnalineare&a (e corta comoquiera,el re

tagulo g fe coprchcdc quatro veces debajo
de toda ellaydevnade fus partes conel qua
drado quc esdela parte ¢ Lc{’ca ,esygual al qua

drado q{c hace de toda cllay de la dicha par

te como de vna.
qjCorteie la linearecta.A B.como (1111!3!"1 enel pt.&t} C, dize
q el rectangulo g quatro vezes fe coprendde debajo de. A'B.

f dela.3 Cauncaméte con el quadrado dela. A C. es ygual al
qua-
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‘quadrado §fedefcribe dela. A B,y dela, B C.como de vna.
“Porla,z.peticid,eftiédaleen jerecho alafinea. A B lalinea
B;D.y pogaleleygualla. B
D.alaCE(porla.2.deln)y
porla.4¢.del,1,defcribafe cl
quadrado.AEZ D.dela. A
D.y hagafela figura dobla-
da.Pues porq es ygual.C.B.
ala,BD.yCB.ala.lK,esy-
gual.Luego(porla.34.delr)

‘B D.esygnalala. KN, Lue-
gotiabie.] K.esygualala. K
N-Y tibien'P R.ala. R O.es
ygual,Y porq.BC. es ygual
‘ala,BD,yla.IK.ala KN &

Luego yguales.CK.a K D.y elIR.a.RN(por la. 16. del.1)y
porla.43.del.1.)C K.es ygual a.R N,porgfon {upplementos
del parallelogrimo,C O P D.luego,K D.esyguala.R N.lue
£0.C K,D K.IR RN.fon entrefiyguales.Luego todosquatro
- fon quatro veces tito que,C K. Itenporg es ygual .CB.a la
B D,yla.BD.es ygualala.BK,efto.es ala.Cl.Luego.CB.ef
toes.IK.esygualala.RP.luego.Cl.esygualala.R P.y por
que yguales. CK.alLK P.y.P R.ala.R O,es yguaLA L, a,L P,
y,L P,a,R T,y,M O/ porla, 43, del,r) es yguala,Q £,,por§

- fon fupplemétos del parallelogrimo,M L.lueg tibien, A I.

esygnalalR’Z,por la,43,del mifmo,Luego os quatro,A ],

M O,P L,R T,{fonyguales entre fi}Luc‘;gQ todos quatro fon

¢l quadruplo,de A LY efta demoftradoque los quatro,C K,

K D,IR.RN,{on.clquadruplo de,CK,Luegolos ocho qabra

- ¢an al gnomo.5.Q_V,fon el quadrupnlo de, A K,Y porg A K,

es el qdela,A B,y dela,B D,porque, BK, esygnalala.B D

Luego el qquatrovecesesdela,A B,y dela,B D, es el qua-

drupulo de,A K,Pero efta demoftrado § el gnom 6,5 Q Fycs

quadruplo de,A K quatro doblado,Luego lo g quatroveces

¢s hecho de,A By de,B D,es ygual al gnomd,§ QF,poga fe
" F 4  pues

e
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~puescomi, X T,q es ygual al quadrado dela, A C ; Luego el

quatrovezes comprehendido de la. AB.y de 12.B D.con el
quadrado dela, A C.esygual al gnomd.S Q F.y al quadrado

-- \T .y el gnom6.S Q F. yXT' y {6 todo el quadrado.AE ZD.
qesdela. A D;luego lo qquatrovezeses dela,A B, y §la,B
D,juntaméte con aluel quadrado que fe hace delaj AC, eg
ygual al quadrado q le haze §la,A D;Y [a,B D, es ygual ala
B C,luego el reltangulo moreaenduia quatrovezesde la,
A By dela,B Cjuntaméte ¢d aquel quadrado g le haze dla
A Ciesyan 11 al guadrado que {e hize de la,AD,elto es dela
AB v dela, B C,como de vna. Luegofi ynalinea recta N ]0 q

demasfe hnu...,:,quﬂ eralo qle aura de demoftrar.

Theorema.g  Propolicid. 9.

{Sl vhalineareGale diuide cyglmlm y en dc

figuales partes, los quadmdos qle hazen de

las partes defiguales d toda ella,fon el doblo
de aqud quadmda que fe hace deLL mitad Y

del que dela que efta enmedio delas diuifio-

é®Vnalinearelta. A B.cortele enyguales ptes en el punto.
C.y en defignales en.D.digo que los quadiados de¢la.BD. y
dela.D A.fon el doblo de aquellos quadrados que {fonde la.
B C.y dela.C D.Saquefe delde el puto C.fobrela.AB.vna en
agulos reftos gfea.CE(por- -
I 1r. del.x Dy hagafe ygual
a cadavnade lasdos . C A.
CB.(porla.3,dL.1,y(porla.r.
peticid,tirenfe, AE.EBypor
la.3rdel.r. )porel punto. D o ,
fagle.DZ. gall-el aala.EC (y
por lamefma) por el puto Z tireiesz I.palela ala. A B.y por
la.1.peticid, tirefe.B Z.y porque.B C.es ygual ala.C E.por la
quenta del.i.el angulo.E BC.es ygual alangulo.C E B.ypor(

angulo de_mm.o 2,C.es recto;luego los demas angulos.E B
| C,CED
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C.CE B.fonygualesavn refto,luego cadavno delos angu-
los.BEC.E B C.eslamitad de va re€to,y por lo mifmo ca-
davnodelosdos.E AC.CE A.eslamitad devn refto,luego
todo.AE BDesvnretto.Yporque lEZ. eslamitaddevn re
&o,y es retto. B I Z.pordes ygualalinterioryopuefto (por
la.z9.del.y. efto es al angulo.E C A.luego.EZ L Greftaesla
mitad dereCto,luego por la.6.comi {entécia el angulo. (EZ.
esyoualal.EZLporlol porla.6.dliel lado.Z I,es ygnal al
lado [ E.Xté porGel igulo.A.es medio retto,y el fgulo.ZD A
esreto,pordsygual alinteriory opuefto. ECA,(por la,20 dl
Dluego.AZD.es medio recto,luego el angulo. A.esygunal al
DZ Ay afli(porla.c.del.t.)ellado. D Z.es ygual allado. DA
y pord B C.es ygual a.CE.y esygualel quadrado dela. E C.
al dela.C E.luego Insquadrados dela.CB.y de [a.CE. fondo
blados al dela.B'C.y(por Ja.47.del,)alos dela.B C.y de [a.C
‘E.esygual el quadrado §fe hace de la.E B,porg el angulo,B
CE, esrefto,luego el quadrado dela,B E es el doblo dlde
la,B C,Ité¢ porq, E Les ygual ala,1 Z,feraygual el que dela,
Z 1, alque dela,l E, luego los quadrados que fon dela,1E | y
‘dela,IZ,fon el doblo del quadrado de Ia,IZ,y alos quadra
dos qfehazédela E Ly dela,I Z,es ygual el qdela,EZ,por
"la,47,del 1 lucgo el quadrado dela,E Z es doblado al de la
1Z,yes ygual,1Z,ala,C D,luego el dela, E Z,es eldoblo de el
dela,CD,yes el qfe haze dela,B E,el doblo d1 § {e hace dela.
- BC.luego losgdrados dela,BE,y dela,E Z, {on eldoblo de
los dradosq fe hacé dla, B C,y C 1D,y alos q fv hacé dela, B
E,ydia,EZ esygual el gfehace dla,BZ,porla.47 luporgy
- elagulosB EZ.es reto,luego el jdrado dela.B Z.es el do-
blo delos § fe hazé dela,B C.y dela.C D.Y al  fe hace dela.
B Z.fon yguales los g fe hacé dela.B D.y dela.D Z. ( por la.
&9 d:—él.‘l.)p ord es recto el angulo.B D Z.lucgo losg le hace
~dela,B D.y dela.D Z.fon el doblo & aijllos adrados{ fe ha
~eendela. B Cuy delaC Duyes ygualla,DZ ala, D A, Luego
los quadrados dela,B,D,y dela,1) A fon el doblo delos qua
drados dela,BC,y dela,CD,luegofivna linea refta fe corta &
| partes
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partes yguales y en defiguales los quadrados fe hacé de las
parres defiguales de toda ella,fon el doblo de aquellos Gdra
dos ¢ e haze dela mitad,y del g deia pte § efta en medio de
las dinifioneslo qual conuino demoftrar.

Thearema.1o. Propofition.1o

qSivnalinea reéta fe divide en partes ygua-
les,y {c le ajunta en derecho vna linea re&a,
el quadiado dtodaella ¢ola anadida,yclde
la anadida,ambos a dos,{on ¢l doblo del qua
drado q{e defcribe dela mitad,y del gdelao
tra mitad y dela anadida como de vna.
¢a Vna lineavedta. A B.cortefepor nedio €.C.y aJlltefeIe en
derecho vna linea reéta.B D.digo § los §drados dela.A D.y
dela.D R.fon el doblo delos quadmdm qre haceé dela. A C. .y
dela.C D, Sac fe\,por la.r.del.i)delpiite.C.la linea. CE.en 3
sulos rc&us cdla.A BD.y pogafe yguala cada vnadlasdos
A C. CB (1 )arla 3.del.r )v por la.Lpeticio, tiréfe,AE . EB. ¥y
(por la.3r. Eﬂ 1)por el piito.E.fagle,EZ.palcla ala.AD.y por
la nifima,por el piito.D.agfe.DZ. palela ala.CE. Y‘Enrq en
las lineas rectas parallelas.CE.DZ.cac vnalinearecta.E Z.
luego losagulos.CEZ.E Z D,por la.z9.del.r. ,fon yguales a
dos.re€tos;luego los igulos.Z EB.EZ D.fon merores § dos
re&os,por la mifma.Y las qhmedo MENOores qdos reét os fe
eftiéde,por la.s.peticio,chcurré luego EB.ZD.eftédidas ha
cia las ptes.B D, cocurré,Eftiedile y cdonrrd en Ly por Ia.1
peticid,tirefe. Al y pord.A C.esygual ala,C E.t: abien el agu
lo.AE C.es yeualal gul0.E AC, e o
porla.s.dlr.,yes reéto:ligulo.A| '
CE.luego mitad d recto for ‘A CAn
davno dlos. EAC.AEC.y porla
milina razd es tabié mitad de re- 2
&to cadavno de 10s.CEB.CBE. ‘
Juegorecto es. A EB- -y porg elan 22—
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~ eulo.E B C.es medio reflo,y por la.xs.del.r.,tabié el angulo
D B I.fera mitad de retto,y el angulo.B D I es reéto porqes
ygual al angulo.DC E.porque fon alternos,luego el angulo-
D IB.grefta es medio refto.Luego,por la.6 coma fentécia
elanpgulo.D1B.es ygual al angulo.D BLpot lo qual el lado
B D.es ygual allado.I D.[té porg el angulo.E1Z .cs medio
reftoy el dgulo.Z.es reto,porque,por la treyntay quatro,’
del.r.es ygualal dgulo.E C D.luego el agulo que refta. ZE 1.
es medio refto.Luego ¢l angulo.EIZ.es ygual al angulo.IE
Z.Y afsi porla.6.del,1.el lado,ZE,es ygual allado,Z1,Y por
que,E Cyes ygnal,a C A, fera ygnal el quadrada dla,EC, al
quadrado dela,CA,luego los quadrados dla.C E,y dcla,CA
fon el doblo de aquel quadrado {‘111}& {ehazedela,AC,Y a a-
quellos quie fe hazé deja E C,ydela,CA esygualporla, 47
del,r,el que dela,E A luego el quadrado dela,E A, es dobla
do det que e haze de la.A C,Item porque es ygual,IZ;ala,E
Z,el quadrado que fe haze dela,lZ.es ygual a aquel quadra
do,que {e haze dela.E Z.luego los gnadrados que fe hazen
dela,l Z,y dela ,EZ fon el doblo del que fe haze dela, EZ
Y a aquellos que fe hazen delat Z,y dela ;E Z,por la,4 7 del
1,es ygual el quadrada que {e haze dela, El: luego el que fe
haze dela,E 1,es el doblo de] que fe haze dela,E Z, Yesygual
E Z,ala,C D,luego elque fe haze dela.E Ljes eidoblo del que

{e haze dela.CD.Y eftuuo claro que el que fe hace dela,E A.
es el doblo d1 @ fe hace de la,A C. Luego los quadrados que
{¢ hazen dela. A E,y di:la,E I,{on el doblo de aquellos qua-
drados que fe hazen dela,A C,y dela,C D.Y alos quadrados
que fe hazen dela, £ K.y dela, E Les ygual el quadrado que

e haze dela. A L,( porila,quarentay fiete,del.1.)lucgo el qua
drado que fe hace dela, Al. eseldoblo delos quefe hazen
dela,A Cyy deia,C-D. Yal que fe haze dela: A 1,fon yguales

- los quadrados yue fe hazen dela. A D.y dela,D L,Lucgo los
quadrades que fe hazen dela,A D,y dela ; D1, fon el doblo
de aquellos que fe hazen dela, A C,y dela,CD.Yala,D les
¥ gual.D B,Luego 1os quadrados que fehacen dela.A D, y de
| | la
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[a.D B.fon el doblo de agllos quadrados q fe haze dela. A C,
y dela.C D.Lnego fivna lineareéta {e corta en partes ygua-
les y lo que'mas fe figue como en el theorcma que conuine
demoftraife. -~ 7 - | S 5 '
Problema.x.  Propoficid.1rn.

¢ Diuidir vnalinea de manera que ¢] reGtagu
lo de todaellay vna de fus partes fea ygual a
aquel quadrado qle haze delaparte q refta.

g Scala linea reta dada. A B.conuiene dinidir la mifina.A B
de {uerte que el reétangulo comprehendido de ella toda y
vnade fus partes{ea ygual a agl quadrado qle hace dela par
te reftante. Delcribale porla.q6.del.s el q nadrado.B A C.D
dela.A By cortefe(por la.1o.del.1.)la. A C. por medio en. el
puncto.E.y tirefe.B E. y eftiendale (por la. z . peticion)C A,
aftaen.Z(y porla.3. del W | sy | )
1) hagafe.EZ.ygual ala | | E{ .
BE.y por la.4.¢.del.1,def i
cribale el quadrado. Z1 ¥ K
T Adela. A Zyefticda | N iyl l |
_\I-.‘_ ,0 '

{fe,porla.2,peticion.I T,
aftaenK.Digog,AB .fe ,
cortaen. T demanera ' 5
gel retangulo coinprehédido dela,AB.y dela.B T es ygual
al quadrado de.AT.Por{lalinea recta A C.efta cortadayor
medio &.E,yfe le afiade la,AZ,luego(por la.6.del.2.)el recta
gulo coprehédido dela.CZ.y dela,Z A. juntamete €0 el qua
drado q fehace dela.EA.esygual al Gdrado G fe hace delaFZ
y la.EZ esygnal a la.E B.Luego.el reCtangulo coprehédido
de la.C Z.7Z Ajuntaméte co el quadrado qlehacedela E A,
es yeual al quadrado qfehace dela.EB.y al o fe hace dela.E
B( porla.47.del primero) fon yguales los que {¢ hacen dela
B A.AE.porqueesrecto el angulo.Aluego el que es de 1a,C
Z.y dela.Z A.con el que fe liace de la, A E,es ygual a agllos
quele
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que fe hazende [a.B A.y dela. A . quitefe por comiy el de la
A E.luego el reftangulo que retta coprehendido dela.C Z, y
dela.Z A.es ygual al quadrado que fehace de 1a. A B.Y el que
€S dela.C Z.Y de l:’l.Zﬂ.ES el miimo.Z K.Pﬂrqu&z A,E‘E}fgu;},l
alamilma.Z 1Y el que {e hace dela. AB.es el mitmo.AD.lue
go.Z Les ygual almilmo.A D, Quitele el coml. A.K. luego
elquerefta.Z T.esygualal. T D.y T D.eselquedela.AB.y
dela.B T.Porque es ygual,A B.ala.B D.y el.ZT.es el que de
A T.Luego el reCtangulo comprehendido dela. AB.y de la
B T.es ygualaaquel quadrado qfe hace dela. T A.Efta pues
lalmearcCta dada. A B.dioidida en,T.de manera q el rectan
gulo coprehendido dela. A B.y dela,B T.leaygualaagl qua
drado que [¢ hace dela, A T.lo qual conuino hazerfe.

Theorema.rr, Propoficion.1z. :
€Enlos triangulos de angulo obtufo ¢l qua-
drado que [e hace dellado opuefto alangulo
obtufo ranto es mayor que aquellos quadra-
dos q {e hacen delos lados quecomprehéden
el agulo obtufo,quanto es el reGtangulo com
prehendido dos veces debajo de vno de los
gue comprehenden el angulo obtufo ({obre
cl qu;ll eftendido cac vna p erpEdiculﬂr) y del
que cs tomado fuera debajo dela perpédicu
lar afta el angulo obtufo. '
éaSea el triangulo.de angulo obtufo.A B C. que tenga elan
gulo.B AC.obtulo y tirefle defde el piiko,B.Ja linea, RD.per
pendicular fobrela,CAscftendida, por la.1z del.i.) Digo el
quadrado dela,B.C.es mayor que los f.h:Ia.BiAy' dela.A C, por
el rectigulo coprehendido dos vezes debaxo delaC A, y de

1a.A D.Pues porq la linea recta, CD, ¢s cortada comoquiera

1 enel
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cnr el puncto.A, luego porla.g.del.2,
clgfehace dla.CD.esygual alos qua
dradosque fc hacendela.C Ay dela
A D.y alrettangulo dos veceacopre
hendide debajo dela.C Ay dela AD
pongale por comi el dela.DB.luego
Jos que {e hazen dela,C Dy dela . D
B.fonyguales a los quadrados quefe
hacende 1a.C A,y dela. A D.y dela. D
B.y al reCtangulo coprehendido dos Ll A= 4}
vezes debajo dela.C Ay dela.A D.y alos quefe hacen dela
C D'y de= ia.D B.esygual el quedela.C B(porla. 47. del. 1)
porqug es reéto el angulo.D.y a los que {e hacen dela. A.D.
y dela.D B{por lamilma)es ygual el que {e hace dela. A B,
luego el quadrado que f¢ hace dela.CB,es ygual alosquadra
dos que le hacen dela,C A.y dela, A B.por la mifma,y al re-

ctanyulo contenido dosvexzes debajo dela,€ Ay defa. A D,
Yorlo. qualelquadrado que {e hace d1a.CB.es mayor qlos
que {e hacen de la.C A,y dela,A B,quanto cs cl rectangulo
comprehendido dos vezes debajo dela.C ALy dela,A D, lue
go enlos triigulosde anguloobtule el quadrado que fe hace
dellado opuefto al angulo obtufo es mayor.Ylo demas que
le figue que conuino demoftrar.
i v Theorema.lz. Propofition.1y

€ Enlos triagulos oxigonios el quadrado'q fe
hace dllado oppuecfto al agulo agudo es rato
menor g los quadrados delos lados g copre-
hendé elangulo agudo, quato es el g fecopre
hende dosvezes debajo devno de aquellos §
efta cerca delangulo agudofobre quié cacla
perpendicular, y del tomado dentro-debajo
dela Pcrpmdicular afta ¢l ﬂhgulo ﬂg_udo_,_ F_ 5
| i Sea

.
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f&Sea el triangulo oxizonio, A BC,§ t8ga agndo el angulo
B,y porla,1z,del,x,tirele defde, A, {obre, B C,la perpendicti-
lar,A D, Digo el quadrado dela.A C, es menor g los qua-
drados  fe hacé de [a, CB,y dela.B A.quito es e' reftiguio
dos veces coprehendido debajo dela R,

C.B,y dela,B D,Pues porglalineare
6ta,BC,efta cortada comoquicraé.D
fuego(por la,7, del.z)los qnadrados
Fa,C B.y dela,BD.fon yguales al re-

1a,CB.y dela,BD,y al jdrado qle ha.
ce dla,CD.pogafle comi ¢l quadrado
dela,DA,lucgonlos@dradosdela,CB R~ I» - ¢

|

=

y dela.B D,y dela,DA(por la;7,del, zt}ﬁ:ﬁ??}gu ales alrectigu
lo coprehendido dos vezes,debajo dela,C B,y dela,B,D; ya

agllos quadrados g fehacendela,d D)y delaD C, Yalos §

{¢ hacen dela,B Dy dela,D A es ygual el lehacedela,A B
porgelangulo,D,es refto,y alos q fe hacen dela,A D, y de
I3, D:C,es ygual el dela,A C(por la,47,del,1.) luego los q fie
hacendela,C B,y dela, B A,fon yguales al § fe hace dela, AC
v aaglquedos vezes ¢l hecho debajo de [a,C B,y dela,B D,
porlo qualfoloel ¢ fe hacede ity A C; es menor q aquellos
quadrados que {e havensdéla; CB.y dela,B'A,quanto es el re

¢hangulo dos vezes comprehendidodebajo de C B,B D, Lue

2o en los triangulos oxigonios,y lo que mas fe figue,lo qual
gohucnia demattrar, | | |
| Poblemaz.  Propoficion.14.

Fazer v gdrado ygual avn retilineo dado
fwSea‘el rectilineo dado. A cuienc darvn quadrado ygual
aefte rectilineo, Defe v pallelogrimo reftagunio yeual alre
&tilinco. A(por la.45.delr)y ca.BCD By fies yenal . B E.

alaEDYaeffa hecho el problema ,pord (e da’ ¢l quadrado

B D.ygual al regtilineo. A.perodino {era dedas dos.B E.E D.
| " La
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Lavnamayor,fealamayor.B E.y efticdale afta.Z. y poga fe
EZ,ygualala, ED.
(por la tercera
del primero )y
tortefe. BZ por
medio en.Ly ha-
ciendo centtro. L.
y elpacio la, I B.
o la.1Z,delcriba
{e medio circulo
(y por la.z, peti-
ci0) eftitda fe,D
E,aftae.T.ypor
la.r.peticio)tire-
fe.I'T.Puesporq

C

lareltalinea.Z B.es cortadaen,len partes ygualesy en defy
euales en.E.luego,por la.s.del.z)el reCtangulo coprchendi
dido dela.BE.y dela,E Z.c6 el quadrado § fe hace fé la. E 1L
esygualaagl quadrado qesdela.lZ.yla.1Z.esygualala. |
T.luego el rectagulo coprehendido dela. BE.y de [a.E Z.por
la.s.del.z,co el ,cill:.ldt',ﬂd(} dela.] E.es ygual al 3133 hace de la

IT.yal qlehacedela.lT fon yguales los quadrados qfe ha
cendela,’T E,y dela.l E,porla.47. del.y,Luego el qle copre
héde debajode.B E.y de.EZ.c0 el gie hace dela.E Les ygual
a agllos quadrados qfe hacendela.T E.y de la.E Lquitefe el
quadrado dela.1E.comii,lucgo el re€tigulo §refta coprehé
dido debajo de,B E,y de,E Z.es ygual al quaccllradn dela.ET
y el q{e cotiene debajo de.B E.y de. E Z.es lomifimo q. B D.
porg.E Z.esygualalaE D.luego el parallelqgrﬁnm,B D. es
yeuala agl quadrado qfehace dela, TE.y el. BD.es ygual al
miimo rectilineo,A,Luego tabien el rettilineo, A,esygual al
gdrado hechodela, T E,lucgo al dado rettilinco, A,hafe da
do ygual el quadrado dela.ET,defcrito,lo {l couinohazerfe

E’“W Fill- tif‘i ﬁbl‘{] {ffgftﬂd(}, ‘Q‘E? |
Libro

|
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1. €Y guales cireulos

LIBRO TERCERO
'DELOSELEMENTOS GEO-

metricos de Euclides Megaren(e
iy Philofopho.

Definiciones.

Cirenlos yguales,

{fon Cuyos diame- /
tros {on yg.us%lcs, o\
cuyos {emidiame~
tros {on ygualc‘s.

Linea §toca al
circulo,

r

2.qLalincare@afc dize tocaral
| circul'olquc tocandole eftendi
dano corta el circulo.

Cireulos que fe tocan,

T QLos“circulos (e di~
~z&tocar [e entre {1,
que tocando fc en-
tre {1no (e cortan.




circulo ,quﬁdo fony-

. LIBRO TERCERO DE
4_- TLRS Iillcas Ic&as Cil’ﬂﬂlﬂﬁ }’guﬂlﬁ‘ﬂ.
{c dizenygualmente / i
diftar del cécro en el

guales las perpédicu
lares,que tiradas del centro caen fobre ellas.
Y dizefe diftarmasla ¢ quicn cac mayor per

pendicular. e N
5* €Partc o fegméto decir Segmétos de circulo.
culo ¢s vna figuracompre - R
hendida de vna linea reca )

y la circiiferécia delcirculo. _ |

¢. € Angulo delfegmentoesel Angulo defeg -
o . ImMcnto,

que (e comprchcdc delalineca |

retay dela ciwrcul.lfﬁrcncia del R

cirCulo.

7. €El .aiagulq cftaencl{egméro R ssuln i
quando fctomavnpunétoenla  fegmento
circunferencia delfegméro,ydel -
declfetiralineas retasalos ter

minos de la linea recta.qcs bafis |
delfegmento,es el anguloelqes

cotenido debaxo de laslineas reckas tiradas.,
Pero



EVCLIDES 4 6.
8. qPero quando las lincas reGas que coprc
henden el angulo toman alguna circunferen
ciaenaquellafe dize cﬁar el antrulo . |

9. Se&tor d circulo es "Seétor.

quando clangulo ef-
tuuiere {obl c clcctro
delcirculo) la ﬁ ura
comprchcdldi dcba '

x0 delas lineas recras q coprc henden el angu
lo,yde lacirciiferécia tomada debaxo dellas.

10; SCijatcs fegmé' Semejantes fcgmcntm.
tos de circulo fon los
que reciben yguales
angulos: o aqllos cu-
'yos angulos entre {1

{fonyguales..
Poblema. 1. Propoficion. 1.

qHallar ¢l centro de vn circulop dado.

éwSea el circulo dado.A BC, conuiene hallar el centro del
circulo.ABC.Tirele efil vnalinea re€ta como quiera, y {ea.
A B,y(por la.re.del.r.cortefepormedio enel pugto D.(y por
ERTH dcl mifmo){aquele.D C. delde elpunéto. D, en angulos
re€tos conla,A B.(y por la.z.peticion) eftiédale afta en.E
cortele ( porlaio.del.a).C E.por medio en.Z.digo §.Z:es cé
| Gz tro

f.,;,t i

b WA 7
1i¥
|'



- cayédo fobre otra linea rééta hi--

LIBROTERCERO DE
tro del circulo. A B C.porque fino.fies poflible fea. I.(ypor
la.1,peticion) tirenfe. LA.ID.I B.y porque es ygml AD. ala
D B.y comun.D L.Luego las dos
AD.D I'{fonyguales a las dos.] D

D B.lavna ala otra, y por la. 15.
definicion del.i,]la bafis.] A; es y- |

gual ala bafis. IB. Parquc {alen o ¥

del centro-Luego,porla.8.del. 1. |. &
elangulo.A D Les ygual al angu / -
lo.B D1.Y quadovnalinearetta \: D b

ciere devna y otra parte angulos: =

‘yguales cadavno de aquellosangulos fera receo(por lato,

definicion deljr.luego el'angulo.B D Lesretto, y ¢l angulo:
Z D B,es reto. Luego el augulo.Z D . es ygual al angulo.
BDL el mayor al menor,que es impoflible.lucgo.l.no es cen
tro del circulo.A B C.dela mifmamanerademoftraremos ¢
ninguno otro fino.Z.Luego.Z. ¢s centro del cireulo.A B'C,q
conuino demoftrar..

Corolario:
€De aqui es manificfto que ¢ fien el circulo al
guna lmeareGaaalgunalineare@a la corta
por medioy cn anfruloq re&tos,enla que cor-
racftacel centro clc:l circulo..

Theorcma.n,, Propoficion. z,.

1”81 en la circunferencia de vn circulo fucren
mmados dos puctos como quicra, lalincare
&ta que juntaaquellos dos panctos,cae den-

tro del circulo..
Sea:



o, EVCLIFDES, 4.7
v 8ea el cirenlo.A B C.y en {u circunferécia fean como quie
ra dos punétos.A B.digo que lalinea re€ta tirada delde.A.af
ta.B.cae détro del mifimo circulo.A B C.Porque fino,fies po
flible caya fuera,como.A E B.y tomefe el centrp del ciccule

y fea (por la precedente)D,y por
la,1,peticion)tirenfe, D A,D B,y
efticdale,DZ,afta en,E, Pues por
que es ygual,D A(porla,is, difini
¢id del,i,ala.D B,fera ygualel an
gulo,D A L,al agulo,D B E.ypor
queellado, A E B,del tridgnlo,D
A E,fe eftiende,(luego porla, 16, |
del,r)el angulo.D E B, es mayor. .\ - -
qelangulo,D AE,Yesygual€élan
gulo,D A E,al angulo,D B E,Lue
gomayor es clangulo,D EB,q el .
angulo.D BE,y amayor angulommayor lado le efta opuefte
(por la.18,del,r,Luego mayor es,DB,gno D E,y porla, 15,
definicion)es ygual,D B.alalD Z,Luego mayor es:DZ,gno
D E,lamenor §lamayor que esimpoflible.Luego eftedida
vna linea reéta delde, A afta.B,no.cae fuera dlcirculo, Dela
mi{ma manera demofkraremos,que ni en la mifma circunfe-
rencia,luege cacradentro.Lucgo fienla circunferécia devn
circulo.y lo de mas que le figne como enel theorema,loqual
gonuino demoltrar, | | |

Theorema,z, Propoficion.s.

q Sicnel circulo ynalinea reta tirada *po?‘cl
c€tro,cortare por medio a otra lineareta no
tirada por el centro,cortar la aen angulos re
&os, y fila cortare en angulos rectos, tambié
la cortara pormedio.,

| G 3 gen
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gSecacl circulo. A BC.y enel ynalineareCta tirada porelcé
tro.C D.corte por madio a lalinea. A B.no tirada porel cen
tro,enzl piicto,Z.Digo q tambié la corta en angalos rectos:
Ofrezcale o tomefe el cétro del circulo.A B C.por la.r.del.3,
y fea.E.ypor la.i.peticio.tiréfe.E A.E B.y por{.A Z. ¢s ygual
ala.ZB.y ¢scomila.Z E.luego las dos,E Z,Z A lonyguales
alasdos.EZ,Z B.Y labafis.E A es ygual a la bafis, R E(porla
15.definicid del.r.(Luego porla.8.del.r.)el angulo. AZ E. es

gualal angnlo.BZ E.Y quado vna linearecta cayendo fo-

re otralinea reéta hiziere angulos d vna ¥ otra parte entre
fiyguales(porla.10,definicid del.x. ) eada vno delos mifmos
angulos fera reto.Luego cadavno delos dos.AZEBZ E:
esrecto. Luego. CD. eftendida
por el eentro cortidoala. A B.
no eftendida por el centro , por
medio,corta la tibien ¢ angulos
reétos. Pero corte Ja.CD.ala A
B.enangulosretos.Digo qtam
bienla corta por medio,efto es,
que.A Zesygnalala,Z B.porq
difpueftas las milimas cofasy fa
bricadasdela mifina manerapor b
que es ygual.EA,ala,E B(por la.rg.dlr)eraygual el angulo:
E AZ,alalguno.E BZ.Y elangulo.A Z E reto esygual(por
la.4,peticion,al angulo re€to.B Z E.Luego fon dos triangu-
los.E A Z,E BZ,que tiené los dos angulos yguales a los dos
angulos,y el vanlado ygualalvnlado que es .E Z , es a faber
que fiendo comun(por la.26.del.i)fe oppone en ellosa vno
de los yguales angulos.Luego tambien los de mas lados ten
dranyguales a los de'maslados.Luego ygual es. A Z.ala.ZR
Luego fivna linea reéta,y lo de mas que fe figue como en el
theorema,lo qual conuivo demoftrar/fe. -

Theorema. 3. Propoficion. 4.

Sien
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EVCLIDES, 48
€Sicn el circulo dos lineas rectas fe cortaren
encre {1no tiradas por ¢l centro,no (e corta -
ran por medio. | |

#a Sea el circulo, ABCD.yeneldos lineas rectas. AC.B D.
cortenie en,E,no eftendidas por el cétro. Digo qno fe corti
por medro.Porgfi es poflible cortenfe entre fi por medio de
tal manera q,A E feaygualalaE
C,yla.BE.ala.E D.Tomeleelcé
tro del circulo.AB C D,y {ca por
la.r.del.3.Z,y por la,r.peticien,ti- f
rele,Z E. Pues por§vna linearc |
éta,Z E,tirada pot el cétro,cort:
por medio alalinea; A C,no tira-
da porel centro, cortalatibiéen
angulos re€tos,por la.3,del'3.Lue
goelangulo,ZE A,es retto.Yten -
porgvnalinearetta,Z E,corta tambien por medio ala linea
B D.no tirada por el centro tambien (porla.3.del.3)lacor-
ta en angulos reétos.Luego el angulo.Z E B,tabien es reéto
y probofe que el angulo,Z E A, esreéto,luego el angulo, ZE
A,por la.4.peticio,es ygual al angulp,Z E B,el menor al ma
yor que es -impoffibi.e_,Lu.ﬁ-g,o las ﬁneas redtas,A C,BD.énia
guna manera e cortan por medio . Luego lienvn circulo,y
lo que mas f¢ figue que copuino demoftrarle,

Theorema, 4, Propoficion.y,
€Sidos circulos €rre fife cortaré,no fera vno
mef{mo ¢l centro dellos,

é¢o Cortélelos dos circulos,A B C,CB Lentre i € los piiCtos
C,B,digo § {u cétro no es vno meimo,Por{ i es poflible fea
L,y por la,r,peticid, tirefe, E C.y tirefe tabié,E Z I,como qui
eta,y porgel piiéto, E,es cétro del circulo,A BC, fera ygual
G 4 E G,
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EC,alaEZ por la, s, defini-
ci0 dng,‘) Yté por el puncto.
E.escétrodel circulo, CB,
esygual por la mifma: difini-
¢io,E Cjala,E Iy eftademol 1
trado.q,E Z,es ygual ala,EC
luego tabien,E Z,es ygu alala
EI, lamenor ala mayor qes.
lmpafﬁble Luegoel ptéto,E.
no.escetro.de los circulos, ABC,CB 1 , Luego fidos cireus
losy lode mas que fe ﬁgue lo qual conyenia demoftrar ,,

: Theorema.y, Prﬂpaﬁcm 6.

Sientre fife tocaren dos circulos por de den.

tro,el centro deellos no fera vno mefmo.

&yToquen fe por de dentro les dos circulos, A BC,C DE.
enel punéto,C,digo q el centro dellos no esvno 1n1fmo Por.
qfies p{}[ﬁblc fea, ,Z,y por lay1,p atitio, tirefe, ZC, y tmnbmn-
tirefe como qui¢ra,Z-B;Pues por{ el pun&ﬂ Z. es cétro del.
clrculo ABC,es ygual ZC ,(por
la Iﬁ)d_ﬁ'ﬁnml{) del.y,ala,Z B,Yte
pmtj el puncto Z,es centro delcir -
culo,CD E,es }'htial ZCala,ZE
por |4 mifina déRunicid: y cfta fabi-
dq q,ZC.esygualala,Z B, luego
ZE,es yglm{ la, ZB,lamenor a
la mayor,lo qual es iinpc[fiblc Lu
ego el piéto,Z, no es cétro de los:
¢irculos, ABC,CDE, luegofien- .
tre {1 (e tocaren dos circulos ylo G q mas(e figue: como & el the
erema que {e hauia de demoltrar. |
Theorema.6.  propoficion, ¥,

qS1 encl diametro de vn circulo {e tomare al

gun pucto ¢ en ninglia manera fea el centro
- . dek
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del circulo:y defde aql ptcro al citculo falie~

rédlgunas lincas retas:la mayor fecraen la g
cfta el cétro:pero lamas pequefiala § yrefta,y
delasotras ﬁepre lamas cercana a aglla que
pafla por el centro,es mayor que la mas apar
tada, mas folamentecaen dos yguwlcs lineas

16&2.15 defde cl mifmo pun&ca aftacl c:n'culo

2 am bas pﬂtes delas menor.

é‘v Seael circulo.A B CD;y fu diametro fea. A D y enel mil
'mo.A D.toméfevnpiactoy fea.Z.el qualno fea el cétro del
circulosy fea(por Ja.t.del3Yel centro'del circulo.E . y defda -
Z.aftael circuloABC E’Caya algunas lineasre€tas.ZB,Z C
Z 1Digo qla.Z A.eslamayoriyla.Z Diesla mensripero de
las otrasla,Z B.es mayor que la. ZCy la.Z.C. mzlym' q la. ZI
Tiré fe. BF CE.IE,porla. -
1.peticid.Y porg(por la.z0;.
del.x.3de todo tridgulo los
doslados fon mayores qel -
qreﬂ:aﬂ,luegﬁ EB.EZ.{fo ma |
~ stores el reftite: ZBly la |
AE.es ygualalaBE.porla: |
15.difinicié del.r.Luego.BE
E Z.fonygualesala.A Z.]lu
egomayores.AZ, ,que BZ
De mas defto por(.EEes
“ygual ala.CE.porla. 15, di-- .
finici6 del.r,y es comi la.Z E.lnego las dos BE B2, lunyaua'
lesalasdos.CE.EZ.y ¢l *111_5_,1110.8 EZ.es mayor q el.angulo
CEZ.luecgolabafis.B Z(porla.zq.del.1. Yes mayor qla bafis
C Z.y porefto.CZ.es mayor g.2 1. Yeé pord. I 2.7 E.pnr la.
20.del.5; )fﬂu mayores 4. E L y (por la.s, detinicid deljr. Yes

ygual
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yeual.EL,ala.E D.Luego,1Z,Z E fon mayores §.E D, Quite
fclacomi,EZ luego la Greftal Z,es mayor que la reftante
< DU.Luegolamayor detedases,Z Ay lamenor .2 D. y es
mayor,ZB. que,ZCy la.Z'C quela.Z 1.Digo tambien ¢ def
de el puncto,Z,lolamente doslineas re€tas yguales caen en
el circulo,A B C D,a ambas partes dela menor.Haga fe(por
ta.23.dél.1)fobre la lmea refta,E Z,y enel puncte. E. dago 2
eilael angulo,Z E T.ygual al dgulo.l E Z (y porla.i.peticio,
tirele.Z T.Pues porq es yguallE,alaE T porla.15.definicio
‘delay lalE Z.es comun,luego las dos, 1 E,E'Z, {fon yguales a
las dos. T E,EZ.Y por)aiz3.deliel angulo,1 E Z.es ygnal al
vangulo, TEZ. Leegopor la 4 delilabafisZ Les yguala la
‘batis,T Z.Digo tambien qalalinea, Z 1, ninguna otrale cae
yeual enel eirculo defde el punto,Z.porque i es poflible ca
ya.Z K.Y porque.Z K,esygualala;Z Ly la.Z T,esygual ala
Zl. Luego.Z K.es ygnal ala,Z T,luego l2 que efta mas pro-
pinqua a la gque pafla por el cétro es ygual 3 [a mas apartada
que por lo gefta demoftrado esimpofiible. © defta mapera
por la.1.peticid,tirefle,E K.y porq (por la.15.definicio del,1.)
cs ygual.IE.a la,E K,y comunla,Z E,ylabafis.]1 Z.cs ygual a
labafis,Z K.Luego porla.8.del.1.el angulo, ] EZ, es ygual al
angulo,KE Z,y elangulo.1E Z,es ygual al angulo, TEZ.Lu
egopor la.comu fentencia,el angulo. T E Z.esygnal al an- -
gulo,KEZ el menor al mayor que esimpoflible, Luego del
de el punto,Z,ninguna otra cae enel circulp ygualala. 1 Z.
luego vnafola,Luego i enel diametro de vn circulo,ylo que
mas le figne como enil theorema qeslo q {e aviad demoftrar

Theorema,y Propoficion. 8,

q Sifuera devn circulo fe toma algi piicto y
defde aql piito al cirenlo fe tira algiiaslincas
reGas de las quales lavnafecftieda por ¢l cé

tro
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EVCLIDES. - "
tro,y las demas como quiera, de Jas Iineas re-
&as q cacnen la circunferencia conuexa csla
mayor la qfe tiro por elcétro: .y d las otras (i€

prel la mas propmqm alag q paﬂa por ¢l cétro
es mayor q 7]a mas remota.Pero delaslmcas re

&as q caen €la circiiferéeia curua esla menor
la g eftaentre el packoycldiametro:y la mas
Propmqua alamenor fcprc es meinor que la.
mas apartada ylolaméte dos lincas reéas caé
ygualcs efl c1rculo aabas partes dla menor,

éaSea el circula.A BC.Y
. fueradel mifmo.ABC.To
- mele el punéto. D.y delde
st cltlreu[P e algunas lineas re
o €tas al mi{mo cireulo, y fed
- DA/DE.DZ. DCytll'ﬂ
, - de.D A. por el cétro., Diﬂrﬂ
o+ gdelaslineas reftas,§ caé
en la circiferécia del circu
lo.A EZC, Fsllmaym la

q paflapor el centro, qes.
D A.yla menorlagefta
entre el puncto. D .y cldia
metro. A L.Pero mayor es
DEgnoDZ,ylaDZ.q
-nola. D C.pero dlas lincas
reCtas § caenenla cireife-

récia curua, T L K Lfiépre
lamasllegadaala menor
. D [. esmenor quala mas
ST Bl RO U il A . -aplr
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apartada,cftoesla. DK . gnola.DL.yla.DL.qno laDT,
Tomefe(porla.r.del.3)elcentro delcirculo.A B C.y fea. M
v por la. 1. peticion) tiren fe. M E:MZ.MC.M T,M L. M K.
(y porq por la.15.difini.dl.r.)'es ygualla.A M.a 1:1 E'M;poga
- fe comun.M D.Luego A D.esygualalados.EM.M D.Pero
la.EM.yla-M D, fon mayores qh.E D(porla.zo.del.r)Lue
eo tibic. A D.es 1nay0rq11 E D,Yté porq (por la. 15, difinicio
del1)la.ME.esygualala:M Z.pdga fe M D comu, luego la
EM.ylaMD. ﬁ:}r.t}-guales ala.ZM,yala.M D.y eldgulo, E
M D.es mayor qelangulo.Z M D.Luego porla.z4,del,1).la
bafis.ED.es mayor.qlal baﬁs .Z D. Delamifma fucrte demof
traremios §.Z D.es mayor q CD.luegola mayores. DA,y
mayor, DE.qno.D Z.yla.DZ. qnola. DC., Y ( por{porla
20.del,NM K.y Ia,K D.fon mayores §M D.(y por la.15.defi
nic15 del. 1,)es ygual MILala.MKluegola.K D, es mayor g
la.D LPorlo quall D.es menor no.K D.Y porq del trian-
gulo.M D L.delvnlado.M D.(alé dos lineas. M K.K D. g hi- .
zierd dentroel tr mnguLQ MK D.Juego(por la.z1.delL. )M K
K D.{6 menores. g M L.E'D.dlas glessM K.esygualala.M L
Luego 1a;K D, refta es menor § la. D L..rq refta:Dela mifima
maunera demo{’craremos q.-DL.esméorq.D T,luego la m as
pequefiaes.D L Perc1a.D K.es menor §la.DL.yla, DL »
la.D T, Digo tibien § folaméte dos caen yguales delde el pa
&o.D,fobreel mifmocirculo a ambas partes §la menor,D 1
Hagaﬁ:(por la.z3.del.r){obre la linea re€ta.MD.y enelp Qo
M.fuyo el angulo,]D M B.ygual al dgulo,K M D,(y por la.1.
etwm)txref’e DB.y porg(pqrla.is. dehmcm Jlx )ﬂsygual la
M B.ala MK,y comii }a.M D, Luego las dos; M K.M D, fon
yeuales alasdos.BM;M D Iavna ala otra,y el angulo, KM
D(por la,23. del.1.)es ygual alaugulu B M D.Luego ( porla
del 1,)labafis, DK, esygual alabafis,D B, Digo pues
que alalinea re&a D K,nﬂ cae otra ygml en ¢l circulo
defde el punélo, D , Porque fi es poffible, caya,y fea, D N,
Pues por quela, D N_.,es ygual ala, DK,y a la nufma, DK,
le es ygual D B, Luego tambien, D B, porla primeraco-
mun {encéeia)es ygml ala. DN, Lu ego la maspropinqua ala
I CHOL
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menor.D L.es ygual a la mas apartada,loqual ya efta deme
firado por impoflihle.O tabié defta manera( Tirefe por la.1.
peticio )M N.y porg(por la.15.difinicié)es ygual Ia.K.M.a la
M N.y comun [a.M.D.y la bafis.D K.es ygual a labafis,D M
por la fuppoficion,luego porla,§,del.r,el angulo,K M D. s
ygualalangulo.D-M N.y el angulo.K M D,es ygual al angu
lo.BM D.Lucgo el angulo.B MD.es ygual alangulo NMD
es a faber'el menor al mayor,que esimpoflible,Luegodelde
el punéto.D.enel circulo. A B C.no caen mas de dos lineasre
- €tas ygunales a ambas partesdela menor. D L Luego fi fueta
devncirculo fe tomavn piicto.Y lo de mas como en el theo
rema,lo qual conuino demoftrar,-

‘Theorema. 8.- Propoficion.g.-

q51 enel circulo {etomavn Pun&o y defde el
Puné’co al circulo f‘ayércn mas que dos lineas
reGasyguales,el puncto tomado esdétro del

mifmo cir culo

e Sea clcirculo,A B C.y dentro del efte el pun&o D,y def-
de el milmo.D.enel circulo. A B C.cayan mas q dos lineas re
Ctas youales;efto es.D A.D:B.D C.digo que el puncto.D. es
centro del cnculc A BC.Tirenfe por la.(1. pcncmn AB,EC
y cortenle por medio en los pun
Ctos.E Z/( porla, ro. del.1.)Con.
utene afaber la. AB.en.E. y la.B,
C enZ.y tiradas.ED.DZ, por la /
(1.peticion) eftiendan feavnay |
otra parte afta los punétos, 1K,
"L'T.Pues porque es'ygual AE.
ala E B.y comunla,E D, Luego
los dos lados, A E, E D, fon ygua
lesalosdos Iadoe o5 I s D 5 . |
por la fupolicion, la bﬂ:f. D A}aln bqf's D B,esygual.Luego
el angulo,A E D,es ygu;ll alangulo,B Il DJ(por la,8,del, 1)
. luego
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luego cadavno delos angulos.AE D.B E D.es recto. Luego.

IK, corta por medie a la,A B.y & angulos reétos,por la.3. §l
3 )V por{ fienel circulo algha linea reta corta por medio y
enrangulos redtos a algha linea teGta(por el corolario §la,i.
del.s. )enln q corta efta el cetre delmrculo,luegﬁ éla. lK(por
el milmo corolario,efta el cétro del mifmo circulo.A BC, Y
por lo milmo tibien enla. T L.efta el cétro del circulo, A BC
y ninglio otro tiené comu la.1 K.y la. TL. fino el paéto.D.lue
50 el puC’m D.es cétro del circulo. A BC. Luego fidétro de
~vne¢ireulo fe toma algh puéto,y defde el pacto en el circulo
cayeré mas G dos lineas reétas yguales,el puntto tomado es
centro del circulo que cBuenia demoftrarfe

@Lo mifmeo {e demueftra de otra mancra.

E&I’an décrodel cireulo.A B C.Tomefe el piito.D. y def.-
de el mi}mo D.al circulo cayan mas q dos lineas reétas ygua
les.D A.D B,DC.Digo gel pu&cj D,tomado eseétro del cir
culo.A'B C. POP(] fino Jfies poflible (ea.E. Y t1rada D E.eftien
dafe afta &los pu&os Z1 Lucgo
1a.Z l.es diametro del mifmo cir
culo.A B C.Pues porenel dia.
metro. Z 1. del circulo. ABC.fe
tomo el pui€to.D.qno es centro [z DB ]
del milino circulo, la mas gride
fera.Dl,porla.7.del.3,y mayor
1. DG qnola DB.yla.D B.que
no la,D A.Y esle tambien ygual
(pnrla iL}prClﬁ)q es impollible B
Luego la.E.no es cétro del circulo.AB C.dela mlﬁna mane.
ra demoftraremos que otro ninguno fino.D.Luego el padto
D.es centro del circulo.A BC., |

1!
3

Theorcma.o. Propoficion. 10.

¢ Vi circulo no corta aotro circulo cn mas

punctos que dos. .
Porg
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é&Por{ fi es poflible,el circulo.A BC.corte al circulo, DEZ
en mas puctos que dos,efto es,en,B.L.T,Z.y titadas,BLBT
corten{c por medio(por la,re.del.r.)en los punttos. K.L , y
por la.'ll 1.de'}éf.)dﬁfd& los mifmos.K.L.tiradas fobre. BLE T
¢ angulosrettos.K C.LINM 1A ' -
eﬂiﬁidan[b afta los pactos % leem T‘x
A.X.E.Pues por q en el cir-
culo.A BC,lalinearetta.A
C,corta por medio y en an .
gulos rectos alalinea recta
B T(por la.3.del.3.)luego &
la mifma. A C, efta el cétro

del circulo.A B C,Yten por zh(__‘tyi
q enel mifmo eirculo,A BC s B g "
lalineareCta.N X.qesla.M E;cortaalalinea.B Lpormedio
y en angulos reftos,por la.3.del.3.)luego enla.N X.efta elcé
tro delcirculo.A B C,por la mifina) y efta demoftrado que
tabien enla. A C,y enninglio otro concurren las lineasreétas
AC.N X.entre fifino €.0.luego,O.es cétro del circulo. ABC
Dela milma manera demoftraremos '61 tabie.Q.es el ¢tero dal
circulo.D E Z.luego delos dos circulos. AB C.D EZ.q entre
fi {e cortd,es vio mifmo el cétro,lo qual,por la,s.del. 3. )es im
poflible.Luego yn circulo a otré'circulo,&é mas que dos pyn
¢tos no le corta,que {ehauia de demoftrar. -

g Lo mifmo fe demucftra de otra manera,

¢Corte otravez el circulo

A BC,alcirculo,DEZ, en
tnas que dos punétos §es
en,B,Z,T.1,(y por la,1,del
1,otome fe el centro dekeir 4
sulo,ABC,y fea, K,y tire
{e,KB,K1,KZ, Presporq
dentrodelcircule ,DEZ,
{etomavn punéto,K,yen .
el mifino circulo caen mas

4
3

L
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que doslineas re€tas, K B.K LK Z,luego(porla.g, del, 3, ) el
puncéto,K,es centi o del circulo,D E Z,y del circulo, A B C,
es centro el mifino,K;Luego delos dos circulos que entre fi
{e cortan es vno mifmo el cétro,K. §(por la,s,del,3)es impo -
(lible,Luego vn circulo no corta a otro circulo en mas que &
dos punétos,que fe hauia de demoftrar, |

Theorema. 10. Propoficion.1r.

¢ Sidos circulos entre fife tocaren pordétro
y {e toman {us centros,la linea recta que abra:
calos centros de ellos eftendida cacenelto-
camiento de Jos circulos.

éwLosdoscireulos,ABC,AD F.Toquen{e entre fi por d¢-
tro enel pitto, Ay tomefe (por fa,1,del,3,)el centro del cir
culo,ABC,y{ea,Z,y el del circulo,A D E{ea,E,digo quela
lincareCtatirada delde,Z,afta en.E.y cftendida,cac enel pa
&o,A.porque fino, {i es pofli- |
blecaya como,ZID T.ytire
fe.AZ.A1.Puesporque. AL
ylalZ,poria(zo.del.1){o ma
yores que la.Z A. efto es,que
la.Z T.quitefe lacomun .l Z,
Luegola,A l,que refta mayo-
resque la,1 T. querefta, Yla
D lesygnalala,l A(porla,xg
definicio del,1,) luego, 1 D, e%
mayor que,l T,lamenor que
la mayor, que es impoflible,
Luego la linea rcéta tirada defde,Z, afta el pun€to.l, no cae
facra de,A,punéto del tocamiento,luego cac en el mifmo to
camiento,Luego fi dos circulos entre fifc tocaré por dEtr?

y fe
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y fe toman {us ¢ centros Jalinea refta que abraga los centros (T
llos eftendida cae enel tocamiento dellos.

€Lo mifmo {e demucfira de otra manera.

Cayacomo.IZC.yeftiendafe en derecho.CZ Lhafta efilpil
to.T.y tirenfe.A LA Z.puesporque.A LI Z.fon mayores que
A Z.(porla.zo.del.1.)y la,AZ.es ygual ala.Z C.efto es ala .Z
T.quitefe la comun.Z Lluego la. A L.quereftaes mayor qla
IT que refta,efto es.I D.may or que.l T.lamenor que la ma-
yor.ques 1mp0ﬂ1ble Semejantemente e deémoftrara fer im-
poflible aungefte el centro del circulo mayor fuera del cireun.
lo pequﬂno.

oA

. -*.. i.’! ;j’ ﬁ" _E":'.I-Fur i :1"‘_‘ " b g j.:.!-‘:-.'-.' e - - vy
Thwrcma flf. L”Pfﬁpo’ﬁclon;ﬁ‘;,-- T e
df : s :I?.'..- C O g

)
1‘81 dos cuculos entxc ﬁ por de fucra. {ctoca-
ren,lalincare&a que abraga .lus centros pa-
If.napor el tocamiento. '

s Los dos circulos,AB C.A D E. tmqucnfc par 4 e enel
punéto.A.y toméfe porla.r.del.3.cl centro del circulo.A BC
y fea.Z.y el del circulo.A D E.fea.l. dlg@ que la linea re&a ti-
rada defde.Z.hafta.l paﬂa por el tpsanucnm A. porque fi fino
pafle como. K |
CD T fiespo
flible, y tiré fe -
A K;AT Pues
porque.K.es{
centro del cir

culo.ABC.fe \
raygual. KA, X
ala, KC,Item
porque el pun
@m T es centro del CII‘CHI{) A DE ferayguallAT. a la. D T.y
H efta
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ycfh emofirado §.K A.es ygual ala. KC.luego. K Ay la AT
tonyguales a la. K C.y ala. T D.por lo qual toda la.KT.es ma
yor que las dos.K A. A T.y esmenor por la.zo.del. 1, 1o qual
s ﬂnpaihbl; Luego, la linea refta tirada del cétro del vio al
dlotro paflapor el punéto. A.delmcanumtﬂ Luego fidos
¢irculos fe tocaren entrefipor de fuera la lme:. r e&a que : e
braca fus centros pafiara por el tocamiento. il
o Theorema 474 Prﬁpﬂimoﬁ 3.

{Vn cuculc 10 TOCa 2 OTrO c1rculo en maspu'
&os que vno mnquc le toque por de fucra y_

aunque por dentro.

s Por fi es pollible togue el eircule. A B C,al cncqu E B
%2,D,lo primero por dentro en mas que vin puué’co quees &
iJ, B be tan[c el centro del mifmo circulo, ABC D, y.{ea. I,
(por la.dell3.)y el del circulo < E BZ D. fea.T luego por'
ka.rndelmifmo)lalinearefta - - | :
cirada defde.lafta. T.Caeen
tos punctos.B D.como.B1 T
por e el punéto.lescé
Ec{dei c?itﬁdiﬁ CDipor -
la, ts.définicion dela ,esygual -
B1. ald.D1iLukgo mayores -
B1. que;TD 'lmrep'tjmuclm ma’
yor,B I'Jque no.T D, Ytem
porque el punéto. T.escétro g [~
del a.trculﬂ EEZ D.es ygual
(porla mlima)la BT.ala, T
O.y viele g mucho mayor
ella,j esimpofiible.Luegovn
¢irculo a otro circulo no to- .
ta por dentro en mas que v punéto.Digo tibien que ni por -
fuera.Porquefies poﬂlb[e toque cl urculo A C K.al circulo

A BC D por. defuera ¢n mas punttos g vno,couiene a (aber.
- e-lliA"

503 L o
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ent A,y en.C,y tirele, A C,por la.r.peticio) Pues porquecn fa
circaferécia de ambascirculos.A BC D, A CK,ican tomado
dos putos,acalpA.C,caedétro ac ambos(porla.z.del.2)la
linea recta que los abraga,y cae dentro del circulo. ABC D
y fuera del circulo. A C K lo qual esimpofltble.Luego vi cix
culo a otro circulono le tocara pordefuera € mas punétos §
envno.Y eftademoftrado que ni por dentro.Luego v circu
1o no toca a otro circulo en mas pundtos que vno aung pot
fuera,y aunque por dentro le toque,lo qual conuine dema-
| ~ Theoremar3, o Propoficion.igq. -
¢ Enel c1,r_culo -yg;t;m-les ii;ﬁtas' rectas, }’.gllr-ﬂ.lm..‘:’;E
te difta del centro,y las que ygualmente diftz

del centro fon yguales entre o i
eaScaelcirculo.ABC. y efté enellas lineas retas,A BC D
Digo qygualmete diftd del eétro, Tomefe porla.i,dl, 3. el &
tro delcirculo.A BC D.y féa.L.y defde el ptiéto,E.fobre las
milmas.A B.CD(por la,tz.del.1.) tiréfe l;ﬁs‘)pcrgendimj;fh
EZELytirenfe pordg.tpeti- 7 A
cton, AE,EC . Puesporqgpor
la.1.del.sdalinearectaE Z.ti-
radapor el cétro corta porel
medioy € angulos reétosvna
lincarefla.AB.noeftédidaprr
el céﬁtrﬂklucgﬂygw des, AZ, "~ "\
ala.BZ.Luego, AB.eseldo-
blode.AZ,yporlomifmota- "
bien.C D.égel doblo dela.C, "~ 7o 7 =7mn o 0
y esygual:AB ala.C D.luego AZ ¢sygual ala.C LY porges
ygual.A E.a la-E C.por fer del centro ala circunferencia , es
ygual el quadrado quefq: haze dela. E C, al quadrado quele
haze dela;A E jy porla.4v.del.r.al quadrado que fe haze de
Ja.AE.fonygualeslos quadrados que fe hazen dela, A Z. y
foy oy 9 H Z del
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de 1a.Z E porque-es reéto.cl angulo. Z.y a aqual que fe ha-
ze dela.E C. (por la mifma) fon yguales Ios que {e hazende
Ia,EL y dela. I C. porque es refto el angulo.l. lnego losqua
drados que fe hazendela.A Z.y dela Z E.fon ygnales alos §
fe hacen dela.C Ly dela.IE.delosquales aquel queﬁ: hacede
la.A Z.es ygual al que fe hace dela,CLporque es ygual. A Z,

ala.CLluego el reftante que fe haze dela.Z E.es ygual alque
refta que fe hazedela:E L(por la.3.comun fentencia ) luego
EZ.es ygual ala.E Ly.enel c1rLulolas lineas rectasfe dizeny.
gualmente diftar del centro quando las per pLdICHIlfﬂS tira -
das del centro hafta ellas fon yguales(por la deﬁnma 4.del.
3.)luego. A B.C D.ygualmente diftan del centro.. Peropd-
go que.A B.C D.ygualmente diftan del centro, effo es Q.EZ, -
fea ygual ala.E L.Digo ques ygual A B:ala.C D. Po rque pue
ftas lasimifmas cofas demoftraremos dela mifina fuerte que
AB.escldoblo dela mifima.AZ.y la CD.dela.CL Y porques’
ygual. A E.ala.C E.por falir del centro a Ja circunferentia, es
ygual €] qnadrada que {e haze dela, A E,al quadrado que (e
hacedela.CE. Ya afjlquadradg que fe haze dela. A E.fony-
gu'lles los qu'ldradﬂs que (e hazen dela.E Z.y d 1a.Z A. (por
1a:47.del.1.)y al que {e haze dela.C E.fon yguales,por la mil
ma,los que {e-hacen dela.E Ly dela.l C. Luegalﬂsqnadmdos
que {e hazen dela.E Z.y dela.Z A.fon y guales a aquiellosqua
dradosque {e hazé dela.E Ly dela.I C.Delos quales el quefe
haze dela.E Lesygualal que fe haze dela.EZ.porques ygual
E Z.ala.E Lluego el que refta que {e haze dela,AZ, por la.3,

comun: fentencm es ygual a aquel que fe hace dela,C Llucgo
ygual es.A Z.ala. Cl rdela.A Z.es duplala. A B. ydela Cles
dupla la.CD.luego ygual es.A B,ala. C D ,porla 6. comun (&
técia, Luego enel circulo ygualeslineas reftas ygualmente
diftan del centro.Y las que ygualmente diftan del centro {on
ygmles entre fi.Lo qual {e auia de demoftrar,

| Thwrcma 14 . Propoficion,is,

En el..
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Encl circulo la mayor cs cl dlamctro y de las

otras ﬁcmprc Jamas propmqua al centro, es
mayor que lamas apartada.

#dSea el circulo,AB.CD,y el diametro fuyo fea. A D.y el c&
tro {ea.E.ylamas llegada al diametro.A D.fea,B C,y la mas
apartadafea.Z I,digo que.A D.es la mayor,y mayor es.BC,
queno.Z I. T:refe(porc} a.1z.del.r.)delde el cetro.E,fobre las
dos,B C.Z I,1as perpendiculares. ET.E K. y porqla mas llega
daaicentroes.BC.ylamasa
partada Zl, Lucgﬁpor]a qidi - o
finicion del,3.mayores.EK,§ : ,
la,E T.pongafe (por la.4.del.
3)IaELygualalaET’yPar ' Ja\IE g
Ia.r,dely.tirada. L M . . por el | : B
punéto. L, enangulosreftos
con,” K.eftiendaie hatta. N. y
por la.y;peticton,tirenfe, E'M. .
ENEZ.ELYporque.ET, es b A
ygualala.EL,( - por la.14.del B
3.) y difinicion, 4.del me{mo,es ygual. BC.ala.MN. ytcn por
que es ygual.A E.ala,E M,y la.E D,ala.E N.luego,A D, esiy-
gual ala,E M,y ala.EN.,Y la ME,,yh E N.porla;2e.delr.fon
mayores que.M N.luego. A D.es mayorque. M N .Y pmaue
las dos.M E,E N,fon vguales alas dos.Z L.E L(por la.15.defi
nicion del.1.,por fer del centro ala circunferencia.Y el angu-
lo.ME N.es mayor que el angulo.Z E LiLuego la bafis. M N.
por la.24.delir.es mayor quela bafis,Z LY eﬂ:a moitrado: M
N, fer ygual ala,B C.luego,BC.es mayor que,Zl,Luego lama

yor es el diameero.A D.y mayor la,BG,que la,Z1:Luego enl

circulo la mayor es el diametro. Y delas otras fiempre lamas
propinqua al centroes mayor que lamas apar tada_,que con
utno demoltrarie.
| Theorema.is. Propofician.16.
H 3 La
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q‘L.l que {e facadela cxtrcmldad deidiametro

del circnlo’en agulos reGos cae fuera del mif
mo circuloty en cl luﬂar de encie lamifmalis
nearcCtayla c1rcunfc‘:1 ecia del circulo noca
eractra linea re&a ,yel angulo del femicircu
lo es mayor que todo angulo ap'udo mﬁh T
nco,y menor el que refta,

a4Sea el circulo.A B C.iobre el centro.D. y el -:{mmetro AB
Digo que la que fe faca defde.A.en angulos rectos conla. A
B.caetuera del mifmo circulo P{)rquﬂ' fino,fi es poflible ca-
ya dentro como. C A. Y tire (e.DC. chrque.D A. es ygual
ala.D C.(por la.15. definicion =
del.1i)por fer del cétro ala cir
cunferécia, tambié feraygual
el :mgulﬂ.D AC.alangule. D
CA.Yelangulo.D AC.,esre-
¢to,lucgo.AC D .tibien es re-
to,Luegolosangulos.D AC
A C D.foygualesa dosretos
Lo qual,porla.3z2.del., esim
poflible . Luego la (acada del
pictto.A.en angulm reftos con.A B.no cae détro del circulo
Yabien dela mifma manera demoftraremos g ni en la mifma
eirciiferencia. Luego caefuera como.A E.Digo qenellugar
entre lzlinea.A E.y la circuferécra.B A.no cae otra lineare
&ta.Porgfi espoflible caya como.Z A.y {aquefle ( por la. 1z,
del.1.)del puncto.D.fobrela.Z A.la Perpendlculal D L.Ypor
qesrelto el angulo.A 1 D.ymenor grectoelangulo. D AL
Luego mayor es.A D.q no,D LY esvguallaD Aala. D T,
por fer def cétro a la circfiferencia.Luego por la.1g.del.r. ma
yor ¢s. D T.que no.P Lla menor qla mayor,q es impoflible.

. Lucgo
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Luego enellugar entre lalinea reétay Ia mrcufert:na no ¢ae
otra lincar e&n Digo t: ibien & Q el 11,1g1110 del (emicirculo con
“tenido delalinea recta. A B.y dela urmfcrcnc:a C TA.esma
yor que todo angulo agudo re@ilineo,y cl que refta contens
do dela circaterencia. C T Ay delalinearetta.AE,es menor
todo angnlo agndo re€tilineo.Porg fi hay algun angu}ﬂ re
zltlhneo mayor g el angulo que es contenido dela circunferé
cia.CT A.y dela lincarc&a.BA. pero menor et que es con
tehido dela circunferécta.C T A. yde la Iinca reCta. AE.caera
enel lugar entre la civcunferéciaiC T ALy la lineareCta. A E.
linearecta,la qual haramayor el ;111“1.110 contenido de las li-
neas rettas que el g es contenido dela linearefta.BA.yla
circunferécin.C T A. pero menor g el que es contenido de fa
circunferencia.C T A.y delalinearecta.AE:Y.no cae. Lue go
por la poflibilidad ya demoftrada,el angylo agudo conteni-
do de lineas re€tas,no es maygr que clﬁuguln cotenido dela
linearecta,B A.y dela cir t:unit,h.ua CT A.nitampoco me-

nor que el mntemda dela cu t.unturen{.n ik &Y, y dela linea
rif&HAE ' :--,5 ) ] TR it ok AL

) Comhrm.- |
€De aqui es manificito Gue 14 facadft dcl aex
tremidad del diametro de va circuloen angu
los re&os tocaal mifmocirculo. Yque ta h-
neareéa, lolamcntc en vn punu_o 1010 Loca
avn c1rculﬂ ok e

ol | EAS
f.i%: i RLE LEE J

Purque efta demoih "tdo(pm fa.2ydels )*-l“f’ la ‘-1"11'3 en aq“ﬁ

}asdps puiidtos cac,cae dentro del, Lo qual conpiro; demp
itrarfc.

“Hieied |4 thlema' i Fm'poﬁcimx 17
‘UJ'C vhR Puﬂﬂ dadc:) tirarvna lmca mém quc
toqm avr circulo dido.” oy ¢ '

H 4 Sea
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d&Sea el punto dado.A.y el circulo dado (ea.B C D.coniene
pues delde el picto dado, A, tirar vna lineareéta qtoque al
c:rculo_.,B C I, Tomefe por la,l del,3.el centro del circulo y
{ea,E.y tlrefepor fa.1.peticio. A D E.y haciendo centro.E.fe
gun la diftancia.E A.por la.3, peticion, delcribafe el circula.
A Z Ly delde el mifmo.D.tirefe.D 4.en dgulos reftos lobre
E A.porla.n .del,1,y por la.1 petluon tirefle.E BZ,y.AB.Di
goque defde elpun&o A.fetirolalinea. AB.quetoca al circu
lo.B C D.Porque el punto,E,es centro delcirculo,BCD, y
del, A Z I,es ygual la,E A ala EZy laE Djala EB,por fer Gl
ccntro ala cmcunfuencza,Ltze | —
go las dos, A E,E B, fon ygua- ) A Lg

':3

‘les alas dos,EZ ED;.!}e tiené co A -

mun el angul 0_1%,, luego la ba- ‘J\\i:,/

fis,D Z,por la,4,del,1,es ygu- { | P
g » |

“al 1Ia bafis: A Byy.el triangulo}
DEZ altrmngnle EBA,esyl 7
~-gual v los de mas.agulos alns X,

de mas angulos, Luego ygnal 5
eselangulo,ED Z al angulo, N\
EBA,yes reé’to ED Z,luego Y

tﬂ.mblen es re&o EB ﬁ YI1a,EB,es defde el centro, y Iii th

en‘angulos re&ﬂs {e faca.dela éxtremidadidel diamétro del

circulo,toca al mifmo circulo-porel corolario dela; 6, del,3.

‘lueg{} A B,toca al cireulo,B C'D, lueﬂro del punéto dado A,

fetirola hncq,A B, tﬂcanda al rrenlodadod D BC. Lo‘quaL

gonuino hazerfe, 2yt ¥
Theorema. 16. Pmpoﬁcxon 13'

€ Sialgunalineare@&atocarealcirculoy, def -
de el centroal tocamiéto fetirare 31011 alinca
re@a,la tiradafera perp ediculara la. qtoca.

gqAlcirculo.AB C.toquele alguna lincarelta.D E.enelpun
{to.C.y tomefe por la.rdel.3.cl cécro delcirculo.AB C.y fea

Z?
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Z.y defde.Z.afta en.C.tirefe porla.1.peticion,Z C.digo §ZC
‘es perpédicular fobrela.D E . Porque fino, tirelepor la.iz.d1
primero defde.Z.fobre . D E. la |
perpendicular.Z L. Pues porque
el angulo.ZIC.esretto,luegoel
agulo.JCZ.es agudo.Luego ma
yor es elangulo.Z21C.q el angu-
lo.Z Cl.ydebajo de mayorangu
lo(por la.rg.del.1.) fe eftiéde ma
yor lado,luego mayores: Z C.q
no.Zlyes ygualla.ZC.ala.CB
por{er del cétro ala circunferé
cia,luegomayores.Z B.que.Z L.
la menor §la mayor,jesimpo-
lible.Luego.Z lino es perpendicular fobre. D E. Luego fial-

guna lineareGtatocare alcirculo,y lo g mas fe figne.Lo qual
.sonuing demoftrarfe. . .~ .. - - . s

v L, IThc.ﬂrénr:m'rW; ot Prﬁpﬂﬁciﬂn;lyrl o
€Sialgunalinearectatocare al circulo, y del’
de el tocamiento (elefacare alfgu-nmfli'n care-

&a enangplos rectos,enla que es facada efta
raelcentrodelcirculo,

év Alcirculo.A B C.toquelevna - 1
linea retta.D E.enel punéto.Ci . .
y defde.C.porla.ir.del.1. Tire {@
C A.cn angulos reftos.Digoque: /-
enlamifira.C A.eftael centrodl |
circulo,Pord; fino, fies poflible- {™ -
efte en.Z.y porlalt.,peticiontire; § .
{fe.CZ.Pugsporglallinea . DE. .\t ..
tocaalcircitlo. ABC. ydefdeel™ N
~ sentro al tocamiento fetiroZ/C : p - M
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[uego por la.a8.es perpendicularala D E.yes reflo el angu
l0.ZCE .,y elangulo.A C E.es recto.Lucgo el angulo. Z CE.

es ygualal angulo A CE.el menor al mayor,que esimpoflt-
ble.Luego.Z.no es centro del circulo. A B C.T ambien demo
ftraremos de la mifma manera qni en otra parte tuera del a
AC. Lucgca (i alguna linea re€ta tocare al circulo, é{ defde el
tocamiéto e 1acare vna linea reta en angulos reétos fobre
la que toca,enla que le faca eftara el centro del circulo. L{)
 qual gonuino demoftrar fe. | -

Theorema.r8, Pmpoﬁcmn 20

- €Enel circulo clangulo (obre el cétro’, es do
blado al de fobre la cir cunfercan,quandolos

angulm tumcrenygual cncunfcrcncm._ i

- sSeacl c1rculo,AB C.y fobre f'u centro cfte el angulo. B E
C.pero fobrela circunferencia el angulo.B A C,y tengi por
.vna mifma bafis a la circunferencia.B C. Digo que el angulo
BE C.es doblado al angulo.B A C. Purquc r:.mda AL (pdr
la.z.peticion)eftiendale afta en,Z. |
 Pues porque es ygual ala.E B.por
fer del centro ala circunferencia, |
es ygual el angulo.E A B, al angu-
1o.EB A.Ltego los angulos¥: AB
£ B A,fon ¢l doblo. del angulo.EP
A B (por la.s.del.t. )yesygnal* el \\s
angulo.B EZ.(por la.z2.delind) a \
los mgulm E ABEBA.Luego cl
angulo.B E Z.es el doblo de. EAB
f}r porla mifma manera tambien el '
augulo,Z E C.es el doblo del angulo. FA C por l:t mi{ina, Lu
eg{) todo,B £ C.es el doblo de todo:B 'A C.Yeen pongale o -
troangulo.BDC,y tirele (por la.Lpeticion, Dilsy eftienda
f& por la.2. peticion aftaen.Demoftraremos tambien dz la
mifina

‘1;*"
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m:f'nn manera,que ¢l angulo.JE C.es dubladn al angulo . C-
D E.Delos quales elqne debaxo de.] EB.cs el doblo del an-
guln E D B.Luego el querefta.BE C.es eldoblode.BD C.
Luego enl circulo el angulo fobre el centro es doblado al de
fobrela circunferencia, quando los angulos tuuieten ygual B
circunterencia.Lo qual cOnuino demoftrarfe.

Theorema.rg. Pmpnf'uon £
{En el circulo,los 'mﬁulas qeftan en-yn ml[-

mo. legmcnm [on ygua]cf cntrc {1.

BvEﬁen enel fegmento.B A E D.del cuculo AB C D. los an
gulos.B A D.B E D.digo que los angulos. BAD.BE D. ﬁ:-n
encre fi yguales. Tome fe por la |
Ldel.3)el centro del circulo. A
B CD.y fea.Z.y tirenfe por la.r.
peticion. BZ.Z D, y porque el
angulo.BZ D.eftafobre el cen- |
tro,y clangulo.B A D.fobrela 2,
circunferencia,y tiené por bafis . f

Ja milma circunferencia. BC D . '

Luego clangulo,BZ D, porla \ |
precedente, es doblado al angu <.
lo.B A D.Ypor efto elangulo. BZD. es tambien doblado
al angulo.B E D.Luego ygual es el angulo.B A D, al angulo
B E D( por lacomun Y lentécia que dize,Las cofas que devia
milma fon mitad entre (i {on ygua[es,l..uc"o enel circulo los
angulos que eftan en v milmo fepméto lon yguales cntre fi fi.
Lo qual connino demoflrarfe.

:Théoréﬁm 20. '”Pmpnrcion 2%,
Q'Lm ang ulos oppmﬁos dlos qtmdrl[merc}s

q yeflaen IOS circulos {on y&ual s 2 dos re&tos
Sea,
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- #dSecacl circulo.A BC D.y efte encl el quadrilatero. ABCD
Digo que los angulos oppueftos fon yguales a dos re&tos. Ti
renle(por la.r,peticion)A.C,B D.Puesporq(por la,32.del.1)
los tres angulos de todp triangnle fonyguales a dos re&os,
luego del triangulo. AB C.los tres - '
angulos’C AB.ABC.BC A,fony -, - D .
guales a dos rectos,y el angulo.C |
A B.es ygual al angulo.BD C,por \ |
la z1.del.3.por eftar enl mifmo feg
mento,8 A D C.Y el angulo.ACB
(por lamiima)al angiie. AD B,
por eftar en vamifmo fegmento,
ADCB.luegotodo. ADC.es y- 3 NEEEEESS,
gualalosdos,.B AC.ACB.Ponga \_’/ A
{e por comun el angulo.A B C.luego los anguylos. A B C,BA
C.BC A-fon yguales alosangylos. ABC.AD C.y los angu -
los.AB C.B AC.A CB,fonygualesa dos reftos,luegolos an

gulos.A BC.A D C,{on yguales a dos re€tos.Dela mifima Yoo
erte fe demoftrara que tambien fon ygualesa dosreétos. B
A D.D CB.Luego los angulos oppueftos de los quadrilate -
ros que eftd en los circulos fon yguales a dos reétos.L.o qual
conuenia demoftrarfe. | o |

Theorema. 21. I’i'opﬂﬁcion.z 3

¢ Sobre vnamifma linca re&a dada, no fe da
ra hazia vnas mifmas partes,dos fegméros de
circulos femeiantes y deliguales.

éa Porquefi es pollible,haganfe fobre vna mifma lineare-
ta.A B.dos fegmentos decirculos femejantes y defiguales
ACB. ADB. haziavnas mifmas partes, ytirefe. ACD.
( por la primiera peticion) y defpuestiren {¢.C B. D B.
Pues por que ¢l fegmento.ACB.cs [emejante al fegmento
A DB.
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ADB.y fon femejantes fegmentos de ci: cu[ml 28 que reCine
yguales angulos,por la definicid.
10.del.3,lnego ¢langulo.A C B,es
ygual al angulo.A D B. el exteri-
or alinterior,L.o qual,por la. 16+
del.1. eszmpof'ﬂb]e Luego (obre [
vna mifma linea refa dada no fe &
daran hazia vnasmifmas partes dos fegmétos'de circulos fe
mejantes y defiguales.Lo qual canumo dcm Dlh arle.

Theorema.zz. Propoﬁcmn.:q,.

{Los [egmcntos femcjantes d¢ circulos,pue-

ﬂ:o.s (obre yguales lmcas re&as ion ycrualc.:.l

entre {1.

XY Pc}nga (e fobre hs lineas re@cas yguales AB.CD.los fe-
mentos de circulos.A E B.CZ D,{emejantes.Digo quel feg-
mento.A E B.es ygual al fegmen-
to.C ZD.porque {obre puefto el
fegmento.A E B.al fegmento.E Z
D.y puefto el punto.A.fobre elf:»u
to.D, ylalined rebta. A B. quadra
do fobre la linea reéka. D'C.tambi
en el punto, B. qnadrara {obreel
punéto.C.Porque es ygual,A B, a
la,C D,y quadidiiola linéa recta
A B fobre lalinea refta,C D, qua Y
dra tambwn el fi egmento,A E B, o A -
alfegmento.CZ D.Porquefila hnen reCta, A B, qmdra (o-
brcla lined retta CD,pem el fegmento, A 'EB.no. quadra fo
bre eliegmento,C?’ ,fino que difiere,como,C 1 D, Y vncir |
culo a otro circulo,por a,zo, del;3,n0le corta en mas q dos’ ,
puntos,y ¢l circulo,CI D;cortaal circulo,CZD,cn mas que
en dr.:rs punﬁas que es en, C.] ,D,lo qualpm Ja m:lma esim- -
- pulh-
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Dm[wlL Luegono quadrandolalinearetta.A B. {obre lali-
nm ref2.C D.tam poco quadrara el {fegmento.A EB. {obre
el fegmento.CZ D,luego quadrayesle Iyqual .Luego losieg
mentos I'cme;autes de circulos,pueftos {fobre yguales. lineas
reCtas,{on yguales entre fi.Lo qual{c hauia de demoftrar.

Problema.s. I Propc}fcmn AR,
g§Dadovn {fegmento de c1rculo dc[crlblr cl_‘

circulo cuyo Ic:mncnto es,

raScael fegﬂwnto del circulo dado.A B C. conuiene defcri
ir ¢l circudo del qual es fegméro.A B C,Cortefe(por la.10,
del.i.)1a. A C.por medio enel punéto.D.y defde . D. {‘aqueﬁ:
(por la.1.)del mifmo)la. B D.en angulos rc&os fobre A-(",y
tirele. A B(por la.r.peticion).Co
para ado pues elangulo.A B D.co
¢l ¢ guh) B AD.oes mayor que el
‘o ygual,o menor.Sea lo primero
mayor,v porfa.z3.del mifmo, ha
wafe fuh elalincarefta. AB.y ¢
el, puncto,A.elangnlo.BAE.y.
gual al angu]p A B D.yporla.z.
peticion, eftiendafe.BD.afta en.E
y tire fe( porla.1r. peticion) E C.
Fuesporqueel angwlo. ABE, es
ygualal angulo.B A E .lnego es &A™
yeual,(por la.6.delr)lalineare-
¢ta. EB.ala, AE,yporqueesy -
guall A D.a In,]'.J C, ycomunlaD
I.1uepo las dos.A D.DE, {6 ygua
lesalasdes.CD.DEJavnaalao
tra,y elangulo, AD E,potr 1a,4.pe
ticion, es ygual al anpulu CDE.
poxq ke solbo cadivn@. Luegu la
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balis. A E;porla.4.del.r,es yenal a la bafis. CE. y efta demo-
{trado quela. AE,esygualala.BE,luego la.BE,es ygual ala
CE,luegolastres.AE,EB,E C,fonyguales entrefi, Lucgo
delcriptavn circulodobre el punéto.E fegun el ¢fpacio. A E.
o ¢ ,E B,o el efpacig.E C(por la.3,peticio,pailara por losde.
mas punftos y quedara delerito.Luego dadovn fegméto de.
circulo defcribiofe el circulo,Y cofa clara esque el fegmento
A B C.es menor.que medio, circulo,porque el centro. E, cae’
fuera del. Tambien de la mi{ma manera demoftraremos que
aunque elangulo,A B D,(ca ygnalal angulo.B A D.Porque.
fiendo ygual. A D,a cadaynadelas dos.B D. DE,luego las:
tres,D A,D.B,DC f(on ygpales entpe b,y fera centro el mif -,
mo.D.de] circulo cum pligiq.ﬁ';g;ﬁbipm&lﬂc fevamedin cir
culo.Pero ﬁ"'ql;};ixglll_la A B.D.fuere.menor que elangulo BA.
I;);haxﬁrlx'l'b's. porla, 23 delprimero,fobrela linga recta. A B,
enel puncto, A,vnanguloygualaliangulo,A B D,dentro del
Iiegnmﬁt;q'.ﬁ B C.yel centro delcirculo cacra fobrela,D'B.y
{era el fegmeto,A B C.mayor que medio circulo,Dado pues
vn {fegmento fe defcribe el circulo cuyo ¢s fegmento,lo qual
conuino hazerfe. -

.-« Theorema.z3,- - Propoficion.26 , -

€Losangulos yguales cnyguales circulos of-
tan{obre ygualescircunferencias, aora eften’
{fobre los centros o fobye las circunferencias.

#& Sean yetiales los
cirgulos.A BC.D EZ
y en cllos feans ygua-
les losangulos fobre
los centros. BICE T
Z,y fobrelas circun - \
terencias,BA C. EDZ
Digo que la circunfe~
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rencia.BK C.esygual ala circunferencia. EL Z . Tiré {c por
la.r,peticion.BC.EZ , y porquelos circulos, ABC, DE Z.
fonyguales,tambien lo {eran las lineas que falen delos cen-
~ tros(por la. r.definicid del.3)Liiego las dos,B'LIC.fonygua
lesdlas'dos, ET.T Z.Y el angulo.Les ygnalal angulo. T.Lu
ego por la.q,delrlabafis.B C.es yguala labafis,E Z. Y por
“que'elangulo Ales ygual al angulo, D, lue go el {egmento. B
AC:porla.z4.del;3.)es femejante al fegmentd, D Z, y ef
“tanenygualeslineas reCtas, BC,E Z,y los [egmentos {feme~
jantes de circulos que eftan fobre yguales lineas reftas (por
lamifma:24)fonyguales entre fi.Lnego el fegmento, BAC
es ygual al fegméto, E D Z;y todo'el eir'culo.A B Cies ygual
atodo el circulo,D E Z,Luego la ¢ircunferencia,BK C, que
refta es ygual(por la.3.comunfentencia)a I circunferencia
EL Z.que refta.Lytego £ ygualescitculos,ygualesangulos ef
ti en yguales circunferéncias;aora efteni {fobre los cétros,ao’
ra fobrelas circunferenciasilo qual connino demoftrarfe, .

ST Y WL
AT G By € o S F %

.+ Theorema.i4; ***'~ - - Propoficion.zy. . '~

¢En yguales circulos los angulos que efta fo-
bre yguales circunferencias fonygiales entre
{1:aora eften hechos fobre los centros;aorafo
bre las circunferencias. s ol

earEnlos circules y
uales, ABC;BE Zdo /- /\
Erel-‘ﬁs cir'cﬁnfcr'éc_ias_. d
yeuales, BC,EZ.efte; / %
{obre los centros los \ '
angulos .B1CETZ, by /
y {@brelas circunferé \*ﬁ |
cias eften losangulos
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B AC.E D Z.digo que elangulo.BIC.esygualalangulo.ET
Z,y el angulo.B A C.ces ygual al dgulo.E D Z.Puesficl angulo
B 1Cesygualal angulo.E T Z. claro es que tambien el angu
lo.B A C.esygualalangulo.E DZ.por la.20.del.3.Pero fino
el vno dellos fera mayor.Sea mayor el angulo.B1C.y porla
23.del.1,hagale (obre la linea reéta,BLy enlptéto.l.el angulo
B IK. ygual al angulo.E T Z.y los angulos yguales eftan (o-
bre yguales circunferencias (porla.z6.del.3.)quando fueren
enlos centros,luego ygual esla circunferencia.B K.ala circti
ferencia,.EZ.y la.E Z.es ygual ala.B C.luego la,B K. es tabié
ygual ala,B C.la menor ala mayor ques impoflible.Luego el
angulo.B IC.no es defigual al angulo,E T Z.{era pues ygual
Y el angulo. A. eslamitad de el angulo.BIC.(por la.zo.del.3
y por lamilma)el angulo.D.es mitad del angulo.E T Z. lue-
goygual es el angulo. A.al angulo.D.Luego en circulosygua
les,los angulos que eftan fobre yguales circunferencias fon
yguales entre {i aora eften hechos {obre los centros aora {o-
bre las circunferencias,lo qual conuino demoftrafe.
Theorema,zs. Propoficion.z8,

€Enlos circulos yguales,laslineas reasygua
les cortan yguales circunferencias,mayor ala

mayor ,y menor ala menor.
g Scan Jos circulos
ygualess ABC.DE
Z.y enellos efté las

lineas reétas ygua-

les.BC.EZ.que cor
ten las circunferen
cias mayores;BAC
E D Z.y las meno-
res, BKC.ET Z,
Digo que la circun
ferencia.B AC'ma

yor,es ygual a la circunferencia,E D Z mayor.Perola circii-
7 | rencia
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ferécia B K C.nenor es ygual alaciveaferécia. B T Z.menors
Por la.r.del. 3. tomen fe los centros delos cireulos yledn. b L
y titenfo IBIC.LELZ. ¥ porque los circulos fonygnales,
fon tibien yguales las lineas que falen delos centros (porla

r.definicio del.y Hluegolas dos.B LI C. fon yguales alas. dos
LE.LZ. yla bafis.B C(por la fupoflicton)es ygual ala bafis .
EZ.Luego el angulo.B 1 C.es ygual al angulo. LZ.por la.3.
del.r.Ylos angu[ns yguales € circulos ygualea(pm la.26.d1.3)
eftan fobre ygnales Llfﬂutﬁl‘ﬁﬂt’.13‘3](111&111.10 fueren-hechos {o
bre los centros. Luegola circunferencia.B K C.es ygual ala
circunferencia.E T Z.Y es todo el circulo. ABC.ygual atodo
elcirculo.E D Z,Luego la circunferencia.B A C.que refta (e
raygualala circunfer encia,E D Z.qrefta(por 1a.3.comi {en
téncia.)Luego enlos circulos yeuales,las lineas r eQas ygua,
les cortan y guales circunferencias,mayor a la mayor, y me
nor a la menor.Lo qual conuino demoftrar fe.

Theorema.z6, Propolicion.zg

{Eﬂlos cnculosy uales debaxo de ymmlcsl
c1rcufc1cc1as {c eftieden yrrus.les lineas rectas

é‘mSem yguales los circulos.A B C.DE Z. y en ellos tomé o

las yguales circunferencias.BIC.ET Z.Tirenle las linecas re
¢tas.B C.E Z,Di-
20 que €5 y gua[ 5 | e
Ia linea recta,BC ] ' |
alalinea retta,E
Z,Tomente (por
la.rdel.3)los cé- §
tros delos circu-
los, y lean, K, L,
Tiren{e.KB.K C.
EL.LZ.Yporgd-
la circunterencia
BIlC.es ygu alala.E T Z.esygual el angulo.B KC, al angulo
e ELZ

e

.g.l.tq',r
gl I R
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E L Z.por la.zy.propoficion del.3.)y por qlos circulos.ABC.
D EZ {onyguales,{cran tambien yguales las que falé de los

cétros (por la.i. definicioi del mifmo)t.uego lasdos. BK.KC.
fon yguales-alasdos.LE.LZ.y comprehenden angulos y -

guales,luego la bafis.BC(por la-4. del. 1.) ¢s ygual ala balis

EZ. Lueﬂo en los circulos yguales debaxo de yguales circun

ferencias {e efticnden yguales lmcas rectas, lo qual conuino .
demoftrarfe. -

Problema.4. Propoficion. 30.

{Dﬂlldlr por medio vna circunferccia dada.

g Seala circunferencia dada.A D B.couiene aora dinidir por
medio la mma circunferenciac.A D B.Tirefe.A B,ypor la.io
del.r)dinidafe por medio en el punéto,C.y defde. C, (por la
ir.del.x,)laq ue:lie C D.en angulos retos {obre la linea retta
AB ytlrcﬂ, AD.BD.Y porque
Ja.AC.esygnalala,CB.y co-
munla.C D.Luego las dos, A C
C D.fonygualesalas dos ,B C.
CD.y elangulo.A CD. pnr la.4

peticid,es ygual al angulo, B t"‘DB p——
porque cada vno dellos es recto. Luegn la bal"s AD. (Por la-_

4-del.1,)es ygual ala bafis.D B.Y yguales lineas reétas corta
yﬂuales circunferenctas,mayor ala mayor,y menor alame
nor(porla.28.del.3.)y cadavna delas circunferencias. A D.
D B.es menor q medio circulo,Luego la circunferencia. A D.
esygual ala circunferencia.D B.luego la circunferécia dada
effa dividida por medio.Lo qual conuino hazer fe.
. e | ‘
Theorema. zy, Propoficion. 3 1.

2.

([En cl circulo,cl angulo que efta enc] medio
circulo es reto, ye el quc eftaenel fe omento

mayor, cs menor g recto,y el Genl mcnor (eg
-- I 2 mcnte
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mento,es mayor quereto.Y de mas defto el
angulo del mayor fegmento es mayor quere
¢to:y el angulo del menor {egméto es menor
QUETERE,. L 1wk ww e i

#oSeacel circulo.ABC D)y fu |
diametro fea.BC.yel cétroyfea.N
E.y tome e enel medio circanlo /
vi putto como quieray fea.D. ,
y tiren{e.B A.AC.A D,D C.Di
goque elangulo.B AC. enel
medio circuloesrefto.Y el an-
gulo enel fegmento.A B C.ma.
yor.que medio circulo, que es
ABC.esmenorquereto.Peta = |
el anguloen.AD C.{fegméto menor que medio circulo,ques
A D C.es mayor que re€to.Tirele. A E.y eftiendafe.B A.afta
en.Z.y porque.BE.es yguala la.E A.por fer del cétro aftala
cireunterencimyesygnal el angulo.E A B.Por la.s.del.r.al an-
gulo.EB A . Ytem porqueesygualtlaA E.ala.EC. es ygual
por Jamifma)el angulo.C A E.al angulo.A CE. Lueégo todo
elangulo.B A C.esygual alos dosangulos.AB C.ACB.Y ¢l
angulo.Z A C.fuera del triangulo.A BC. es ygual alos dos
angulos.A B C.A CB(por la.32.del...)Luego elangulo.BAC
esygual al angulo.Z A C.Luego cada vno dellos s reéto. Lu
ego enl medio circulo.B A C.El angulo.B A C.esretto.Y por
que los dos angulos.A B C.B A C.del triangulo.A.B C.por la
17.del. 1.) fonmenores que dos reftos.Y el argulo.B A C.es
refto,luego el angulo.A B C.es menor que reto,y efta en el
fegmento.A B C.mayor que medio ¢irculo.Y porqueel qua
drilatero.A B C D.efta enel circulo,y los angulos opueftos
delos quadrilateros que eftd enlos circulos(porla.zz2.del.3)
{fonyguales a dos reaos . Luegolos angulos, ABC.CD A
(por la mifma){on yguales a dos rectos, y el angulo, AB C*
Jpty cames st ¢s menor,
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e¢ menor que recto,luego el angulo.AD C, que refta es ma
yor que re€to,y efta enel {egmento menor que medioctrcu-
lo.Digo pues tambien quel angulo del fegmento mayor co-
prehendido dela circunferencia.A BC.ydelalinea reéta. AC
es mayor que recto.Fero el angulo del menor fegmento c6
prehendido dela circunferencia.A D C.y dela linea reéta. A
C.es menor que re€to.Yefta manifiefto.Porque el angulocs
‘prehédidodelas lineas re¢tas.BA.A C.esrelto:luego el angu
Jo comprehendido dela circunferécia. A BC,y dela liueare
&ta.A C.es mayor que re€to,porque eltodo es mayor quelu
parte (por la.g.comun {entencia) Yten porque el angulo ¢ca
prehendido delas lineas reétas.A C.A Z.esreto:luegoelan
gulo comprehendido dela lineareéta.C A.y dela circunferé
cia.A D C.es menor que rect o.Luzgc en el circulo el angulo
-que efta en el medio circulo es reCto, y el que efta en el feg-
_mento mayor es menor que reéto,y el que enl menor es ma
-yor que reCto,y demas defto elangulo del mayor fegmento
es mayor que recto,y el del mehor fegmento menor quere
&to.Lo qual conuino demoftrarfe.

¢ Otra demoftracion que elangulo.B AC. esrello. Por§
el angulo.A E C.es doblado al angulo.B A E.(por la.32. del.
1.pords ygual a los dos interiores y oppueftos ,y losinterio
res(porla.s.)lon yguales:y el agulo.AE B.es doblado al an
gulo.E A C.luego los angulos. A EB.4E C.{onel doblo dela
gulo.B A C.y los angulos.A EB.A E Clonyguales adosre
Gtos,luego el igulo.BAC es re€to,lo gl fe avia de demoftrar

Corolario.

€Dcaqui es manjficfto quefi el vn angulo
“de vn triangulo fuerc ygual a los dos que re-
Mtan,que ferarecto.Porque el que lc cftape-
gado,conuicne a faber ¢l que es hecho eften

~dido cllado fucra 'deltriangulo,cs yguﬁl alos
- 13  mila
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mifmos:y quando de vnayotra Partc fueren

yt’rua.lcs [on rectos. I - ol
Theorema.28. - P'mpoﬁcié. 3'1.
§Sialghalineare&atocareal circula,ydefdc
el tocamw to fuere tiradavnalinea recta qcor
te al circulo,los anﬂ'ulos q haceconla d q toca
fonygualesa qqucllos angulos que efta enlos

twmentoq alternos del circulo.

qIAlcwullo ABC.toqlelalinearetta.E Z. enl pactoB. Ydef
de el pacto.B.fagle vna linca recta déero dl cir culg A BCD.
qlecorte yfeq B D.digo qlos agulos qla.B D. haze;nnmete
¢6 la.E Z.g toca,flon yguales alos angulos q eftd € los [egmé
tos alternos del circulo,efto es,q el agulo ZB D.esygnal al
angulo qefta enlf{egméto.B AD.y el angulo.EB D.es ygual
alangulo q efta enelfegméto. -
BCD, ,Sadle (porla.r del.x L)

defde cl pucto.B.la BA.¢ agu

lIos re€tos fobre. EZ. Ytome

{e comoquiera vn pucto enla

circiferencia.B D.y fea.C.yti
rele. AD\DC.CB. Y por al

circculo. ABCD:letocavna

linearecta.EZ.¢.B.y delde cl |
tocamiéto.B. fe faco 1a.B A. angulos retos ¢6 la Gtoca. Lu
ego & lamifma.BA.efta el cétro del circulo, A B CD,por la.1o
del.3.y el dgulo. A D B.g efta el medio circulo es'ieéto( por
la.3rndel.z)luego los agulos q refti.B AD.A BD.{on yguafes
avn re&o,y el auguln A BZ.esre€to.Luego el angulo. ABZ.
esygualalos angulos.B A D.A B D.quitefe el angulo comil.
A BD.lucgoelangulo.DB Z.§ refta es ygual al angulo BAD
q efta enel fegmétoalterno del cireulo. Ypor 1&111 circulo efta
el quadrilatero. A B'C D.los angulos oppueftos {on yguales

adag reCtos(por la.zz.del.3)luego los angulos.D B Z.D B E
fonygua
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{oyguales alosangulos.BAD.BCD,de lm quales el angulo.
B A D.efta demoftrado & g es ygual al angnlo.DB Z Luego el
dgulo.DBE.§refta es ygual al angulo.DCB.q efta enlfegme
to alterno., Lttego (i al circulo le tocare alguna linea reéta, y
defde el tocamiéto fuere tirada alguna lineareéta ¢ qcorteal
cly culo_,lus angulos g hace conlaqtoca fonygualesa agllos
augulos § cftan en los fegmécos alternos del circulo, que fe
auia de demoftrar, ==
Prcblema.s. Propoficion. 3 3.

{Sobw vna linea reé&ta dada defcribir vn {ccr
méto de circulo que reciba vn anfrulo ycrual

avn qnwulo dado re&ilinco.

qSecala lmca re€ta dada.A B.y el angulo re&ilineo dado fea
C.conutene fobre I3 linea reéta dada. A B.delcribir vn fcgmc
to de circulo que recibavn angulo ygual al mifmo angulo.C
Es pues el angulo.C.o agudo, or c&eﬁﬂ obtufo.Sealoprime
yo agudo,como en la pumu Fi -
cura,Y por la.23,delahagale fo
brelalinea rr;a:a.A B.yfobre el
pacto fuyo.A.cl angulo.D A B
ygualal nn‘gul() C.espueselan
gulo'D A B.agudo.Saquefepor
la.rndel milmo)la. A E.enangu
los re€tos fobre. A D.y cortefe Ja.A B.por medio ci el piilto
Z.por la.10.del.1.)y defde el piiéto Z.! aquclu Z Lenangulos
re¢tos fobre. A B.por la.ndel mifmo y trefe ladlB.Yporg es
yeualla, A Z.ala.Z By comiila.Z LLuego las dos . A Z. Z 1.
foygualesalasdos.Z B.Z Ly el i eulo. A7 Lporla.4.peticia
es ygualalagulo.l Z B,Luego Ia lnhs A Lporla.4. deli.¢s y
gual ala bafis.] B. Luc*ﬁo fobie elcétro.ly el efpacio.I A(por
laa.peti.delerito vn circulo paflara tibi€ por. B. Delcriba (e
yfea.ABE.ytirele.E B.Pues porgdla exeremidad dl diame
tro.A E.dlde el phi€lo.A fale. A D.¢dgulosreflos fobre A E,
Luwra la.A D.vocaalcirculo.ABE.por el corehario de laae.
'nord elcircnlo. A B E. le tocalalinea reéta. A D.y def-

I 4 dr_ d_
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del tocamiento. A.dentro del mifmo circulofe faco lalinea
recta.A B.luego el angulo.D A B,porla:32;del mifmo.es y-
‘gualal angulo.AE B.que efta enel-fegmento alterno del cir
culo.Y el angulo.D A B.esiygual al angulo.C.luego el angu-
lo.C.es yﬂual al'angulo. A E B.luego{obre la linea reéta da-
da.A B.efta deferipto-el fegméto de clrculoque rec1be el an
- gulo:A E B.ygual al angulo'da
do:C.Pero feare@oel angulo
C.y{ea menefter otravez def
crebirfobre la: A'B.vn fegmeé--
todecirculoiquerecibavnan:
guloygualal angulo retto.C,

hagafe otravez{obre lalinea.
rc&a AiB.y fobre el punéto.A el angulo. B AlD. yrxnalal an.

glﬂﬂ retilineordado.C.porla.z3. del'r.comoren [a:2. defcrip
tio.y por lazxo:del.1.cortefe pormedio la. A B. melpunm Z
y fobre:el'centroZ. y el efpacio. Z'A.0.ZB.deforiba fe el cir-
sulo.A'E B.(por la.3. petlcmu YTocapueslalinea refta.AD
al circulo: AE B.porque el angnlo:A.es recto.y el angulo. B
A D.es ygual'alangulo que efta enel fegmento.A E B. porg
tambien esrecto el mifmoque efta enel medio circulo ( por
la;3r.del.3.)y el angulo.B A-D.esygual al angulo. C. Luego
efta otravez deferito fobrela:A'B! el fegmento del urcula
A E'Bique recibe vniangulo ygual al an.
gulo.C. Pero {ea el angulo.C. obtulo,y
hag afe leygual'el angulo. B A D.{obre (€
lalineareta: A Biy fobre el punéto.A..
(porla.z3.del primero)comoeftaenia:
terceradefcripcion’) y-{obrelar AD.|
{aquefe en angulosrectosla; A E(porla: y,
1l delnn[ms)y corte (61a:AB. porme:
dioenel pucto.Z,porla.io. del mifino;y fobre la:AB.faque fe
¢ angulos rectos.Z'1.porla.i. delmifino. Y tirefe la. I'B.Y afli
pordesygualla.AZ.ala.Z Bly comun la:Z I. Luego las dos
AZ.Z1.{onyguales alas dos.BZ.Z Ly el angulo., A 7 I..]pnr

a.4,
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la.4.peticid;es ygnal alangulo.B Z LLuego labafis.A L por
la.4.del mifmo es ygual ala bafis.I B.Pues {obre el centre. L.

y elefpacio.] A.(por la.3.peticio)delcrito va circulo paflara
por.B.Paflecomo.A BE.Y por dela extremidad del diame
tro.A E.en angulos rectos fe faco la.A D:Luego(por el coro
lario dela.16.del 3). 1a.A D. tocaalcirculo. AE B.Y desde el
tocamiéto.A.fe eftiéde la.A B.Luego el angulo.B AD(porla
3z.del mifmo)es ygualal angulo. A T B.g efta en el fegméto
alternodel circulo.Y el angulo.B A D.esygualal angulo . C,
Luego el angnlo § efta enel fegmento. A TB.es ygualal angu
lo.C.Luego fobre la linea reéta dada. A B.efta:defcrito el feg
mento de circulo,A T B.que recibe vin angulo ygual al agulo
C.que conuino hazer fe.

Problema.6. = ~ Propoficion.34. )
¢ De vn‘circul‘of-'dadofCOrtar.vnIegmétﬂql‘cc-l
bavniaguloygualavn agulo dadoredilineo.
eaSeaelcirculo dado.A B C.y el angulo reétilineo dado fea
D.couiene aora del circulo.A B'.C.cortar va fegmento {re-
ciba vn angulo ygualal amgulo.D.Saquefe (por la.17.del.3.)
vna liuea qtoque al circuloy fea.E Z.y toque le enel puncto
B.y hagafe(porla.z3.del.1.) - -
fobrelalinea recta:E Z.yenel
puto.B.cl angnlo.Z BC.ygual
al angulo. D. Pues porqal cir |
culo;ABC.le tocavnalinea re
$ta.EZ.enel pucto.B. ydefde\
eltocamiento.B. fe [aco.BC.- \. \ - |
Luego elangulo.Z BC.porlaz . E /o
32:del.3.es ygual al angtlo:B'A C.que efta enel fegmento al-
terno;yelangulo.Z BC.esygual al atigilo: D. Luego el an-
gulo qeftaenel{fegmento.B AC.es ygual al angulo.D.Lunego
de el circulo dado.A B C.fe corto el fegmento,B A C. quere
- ¢ibe vnangulo ygual al angulo reétilineo dado. Lo qual con
wino hazerfe.. '

. |
e S ———
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Theorema.zg, Propoficion . 3%,

¢Sicnel circulo fe cortaré entre {1 dos lipcas
reckas:el reéan gulo com Prchcn didod él’jaxq
de las partes de la vna,es ygual al re¢tangulo
~ qlecoprehéde debaxo delas partes dela otra

&8 En clcirculo.A BC D.cortenfe entre {ilas doslineas. A C
B D.enel punéto.E.Digo que el rectangulo coprehendido de
baxodela.AEy de - s e e T e R R
Ja.E C.es ygyal-al
reCtangulocopre -
hédido debaxo de
ja.DE,ydela EB
Puesf1la.ACy la
D B.paflanporel =
centro de'manera -
q.E.fea centro del
cireulo.,ABCD.
Miitiefto es Gpues | _ ,
A E.EC.D E.E:B.lon vguales,que el re€tangulo comprehen
dido debaxo de Ia,A E.y dela.E C.es ygual al retanguloque
{e comprehende debaxo dela.DE. y de Ia,E B.Eften pues 1z
A C.y 1a.B D.no eftendidas por el centro,ytomefe el centro
del circulo.A BC D.y fea.Z.(por la,1.del.3.)y defde.Z. fobre
la.A C.y {fobre la.D B.lineas reftas tirenfe por la,1z, del.i.las
perpédiculares.Z LZ T.y tiréle.ZB.Z C.ZE.Y porq porla.3,
del.3. lalineareéta.Z Ltirada por el cétro corta ala linea re-
&ta. A C.q no pafla por el cétro,¢ angulos re€tos,cortarla a
tibien por medio,luego yguales.ALala.IC.Y porq lalinea
reta. A C,eftacortada en partes yguales enel picto. I,y en
defiguales en.E.luego el reftagulo coprehendido debaxo de
la.A E.y dela.E C.juntaméee co agl quadrado e hazede I
E L(porla.s.del.z.es ygual al § fe haze dela.] C.Pongals co-
mun el (e haze dela.d Z, Luego el §fe coprehide delr A E,
) rdela




t s FVGLIDI:S.. : 65

y dela.E C Jut’lmente con los quadmdos delasdos.E I Z.eg
y:rual alos § qle hazé dela.C Ly dela.l Z.Y alos g fe hazen de
kaE Ly dela, lZ;ES)?H alel (e haze &la,Z E(por laig7. del.r.
Peroalos§ (e hazé dela.Cly dela, 17Z;:es ygual el §le haze
~dela.Z:C.(por la mi{ma. Luego el qiacmltwue debaxo dela
~A E,y dela.E C.iuntaméteconel ¢ q iu haze deta.Z I, es ygual
al G {c haze dela.Z C.y es ygnal la.Z C.ala,Z B.por {er defde
el centro alacircunterécia. Luego el g ﬁ:-:{ Otiene debaxo de
la.AE. y dela.E C.juntaméte con el Gle hazedela.E Z. es y-
gualal qfe hazedela.Z B.Y por efto el § fe contiene debaxo
dela.D E.y dela.E B.juntamente con el q fe haze dela.Z E.cs

ygualal §fe hazedela.ZB. Luego el que {e cotiene debaxo
dela. AE.yd\1a.E C.jutaméte ¢5 el q e haze dela.Z E.es ygual
al qfe-haze dela. Z B. luego el lque {e contiene debaxodela
AE,y dela.E Cjuntamente c6 el que fe haze dela.ZE. es y-
gual al ¢ g1ie cotiene debaxo dela.ED. y dela.E B.ataméte ¢
el qfe haze dela.ZE. quiteie por comi ¢l qle haze de'la.Z E.
Luego el rectangulo qreftacdprehendido debaxo dela.AE
y dela.E C.es ygua[ al reftigulo coprehendido debaxo dela
D E.y de la.EB.luego fienel circulo fe cortaré, Entreli dos li
neas reftas, el reCtangulo coprehédido debaxo de las partes
delavnaes ygual al re(‘:’ca'n“ulo qle compréhéde debaxode
las pm‘tes dela otra. Lo clmlwmnno demolftrar fe,

Thr:b.rcrm 351.-, Prapoﬁcmn.; &

- @Si ﬁwm del arculoﬁ: toma &Tﬂ 1 pun&o b
de(deelaffa el circulo ¢ caymcn dos lineas re -
~Qas,y la ynadellas cortare al urcul ,yia otra
fetoca, el rc-&’mrrulo qu,c cs compx «chendido
dcbaxo deroda 1,;L que coita,y la g es tomada
de {ucm entrecl Pun&o yh circunferéeia cur

~uacsygual al quadrado q fc haze dela g q toca
Fuer
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e Fuera delcirculo.A B C.tome fe algun punétoy fea, D. ¥
defde el mifmo.D.afta el circulo.A B C. .cayan las dos’ lmcas
reftas, D CA.DB. y corteal circulo.A B C.lalinea re€ta.D
CAly 1aBD. toquiele.Digo que el retangulo comprehendi-
do debaxo dela.AD.y dela.D C.es ygual al quadrado quefe
ha ze dela.B D,Lalinea re&a DCA o cfta tlrada por cl ¢etro

D

. O no,Eﬂ:e lo primerotirada por el cétro,y (por la.r.dl.3.){ea
Z.cl cetro del circulo, ABC.y tirefe.ZB.Luego el dgulo.ZBD
esrefto.Y porquelalinearetta.A C.efta dividida pormedio
en.Z.y le efta pegadalalinearefta.C D.el que es contenido
debaxo dela.A D.y dela.D C.juntamente con el que fe haze
-~dela.Z C.es ygual al que {fe haze dela.Z D.(por.la.6.del.2) y
esyguallaZC.ala.ZB. por fer del centro ala circunferen-
 cia,Luego el que (e contiene debaxo'dela.AD.Y dela. D C.
- juntamente con el que {e haze dela.Z B,es ygual al que fe ha
z¢ dela.Z D.y es ygual el%uele hacedela.Z D.alos que fe
hazen dela.Z By dela.B (por Ja.47.del.r)porg el angulo,
7B D.esretto. Luego el gfe cotiene debaxode.A D, y dela,
- DG juntaméte cd el G fehaze dela.Z B.esygual alos § (¢ ha

37 uclﬂ Z B. y dela.BD. lete {e por comii cl qf{e haze dela
ball | El ZB.
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Z B.luego el § refta debaxo dela.A Dy dela. D Coes ygu al 11
qfehaze dla.D) B.qtoca. Perolalinearecta.D C A. No fea
tirada por el centro del circulo.A B C,y por la.1. del. 3.{ea.E,
centro del circilo. A B C,y defde.E.fobre.A C.por la.r2.del.1
tirele laperpendicularE Z.y tiren{c.EB.E C.ED.E s puesre
¢to elangulo..EZ D. y pot quelalinearecta.E Z. tirada por
el centro(porla.j.del.3)corta en mgulosu&us ala linca. A
C,no tirada por el centro, cortala tambicn por medio, lue
go.la.A Z.es ygual ala,Z C Y porquelalincarecta. A C.es di’
uidida por medio enel punéto.Z.yle efta pegadalalinea.C D
Juego el que es contenido debajo dela. A D.y dela.D C.junta
mente con el que fe haze dela.Z C.es ygual al que fe haze de-
la.Z D.(por la.6.del.2 ,Pongale por comun el que fe haze de
la.Z E.luego el que es contenido debaxo dela.D A.y dela. D
C.juntamente con los que fe hazen dela.EZ.y dela.Z C. {on
yguales alos § {e hazen dela.ZDy dela.ZE.Y alos  {e hazéde
1a.ZD.y dela ZE es vgual el g fe lmzc dela.DE.por la.47.del.x
porquees re€to el angulo.E Z D.y alos que fe hacen dela. C.
Z.y dela ZE.por lamifma es ygual el q fe haze dela.C E.lue-
go el que (e contiene debaxo dela. A D.y dela.DC. juntamen
te con el que e haze dela.E C.es (}rgml al que fe haze dela .E

D.y esygualla.E C.ala.E B.por fer del centro ala circunteré
cia.Luego el que es contenido debajo dela.A D.y dela. D C.
juntamente con el que {e haze dela.E B.es ygual al que fe ha
ze dela ED.Y al que fe haze dela.E D,por la.47.del 1. fon y-
guales los que fe hazen dela.E B.y dela.B D.porque el angu-
lo.E B D.es reto.Luegoel que es contenido dela. AD.y dela
D CJl.mtamente conel quele haze dela.lZ B es Vﬂfml alos q
fe hazen dela.E B.y dela.B D.Quitefe por comi el que fe ha
ce-dela.E B.luego el reftante que fe contiene debaxo dela, A

D.y dela.DC.es ygual al que {e haze dela,DB,Lucgo fifucra
del circulo {e toma algun puucto.Y lo demas que le figue, lo
qual conuino demoftrafe,

_Tlico‘;‘ema.y. - Propoficid. 37.
Sifuera
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ﬁ"Si fuera del circulo fe toma algn piicto,y def
deaquel punto al circulo cayeren dos lineas
rectas,que Ja vna dellas corte el circulo, y la
otracaya,y feael quefe haze detodala §cor
ta,y de la que fuera es tomada entre ¢l puacto
yla circm?fcrcncia curua,ygual al que fe haze
dela que cae,la que cactocaraal circulo.

¢a Fueradel circulo. AB C. Tomefevn punétoy fea.D.y:
defde.D.al circulo.A B C.cayan las dos lineas rectas.D C A.
D B.y la.D C A.corte al circuloy la.D B.caya. Y el que es c0
tenido debaxo dela. A D.y dela.D Ciea ygual al que e haze
dela.BD.Digo que.DB.toca
al civculo.A B C.Saquele (por
l1a17.del.3. vna linea recta ?uc
toqueal circulo. ABC. y {ea.
DE, ylea.Z, el centro del cir-
calo.A B C(porla.ndel. 3.)y ti
sente. Z B.ZB. 2D, Luego.el
angulo ZE D, csre€to.y por
que lalinearefta,DE. tocaal
.reio. ABC, ylalinearefta
13C Adecorta. Luego el que
{e contienedebaxode la. A D. .
y dala.ID C.es ygual al que fe haze dela.DE.Y fuponefe que
el que fe contiene debaxo dela. A D,y dela.D C. es ygual al
que [e haze dela,D B, Luego el que fe haze dcla. DE, es y-
gaalal quefehazedela.D B. Luegola.DE.esygual ala.1DB
y estibienla.Z E.ygual ala,ZB.Por fer delde ¢l centro
a la circunferencia . Luego lasdos,DE .E Z, fon yguales
aloscvos. IDB.BZ.ylabafis dellagescomun,Z D. Lue=
goclangulo, [JEZ . (porla ottapa del primero) es ygual
| al angulo
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alangulo. DB Z.y elangulo. D'E Z. esrefto. Lusgo tam-
bien es reéto . D B Z.Y la. Z B. eftendida es diametro y
la que de la extremidad del-diametro delcirculo
(e {aca en angulos reftos,to ca al circulo(por
- Ja.ge.del.s)uego lalinearefta.D Bitoca
al circulo.A B C.Delamifma {uerte (e
demoftrara i cftuuicreel centro
fobrela. AC. Luego {i fuera
del circulo fe tomareal
gun puncto.Y lo de
~mas que {e figue.
Lo qual conuino demoftrarfe.

el

e =

:-.

ql'i ) deltercero libro,
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DELOSELEMENTOS DEEVCLI
des Megarenie Philofopho gricgo.

€ Dcfiniciones.
1. €Dizefe defcribir fe vna figura retilinea ¢
otrafigura retilinea quandocada angulo
deld tigurainfcripta tocaacadalado dela

figura enla qualfe defcribe.

2. §Delamifmamane
ravna figura {e dize "
defcribirfe a otrafi
gura quadocadavn . _
lado dela defcripta ‘

alaredondatoca a
cadaangulo de aquella en cuyo derredor

{e defcribe.
3. € Vna figuraredilineafe dize defcribirfe €
vn circulo quado cada angulo de la figura
~ inferiptatocaalacirciferéciadel circulo
4 qVncirculo,fe dize dfcribirfe al derredor
de vna figura recilinea quando la circun-
ferencia del circulo tocaacada angulo de

aquclla en cuyo derredor fc delcribe,
i El
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5. QElcirculofe dize deferibirfe & vna figura
reérilinea quando'la circuferécia del circu
Jotocaacadaladodeaquellaenla qual {e

o

6. Dizele defcrebirfe vna figurarc&ilinea al
derredordevn circulo.qum]do cada lado
dela quefe defcribe al derredortoca enla
circunferencia de¢l circulo.

7. € Vnalinearédta fe dize aflentarfe,quan-
do {us extremidades caen en la circunferé
ciadel circulo.

Problema.r. Propoficion r. S
qEn va circulo dado aflentar voalineareét
ygual a vnalincarecta dada,que no esmayor
que ¢l diamerro del :‘i‘rcu’fo. _
ésSeaelcirculo dado.AB C.y la linearelta dada quenoes
mayor que el diametrofea.D.Contitene aoraen-el circulo.
A B C.aflentar - v:alinea re
Ctayoualalalinearefta. D.
Tirete el diametro del circu-
lo.A BC.y fca.BC. Sila,B C.

€S ygu:l] ala.D.ya efta hecho
lo que fo propone.Porqueen

el circulo dado.ABC.Eftaal & ,
fentadalalinea.B C.ygual a o

Ja mifma.D.Pero fino mayor n

es Ja.B C.que no la. 1), Ponga e
fe por las.deli)]a.C Ewyvgual ala.D.y fobre el centro.C.y el
efpacio.CE (por latercera peticion, )delcribale el circulo.

K EAZ
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EAZ y tire [e la.C A.Pues porque el centro del circulo.E A
Z.es el punto.C.(por la quinze definicion del.1.)es ygual la
C A.ala.CE.y alamufma.D.es ygual [a.C E.luego ( por la.r.
comun fentencia)tambienla.D.es ygualala.A C.luego évn
circulo dado.A B C.efta aflentada [a.C A. ygual a la ltnea re
Cta dada.D.lo qual conuenia hazer{e.

Problema. z. Propoficion. z .
€En vi circulo dado delcribir vn trmm‘rulo

de angulos ygtmle alosde'vn trla,frulo da.do.

e Sea el circulo dado.A BC. y el triangulo dado fea.D E Z,
conuiene pues en el circulo dado.A B C. »defcribir v triangu
lo de angalos yguales a los del cridgulo.D E Z.Saque fe(pol
la.19. del, 3. )vna linea re€ta’que toque al circulo. ABC. y fea
1A T.ytoqueleen. A.(y
por la.z3.del.1.)hagale fo- -
bre lalineca re€ta.A T.ylo
bre el punéto enella. A el
angulo.T A C.ygual al an.
gulo.DEZ.y fobre Ia linea
re&a A Ly fobre el piifto
en clla.A.hagafle el angulo
1 AB.ygual al angulo.D Z
E,por lamifma)y tirefela
B C.Pues porque al circulo.AB C.letocala lmea restal AT
y defde el tocamiento.A.dentro del circulo fe faca la lineare
éta. A C.luego el angulo. TA C(por la.31.del.3)es ygual al an
gulo que efta enclalterno fegmento.AB C.y el angulo. TAC
¢s ygual al angulo,D E Z. luegn el angulo.A BC. es ygual al
angulo.D E Z.y tambié por efto el angulo. A CB.es ygual al
angulo.D Z E.luego tambien el anguloque refta.B A C,es y-
gualal que refta, E D2, luego el triangulo,A B C,es de angiu
los yguales al trnugulo_, D h Z,yelta delcrlto el trnngu}a
CAB

T
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A BC.enelcirculo dado,A B C,luego envn circulo dado fe
ha deferito vn trian gulo de annulos ygualesalosdeyn trian

gulo dado.

Problema.s. Propoficion. 3.
q‘Al derredordy n circulo defcribir vn tl‘l’!t:r‘ll

lode agulos yguales a los devn triagulo d’ldi)

¢ Sca el circulo dado.A B C.y el triangulo dado fea.D EZ
conuiene defcribir al derredor del circulo A B C, v triangu
lo equiangulo al triangulo.D E Z.eftiendalfe 1a.E Z. por vna
y otraparte afta los puné’cﬂs LT .y tomefe (porla.1.del. 3.)
el centro del circulo.A BC.:
y fea.K. y tire fo como quie
ralalineareéta.K B.y haga.
fe(por la.z3.del.1.) fobrela
Iimea recta. K B.y en el pun-
étoenella.K.el agulo.B KA
ygualalangulo. DE Ly el
angulo.B K C.ygual al an-
gulo.DZ T.y por los piitos
A B C(por la.ay.del.3.) tiréle lineas reltas que toquen al cir
culo.A B C.y fean.. AM.M BN.N CL.yporque las lineas
reCtas.L M.M N.N L.tocan al circulo.A B C. en los punélﬁs
A B C,y defde el centro.K.fobre los punttos.A B C. {e tirard
las lineas rectas.K A,K B.K C.luego los angulos que eftd en
los punétos.A B C.{fonrettos,y pordlos quatro anyﬂms del
quadrilatero,A M B K.fonyguales a quatro retos , porg ¢l
quadl‘ﬂﬂtm 0.A M B K.[e diuide en dos triangulos, delos (qua
leslos dosangulos.K A M.KB M-+fondosrettos. Luego los

angulos que reftan.A K B. B M A.[on yguales a Jos méicss
Y los angulos.D [ LDE Z.porla treze del primero, fon y-
suales ados refos Juego los angulos. AKB. AM B.{on
yguales a los anuulos DELD E Z.de los quales elangulo
Kz AKB
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A K B.esygualal angulo.D E.L.luego el angulo. A MB.que
reft a es ygual al angulo que refta.D E Z.De la mi{fma mane-
rafe demoftraraqne tambien'el angulo L N M. esygualal &
gulo.D Z E.luego el angulo'querefta.M L N.es ygualalan-
gulo que refta.E DZ. Iuego el triangnlo.L M N.es el equian
gulo al triangulo.DE Z.y defcribefe al derredor del circulo
ABC.luego alderredor-de v circulo'dado efta defcrito vn
triangulo mquiangulo a vntriangulo:dado.Lo qual couenia. -
hacerle...

Problemaiq.-  Propoficid. 4. -
fF n vn truﬂg)u[o dado de[crlblr vn c1rcu1o.

- s Seacel tridgulo dado.A B C.es menefter enl tridgulo. AB
C.d efcribix wn circulo. Cortenfe(porlap:del )Iﬂs angulos -
A B C.A CB.pormedio conlas lineas r eétas.BD.D C.c .g con
curran enel pun&o.D.y faquenfe porlairzidel,1,defde el pia
&o.D.fobre las mifimas lineas rectas.A'B.B C. C A, las perpé
diculares. DE.D Z.D Ly porques ygual el angulo AB D al .
angulo.CBD.y el angulo.BE. |
D, reto es ygual al ﬂlgula re
Eto BZ D.Sonyalosdos tri
gulos.EB D.Z BD,que tiené
los dosangulos yguales alos
dos agulos,y;,l virlado ygual
alvn ladoesadaber.B D.el gl
es comun.a ellosy uppue&o a ¢

Tos angulos yguales.Luego los demas Iadns(porla 26.del. 1.
teudmu yguales a los demas.]ados:Luego la,DE. es ygual a -
1a.D Z.y por efto tambienla.D'Les ygual ah DZ.porlo gl
tambien la.D E.esygualala.D Lluego lastres.D-E.DZ. D I
Aon yguales entrefi(porlaprimeracomun fentencm) [nego
dc.lluptca v circulo {obre el centro.D:fegun el efpacio, D E
0. Z.0 D Lpaflara por los demas pun Qos y tocara a las li-
meas rectas. A B.B C,.C A, porque los angulos que eﬁanjan '-

0§ -
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enlos punétos.E Z 1. fon re&tos. Porque fi las corta,caeraen
el circulo la linea facada en angulos rectos dela extremidad
del diametro del circulo,lo qual fer impoflible fe vio claro a
rriba en la.io.del.3 luego el circulo defcrito fobre el centro
D.y el eipacio.DE.o D Z. 0o D1.nocortaalaslineas reftas
AB.B C.C A.Luego tocar lasa,por el corelario. de lamifma,
y eftara defcrito el cirenlo enel triangulo.A B C.Luego en ¢l
triangulo dado.AB C. Lﬂ:a defcrito el cix culo EZLo qua.l ch
uenia hazer fe. - e

Pmblcma .5 Prnpaf‘ 1cion. s'. L

qAl derrcdor de vn trmngulo dzdo dc {c rdm:

vi cxrculo.

#aSea el triangulo dado. A
B C. conuiene al derredor
de el triangulo dado .A B C,
delcribir vacirculo, Corten
fe las lineas.rectas, AB.AC, - |
poraiedio:en los puittes.D ;.\ .
E(porla dcélmadﬁl-p? ImMero .
y defdelos punctos D E. fd-
quenfe(porla.a . del prime-
ri) DZE Z, enangulosre-
&tos fobre. A B.A Cy eftas concuryen,o dentro del triangu»
lo.A'BC.0.enlaliheare€ta.BC.o fuera dela linea reéta. BC
Concurran: pues lo pritnero dentro del mifmo tr mngulcu en
el puntto.Z.y tirep [e(por la prtmerap@ttcum) ZB.Z C.ZA'
y porque esygnalla,A D.ala,B D,y comuna. DZ.y en atts"
gulos reéhos.Lucgo labafis.A Z(por la quarta del primero )
¢s ygnal ala bafis,Z B,de la mifina' manera démoltrarémos

qut. tambicn la.CZ,es yguala la. A Z ) por lo qual la. Z B.es
| 362 - sy gual
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ygirlala.Z C.laegolastres
ZAZBZC. mﬁys;mle; en
tre fi.luego lobre clcentro.Z
yelefpwm Z A.0.Z B.0o.ZC.
defcrito vn circulo paflara L
por los de mas punctos:y ef-
taradelcrito el circulo al der
redor del triangulo. AB C.
defcribafe ya como. AR C.
Pero concurran laslineasre
¢tas.DZ.EZ.fobrela linea re
¢ta.BC.enelpuntto. Z.co-
mo efta en lafegunda deferi
peion,y tirelela.AZ . y de-
moftraremos tambien de la
milma {uerte que el puncto
Z.es el centro del circulo de
{cripto al derredor deleria- !
gulo.AB C.Concurranpues -
las lincas retas .DZ.EZ. . .. . |
fuera del milmo triangulo.A B C.en el pun&o Z.0travez,co
mo cltaenlaterceradelcripcion.tiren fe las lineas: reﬁas A
2.2 B.Z C.Y porque tambien es ygual la, A D.a’la.D B, y co
muny en angulos reftos la. D Z:luego la bafis. A Z'.( por la
quartadel primero es ygualala bafis. BZ.Delamilina mane
ra demoftraremos tambien que 1a,C Z.esygual ala. A Z.lue
gootra vez fobre ¢l centro.Z,y ele‘faun Z A.0.ZB.0.ZC.
defcrito vn circulo paflara por los de mas pun&@s sy cftara
defcrito al derredor del triangulo.A B C.defctibale pues,co
mo.A B C.luego al derredor de vareriangulo dado- efta dele
€rito vi crrculo,lo qual conuenia hazerfe. |

Corolario

=Y Y es m'mtﬁel’l:o que quaudc dentro del trian -
gulo cacelcentrodel circulo, el angulo.B A C. queelta en
mayor fegmento de ctrculo,es menor que resto y quando
CAQ.

[T —
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“caeenlalinea redta. B Cel angulo eftando en medio ciren-
Joes re€o.Pero quando cae el centrofuerade lalinea re-
~€ta.B C.el angulo.B A C.cftandoen menor !C'!:H‘El'}ti} de cir-
cvlo,es mayor que reéto.Forlo qual tambicn quandoelan
‘“IJIO dado fuere menor quew&o las lincasrcflas.DZ.E Z
concurren dent: o del mifmo triangulo, y quando es reéto,
{fobrela.BC. Pemqumin may or quewEm concurren fuera
- delaniifma.B C.lo qual conumo hazerfe,

Iroblema. 6. Propoficion. 6 ,
T ”'“j'.." L O . T.,-!*’“_._"

| R IR
Db BRI o

a 0 4 i 3 .| 1,
|

{En Vi c1rcu]o dndo dcfc: 1b1r vn qlmdrado

paSeael circulodado ,ABCD ., cs menfﬂcr en el circulo.
A B C D.defcribir vo quadrado . Saquen felos diametros
del mifmo circulo.A B C D. 0 e -
enangulos rettos entre fi,
yfean AC.B D. ytjreu ﬁ:
AB.BC.CD DA.Yp

que es yguaIIa.B E.a I:.—1 D 0
E.(por la decima quintade’
finicion del prithero). - For
que.E.cs el centro,ycomun
yenangulos reCtosla,E-A. .-
Lucgo la bafis. AB, (por la . -
.quarta del priinero) es ygual a'la hafis:A . y por cﬂ:u tam-
bien cada vna delas dos.BC.C Diesygual acadavnade las
dosiA B.A D.Luego es equilatero el quadrilatero, A B C D,
Digo que tanbicn reCtangulo.Porquela linea refta. B D.
es diametro del circulo. A B € D. Luego ¢l angulo es de
~medio cireulo, Luego el angulo. B A D, es re &n(pﬂrla
31. del tercero )y por efto tambicn cada vno de los angulos
‘contenidos debaxo de, ABC.BC D, C D A esreClo, Lnego
| K 4 es relta
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es reftangulo el quadrilatero. A B C D.y efta demoftrado §
tambien ethtem luego es quadrado(porla.3o.definicion
del. 1! .)y delcripto enel cxrcul 0.ABCD.lo qual conuino ha-
zerfe.

Problem ATe Propoficion. 7.

q Al d.er'fcdor de vncirculo dado deflcribir vn
quadrado.

¢ Sea el circnlo dado.A BC D.es menefter al derredor del
circtilo.A BC D.delcribir v quadrado. Saqn? 3fe Jos diame
tros delcirculo, ABCD.enan- * z A £
guiosrestosentre fiyy fean.AC ]
B D.y por los punctos. A.B.C.D
porla 17.dely.tirenfe lineasre~ -
€tas que toguen alcirculo. AB.
CD.y (¢d.Z RKT.TLIZ. pues .
por queh lincareta.Z Ltocaal . |- | ,
milmo circulo.A B CD. enel pi - xl e e dm
{to.A.y defde el centr G.E,.hdl’ca - gt
el puncto.A.del tocamiéco fale lalinearelta.E A. lu ego los
angulos que efti jico ala.A.fonrectos,por la.x8.del.3. y por
efto tambien los angulos que eftan cerca de los punétos.B.
C.D,f{onrefos.yporque ¢l angulo.A E B.es re€to,y tambig
e 111“1110 E B Lesrecto.Luego.IT.espalelaala.A C.porla.
28, del Ly por efto tambienla.A C.es palallela ala.Z K. dela
mifina manera tambien demoftraremos que cadavna delas.
dos,IZ.T K.es parallelaala,B E D, Iuego fon paralelogra-
mos,{ D, IC.AK,BK.lnego ygual eslalZ. ala, TK.yla.lT.
ala.Z K. porla 3 4.del.ry porquesygualla.AC,ala,BD.yla
AC.esygnalacadavnadlasdos,IT. Z K.y la.B D.cs ygual
acadavnadelasdosIZ. T Kiluego cadavnadelasdosd T
ZE es ygual a cada vha delas dos.1 Z.TK.luego el quadrila
S tem
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tero.Z LT K.es equilatero. Digo que tambien reftangulo
Porque.IBE:A.es parallelogramo,y el angulo. AEB. esre-
€to,lucgo tambien esiretto el angulo.A I B.por la. 3 4.del.r.
dela mifma manera tambien demoftraremos quelos angu-
Jos. T.K.Z. fonreCtos,luego esrectangulo el quadrilatero.Z
1T X.veftademoftrado gne tambign wequilatero,luego es
quadrado:y al derredor del circulo. A B C D.efta defcripto.
Luego al derredor de v circulo dado efta defcripto vn qua
drado,lo qual conuenia hazerfe. = - 0

waléﬁlsi.ﬂ-g‘ = Pmpoﬁcibnlﬂ,
€Envnqu adrado dado delcribir vn circulo.

@y Sea el quadrado.ABC D.conuiene.enel quadrado, A B
C D.defcribir vn circulo,cortefe,por la.to.del.1. cadavna d
las dos.AB.A D.por medio enlos punétos.E.Z.y por el pun
&to,E.tirefle.E T.parallela a cada vnadelasdos.AB. DC.
porla.3 r.dely,y por elpuntto.Z.tirefle.Z.K paralelaacada
vnadelas dos.A D.B C.porla.3r.del,r.luego es paralelogra-
mo cadavno deftos, A K,K- b i
B.AT.TD.ALIDBLICY 1y -
los ladosfuyos conuieneafa
ber los opueftos fonyguales
porla.34.del primero y por
que AD .esygual ala . A g
B,yla.AE,eslamitaddela
A D,yla,AZ.esla mitad de
la,AB,luegoygualesla AE
ala, AZ,porlo qual-tam-  €-—
bien las oppueftas(por lamifma){on yeuales. Luego la,Z L,
es ygual alaE l,Semejanteinente tambien demoftraremos
quecadavna delas dos,I T.I K es ygual a cada vna dlasdos
Z 1,1E,lnego las quatro,1E,IZ, 1 T,1 K, fonyguales entre {1,
por la,1;,comun featencta) luegodelcripro vacireulo {obre
el centro, L {egun el efpacio, L E,0,1 Z,0,1 T,0,]l, X, pallara
4 . taim
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¢ambien por los'demas punétosy tocara alas linneas ‘fectas.
“AB.BC.CD.D A.porquelos angulos § eftan en los puctos.
E.Z.T.K.fon re6tok. Porque fiel citculocortaalas lineas. AB
BC.CD'D A.lalinea § fe tira ¢ anghlos re€tasidelde la extre
midad del diametra caeria dentro-dél mifmo eir chlo,loqlml
(porla.rédels.)es impoflible.Luegd fobreel tétio.l. y el ef
pacio, [E.0.T é ol T.0. 1K .-defcrito vi circuylo ne cortaalas
lincas reétas. A B.B C«ID.C.D A.luego tocalas,y efta enl qua
drado.A B CD.luego en vo-quadradodadoy lo que de mas
{e figue.Lo qual mnuenm hazerfe.
Pmblema 9, Prepoficidide, . 1

qu dt‘rl cdor dc. Vi quadmdo dadodc{cnbxr

'Vucncu.lc sn ke v gk

éaJSea el qu adrado dado A B CD.conuiene al dcrrcdﬂr del
Etladr’idb A B CD.defcribiy v circulo. Tiradas las lineas re
as.A CB D.corten e entre fien.Ejy porque esygualla,DA
ala.A B.y comun la.AC.luegolas dos.D A.A C. {on ygualt}s
alasdos. B A.AC.la vnanhﬂ _ |
tra,y labafis.1D C.es ygual ala
balis.B C.Lucgo el angulo . D
A C(porlal.del.1,)es ygual al dlnkd
angulo.B AC. luegoelangulo "\ -~
D AB.efta dividido por medio \ 5
conlalinea, A C. Delamifma = N\
manera tambien demoftrare- -7 o |
mos que cada vno delos angulos. A BE.B C D.C D A.cftadi
vidido por medio conlas lineasrefras. AC.D B. y porque el
angulo.D AB.esygualalangulo.A B C.y elangulo.E A B.es
mitad del angulo.D A B.y el angulo. A BE.es mitad del angu
lo.A BC. luegoel angulo. EAB. es’ygualahnnum ER A.por
lo qual(por la.6.deL1.ellado.E A.es ygual alhdu.B F.Dela
1111211-.1 manera demoftraremos q cadavna de las dos ]mé;1 as
reclas
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retas,E-AE Biesiygual acadavna delas dns LE.CED.Lue.
go lasquatro.BA.E'B.E C,E D.[onyguales entre fi. Luego
fobre el centro.E. .y el eipauo E A.0.EB.o.E C,0.ED. delcri
to vn circulo paflara por16s.de mas punctos y 'fera defcrito
al derredor del quadrado.A B C D.Defcribale como, A B C
D.Lunego al derredor devn quadrado dado clta defcrito vn
urculo Lo qual conmno hazmle .

Prablema 104 i+ ;! Pmpm"mo .10,

q‘Hazcr Vil mamru[o ¥, fatcclcs quc tenga ca

da vno delos antrulos dc fobrc la baﬁ lobla.
do del que re ﬁ.a.

ayTlrefe vna. hnea - RN (e
&ta.AB.ydinidale(por
lavndecima del2)en.  /
el punﬂ:ﬂ C. ffl‘: mane« . /8
raqueel re&dﬂulo cO, '
Frf,hmhdq dclnaxﬂ de [ \
laABydelaBC.fea|: .\
yeual alqrw,h adoque ;. ™S
(e haze de lasQAsyfo- Xy, o 1
b..:,clcentro,A yelef el S e | »
pacio, A B.(por la ter- £
cera peticion’) defleri-
bale el circulo. BD E,
yaiﬁanteleeelmculo W e |
B D EiJa linea recta. B D, ygual a Ia ¢ eé’ca Imeﬂ. AC, la qual
no es miayor fue el diametro del circulo,B D.E. ( porla pri.
mera el quarto)y tiren le.A D.D C,y. (por 12 quintadel.4.)
defcribafe el circulo.A C D E.al dexr edov deltriangnlo. A C
D.Y porque.elreftangula que fe contiene debaxo dela, A B,
y de [a,B C.es ygual al quadrado que (¢ haze dela. A C. Por
que
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;1'16 alli {e admitio efto,y la.A C-esygual a la.B D. luego el q

contiene delaxo de 1a.A B.y dela.B C.es ygual al qfndi a
do que{e haze dela.BD.Y porque fueradel circulo,A CDE
fe toma vn punéto.B.y defde el mifino punéto.B.(obre el cir
culo,ACD E.cayeronlas'doslineasreftas. BCA.BD.y la
vina dellas le cortay la otra cae,vel contenido debaxo dela
A B.ydelaBC.es ygmlalqmd: -ado.de la.B D.luego(porla
z7.del.3. 1a,B D.toca al circulo.A C D E, Pues porque. BD.
Je toca e el punéto.D.y delde el pun&o D:.del tocamiento
fetivola.DC.luego el angulo.B D C.(por la,32. del milmo )
¢sygualal que efta en el fegmento alterno dfal circulo ) ques
al agulo.D A C.Pues-porque esygualelangulo, BDCal an
gulo.D A C.pongafe comun el angulo.C D A.luegotodo el
angulo.B D A.es ygual alos dosdgulos.C D A.D A C.yalos
dos C D A.DA C,es ygual elangulo exterior.BCD (por la
32, del.r. )Iuego el angulo B D A.esygualal angula BCD.y
el angulo.B D A(por la quinta del primero)es ygualal angu
10.CBD.porque el lado.AD(por la quinze definicion del pri
mero) es ygual allado. A B. Porlc: qual tambien el angulo
D B A(por la primera comun {entencia) es ygual-al angulo.
E C D.lucgo fon ygnales entre filos tres angulos.B D A.D'B
A.BC D.Y porque es ygual el aingulo.D B C.al angulo.BCD
{era tambien ygual el lado.D B. allado.DC .y 8 D(por la [u-
policion)es yzualala.C A.lucgo tambien [a,C A.es ygml a
1a.C D.por lo gual tambien el angnlo.C D A(pﬂr laquinra
del primero)es ygual alangulo DAC. Luego los angulos, G
D A.D AC.fonel 'doblo del angulo,C A D.pero el angulo.B
C D-esygual alos angnlos.CD A.D A Ciluegotambié el an
pulo.B C "D.es el doblo del dngulﬂ C A:-.yes ygualelangu
1n.B C D.a'cadavno delos dog angulos.B DA.DB A. Luceo
tambien cada vio'de los angilos. BID A, DB A.esel doblo
del angulo.D A B.luego efta hecho el triangulo y fofeeles A
B D.queticne cada:vno de los angulos de (abre la bafis. D B

dobiado dd 'luc rcl’ca Lo qual wuumu hazerfe.
. - | | | Pmble
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Problema.i 1. Propoficion.1r.

€En vn circulo dado delcribir vn pentango

no :Equllatem y xquiang ot]o.

é& Seaelcirculodado,A BC D E. es menefter en el circulo.
A B C D E.defcribirvn pentagono wquilatero y equiangu-
lo,tomefe(por la.10. deﬂ:e) vi tumguloy folceles, y fea,Z
IT.quetengael angu

lo Lll.lﬂ[qlllﬁ‘l a‘defobre
la bafis doblado al g
refta ,ques.Z.y defcri-
bale porla.z.del,4,en
el circulo. ABC D. el
. tridgulo,A C D.ygual
~ en angulos al triangu-
lonITJde tal manera

g alangulo.Z.fele ha
gaygualel anﬂ'ul{) CA D.y cadavnode Ios dos angulos.A C
D,CD A,fe hum yguala'cada vno de los dos ﬂngulos TXy af
si cada vnode 10s dos, ACD,CD A, es el doblo del -m.r;u]o
C AD,Cor teﬂe_,pﬂrlﬂnouena del pr:mero cada’ vno de"lns
dos nngulms ACD.CD'A.pormedio c¢d las lincas re€tas.C
E,DB.y tirenfe, A B,B C. CD,DE, E A, puesporq cadavno
delos qgulos,AC D), cD A,es el doblo dﬂ'l abgulo,CAD,y ef
_ td divididos por medlo cO [as lineas rectas, CE,D B , Juego
los cinco dgulos G fon, DAC ACE,ECD, C L) B & D 4, ﬁm
yﬂuales entre {1,y los angulﬂs yguales eftd fobre }'"u.-.ﬂ:,s cir
cunferécias,por la,26,dcl,2,lucgo fon yguales entre ftlascin
cO c:rc,unferencms AB,BC,CDDE,E A, ya yguales circh
ferentias,por la, zggdel mifinio fe eftienden yguales incasre
Ctas.Luego las cinco lineas re@tas. A B.B C.C D.D E.E A.[6
yguales entre fi.Luego equilatero es el pétagono.A BCD E.
Digo ya que tambien equiangulo , porque la circunferencia, -
A B.esygualala circunferencia. DK, Pongale comun.BCD.
| Luvgo
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Luego toda la circunterencia.AB C D.es ygual atodala ciy-
cunterencia:E D CB.y efta fobre la circunferencia. A BCD,
el angulo.A ED.Y {obrela circunferécia,ED C B, efta el an
gulo.B AE.luego tabien el angulo.B AE. es ygual al angulo
A ED.y por eflo cadavno delos angulos.A B C.BC D.CDE
esygual a cadavno delos angulos.B A E.A E D.luego el pen
tagono.A B C D E.es equiangulo,y efta demoftrado q. tabié
equilatero,luego € vn circulo dado efta defcrito v pentago
no equilateroy equiangulo lo qual conuenia hazer fe.

Problema.1z. Propoficion.iz,

{Al derredor de vn circulo dado defcribirvn
pentagono cquilatero y xquian gulo._

& Sea el circulo dado.A B CD E.es menefter al derredor dl
circulo.A B C D E.defcribir vn pentagono equilateroy equt
angulo.E ntiendanfe los punétos.A.B.C.D.E. de los angulos
del pentagono defcripto(por la.andel.4.) de tal manera que
(por la precedéte)fean yguales
las circunferencias.AB.BC.CD
D E.E A.Y por los punétos.AB
C D E.feantiradas(por la.r7.dl
.Dlas lineasreftas I T.TK.KL T
L M. IM. que toquen al mifmo
circulo. y tome [e el centro del
milmocirculo.ABC D E.y fea
Z.(porla.r.del.3.)y tirenfe las li
neasrectas.ZB.ZK.ZC.ZL.ZD :
y porque la linearefta.K L-toca enel puntto.C. al circulo. A
BCD E.y defdeel centro.Z . fobre el milmo tocamiento fe
tiro la.Z C.luego{por la.1d.del.3.1a. Z Cifobre [a. K L.es perpé
dicular,lucgo es recto cadavno delos anpilos q eftan e C.Y

PUI‘

X
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por efto los angulos que eftanenlos pattos.B.D. fon rectos
Y porque el angalo.Z C K.es refto. Iueao clquadrado de la.
Z K.esyguala Tos que [e hazen dela.Z ) y dela.CK ( por la.
47.del.1.)y por efto alos que fe hazen de 1a.Z B.y de l a. B K.
esygual el que fe haze dela.Z K. (por lamifma.) luego los
que {e hazen dela.Z C.y dela.C K.fon ygus des alos que feha
zen dela.Z B.y dela.BK.de los quales el qfe haze dela.ZC es
yeualal § fe haze dela.Z B.luego el g refta que fe haze dela
CK.es ygual al g refta que fe haze dela.B K. luego ygnal es
la.CK.ala.KB-Yporques ygnallaZB.alaZC.y comula. Z
K.lucgo las dos.BZ.Z K.fon ygualesalas dos.CZ.Z K.y la
bafis.B K.es ygual ala bafis.C K.luego elangulo.B Z K.(por
la-8.del.1.)es ygual al angulo. K Z C.y el angulo.B K Z.al au-
gulo.Z K C.luego el angulo.BZ C.es doblado al angulo.KZ
C.y elangulo.B K C.al angulo.Z K C.y por eflo tibicn el an-
gulo.CZ D.es doblado al angulo.C Z L.y el angulo.D L C.al
angulo.Z L C'Y porqla circunferencia.B C.es ygual a la cir-
cunferécia.C D.elangulo.BZ C(porla.27.del.3.)es ygual al
angulo.CZ D.y el anguh) B Z C.esdoblado al 111gulo KZC
y elangulo.D Z C.al angulo.LL.Z C.luego el angulo. K Z C. es
ygual al angulo.L. Z C.luego ya fon los dos triangulos.Z KC
Z L C.que ticnen los dos angulos yguales a los dos angulos,
y el valado ygualal v lado(por la.26.del.1)ycomau deellos
que es.ZC.cfto es,que es a ellos comi.luego losdemas lados
tendran yguales a los demas lados, y el angulo que reftaal
angulo que refta.Luego ygual es la linea reéta.K C.alaCL.
y elangiilo.Z K C.al angulo.Z L C.y porqu: es ygual la.K C.
ala.C L.luego esdobladala.K L.ala.KC.y por efto tambie
fe demoftrara que.T K.es doblada ala.B K. y porque zfta de
moftrado q.B K.es ygual a)a.K C.y la.KL.es doblada ala.RC
yla.T K.ala.B K.luego la.T K.es ygual ala.K L.De la mifma
manera tambien fe demoftrara que cada vna delas lineas. 1T
I M.ML .es ygual a cada vna delas lineas. T K. K L. luego es
equilateroel pentagono.l T KL M.Digo § tibien equi: 1gul¢:1
Porque clangulo.Z KC.es ygual al an‘sgulo Z LK.y efta de-

moitra
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demoftrado que el angulo. T K L.es doblado al an sulo.ZKC
y el angulo. KL M.es dﬂblado alangulo.Z L C. luego elangu
lo.T K L.es ygual al angulo.K L M.Semejite mente {e demo
ftrara tambien que cada vno de los angulos.KTLT IM.IM
L.esyguala cada vno delos angulos. T K L.K L M.luego los
cinco angulos que fon ] TK.TKLKLMLME. MIT. {on
yguales entre fi.luego es eqummgulo el pentagono. I TKLM
y elta demoftrado que tambien equilatero,y efta defcrito al
derredor del circulo. A BC D E.lo qual conuino hazer {e.

Problema.rs. Propoficion.13.

€En vn pentagono dado cqmlatcro y equian
oulo dcicublr vn circulo.

edSea el pentagono dado equilateroy equiangulo.ABCD
E.es menefter enel pentagono.A B C D E.defcribir va circu-
lo.Corte fe(porla.g.del,1.)por medio cada vno delos angu-
los. BCD.CD E.con las lineas re€tas.C Z.Z D.y defde ¢l pii
&to.Z. en el qual concurren entre fi las lineas re€tas.C Z.DZ
Tiren felas lineas re€tas.ZB.Z A.Z E. Y por que s ygual la
B C.alaCD.y comunla.CZ. lue ‘
20 las dos,B C.C Z.lon }mua]es a
115 dos.DC.CZ.y elangulo.BC
Z.esygual al angulo.D CZ.luego B
labafis.BZ(por la.4.delr) esy-
gualalabafis.D Z. y el triangulo
B CZ.altriangulo.D C Z.ylosde
mas angulos fon yguales alos de
mas angulos debaxo de los qua.
les fe oﬂmndcnvgmlesltdos lue -
o0 ygual es el ‘mgu]o CBZ.al an
nuln C D Z.Y porque el angulo.C DE.es ¢l doblodel angulo
C DzZ. .y clangulo, C D E.es ygual alangulo.AB C.y el aﬂulcy
ch 2
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C D Z.alangulo,CB Z,luego ¢l angulo.CB A.esdoblado al
angulo.C B Z.luega el angulo,A B Z.esygual al angulo. Z B
C.Luego el angulo.A B C.efta dinidido por medio conla li-
nearetta.BZ.delamilma manera tambienfe demoftrara §
tambien'cada vno delos angulos:B A E.AE D, efta diuidido
por medio conlas dos lineas rectas.AZ.Z ELS'q'cluen_{“e,p@r la
Jz2.del.)deflde el plicto.Z. fobre fas lineas. A B.B C.CD.DE
E A, las perpédiculares, ZK.ZT.ZLZL.Z M.y por que es
ygualeldagulo.T CZ.alangulo.lCZ.y el angulorectoZ T C
ygual al angulo re¢to.Z IC.fonyalos dos triangulos.Z T C.
Z 1C.q tiené los dos angulos ygualesa los dos Eiguli:as elvno
al otroy elvnlado ygual al vn lado,por, CZ.es comuir de
llos eftedido debajo de vnqg delos yguales angulos.luego ten
dri los demas'ladogygualesa 1os demas lados(por la.26.el.1
luego es ygualla perpendicular.Z T.alaperpendicular,Z I.4
lJa mifma manera tabié fe demoftrara Gcada vna delaslineas
ZLZM.ZK.es ygnalacada qual delas dos.Z T.Z 1,luego las
e¢inco lineas re€tas.Z IL.Z T.Z K.Z L.Z M.fonyguales entrefi
luego fabre el centro.Z.y el efpacio.Z 1.0,Z L.0,Z M.o Z K.

0.Z T defcripto vi circulo per la.3.peticion vendra por los

demas punctos,y tocara alas lineas reétas, AB.BC.CD.DE
E A.(por el corolarip dela.16.del.3.)porque los angulos que
eftanjunto alps punctos.K.T.I.L,M,fon reCtos,porque fino

las tocare,fino que las corta acontecera quela linea tirada
dela extremidad del diametro en angulos reCtos caera den-

tro del circulo,lo qual fer impolfsible efta demoftrado ( por

la.16.del.3)luego fobre el centro.Z.y el efpaciovno delos pi
étos.K.T.LL.M.defcripto vn circilo,en ninglia manera cor
tara alaslineasreltas,AB.BC.CD.DEE A. luego tocara
lag(porel corolario dela.(16.del.3)deferibale como. KT I

L M.luego enel pentagono dado equilatero y equiangulo ef
ta defcrito vn circulo.Lo qual conuenia hazer/e.

I"iiobllcma.n;. i | Prnpbﬁtiﬂmm
L Al der
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¢ Al deeredor de vn pentagono dado tqmla—-

tero y equiangulo defcribir Vi circulo.

REER! f—:l peintago: iodadoe eyt u]atem y eqruanﬂulo ABCDFE
conuizne al derredor del PEHC&”OHD A B C DE.defcribir vix
circitlo.Corte [¢f (porla..del,1.) por medio cada vno de [os
angulos,B C D.CDE.con las dos lincas.CZ.D Z . y defde el
puntto.Z.en 1u'e concurren las mifmas lineas rectas aftalos

panttos.B. A.E.tiven {e laslineas reétas.Z B.Z AZ E.Semeja,
temente a la precedente fe de R

moftrara que cad: avnodelos = = i m,\\ '
angulos. CBABAE.AED. /A*’
es dinidido pot medio,conca E
d1 via de las lineas raé’c as.ZB .
Z AZL.Yporquees yeualel
angula B C D.al angulo CDE
(por la fuppoficion)y elangu
10.ZC D,es la mitad delangu
10.BCD., yelanuulo CDZ. -
es mitad del angulo.C DE. Luﬁ'gﬂ(pm Ia v.comun (entécia)
el angulo.Z C D.es ygual al angulo.Z D C. Porlo qual tabié
¢llado.Z C.es ygual al lado.Z D.(por 1a.6,del. I) De femeji
te manera {e demoftrara que tambien mda vna de las lineas
Z B.Z A.Z E.es ygual a cada vna de las lineas.Z C,ZD.luego
las cinco lineasrectas.Z A.ZB.Z C.Z D.Z E.fon yguales en-
tre fi.Lucgo fobre el centro.Z.y el efpacio.Z A.0.ZB.0.ZC,
0.Z D,0,Z E, defcrito vn circulo(por la.3,peticion) p'tffara
por los de mas punttos,Y eftara defcrito al derredor del pé&
tagono,ABCD E, que es equilatero y equiangulo.Defcriba
fey lea_.,A B CDE.luegoalderredor del pentagono dade g ci
a

€s qmlatero y equiangulo efta delcrito vn circulo, Lo qu
conuenia haz erfc,

Problemaay . Propoficion, 15,
LEnvn
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qEn vi c1rculo dade deicnbn vn hcxaﬂ'o no

5
.:.ﬁequﬂatmo y cqulangu]a

e»Seaelcirculodado. ABCDE Z , conuiene e enel circulo
dado,A BCDE Z,de(cribir vn 11exagon0 equilateroy equi
angulo.Saque {e el diametro del circulo nnfmo ABCDEZ
y {ea,A D,y romele(por la piimera del terceto)el cétro del
circuloy fea.],y lobre el centro, D,
y el efpacio, D Lpor la,3,peticid def
cribateel circulo, C1E T, y tiradas . _
las lineas reétas, Fl 1Ci Llhend'ame B
aftalos pun&as B Z,y t1r.1£mui~ e;AB. -
BC,CD.DE.EZ/Z Aj,Dlgu que?
BCDE Z cs hf:};a ého equilatero
y cqumugulc Purquc clpun&o,l,
es centro del civculo,'A B CDEZ;
es ygual(por la qumze definicio dﬂ
primero)laylE, ala;1 D, Yeenpord
el punéto, D, es Centfo dﬁl circulo,
CLE Tes }rgual (porlaniifma) la

DE,aJa,D Ly 1a,LE,efta demofira- >

do que esyguala ]a,l D,luegol1a,lE és ygual a la,E D(potla
primera conmun Icntenc*a)]uego es eq'ulatet o ¢l triangulo,
E1D,Luego los tres angulos iuyos eftoes.EIDIDE.DEL
{on yguales entre fi. Porque por la’ quinta del primero) los
angulos de fobre la bafis delos triangulos y folceles , fon y-
mnles entre [i,y lostres anguloes de] tmug,ule(pmhﬁz del
prlmem)ﬁm yguales a dos vectos, liego el angulo, E1D. ¢s
eltercio dedos re¢tos.Semejanteméte tibié demoftraremos
que el angulo, D 1 C.es el tercio de dos reétos,ypor{ lalinea
recta,C Leftido fobre la. K B(por la,13,del1,de nmﬂ as par-
tes h'lze lm agulos,E1C,C1E ,1::111.:11&5 a dosreCtos Juegoti
big el annula que rei’cq c 1B, es el tercio de dos re&os,lucgo
los angulﬂs E:D.DIC.CIB.fon yguales enttf h,porla q;ml

| Z 035
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los angulos opueftos § {qn.BIA.AT Z:Z IE.{on ?’guales alos
milmos,EID.DIC.CI B. por la.rs.del.r.luego les feys angu
los. EID.DIC.C1B.Bl A;ATZ.Z EEfonyguales:entre [iy
los angulos yguales eftan {obre yguales circunferencias,por
la.26.dél.3.duego las{eys circunferécias. A B.B C.C D.D E.E-
Z.Z: Afon yguales entre {1.y debaxo de'yguales circunteren
cias [e eftienden yguales lineas reStas(porla.zg.del mifmo).
Luego las (eyslineas re€tas.AB:B.C.C D.DE.EZ.Z A.lony
guales entre i,luego es equilatero el hexagono.A BCDEZ.
Digo tambiénque equianguloy Porque la circunferecia. A Z
esygualala circunterencia.E D.juntete por comun Ja circun
ferencia.AB CD. luegotodala,Z A BC D.esyguala toda
la.E D CB A.y fobrela circunferencia.ZA B CD. eftaelan-
gulo.Z ED.y fobre la circunferencia.E2E D C B A.efta el angu
lo.A Z E.lnego el angulo.A Z E,es ygual al angulo, D EZ.
Dela mifma manera tambien e demoftraraquetambienlos
demas angulos del hexagonp;AB GDEZ,efto és,cadavno
delos angulos,Z AB.ABC,BCL,C f-? Eefm}yguqles acada
vno delos angulos.A Z E.Z E D,luego equiangulo’es el hexa
gono.A BC D E Z,y efta demoftrade que tambien: equilate
ro,y clta defcripto enel circulo;A B C D EZ, luegoenelcircu
lodado,A BC DEZ,efta defcripto vn hexagono.equilatero
y equiangulo,lo qual conuenia hazerfe, : -

~ Corolario.
€Decaquies manificfto |
queellado del hexago-
noes ygual al femidia~
metro dlcirculo.y {ipor /Y
los punctos. AB.C.D.E. \\.
Z.tiramos lineas queto
quenaleirculo,fe defer
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bira al derredor del circulo va hexagono -
qm]atmo y cqmannulo lo qualfe [ctruua, de
lo dichoenel pentagono. Y denas de[’ce por
lo que fc.mn:]dnt;mcntc cﬁa dlcho cn c] pen-
thagono inferibiremos vi circulo en ¢l hexa
gono dado,y le defcribifemos al desredor,lo

qualconucnmhazm Ic.. 1
Froblemali6; Pf}o@ﬂfcmn 16,

{En vacirculo d4do dc{ér I[Sir vna figura de

PRRrARS R SR |
qUJHZE El[‘llTUIDS Cqu&lﬂtcra y equﬂﬂgU.IR
3ok

gScaelcirculo dado.A B C D. conuiene enel circulo. ABC

D.defcribir vna figura de. 15. angulosequilatera y equiangu
la defcribafe en el circulo.A BC D.¢llado.A C. devn trian-
gulo equilatero,y del. pemguno equilateroellado.A B.enel
arco.A C.luego delos fegmentos que el circnlo.A BC D.fue
re quinze ygu ales_.,de los tales la circunferencia. AB C.que es
el tercio del milmocir T
culoferacinco,ylacr ..
caferencia.A B, queesr -t
la quinta parte delcir:
culo firad cres. buego
la reftante.BC.fera. dc_ G
dos yguales.Cortefelaf -
BC.(porlatreyntadel
tercero) por medio en
E. Itzega cadarna delas
dos circaferécias.BE.E 5 e
C, ferala quincena pte \
del mtimo circulo. AB
CD. Luego fiaflentare

L 3 mos$
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“mos & el circulo.A B C D.las lineas reCtas.BE,CE. oyguales
aellas(por la primera del quarto) eftara enel defcrita
vna figura de quince angulos equilatera y equian '
gllla Lo qual couenia hazcrfe Dela mifmafuer "
tecomoen el pentagonta,l’ 1 por Ja drazimn |
“ del circulo tiraremos lineas que toquée
alcirculo, fedelcribira alderredor -
delcirculo vna figura de quinze -
angulos equilateray equian
gula.Y porla denwciltm
cion gomo enlos pen - -
tagonos defcribi;
remos dentro

yal derre-
dor de

via

ﬁgura de quinze an gu!os
equilatera y equian
gulavncirculo.

€ Fin del qua'rt'o libro.
_ Libro



EVCLIDES > .. 8o,

LM%RO QVINTO

D LS :ELEMLN T OSDEEVY.CLT

~des Mcgarm{é Philolblﬂm gricgo.l

g Definiciones.
1. qPartees qmntldad de quantldad me -
nor df:l:t mavm quado la m-.,nc}r mlda. ala

: I. m‘lyor | N, - ’
2. Multiplice es mzzyor dc L_l mc.nor, quado

3

G.

- Jamidelamenor. . )
Razon cs vincierto refpecto que tiené dos
quanudadcs de vi mifmo ¢ E)r:m roentre 1

en ﬂgunq manera.

Proporuon esla Iemc .,u;a drs Jasrazones.
- Dizéfe tener razo entre fidos qlmtldadcs
q[e Pucdcmu]nphcadas exceder entre (1.
Envnamifmarazo fedize eftar las qua-
tidades,la primera con lafegunda yla ter
cera conla quarta,quando fos ygualmére
multiplices de la primeray de la tercera a
los ygualmente multiplices de la fegunda
y dela quarta,fegun qualquicr mlﬂrxphe:a

€10Nn,0 ]unmmcntclos exceden,o juntamé

te {ony ouales o;upmmcntclcn menores

mmados entre {1 ¢l vno al otro.
L 4 Llamen
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7 Llamc[c propmtmnales las candadcs que

tiené vna mifma razon.

8. Quando el ygualmente multiplice de Ia
primera excediere al multiplice dela fegh
da,y el multiplice dela tercerano sxcedie
re al multlphce de la quarta , entonces la
primerafe dira tener mayor razon.¢6 lafe
gunda que no la terceracon la qufuta.

9. Laproporcion por lo menos cs e trester-

. minos. -_ .

10. Quando tres quanudadcs fuercn propor
“cionales la primera conilatercerafe dira
tener doblada proporcion queconla {c-
gunda Pero quando: quatro quannda-
- desfuerenproporcionales Ja primera con
la quarmic diratener tres dobladapropor
cion qucconla [ecrunda,y {iempre de ay a
~ delante vna mas mientras la Pmporcmn
. fuere. : Tl

1 1. Lias quanndadcs {e dizen CIL {eme]antc ra
zon,las antecedentes a las antecedentes )Y
las coniequcntcs alas confequentes. '

12. chmumdarazon es el tomar del antecedé
te-con el aritecedente:: Y dcl conﬁ:qucntc
€on el conicclucnte. Sy et ar e Elon

; L]
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13, Canuerfarazon esyel tomar del confeque

teconel antcccdemc como del antecedé
teal con[equentc :

1 4. Compo icion de razones, e] tomar del an
tececiente con el con[equcntc,como dev-

- noalmilmo confequente.

15. Diui (1onderazon es,el tomar del exceflo
enque excede el qntcecdcntc al con{cquc
.te,aelmiimo conlcqucntc

16. Conucrfon derazones,el tomar dcl ante
“cedente al exceflo en que excede el antece
derite al m:-tlmo confequente.

17. Y gualrazon es,fliendo muchas; catld"{des

yotrasyg ouales a ellas en numcw tomadas
© juptamentey en yna mifmarazo, quando

fuere.como enias primeras mntidades la

primera ala vlcima,afli eq las fecundas ca
tidades la primeraa lavltuna O ¢ otrama
ncra, ¢l tomar de Jas extremas por quita-
miento de las de en medio.

1g. Ordenada proporcion es,quando fuere cl

antecedente al confequente, y el confe-
quentea otra cofa , COMO cl con[equcmc
2 Otra coia |

"~ Delor-
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19. Defordenada proporcion es quando fue-

reelantecedente al conlequente,como el
antecedente al conlequente,fyel confe-
quente 2 otra cofa,como otra cofa al Ante
cedente, |
20, FEftendida pmporcm es quado fuere co
mo el antecedente al confequente, afhi el
“antecedente al con[cqueme y fueretam-
biencomo el con[cqucn te a otra cola,afll
el confequente a otra cofa.
11.Perturbada proporcion cs quando ﬁedo
tres cantidades: 'y otras youdles a'ellas en
numeroy fuere g como enlas Prlmcras ch
tidades ¢l antecedente al confequente ,
afli en las {egundas cantidadcs czlantecc-
dente al con{cqucntc :y como en las pri-
‘meras cantidades el con(cqucntc a otra
cofa, aflienlas fegundas otra cola al mcc-
cedcntc. o

Theorema.r1, Prcpoﬁcidu. 1.

¢ 5ifueren alpunas qu:«ml:ldadc:sJ de otras al-
g UNas quanudadcs yguales en numero cada

quales de cada quales ygmlmemt multlph-
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ces,quan multiplice de Ja vna es s lavia quati

dad tan multtphma dc todas {erantodas,

ssiSean algun as quantzd& des AB C D 2 otyas almas qua
tidades yguales en numero.E.Z. yalnlmentemmu plices ca
da quales de cada quales.Digo que quan mulnp]me esla. A
B.de Ia.E.tan multiplices {man la.AB.y 1a.C1). delas dos.
E.Z.Porque esygualmente multiplice la

AB.de JaE. .y 1a.C D.de la,Z.luego quan

tas quantidades ay enla.A B. Vguales ala g%

E.tantasay enla,C D, yguales ala Dt |.
nidafe pues la.A B. en quam:dadcs ygua : |
les ala:E,efto es, ALLB.y tambienla. C - AR
D.en quanndades ygu 1lcs ala.Z.efto es
C T.T D.luego el numero delas. @T.T %7 . T |
D. fciaygual al numero delas,ALIB.Y T+
porquesy gualla.Alala.E.yla.CT.ala |
Z.uegola.A Ly [a.C T.fon yguales a las bl 2
dcrs.fE. Ziy por efto porgue tambienesy BL L »L
gualla.l B.ala.E.y 1a.TD.ala.Z. tambié E “
[a.1 B.y 1a.T D.}o feran alas dos E.Z.luego quantas ay en la
A B.yguales ala.E.tantas tambien enla. A B.y enla.CD.ay y
puales alas dos.E.Z.luego quan mulllphce es la.A B.de la.E.
tan multiplices fon. A B. .C D.delas dos.E.7Z Juego fifuerenal
gunas quantidades de otras algunas quantzda{‘cs yguales €
numero cada quales de cada clu&les ygwalmente multiplices
quan multiplice es la vna quantidad de la vna, tan multipli-
ces ferantodas de todas,lo qualcmmzm demoltrarfe.

Theorcma.z. P rapo-f' ClOMH. X,

€ Si larp prnncm fuerc ygualmente niultiplice

dc la {egunda ,que latercera de la quarta,y la
qllintﬂ .
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quinta de la fegunda ygualmente multiplice
que Ja fextade la quarta,tambien compucfta
la primerayla quinta,fera dela fegunda ygu
- alméte multiplice,quela tercera y la fexta de
la quarta . AP e
@25ca la primera A B.ygualmente multiplice delaTegunda .
C.que latercera.D E.dela gnarta.Z.Y fea 't_a'tnbicﬁ la quiinta
B Lygnalmente multiplice delafegunda.C.como la [Le:{[:g.; E
T.dela quarta.Z.digo que la.A Lcompuefta dela’ 'ﬁ'l'iiﬁ'tfh* Sr
dela quinta,fera dela fegunda.C.ygualmente multiplice que
laterciayfexta.DT. delamifina.Z." iy p

- quarta.Porquela.AB.esygnalmente | R
multiplice dela.C.quela.DE.deéla, Z7 " | s
luego quantas cantidades -hay'en- - ¢
la.A B.yguales ala.C.tantas cantida~ | It
des ay tambien enla.D E.ygualesala " 7B 1 i
2.y por efto tambien quantdasay én- Wl D fh. ne
la.Bl.yguales ala.C.tantas tamibiéay " 1i " F '~ '[- 1 ~
enla.ET yguales ala.Z,luego quitas el e Lok
ay entodala.Al.yguales ala.C.titas | ° g
ay entodala,D T.ygualesala.Z.lue | |
o0 quan multiplice esla, A Ldela.C.

tan multiplice esla.D T.dela.Z Jue. 1 0 "0
go tambien compuefta.A L dela primeray dela quinta fera
“delafegunda.C.ygualmente multiplice quela.D T.terceray
{exta dela.Z.quarta, Luego fila primera dela fegadd fuere y
gualmeate multiplice:que latercera dela'quartad,y’la quinta
delafegunda ygualmente multiplice que la fexta dela quar-
ta,rambien compuefta laprimera y ld quinta fera de la fegi
daygualmente multiplice que la terceray la fexta d»:;:lsn,t quar
ta,lo qual counino demoftrarfe, e s el
Theorema.s. Propoficion .3. . . .

| jalife: o Siel



W

 EVCLIDES, 3.
1‘81 el primerodel fegundo fuere ygualmen-

te mulmph cqu* -itcu,mo del quarro:y feto
marendel primero y del terecro ygu: 1Im~..ntrs:
HlLlltlplle& :tambié por yf:rml Ivnoyclotro
de los que fucren tomados {era ygualmente
mulciplice del vno y del otrosel vno del fegu-
doyel otro dd qmrm ' '

seSea.A. elprunero de B. {'cr-'udo yglmlnmr:e mnlnphce que
el terceto.Cide el quarto. DJ)r mtnenh‘: delos milmos. A C.
los ygualmente multiplices.E Z.I T . Digo qurz de.B. es.E Z
ygualmente multiplice que.l T. de.D. |
porque.EZ:de.A. es ygualmente mul
tipiice que.l T.de.C.Luego qu’mtasca
tidadesay en.E Z. ygrmleq ala. A.titas
quantidades ay tambienenl T.ygua- | .
les a la.C. Diuidn.f'e £ Z.enquitidades |, I
ygualesala. Aiquefdan/ERK.KZ..yla 7 T . |

I T.enygunalesala.C.quefeanIL.LT |} !
yafliferaygualel numerode. EK.KZ | | r
alnumerode ] L-L T.Y porque. A.de | | I | ’ 1

T2 TR

B.és multiplice ygu almente que. C.de

Dyesygua]ﬂ alﬂAY]ﬂILﬂ[ﬂCE A B I ¢ D

luego.E K.de la. B es multiplice ygual *
mentc que dL.dela.D,y poreftotan yguahﬁente multlphcc
es.KZ dela.B.como.l, T.de la: D Luego porque el primera
E K.del fegnundo.B.es multiplice ygualmente que el tercero,

1L,delquarto,D.y es el quinto, K Z.de.B.fegado ygu: alméte
multiplice § el fexto.L T del quarto.D.luego(por la.2.del.s:
el copuefto primero y quinto.& Z.del mifino, B. fegundo cs

multiplice ygualmenee que el tevcero y fexto.l T, de el quar

to.D.Luego fi el primero de el fegundo fuereygualmdcte mul-
- - tiplics
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tiplice que el tercero de el quarto,y fe tomaren del primero
y del tercero ygualmente multiplices tambien por ygual el
vnoy el otro de los §fuerd tomados fera ygualméte mulei -
plice del vno y del otro,elvno dliegiido y el otro'del quarto

Theorema. 4. Propoficid. 4.

€ Sicl primero alfegtido ruuiere la mifma ra
zon que el tercero al quarto,tabien los ygual
méte multipiices del primero y del terceroa
los ygualmente multiplices del fegundo ydel
quarto,fegun qualquiera multiplicacio,ten-
dranla mifma razon,tomados entre f1.

o Elprimero.A.al fegundo.B,tengala mifmarazon g elter
cero.C.al quarto.D.y tomenie delos dos. A.C.los ygualmen
te myltiplices,E.Z.y delos dos.B.D.otros ygualmente mul-
tiplices como quiera..T.Digo que como fe ha.E.con.Lafli f&
habra.Z.con.T. Toméfe - | |
delos dos.E.Z.Jos ygual
mente multiplices. K. L.
y delos dos.l. T.otrosy
gualmeéte multiplices co
mo quiera que fea. M.N. -
y por(.E.es multipliced . |
~ Aygualmete q.Z.de.Cly
delos dos.E.Z. fe toma-
~ron los ygualméte multi
plices.K,L.luego. K.por
Ia.3.del.s.es de. A.muylti-
plice ygualméte . L.de
C.yporlamifmacaufa KE

syt Bt e i
z,.__.__..._.__—i——-——-——-—r'—-———-w-—l
. |
Ni——-—-—-—-'—l"""—_'l ; | _ -7

o—t
i e e e
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es tibien, M.multiplice de.B.ygnalmente que.N.de.D. y por
~que es como. A.ala.B.afli la.C.ala.D. y {e tomard delas dos
A.C.los ygualmente multiplices: K. L.y delas dps. B.D.otros
ygualmente multiplices comoquiera,efto es. M.N.luego LK
excede a.M.tambien excede.L.ala.N.y lies ygual ypual,v fi
menor,menor por la.6.difinicion del.s.)y fon.K.L.delos dos
E.Z.ygualmente multiplices.y fon.M.N.delos dos.l. T.otros
ygualmente multiplices como quiera.Luego como fe ha, E.
con.[LAfli.Z.con. T luego fiel primzro conel fegundo tuunie
re Jamifma razon que el tercero con el quarto tambien los
ygualmente multiplices del primmero y del tercero conlos y-
gualmente multiplices del {fegundo y del quarto fegun qual-
quiera multiplicacion,tendran la mifina razon ; tomados en
tre fi(por la.6.definic1d)lo qual conuenia demoftrarfe.

Lemma,o afflumption, |

@Pucs porque cfta demoftradoque 1K .exce
dcala.M.tambien.L.excedeala.N.y iygual
yeual.y {t menor menor.Es manifiefto q {1.M
cxcede alaK.tambien.N.excedeala.L.ylty-
gual ygual,y imenor menor.Y porefto fera

que como fe ha.l.con.E afli.T.con. 7.
Corolario .

De aqui es manifiefto que (i quatro quatida-
des fueré Prbpqrcionalcs,a la contra tambié

{cran proporcionales. ,
| Teore
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Theorema. §. Propoficion.s.

€Sivna quantidad fuere deotra quantidad
ygualméte multiplice que la cortada dela cor
tada,tambien la querefta dela que refta fera
ygualméte multiplice qla toda dela roda.

¢o La quantidad,A B, de la quantidad.C D.fea ygualmente
multiplice qla cortada, AE.dela cortada.CZ.Digo g tabien
la.E B.qrefta de la g refta.D Z.es multiplice ygualméte q to
dala.A B.es multiplice de toda]a.C D.hagafela,E B.ta multi
plice.dela.C Lquan multiplice esla.A E.dela g
C Z.y porque(por la fuppoficion)la.AE . es
de.CZ.ygnalmente multiplice que.A B.delat  x
CD.y pc:ncfe que.A E.esde.CZ. ypualméte o
multiplice que.E B.de. Cl.Luego. A B.esde
las dos.l Z.C D.ygualmente multiplice, Lue-
g0 la.l Z.es ygual ala.C D.quite fe la comun.
CZ.Luego la.lC.quereftaesygnalalaDZ _
que refta.Y porque. AEjes dela. CZ. ygunal- <7
‘mente multiplice que la.EB.dela.lC. y es y-
guallaCl.ala.DZ.luegola AE.esdelaCZ
ygualmente multiplice que Ia.E B. delaZ D
y ponefe la. A E.dela.CZ. porygualmente ‘D BL .
multiplice que la,A B.de[a.CD.luego la.EB  dela.Z D. es
ygualméte multiplice que la.A B.dela.C D.luegg la.EB.que
l't'ﬂ:i':l fera ygualmcnté lﬁllltipliCﬁ dela. Z D. que refta , quan
multiplice estoda Ja.A.B.de todala.C D.Luego fivna quans
tidad fuere de otra quantidad ygualmente multiplice que la
cortada delacortada,tambien ]a que refta de la que refta fe
ra ygualmente multiplice que la toda de la toda. Lo qual ¢o
uino demoftrarfe. L U
o Theorema. 6. Propoficion.é.

O

‘Sidos
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€Si dos quantidades fueré de otras dos qui
tidades ygualmentemultiplices, y algtias cor
tadas fueren'ygualmente multiplices de las
milmas, tambien lasreftates feran o a las mif
mas yguales,o ygualmente multiplices delas
mifmas. e

esLas dos.quantidades.A B.C D.delas dos quatidades.E.Z
{ean ygualmente multiplices y alguiiascortadas. A LC T.[ed
tambien ygualmente multiplices delas mifinas.E. Z. Digo g
tambien las reftantes.1 B,T' D.dlas mifmas.E.Z , o les.fon y-
guales,o ygnalmente multiplices dellas.Sea lo primero. I B,
ygualala.E digo quetambien. T D.es ygual ala.Z, pogale la
C K.ygual ala.Z.y porque.A Les de.E.ygnalmente multipli-
ce que,C T.de. Z.y la.I B.es ygual ala.E.y la.K C.ala.Z. lue-
go.AB. dela.E.es ygualmente multiplice Vi v
que [la.K T.de la mifma.Z,y poneflela, A B.d | .[
la.E.ygualniente multiplice que la.C D.dela
Z.laego,K T.de;Z.esygualmente multiplice
que,C D.de. Z, puesiporque cada vna de las -
dos.K T.CD. es ygualmente multipliced.Z o
luego( por la.r.comun fentécia)la. K T.esy-
gual ala.CD.quitefela comun.C T.luego la

K C.que refta esygual ala/TD.querefta.Yla
Z,es ygual ala.K Clluego tambienla.zies y

gual-ala. T Dipor lo qualfila.IB.es yguala |- 1=
laEAferatambié. DT.ygualala.Z.Delamif | - | |
na fuertetambié demoftraremosque fifue iZ AE 1D 1l

re.I Banultiplice de.E.tanmultiplicefera, T D.dela.Z. luego
{idos quancidades fueren de otrasdos quantidades ygnal-
mente multiplices y alghas cortadas fueren ygualméee mul-
tiplices delas mifimas. Tambien las reftas feran a las mifmas
5 M oygua

L
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oy ales oyvm[mentc multiplices delas 1111[.11;15 Ic:r qual ¢&
1.11110 Jemo ftr au{' .

Thearmnah';r.'... Pr,op‘oﬁcifi.y.:. Loy e ’f':_ ;

qus' ocuales twnen Vlm mlfm‘l mzona vna
mI[ma,) rlamifmaalas yguales, < “

¢ Seil yguales las quitidades,A.B.y fea OtlaC’ltld.!.d C,como
quiera . Digo que qualquicra delas dos. A.B,tienevia ‘mifiria
razoalamilma.C.yla:C.acadavnadlas: - o s}
mifmas ;A.B. Tomenfe por la.3. del.s,) |
las ygnalmente multiplices delas dos. A | |
B.y {ean.D.E, y dela. C, {ea otra como

quiera multiplicé y fea. Z. pues porque \
D.es yeualmente multiplice delai A.que
la.E.dela.B.yla.A es ygualala.B. Juego,.

Gpor la lexta comun{entecia) ygual es

Iq D,ala.E.yes dtra glquiera.Z.multipli.. -S{
.'ZS

ce dela mifin1.E;luego fiexcede la.D.a-
la,Z,excede tambien 14.E.ala mifma. Z,

y fi ygual ygual,ydi menor menor.Y fon.
D E.ygualmenténiultiplices de las dos -
AB. yla.Z.de.C. otra multiplice como

1)

quxem lnego como es la. A.ala, C. flﬂlla.B 11:1 C Dt otabm
qla,C.acadavnadelasdos.A.B.tienela mlﬁna; razo. P{)rq
dxfpue&as dla mifma manera demofraremos fam-*yltcmctc
gla D. es ygual.ala.E.y esotra glquiera,Z.luego fila.Z.exce
deala,D.excedera tabien ala.E,y i ygual,ygual, y fi menoyr

menor.Y la.Z.es multiplice de [2 .Ciy Ia.D. E.dc Ias dos.A.B.

{on otras multiplices qua.lefqulemduem como fe ha.C,m.A
afli tabien.C.con.B.luego las yguales tienen vina milima raze
a vna mi{ma:y la milma alas yguales,la qual f eama de demcm

ftrar. .

- i L 'I‘hea
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Theﬂremﬂ 8 2,1 Propoﬁcmn 3 T

‘q' Dchs quantldadcq dcfcrm]es la maym 2
vha mi(ma tiene mayor FaZon qucla menor
yla mlﬁm ala m ienor ticnemayor razonque
’alamaym ' Gl )

o Sean]as qﬂantnladeﬂ di_ﬁgmlcs AB C. v fea mayor la. A
B. quc la,C.v fea otra como,quiéra como,DD.digo que la. A B
ala .tiene Mmayor-razon que 10,Cicd da, D.yla.D.co la.C
tiene mayor razon que no ¢o la.A B. Po:que es mayor la. A
B «que no la. C. pongate la BE.ygualalamifma.C,y.afli la
menor delas dos- A E.E B. myltiplicada,vendra aler mayor
que no la.D.Sealo primero,A E.me -

nor que no.EB.y multipliquele. AE - 2T -4

afta quelo que fehiziere;vengaa fer
mayor que. D.y fea fu mllltII}lICL
Z Lclqual es mayor que,D.y quan I It

. ol

multiplie es.Z I. de.A E.f¢a tan mu)--

tiplice.] T.dela.E B. ylaK: de O ol I 2 1.
ytomefa eldmblﬂ dela.D.y fea. L.v ToT P LI
defpues el tres doblo y fea. M. y del 1 '
pues aflivno mas,afta queeltoma- | | | I
do vengaa fer hecha multiplicede + + .1 .

la.D.y primero mayor,que. Koy to, Wal o, B WM,

meley fea, N, el qmdrupulada}l) yprnnem mayor. que K,
pues porque, K, es primero menor que,N:lvego. K, 1o es nie
nor que,M.Y porque ygualmente multiplice es IT; de Ja
DB, COmOo us ygualmentemultiplice, Z Iy de la, AE Luego
(parlaprimera del.g.0la.Z T.es de la A B,ynualnute mul-
tiplice que la.K.de la.C.luego la.Z T.y la.K. fon }'gu@lmcntp
multiplices de la.A B.y dela,C.(por lamifma). Otrofipor §
} T.r:s dela,E B, ygua]yncutc multjplice que 4K .de la.C.y es
Rl e T 3 Y gua
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ygualln E B.ala.C.luego la.l T.es ygual ala.Kiy la.K . no es
menor que 1a.M. luego tampoco la.1 T.es menor que la. M.
Peroesmayor la.Z Lquela/D.luego toda la.Z T juntaméte
es mayor que las dos.D:M.Y fon yguales las dos.D.M.al1a.N
porque.M.es el triplo de.D.y las dos.M,D.lon el quadruplo
de.D.y es.N.el gnadruplo de.D.luego las dos.M.D. {fonygua
les ala.N.y es mayor.Z T.que.M.D.Lvego la.Z T. excede a
la.N.y no excede la.K.ala,N.y (6 ]a.ZT.y la.K.dela: A B.yde
la.C.multiplices ygualmente y la.N.dela.D.es otra qualquie
ra multiplice,luego la.A B.conla.D.thayor razon tiche que
nola.C.conla.D.(por la.8.definicion del.5.) Digo'pues’ que
‘t-uublenla D.conla.C.tiene mayor razon que la. D.¢on la. A
B.Porque defcritas aquellas afli,de Ia mifma manera demo-
ftraremos que la.N,es mayor quelz K. peronomayor que
1a.Z Ty 1a.N.es multiplice dela.D. perolas dos.Z T.y la.K.
delas dos.A B.y dela.C.otras qualesquiera ygualmentemul
tiplices.Luego (pot 1a.8.difinicion de el.s.)la. D.con a. C.tié
ne mayor razon que la.D.conla. A B.qPero aorala. AE. es
mayorque la.E B.luego shultjplicadala menor.EB.{feraalgn
na vez mayor qae D.multipliquele y fea.t T.el multiplicede
E B.y mayorqae la.D.y quan multiplice es. IT.dela.EB.ha-
gafe tan multiplice.Z L.dela. AE,y la.K.de la C. De la mifina
manera demoftraremos quela.Z T.y la, K. fonygualimente
multiplices dela. A B.y de la,C.Tomefe de la mifma fnerte el
multiplice dela.D.pero el primero mayor §. Z Lpor lo qual
tibi¢.Z Lno es menor .M.y es mayor,1 T.q no.D.luego to-
da.Z T.excede alas.D. M. efto es,a la.N. vq[a K. no’ excede a
Ja.N,porgtipoco.Z 1.q esmayor 4.1 T,efto es,§.K. no exce
de ala.N.y de la mifma forma repmcdo lo § arriba haremos
la demoftracid.Luego delas quatidades defiguales la mayor
a vna mifma tiene mayor razon ¢ la menor, y la milinaala
menor tiene mayor razon q alamayor,lo qual ¢Ouino de-
- moftrar fe,

~h. rema.n, - Propoficion.9, :
_b'l'. corema.n p 4 Las
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€Las quea vna mifma tienen vna mifma ra-
“zon,{on ygnales entre {i:y 2las que la mifma
tienc vna mifma razon,cllas milmas fonygua

les.

é»Tenga cadaynadelasdos.A.B.conla.

C.vna mifmarazon.Digo que es ygual la
A.ala.B.porque fino cada vna delasdos

A B. no tendria con la.C. lamifmarazon,

(por la oftaua del quinto) tiene la , luego
ygualesla.A.ala.B. Tenga puesla.C.vna
mifmarazonacadavnadelasdos. A.B. Ja
digo que es ygnal la, A,ala.B,porque fino

Ia,C,a cadavnadelas-dos, A, B,no tédria |
Ja mifma razon, tiene la,luego ygual esla Q
A,ala,B,lucgolas que avna mifina tienen

vna mifma razon fon yguales, entrefi,y a

las que ]a mifma tiene vna mifma razon,

ellas milmas fon yguales.

Theorema.1o. Propoficion.1o

€ Dc las que tienen razon avna mifma,la que
ticne mayor razon,aquella es mayor: yala q
la mifma ticne mayor razo,aquella es menor

é&»Tengala.A.con la.C.mayor razon quela.B.con la.C. di-
go que la.A.es mayor quela,B.porque fino,o Ia.A. esygual
ala.B.o menor que ella.Ygnal en ninguna maneraes la. A.a
la.B.porque cada vna de las dos.A.B.tendria la mifma razon
conla.C.por lanona del quinto)no la tiene,luego. A.ennin-
guna manera es ygual ala.B.N1tarapoco es menor.A.que la
B.porquela.A.tendria conla.C.micnor razon quela. B. con

M3 LG,



12.C. (porla U{la.ua del qumm)l}o l:. tisne, ]ua. s ey
gola.A, no es menor que la.B.y eﬂ:a, denmf’craf . l

. "3
do que tani Y0CO0 €3 yﬁu'ﬂ Lue if) mayores {x 'y ‘

A;quela.B, Tenga pug “‘Slﬂi C, conl& Bynayorra:, | o1
Z Ol que la C, (:0111.:1 A. Dl“(} que es menor. B,
queno. A, porque fino, o le es ygual o menor
que ella.ygual noloes la_, B;dla,A, porque la

C.tendriavna mlﬁnnnzon acada vnade las | L4
v & |
dos,A,B,( por la nona debquinto)nolatiene, |
lue‘gu ia A.en hinguna maneéra esygual ala.B.nt Bide s vm
tampoco ey tdy or la.B. que la.A. pnrqnela C. LN

con la.B.tendria menor razon queno con Ja. A

(porla oftanadel qmnto)no [a tiene IUEE;D Mayoresla. B:
que la.A.y demoftrofe qué tampoco esygual, luegﬂ menor
es la.B. que 1a.A. luego de las que tienénrazona yna mifina,
la que tiene mayor rdzon aquella es mayor,y a [a que la mil
ma tiene may or razon aqu&ll*a es menor , LO qual e aniade

demoftrar, = “° 20F |
Theorema.ri. I’rﬂpahcmn @ o

{Las razones que [on vnasa vna mifma, Ior:.t

vnas mifmas cntre fi {1.

é8 Sean como Ja. A |
conla.B,affila.C.c8 ¢ o T
Ja.D.y comola.C - . |
con l&. D. aflila. E.‘ | I
conla.Z.digo qco- | -' ‘ |
mo fehala. Acola | b r
B.aflila.E.conlaZ | {0 |
Toméfe delascres R
A.C.E. las ygualmé | ) 1 -

te multiplices y {ed
1.T.K.ydelastres 1
B.D.Z.otrasquales

qmcra ygualmente multiplicés,y fean.L.M.N: y porque t?_%-
‘mo{e

o o § e -
IAB,LI‘CDMK'E?’N’
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mo fe hala.A.c6 1a,B.affi [a.C.con ]a,.D.y tomaron fe dela.A
y dela.C,las ygualméte multiplices. LT.y de las dos.B. D.o
tras qualesquiera ygnalmente multiplices.L. M.luego {1 Ia.L
excede a la.L.tambien. T .excede .M,y fi ygual ygual,y fime
nor menor(por la conerfa dela..defini.dl.s.)Otrofi porgeo
mo fc hala.E.ala,Z.aflila,C.ala,D.y delas dos.C.E.fe toma
0 las ygualmére multiplices. T.K,y delas dos.D .Z otrasqua
lesquiera ygualmenre multiplices.M.N.laego fi excede la. T
ala.M.tambié excede la.K.ala.MN.y fiygual ygual,y {i menor
menor(por la mifma)y (i excedela.T.ala. M. tabien excede
la.Lala.L.y iygual,ygual,y fi menor menoy ( por la mifma
conuerfion)por Jo qual fi ex;cede la.La la:L. excede tambien
fa.K.ala.N.yfiygual ygual,yfi menor,menor(por lamilma)
y fonla. iy da:Kidela. Ay delaBiyglialmente multiplices. ¥
lasdos. LiN.otras.qualegquieravgualmére multiplices de la
B.y dela,Z.Juego comaofe hala. 4 conla;B.afli la, E. ¢6 la.Z.
Luego lasrazones:que fon vnas a vna milma, {onvnas mif-
mas entre fi:lo qual cGuing demoftrarfe. - -
cive o Theovemia, az. - Propoficion.1z, £
¢ S‘if‘fugr'ﬁ:ﬂqt;‘a'ljé§-§1tlie1‘a"quamidadcs que té
gan proporcion,fera que como lavna de las

aritecedéntes a vna de las confequétes,afli to

das las antecédentes a todas las confequétcs.

gaScan algunas quatidades ,q'u ¢ tenpan proporcion. A, B.G

D,E,Z,comola,Ayala,Bsallila,6,a)a,D,y 12,E,ala. Z, Di s

go que como fe hala,A.ala, B affife hanlas. ACE , con las
BDZ, Tomenlelds ygualmente muleiplices delas, A, Ly
fean,|,T ,K,y delas,B,D,Z,otras qualesquiera ygualmente
muitiplicesy fefm;,L,MJI‘J,‘f norque como fehala.A.a la,B
allila,C,ala,Diyla,EalaZ,y delas,A,CI2, fe tomaron las
ygualmente multiplices | T,K,y de las, B, D)L, Z, otras .qliai_
4 es

Y Ly T T e L !
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les quiera ygualmé | '
ente multiplices y -
fean.L.M.N.ypor- T
que comofe hala.A | | fin
ala.B.afsila. C.ala
D.y la,E.ala.Z,y de B
lIas.A.C.E.{e toma- s P .
ron lasygualmente . rail O (N
multiplices.1.T , K.
ydelas.B.D.Z.otras |
qnalesquilera l).rgualh . | ll ¢ RS
mentemultiplicesq "% = & ¢ A £ = = TN R
fon-L,M.N.Elego 2'1 e B D i M H
lIa.L excedeala.L.excede tabienla. T.ala. M,y la.K.ala.N. Y
fiygual ygual;y fi menor menor.(por la conuerfa dela.6.de
finiciondel.s.)por lo qual tambien fi excede la.l.ala.L. exce
den tambien las.1. T.K.alas.L,M, N,y {i yguales yguales,y. fi
menoresimenores (por.lamifma)y{fonla.Ly las.I T K. ygu-
almente multiplices dela.A.y delas. A.C.E.porq (por la.r.del
s )fi fueren quales quiera quitidades de otras quales quiera
catidades yguales € numero cada quales d cada quales ygnal
mente multiplices,quan multiplice de lavna es lavna,ti mul
tiplicesferan todas de todas.Y por efto tambien [a.L.y las. L
M.N.dela.B.y delas.B.D.Z,fon ygualmente multiplices,lue
go como fe hala. A.conla.B.afs11a.4,C.E.alas.B.D.Z.(porla
6.definicion del.s.)luego fitueren qualesquiera quatidades
que tengan proporcion,fera que como vna delas anteceden
tes avnadelas confequentes afsitodas [as antecedentes atg,
das las confequentes.Lo qual fe hauia de demoftrar. =~

~Theorema.13. ~ Propoficion. 13.

qSilaprimeraalafe gﬁda' tunuicre [a mifma
razon que la tercera ala quarta, y.tenga la ter
i ) T
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cera alaquarta mayor razon que laquinta a
lafexta,tambienla primera ala_ {bgunda-tcn}
dra mayor razon que la quinta ala {exta.

éa La primera. A.ala {e gunda. B. tenga la mifima razon que
latercera.C,ala quarta.D,perola tereera.C,alaquarta.D.té
ga mayor razon que la quinta.E.ala fexta,Z,Digo que tam-
bien la primera, A,ala {egunda.B,tendramayor razoun quela
quinta,E,ala {exta.Z.porque la.C.ala.D,tiene mayor razon
quela,E,ala.Z;tomenfe pues delas dos,C,E,las ygualmente
multiplices,I.T,y delas - |
dos. D, Z, otras quales’
quiera ygualméte mul-
tiplices,K.L.d tal manc
raque.l,exceda ala,K,y
la.T.ala.L,nola exceda
Y quan multiplice es,I ,
dela,C,ta multiplice ta .
bien feala,M,dela, A,y
y quan multiplice es la,
K.de la,D,tan multiph }
ce {featambien,N.dela, |.
B,Yporgcomofehala|.. " | |
A;ala,B.afsila,Ciala, M A B NI D KT E Z VY
T.yfétomard dela, A, |
y dla.C.las ygnalmécemultiplices.M,l,y delas dos, B,D,otras
quales quiera ygualmente multiplices. N, K.luegoh excedela
M.ala.N.excede tibienla.l,ala K,y fiygunal ygual,y fi menor
menot (por la conuerfadela 6. definicion del.s ,) y excede
(por la conftrucion) la.l.a la,K,luego excede tambien la. M.,
ala.N,y no excedela,T,ala L.y fon.M, T.las yguahnente,
multiplices de las dos. A.E.y las.N L.delas.B Z. otras qualef
~quiera ygualmente multiplices.Luegola, A ala.B,tiene ma-
yor razon que la.E.ala.Z.por 1a.8,definicion del.s,luego fi'la

pri-
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primera ala {egunda tuniere la mifmarazon qla terceraala
quarta,y tengala tercera ala quartamayor razon qla quin-
taalafexta, tambien la primera alafegunda tendra mayor
razon que la. quinta ala fexta.Lo qual cduenia demoftrarfe

Thwrema 14. ' Propu*ﬁcign.m il

q Silaprimeraalafegundatuuiere la mlfma |
razon que la terceraa y 14 quarta, pero la pri-
mera fuere mayor que la tercera, tambien la
ﬁ.t‘runda fera mayor que la quart.;. y ﬁ }gual
yrrual :y {1 menox menor.

é» La primera.A.alafegida.B.tenga la mlﬁna
razon que la tercera.C. ala quartaiD.y {ea Ia
A.mayor que la.C.Digo que tambien la.B . es
mayor quela.D.porque la.A.es mayor que la
C.y es otra alguna quantidad.B.luego(por la-
oftaua del quintojla.A.ala.B.ticne mayorra .
zon que [a.C.ala.B.y como la.Ajala.B . afli la
C.ala.D. Luc':ﬂe la.C.ala.D t1e11e mayor razd
quenola.C.a 1a.B.Yalo que vno mifmo tiene
mayor razd,aquello es menor( por la decima

del quinto)luego menor esla.D. quenolaB. frog bt ¢
por lo qual mayor es 1a.B.q nola.[3. Delamil- | i = Rt
ma manera tambien demoftraremostquefi fu: p €'xn L

ere ygnalla. A.a la.C.fera tambien yeual la, B
ala.D.y fifuere menorla.Aque la.C.féra’ t1mb1en matAoF 14
B.quela.D.Luege fila primera ala fegiida tuvierela mifita!
razon que la terceraalaguarta, pero Ja primera fuere mia -
yor que la tercera,tambien la {egnda fera mayor que laquar
ta,y fiygual y ?11-11,)7 i menor menor ., Lo qual mnueum dc-—
moﬂmric =

Thca
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‘Thcarema:;. - Pmpoi‘ uan.rs‘,

G l'

q‘ Lfts p'utee dc hs multlphms de vpa mifma
maneratienenvaa mif{ma razon romadas en
LrL ﬁ- : e L

.
& Seca la. A B.de la.C.ygialméte multiplice que la.D E.dela
Z.Digo gne como (e hala.C.conla.Z.alli 1a,A B.con la. DE.
pmquela A B.es de la.C. ylrmlmeutemtllmpllce que la.D E-
de la.Z.luego quantas quantidades hay enla.A B. yguales A
la.C,tantas hay enla.D E.yguales 2 ]a.Z. Di
uida (e la.A B. en qu.,mtldades ygualesa la Ad
Ceeftoes.ALIT.TB.ylaDE.cnquantida .
desygualesala.Z. efto esi D K.K L.UE. fe-

rapues el numero de las. A LLT.T B. ygual

al numero delas.D K.K L.LE.¥ porgue las iy
A L1T.TB,lonygualesentrefi, tambien KT
DERL. LE feran ypuales entre h luego
como fehala. A lLala. DKaﬂllnIT ala.K "
L.ylaTB.alaLEluego(porladozedel _ .| 7T
quinto)como fe ha vno ydelos antecedétes
a vno de los cm]{'equen.tes afli todos los an
tecedentes a todos los coiequentes Luego

como fe hala. A Lala. D K.afli fe hala, AB. _'
a]aDFyesVﬂmllaA[alabvla DK.a%Z B € B
la.Z.lucgocomo fe hala.C.ala.Z, allifehala.A B.ala. D E.
Luego las partes de las muleiplices de vna mifma manera tie
nen vna milma razon tomadas entre (i Jo qual conuino de-
moftrarfe, L
Theorema. 16, _ Propoficion.16.

€ Siquatro quantzdadcs fucren pmporcmna

les tambié traftrocadas [erd proporcionales.
Sean
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g Sean las quatro quitidades proporcionales.A.B.C.D. que
como Ja.A.ala.B.aflila.C.ala.D.Digo que traftrocadas ferd
proporcionales,que como la.A.ala.C.aflila.B.ala.D.tomen
{e de las dos.A.B.las ygualmente multiplices. E , Z . y de las
dos.C.D otras qualesquiera ‘ygual

mente multiplices.LK. y porgne la

E.dela.A.es ygualmentemultiplice

que la.Z.dela.B.y las partes delas

multiplices de vna mifma manera

tienen la mifmarazon tomadasen .

tre i(por la precedente) luego co-
mo [ehala.A.ala.B.aflila.E.ala.Z.
Y como le hala.A.ala.B.aflila.C.a .
la.D.Luego tambien como fe hala |
C.ala.D.aflila.E.ala.Z . (porlaar.
del.s)otro fi porque las. I, K. delas WS
dos.C.D. fon ygualmente multipli- . L I
ces, vy las partes de las multiplices | | _l* 5ok ],
de vnamifma maneratienenlamif® A’ B Z K C D I
ma razon tomadas entre i (por la.15.del.s. ) Juego como fe
hala.C.ala.D.aflila.K.ala.l.y como fe hala.C.ala.D. afli la
E.ala.Z.Juego tambien comofe hala.E.ala.Z. aflila.K.a la.
L(porla.ir.del.s.’Y fi t‘luatro quantidades fueren proporcio
nales,pero la primerafeamayor que la tercera, fera tambié
la fegunda mayor que la quarta,y fi ygualygual, y fimenor
menor,por la catorze del quinto.luego fila.E.excede ala. K
tambien excedela.Z.ala.ly fiygual ygual, y fimenor mdi
hor,y fonlas dos.E.Z. ygualmente multiplices de las dos. A
B.y las dos.K Lde las dos.C, D . otras qualesquiéra ygual -
nrente multiplices.Luego (por la lexta definicid del quinto)
como lechala.Aala.C, afliesld. B. ala. D. Lnego fiquatro
quantidades tueren proporcionales tambié traftocadas fe-
ran proporcionales.Lo qual conuino demoftrar fe.

Theo




EV C LIDES, ; . G T
ﬂ‘leﬂrem"f.l'y Prﬂpeﬁmﬂmw. -

{81 las: quantldadts compuc[’m'; fueren pro-
porcionales,tambicn divididas feran propor
c1onales | | ‘

Frw‘)'equl as qualmd“ldf:s captlcﬁas prmpnrumnles AB.BE
C D.DZ.y como {e hala.A B.alaBE.aflila.CD.ala.D Z,
Digo que tambien divididas feran proporcionales quecomo
la.A E.fe ha conda.B E.Afli1a,CZ.con fa, D Z.tomenie las y-
gualméte miultiplices. delassAE.EB.CZ | 1y

ZD y fean. IT, T K. M.MiN»y delas | =

dos.E B.Z D.otras qual&squlera yeuals « potes oo B
mente multiplices, eftoes  KX.N.P.Y., |

porque.] T.dela.A E.es ygualméte mul- -
ttplmquela..TK dela. E B:luegoygual
mente mulviplice-es.[-T.dela.A E. quela K |
I K.dela.AB(porla.rdels)yesIT,y- N
sualmente multip!icerdel-a.A E.quelal 7. '-
Mila.C Z.luego la.I K. ygualmente mul-
tiplice es dela. A B.que la.L'M.dela.CZ. TT AT - ot Mt
(por la.z.del mifino.YOtrofiporg. LM.

es ygualmente multlphw de.CZ.quéla Bl 2zt

M N.dela.D Z.luego la.LM.dla. CZ.es y 1 | LI
gualmente mu!npllce quela.L N.de fa *4 B Be |
C D(porla.r.del milmo) y erala.L. M. ygnalméte multiplice
dela. LZ que fa.IK.dela A B. luego la.IK.dela.A B.es ygual-
mente t‘ﬂl‘lltlpllﬂﬂ que la.L N.dela.C D.Luegola.I K.y la.L N
fon ygualmente multlplu.es delasdos. A B. C D.Ytem porq
la.T K,de 1a.E B, es ygualmente multiplice q la, M, N, d¢ la,Z
D.y es la K X.delaEB .ygualmente multiplice qm]a N.P.de
la,Z D.Luego(por lafegunda del mifmo)compueftala. T X
dela.E B,es ygualmente multiplice que la,MP. dela,Z D .Y
porque como {ehala,AB.ala,BE,aflies[a,CD. ala.DZ. 4

{e
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{e tomaron delas dos: A B.C D.las ygualméte multiplices.] K
L N,y delas dos.E B,Z D. otras {.111“116*?{1111&'1 a ygualméremul
tiplices,efto es, T X, MI’ Luego filall K.excede ala. TX.tam
bn,u La. L IN.a h MP,y ﬁyirua.l,ygual,yﬁ menor mennr(pﬂr
la conuerfa dela,6.definicion del.s.)excedapuesla 1 K. a la
T X.luego tambien quitadala comun.T R.excedela.l T.ala
KXy fiexcedelal K,ala, T X.excede tambié la.L Noala. M
P.excedapuesla,L N.a ja.M P. y quitadalacomtM N,exce
de tambien la, L M.a Ja,N P.por 10 qual fiexcedela,] l' a la
K ¥X.cxcede tambien la_.,L M:alaND. ;De feshejante manera
demeoftraremos que 6 fuere la,lT yﬁual alaK Xferatabié
la.L. M,ygual ala,N P,y fi menormenor,y'fon la,] T, yla.L
M.de Ias dosj,A E. CZ ,ygualmente multiplices,y. la. K X.y la
N P.otras qualesquicra ygualmente multiplices delas dos E
B.Z D.Lucgo como fehala,A E,ala;E B,afli ésla. C Z.ala.Z

D, ( por la.6.definicion«de.el. q‘}lug cmim]as quantidades com
ptieftas fueren p;,opﬁucmnalcs tmﬂhrdnduluhd is feyan pro
porcionales.Lo qual conpino. &emoi’cfm ﬁe s for e s

- ..'Ii.}.:“','-.;li'

Theo:ema.lgﬁ qHE Pmpﬁf'mam 18.. B

a '
i i j ¥ l'll..
= l " - i W

€ Si diuididas Jas qlianlldadcs fueren
pmpmuonalcs tambic COHJIPHC&&}.
{eran propmcmnalea

&aa Sean las dm:dldas quant:da des pmpm cmhm
les. AELEB.CZ.Z D, ecomofehah AE dla, .
E B.afli fea la,CZ ql&y D d:gﬁ que taml"nen co- "
pueftas {eran pmpornanalcs ,que comola. A B, %
ala.BE,aflila,C D.sla, DZ, Porque fino fe hain
q como la,A B.ala,B E,afli [a.C D,ala2D, fer:x
q Como ln NNEN ala B E.alli la C D,d. otra menm
qla. 4 D, omayor. Sealo primero : alamenor,DT L i Qg
y porque wwmuhala AB,ala,BL aflila, CD A e

ala
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ala-DLy las mmpueﬂa rmmlda-:,ls.s i:m pmp rcionales,, .
por, 1o qualmfnbwn dmuhd;ts feran proporcionales (porla
17 . del quintojlnego como fe hala, AE,ala, B840 2.Cla
Ia 1D. ;p;ciugcneie que como Ia Ah ;al1a,B E.alh I i1, Z:,ﬂ.
JaZ D, luego(por la.r r.del’ ,)wnm 1a,CL ala. | D, aih la
07 Z—ll’l 7D, ,Y €5 i1 wm la primer ra,C LG 1:1 tercera.C Z.Ine-
wo(por la L.},df.‘l gmayor es la fegunda,l D. quela quarta ,
Z D.y.esmenor. que Cs nnpcuhbh: lnwrn 1o es ¢eomo la, A
B. ala,B E.afli la.C D,a la menor q"e]a 7 D.Dela milna fu-
erte tambien demoftraremos queniala mayor , luego ala
milma. Juego fi duididas las quancigdades fueren proporcio
nales tambwn mphel’msluanpwpmcmnnlus Loqualco
:1.1110 demaﬂ'i ar 1(:

i r:..l. 'i_ .‘I'.:h.ll" ‘.'I-

Theorema. 1o Pl 0[}0{11,1011 (o,
{81 ﬁltltqllc COMmo {:l todu aitodo,alli loqm

tadoalo quit: ado tambmn lareftaalarefta

{eracomo clto du altodo.

#eSea que como toda [2.AB,atoda 11 CD, afli ¢l A
pedat(n AE,al pedaco,C Z, [)100 Llltt?tﬂl'ﬂblt?n bre
{ta.E Bya Luc,i’c.-.tj 7 D.feracomo toda, A B,atoda,
CD,Porque escomo toda, AB, 1€0da,C 1), afli 1a

A:E.ala.C Z.cambijd tmmmada sCpor la.16,del.g.) =
{era que como, A B a'la, AE, alli tmnlm:n] VA B G {
ala,CZ,y porquelas quantidades {:Dmpuﬂﬂn sfon | 1.
proporcionales(por la.x7,y;18, delys; ) tambien di-

uididas feran proporcionales,lucgo como la, B E, 1s

ala.E A,afllila,D 1.,:3.:11 1,6 .,,_.,lu 20 t;mzhl”n craftro
cadas (| Far la dLZHEY‘& del quinto ) [ora que com) +
la,BE. aila DZ,a 11111,[' Ajala,Z Cyyfuponefeque 1 7
como la.AE,ala,CZafli mdn. A B,atoda,CD.1ue
go larefta,l B,alaw&a,z’ Djicm como toda, A B £ Ak
atoda,CD,luego fifuere como el todo altodo,alls

lo qlllt..ldﬂi a It’) qmmdu,tmnbicn la refta ala refta (era

cOMme
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geracomo eltodoaltodo ,lo qual {e auia de demoftrar. ¥
porque efta demoftrado que comoesla, A B.ala,CD,afli es
la,E B,ala,Z D. Tambienal trocadocomola,A B a la BE,
alli Ia_.,C DJa la,DZ,luego'las quatidadesmmpue&as fonp: o
porcionales (por la.1§, pr GprlE’lD del,s ) y efta demoﬁrada
que comola, B Ajala, AE.afl la,D C,ala.C Z, y es:conuer-
tiendo.De aqm es nlamﬁeftu que {1 f' las quantidades compue
{tas fueren praporuonales tambié conuertiendo feranpro
porcionales. Lo qualfe hauiade dcmo!’crar s

Theorema. zo. I’mpc:ﬁcmn.io.- s

g Sifucrcres quatldidc ,y Otras € numero y
guales alas mifmas,tomadas de dos édosyna
mifma razo,po polygual la primera fuere ma
yorq jlatercera,fera tambié la quarta mayor
qlafexta,y {1 ygual ygual y {1 menot Mmenor.

&2 Secanlas tres quantlda
des,A,B,C, y otras ygna-
les a el,lasen numero,D.E
Z tomadas de dos ehr dos
y envna mifmarazd que
comola, A,ala,B,aflila,
D,ala,E,;y como la.B,ala
C,afli1a,E,ala,Zy por y-
gual lea mayor la, Ay que
la,C, digo que tambien la i
D. femnmvm quela;Zy." |
i V”LH[}’?uahYﬁlm.lml B -_ L
menor, Porque esmayor. A' B . £ € € D'E Z 4 Z
la,A,que la,C,y esvna otra, B,y la mayeravna :mﬂnaj por
la ouhma del quinto,tiene mayor razon que la menox;luego
la, A
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Ia.A,ala.B.mayor razon tiene que la.C,ala.B. y como {e ha
la.A,ala.B,afsiesla.D.ala,E.y comola.C.ala,B.otro fi, tam
bien la.Z.ala,E.luego tibienla. D . ala.E.tiene mayor razon
quela.Z.ala.E.(por el corolario dela.4.del.s.)y delasquetie
nen razon a vna mifma,la que ticne mayor razon,esmayor
(porladecima del.s.)luego mayor esla.D. que la.z. Tam-
bien dela mifima forma demoftraremos que fi es ygual la. A.
ala.C.tambien fera ygualla,D.ala.Z.y fimenor,menor , lue
go fi fueren tres quitidades y otras a ellas yguales en nume
ro,tomadas de dos en dos en vna mifma razon,pero por y-
gual,la primera fuere mayor que la tercera,fera tambien la
quarta mayor que la fexta:y {1 ygual,ygual: y fi menor me-
nor,loqual conuenia demoftrar.

_ Theorema.z1. Propoficion.zr.
¢ Sifucren tres quantidades,y otrasacllasy

guales cn numero ,tomadas dedosen dosy
envnamifmarazon,y fucre Ja proportio de
cllas perturbada, pero porygual la primera
fuere mayor que la tercera, {era tambicenla

quarta mayor que la fexta:y fiygual,ygual: y

{1 menor,menor.

#& Scanlas tres quantidades, A B C.y otras a ellas yguales
en numero.D EZ.tomadas de dos en dos, v envna mifma ra
zon,y fea laproporcion dellas perturbada,que comola. A,

ala.B.afsila.E.ala.Z.y como la. B.ala.C.afsi [a.D.ala.E. pero

por ygualla. Afea mayor que la.C.digo que tambienla. D,
feramayor quela.Z.yf1 ygual, ygual:y i menor,menor.Por

que es mayor la.A.que la.C.y vna otra,B.luego (porla.8.del
‘quinto)la.A.ala.B,tiene mayor razo que la.C.ala.B.y como
la,A.ala,B,alli]a.E ala.Z, otro i como la, C,ala.B.afli la.E.

a la.D.Luego tabienla.E.a la.Z.tiene mayor razon -que-ln_.lli';.

: s e oy N a 1



LIBRO QVINTO DE
ala,D porel corolario de
13,4,5161) $,y ala G vna mif-
ma tiene mayor razon , a-
quella es menor,porla.zo,
del.s.luepo menoresla,Z. T
que la.D.luego mayor esla
D,quela.Z. Tambié demo
ftraremos dela mifma {uer | i
tequefila,A,esygualala | ! |
C.feratibienla.D.yguala | | |
la.Z.y fi menor menor.Lu T | Ly
ego f1fuerentres quantida | e
des, y otras a ellas yguales [ | J
. &numero,tomadasdedos 4 B C CC DD DE Z
en dosy € vna mifma razo |
y fuere la proporcion de cllas perturbada,pero por ygual la
primera fuere mayor que la tercera:(era tambien la quarta
mayor {lalexta,y fi ygual ygual,y fimenor menor, lo qual
conuenia demoftrar fe.

Theorema.zz. Propoficion. 2z.

Sifucren qualesquiera quantidades , y otras
a cllas yguales € numero,tomadas de dos en
dos en vna mifma razon, tambien por ygual

cftaraen lamifma razon.

#& Sean qualesquiera quantidades. ABC. yotrasaellasy
guales en numrero.D.E.Z.tomadas de dos en dos en vna mif-
ma razd,§como la.A.ala.B.afli la.D.ala.E.y como Ia.B. a la
C.aflila.E.ala.Z.Digo que tambien por ygual eftaran enla
mifma razon,que como la.A.ala,C.aflila.D.ala.Z . Tomen
fe de las dos.A.D.las ygualmente multiplices.1. T.y delasdos
B.E.otras quales qurera ygualmente multiplices.K.L. y tam
biédelas dos.C.Z.otras qualesquiera ygualmente multipli-
ces. M.N.ypor{ como {e hala.A.ala.B aflila. D, ala. E.y de
Jasdos.A. D.{fe tomaron las yeualméte multiplices.LT.y de
e las

4
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Jasdos.B.E.otrasqua
lesquiera ygualméte - ~
multiplices.K.L.Iue-

go(por la, 4. del, 5.)
como fehala. L ala.

Kaflila.T.ala.L.y
por eftocomola. K.
ala.M.aflila.L.ala.N
luego porque {6 tres
quatidades. LK.M,y | 1 1 :
otrasaellas yguales | i
ennumero, T,L.N.j i ol
tomadas de dos éddisd - » ’][ “ l - J_
y.envna mifmarazé I K M ‘:i ji' C ﬁ 2T ZT i N
luego porygual(por A ' -
la.20.del. s.)fi excede la. N.ala. M. excede tambienla. T. a
la.Ly fiygnal ygual,y imenor menor.Y las dos.l T.fondelas
dos.A.D.ygualméte multiplices,y las dos.M.N., de las dos.C
Z.otras qualesquiera ygualméte multiplices,luego(porla.é.
definicid del.s.)como fe hala.A.ala.C.aflila.D.a Ja.Z. lncgo
fi fuere glesquieraciatidadesy otras a ellas yguales € numero
tomadas de dos € dos & vna mifmarazo tabié por ygual efta
rd en la mifma razon.Lo qual ¢onuino demolﬁ-nrfe.
Theorema,z3. Propoficion.23.

€ Si fueré tres quatidades,y otras a cllas ygua
les ¢ numero tomadas de dos € dos évna mif
marazo,y la proporcio dellas fucrc perturba

databien porygual eftara enla mifmarazo.

&% Sean las tres quantidades,A B C. y otras a ellas yguales
ennumero tomadas de dos en dos € la mifma razon.D.E.Z
y IEIFI‘{]P(JI'CEE} dellas fea perturbada,que como la. A,ala. B.
afsila.E.ala.Z.y como la,B.ala.C,alsi la,D.ala.E . Digo que
fera tambien como la,A.ala.C.alsila.D.ala,.Z, Tomenfe de-
las,A B D.las ygualmente multiplices.1.T,.K.y delas. CE Z.
otras qualefquiera ygualmente mulm’plﬂ:xt:*s.,I!.\.J M. N,y por§

2 las

94,




LIBRO QVINTODE
1as.I T.delas.A B.{fon A
gualmente multipli

ces,ylas partes delas 71

multiplices d vna mif |

ma maneratienen -
na mifmarazon(por | .
la.15.delis.) luego co

mo {eha la.A.ala.B.a | - - o
{ila.Lala.T.y pore- ol e L
{to tambien comola 1 : [ - l l

E.ala.Z.afsila.M.ala AN SRR
N.y como fe ha la.A. “ J k 1 |

cola,B.afsila.E,cola L ) ) | | i L1 -
Z,luegotibiencomo I TF A B C D EZ L M N
Ja.Lala.T.alst la.M.ala.N.(por la.1r.del.s . )Y por§ como fe
hala.B.conla,C.afsies la.D.ala,E,yeftan tomadas delasdos
B.D.lasygunalmente multiplices. T K.ydelas dos.C,E, otras
algunas ygualmente multiplices.L,M, luego como fe¢ ha la
T.ala.L.afst1a;K,ala,M,y al traftrocado,por la,16, del.s,co
mo la,B.ala,D,afsila,C,ala,E,y porque las , T.K, delas,B,
D,{on ygualmente multiplices,y las partes de las ygualmé-
te multiplices tienen la mifma razon,por la,15,del, 5, Inego
como fe hala B,ala,D,afsila, T,ala.K.y como [a.B,alaD,afl
fila,C,ala,E,luegotabié como la, T,ala.K.alli 1aC,ala,E,por
la,11, del quinto.Otro fi porque.L.M.d¢clas.C, E , fon ygual-
mente multiplices,luego como la,C,ala,Eafli la.L.a la,M,y
como la,C,ala.E aflila,T,ala,K.luego como la, T,ala,K,afli
la.L,ala,M,y tambic¢ al traftrocado,porla.16.del,s.como la
T.ala,L,tambien l3,K,ala,M, Y efta demoftrado que como
1a,1,ala, T aflila,M,a la,N.Pues porque tres quitidades fon
proporcionales;I,T,L,y otras a ellas yguales en numero, K,
M, IN,de dos en dos tomadas en vnamilma razo,yla propor
cion de ellas es perturbada,luego por ygual,por la,z1, del, s,
fiexcede lal,ala,L,tambié excede,K,a Ia,N,y fi ygual ygual
y fimenor menor,Y fon, LK, ygualmente multiplices de las
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 EV.CLIDES. 95
-A.D.ylas.L.N.de 1as.C.Z.fon ygualmente multiplices. Lue-
gocomo fehala.A.ala.C.aflila.D.ala.Z.(por la.6. definicid
del quinto)luego fi fueren tres quantidades,y otras aellas y
guales en numero,tomadas de dos en dos envna mifma ra -
zon,y la proporcion dellas fuere perturbada,tambien por y
gual eftaran enla mifma razon.Lo qual couino demoftrarfe

‘Theotema.24 I’Impnﬁciml.zq...
Siel primero al fegiido tuuiere la mifmarazo
que el tercero al quarto, pero tuuiere el quin
toal fegindo la mifma razon que el fexto al

quarto,tambien compueftos primero y quin
totendranla mifmarazon al{egundo,que el
terceroy el {exto al quarto.

#»El primero. A B.alfegundo. C, tenga la mifma razon que
el tercero.D E.al quarto,Z.y tenga tambien el quinto. B L, al
fegundo. C.la mifima razon que el fexto -

E T.alquarto,Z. Digo qtambien copue ™

ftos primero y quinto.A Lal fegundo.C.

tendri la mifima razondq el terceroy fex T
to.D T,al quarto.Z. porque como fe ha
Bl.ala.C.aflies.E T.ala.Z . luego tabie

conuertiendo,como fe hala.C.ala.B Laf B}
fila.Z,ala.ET, Pues porque comola.A - -

B.ala.C.aflila, D E.ala)Z. y comoJa.C.a T

la,B l.aflila.Z.ala.E T,Luego porygual | I
(por la.z2.delis)feraquecomo.ABala, T 1 |
BlLaflilaDEala,ET.y porque diunidi- |

das las quajltidades {on proporcionales T i
tambien cOpueftas ferd proporcionales pliigl i

(porla,¥.del.s) luego comola.Al'a Ja’ S
1B.afl1la,D Tiala. TE.y comola.Bl.ala,C. aflitibic la, E T.
ala,Z,luego por ygual (por la.22,del, s.)[era que como. A L.

~ N3 ala
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ala.C.afsila. D T.ala.Z.luego fi el primero al fegido tuuiere

la mifma razd q el tereero al quarto, pero tauiere el quinto
al fezundo lamifmarazo el lexto al quarto, tibien copue
fos primeroy quinto alfegiido tendri la milma razon quel
tercero y fexto al quarto, 1o qual ¢onuenia demoftrarfe.

: Theorema.2¢: - . Propoficion. 25 .

¢ Si quatro quantlda,dcs fueren propor £10n:
les,lamayor dellas y lamenor fm an mayores
que las que reftan.

¢ Sed quatro citidades proportionales. A B.C D E. Z.q co
mola.AB.ala.C D.afsila.E.alaZ.y fcala.AB.la mayor de
llas,y la menor fea.Z.digo ¢ las dns A B.Z.{6 mayores qlas
dos.C D.E.pongale,por.la.3. del.1,la.A I, yeual ala.E. yla.C
T.ygualala. Z. pues porque comofe B
hala.A B.ala.C D.afsila.E,ala.Z.yesy |
guatla.E.ala,ALyla.Z.ala.CT.Inego x+ =
como la.AB,ala.CD.alsila,ALala.CT - | |+
y porquz como todala.A B, a todala, I
C D.afsila parte.A Lalaparte.C T. lue 12
go larefta.] B porla.tg.del.s.alarefta. T .7
T D.fera comotoda. A B.atoda.CD.y [
es mayor la.A B.que la.C D. luego ma
yoresla 1B.qla.TD. Y porges ygual
la.ALala,E,y la.CT.ala,Z,luegola. A1
yla,Z, fonygualesalas,CT, L}v porg
f1a dehguales {eles anadent yum[es,las T -
todos {eran hechos defiguales,porla.j. AL €L ' E 2’ *-
conmuin fentencia , lnego como la.IB,y '
1a.T D,fed deﬁrrua[es y 1a,1B,fea mayor,yalalB, f'ele anada
Ia.A IJYLanJ yala T D.ele anadala CT.ylaE. Pmduc:miﬁ
la.AB.y la. Z. mayores q las dos.C D.y Ia.E. luego li quatro
uitidades fuers proporcionales,la mayordellas yla menor
Aerdmayores q las que reftd. Lo qual cduenia demoftrar fe.
¢ Iin del quintolibro - .. Libre
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LIBRO SEXTODE

LOS ELEMENTOSDEEVCLI-
des Mcgarenfe phlloiopha

- Griego.
§Decfiniciones,

n @ Semc]atcs ﬁcruras reilineas fon las que
vno a vno tienen Jos angulos yguales,y los
~Jados que contienen alos anﬂulosygualcs
{on pmpmmmmlcs -

_:z. Iwumsxempmms {on. qumdo enla vna

y otra figura los terminos antecedentes Y
~ los confequentcs fueren racionales.
3. Dizefe fer divididavnalineare@aconra
~ zonextrema ymedia quando fuere queco
mo {c hatodaala mayor parte, aflila ma-
~ yoralamenor, '- :
4, Laaltura de cada figura cs ]a pmpedlcular
rirada defde la Punta aftala bafis,

5. Larazon (¢ dizc conftar de dos o masrazo

nes quando las quatidades dc las razones

multlphmd'm h'tzcn alguna quanudad
_ - N . . .Sg;

LS
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gSeala,A B.queten

gadadalarazonala | . A
CﬂD como doblada
otres doblada o otra - A
qualquiera,y la.C D.
ala.E Z.tambien ten
ga [a mifma dada.Di
goquelarazondela o
mifma.A B.y dela,E
Z.conftadela,AB.a ] |
]a.C D.ydela.CD.a ET .
Ma.EZ. oqueh quan - [ _-
tidaddelaraz6.AB Z) Dl B pl B
ala.C D.multiplicada por la quantidad delarazon dela.CD

ala.E Z.hazelarazondela.AB.ala,EZ.y {ea lo primerola
AB. nmym quela.CD.yla.C D. uela E Z.y {ea 1a.A B. do-
blada ala.C D.luego la. AB,fera eyscuPla deh I; porquc
fidoblamos el triplo - o
-de alguna cofa, haze
fe feyscuplo,porque
efto es propriaméte
compoficion,Odefta EI
manera,porquela. A
B,es doblo dela.C D
dunidafe la.AB.en y-
gualesala, CD.que T
{ed. ALIB, y porque
CD.estripladéla.E : |
Z,y esygualla. A L,a 7| ol Bl &l pl =
}a.C D.luego tambienla. A I es tripla ala.EZ. y poreflo la
1 B.es tambien tripla a |a. EZ. luego todala. A B. es leys cu -
pladela.E Z.luego todalarazondela. AB.ala.E Z. fe junta
porla.C D.termino medio,compuefta dela razon dela. A B,
ala,CD.y de la.C D,ala,EZ.Dela mifma manera tambien fa
| fuere menor 13.C D.que cada vna delas dos.A B.E Z.fe colle
gira

o
-
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gira lomifmo.Porquefea otrofila.A B.triplaala.C D. pero
it}C D.feamitad dela.EZ.y porque Ia.C D.es mitad de la.E

Z.yla,A B.estripla dela,C D, luegola. A B, es fefquialtera
dela.E Z.porque fi trlphcmms la mitad de alguna cofa, con
tendralavez y media.y porque la.A B. es trlpla de la. CD. y
-1a,C D.es mitad dela.E Z.lucgo delas quela. A B.es tresygua
1esdela.C D.de tales esidos 1a.EZ. .por lo qualla.A B. es fef -
qmaltera dela.EZ.luego larazondela.AB.ala,EZ. [e cSpo
ne por el terming medio.C D. copueftadelarazondela.A B
ala.C D.ydela,C.D.ala.E Z.Perofeayala.C D. mayor que
cadavnadelasdos.AB.E Z.yfeala.ABimitad dela.CD. y
1a.CD. fefquitercia dela.E Z.Pues porque delas qla. A B. s
dosde tales la. G@.qmrro,y dequalesla.CD.es quatro deta
lesIa,EZ.tres.Luego de qualesla.A B.es dos de talesla. EZ
:tres,luego coponenfe larazondela:A B.ala. EZ. por el ter-
mino medio.C D;que es.de dosatres: Délamilma manera
tambicn en'nias,y en los cafos ?ref’can «Y manifiefta cofa es
que fide vna razon compuefta fe quitavna qualquiera delas
copueftas,echado vno de los: ﬁmplﬂs fe tomara la que refta
-de las LOI]‘]PLIE&HS., - ' - ) §

| Theorema. 1. I’ropoﬁcmn X.
€Los trrangulos y los panllcloammos que ef

tan debaxo de vna mifma altum (e han entre
ficomo las bales.

éaSean los triangulos. A B C.A C D y los p—lrallelaﬂramos
EC.CZ.que eften debaxo de yna miﬁna altura conugene a fa
ber,d la perpédicular tirada defdela.A.aftala.B D. dign que
como fe ha la bafis.B C,cou la bafis,C D.afli fe ha el triangu -
lo.AB C,al triangulo. AC D,y el p'lrallelm)rumo [ C.al pa-
-rallelogramo.C Z.Eftiendale (por la,2.peticion ) la.D B. de
vnay otra parte afta enlos punttos. T.L,y(por la.z.del pri-
mero)ponganfe yguales ala bafis.B C algunas. Bl I'T, )L a 1[:1
aus
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Ll i e bal G DD, otras Eantasygtia

AT 2 8660 KUK Ly tirert {eidas li-
v wineas A LAT A KVAL Y por
- que,CB.BLI T .fonyguales
. entrefi,feran yguales tam=
.. bien entre filos trianpulos.
-\ -/ ATLAIB.ABC.(porlas8

o\ dlad)lpego garmultiplice es
<ok labafisTCudela bafis,BCita

et e el ncn oo Nmultiplice es el triangnlo, A
T C.del trideulo.A BC.y por lo mifino quan mnltplice esda
bafis.L C.dela bafis.D C.td multiplice €5 tabien el tridgulo, A
L C.deftriangulo;A D C,y fiesygnallabafis . T C. ala bafis
C L.tambien(porla,38;del.r)lera ygual el triangulo. A T C.
al triangulo. AL Cyyfilabalis, T-Ciexcede ala bafis,C L.tam
bien el triangule. AT Ciexcede al pridgulos A C L.y fi menor
men o pot la.6.definicid del.s.)luegoalas quatro, quantida
des,dos bafes,efto e9.B:€.C:D,y dos triangulos efto es, ABC
ACD.effa'tomadaslas ygualmete muleiplices dela bafis,B C
y del eriipulo,ABC,la ballis,T C,y el triagulo,AT C,pero d
labafis.C D,y deltriigulo,A CD, otras algunas ygualmére
multiplices-q esla bafis,CL,y eltrifignlo, ALC,y eftadmoftra
doffi excede la bafis, T C,ala hafis,C L,excede tibien e exi
angulo,A T C,altrideulo,A L C,y i ygual ygual ; y i menor
mepor,Luego como le halabafis,B C,ala bafis ,C D,aflt el tii
angulo , ABC,altridgulo,A DC (por Ia,s,dhnicid del,s,))y
PUf-Ej..(PQT.I.%dl-,‘;dﬁflg el parallelogramo,EC,es duplﬁ altrdd
gulo,A B Cyy del tridgulo,A C D, es,por ld mifind; daplo- el
parallelogrimo,C Z,y 135 partes de las ygiidiméee ninlripli-
ces,por 1a,15,del,5,tiené 1a mifipna razon,lego como ¢ hael
triangulo, A B C,al t'rian_gtﬂo,ﬁ CD, afli ¢} parallelogrimo
I C,al parallelogrimo, C Z,Pucs porque eftuuo claro que
como la bafis,B C,alabalis ,C D ,affiel triangulo, A B C,al
triangulo, A CD,y como el trifignlo,AB C,al triigulo.A C1)
afli elparallelogrimo,E C, al pallelogrimo,Z C lucgo tibié
por
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{porla.i.del f.)cnnw la bafis,BC,ala bafis. C D.afsi el para
lelo gramo,E C.al pallelogramo.Z C.luego lasitriangulos y
los paralelﬁaramm que eltd debaxd de ¥na mifma alcura fe
hi entre f' 1como. las baﬁ:s, le qual canueluaademoﬁrmfm |

- Theﬁrcma , T Propﬂﬁmdn 2o
{Slfuere tirada 't[tﬂia. linca rc:.?m eqmdlﬂ:atc

a vno delos ados : tridgulo,corta Ppportio
‘nalméte los [ados del triangulo. Y {1 los lados

§ ‘_ 'l‘:l
| f L'

del tuaﬂ'plq fuere corcados. Pmpoitmmlmg
te,la [mca redra q abragalds qulfmncs {erae

&1
quldlﬁatc al lade'q refta dél milmo triagulo
& Tirelelalinea. D Eipalelaial lado.B C.del trmgul{i,A BC
Digo §como {c hala.BD.ala.D A.afsi esla.CE.ala.EA.tiré{e
B E.C D.luego(por la.37.dl.1.) yguales
el tridggulo.BD E.al eridgulo.C DE.por
q elta 'E'ﬂl'l mi{ma bafis. DE.y ‘€ vaasmil
mas palelas.D E.BC.y es otro tridgulo
ADE.ypor la.7.dli5.1as ygualestienev
namifmarazd avna mifma,luegocomo
{e ha el tridggulo.B D E.al r:rmgnlo, AD

E.afsi el tridgulo.C DE.al triagulo.A D D/
E.y comoeltridgulo.B D E.al eridgulo
ADF alsiesla.B D.ala. D A:pori.co |
mo efté dbaxo d vina mifima altura,per L
pédicular esa faberdide. E fobre.AB.fe B
ran erftre ficomo las bales,porla,r.del.é, y por tito como el
triangulo. C DE.al trmnnuh) A D E.alsi1a.C E.ala.l A. lue-
got‘tmbienfpnr la.1n.del.5.) como.B Deala,D A.afstls. C.
E.ala.E A. Perocortenfe aora los lados. A B. A C.del trian
’gulo ‘A B C. proportionalmente que comola.B D.ala.
DA afsi la.CE. .:11.—.1.13 A.y wrele.DE, diga qae es parallela Ta
| D E,
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DE.ala.BC, porque dlrpllﬂﬂ:ﬂ como antes, porque como
la.BD.fe ha'cd la. D A.aflila.CE.c61a.E A:y comola. BD.a
la.DA,afli el tridgulo.BDE.al tridgulo; A DE(por la.1.del.6.)
y como [a.C E.ala:E A.afli el tridgulo.CDE.al tridgulo. ADE
(por la mifma) (luego tabiépor la.i.del.s)como el tridgulo
BDE.al tridgulo.ADE.afli.el tridgulo.CDE.al tridgulo. ADE
luego cada vap delos dos triangulos.B D E.CD E. tiéne vna
milmarazd.con.A DE.(por la.g,del.s)luego(por la milma)
ygual es él tridgulo,B D E.altriangulo.CD E.y eltan envna
mifma bafis.[) E.y los tridgulos yguales y § eftan en vna mil’

ma bafis,tambien efti en vnas mifmas parallelas (por la.. 39.
del.n. lucgcr D E.patallela es ala.B C. luego'fi fuere tirada al

punalinea recta parallela avno delos lados deleridgulocorta
pmparcmnalmﬂte los lados del tridgulo,y fi los lados del tri
angulo fueré cortados prmporcmmlmen telalineareéta qa
braga ks divifiones fera equidiftanteal lado que'refta del

mifmo triangulo.Lo qual conuino demoftrarfe.

Thearemaag. | Prapofcmn; _
1‘81 clangulo devn trlao'ulo {e diuidiere por

medm,y lalineare&a que diuide el angulodL
uidiere tambien la bafis,las partes de la bafis
tendra vna mifma razon a los demas ladas dl
milmo triangulo:y f1las partes dela bafis tu-
‘uieren vna m1fma raz0 alos de maslados dél
mifmo trmngulo la lineare&a tirada defdeel
puncto ala diuifion divide por mcdm el an -
gulo del mifmo trlangulo. '

saseacl trmngulo AB C.y(por lanona del primero) corte
fe por medio el angulo.B A C.con lalineareéta,A D. digo §
60mMO
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NE ERT T como {e hala.B D.con a.CD.aflies
| la,B A.cola,A C. Saquele( porla. 31/
. del.r.) por elpun&c} C.la. CE.para-
llelaala.D A,y eftendidala.B A.con:
curra con ella en,E.Y porg fobre las
parallelas.A D,CE,cayolalinea re-
¢ta.A C.luego el angulo. ACE (por
la.zg.del,1. )es ygtnl al angulo. L}'\D
y :Iupone{e que el angulo. B A D.es y
gual al angulo, CAD, ,Juegoel angulo
B A D,es ygualal angulo,A CE, Otrofi por q fobre las para-
{lelas. AD. E C.cayoilalinea refta. B A E,(por la, z8.del.r.)el
angulo exterior.B A'D .¢s ygual al angulo interior. AEC. y
efta demoftrado el anguh) ACE.es ygualalangulo.BA D
luego tabié el angulo.A C E,es'ygual al angulo.A E C, por lo.
qualtamble ellado. A E.es Vﬂualal lado.A C(porla.6.del.1.)
y porque al vin lado.E C.del trmngule B CE.ectiroparalle-
iala.AD,lucgo corta los lados.BE.B C .proporcionalmen-
te(por 1'1 2.del.G. Yuego como.B D.ala.D C.aflila.BA.a la
AL.yes ygualla A E.ala.A C.luego(porla.rr.del.s.comole
hala.BD.ala.DC.aflife hala.B A.alaiAC.Pero fea queco -
mo la.BD.ala.D C.affila.B A-ala.A Cy tire [ela. A D. digo
que con la linearecta. A D.es diuidido por medio-el nngulo
B A C.Porqdifpueito todo de la milma -manera,porque co-
mo fehala.B D.ala.D C.afltesla,B A.ala.A C. y afli como.
D B.con.D C.afli la.B A.con la, AE(porJa 2.del, 6.) porque
alvnlado.E C.del triangulo.B CE,fe tiro par allel ala.AD.Iu
ecocomo la.B A.ala.A C.aflila. BA. ala,AE.Luegopor la.
gjdel sola.AC.es ygual ala.E A.por loqualtambien el angu
lo.A E C.(porla quinta del primero)es ygual al angulo, AC
E.y porla.2g,del.r.)el angulo.A E C.cs ygual al exterior. B
A D.y el angulo.A CE.es ygual al angulo.C A D.Luego.B A
D.es ygual al angulo.C A D.luego el '1!12;1110 B A C. es druidi
do por medio con la linea refta.A D.luego fi el wgulo devn
triagulo fe diuidiere por medio y la linea reéta ¢ G diuide al an
- gulo
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-gulo dinidiere tibien la bafis , as partes dela bafis t&drd via
miima razo a los demas lados del mifmo tridgulo.Y fj laspar
tes dela bafis tuuierd vna mifmarazo a los demas lados del
mifmo triangulo,la linea reéta tirada defdeda punto a la di-
uifion,dinide por medio el angulo del mifmo triangulo. Lo
qual fe havia de demoftrar,

Theoremag.  Propoficid.4.

{Loslﬁdos de los triangulos equiagulos que
abraganyguales angulos fonpr(j)iporcionaics:'-
y{on defemejante razon los lados quefe o-
poncn a yguales angulos,

¢ Scanlos tridgulos de yguales angulos.A BC.D CE. gtengi.
ygualelagulo,A B C,al angulo.D CE.y el igulo,B A C,al an
gulo,CD E,y el angulo, A CB,aldgulo,DE C,Digo que fon
proportionales los Iados delos triangulos,A BC,DCE,que

abracan yguales angulos,y

loslados que eftd opueftos

a yguales angulos.IFonga fe

en linea re€tala, B €. con

Ju,CE, y porque los dgulos

A B C,A CB,fon menoresq

dosreétos (porla,17,del,r)

al angulo,D E C.lucgo los angulos,A B C,1) EC,{on meno-
res que dos reétos,Juego produzidasla,B A,y la, E D. védri
ajuntarfe. juntenle y vengan a tocar{e enel puntto, Z,y por
que(por la fuppoficion)es ygual el angulo,D CE | al angulo
A B Cluega(por la, 28, del, 1,)es parallelala,BZ, ala,C D,
Qrrofi porque(porlafuppoficion)el angulo, A € B.es ygual

que fon devna mifma razd’
y esygu al el angulo, A C B, n i ek
al an
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alangulo, DEC(por la,28,del,1,{era parallelata, A C.ala, 2B
luego,Z A C D,es parallelogrimo,luego ygual es 11,2 A, ala
DC,yla,AC,ala,Z D,y porque(por lafegiida del,6,){etivo
la.A C.parallela al vanlado.Z E.del eriangule,Z B E.luego co
mofehala.BAala.AZ.allilaBC,ala.CE.yes yeualla.A Z
a la,.CD.luego(porla.r del.s.)como fe hala,B A.ala.C D.a
flila.B C.ala.CE.yal traftrocado(por la.16.del.s.)como 14
A B.ala.BC.aflila.DC.ala.CE,Yten porque.C D.esparalle
laala.BZ.luego(porla.z.del.6.)comofe hala.BC.ala,CE,
afli1a.Z D.alaD E.y es ygualla.Z D.ala.A C.lnego comola
BC.ala.CE.aflila.A C.ala D E.luege al traftrocado(por Ia
16.del.g.comoila.B C.ala.C A.afli la.C E.ala.E D. pues porg
efta demoftrado qcomola.A B-ala.BC.affi]a.D Cala. CE
y comola.EC.ala.C A.aflila.CE.ala.E D, luego por ygual
(por la.2z.del.s)comola.BA.ala.ACaflila,C D.ala.D E
Y por tanto los lados de los triangulos equidgulos que abra
can yguales angulos fon proporcionales,y fon de femejante
razonloslados que fe oponen a yguales angulos.Lo qual fe
huno de demoftrar. |

Theorema.g. Propoficton.s ,
¢Sidos triangulos tuuieren proporctonales

los lados,{eran triangulos equiangulos.y ten
dran yguales los angulps,a los quales {c opo-
nen lados de vha mifmarazon.

#vSean los angnlos.ABC,D E Z.que tengan fos lados pro-
porcionales,§ como fe hala.A B.co 1a.BC,aflila.DE. conla
EZ.y comola.B C.c6la.C A.afltla.E Z.co [a.Z D,y tibié co
mo la.B A.cla. A C.aflila.E D.c6 la.DZ, Digo q el tridgulo
A B C.es equiangulo al triigulo. DY EZ. y rendra yguales [os.
angulos a los quales fe oponen ladog de vina mifma razon,
efto.es, elangulo . ABC, con elangylo, D E Z. y el angulo

| | - BCA
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BCA.con el mgulﬂ EZ D.y de mas d{.&{} el angulo . BAC.

con el angulo. ED Z.hagafe pues;por la.23.del. fobre la li-
neareCta.EZ. .y enel puncto fuyo.E. elanﬂulo Z E1.ygual
al angulo.A B C.y fobre el puncto.Z. elanﬂulu EZ Lygual al
angulo.A CB.lucgo(por la.3z.del.1.)el angulcf B AC.quere
fta es ygualal angulo.E I Z.que refta.Luego cs equmgulﬂ el
triangulo.ABC.al tridgulo
Z E L.luego los lados delos
triangulos.A BC.EIZ.que
comprehenden yguales an
gulos.fon proporcionales
(porla.4.del. 0.) y fonde
viia mifmarazon loslados g
que feopponen ayguales ° = L
angulos.Luego como fe hala.A B.conla.B C.affila. 1E. con
laEZ. y como la.A B.conla.B C.affi fe prefupone la.D E. c6
la.E Z.luego como la.D E.conla.E Z.aflila,1E.conla.EZ.]lu
ego cadavna delas dos. DE.I E.conla.E Z.tien¢ vna mifma
razon.luego(por la.g.delisH)la.DE.es ygual ala E L.y por
tanco tambienla. D Z.esygualala.Z L. pues porquela. DE,
es ygunal ala.E Ly comunla.E Z.luegolasdos. D E.E Z . fon
yeuales a las dos.IE.E Z.y la bafis.D Z.es ygual alabafis. Z
E.lnego elangulo.D E Z,por la.8.del.1.es ygual al angulo.1E
Z.y el triangulo.DE Z,por la.4.del. 1.,es ygual al trianpulo.
1 E Z.ylosde mas angulos ferad yguales alos de mas angulos
debaxo delos quales [e eftiédé yguales lados,Luego el agulo
D Z E.esygual aligulol ZE.y eldgulo.ED Z.aldgulo.E1Z
y porgeldgulo.Z E D.es ygual al igulo. 1 E Z.y el: wulo }EZ
al angulo.A B C.luego tibié el agulo ABC.es ygml aldgulo.

AL [‘D .y por el tito ¢ibié el agulo.A C B.esygual al 1:"131}10313
Z E.Y demas defto el agulo del pacto.A.y el del pir€to,D.lue
go eleridgulo. A BC.es equidgulo al triigulo. D EZ, luego fi
" dostridgulos tuuieré los lados proporcionales f¢ri los trid-
gulos equmnuk}s y tédrd ygualeslos angulos,a los gquales f{e
les oponen lados devnamifma razé, lo qual fe auiade demo
ftrar. Theo-
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Theorema.é, - Propoficion. ¢,

€ Si dos triangulos tuuieren ¢l va angulo y-
gualal vnangulo,y proporcionales los lados

dejunto ayguales angulos,feran equiagulos

los triangulos,y tendran yguales los angulos
debaxo de los quales {c eftiendé lados devna
mifma razon, |

e Scan los dos triangulos,A BC,D E Z,que tégan ygual el
vn angulo,B A C,alvn angulo.E D Z,y los Jados de junto a
yguales angulos,proporcionales que comoB A,c8,A C, afii
E D,con,D Z,Digo que el triangulo, A B C,es equiangulaal
triangulo,D E Z,y tendra el angulo,A B C, ygual al angulo
DE Z,y el angulo,A C B.al angulo;DZ E,Hagafe,por la,23,
del,1, fobrelalinea reta, '.

D Z,y {obre el punéto, D, [N A2 ﬂ}
el angulo.Z D 1, ygualaca
davno delos dos,BAC,E
D Z,y elangulo,DZ1, y-
gualal angulo, A C B, lue-
go el angulo, B, que relta
es ygual al angulo. L que il
refta.Luego el triangulo.A B C.es equianguloal triangulo,
D1Z .luego han{e proporcionalmente que comola.B A.
conla.AC.aflila.l D.conla.DZ(porla.4.del.6.) y efta rece-
bido quecomola.B A.conla,A C.aflila.E D.conla.D Z.luew -
go tambien(por la.xndel.s.)como1a.E D.conla, DZ, affi la

1 D.conla.DZ.luego(porla,g.del.s.la,E D.esygualala. D1,
y comu [a,D Z,Son puesygualeslas dos. ED. D Z,alasdos .
1D.D Zy(por lafupoficid)el agulo. ED Z. es ygual al dgulo -
1D Z,luego la bafis.E Z(por la.q.del.1.)es ?’8“.31313 b_a,ﬁs.l,zl :
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y el triangulo.D E Z.es ygual(por la mifma)al eriangulo. JD
Z.y los demas a ngnlos feran yguales alos'demas angulos de
bajo delos th.s {e eftienden yeuales lados,luego elangulo
DZI. esygunalalangulo.DZ E. y el angulo. L. ygualal an-
gulo.E. Pero el angulﬂ D Z Les ygual al angulo.A CB.lue-
goelangulo.A C B.es ygual al angulo.D ZE.y efta admitido
quelangulo,B A C.es ygual al angulo.ED Z.luego el angulo
B.querelta es ygual alangulo.E.que refta ,luego el triangulo
A B C.es equiangulo al triangulo. DEZ,Lucgofi dos triangu
los tuuieren el vnangulo ygual al vn an nulo,y proporciona
les los lados de junto a yguales angulos , feran equiangulos
los triangulos y tendran yguales los angulos, debaxo delos
quales (¢ eftienden lados devna rmima razon,lo qual fe ofre
cio demoftrarfe.

Th cotema.7. - Propoficion. 7.

€Sidos tria ngulostuuicré elvn angulo ycrual
Javn angulo ,prporcmnalf:s los lados dejato
alos otros angulos,pero el vnoy ¢l otro jun-
tamente delos que reftan » menor ,0 no me-
nor que recto,feran equiangulos los triangu
losy tendran ygualcs los angulos, juntoalos
qualcs los lados fon propor c1onalﬁs. |

EUSean los dos triangulos.AB C.D E Z.que tengan el vnan
guloygualavn mgulf.:} conuiene a laber, el angulo.BAC. al.
angulo.E D'Z.pero proporcionales los lados de junto alos
Otros angulos AB C.D E Z.de manera que como {e ha. A B.

con.B C.aisi.D E.con E Z.y ambos a douuntamcte los que
eftan enlos punctos.C.Z,quanto a lo primero mayores que

recto.Digo queltriangulo.A B C.es equiangulo al triangulo
DEZ
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DE Z.y que feraygual el angulo.A B C.al angulo,DEZ.y ¢l
angulo.C,querefta al angulo.Z.querefta Porque fi es defi-
gual el angulo.A B C.alangulo DE Z. el vno dellos es ma-
yor,Seammayorel argulo.A B C.y porla.23, del1. fobrelald
nea recta, A B.y en el pun- A i -
¢to fuyo.B.hagafe el angu
lo. A B Lygual angulo. D,
EZ.y porque el angulo.A
es ygualangulo.D.y el an
gulo.A Blal angulo. DE
Z.luegoel angulo.AIB,q # SRUERLE,
reftaes ygualalaguyloD ® = . v “
Z E.que refta,luego el triangulo. A B L.es equiangulo al tria-
gulo.D E Z.luego por la.4.del.6.como fe ha la.AB.con la.RI
afsi fehala.DE. conla.EZ.y efta admitido {como Ja. D E.
conla.i Z.afsila.A B.conla.BC.luego porla.1 1. del quinto,
como fe hala.A B,conla.B C.afsila.AB.c0 1a,B Lluego, por
la.o.del.s,1a.A B,tiene vha mifma razoncon cada vna de las
dos.B C.B Lluego ygual es la.B C,ala.B Lpor lo qual, por [a
s.del.r.tambien el angulo.B1C.es ygual aligulo.b Cly fupé
gﬁfe el angulo.C.menor que rc@cajlucguel angulo,B IC.es
menor que reéto.Por lo qualpor la.1s.del.r.el angulo dela o
tra parce. Al B,es mayor que recto,y efta demoftrado gesy
gualalangulo.Z.luego el angulo. Z.es mayor que reéto,Pe-
ro fupponefe pormenor quereéto,lo qual es ablurdo,luego
elangulo.A B C.en ninguna manera ¢s defigual al apgulo. D
E Z.yes ygualel angulodel punto.A.al angulo. D, luego tam
bien el angulo,C.que refta es ypuoal al 'a'gulf:s,z.g}ue refta,por
la.32.delyiluego el tridgulo. A B C.es equiangulo al triagulo
DEZ.Otro fi prefupongale que el vnoy el otro de los angue
10s.C,Z,no es menor que re€to.Digo orravez qes tabiene-
quidgulo el tridgulo. A BC.al triangule.D E Z.porque eftan-
do difpueito todo dela mifma manera, femejiteméte demo
ftraremos q.B C.esygualala.Bl.por lo gl tabié el ﬁgulﬂ.C.es
ygualal agulo,BIC,y ¢l agulo.C.uoes mengr qreéto luego ni
e Oz tampo
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tipoco es menor qrecto el an
gulo.B IC.luego(por la.17.del
. 1.)los dos angulosdel tridgu
lo.B1C.no fon menores qdas
retos, loqual es impoflible..
No Iuem otravez es.defigual
el angulo A BClakangnlo. D.
E Z.luego.csygual.Yes el an: |z e e
gulo. A.ygualal'angulo.D.luego el angulo C.5 q I‘E.'ﬂ'ﬂ esygual
alreftante.Z.luego el triagulo. ABC.es equidgulo al tridgiulo
D EZ:Luego fi dos. triagulostuuieré el va agulo ygualal ‘vn
anguloy proporcionalesloslados delunm a los otrosangu
Jos, peroielivno y el otro delos q reftd juntamente o menor,
o no menorque recto,ferd equiagulos los tridgules, y tédra
ygualeslos angulas;uto alos quales los lados ion pr opor -
manales.L.ﬁ qual'conuino demolh arle. .

Theoremaﬁﬂ-' b Pmpofcmn 9

!'Sl enel trmngula rc&agulo & titare yna per
Pcndlcu[m {obre la bafis, defdeel’an gulo re-
&o,los trmno-ulos de foble la perpcndlcuhr
fon {cmcjantc&al todo,y entre {1..

Sea el trmgula m&a nlo.A BC.§ q tiene r¢&cﬁel &glﬂﬂ B A C.
y tirele(poy lazr. del.l )defde.A lobre...,B C Ia pm peud:cular
A D.Digogecadavno. | .
delosdostriangulos,
ABD:ADC.es feme-.
janteatodoel tridgn--
Jo.ABC.ytabien en.- o
trefi. Porqes(por la.. .
 appeticion)ygual el angulo.B AC alangulo.AD B porque ¢l

VIIQ.
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vnoy el otro es re€to,y el angulo.B.es comun delos mifinos
dos triangulos.AB C,A B D.luego el angulo que refta.A CB
es ygual 2l annule que refta.B A D(porla.3z.del.i.) luego el
triangulo.A B C.es equiagulo al trmngulo A B D.luego( por
la.4.del. 6.)como fe hala.C B, oppuecfta al angulo reCto del
triangulo.B A C.ala.B A.oppuefta al angulo reéto del trian
gulo.B: A D aflila mifma.A-B.oppuefta al angulo.C.del tria
gulo.A-B C.ala.B'D.oppueltaal anguloygual.B A D,del ¢ri
angulo ‘mifmo. A B D. ymmb:en la.A C.ala. AD. 0pueﬁ1 al
angnlo.B.comii delos dos'triangulos.Luégo el triangulo . A:
B C.es equiangulo al tridgulo.A B D.(por la.7. del 6.)y tiene
proporcionaleslos [adosdiie eftan junte a yguales angulos
Luego el triangulo.A B C.es femejante al triangulo . A B D.
(por la primera difinicion del {exto)Dela mifma fuerte de-
moftraremos tambien que el triangnlo.A D C. es femejante
al triangulo, A B C.luego cadavup delos dos trifigulos. A'B
D.A D C.esfemejante atodo,A B C. Digo tambien que aun
entre fi fon femejanteslostriangulos.A BD.AD C, porque
el angulorecto.B D. A.esygualalangulo re€to.AD C(parla
quarta peticion)y éfta demoftrado que tambien es ygual ¢l
‘angulo.B A D-al angule.C.Luego elangulo.B.que refta esy-
gualalangylo g reftaiD A C. luego el triangulo.AB D, es ‘e-

uiangulo al triangnle.A D C.luego como {e hala.BD.opue
ﬁa al angulo.B AD.del triangule.AB D,c61a.D A, opuefta
al angulo.C.del triangulo. A DC .ygualalangulo.B A D.afli
la.A D.opuefta al angulo.B.del triangulo. A B D.conlaDC
oppuelta al angnlo.D A C.del triangulo, A Dc. ygualal an-
gulo, B.y demas deftola.B A,con la: A C.que ‘efta oppueftas
alos.angulos rettos, Luego el trmngulﬂ ABD, es femejante
al trlaugulo A D:C.Luego fienél triangulo reétangulo fe ti
rare vha perpendicular [obre la bafis Lﬁ:fdc* ¢l angulo recto,
los triangulos de fobrela p{‘:rpf‘ndlcul*lr fon [emejites alto
do,y. entrefilo qual conuino demoftrarie .

Corelario,
O3 De
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ﬁ‘DL, agqit esmani fictto que (1 ¢n el tuqiwulo

tectangulo’ defde el anmﬂo recto {e tira Vna
pe rpenc{lcular fobre. 11 bafis, la que es tira da
es media proporcional a lasp partes dela baﬁ

y de mas defto ellado dejitoala parte es me
dio propm cional entretodala baf's y la. mlﬁ-
map:ntc..qm (¢ h aum df; demoﬁmr o Fi v

o A
|.,I'.- # " -l"

Problema.t. _ P: apgf‘cmn G e

qDada. vrm. hnca. rcé’ca coltar vna parte quc

nosmandam_ el e e

e S AR SN S Tal S g

-F‘U%’Llalmea re&a dad'a A B..conuiens:
delamifnia. A B. cortar vna parts g.oos. |\
mandan.Mandefewna tercera parte, i b \ri i
re e defde. A.lalinea refta. A C que haga.| i

conla A B. anaulo,y tomele enla.A Ciyni-
punéto acafo,y fea.D.y.hagale(porlaz. | 1\ i
deLx)laDE.ygualalaA D,y tampnuln- L

E C.y tirele.B C.y por.el puncto.D. (por
lnjgl del.r)tirele la.DZ. parallela ala. BC-
Puesporqueal vrlado. B Cideltridggulo | v luiidons o
- ABCJetirola.Z D, pmallela lutm 8 har ki gl
propmc:enalnlqm(par [a:z,del.6.) qeo- | Leen

mo la.CD.cHla.D A.afli la. BZ, C:.‘Jlﬂ. 7A
yla.CD.esduplaa la.D-A. luego tabien. . -
£s dupla,la BZ.alaZ Aluegola.B A,es tr:pla; ztla A Z ium
go dadala linea rﬂ&a A B.lecorto latercera parte.A . que
fe mando.Lo qual connino hazerfe.

Pm—j

- |
T
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. Problema.z, | Propoficionao.’

q'Dada vnalincare&ano, dluldlda diuidirla
{emejareméte a vna. Imm rcél:a dac‘rx cortada

¢ Sea la linea reéta dadano cortada. A B.y lacortadafea.
A C,conuienc cortatlalinea re€la. A B.{emejantementcala.
linea re€ta cortada. A ClSealalinea.A C.dividida enlos pun
¢tos.D.E.y eften pueitas de fuerte que hagi angula qualquie
ra,y tire fe.BC.y por lospunttos. D E. A

tiren fe.D Z.E L.parallelas.a [a.B-C(por ]\
latreyntay vna dclpnnmm)ypor D). \
{ague fe. DTI{panlItlﬂala AB.(por zl— —\p
la mifma)fera pues parallelogramno ca-

davinodélosdos.Z T.T B. luego. D T. { \

,l i e e i = s --—-1,::3

esygualalaZlyla. T K. ala. 1 B.Y por T
que al vn lado.K Ciudeltriangulo.D K C : N
{e tiro parallelala linea 16613 T E. lue-
go(porlafegundadel . 6. )era propors . 12 - _,_,_E«}.

f«wmlmcntx, ,que comola.CE.conla.E D.afli]a. Pr T.conla
TD}? 1aKT l‘f'j«ﬂll"ll.llﬂ B . yla TD.ala.1Z. Ll]f”*(} fem
(porlafegundadel quinto)que como.C E.conla.E D, afli la
B [.conla.lZ. Otro fiporquefetirola.Z D.parallela al-yn
lado. E.del eriangulo. A E.luego es proporcionalméte(por
la pnme adel.6)que comola.ll D.conla,D) A. aflia. I Z.con
1aZ A.ydemoftrofe que conjo la.C E.con la.I: D, alli la. Bl
LGH 2. 7. L,Jf* o fera que como la.CEiconla.E D aflila.B 1.
conlad L.y cowo la.E . conla.D A aflila, 12, conla. Z A,

luepo dada la linga retano cortada, A B, cortofe fmnqantc
sente aja lmca reéta dada cortada. A G : Ln qual connCHia

hazcrﬁ: i | | _ H LHe A

L

Problmm - (T Pmpoﬁciﬂn.'.i s s B |
O 4 Dadas
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€D adas dos lineas rectas , hallar otra tercera

Prolmruoml

saSean las dos lineas reftas dadas.B A.A C Jyeften de mane
ra que hagan angulo a cafo.conuiene alas dos.B A.A C. ha-
Itarlesvna tercera proporcional. Eftié
danfela.B A.y la.A C. afta los punétos
D.E.y ponga fe la-B D{por la.2. del.1.)
ygualala.A C.y tirele.B C.y faque fela
D E,por el punéto.D.(por la.31. del.1.)
parallela con. B C.Pues p orque {e tiro.
1a.B C.paralellaalvnlado.D E.del tria
gulo, ADE .{eraproporcionalmente
(por la.2.dels .) que como la.A B, con
l’l B D.aflt]a.A C.conla.CE.y es ygual
Ja.B D.ala.AC.Luegocoma {e hala. A e/
B.conla.A C.affila.A C.conla. CE.lue %
go dadaslas dos lineasrectas. AB.A C.fe leshallo proporcm
nal latercera.C E.lo qual canucma:hazerfe o6

Problema. 4. Propofcmn 2 .
Dadas tres lineas rC@Cas hallarvna cluarl:a Prof
porcional. __,

fafeitres lineasreflasda
das.A.B.Crconuiene a eftas
A.B.C.hallarles vna quarta
proporgeional.Pongife dos
lineas re€tas. DE.D Z.que - [© .}
contenganyn angulo a cafo

y fea.E D'Z.y pongafe(por
la.2.dela)la. D X ygual ala -
AylalEygualala.B.y g -
bien Ia,D T.ygual ala. d ytirada la. IT tire fe vna parallelg
aclla pax el pucto.E.y fca EZ.(porla;3idel. 1.)Pues porque

{e tirg-
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{etirola.] T.prallelaalvalado.E Z. deltridgulo.DEZ.luego
(porla.z.del.6.)como fe ha.D L.cd la.l E,afli la.DT.c5 la. TZ
yesygualla.D Lala.A.ylalEialaB.yla,D T.ala. Cluego
como la:A.co la.B.aflila.C.conla.T Z.Luego hallofe la quar
ta linea. T Z. proporcmml a las trtes Inleas re&ﬂs dad;ts A.B
C.Lo qnal conuenia hazer fe. .

Problema.s. i 1 Pmpnﬁcm 13
q Dadas dos hneas re&as hallar vna media
proporcmnal '

éa Sei dos lineas re€tas. A B.BC. cammne delew dos.AB BC
hallar yna media proportzonal Difponganfe entlineas rectas

(por laa 14, Jdel.1 )y deﬁ:mbafc fobl ela. A C el mcdlo clrculo
ADCylaquefejpnrla i . : :
onzeé del.1. deﬁie el pun
&o',B, lalinea,B D,en
.anfulos re¢tos !obre la
linea,A C,y tiré {fe,A D
DC. Parque por Ia. ¥ o A
del, 3, el anguloqefta A S -
enel medio circalo que es. ADC.es relto, y porg enel t tr agu
lo re&angqu,A DC,defdeel angu]n reéto {obre la bafis {e
tiro la perpdicuhr D B, lur;-go:,pqr el corelario de 1a,8.dl, 6,
Ialinea.D,B;es media preparcmlnl alas partes dela bal:s A
B,BC Iuegﬂ dadas dos lineas re€tas,A B.B C, {e les hallo la
media proporcional, D B,Lo qual conuino hazerfc
| Theﬂrema 8, Propoficion. 14,

€ Son reciprocos los ladps que eftan ]unto a
ygualcs angulos delos Paral[elogmmos ygita
lesyq tlcnen clvnangulo yguaf alvn 'moulo-
y enlos parallelogramos que ticné c]vn angu
lo ygualal vnangulo y (us lades fonrecipro.

€os, tamblcn cllos fon ygualcs entre {1.. 3
Sean
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£ S'cm'n los parallelo grﬁmos;}%gliale s,AB,B C,quetengany
gualeslosangulos de juntod la,B.y ponganfe,por la.g, del
primieroyenlineas reflasdd BB Eluego tambien eftan en li-
neas rectas.zZ B L porla,15del,1, Digo quefon reciprocos

losladdsdedos dos. A ByBCy o b _sgongh ol
quc t:ﬂ:anjunm ayguales angy ol aens g T SRR RS 1

los,efto es,qreomo fehala.B D |
conla.BE.afli esla, 1B} conla, - - - B g3
B Z.cﬁl}'l'alfe el parallt‘logrﬁmo
Z B pues por{{por la {uppoly | _
¢10 ) esygial el pallelégramo, & sl o Ay o
A B,,ﬂ'] pﬂ.rd”t}l ()'gf'ﬁ;ﬁ-o'?'p;!ej'}}'esivn ﬁti‘CIJZ E_,IIIEQO_,I}GI' Iﬂ;"?
delys; fera que comho, A Bycon 7 E,afli, BC,con,Z Iy como
AB con,ZE.afli,D B,con,B E,y como,B. Cj’g’;ﬁhﬁ 2 Irj,hffi;lzg
¢On,B ¥,luego,porla,r,dely5,como, DD B,con,B E,afl1,] B,co
B “Z.luegolosladosdelos dos parallelogramos,, AB,B C#EI
eltanjunto a yguales angulos fon reciprocos, . .
Peroleanreeiprocos loslados § eftan junto a yguales, angu
fos,y fea fjcomo, D B,con,B B afli,l B.con B Z, Digo que es
ygnalelparalielogramo, AB. glparallelogramo,ll C,Porg
como le ha, OB, con,B E. afii,1 B,con,BZ,y tibiencomo,DB
06,8 1,afl,p '{*’rlr_"[;J;?_I_;t:f_tj:‘f;_ldb,t:lipéfa]lelﬁgg‘ﬂm,b;&ﬁ_,C".Gi}_ffl pﬂ;‘:}.
Hedogtamo.Z Ey com 0.1 B.co.B Z.afliel paralle]logramo.B

C.cd el pallelogramo.Z E lueso(por la.11.del.s Jcomo. A B,
¢0.Z E.afl,BC.con Z E.luego ygual es el pallelogramo, A B

! e ¥ i T 20 . xr 4 e 1 ;..L
al paliclogramo.B Clucgo los ladosdeyguales y equiangn-

P ld 0 e &

Los parallelogrimos (6n reciprocos,1os guales cftan junto a
ygualesangalos. ¥ los parallelogrannos qire ticnen ¢l vinan-
aulo ypualal ynanguloly. fus lados fenygeiprocos tam bien
eilos fon yguales entre fi.Lg qual conuino demoftrarie,
ot s Theoremato ¢ oL Proponicion.iy, o
¢ Son reciprocoslos lados'q efta juro 2 ygua-
- = ; W . e | W : . . .-""' :
fes agulos delos tridgulos yguales y § tiené cl
6} " s bod | : vu

TI

!
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v :lnfru]o yﬂrual al vn’wulo v los ma.cmid_ cl

= i

ttcﬁ{: c_l Vil ﬂntmfo vuual alvin Lmirulo yf 5 la

dw{mcclpmcmjmbt llus[ovﬂwif- cre (1

e Sei Vgualcs los tridgulos. ABC.A DE.y q tézd elvn angu
loygualalvni lulo.,relh) és,el nnnnlo BAC Vﬂi:ala] ang lﬂu
D E.Dxnz‘mqlos lados § et ;um:o a ygrﬂalea *msrulnq do o 1S
dcws ;rmgulm.ﬁ lli C.AD E.lon reciprocos, CUL!H"LI{:‘ ;I ialaurwq
conm (cha,CA.co A D diﬁ E A.cG.4 B I Oha e,por a4, du:!
1,en'lineas reGtas.C A.cd.A-D. Ltlugo &1 df*lﬁ(‘hi} Eﬁd 1+ A u,n
AB. ytueﬁ,lalmea,BD Buessporg i oo it apy D05 50
(porIaﬁrppof'cm)fclLuagnlo ABC 7N e f"'_:i-"
es'voual alttiibulo A DE viesva b 17 ™\ T SalE
}r-b g 1 ea 0 i
tro.BAD. Luepo(por la:7. qul fETi e s SO S
ra qcomo el triionlo.A € B, le B oo oD
¢ €l trmﬂuf& 1’“_»15 hfi ol tlIJFLﬂO AR A
AED.co r.l milmo tridpulo. ABD. i N
yrcomo el rlmmxh) A BL. coelefia |'/ e
Unlo ABDMLI:‘: CA. L.OL’T A Y kol S0 TY
pfu la.3.dL 6,y tibié ypoelainilma e Al
como eltridpulo.l Ad).con.B AD. afliTaE A ¢O 1:1 A B. lue
go(porla.; del. s)como la.C'A 11]:1 A P.affilall A.ala.BA
leon fon rcmpmcos [ds lad6s Efcihnjun o a Vuu...lf*'h ang'i-
los dulos erisingulos. A'B C.A D E.Pero [ean reciprocos los
dosdelos dmtr:anghm A B C.ADEL ' fea que como fe
Ha.C A. con.A I). aflila. E A.conla,AB. digo que ¢s yenal ¢l
\:ll’lnﬂultp}ﬁ BC. nltrmngulc} A Drr quu tredda -:'*1:’11.*(”*
B D porque como {¢ hala.C'Acon1a.A D afli Fafs A con'Ta
A B.Y como fe ha la.CA.conld. A ), (i el triangnio:A B C..
‘con el triangulo.B AD.y como la, I* Aeoila A B. afliel tri
angulo.ll AD conel eri angulo. B f-l DN Taeco como el trian-
gulﬂ A BC.con elfrmnquln B'A D l{ﬂl cl tlmnf‘ruir} EAD,.
corel eridgulo.B A D, luuﬂr} cadavno u.]u los dos. A B CEAD
tiene vn am:imu:im o, P A I) § |£~nr}jpnr [z, r;thI s'_,yfrua! @S
f:l timgulﬂ A.B C;al rrm‘zjuh:} [ ALJ_.,HLHG mnmmpacrw los

L]. O3

¥yl 1 .
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lados'Geftanjunto a yguales angulos delos triangulos ygua
les y que tienen el vn angulo ygual alvn angula,y los tridgu
los quetienenelvn 1ngu10 ygml alvnang ul’ 0,y fuslados ia
reciprocos,tambien‘ellosfon ygnales entre 1, Lo qual conut.
no ¢m0f’c1 arfe. ~ -

Them ema, H P1 epo{'cmn 16

{Sl quatro lmcas Lccﬁ‘ras fueren pr@pommna
les;el re&angulo comprehendido debaxo de
';las dos extremas s ygualal co;mprelwudldo
debaxo delas dos medias: yfiel w&angulocd

Prchcndldo debaxo dt‘ las' extremas fuere ; A
gual al que {e contiene debaxo dclas de & me

T

dm las qrro lineas rc&as [Fl aPrqu cmnalw

MSean quatro lineas re&qq roparcmnales B A C D F Z
que comola.A B.ala.C D,aflifa.E.ala.Z.digo que el rc&sul
gulo comprehendido debaxn dela. A B. ydela.Z, es ygu 1] al
rectangulo que {e contiene de-.. . 5 o :
baxodela.CD.y delaE, Parq__, |
{aquenfe(por la.ndel.r.) defde
los punétos. A.C.en angulos
reétos fobre,AB. CD. hneas e .
&aslas dos. A LCT.ypongale
(por la.z, del.x. )la.AIygua}al_;_,,,m;' -
11a,Z y la. CT ygual ala.E.y cun o
planTe los para[lelagrammos.
IB.TD.y porque como fe ha g
fABculaCDaﬁieslaEcnla - (e pe -
Z.y es ngl la,E.ala. CT y la.Z,a la. Al Ilr;gﬂ fera §:como Ia
',A B,c61a.CD.afli,CT,cola. Al luegt)(porh 14.del.6 )105 la
dos delos pqralle]ogramos BLDT. {onreciprocos, § eftan
Junto a ygualcs angulus 4. delos Pamllelogramnws équi~
. angulos
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angnloscuyos lados{on reciprocosq eftanjito a ysuales an
gulos,ellos tibien fon yguales,luego el parallelopriwio. B 1.
es ygual al parallelogramo.D T.y es el parallelogramo. B L.
el q e comprehende debaxo dela:A B.y dela.Z.porgla: A L
esygualalaZ.y el parallelogramo.DT,es el que fecoprehe
de debaxo dela.C D.y dela.E.porges ygual 1a.C T.a la.E.lue
o0 el re€tigulo cotenidodebaxo dela.A By dela.Z.es ygual
.al reCtangulo G'fe contiene debaxo dela.C D.y dela.E. I'ero

fearygual el 'regl'angu?lo qle comprehende debaxodela. A B
y dela.Z.alreCtangulo ges coprehendidodebaxo dela.C D
y-de la.E.Digo-que las quatio:lineas re€tas {eran proporcio
nales,que como fehala;A.R.co la:C D.afli Ia,E.c6 la.Z. Por
13. hechas lasmilimas colas por.§ al"ﬁ'“’E‘S'Cﬁpl‘éhgtﬁd'E} ‘dbaxo
de la. A B.y dela.Z.es ygual al quees coprehendido debaxo
dela.C Dy dela.E.y el qdebaxo dela.A By dela.Z.es el re-
Gtangulo:B Lporquela.ALes ygual ala.Z.y elque debaxo d
la.C Diy dela.E.es el reCtangulo.D T.por que esygual 1a.C
T.alaE.luego.B Les ygual al re€tangulo/ DT,y {on equian -
gulos.Y fonreciprocos los lados qeftan junito a yguales an-
gulosde los parallelogramos’yguales.y'equiangilos(porla
14.del.6)luego fera (porldao.del, 5. Ygdomola.AB.ala.C
D.aflila.CT.ala.ALy esygualla.C T.ala.Eiy lacAlala. Z,
luego fera que como la.A Biconla.C Diaflila.E.¢6 1a.Z, Lue
go fiiquatro lineas retas fueren proportionales,el redtangu
lo coprehendido debaxo delasdos ederemas esiygual al re-
ctangulo coprehendido debaxo delas dosde enmedio.Y fiel
re€tangulo coprehendido debaxo delas dos extremas esy-
gual al reCtangulo-comprehendido.debaxo de las dos deen
~medioylas quatro lineas rectas ferd proporcionales, lo gual
sonueniademoftrarfe. .. . o0l -

b s 'Ii',l'l:écn'.eli‘l:lt..lz; s Pfﬁpﬂfiéiﬁ; 1. ._
¢ Sitres lineas recas fucren proporcionales,
clreCtangulo g es comprehédido- debaxo de
lag.
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las extremas esygual al quadrado quefe haze
dela de enmedio: yft el re ctangulo que es ¢6
tenido debaxo delas extremas fuere ygual al
quadrado dela de enmedio,las tres lineas re-
¢tas [eran proporcionales. e

¢& Sean tres lineas rectas proporcionales. AB.C. que como
la.A.conla.B,afli la.B.con la.C.Digo que el reftangulo com
prehendidodebaxodelasdos,A.C,esygual alquadrado de
la.B.Pogafe(porla.z.delir.)]a linea.D.ygual ala.B.y porque
(por la fuppoficion’como fe ha la.A.con la.B.afli la.B.conla
C,y es ygual la.B,a la.D.luego(por la.7.del.s.)comola. A.co
la.B.aflila.D.con la,C.Y fi quatro lineas re&as fuerépropor
etonales el rectangulo comprehendido debaxo de las extre-
mas es ygnal al retangulo que fe " e

27k _ iy b A
contiene debaxo tle las deien'me- '
@ig(pmmla,lx__ﬁ._ddjq.)luegp el que e
{e comprehendeddebaxo de A.C. cl

ygual esal que debaxodelas.By, — 7 4
D.y ¢l que debaxode las.B.'Dieg. > " .~ = . ]
ei quadrado dela.B.porquela.B. [ 7~ B
es ygualala.D.Juegoel rectangu Lt
o comprehendidodebaxode.A. L gl

C-esygualal quadrado quefe ha

ze dela.B, Pero fea que el que es
debaxo de.A.C. comprehendido |
fea ygual alquadrade dela. B.Digo que fera qne como la. A
ala,B.aflia,B.a la.C. Porque hechas tas mifmas cefas , por
el rectangulo dela. A.y dela.C.es ygual al quadrado de la.B.
y el quadrado dela.B.esel que debaxodla. .y dela.D.porg
esygnallaB.ala,D.uego el g escotenido debaxo dela, ALy
dela.C,es ygual al E'l debaxo dela,B.y dela.D.y liel Gdebaxo
delas exeremas fuere yeual al que debaxo deias de enmedio
| las qua

AL B A

il PV L
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las quatrolineas reCtas fonproporcionales(pot la.16.del.6.)
luego como fe hala. A.conla.B.afli la.D.conla.C;y ¢s ygual

a.B,ala.D.luego comolaiA.cd la:B.allila.B.cé la.C, Luego
fitres lineas reftas fueré proporcionales el reCtagnlo copre
hendido debaxo de las extremas es ygualal qu adrado dela
de enmedio,y fi el'reftiguloque es COI’HPI‘L’]Ld!dD debaxo
delas extremas esygual al quadradodela de ¢ medio, las tres
lineas re&as ferd _tppﬁrmonales Lo qu: 1lcouenn deuwl’crar.

. o I’wblema G i Pr(ﬁpahmn 13

q Dcvn’a linea dada rc&a dC[Crlbir v rcéh
neo [emr]antcyfcmcj antf:mcn:e Pucﬁo avn
reGilineodado, -~ v

& Seala linea refta dada.A B.y el reftilineo dfulo CE.con-
uiene hazerde lalinea reta dada. A B.vn re&ilineo fe mejan
teal rectilineo.C E.y [emejantemente puelto.Tirele la linea
D Z.y hagafe(por la.23.del.r.)fobre la linea re&a:A B.y fo-
brelos punttos enella.A .B.el angula IA_B ygual al angu
lo®LD. .y el angnlo.A BI ygunl al angulo+CD Z, luego el
angulo.DZC §re

fta es ygual al an-

gulo. AB1.luego 7=
el triangulo.C ZD
€S equ;agulo altri
angulo.l A B (por
la.q.del. 6.) lnego ; :
es proporcionalmente,que como (e ha.ZD.con la.I B. alli. 7

C.conla.l A.yla.CD.c6 [a.A B.Otro fihagale(por la.z3.dL.1.
fobrelalinea re€ta.B Ly {obre los punétosen ella,B.L elan
gulo.BI T.ygualalangulo.DZ E.y el angulo.IB T.ygual al
angulo.Z D E.luego clangulo.E.q refta es ygual al agalo. T.
que refta,luego el cridggulo.Z D E.cs equiangulo al triangalo

13T
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IB T.luego fera proporcionalmente  como fehala.Z D.c5
'1B.afliJa.Z E.conla.l Tiy la.E.D.con 1a.T B.(por la.4.del.6)
y efta demoftrado que como la.ZP,cd la.} B.afli Ja.Z C.con
Ja.l A.y1a.CD.cB la A B.luego(por la.11. del;5.) como fe ha
C Z.conla,Alaflila.CD.conla.AB.yla.Z E.cola.l T,ytam
bien1a.E D,conla. T B.Yporque es ygual el angulo.CZ D.al
angulo.A 1B,y el angulo.D Z E.alangulo.B] T. luego el an-
gulo todo.CZ E.es ygual alangulo todo.A1T'y por lo mif- .
mo tabien el angulo.C D E.es ygual al angulo. A B T.y es ta.
bien el angulo.C.ygual alangulo.A.y el angulo, E .alangulo
T.luego.A T.esequiangulo al mifmo.CE. y tiene proporcio
nales a el los lados que eftanjunto.a yguales angulos.Luego
(por la.rdefinicid del,6.)el retilineo.A T.es femejante al re
éhlmee CE.luegode ynalinea re@ta dada.A B. efta deferico
el re@ilineo.AB. {emejante y {emejitemente puefto al rectili
neo.CE.lo qual conuenia hazer fe.

Theerﬁmal; ,'t e I’rdpdﬁcidﬁ.xg

{Los trmngulos femejates entre fi eftd en du
pla razon dc le lados de fcmcjante razon.

éwSeanlos trmngulas A BC.DEZ, femcjantes,y que tégan
ygual el 111gﬂ[ﬂ B.al angulo E.y que como {e ha.A B.con.BC
afli,D E.c6 E Z,demaiera §.B C.y,E Z.fean'de {emejante ra
zon, Digo que el tnangulﬂ ABC. al trmngula,D EZ, twnc -
dobladarazo que.B C.ala.E Z,
Tome fe(porla.rrdel,6.)ala,
BC,yala.E Zvnatercera pro-
porcional.BL: de (uerte q. (l; ha -
yan g comola. BC,conla.EZ,
aflila.EZ .conla.BLytire fela

A LPuesporque e hanqcomo

~ 1a,AB. conla B C,aﬂ: la.DE co

laEZ
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la.E Z.luego al traftrocado(por la.16.dl.5.)como la,AB ¢ola
D E.afsila.B Ccola .E Z.y como la.B C.c6 1a.E Z. afli es,EZ.
¢6la.B Lluego(por la.1ndel.§)como la. A B.cd la. D E,alsi la.
EZ.cola.B Lluego.(porla.s.del.é.jlos lados delos tridgulos
A BL.DEZ. {onreciprocos g efta junto ayguales angulos. Y
los triangulos que tienen el va angulo ygual al vn angulo, y
{us lados fon reciprocos,tambien ellos fon yguales entre fi
por lamifma.)luego el triangulo.A B Lies ygual al triangulo
D EZ.Y porque es que como {e ha.BC.con la.E Z.alsila.E Z
conla,B Ly fitres lineas rectas fueré proportionales. La pri
mera ala tercera tendra doblada razonque ala fegunda,lue-
go la.B C.ala.B Ltiene doblada razonque alaE Z.(por la.10
definicid del.s.)y.como fe'ha la.B C.conla.B Lafsi el triangu
lo.A B C.coneltriangulo.A BI.(por la.del.é.)luego el tria
‘gulo.A B C.tiene al triangulo.A B lL.por Ja mifma definicion
dobladarazon quela.B C.ala.E Z.y es ygual el triangulo. A-
B Lal triangulo.D E Z.luego tambien el triangulo, A B C. al
triangulo.D E Z.tiene doblada razon que la.B C.ala.E Z.lue
go los triangulosfemejantes entre fi.eftan en dobladarazon
delos lados de [emejite razon,lo qual couenia demoftrar/fe.

Corolario.

€ Dcaqui es manifiefto que fitres lineas re-
Ctas fueren proporcionales como fe ha la pri
mera co latercera,afsiel triangulo dela pri-
mera con aquel triagulo que es femejatey fe
- mejantemente defcripto delafegunda. Porg
cfta demoftrado que comola.CB.conla. B
afsi eltriangulo.AB C.con el triangulo. D E,
Z.lo qual conuenia demoftrarfe.

Theorema.14. Propoficion,zo.
| - - P Se.
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~ @Semejantes poligonos {e diniden en femeja

tes triagulosy yeuales en numero,y en femeja
‘terazon con los todos,y el poligono al poligo
no tiene dobladarazon que ellado de {femeja

terazo allado de{emejanterazon.

¢ Sean femejanteslos poligonos., ABCDE.ZIT K L.yfea
‘A B.defemejante razd ala.Z 1,Digo glos poligonos. ABC
DE.Z1T K L.{e diniden en triangulos {emejantes y yguales
‘ennumero,y en femejante razd con loy todos,y el poligono
~ABCDE.tiene doblada razd al poligono. ZI'T K L,dela’q
tiene.A B.ala.Z LTirenfe.BE.E C.IL.L T. Porqel poligono
A BCDE(por lafupoficion)es femejante al poligono. Z 1T
K L.esygual elangulo.B A E.al angulo.1 Z L.y habranfe que
comola.B A.con la.A E.afli la.l Z.conla.Z L.Pues porgqion
los dos triangulos.A B E.Z 1 L.que tienen el va angulo ygual
al vn angulo, y proportionales los lados de junto a yguales
angulos.Luego(por la.6.del.¢.)el triangulo.A BE.es equia
gulo al trianzulo.Z 1 L.por lo qual tambien femejante.y es y
gual tambien el angulo.AB E.al angulo.Z [ L.y todo el angu
gulo.A BC.esygual atodo el angulo.Z 1 T.por la femejanga
de los poligonos.Luego el angulo que refta.E B C.esygual al
angulo que refta.L 1 T.Y porque por la femejanca de los dos
triangulos.AB E.Z 1 L.es que como fe hala.EB.conla. BA.,
aflila.Ll.conla.l Z.y tambien por la femejanca delos poligo
noscs que como fe hala.A B.conla.BC.aflila.Z1l.conla. 1T
luego por ygual(por la,2z.del.§){era que como la.EB.conla
B C.aflila.L L.conla.l T.y los lados fon proportionales que
eftd juto alos yguales agulos.EBC.L1 T.Juego,porla.6.del. 6
es equiangulo el triangulo.E BC.al triangulo.L 1 T,por lo gl
tambien el triangulo,E B C,es femejante al triangulo,L 1T,y
por eflo tambien(porla.y,difinicion del,6,)el triagulo,ECD,
es femejante al triangulo.L. T K.luego los poligonos . ABC,
D E.Z 1T K L. eftan diuididos en femejantes triangulos y y«
s oL e R b guales

e e —
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euales en numero.Digo otrofi que {fonde {emejante razon
con los todos,efto es,que fon proporcionales y anteceden-
tes,ABE.E B C,E C D.pero colequentes de ellos.Z1 L.L1T
LT K.y que el poligono.ABC DE.canel poligono.Z 1 TKL
tiene dobladarazon que ellado de femejante razon con el
lado de femejante razon,elto es,que,AB.con.Z 1.Tiréfe.A G
Z T.y porque por la femejanca de los poligonos es ygual cl
angulo.A BC.alangulo.Z1T.y esquecomo feha. AB.con
B C.aflila.Z L,con.l T.luego el trigngulo.A B C.(por la,é.del
G.)es equiangulu altriangulo,Z1T.luego esygual ¢l angulo
B AC.alangulo.l Z T.y el angulo.B C A.al angulo.l TZ.ypor
que es ygual el angulo.B A M,al angulo.1Z N. y efta demo-
ftrado que el angulo.A B M.es ygualalangulo.ZIN.]uego
el angulo querefta.A M B,es ygualal angulo que refta,Z N |
luego(porla.6.del,6.)el triangulo,A B M. es equigngulo al

triagulo |
ZIN.De -

lamilma
manera K
tabié de
moftra -
remos q
eltrian-
gulo .B
MC, es
equiangulo al eriangulo.IN T, luego es proporcionalmente
(porla.z.del.¢.)que como [e hala.A M.conla,M B .aflila. Z
N.conla.NLPerocomo.B M.con,M C.afli.] N.con N T.por
la qual por ygual(porla,22.del.g,)como fe hala.A M.co . M
C.afl.Z N.ca, N T.y comola.A M.calaMC. afli el triiigulo
A'B M.co el triangulp.MB C.y el. AME.c6 el.E M C,porque
fon entre fimilmos como las bafes (porla.x. del. 6.) y como
vina d los antecedétesa vno delos cofequétes(por la.aa.del. ¢
afli todos los antecedétes g todos los cofequétes.L.uego por
lacuerfid dela.r.definicio del.6.como fe hael trifigulo. AMB
< P 32- conel

S
\ N

G, |
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€O ¢l tri 1'; .0 i Coalin A E B.con.C B E.y aflicome, A MB

con.Bi M C. qllu A M.con,M C,luego,vor la.ir. ri{.l s.comola
A M.con la.M.C.alsi. eltrnngula A BE.con el triangulo.EB
C.y por tanto como.Z N ¢6.N T. afsi el triangulo.Z T L,,con.
eleriangulo.J L T.luego es.que como fe ha la. AM.con: la.M |
C.afsiZ N.con.N T luegotabié,por laindel.s.comoel tria |
gulo.A B E.con el tridgulo:BE C.afsiel trizgulo.Z1 L.c6 el
trmﬂulo IL T.yal traftrocado,porlaiié.del.s.como. el trid
gulo A B E.conel triangulo.Z 1 L.afsi el triangula.B EC.co
el triangulo:LL.T. Tambien demoitraremos-dela mi{ma ma
nera,tiradas.BD.I K.que tambien.como {‘Jltllﬂngﬂlﬂ EBC.
con el triangulo.L 1T afsi el triangulo.E.C Diconel trian-
gulo, L. T K.Y porque es que como. fe hael tri angulo.A BE,
conel triangulo,Z I L.afsi el triangulo.E B C.con el triangu
lo.L L T.y tambien. el.triangulo, EC D.con el eriangulo.L i
K luego tambié,por la:z.del quinto,como vnodcles antece
dentes a vno.delos configuientes, afsi todos los anteceden-
tes a todos los configuiéntes,luego como fe ha.eltriangulo
A.B E.conel trmngulo 7 1L.afs el poligono;A'BC D E.con
elpoligono.Z I'T K L.Pero el triangylo,A B E.al eriangulo
Z1L.tiene doblada razon,que.AB.lado defemejante razon
aZl, lad de femejante razon,porque los triangulos femeja
tes eltan en doblada razon,delos lados de Iemqante razon
ﬁ{)r la.19.del.6. lucgombmn el poligono.A.B CD E.tiene do-

ladarazonal poligono.Z I T K L.quela.A B.lado de feme
janterazonala,Z I. lado de femejante razon,Luego femeja
tcs poligonos. fe diuiden en femejantes triangulos,yyguales
en nUIMero,y en l'emelante razon conlos todos, y el poligo
no alpoligono tiene doblada razon que el lado de (emejite
“razd allado de femejite razd,lo qual cduenia demoltrar f&.

Primer. corcla.no.
Por tanto vninerfalmenteres manifiefto g las

figuras femejantes reilineas entre {3 cﬂ:a. en
du--
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d up]:t razon de los Jados de femejante razon
Y f1delasdos.AB.Z1. LOMamos otra pxopor _

tional.x. lamifma. AB : gl 2
ala. X tienc duplara - A L T
| 2

zonthB ala, ZI, v G '
pero tiene tambien el poligono o c& adulatc
ro al qua drﬂamro duplamzon qel adode fe
mejante razon al lado deiqnq;al;c razo, efcof
es.AB,ala.Z Lyefto viofecnlos tuagulc}s Y.
tambien ﬁ:mc;antemcte {e demoftrara enlos
uadrados {emejantes §fon en dupla razon
3(‘ los lados de feme)antc razon:y vm{c tam-
blcn en los triangulos. pro
e Segando cmolarm._ 1
Por tanto tabier vniuer )
{almente es manificfto
que {itreslineas rectas, €,
fucren proporcionales {era que como la pu-—
meraala tcrccraja(ﬁ lafigura que es deferita
dela primeraalaqdela Icnunda [emqantc

'y {emejantemente.

En otra manera y mas facil mente demoftraremos fer los tel
angulos de femejante razon.Haganfe otravez los poligonos
ABCDE.ZITKL. y tiren (¢, BE EC.IL.LT. digo queco
mo (e ha el triangulo,A BE.con.Z I L,afli,EB C.con . L1T,
y tambien.C D E, con. T K L.porque es femc]ante el triangu-
lo.A B E.al triangulo.Z I L.luego(porla dezinueve del.6.) el
P trian-
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Lrnnwuh A B E.ttene dupla razonal triaspylo, Z 1 L.qtle la
BE.ala.lLl.ypor CAnto mlnhim el fll:I!]”lll{} B 1D 11 trian.
gulo, 1L T.tiene dupla ra- A '
20 que el lado. BE.allado /

I L.Luae 20 {fera qnermno el | \
tuamulc} AB E,al triangu /" "
lo.”7. l L,alli el triangulo, B Y
EC. alman ulo, ILT (O
trofi porque el ma-:rulo E
BC. esifenrejante al tpifpy el L
lo.L1 T.]Juego. EBC*wne R
al trmngplﬂ It dup]a i S | -
zonqielarectd linea-C E.a la reétalinea. TL y por e[h cau
fa tambien el triangulo.E € D.tiene dobladarazon altrian-
gulo.LTK-quela.CE.ala.TL luego fera que como, el trian-
gulo.B E Caaltriangulo. ILT. afli.CD'E E.al trnuﬂuIQ LTL
y viofe que-como.E B C.con. LIT. affi.AB E.con.Z [ L. luegu
tambien por la.r1,del.s. como,A BE,conZ1L,all, BE C, ¢&
1L T,luego tambn.(:pm la.1z.del.s. ) como vno de los antece
dentes avino de los cofequentes allitodos los antecedentes

a todos los confequentes,y lo de mas como en la primera de
moftracion.Lo qu- al wnuemn d»::mmlrm

| g '
Thea:emat; g PI‘DPGHCH}HZI TR

§Losqueavn mi{mo re&ilineo fon fe mqan
delos dos retilineos. A
B.{emejite al reétilineo
femejice el reétilineo, A alréé’cilmm C,fera le tibien equiagn
lo (por la couerfion dela.rdefinicion del.s. )y tendra pt opar

tes,lon [emejantes entre {1
C.digo que tambig, A.es -
sionalesloslados ¢ q eftan _]thO aygualesangulos, Yten pord

&S eael vnoy ¢l otro |
ﬁs.\ / \ ‘;/I\
feme ejinte a.B.porquees
B,
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B.es femEJante alréQtilineo.C.luego es equifigulo a-el,pora,
milma,ytiene proporcionalés los lados que H’mnjunto ay-
guales angulos.Luego cada vio delos dosyALB. es equmngu
lo a. C;porla.6.del.6, y tiene proporcionaleslos lados que
eltan jnnto a yguales :nu,ulﬂs Porlo qual,porlamiiniatam
bien:A.es cqmangulﬂ a B.y tiene propercionales:los lados
de jinto a yguales angulos.luego.B.es femejante a, A luulual
conuenia demoftrar .
Theorema. 16. Propoficion.zz.

@ Siquatro lincasrectas fueren propm ciona
les,tambicn los recilincos quefe haze de e-
Ilas femejantes y {emejantemente deferitos,
feran proporcionalesy filos retilincos de e-
llas fueren pe oporcionales , tambien las mif-
mas lincas reftas {eran pmporcmnfdcsq

¢ Sean qnatrolmms retas. A E B E 7 1T .que comola
A B.con la,C D.aflila.EZ.conla.l Ty haganfe,porla,8,dl
fexto, dela. A B. y dela.CD
Jos re&:lmeos KAB.LC.
D.femejantes,y femejante

mente pueftos,ydelas dos
EZ.1T,porlamifima, los

reéhlmms MZ,N T (e~
mejites yf%méj'ﬁtemﬂtﬂ pu M
eftos Digo G camo fe ha,K
AB,co.LCDaflies, M Z
con. N T.Forque tmnt~ e,
por la,x,del.6.vnatercera |
pporcional. X. de las dos,
A B,CD.yvnatercia proporcional. O (delasdos.EZ, I T.
y porque es que como la. A P, ¢61a.C D.aflitaE Z.cd la, 1T
y como la.C D.a la.X.allilad T e 13.0.1uego porygual,por
Y 4 la.22,
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laj22.dels.)comola.AB.ala.X,afsi]a.E Z.ala.O. Pero como
Ja AB,ala.X.alsi, K AB.co LCD(por el corelarip.z.dela.20.
del.6 )luego como la.E Z.ala.Q.alsi.M Z.c6.N T.Pero fea
como.lA B.co.LCD.alst. M Z.¢co,NT.digo § fera q como.:A
B.c6 CD.afsi.E Z,con,l T.porg hagafle (por la.z2.del.6.)gco
o la. A B.co la,C iafsila.E Z.con.P R.y defcribafe (porla
8,del6)delalinea P R.el.S.R. femejante y femejanteméte d1
cripto a cnd.vc.vnodelc: sdossMZ.NT.Pues porque es que co
mo,A B,con.C B.afst.E Z.con.P R.y fe han hecho de las dos
A B CD. los,K A B.L.C D.femejantes y {emejantemére pue
ftos,y delasdos.EZ. PR , los femejantes y femejantemente
pufﬂi’cos MZ.§ R. Iuegolm a que conio. K- A B.con.LC D.afsi
M Z.c0.8 Ry como K A B.co. LCD alsi.MZ.co.N T. luego

tabi¢(por la.andel.sicomo,M Z.c6.S R,afli.M.Z.c6.N T.lue
go (porlao. delg.)Z M,tiene vna nnlnm raz6 concadavne
delosdos.N.T.S'R. luego yguales.N.T.a.S R.y esle (e me;me
y femejanteméce poeftosluego.l T.es yguala.P R.Y porges
como: A B.ala,€ D.alsiFZ.co0.PR,yesygual: PR ala.l T.lue
g0 [eraque como: A B.c6.C D.afst.E Z.conl T. Luego (1qua
tro lineas rectas fueré pmportionales tambien los reltiline
os que: fon hechos dellas fem cjantes y- femejantemente def-
criptos feran proportionalesy filosrectilincos liechos de-
las femejantes y femejantemente hechos fueren pr oportio
nales,tambien [as milmas lineas retas feran pr0p01t101m---
les, lr.) qual conmnodemoftrarte.

q Lemma..

¢LEmperoqfilos teftilineos faeren yfrualcs y
femejantes loslados fuyos de femejante razo

{era yfrualcs cere {1, demofirarlo hemos afsi.

é&Scan yeualesy ﬁ?nwymtes los reétilineos. N T.S R.y fea
que como. T Led.IN,afsi, P’ R.con.P S.digoque.es y gualla.
R P.ala.l T.porque fi fon defiguales, Ia voa dellas fera ma-
yor,{ea mayor. P R.que. T L. ypc}rque escomo. R P.con. I}Si
alst;
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alsi. T Lcon.I N.luego tibien al traftrocado,porla.16. del. ¢,
como.R P.con.'T Lafsi.P’ S.con.l Ny es mayor la.F R.que la
T Lluego may or es.P S.que la.l N.por lo qual tambien. R S.
es mayor que. TN,y es tambien ygual,por la fuppoficion,lo
qual es impotlible.Luego.P’ R. en ningiia mauera es defignal
ala. T LLuego fera ygual,lo qual conuino demoftrarfe,

Theorema.ry. Propoficion.23,

@ Los parallelogramos equiagulos tienen en
tre [1]larazon compuefta delos lados.

éa Sean los paralelogramos equiangulos.A C.C Z, que ten.
ganygnal el angnlo B CD.alangylo.E Cl.digo que el para-
lelogramo.A C al paralelogramo.CZ . tiene larazon com-
puefta deloslados,efto es de aquella que tiene.BC.con C Ly
de aquella que tiene.DC.con.CE.porque pongafe,por la.14
del.r.demanera que efte enlinca refta.B C.c6.Clluego,poy
la milma.D C.eftacon.CE.en li-
nea refta,Cumplale el parallelo
grimo,D Lypongafe vnalineare
Cta. Kiy hagale,(por laarz.del.6 .)
que como la.BCaala.Clalsila.K. |
ala.L.y quecomola.D C.ala.CE
alsila.L.ala.M.laegolas razones
de la.K.ala.L.y dela.L.ala.M. {on
vnas mifias alasrazones delosla
dos,B C.ala.C Ly dela.D C.ala.C
E.Perolarazon dela, K ala,M, e r
componedela razondela.K, ala, | 5 Ml Ll K
L.ydela.L,ala,M,porlo qual tam e A
bien [a,K,ala M,tienc la razon compuefta delos lados,y por
que es que como,B C,con;C L afsiel paralelogramo, A C,al
parallelogramo,C T,por la,1,de,6,y como.B C. con: C Lall

K.con.L,Luego tambien(por la onzedel.si)como laiK.co la
L.afi

m (12

=3
=+
(] ]
I
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L.afli.A C.con C T.Orro fiporgue es que como.D C.c3.CE.

afli el parallelogrime.C T.con el parallelogramo.C Z.y afl1
como,D C,con.CE.afft.L.co.M. Luego( porla mifmajcomo
L.con.M.aflt el parallelogrimo.C T.con el parallelogramo.

C Z.Pues por§ efta demoftrado que como la.K.con la.L. afli
el parallelogramo.A C.con el parallelogramo.CT. Y como
la L con la.M.alli el parallelogrime.C T.con el parallelogra
mo. O Z. luego por ygual(porla.22.del.s.)como la.K. con la
M. af”: ¢l pamllﬁ-logr amo.A C.con Llpma]lelogr’am(} CZ.y
la.K.canla.Mtiene la razon compuefta delos lados. Luego
el paralle I{wram{) AC.con el paralelogramo.C Z.tiene lara
z20n C(}mplieﬂ:ﬂ deloslados,luego los parallelogramos equi
angulos tienen entre fila razoncompuefta de loslados. Lo
(111:1] conuino demoftrarfe.

Theorema.s8. Propoficion .2 4.
¢ Los parallelogramos que cftan fobre la dia

rronal de todo pamllc]ogramo {on {emcjates
2l rodo o,y entre {1.

¢2 Sea el parallelogrameo.AB CD.y fea fu diagonal . AC, y
fobire la diagonal.A C.eften los parallelogramos.E 1T K, Di-
goquec 1d:1 vno de los dos .E 1,
T K.parallelogramos, es femeji
teatodo.A BCD.yentref1,For
quc fetiro lalinea.E Z.parallela
al vinlado.B C.del triangulo.AB
C.cs prapor mmmlmente(pm la
{egundadel, 6. ) quecomo.B E.
con. ki A, '11]1 C/‘cazl.ZA.Otmﬁ
porque e tiro lalinea, I Z.para-
lelaal va lado.DC.del triangulo
A DG L es propercionalmente
(porlategunda del.e.)quecome
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CZ-¢conZ A.afli DlLcon. ALy allicomola.CZ.con [a.Z A.
afli efta demoftradala,BE.con la.E Alucgo tambien{porla
onzedel.s)comola.BE.conla.E A afl: 1a.D Leon la. A.lue
20 tamblen componiendo(por la. 18 del. §.)que como . B A.
con.A E.afli.D A. con. Al.y traftrocando(por la.16.del, 5.5
que como.B A.con.A D.aflt.E A.con.A .Lucgo fon propor-
cionales los lados que eftd jdto al angulo comf. B A D.delos
parallelogramos.A BCD. El.y porque. 1 Z. es parallelaa la
D C.es ygual(por la,2g.del.1.el angulo. A 1 Z.al angulo.ADC
y elangulo.l Z A.alangulo.DC A.y €s comun ¢l mgulo DA

C.delos dos Lnanyulns ADC.AZLluego el triangulo.D A
C.es equiangulo aleriangulo.A1Z.y porlo mifino tambien
el triangulo.A BC.es equnnﬂulo altriangulo!AE Z. y todo
el paralleloglamo.A B C D.es equiagulo al parallelogramo
E l.Lucgo es proporcionalmente(por la.4,dcl.6.)que como
{e ha.A D.con.A C.afli.Al.conlZ.y como.D C.con.C A. afli
fehalZ.con.Z A.Empero como fe.ha.A C.con.C B.afli [e ha
A Z,con.Z E.y otrofi como.C B.con.B A.afli.Z E.con.E A,y
porque clta demoftrado que como.1) C.con.C A.afli.Z l.con
Z A .empero como.A C,con.C B, afli,A Z.con, Z E. luego es
por ygual,por la.22.delis,que como. D C.con.C B.afli.1 Z.c6
Z Eluegolos lados que eftan junto a yguales angulos de los
parallelogramos.A BC D.ELLG pr QPOI‘CIOHa]GG Luego,por
laprimeradefinicion del.6,el parallelogramo.A BC D, esfe
mejante al parallelograimo.E Ly por tanto tambien el para-
llelogramo.A B C D.es femejante al parallelogrimo. KT Jae
gocadaqual delos dos,E1, T K.parallelogramos ¢s [emejan
te al parallelogramo.A B ) v fos re€ilineos que a vimil
mo rectilineo fon femejantes tambien entre fifoa lemejites
(porla,z1, del. 6.)Luego tambien el parallelogrimo. ¥ 1. ¢s
femeym sal parallelogramo.T K.luego los p:lfﬂ“t‘lﬂ”l AN -
mos que eltan junto ala diagonal de codo parallelogrammo
foa femejantes al todo ycntrcﬁ Lo qual {e hauia d:: demo-
ftrar,

Problema.y, Propoficion,is.
| MHazey
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€Hazer vn {femejante a vare&ilineo dado,y
yguala otro dado . St
éaSea el redlilineo dado,al qual conuniene hazer otro {eme.
jante.A B C.y aquien es menefter hazerle ygual,fea,D, con-
uiene hazer vn femejite al mifmo.A B C.y ygual al mifmo.D
(porla.44,del,1,)hagaflefobre la,B C el parallelogrimo.BE
ygualal triangulo.ABC,y fobrela.C E . el parallelogrimo,
C M.ygualal parallelogrimo.D,enel angulo.Z CE. quéees y
gualalangulo.L E C,luego s R g
(porla.14,del,1)la,B C,efta e 2 TN
en lalineareéta con,CZ,y .
la,LE,conla,EM,Y tome -
fe ( porla,13,del.6,) Ia,I T. Eti
media proporcional de Jas
dos,BC, ZC, ydelcribafe: |
(porla,i8,del,0,)dela, I T, Ml
valemejante al mifmo,AB * -~ 4 ¢ e
C,y femejanteméte puefto
Kl T,yporqueesjcomo. . -
BC,con,|T,afli,]I T, con /"
C Z .y [rfueren tres lineas i<~ -
retas proporcionales,comO {e ha'la primera con la tercera
aflila figura que {e haze de la.1,con la figura que {e hazedela
fegundafemejante y femejantemente defcripta, Luego(pot
el corelario,2,dela,z0,del, 6,)comola,B C,con la,C Z,afli el
triangulo, AB C,con el triangulo,K 1T . Pero como la, B C,
con la,CZ.aflie Iparallelogrimo,BE,c6 el parallelogrimo
R Z,luego tabien(por la.1,del,6)como el triangulo,ABC,cd
el triangnlo,K 1T ,afli el parallelogrimo,B E,c6 el parallelo
gramo, B Z,luego traftrocado(por la,16.del,5, g como el tri
angulo,A B C,cd el parallelogrimo,B E,afli el triangulo, K
1T ,conel parallelogramo,E Z,y esygualel triangulo, A B
C.al parallelogramo,B E,luego el triangnlo,K1 T, es ygual
al parallelogrammo, EZ, Pero el parallelogrammo, EZ,es

ygual almifino, D, luego tambien, K 1T, es ygual al mif-
mo,

it
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mo.D.y es. K I T .{femejante al mifmo, A B C.]uego hizo fe el
mifmo. K17T femejante al reCtilineo dado. ABC.y y8ual avn
otro.D.lo qual conuenia hazerfe.

Theorema.1g.. Propoficion.z6.

11'81 de'vn qu allclcﬁrramo {a qmm otro Para.'
llelogramo {cmc]antc al todo y femejantemé
tep ueﬁo teniendo conel vi! anﬂ'ulo comun,
c&a. fobrc la ml[ma dmtfonal cmwl todo

!

é»De el pmallelﬂgrptﬂn AB G D quu:e l'e el parallelogram
mo.A Z.[emejanté.al mifimo. A B C D.y femejanteméce pue
fto teniendoicomun con.elel angulo D A B.Digo que el mif-
mo.A B C Diefta fobre vna nuﬁna dxagcml con.a.Z. porque
fi no,fi es poflible fea fu dia.-
gmnl AT C.yfaquefe, por
la.31.del. ,defde. T.lalinea
TK, parallela acada vnade
los’dos.A D.B C.Pues por--
que.ABCD.efta {obre vna
mi{ma diagonal con . 1 K.es
femejante,por la. 24. del.6.
AB CD.almifmo.l K.luego
es que como. DA.con.AB.: @
afli.l A.con.A K,porlacouerfion dela.r.difinicio del.6 oY por
la femejanga delos dos.CB A D.E L.es que como.D Aco. A
B.aflil A.cen.A E.Luego,por la.g:del.s,] A.tiene vha mifina
razoa con cada qual delas dos.A K.A E.luego la linea. A K.
es ygual alalinea.A Elamenoralamayor,lo qual esimpo-
(lible.Luego A B.C D no eftafobrela mifma diagonal que.K
, lnego el parallelogrimo.A B C D.efta fobre la mifina dia-
goml que el parallelogrime. A Z.luego fi de va parallelogra
mo
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mo fe quita otro parallelogrimo femejante al todo,y feme-
jantemente puefto,teniendo con elvn angulo comun,efta (o
bre la mifma diagonal con el tpdo,Lo qual conuyenia demo-
ftrarfe. Sl i | |
Theorema.zo, . Propoficion, 27.

¢Dctodos los parallelogramos pueftos(obre
vinamifmalineare&ay faltos por figuraspa
llelogramas femejantes y femejantemétepue
ftas a aquel que es defcrito dela media,cl ma
yor parallelogramo esel Jefta puefto fobre
[amedia,fiendo femejante al tomado.

e Sea lalinea recta.A B.y corte fe,por la.10.del. 1. potine-
dio en el punto.C.y haga fe tambien,por la.18.del.¢,{obrela
linca recta. A B.el parallelogrimo.A D.falto por la figurapa
rallelogrima.D B.{femejante y femejantf:_mc‘ntepuef_’cg alde
Jamiraddela.A B.eftoes, C sl 2 ol '
B.Digo que de todoslos pa-
rallelogramos pueftosfobre
la. AB.y faltos por figuras
pallelogramas femejantesy
{femejantemétepueftasalpa x
rallelogrimo. D B.el mayor
es, A D.POgale fobrelalinea
retta, AB, el parallelogramo
A Z.falro porla figura’ palle ik
lograma, 7 B, femejaute y fe B L |
mejantemente puefta al.DD A.Digo que mayor es, A D . qUIe
oA Z.Perque es femejante, DD B, paraliclogrimo al paralle .
Jogrimo.Z B.luego eftan fobrelamilma diagonal(por la.36
delfesto)Saque fe fu dlagonal, 1 By hagafe la igura.'ues
. : IR

-
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porque(por la.42.de el.1.)es ygual.Z C.al mifmo. Z E; pon -
ga {e comun.Z B,luego todo.C T.es yguala todo . K B 5 PETO
CT.esygual al.CI(por la.36.del.r.)porque la linea re€ta.AC
- es ygual a lalinea recta.C B.luego.l C.cs ygual al.E K.ponga
. fecomun.C Z.luegotodo.A Z.es ygual atodo el gnomon, L
M N.por lo qual el parallelogramo.D B,efto es,A D. es ma-~
yor que el parallelogrimo.A Z.Luego dL todos los paralle-
~ logramos que eftan {obre vna mifma linea reCta,y faltos por
figuras parallelogrimas;femejantes y femejantemente pue-
ftas a aquel que es defcrito de la media el mayor parallelo -
grimo es cl que-efta puefto fobre la media, fi endo femejite
al tomado.Lo qual conuenia demoftrarfe, - .

De otramanera. Seaotravez.A B.dinidida por medio
enel punéto.C.y feael applicado .A L. falto porlafigura. L
B.y apliquefe otra vez {obre la.A-B.el parallelogrimo. A E,
falto por lafigura parallelogr'una E B. {Eﬂlﬁjﬂntﬂ y {emejan
temente puefta al mifmo . L B.el :
qual es hecho de la mitad dela. A+
B.Digo que.A L. aplicado alami
tad es mayor que.AE. Porque es
{femejante.EB.al.L B. eftan {obre-
la mifma diagonal( porla. 26. del
6.){ea {u diagonal.E B. y defcriba
felafiguray porqueesygual.L. Z
al.L T.porquelalinearetta.Z I.-
esygualalalinearefla.l T.luego
mayor es.L Z. .queno,KE.yesy-. .
gual.L Z.al mifimo.D L. luego ma B vy - |
yor es.D L.que no.KE. ea c comi.KD. lur&-ﬂo tndo A L.es ma
yor que todo.A E,lo qual conuenia demottrarfe.

Problema 8, - Propoficion.z8.

¢ Sobre vnalinca rodia: aplicar vn parallclo-
gramo falto en figura parallelograma feme -

~jateavno dado N ygual avn reétilineo dado
Pexo

S B \
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- Peroconuienc que el re@ilineo dado a quien
conuiene dar otro ygual, no {fea mayor que ¢l
hecho dela mitad, fiendo femejates los toma
dos,aaquel que de la mitad,yfemejate al que

~conuiene que falte. il -
éaSea lalinea refta dada.A B .y elrelilineo dado a quien
- conuiene aflentar otro ygual fogre_la.- A B.lea.C;que no fea
- mayor q aquel que {e hizo de la mitad,fiendo tomados feme
jantes al que es neceflario qle faltewn femejite al parallelo
gramo. D.Coutene pues | | -
{fobrelalinea refta dada
A B.hazer vn parallelo-
graimoygual al re€tilineo
dado,;C,y qfalte por vna
figura parallelograima @
feafemejate al parallelo
grimo,D.Cortelela, AB:
por medio(porla,ro,del .
1,) enel punéto, E,y def-
cribafe(por la.18,del, 6,)
dela,E B, el parallelogra
.mo,E B Z I,{emejante al
parallelogrimo, D,y fe-
mejantemeéte puefto,yca,
plafe el parallelogrimo,
‘Al Aorapuesoelpara-.
llelogrémo,A I. es ygual B,
al re€lilineo.C.omayor g el(porladeterminacio.y fi,A 1, es
ygual al,C,ya efta echo lo q bufcamos,porg eftaria aflétado
{obre lalinearecta. A B.el parallelogramo.A Lygual al retti
linco dado.E.y falto poria figura parallelograma : 1 B.{feme-
jante a] parallelogramo.D.Pero fies mayor.E T.que no.C.y
elparallelogramo.T E.es ygual al parallelogramo.] B.luego
| e i ow ek P
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IB.cs mayor que.C.Y en quanto'es may(}r A B. qm: no. C.en
talexcello fe hara el paralelogrimo.K LM N.(por la.25.del
6.)vounal al parallelogramo.D.y femejance y femejantenien
-te puefto.Y porque el paralelogramo.D.es femejante a. I B.
luego tambien.K M. es [emejante al niifmo.l B. Sea pues de
femejante razon.K L,con.lE.y.L M.c6.1Z > Y porquees y-
gual.I B.alos dos.C. K M.luego.I B.mayor es que.KM.lucga
mayoresIE.queno KL.y,1 Z. que no.L M. pogafe pues pot
la,3.del.1.)]a.] X. ygual ala.K Liy la.l O.ygual ala LM,ycom
plafe el paralelogrimo.X 10 P.luego.l P.esygual y femeji-
teala. K M.Pero.K M.es femejatite a.I B.luego tambien.I P.
es femrejante al.l B.lueg ﬂ((POr la.26.del.6,)1 P.efta con.IB.{o
bre vna mifina diagonal,{ea fu diagonal.l P B.y hagafe la fi-
gura.Pues porque.B Les ygual'alos dos.C,K M.de los qua
les.I P.es ygual con.K M.luego el gnomd. F GH.es ygual co
C.querefta.Y porque.O R.es ygual con.XS8.luego todo.OB
es ygual con.X B.pero,X B.es ygualcon.Q E. Porque el la-
do.A E.esygual al lado.E B.luego Q E.es ygual mn OB.p6
gale por comun.X S.luego tmlD.QSJes ygual atodo el gno
mon,F GH.y efta demoltrado g el gnomo.F GH.es ygual al
rectilineo,C.luego.Q S.es ygual al retilineo.C. luego fobre
Jlalinearetta dada. A B.[e alento el palelogramo.QS. Vgual
al reftilineo,C.y falto por via figura paralelograma. P’ B. §
es lemEJante al paralelogramo.D. porque el paralelogramo
P B,es iemejute alparallelogramo KM, geralo p1 opuef’m

Problema.g. - Propﬂﬁﬂlﬁﬂ 29.
-qmbrc via lineareGa dada acommodar vii

parallelogramo yguala vore&ilineo da ado,y
que exceda en vna ﬁgum Farallclomama {c-
nmicjante a vno dado,

¢eSea lalinea refta dada. AB. .y cl retilineo dado a ruyo.
Q_ ygual
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eual conuiene acomosiar vu otro parallelogramo fobre, A
B.leaC.; s femajaate al gual conniene acdmodar le,fea D.co
uiene aorafobrelalinea relta. A B. acomodar vi, parallelo-
gramo ygualalr eétilineo.C.y (j excedadvna fzgm a.parallela
gmmﬂe.n ejante al milmo. 2
cortefe(por la.io §li.).Ja.AB -
pormedio &.E.y hagale(porla
6.del.6.)de la.E B.¢l parallelo
grimo.BZ ieln.,jatlte al, Dy
femejiteméte puefto, y hagt
{2 el pallelogramo. 1 T, ygoal
a_las dos.B Z.C. y femejate a
D.y femejantem ente puefto
Lueen.iT.femejante esa.BZ
Vlea K T, delemejante razd |
edlalinéa,Z L.glaKleh la ', T
ZE.Yporgueesmayor.1 T.
que no.Z B. luego mayor es. G
KT.q.ZL.yla.KILquela.Z E. Eftienda (e.Z L.Z E.y lea- Z L
M.ygualala.K T.y tibien.Z E Nifea ygual 2 la.K1. yr:hmph
(o.M N,luego. M N.es ygual y femejante al.dl T.perol T.esfe
mejante a.L L. fuego(porlazédel:6.)MN.cs femejate a.E L
huego fobre vna milina diagonal eftd.E L.M N.Saque:[efu di
zlf“anal Z X.v delcribate la igura.Pues pord esygual .1 T . a
lm dos.EL C. Esem 1T.esyguala MN. luegﬂ tabien. M N.es
yguala losmilinos.E L C.quitefe el comi.E L. luego el gno-
mon {refta,F G P.es ygual al milmo.C.y porquela. A E. es
ygualala.E B.tabien es ygual (por la. 36. del primero). AN .
almifmo.N B.cfto es(por la.43.del. 1.) al paralielogramo. L
O. pangaiiﬁ comun.E X.luego'todo. A X.es yeual al gnoma.
P G Ly elgnomo.P GF.es ygual al mifmo.C. ]!IE*?{}.A X.es
ygual: al mitio.C. luego (obre 1a linea refta dada. A B. (e ach
modo cl par allmouramn. A X.ygualal triangulo dado.C.y §
excede porla hﬂura pallelograma.BX.q es ﬁ:mt*}am almilmo
D pot (. D.es 1emejante al mifinno.BZ. .y BZ.es {cme; atea.BX¥

por qeltafobre vna milinadiagonal.Lo qual cduino hazerfe.
P1 oble
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Problema.io, Prepoficion,jo.
q Diuidir vnalineare¢fta d&d.l terminada ¢o

extremay mediarazon.

e& Sealalinea re€ta dada terminada.A B.coniene dinidir co
emrenm wnf:dn razo Ia linea rd&mﬂ B. lnmf% el §drado de
Ja. AB(por [a.46. del.1)y fea. BC.y(por la.zg,del.¢)aflicee fe

iabfe]a AC el pam 1610“1'..11110 C D. 5gual al Iminw BC.yq
- éfpuraparallelograma

| t‘}xﬁt‘dﬂp(}lﬁl A D.feme
i jaute al guadrade . BC;

b g 2 yesquadrado.B C. lue-
S —— w2, sl 20 tbicn es quadrado.

A D.yporque,B Cies y
gual al hifino.C D. ,qui-
te fe ol comu CE. 1u ego
. cl BZ.qrefta‘esypunal al

que refta. A D y es tambien eéquiangulo, lntﬂt}(porla 14.del
{exto)lonreciprocos los lados de los mifmos.B Z, D A.que
eftd juntoa yguales angulos. Luego et que como {etha. Z E.
con.D E.afli fe ha, A E: con. . B. y esZ LL.ygualala,A'C. efto
esala mifma, AB.yla linea. ED . ¢ 2lalinea 'A'E. luego es
que como.B A. ‘con.AL.aflila,AE, conh EE'yes mayor
la.A B.quela,A E.luegomayores la. A B, queld EB,lne-
g0 la linea refta.A B.es dinidida en ﬁlpunffo E.éan ta6 bi-
tiemay media y{ niayor parte es,A E.lo gl cStino hazeife
g Deotramanera; -~ Sealalinéa refa'dada; A B. cOliiene di-
vidir'la mifma, A B.c@1220 extremay media, Cortelela, A
B,en F(mrla 1 Llf& 2,)de manera {1(1 rt&nngnln Lﬂlnpl-‘f:
fieidido delra‘m :mh A B,y dela,BE,feaygual al quadrado
dela,FE A Pues parg el u&hmgnlw aue s contetiido debaxd
dela, A I} v dela, BE,és ypual al qmdmd{} deld, LA lm&p
(por laag,de ef’:e):.nmola BA.cola, AL, alls 11 Al,wrt a
B Juego 11 A B.es dumhdamn razon :.L’creum}rmedx Lo
qml Louaemahazerlm ST e iy L |

Q_z I'hc{i
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| Theorema.z1. - Propoficion; 31,
€Enlos triagulos seGagulos la figura. §fe ba
ze dellado opuefto alangulo recto es yguala
las figuras {emc]atcs y {emcmtcmcntc hechas

delos lados que CQPI ché den al angulo re&o

&aSea el triangulo.A B/C,que tiene el angulo reéto, B.A C.
digo quela figura que fe haze dela.B C.es ygual aaquellas f
guras {emejantes y femejantemente hechas dela.B A,y dela
AC.Saquele.(por la.az.dela)la perpédicutar. AD.pues por
que enel triangulo reétan aulo,ABC.defde el angulo reéto
A.fobre labafis.B Cfetiro:la perpendicular . A D. los trian
gulos ABD.ADC
df:_]!_nlm alaperpe . ...
dicular fon femeja .
tesaltodo.ABCy
tibien éntrefi (ppnr o
1a.8.81: 6). Yporgs . /.
femejante ABC, il
mlﬁnoﬁABD luego”
es § como.C B. con
B A.afsi.AB. c6.B
D yporqtres lineas.
reftas fon proporcionales luego (porel cnrelarlo 2 dela 20
del.6.)es que como la,primera con la. tencera afsi Ia figura
que esdefcripta dela primera cd aquella que dela. fegfida, fe.
mejante y femejmtementc Luego.como.C B.c6,B D.afsi}a
figuraquedelaBC, conlaquees deif.rlpta de 1a.B A. feme-
jante vﬁl-mﬂjautemente Y tambien por lo milmo como.BC
eon.C D.afsila figura queesdela,B C.conlaque dela. C A,
Por lo qual como la,B:C;con la, BD ,yla,D C afsilafigura
que fe haze dela,BC con aquellas que. dEbaJO de B A,y de,
- AC,fon defcriptas femejantes y ieme]antemente Pem esy

_gualla, B C.a,8 D,y,D C,luego es ygualla figura que fe ha
i | 2
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ze de la,B C.a aquellas figuras {emejantcs y femejantemen -
te hechasde la,B A,y dela,A C.Luego en los triangulos re-
- &tanguloslafigura que fe haze de cllado opuefto al angulo
reCto es ygual a las figuras femejantes y [emejantemente he
chas delos lados que comprehenden al anguloreto,lo qual
conuino demoftrarfe, |

,__ JDeotramanecra,

Eorq}ue'pﬂr el corelario primero de la,20.del.6.) femejantes
figuras eftan en dobladarazonde los. lados de femejante ra-
zon,la figura dela.B C,a aquella que es dela,BA.tiene dobla
darazonquela.CB.alaB A.Y el quadrado d [a. B C. al qua-
drado dela,B A.tiene dobladarazon que la.C B.ala.B A.lue
go como lafigura que es de [a.C B,a aquella figura que es de
1a,B A.afli el quadrado dela, CB,al quadrado de Ja.B A.y ti-
bien portanto como la figura que es de la, B.C.a la igura de
1a,C A.afli el quadrado dela. BC.alos quadradosdela. B A,
y dela.A C,Pero el quadradodela, BC. es ygual alos qua-
drados de'la.B A.y dela. A C(porla.47.dcl.i)jluego laigura
de 1a.B C.es ygual a aquellas tiguras que fon femejantes y fe
mejantemente hechasdela.BA.ydela.AC.

T'hcorféma.zz.. Propaﬁcinn.;:,
€Sidos triangulos fe coponen envnangulo,
teniendo los dos lados proporcionales a los
dos lados,en manera que los lados quc fonde
femejante razon fean tambienparaletlos,cita
ranen linea recta los dé mas lados de los mif
mos triangulos. '

¢ Seanlosdos tridgnlos.A B C.D CE.q tengi los dos lados
B A.A C.proporcionales a los dos lados.DC,D E.§ como fe
hala.AB.cola.A C.aflila.D C,ca la.D E.y parallelala. A B.

Q3 ala



LIBRO SEXTO DE
gla.DC.yla.AC.ala.D E.Digo que. BC. efta enlinca refia
¢6.CE.porquela.A Bes paraliclaala. DC. yfobra ellas cae
lalinea recta.A C, luego | % W e TR
(porla,zg.del.r,) los an-
gulosalternos,BAC. A
C D.lonyguales entre fi
Y por tanto tambien el
argulo,CDEL .es ygnal
al angulo.A CD,por lo
qualelm*qula BAC.es o
}mual al angulo,C D E.y porque fon dos t::aﬂulns‘, A B(JJ C
D E.q tienen elvn augulo. A,ygual al vi angulo.D. ylos lados
de junto a yguales angulos propma;oimlcs que como. B A,

eon.A C.afli,CD.con.D E,Juego(por la.6.delg.)el tuangulﬂ
A B C.es equiangulo al triangulo.D CE, Lyego ¢l anpulo, A
B C.esygnal 3l an*eulg:-,D CLy dcmoﬁmfe c:l anﬂ-ulu AC D
fer ypual(por la.zg.del.i)al angulo.B A Cluego todd el an-
gulo ACL.csygualalosdos.ABC.B AC. paumle comi ¢l
angulo, ACB, Juegolos angulos.A CE, ACBRB, lmwgualts a
los. angulos.C A B.ACB.CB A. ]i')em los angnlos.B A C.CEA
AC B(por la.32.del.1)fon yguales a dannc’roq luego los an
gulos. ACE.A CB.fop yguales adosreftos, Y deﬂie vina li-
neale&q}A( .y devn pun&(} en ella.C. tiradas dm line as, i
C.CE.no hazfa vnas mifmas partes, devn mbt}} Ot1o lm?t’n
los dosigulos.ACE.A CB. ygualea adosrettos, luego(por
la.14.dela)envnalinea reCla efta la, B Cigon la (“‘ L.luego i
dos triangnlos fe componen en vn annulo , teniendo los dos
ladﬁs proporcionales a los dos lados, en manera quelos la-
dos que lon de 1cnmantL razon {ean rﬂmluer allclos, pita
ran en linca re€alos demas lados de lD..: 11]1111105 trlﬂﬂ'-‘-'ulﬂs
Jo qual conuine demottrarfe, ik

Theavemaas,  Propoficion,3y
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€En circulos yguales los angulostiené la mil
marazon que las ciccunferccias {fobre lasqua

les eftan,aorafean hechosenlos centros 2o-

ra ep las circunterencias: y tambien los fecto

zes que fonlos hechos enlos centros.

eSean los citculosyguales, ABC.DE Z, y en {us centres.
AT eftenlos angulos.BI'C,E T Z.y en {us circunterencias ef
tenlosangulos.B A C.IV D Z.Digo gue comro fe ha la cirean
ferencia,B C.coun lacircunferencia.E Z.allt'es el angulo.B1C
con elangulo.E T Z.y el angulo,B A C.con el arigulo .E D Z
y demas Uefto cl fe&or.1 B Cieonel (eftos. T EZ.pongan fo
(pérlaiveynte y ocho del. 3.)por orden algunds circunfe -
rencias yguales a la circunterencia.B Ciy fean, CK.K L. y al-
gunas-ircunferencias.Z M.M Njyguales a la cireunferencia
E Z.y viren [e las lineas reétas,] KL T M.T N.Pues porque

g . .- . I

fonnygualeslas circunferencias,B C.CK.K L.entre 1. Tambie
fonygnales(por la.z7.del.3,)los angulos.BIC. CIK. K1 L
Luego quan multiplice es la circunferencia.B L. de la efrcun
ferencia,B C,tan multiplice es el angulo, BT L.de el angulo
B 1C.y Por tanto tambien quan mulziplice es la circunferen
cig.NE.dela circunferencia.l Z tan multiplice €5 el angulo

Q4 NTE
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NTE.delangulo.ET Z,Luegofi la circiferécia.B L.es ygual
ala circuferencia. E N.ygual es tambien el angulo,B 1L.al an
gulo.E T N,y {ila circunferencia. B L.es mayor que la circt
terencia.E N.tibien es mayorel angule.B1L.§ el angulo . E
T N.y i menor menor,Luego fiedo quatro t}uamidades,dua
circunferencias,BC.E Z.y dos angulos que fon.BIC.E T Z.
{etoman de la circunferencia. B C.y del angulo.BIC. los'ygn
almente multiplices que {on la circiferécia,B L . y el angulo
B1L.ydelacirchiferencia.EZ.y del agulo.E T Zlacirctfere
- c1a.E N.y elangulo.E T N,y efta demoftrade quefy la circun
terencia.B L,excede a la circunferécia. E N,tabien el angulo
BIL.excede al angulo,ET N,y fiygual, ygual,y fimenor
menor,luego fera,por la.6.definicion del.§,qcomo la ¢circun-
tereneia.B C,fe ha con la circunferencia.E Z.aflt ¢l angulo.B
1C.conelangulo,E T Z,Pero como {e haelangulo.BIC. ¢c6
el angulo,E T Z,afli el angulo.B AC, conelangulo, ED Z,
porque cadavno(por la,z0,del,3,)es duplo de cadaiqual,lne
go lera que como fe ha la circunferencia,B C,con lacircun
terencia.E Z.aflielangulo,B1C,con el angulo,E T Z,y el an
gulo,B A C,conelangulo, ED Z,Luego en circulos yguales
los angulos tienen la mifma razon que las circunferenciasfo
bre las quales eftan,aora fean hechos en los centros,aora en
las circunferencias, Lo qual conuino demolftrarfe,Iigo tam
bien que como {e ha la circunferencia.BC,conla circunferé

¢l
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cia.E Z.afli el fector.l B C,con el fe€tor,T E Z, Tiren fe lasli:

- neas,B C,C K,y tomados Iobre las c:rcunferencms BC,CK

los pun&os, X,0,tiren(e las lineas,B X,X C,CO OR_,ypor
que(por la. 15'1{{e5111¢1011 del,r.)las dos Bl IC fon yguales a
las dos,C 1, II{,Y abracan Yguales anﬂulos Luegﬂ(por la, a3
del,1;)la bafis,B C;es ygual ala: bafs CK,yeltr langlilo-; 1. B.
C.esypual al trmgulo,l CK,y porquees. ygual la circunferen
cia.B C.ala circunferencia. C K. luego la circunferencia que
refta,y cumple todo el circulo. A B C.es ygualala circunferé
cia que refta,y cumple todo el circulo mitino. A B C.Per lo
qual tamblen clangulo.B X C.es ygual al angnlo.C O K.Lue
go( porla.to, ditinicis del.3. el fegmento.B X C. es femejite

al fegmento.C O K.y cftan enla s lineas re€tas yguales . BC

K C y los fegmentos de circulos femejantes que eftan éygua
les lineas rectas,ellos entredi fomwyguales(porla,z4.del. 3.)
luego el fes_lmenm B X C.esypualal feemento.C O K, Pero
el triangulo.1B C.es vgualaltrmuuulo [ CK. luegotodoel
{e€tor.l BC.esygualatodoelietter.l CK. (porla primera
comun {mteuua)y por tanto tambien elieé}or LK L.¢s y-
suala cadavno delosdos.I BC.ICK. Luegolostres fe€to-
res.tB C,ICK.IKL.fonygualesentre f_.,} portanto tibien

{on yguales entre filos feétores. TEZ. T Z M. T MN. luegn |

quan multiplice es la circunterencia, B L. de la circunferen-
cia. B C.tan multiplice es el fe€tor.L 1 B. de el fector. IBC.y
mnh:cnpm lo mifma quan mult:phce esla circunferencia.

N E.dela circunferencia.E Z.td multiplice es el feCtor. T I'N
de el feCtor. T E Z.Luego fila circunferencia.B L. esygual a
Ja crrcunterencia.E Noygual es tambien el feltor.B LL, al fe-
ctor, BT N,y fila circunterencia.B L.excede a la circonteré-
cia,E N.excede tambien el feStor Bl L.alfeCtor . T EN. y fi
falta,falta.luego fiendo quatro quanudades dos circunferé
cias. RC.EZ. y dos fe€tores.| BC,E T Z.fon tomados los y-

gualmf‘nte multiplices dela urumtmmm BC.ydel feftor
I1BCla LllLLlI‘lfC‘l encia.B L.y elfetor.l BL .y dela circunfte-
renciaE Zuy de el feStor, T £ Z. lacircunferencia . EN.y el

'R fectorx
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feCtor.T E N.y efta demoftrado que fila circunferencia,B L,
excede ala circunferencia.EN.que tambien excedecl [e&or

BIL.al(ector.ET N.y fiygual,ygual,y fi falea falta. Luego
fera(por la conuerfionde la primera definicion del fexto ) q
¢omo fe ha la circunferencia. BC.conla . EZ. afli el (e&or.

1B C.conel feCtor.T EZ.Lo qualfe ania de demoftrar,
| Corelario,

Y manifiefta cola es quecomo e hael feGor
confe@or,aflielangulo con clangulo,

fFinisQ

g' Fin dcl libro fexto,
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| Eratas delas figuras -_
enla figura delaizy.del.r.enla linea. AE E-diga. A F B.enla fi-
gura den 41tive fevnalinea dela-A.hafta h C.enla.z4,del.3°
en ¢l circulo. A Bmpﬂ;agafe via.E.enla. 18 dcl G,f:nlﬂ figura, L7z




