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b Rk B Circuligrauitate demonttra-
& 72 ¥ tiones REX MAXIME peruigi-
A 7 ) li ftudio elucubratas, ad {ubli-
—j me MAIESTATIS V {folium
debito cultu proftratus defero : qui orbem
circuis poteftate,grauitate moderaris.Quid
“enim Circulo {imilius potentia tui 2 quid
ponderi propius imperio tuo? Quod enim
in czlo orbitz ambitalque, in orbe diffu-
fum imperium Veftrumeeft, cuius, vt fic di-
cam, circulo maria terralque ambis, com-
plecterifque tot regna populéfque alio fub
fole calentes. Potentiam magnificentia
comitatur, nec aliter quam fol diurno re-
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greffu mundum illuminat , ita {parfo per
vniuerfum tulgore, Maieftas V.luftrat om-
nia fouétque. Nec aliter ipfa terrz moles
grauitate {ua, quam pondere & conftantia

regiminis tui quiefcit, omnipedum impul-

{uvacillatura, nift vaum hoc momentum
pertihacius eam loco aflereret fuo. Reéte
igitur hoc inuentum tuis temporibus refer-
uatum, quibus felicifsime magnitudinem
tuam velut {ymbolum reprafentaret. Etf;
enim Circulum ¢ centro {uo @quilibrare
notifstmum ﬁierit,quibus tamen ex punctis
e1us xquilibrent partes haétenus fuit igno-
ratum: & primus,ni fallor, in fragmenta dif-
fe&um , ad {eueram illam mechanicarum
fpécu]"ationum trutinam expendi. Hieroni
Syracufarum Regi Archimedea inuenta
accepta ferimus : cuius tam felicis ingenty

“exuuix,{i non totz periere, cErte Minore {ui

parté-ﬁitamnt Libitinam. T1BIREX MAXE

ME qghinfcriora debebunt po"ﬁeri : fepiﬁi‘"%
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enim vt multi per Teaggredi poffent, quod
{ine Tevixaudebantvelle, teltarique natus-
ram non in vniusArchimedis ingcnib effce-
tam eITe.(@ibus fub prima aufpicia Acade-
miz tuz , hoc mathematico conatu praire
volui, non cxemplum daturus reliquis ,fed

1d feftinando aflecuturus, vt nondum me-
lioribus pruentus, ante z{timari mea pof-
{int , quam doéiorum fuperuentu ob-
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Centro grauitatis quadratam ab Archimede para-
bolen nofti Amice Le&or, eamq; ad propria deinde
Geometrarum principia renocatam. Hzc mihioc-
cafio fuit cogitandi de centro grauitatis partium

circuli, & an non aliqua ad quadraturam etus hinc pa-

teretvia, primitus inquirendi; qua quam firmo cumhoc

centro fociata fit nexu, hoc opufculum percurrenti tib1

palam fiet. Prafertim quod reciproca quadam it fequela,
& problematice inuento grauitatis CEntro quadretur cit-
culi Se€tor,adeoquetotus; ac viciffim quadrato circulo,
partium eius grauitatis centrum reperiatur. Nimium

quantum cum figura huiusin quadratum metamorphoft .

do&orum virorumingenia vano conatu lu&atafint,dum
alij per ignoratam hactenus dimetientis cum perimetro

‘proportionem,alij per curuas quafdam lineas, cuiufmodi

{unt helices &quadratrices,alij denique perlunulas id func
agorefli;nemo tamen,quod {ciam, hancinftitit viam,vta

circuli grauitate ad explicandam eius aream pmﬁcifcere--
cur.Annis abhinc vndecim ciim primum in Dolanafequa-
norum Academia Mathematicas difciplinas proﬁ:ﬂ' us

{um, hac i me Theoremata fuére excogirara, eaque tetigi
verbovno,{ed demonftratione pratermifla,iniis qua obi-
ter de centro grauitatis auditores mei {cripto exceperunt;
T'riennio poftin Mechanicis Thefibus,quas typis vulgau,
eorum mentionem feci,necadid tempus apud f{criptorem
aliquem veftigium huius ] peculationisdeprehen dizab Ar-

" chimede fané nihil taGum, necabiis qui commen taria in

ipfum edidere. Fridericus Commandinus & Lucas Vale-
riusin circulo & ellipﬁ centra grauitatis & ﬁgur:?e inidem

conuc-
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conuenire punctumoftenderunt,nempe quid fine vilo des
monftrationis adminiculo facile quilibet admififet, hac
tamen in parte non {ine laude fcrupulofze Mathematica-
rum difciplinarum integritati obfecuti. Maioris tamen
moliminis fuit centra portionum vtriufque figura inue-
ftigare; quod inuentum vra nouitate ac {peculationis fub-
tilitate commendari poflit, ego tamen inuentionis-mo-
dum impenfius fumadmiratus, qui longe alius eft ab eo,
quem prima frontedemonftrationes oftendunt.Decreue-
ramaliquando difcurlus huius velutitinerarium {cribere;
vtipateretqua via in hanc determinationem veniflem, &
opinione meainfinitis {peculationibusaditum aperuiflet;
fediniuftum volumen excreuifferopus,multarum figura-
rumde{criptione impeditum,quod quamdifficulter com-
- mitti preedopoeniflet, {cio. Quienim fierialiter poflet, vt
(repudiatis rot furilibus libris qui magnitudinum dum-
taxatdumenfiones & inftrumentorum vius iam toties ad
naufeam repetitos, obtrudunt ) non fuiflet inuentus ali-
quis, qii Apollonij P ergz1 & Pappi Alexandrini opera,in
do&orum virorum commodum iterato przlo fubieciflec?
Mathematicamutti {ciunt, Mathefim pauci. Aliud enim
eft nofle propofitiones aliquot , & nonnullasexiis obuias
elicere,cafupotiusquam certa aliqua difcurrendi norma,
alud {cientiz ipfius naturam ac indolem per{peétam ha-
bere,in eius feadyta penetrare , & abvniuerfalibusinftru-
Gum efle praceptis, quibus Thedremata ac Problemata
innumera excogitandi , eademque demonftrandi facili-
‘tas-comparectur. Ve enim Picorum vulgus prototypon
{zepe fzpius exprimendo, quemdam pingendi vium, nul-
lam ver¢ pictoriz artis, quam optica fuggerit {cientiam
adquirit, ita multi le&is Euclidis & aliorum Geometra-

rum

it

T .llﬁLlﬂTEfﬁ._'
3 . pEL

| apsmaeremg B8 5 400

bl




rum libris , eorum imitatione fingere propofitiones ali-
quas ac demonftrare folent , ipfam tamen fecretiflimam
difficiliorum Theorematum ac problematum {oluendi
methodum prorf{us ignorant. Antiqui {fane Analyticen
{ubtiliter inuenerunt , de qua libro {eptimo difertiflime
Pappus, cuius beneficio nonnulla illius artis, ad eamque
{pectantium librorum ruderagd nos peruenére, qux iam
virido&iflimiinftauratum eunt;fed qua inhancrem ano-
bis {funt excogitata additaque {uo temporedabimus, ple-
raque tamen 1n {fubie&ta materia, velut apertiflima exerci-
tationis arena exprefla fuerant. Plurium adhuc magnitu-
dinum de quibus nemo haétenus, centragrauitatis deter-
minaui {en{im edenda,que fimul dare viflumnon fuit, tum
vtexplorarem,quisde his {peculationibus do&orum viro-
rum fucturus fit fenfus , tum quod antiquorum more li=
brum vno fubie&o conftaredebereexiftimem ( quale {funt
circulus & ellipfis eiufdem omnino effentiz figure ) nec
quidguam adftruendum putem,quod velutadfcititiumad
fucum vel molem faciendamreferri pollit. Idcirco quana
tumnonnulli operz ponuntvt {criptionesdiducant, tan-
tum mihilaborandum fuit, veampliflimum argumentum
in hasanguftias cogerem. Quod fiviris fcripfifiem doétis,
ar&ius contraxiflem , fed vel a leuiter geometria tinctis
voluiheac percipi pofle. Ideoficutpleraque accurate{unt
demontitrata, ita nimios {crupulos ; ne elementa viderer

{cribere negligendos dixi.
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PROPOSITIO I THEOREMA L

Datoquoly bet Sectore civculs, v oq, etts latere produ-
€to, pofSivile €5t atermino alterins laterss , lineam ducere

ad productum latus, vt illud, quod fiet triangulum recti-
lineum, Sectori it squale.

L‘a Dico pofle ducia o,
- “concurrentem cum.
latere B ciin o, vt triangulum
A BD zqualefitSe&ori a B c.
- Nam per ea quz ab Archi-
mede demonftrata funt, in li-
bro de lineis {piralibus, pofli-
bileeftarcui a ¢ darelineanm.
re€tam 2qualem; ficilla 55, | '
ducta perpendiculariter ad > — e -
A B, ducatur k ¥ parallela s 4, fecans B ¢ in b, ducaturque A ».
Cumtrianguli 4 B p altitudo ficequalis arcui Seétoris, & bafis o 8

xqualis femidiametro, erit triangulum zquale Seori. | '
- Igitur dato quoliber Se@ore, &c. quod fuit demonftrandum.
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2 DECENTR O GRAVITATIS

PRGPOSITION THEOREMAM

St alatere Sectorss civenls, triangulnm Setori squale_r
aefcriptum fuerit Ut prius , alterum trianguli latns circa
commuunemn cunt Sectare angulum , Sectorss latere maiss
erit s €9 tertim latus eins arcum [ecabis.

SIt triangulum A o B Se-

Ctori B A E ¢ zquale.

I # v iPiéo’ latds 3D maius
effe latere B A.

Steniim latus 8 pnon fic
maius , cadet punétum b
Lvelin pundtum ¢, vel in-

fra c in ¢ ;& verogque cafu
debebit triangulam ADB,

‘gquod eft pars Sectoris,tott

Sectori efle zquale, quod
fieri nequit, cadet ergo D

ke = T VA R e
B ' S e _r Dico praterea lineam.
- AD,fecare arcym Se&o-
: , - risin aliquo punéto E.

Ducaturenim A F tangens circulumin a. e - _

Cum totus Seétor 8 A E ¢, cadat intra triangulum A ¥ B, erir il-
tud maius Sectore,ergo linea a o qua ;iufezt:triangtﬂ-&Se&ﬂfi Zqua-
le,cadet intra 4 ¥, fed etiam vitra a ¢ fubtenfam vt iam oftenfun
elt, ergofecabitarcuminaliquo punéo &.

Igicur {1 4 latere fectoris circuli, &c.quﬂd.demﬂnﬂraré épﬂt‘tﬁi:; :
PROPOSITIO L. THEOREMA IL -~ =

81 triangulum quodpiam fuerit aquale Sectori circuls,

2 bafi trianguli tamguam [emidiamerro,defcripto vt [u-

- pras linea e centro Sectorss educta, arcum €5 oppofitum
Priargns s 0% (Pl LT Do e P
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. :
terss baff vicinioris ad reliquam, quam partis avcus bafi
VIcInlovis, ad r&/ﬁqﬂﬁm. | |

It triangulum A csB 2-
quale Se&orie 4 p,& ex
centro B quecumque linea
fecet arcum A D INE, & la-
tus oppofttumin . _
Dico minorem effe pro-
portionemlinex A Fad ¥ ¢,
, quam arcus A E'ad E D.
3Cum lihea A cfecetar-
cum A p in aliquo pundo,
poteft linea BF cadere in.
illud punétum, vel fupravel A ' : B,
infra; quomodocumque vero cadat triangulum A ¥ 8, inter linean.
B8 F & bafim pofitumyfemper minus erit Sectore 3°A & , itidem inter
bafim- & linecam B E conftiruto, quod primum demonftro.
Cadatlineain pun&umvbi 4 carcum a p interfecat,manifeftum
eft triangulum A ¥B,Sc&ori B a E infcriptum, Se&ore minusefle;
i1 cadat infra intetfe@ionem, cum B £ ante {ecet lineam & ¢ quam
arcum,iterum conftabiteriangulum A F 3,Se&ore 8 A4 & minus effe, .
f;fSi denigue cadat fupra interfeGtionem, cum Se@or B ED iam cadat
Intra triangulum B ¥ ¢, erit minor triangulo B ¥ ¢, fed rotum trian-
gulum A ¢ B eftzquale toti Sectori B A D, pars trianguli{cilicet B 7 ¢
cft maior Seftore BED, ergo i‘t‘:iiqna pars Ifi:tn'guli;.i?::ilicm:ﬂ F B,mi-
nor erit reliqua parte Sectoris B A E , atque ita femper triangulum,
A F B, minus eftSectore 5 A £, . . R
' HﬂﬁzPhﬁtﬁ MINOT erit proportio trianguli A ¥ e ad Se&orem 4 g,
quam trianguli B ¥ ¢ adSeQorem B E p; & permutando minor quo-
quc proportio trianguli A ¥ ad triangula B ¥ ¢, quam Se&toris s A &
ad Setorem B £ p; fed vefunt triangula, ita funt linex A ¥, F ¢, & vt
fe hab:q;:S_e&c:rgsj_ita {fehabentarcus A &, £ b, €rgo etiam minor erit
proportio Hﬂ:ﬂ-}f AF ad F c,quamarcus A B ad arcum A p, |
Ergo ﬁ triangulum quodpiam fuetit, &c, quod propofitum fuit
demontftrare.

-

a L. hnius.
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4 DECENTROGRAVITATIS
PRDPOSITIO IV. THEOREMA 1V.

RY z‘rzm‘g%mm qmdpzﬁm vt ﬁéﬁ?"ﬁ Seltors czrm!z 4Gt
le .::Zajﬁrspmm fuerit, €9 4 f?‘i‘&iﬂgﬂk vertice ducatur linea

ﬂéwf m productam, triangulum priori [i imitle conflituensy

qgua ¢ centro enocabitur linea, ita (ecabit iam dultam li-
neam, vt parsinter bafim €9 lineam dnitam,ad religuam
matorem haveat proportionem, quam arcus bafi €9 duile

sam lineainteriectns, ad Fﬁlﬁgm«;m_:

It trianguli A B ¢
zquale Seétori A
B D, ducatur{s CE,
vttriangulum A c B
fimile fit triangulo
ECB, item aliqua
ex centro linea B ¥,
{ecans vecumqs E ¢
in F,8arciiA Din G.
Dico maiorem ef~
fe propottionem E ¥
SR - X ¢ ad Fc,quam fit ar-
4y cus Acad ep.
Diuidat primo B F arcum A D bifariamin G, eritficut BE ad B C,
itaEFad Fcifed E B maior eft B.c, cum B ¢ maior fit B A, & B A,

B C, B E {int tres continuz proportionales, ob fimilitudinem tnanguq -

lorum; ergo E ¥ maioreft ¥ c;fedarcus A zqualis eftarcui ¢ ,er-

g0 maior Prnpurnu EFadFC,quamarcusAG ad 6D,

_ Secunddnon ch—
O uidat 8 ¥ bifariam.

atcum A D, fed fit

6 p, &in ¢ p fuma-
turarcus b L,xqua-
lis arcui A 6, duca-
turques 1,qua pro-
ducta fi opus fuerit
fecet A c in K;fecet
quoque linea B F li-
neam c A in H.
Cum

verbi gratia AG Are
" cus , minor arcu

g
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. . §_

Cum triangula 3 ¢ A, B ¢ E fint fimilia, & in iisfimiliter du& fint
line® B F,B X erit ficut ¢ x ad x A,ita £ E ad F ¢,2{fed minor eft pro- a3-huins
portio AX ad K ¢, quamarcus A1 ad 1D, ergo conuertendo maior
erit proportio-c K ad K A,quam arcus p I ad arcum 1A, Sed vt c
ad K A,ita E ¥'ad F ¢ vtiam oftendimus , ergo maior proportio E F
ad Fc,quamarcus 1 ad 1A,ideft Ac ad ¢ .
Idcircofi triangulum quodpiam vtfupra,8c. quod fuitoftenden-
dum. -

"PROPOSITIO V. THEOREMA V.

S1 triangninm quodpiam vt (upra, aguale Sectori cir-
cttly deferiptum fuerit ,€9 a trianguli vertice ducta linea
inproductam bafim, triangulum priovi fimile conflitnens
fiécentroenocetnr linea aliqua, [ecans duas lineas angulo
Sectorss oppofitas , pofsibile ¢/f a vertice ducere lineam ca-
dentem intervtramaque ,quaabillagusé centro eduita eff
linea, [ecetur in candemrationem ,in quam Sectorss arcus
dimiditur. | '
SE&nri BAD gqua-
e fit tria-ngulunﬂ
A € B, duttaque CE,
vt triangula Acs,

E ¢.B inter {e fint fi-
milia , € centro vt~
cumque ducatursF,
fecansvtramque c4,
EEMEX K. %

Dicopofleducicc,
inter CE & CA, le-
cantem B F i H , Vt
fitficut crnad H Gy
itaarcus A1 ad 1D, _ '

Sitenim c A feéain M, vtficut arcus A1 ad arcum 1D, ita fit A M

ad M ¢ ;2 c_umﬁrmainr proportioarcus Al ad arcum 1D, quam A K, a 3.buiser.
ad x ¢, cadetpunétum M fupra punétum x5 ducatur deinde ¥ L pa-
rallela E 8, erit AL ad L c,vt E F ad F csbergo clum maior fit propor- b4.huine.
to E F ad F ¢, quamarcus AT ad arcum I D, erit quogquc maior pro-
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¢ DE CENTRO GRAVITATIS

portio Ar ad rc,
quam arcus A1 ad
arcum I D, & confe-
quenter quam linez
AM ad M c,cadetq;
puncta r fupra pun-
¢tum M.  Ducatur
M H parallela E B,{e-
cabit F k in aliquo
punéto H, per quod
{i ex ¢ ducatur cu
G,erit ¢H ad H C,vt
AM ad M c,id eft ve

B A O ¥

arcus AT adarcum I D.
Igitur fi riangulum quod piam, &c.quod fuitdemonftrandum,

PROPOSITIO VI. THEOREMA VL
Sectors B AD Vt [upra aquale [it triangulum Acs, €5
triangulume c s fimile triangulo A c B,ductaitemvtcum-
que B¥,€9 CG [ecans BF in v, 1ta Ut ficut angulns G By ad
angulum uB C, itz [itlinea Gu aduc, [ Tncatur A H, erit
triangulum AuB Sectors b A1 aquale.

St cnim vt linea
AJGH-ad H T, Ita.
triangulum ¢ Hsad
triangulum HCB; &

- componendoVt G €
ad G H, ita triangu-
lum ¢cpad ¢up;
fed ita etiam-{e ha-
bet triangulii ¢ ca
ablatum a maiori ¢
_._ . CB, ad triangulum,

B e o e B GH A ablatum'a mi-

' ' ' e 1noriG v B, crgogeli-"

quum AcBad A1p;vetotumadotum,ideftve ¢ ¢ ad m e ;& ve ar- -

. ; cus




PARTIVM CIRCVLIET ELLIPSIS. -

cus AXadarcum ID,ita GH ad H C, crgo componendo VL arcus AD
ad arcum A1, itaccad cn, ergo Sector Ap B ad SeGtorem A1sp,
(quile habentve arcus) vt ¢ ¢ ad 6 1, ergo & Sector 8 AD ad Seéto-
rem B A IVt trianfulum AcB adtriangulum A 18; ergo permutando
vt Scctor 8 AD ad triangulum A€, ita Sedor BA T ad triangulum.,
AH B,{ed Sector AD B elt zqualis triangulo A€B, ergo SeGor B A1
xzqualis eft triangulo An . |

Igitur Sedtori e A D vefuprazqualefit,&c. quod oftendere propo-
{icum fuit.

PROPOSITIO VIL THEOREMA VIL

Lifdem P%ﬁéﬂwlfﬂ pracedents Pra"p&ﬁrz'aﬂe; [l fiat vt HB

ad B.C, 11 B.C ad B X, Dicos X minorem fore s .

Vm enim ob i~
‘militudinem eri-
angulofum ECB, A"
cB,fitvtAs ad BC,
ita 8 C'ad B E,reéta-
gulum fub A, B8,
xzquale erit quadra-
to B C ; fimiliter re- -
¢tangulum fub = B,
B K,xquale erit qua-
drato B C,.crgo re-
¢tangulum fub s, T
B K , reCtangulo fub | - |
B A, B E xzquale erit;ergovt 8 A ad 3 H,itacritBx adsEafedaneff,, ;..
minor B H, €rgo B K MiNorerit BE. * : S gvae '
Ergo iifdem pofitis quz in prazcedenti propofitione, &c. quod
- oportuit demonftrare. T L RO T
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& DE CENTRO GRAVITATIS

PROPOSITIO VIIL PROBLEMA I.

‘Ddfa quolibet circnlo .S ed’r’aram afSignare, cus fidefcri-
ptum fwé’?‘ﬁ squale triangulum vt [upra , alteram trian-
gﬂlz latns circa communem angulum , (uperet latos Secto-
15, interuallo guod minus [it quolibet dato.

e | Atusfic circulus Asc, in
- A G coq; defignandus fit Se-
et &or, cuifi 2qualefic mangun

luma 1 p,litea b 1 quemaior

H eritquam A D,fuperct A D in-
¢ teruallo, quod{it minus quo-
| libet dato k. o
_ Producatur D A, vr AR fit
B xqualis x,centroque b inter-

ualle p E , defcribatur circu-
Jusen G, & eXA Erzgatur per<
pendicularis A F, {ecans cir-
culum e ¢ In H, ducaturq.
H D, fecans priorem circu-

Ium inB. -~
= A D DicoSe&torem D A B, efic.
K. cum qui poftulatar.. .

Cumenim A H tangat Se-
az.buims. &oremin A,cadet A1 intra A H,ﬂfccabxtquc D H,vltra B quxd&m fed
. intra H,igitur s r-quieftexceflus o 1 fupra D B, minoterit B H, cum,
autem D E,D H {int zquales, item 8 ablate » A, p B, erunt reliqua
AE;BH zquales;led EA ¢x cﬂn&ru&mne eft mquahs K, e,rgﬂ & B H
eritzqualis x, ergo & B I minof K.
Itaque dato quolibet circulo,8zc. quud fuic faczﬂndum.

PR:O- &




PARTIVM @IRCVLI ET ELLIPSIS. :

PROPOSITIO IX. THEOREMA VIIL

Triﬁﬂgﬁiﬁm ABC VL [upra, cf,?zmﬁf (1t Sectors AD B, €S
tridngula ABC EBC tnter (¢ fimilia, Dico ita duci poffe_
B ¥,V dulta CG, quaiin dinidatnr in 6,vt drcus Apin 1,

€9 fumpta duabws By, ¢, tertia proportionals Bx , (i-
peretur BX 4 linea BE , interunallo quod fit minus quoli-

bet dato1.

Vieratur enim & Mm ’
ab E A, qua fit mi- '
not dato interuallo 1,&
duabus lineis 3 M, 5.C,
fiat tertia proportiona-
lis No,erit N O maior BA.
Cum enim ¢ fitme-
dia inter EB, AB, itenL.
intet M B, N O eruntre~.
&angula E 3,A 5,8 M B,

MO,quadrato B C zqua- i

lia; & confequenter In- £ MG a5 B

ter {e, eritquevt E 3 ad S 55,

MB,ita No ad A B, fed

E s maior eft M3, ergo ;
. O P N

& N o maior A B. :

Auferatur deinde ex N o linea N p zqualis A B,2 fitque inuentus
Seétor ATR, vt polito triangulo A H 3, 2quali Setori A1z, linea s
_fupt:-:gr,'ﬂ'ﬂ;_iilinbri mnteruallo quam N o ﬁlp.crar: Np,ideft A Bsdu-

a 8. by,

CECC AT, L _ _ _
daquefitcH G, & fatvesnadsc,itaecad sk , {uperabit s g li- -

neam B X minotiinteruallo, quamfic datum interuallum .

-~ Cumenim 3 ¢ fitmedia inter BH ®X, erit rectangulum {ub s &,
B K,

B Ksfed 3 1 minoreftquam N o (cum ex conftru&ione p 1 minori

interuallo fuperet v P,quam N o fil_p eret candem N p) ergo etiam,

ectangulo fub ~ 0,8 M zquale; ergo ve s m ad N O, ita B M ad

8 M minoreft 5 xsfed 3 x minoreft B E;cumergo B K oftenfa fic mi- 35
DOL BE, & maior B M, fuperabit B E lineam 5 k minori interuallo,
quam{it E Mquo B E {uperats M,fed £ M minor eftdato interuallo ¥,
€rgo B E {uperat » K int@ruallo minori, quam {it datum 1. ARl
Quapropterfi teiangulum A z?-t_::,&.ﬂ.'qum-dﬁﬁ'tidcmnihandmm o
B = PRO-
. 7, : ﬁ[ﬂfL-I’ﬂTEﬂ-" ) 1.’r~ =
e e




1o DE CENTRO GRAVITATIS

_PROPOSITIO X. THEOREMA IX.

Sitres limeas ab vno punitoegredientes, €9 duosinsqua-
les angulos comprehendentes , (ecuerit quarta quadam li-
nea hoc pacto, vt partes zm [ubtendunt angulos, eandem s
inter [eproportionem habeant , quam angult, media abfcif-

[arum erit minima , illa maior que minorem angulnms

clandit,maxima denique quscum media maiorem angu-
lums comprehendit.

EX puncto a tres li-
nex egrediantur,
duos inzquales angu-
los comprehédentes,
D A B maiorem, D A C
minorem  illafg; fecet
linea ¢ 8 hoc pacto,
_ Vvt BD ad b c eandem
habeatproportionem,
7 K quamangulus b A B,ad
Lo angulumpAc.

i' _ Dico primo b A me-
/ diam abfciflarum , efle

/ . | minoré cA, quz cum.

illaangulum claudi.
- Sienim b A non fit
L | 3 | L SR 3:;1-1’11{:.1"{': Aserit zqualis
A ' G ¢ ¢ E¢C  velmaior; & primum

- | s ~ ponaturefle zqualis.
Centro A interuallo A D, deferibatur arcus g b ¥, ducanturque,
D H, D G, perpendiculares ad AB, Acsitem B 1, ¥ L per] endiculares
ada C; & cumanguluscp A ﬁtamt_ituﬂgv_tp ﬁﬁt{g_&ngﬁms}ﬂg Balin ﬁ;janﬁ
guliifofcelis, non erit B o perpendicularis linez 4 b, ideo§ue dimit-
tatur B Kpc.rp_emﬁculafis In A D pro dudtam , cadet enim -E}m':i B D;,.
'c-ﬁ’mngulus BD K‘ﬁt-:{cutﬁs‘-,_& ad vc:r‘r'iccm Vil ﬁlnrumkquuntad

bafim ifofcelis. :

- Cum ex Ilygmthéﬁ' AC,AD fint xquales fmtﬁue baﬁﬁﬁlmgul@_
FUMCB A,DB A, cruntillatrianguly vt alﬁﬁﬂ:&lfﬁlﬁs'ﬂ_ I, BK 5 {ed trian-

gulafuntetiamve s cad » p,ergocritetiomprad 3%, vescad BD, |
fed =




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 2

{fed camfic vt 8D ad p ¢, ita angulus B A 0 ad angulum b A ¢, feu
quodidemeftarcus ¥ p ad arcum p E, erit etiam componendoves ¢
ad D B,itaarcus¥ D Eadarcum F, & confequenter s Iad e X, Vt at-
cusF D Eadarcump F.
Iterumveasadar,
itaprad FL,& VEBA
ad AD,ideftAFita Bk
ad p H (funt enim tri-
angula asx ADH fi-
milia)ergovesrad FL,
ita sk ad DH,ergo per-
mutando vtsrad B K,
itar Lad pH. leds1
eftads x,vtarcus¥FpE
adarcum D ¥, ergo et-
iam F L ad DH,Vtarcus
EDE ad D F,aquodelt
abfurdum; non igitur
funt zquales A D, A G,
ex quo hoc abfurdum
confequebarur. :
Sitfecundocami- CE G e A
nog quam A b, non po- : -
teritangulus ¢ 0 A eflereétus, cimenim latus p Afic maius exfuppo-
{itionequam ¢ A,eritangulus o ¢ A, maiorangulo ¢ b A, non erit igi-
tur rectus ¢ D ssdemiflafit perpendiculans s x in A D,quomodocum-
que cadat; cum triangulum ¢ B A;habeat bafim A c minorem A o bafi
trianguli D 8 A, miner erit proportio trianguli ¢ B A-ad triangulum
D B A,quamaltitudinis 3 1ad 8 k, (fienim trianguli ¢ & 4 bafis efler
zqualis,triangulum effet maius,haberetque eamdem proportionem
adtriangulam d g A,quamaltitudo ad altitudinem) ergo minor pro-
pottio s ¢ ad s b,quam B 1ad 8 K, cums cfitad » D, vetriangulumad
triangulum, & confequenter vt arcus ¥ D E ad b F, quifuntvt 3¢ ad
BDsled ¥ L eltad o 1,vts rad s x,vt oftendimus,ergo minor propor-

tio atcus € D E;ad arcum ¥ b, quam linea ¥ rad o B, quod eft abfir-

dumsnonigiturminor eft ¢ A quam a b, exquoid confequebatut.
Dicofecundo A cefleminorem A z. | itk
Sthocnegetur eritvel zqualisvel maior,
Ponatur primoa ¢ zqualis effe A 3. Cimintriangulisc D A, D A,
bafes A ¢, A s fint xquales,eruntaltitudines o 6, H,vetriangula; fed
etiam D C,D s {uneve triangula, &arcus b E, D F in eadem quoque
: e B2  propor-

.-‘__,.

"

DEL.

h GEREMVATOMIB BE &, iR .

- F

AN ¢

-

gy e

’l BIBLIOTEC,

a Classur

definihus

- Propof1o,

demonflrar

_ dearcubua

O eor i
chordis
guod hic
19 dimidies
arcubss
o eorn
chordis [t

1LY,

) |
Nl |

L A

&
o

3 1 vl i
X 3 =
[ e

.‘""I A:L.'.' =




& DECENTRO GRAVITATIS'

proportione;eritigiturved ¢ ad D H,itaarcus D E ad arcumpF; & 5

i b Clwivs permutando veD 6 adarcum D Eyitap H ad arcum b F,P quod eft ab-

| | Hik | . furdum;non igitur z-

;i! B ﬁuales crunt A® A C.

" ¢ quo hoc infereba-

UL,

Ponaturfecundo A B

Mminor A C,erit minor

proeportio trianguli A

3 Dad triangulii A b ¢,

/quﬁm altitudinis p u

ad aleitudinem » ¢, er-

go & rhinor proportio

" B DadD c, & confe-

quenter arcus F D ad

arcum b E , quam li-

nez.pHad oD e, &

permutandoe  minor

proportio D F arcus

: ad lineam o ® ,.quam

i A L I 6 EC . garcus b E ad lineam

i : DG , quod eft abfur-
I dum; nonigicur maior cft A B.quamA c. ex quo id fequebatur.
|’t H | Ergo fitreslineasab vio punéto,8tc.quod fuitdemonftrandum.

PROPOSITIO XI PROBLEMA IL

ri

Duabus liness indefinitis angulum quemiuis comprehen-
| B - dentibus ,coq, per alteram indefinitam vicumaque dinifo,
'[-”E ﬁﬁ_aﬁgﬂﬁm pzmct’z.‘a 7] qﬁfffmfm cxtremarum lineam du-
t'L _ ceve ,fermanatam ad alteram extremarum, qusa a media
s iadimdatur, vt parsinter punctum datum €5 mediam
I~ > tntercepta, ad religquam,datam habeat proportionen.

¥

fich

g

Vi linex A3, 4 ¢, quemuis angulum comprehendant, eumgue

+— diuidarvtcumque 4 p.& ficin alterutra extremarum puta A 3,da-

tum pun&um E,datague proportio Fad ¢f L ames g
- Propofitumelt ducere £ 1,vt £ 7 ad 1 1, datamhabeat proportio-
nem rade, S e o s |

N

s Dl
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIDPSIS. 3

Diuidature A ing,vt  F

Exadx A ficverade, g A

e

ducaturque ¥ paral-
lela 4 ©; qua fecet A D
in aliquo pundto 1, &
pere & H ducatut linea
EAHE=T; ¢

Dico E 5 ad w1 efle, .
vtradac.

Cum enim in trian-
gulo A E 1,linea x = fit
parallela & 1, eritE & ad
H I, VtE Kk ad K A, id eft
vt F ad G, fic enim diuifi-
mus E Ain x.

Igitur duabus lineis {
indefinitis,8cc.quod fuit ,
faciendum. : c

PROPOSITIO XIIL. THEOREMA X.

Tifdem pofitis qua [uperiori problemate confiruximus,

nonpoterit ab eodem punéto alia duci linea, qus fimiliter

dimidasur.

SI enim alia duci poflit
ficilla & N, divifain g,

Vt Fad G, eritetiam e M

ad M N, VtE K ad K A,er-
go KM eritparallelaac,

AC,Crgo X H, X M, funt
inter {e parallelz, quod
eft abfurdum ciim con-

ericditifa ENfumiliter vt
E 1,vndeid fequebatur.

Igitur iildem pofitis
qua {uperiori proble-

mate,&c.quodoportuit - | S L=
demonftrare, N e _-c' R
: L B 3 PR 0:

: I} miBLIOTECK
o 1 = | DEI_ e &

“,_- A = ;

- - e gy Y [ e T

e St
SR N T2 : = Bl o



14 DE CENTRO GRAVITATIS
PROPOSITIO XIIL PROBLEMA IIL

Duabus liness mdgfmm quemnis sﬂﬂg%fﬂm compre-
hendentibns €9 illo vicumaue per aliam reétam dinifo, per
pwm’z‘ﬂm i1 linea dimidente dﬁgmmm Imeanm ducere,
Vtrimaue ad extremas terminatam , vt pars definita ad
rf!zqmm,dﬂmm habeat proportionem.

- —mmee T L ==

A ™ : LIHE:E AByA c, quem-

G uis angulum compte-
" hendant, quem diuidat
vtcumgque A D, in quaaf-
fignatum fitpunétum E.

Propofitum eft per £
ducerelineam®y 1, itave
E Had B 1rdatamhabeat
proportionem rad c.
il . i - Ab e verfus A 8duca-
- . ' tur linea £ x , parallela
:!"-!;_ BT Be-Sancs &ﬁaxvtcndrﬂa.'
_ AKX ad K H, & ducatur
i . If _ . | per H &E linea 1 E H;
: | DicoE meflead E1;VE
i e & radc.
|Hu Cuam enim in trian-
| & oulo A 1H,lineax E fit parallcla ACseritA kadk I, vt E Had E Lideft
vt F ad ¢.ficenim fecimus A xadx 1. _
Ergo duabus lineis mdeﬁmtﬁ; &c. quod facere mpm tuit.-

PROPOSITIO X1V, THEGREMA Xfﬂla

2y I fdem pofitis qua in pmmﬁmﬂ Pmﬁfmﬁm smﬂmm{
s, non poterit per idem punitum aliaduci !mm, quaf f E
militer pofitis pariibus i militer dinidatur.

| SI enimalia duci poffit, fitilla M ijﬁr E trarﬂiﬁrrs, "&:m E diuﬂ‘a vt
] - EMﬁtadEN,vtFadG - _ | . |

Cum_




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIDSIS. 15

Cum in trian-
gulo AN M, li-
nea k E {icparal-
lela A M , erit vt
'MEad E N, ita
A K ﬂdI{N; fcd_
etiam ita eft A x
ad x I,quﬂdﬁen ::
neqmt, cum ma-
ior fit proportio
Ax adx N, quam

ﬂd 1 o .

Ergo iifdem
pofitis quz in
prxcedenti, &ec.
quod fuit de-
monftrandum.

PROPOSITIO XV. THEOREMA XIL

e

kY, quotcumaue ?ﬂﬂgﬂﬁ%dﬁﬂﬁw Trauitatis centvaip ed-
dem veta linea psﬁm fucrint, mﬂgﬁ.ﬁmdsz ex ﬂmmém .
campaﬁm TVANILALLS Centyun,erit i eadem linea redia.

SI ntquotcumque
magmmdmeﬁ A,
B,C;D;E, earumque
cétra grauitatis per
eafdem licteras {i-
gnata, in eadem li-
nea reéte pofita. -
Dico commune
grauitatis centrum
in eadem recta re-
penn "
“Sienim fieri pof-
ﬁt it extra lineam
InF, & per pnmm
magmmdmxs cen-
trum A ,& F duca-
tura F Gsaeritinilla
centrum gramtarxs
rahquarum magni-

o e RS T T R

29, primi
Archime-
dude aqui-
_3‘. onderan-
226 ses.

|

|

|

J

%

oV R g ‘j
: --'l




16 DE CENTRO GRAVITATIS

relique partis,vicra
punctum F in H.
quod etiam erit ex-
tra lineam fingula-
rum centra conti-
nentem. Ducatur
iterum perfecunde
imagnitudinis cen-+
trum B, 8 punétum
#11,lineaB H 13 cum

u it centrum to-
I tius reliqua com-
i I ‘pofitx ex B, C,D;E,
8 B centrum pat-
! b8prims - tis,bericin B I cen-
| Archim. L I '

| desgquid Sk AT | trum reliqua com-
! N pofitZ €x CD E,vl-
i ‘ | ik tra punétum win k.
:p o atqueitafemperprogrediendo,donecad vitimam peruentum fuerit,
i reperietur centrum vltima magnitudinis g, in punéto aliqguo o’ ex-
Ii _ tra lineam per fingularum centra tranfeuntem,fed ctiam E eit cen-
| trum grauitatis vitima magnicudinis, ergo duo habebit centra graui-
i crpofiu- tatis,cquod fierinequit. Non erit itaque commune grauitatis cen-
; laswm Lu- trum, extra lineam per omnium centra tranfeuntem;ex quo id im-
| \ ff‘:;:i‘:“’:f pofiibile fequitur. SR

{ grauit, Quapropter fi quotcumque magnitudinum,&c. quod fuitolten-
Il ' dendum. - S e
o PROPOSITIO XVIL. THEOREMA XIIL

i quotcumaque magnitudinum grawitatiz centva in
cademretalineapofitafuerint, magnitudinisex omnibns

- Compofita grauitates centvum , erit ig cadem lineds intra
Centva extremarummagnit udinum. e S

i ity
P

| S‘Int quot=
: i cumque

- ‘ C \ _ magnitudi-
A ; : o A, ¢ AL L S, e
RGN TRV Ao e e Y. NesA,B,C,Ds

= /"\ tudinum dempta 4,
| @ m C B tamquam vnius, &

4
¥ 1 S -
L ¥

= 1B
e Al

’ e v \\_// | ; ~ carumg;gra-

&

",




"PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 17

‘uitatis centra,per eafdem licteras fignata, fint in eadé linea re®a A .

Dico centrum grauitatis commune,intra centra A D extremarum
magnitudinum, in eadem linea reéa reperiri.

Sienimnon fitintra centra extremarum magnitudinum, ¢cim ne-
ceflariofit inlinea A B, erit inilla produéta; fit verd punctum E,nec
refertverfus quam partem.

Cum centrum totiusfitE, & vnius partis puta proxima {itp, cen-
trum reliqua,id eft magnifudinis compofitz ex ¢, 8, 4,2 erit ylera B in 28-primi
F.Similicer fumpta magnitudine ex A,B,C,compofita, ciim cius cen- if;:;;_’
trum{it Fsextra centra extremarum a,c, conftitutum, proxima vero
partis centrum fit c,b erit centrum reliquae vltra ¥ in aliquo puncto G, b8.primi
actandem reperietur centrum vitimza magnitudinis in H, fed illius ;:T;fz.

centrumerat 4; ergo duo habebit centra grauitatis,c quod eft abfur-

7 _ . . cupoftula-
dum: nonerit itagué commune centrum totius compofita Magnitu- rum Lucs

-dinis,extra centra extremarum,ex quo id {fequitur; Valerij de

' : - ; Centro ora=

Ideo f1 quotcunique magnitudinum , &c. quod oftendere pro- ;, i
pofuimus.

PROPOSITIO XVIL. THEOREMA XIV.

 Stfegmentocirculi vel ellipfis infcriptafuerit ﬁg?}ﬁ?’ﬁ g4~
cumaque rectilinea , religuorum [egmentorum , dempta
Sigurarectilinea ,commnne granitatiscentrum , evit intra

ﬁgmmmm Pmpaﬁ@m.

Egmento 4 c E infcripta
fit quecumque figura re- L\
¢tilineaaBcpE. |
Dico commune grauitatis
centrum,magnitudinis com-
pofita.ex-refiduis {fegmentis
AB,BC,CD, DE, efleintra
fegmentum A cE. - _
Centra grauiratis {ingulo-
tum fegmentorum refiduo-
rum,fintexordine pundta ¥,
G,H,1; qua fingula erunt in-
‘trafuafegmenta,? cim fint fi-
gurz habentes ambitum in
cafdem partes cauum. Si
commune centrum {it exera -
- fegmentum A © E,velinam-

P

a 9. perito
Arehim.
de aqiii=

pond.
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18 DE CENTRO GRAVITATIS

bitu figurz , fit quotcumque punctum x. 84 punéto ¥ centro primlé;‘»:
fegmenti refidui, ducatur ¥ K L. cum x{it centrum totius, & F cen-

b 8.primi trum partis,® centrum reli-
fj{; S | que eritin ¥ L,vitra k in ali-
pond. quo punéto M, & confe-
quenter extra {fegmentum

AcE.Similiter cum commu-
ne centrum magnitudinis
compofitz ex refiduis 5 ¢,
CDP,DE, it extra fegmen-

€X G Centro partis,centrum
reliquax erit in 6 N, vitra M;
atque ita progrediendo re-
periemus centrum vitimi
fegmentirefidui pEin Q,ex-~
trafegmentum ADE,& con-
{equenter extra dpfum fe-
gmentum D E,quod eft ab-
furdum ;non erit ergo cen-
- _ erum magnitudinis compo-
E | A fite extra{fegmentum,velin
| ambitu vnde id fequitur.
Igitur fi fegmento circulivel ellipfis,&c.quo d fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XVIIL THEOREMA XV.

Si (egmento circulivelellipfis figmracuidenter égﬁfiﬁd‘
FILY CLHE QY AUILALIS CCTETWIN €L 112 diametra [egmenti.

It fegmentum cir-
“culivel elliplisasc,
diameter B D, figura

AEFGBHIKC.
Dico centrumgtra-

Al

- D =zl L ca B D.
Coniungantur anguli figure lineis E x, F 1,6 H.

Quoniam Trapezj AEK ¢ latera A€ & K »funt pasallela, bifas
- < S rlamque

o i g ]
o 4 H. [
Ve S S d ¥

<y

|

i w - i e i B
R e oy

tumaA ¢ Ein Myducta ¢ M N,

euidenter Infcripta

uitatis ejus effe in li-




PARTIVM CIRCVLIET ELLIPSIS. 19
tiamquie {ecantur in o

p & 1,2 centrum gra- E i&ﬁﬂf
uitatis ipﬁu.s eftin LD, m:; st
quzecftpats BD; €a- e,
dem ratione cen-

trum grauitatis Tra-

pezij E F 1k eltin ML,

ideft B 0, & I'rapezi

FcHI In N M id eft

B D,ad hzec quoque

trianguli GB H cen-

trum grauitatis eft in e

B N, "ergo centrum |
itatis s A ) ¢ I C
grauitatis figure in
_ {cripra,feu omnium partium fimul fumptarum eft in 5 o.
Igirur fifegmento circuli,&c. quod fuit probandum.,

PROPOSITIO XIX. THEOREMA XVI

C aﬁ.émﬁwmq-w ﬁgmmri crvenls vel fﬁsibﬁ;r' grﬂm}‘m‘z}
centrum eft in diametro fegment.

PRim& fegmentum circulivel ellipfis fic A B ¢, femicirculo vel femi-
* ellipfinon maius,diameter eius s D, ;
Dico centrum grauitatis ipfius eflcin 3 p.
Sienim non fit,efto punGum E & peripfumducatur & =, linex s b
parallelas & infcribatur fegmento triangulum A B ¢, camdem bafim
- &alticudinem habens cum fe- '
gmento, & guam proportio- M
nemhabetc ¥ adp F,hancha- | L~
beat triangulum A s ¢ ad fpa- '
tium x3 infcribatur euidenter
f&-gmeﬁtﬂ--ﬂgum reciilinea s ita
vtquzrefidua erunt fegmenta
fimul fumpra, minora fint fpa-
tio ks figura inferipta grauita- / & gt e o)
tiscentrumeftin p o ,Er igitur A B Biasn <
H,&mungatur H ¥,8pro ducatur,& ducatutcr. equidiftansipfi z b,
Conitat autem quod maiorem habeat proportionem figura fegmen-
| e e i

. BIBLIOTEC '
e ST L
' mmﬂn 6. i hditpgdd #




10 " DE CENTRO GRAVITATIS

toinfcriptaad ea qua reliquafuntfegmenta, quam 4 B c triangulum

~ad{patium x,quod eam habet quam c F ad p ¥, figuraigitur infcripta

ad portiones re-
litasmaiorem ha-
bet proportionem,

quam c F 4d F D,

hoceftE L ad E H.

habeat itaque M E

ad E H eam pro-

portionem quam

rectilinea figuraad
portiones , quo-
niam igitur E eft
centrum totius{e-
gment, figurz ve-

1o infcriptz cen-
agsrimi trum H, 2 conftat _
if;;-‘f- quod rl}agnitudinis compofite ex rf:ﬁdu_is fegmentis centrum
ponder,  rauitatis {ic in parte n B produtta , qua eam ad H E propor-

tionem habeat, quam figura infcripta ad refidua fegmenta , quz

it E M, eritigitur M centrum grauitatis magnitudinis compofi-
bry.buins. t2 €X refiduis fegmentis , extra fegmentum , b quod fieri ne=,
quit , non eft igitur centrum grauitatis fegment circuli aut ¢l
lipfis, femicirculo aut femiellipli non maioris , extra lineam B D ex

A D F C

quo id fequitur. t
Sit fecundo fegmentum cir- : 2
culi vel ellipfis a B ¢, femicircu- 5
o vel femiellipfi maius , com- o
| * pleatur figura & diameter pro- =
| ducatur in F, ducatur etiam per 3
‘centrum figurz E linea ¢ H, S
parallela’c a bafi fegmenti, to- ﬁ,‘?
| - tius figurz ¢ ¥ H centrum gra- =
uitatis eritin E F per ea quziam 19 N
| diximus,'{ed & partisc F A, erit AR Rt o | RS T A
| c9.primi 10 D F56€rgo & rﬂ';im; COCAHCG shbnEg: A ,
I Archim. erit in E D, cum DF ED {int _ e S et

“ equi-  partes eiufdem linex E F; ite- ) st i

ponder, oo
rum centrum figur® ¢ BH eftin. - S RS ey aEss
B E per iam dicta & centrum -ﬁggﬁg_ﬂ,- CAH, ceitin Ep,s

Xsaded |

.
- s =




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 2y
fed2EED compo- '

nunt eamdem re-
¢tam , dergo cen-

" bt d[j-bﬂiﬂf-
trum totius fe gmen-
tiI C B A erit in
B D.

Igitur cuiufcum-
que {egmenti circu-
- Li vel ellipfis , &e.
quod fuit demon-
ftrandum.

r,
PROPOSITIO XX. THEOREMA XVIL
Curnfcumaue Sectorss circuls granitates centrum, eff in

linea guaillum ex centro bifariam [ecat.
SI:: primo Sector circuli A B ¢ fémicircu- D :
lo minor, eumque linea s p ex centro s
bifariam {ecet. '
Dico centriigrauitatis ipfius efle in B p.
Cum enim lineas o angulum Seétoris
bifariamfecet, lineam quoque A ¢ & ar-
cum A o ¢ bifariam fecabit; itaque cum
AD bifatiam fecet bafim trianguli B A c,
A erit 1 ‘ea’ centrum grauitatis trian- A 13 prims
guli,item cumbifariam fecet arcum D ;ﬁfb;;'
{egmeiti A p C, eiufque bafim A ¢, 25
berit in ea centrit grauitatisfegmen-
i, cergo1n B D centrum grauitatis ex
vtraque magnitudine compofitiid eft
Sectoris; quod quoque intra Sedto-
remcadet. = - et
Sit fecundo femicirculusvel | o
femicirculo maior ABCD,cum- '
que linea B » ex centro bifa-
riam-fecet, in duos Se@ores
ABDE,CRDF,eruntillinecefla-
rio femicirculo minores, ditii-
dantur illiiterum bifariam per
femidiametros 55,z F,.centra .
grauitatis eorum, erunt inillis
demidiametris ve diximus, fint-

n o

que ¢ & H , propter xqualita-

b1g. f:@;iﬂi
c 15 butiss.
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2% DE CENTRO GRAVITATIS |

tem & fimilicudinem Se&orum, erunt B G, 3 H £quales, & ¢ ki bifa-
riam diuidetur A B » in 1,8 ob Se&orum equalitatem,centrum com=
mune {eu totius Seétoris erit 1,& confequenter in B D,Sectorem bifa=

riam {ecante.
Ergo cuiufcumque Seckoris circuli, &¢. quod fuit oftendendum.

PROPOSITIO XXI. THEOREMA XVIIL

Sifegmentocirculs vel ellipfis figura mﬁdm;‘&r ?ﬁﬁ?ﬁé’ﬁ*
tur,magnituding ex refiduss [egmentis compofita gramita-
ts centvum evit in [egments diameryo.

= SIt fegmentum circali vel elli-
" - Yplis AB ¢, figura euidenter in-

fcripta AEB ¥ € y diameter ' fex
gmenti B D. - 3
Dico centrum erauitatis ma-
gnitudinis compofite ex refiduis
{egmentis AE, E B;B ¥, F ¢ eflein

| _ ey - aCdmenim in Bp fit'cen-
“a19. huins. | ' trum grauitatis totius  fe- |
> g gmenti,bitem & figure cui-
b18. huiss. déntet infcripte, cerit in illa
c_g_p,.;,,.'} céntrum ;eﬁdui 3 rd e_{_t ‘ma-
| - Archin, gnitudinis ex. reliquis. fe-
| i o - gmentis compofita. f

Ideo {i fegmento- circuli
vel ellipfis , 8c. quod opot-

D —¢ twitdemonitrare. ...
PROPOSITIO XXIL THEOREMA XIX. |

| 81 Seltori cirenli vectilinea figura fuerit entdenter in-

i  [eripta, centrum granitatis figars nfeript erit tn recta -
- Sectorem bifariam [ecante. S ke i

' | el |




PARTIVM CIRGVLI ET ELLIPSIS. 23

L Eé&or circuli it az.c D, figura
euidenterinfcripta AE D F C B,
linea Seétoré bipartitofecans . |

Dico centsum grauitatis figu-
re reétilinex , quz Se&ori eui-
denter infcripta eft, effe in linea
B D.

*Cum enim totius Seétoris gra-
uitatis centrum fit in linea 3 D,
bitem & partisillius, quz ex refi-
duis fegmentis componitur, ¢ erit
& reliqua partis, id eft figura re-
&ilinex,Se&ori euidenter infcri-
pta grauitatis centriiinlinea 8 p.

Quapropter fi Seori circuli, &c. quod fuit demonftrandum,

PROPOSITIO XXIIL. PR OBLEMA 1V.
Fignrarveitilines Sectori civculi enidenter mﬁwpm,gmfﬂ

witatiscentruminuenive.
SE&M circulifit Az cp,&
“higure redilinez illi eui- H Db
denter infcripta grauitatis
centruminueniendd efto.
Cum hacfigura ex trian-
gulis fofcelibus compona-
tur, fumatur voum extre-
morum triangulorum puta
BEC, & Sector illi refpon-
dens ¥ 8 ¢ .c,diuidatur bifa-:
riam a linea s ¢; reliquum
Sectorem cum inferipto fibi
rectilineo bifariam fecet
B H, totum vero Se&torem

a20.buins

b17.buins

C 8. prims
Archim,
de aguip,

B

: » : e 2
cutn infcripto fibi reilineo
bifariam diuidat 5 p, 2 Tri- - : ~ aperig.
anguli B ¥ ¢ repertum fit P dys
* L h %, : fﬁ*_#_m.ﬂtl‘
<Stox ducatur K M,tcrm;'na_l;g. derant.
ad B H » qu ita dinidatur 2 v Eﬁ:;l
‘BDINL,vtreciproce M 1 ad ' SE S, e
Lrdiveoiangulumsrcad # gt
s . gcﬁquam_
 2IBLIOTECA i
DEL- SanE- w0
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24 - DECENTRO GRAVITATIS

reliquam partem figure eui-

denter infcripta, proportio

autem facile ex numero tri-

angulorum colligetur.

WG Dico punétum 1 efle cen-

¢ trum grauitatis figure reéti-
linex, Seétori euidenter in-
{i:riptx

Sienimnon fit,efto quod-
| uisaliud p kun&um N,inlinea
: BD,ducaturque x N o.

Cum x fitcentrutn vnius
partis , {fcu trnnguh BFC,
centrum vero totius fit N,

ecentrum reliqua partis erit

c8.prime : 25t e

Archim. . . 0,(eftenimin linea XN pro-
ae e ' | ' duta&inlineasn) eritigi-
ponder.

tur o N ad N K, vt triangu-
lumercad rchquam ﬁgura’:
‘inferipte partem , fed ita
d 12 buivs quoque eft ML ad Lx,dquod
| : amen fieri nequit, vt nimi-
rumk M &K o in L & N fimiliter diuidantur, igitur pun&um diuer-
fuma puncto 1 ,non eft centrum grauitatis figure Scétori cuidenter
mﬁ:np tx,ex quo abfurdum hoc fequitur.

Ergo figurz rectiline®,&c. centrum grauitatis inuenimus quod fuit

~ faciendum. | | =
PROPOSITIO XXIV. THE O'R_'EMA XX

Cusnfcumaque Sectoris gmmmm centrum minns diff at
« dcircumferentia, quam trianguls a[amrz!?m Sf&arﬁ €5

 (woten(aarcus comprebentr.

| SIt circuli Seétor AB ¢ n,triangulum verd B A C.
Dico centrum grauitatis Setoris cadere fupra centrum gram:-
tatis crianguli. a - |
~ Sit enim E centrumgrauitatis fegmenti'Ap ¢,centrum verd grﬂul—

e ] -

f{i iﬁ: tatis trian guh F,cadet {upra F verfus cxrcumfercnnamﬁcum g fitin-

deequip. : tra

2 MW




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 25

erafegmentum, b F verd in- bttt
tratriangulum, at centrum Archim.
grauitatis totius, id eft Se- : de j‘?"”"
&toris, ¢ cadit intra centra ; iﬂ:ﬁ:&m,

grauitatis partium , {itque
punctum ¢, cenftat pun-
¢tum ¢ cadere vltra pun-
&tum Fs & vicinius eflear-
Cul ADC.

Igitur cuiufcumque Se-
ctoris grauitatis centrum,
&c. quod fuit oftenden-
dum. | 4

PROPOSITIO XXV. THEOREMA XXI

St datum fucrit centram granitatis Sectoris ctrculi qut
detnde in duos Seitores vtcumque dinifns fuerit , €5 1pfi
grogue Sectores per lineas é centro ductas sterum bifariam
dimtdanturs fiducatur linea percentrum granitatis toting
Sectores, vtrimque terminata ad exs lineas, g alios Se-
ctores bifayiam [ecant hac lege, vt dinifa ad centrum gra-
uitasss totins Sectovis , pars ad partem reciprocans /m%mr
proportionem Sectorzs ad Sectorem ,extrema lines puncta
CrUnt Centragranitatis partinm. '

Atus circuli Se&or fit
A—"ABC D, diuifus a linea
BD,induosSeéores Aspa,
DBCF, quos etiam bifariam
fecentlinexz e ¢, 8¥:in linea
Vero B E , totum Se@orem
bifecante fit 1 , centrum
grauitatis totius Sectoris, &
- per H ducta fit linea 11 x,
virimque terminatain 1 & - D
K, haclege, vt fit reciproce
quemadmodum angulus ¢ ¢

BE,adE B FIta 1x ad HK. - - 2 s
Dico picta1 & x efle cen- _A.f*- Ao

1"'. OEL

i~

::r'-'k S ‘i
e e
L ATCE

0
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56 DE CENTRO GRAVITATIS

tra grauitatis fuorum Seétos
rum.

Si enim non fint, alteru-
trius Sectoris centrum erit
diuerfum abillis pundctis; fit
ergo Seltoris ABD ¢ cen-
trum grauitatiS L, & per
puncta L H, id eft centrum
vnius partis & totius, duca-
tur linea, qua occurrat B F
I M, (occurretautem alio:
quin Sector p B C F nullum
haberet grauitatis centrum,
e \ a*cfim debeat eﬁ‘cx:n-illarum-
Archim. . B linearum concurfu) erit m
desquip.  CCNLIUIM Zrauitatis rquui 5 3C pminde erit rcci-pmcé vt Seétor Aspc

Sa “* ad Se@orem DBCE, ita M HadHL;fed vt Seétores ita etiam {c habent

C

A

iplorumanguli DA, DBC, eorumque dimidij DEG, DBE, & Vit angulus.

bi4.buins DBGad DBF,ita1H ad 1k, ergoetiamMHad H1,vtrgad rk,b quod
oftendimus fieri non pofles non igitur aliud puné&um fuic centrun
grauitatis alterutrius Se&oris,ex quo abfurdum fequitur.
Quamobrem fi datum fuerit, &c. quod demonftrare voluimus.

PROPOSITIO XXVL. THEOREMA XXIL

- 81 8ectors circals figura reftilinea enidenter fuerit in-

ﬁ' ”}’f A CERLrum gmﬂfﬂzﬂ}}ﬁm cadet fﬁzfm cmrrmgm;
uitatis Sectorss. |

It Se&or circuli AB ¢c D,
~illique euidenterinfcri-
pta fit figura AEDFCB.
Dico centrum grauitatis
figura inferipte,cadere in-

Coris.

Si hoc non fiat, vel cums
itlo coincidet,vel cadet fu-
pra.

B
uitatis tum Sectoris tum figura infcripte

dere, & fit ¢ centrum gra-
»fumatur vnum triangulo~

s

rum extremorum F B C;eiufqueangulus ad centrum bifariam fecetur

ﬁ B Is

fra centrum grauitatis Se-

% - Ponatur primum coinci- :




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. be

a3 Lreliqua ediam figura pars, dempto triangulo ¥ » ¢, bifecetur a li-
nea B X,& a per ¢ ducatur L M,terminataad lineass 1 BK,qux diuida-
turad ¢,vtreciprocefirrc ad cm,ve Setorsc1r ad SeGorem 5AKE,
eritetiamvt patet L6 ad ¢ M, vetriangulum ¥ ¢, ad reliquam partem
figure euidenter inferipta, & etiamveangulus kspad peI, vtizpius
iamoftenfum eft.® Eruntque pun&a 1, M,centra grauitatis Sectorum b g buins
ABFK, BCIF,codemque difcurfi quoid fupra de Seétoribus oftendi-
mus, etiam demonftrabitur L effe centrum figura cuidenter inferi-
pte Sectoriz A X ¥, & M cfle centrum grauitatis trianguli B ¥ C,igitur
idem punétum M eft centrum grauitatis trian guli B ¥ c,& Seloris
B C I F,cquod eft abfurdumsnon igitur punctum ¢ eft centrum Seto- c1 4 huin
ris & figura enidenterinfcriptz vnde hoc fequitur.
Cadatfecundo centrum grauitatis figurz infcripte in u, fupra ¢
centrum Sectoris,& per H ducatur No,parallela Lm,ericn Had HoO,
vtL Gad ¢ Msideftreciproce vt triangulum B ¥ ¢ ad reliquum fi gura
infcript¢ dempto triangulo,cumigitur u {it centrum grauitatis totius
higura in{criptg,conftat N & o efle centra partifi,igitur o eft centrum
 grauitatis triangulis F ¢, caditgs fupra M centrum grauitatis Seétoris
BCIF,d quodfierinequit, ergo centri grauitatis higurzinfcripta,non 4, 4 sy |
caditfupra ¢ centrum Seéoris, ex quo abfurdum illud confequitur. ;
Ideo cum centrum grauicatis figurz infcripte,non coincidatcum |
centro grauitatis Sectoris,nec cadat fupra,necefle eritcadere infra. ,
Ergofi Sectori circuli,&c.quod fuic demonftrandum. |

- PROPOSITIO XXVIL THEOREMA XXIIL
_ Pofsivile eft Sectoricircnli figuram enidenter inferibere, |
VE Centrumgranitatis figurainfcripta , minns diflet acen-

tro granitatis Sectoris, qm!séer interunallo dato.
SIt. Se&oraBcp,centrum | B2

grauitatis eius E , inter- - TH | J
uallum datum EF¥, infra r;
cadit enim centtum figurz
infcripta infra centrum Se-
coris.

Dico Se&oriinferibi pofle
cuidenter figuram redili-
near, culls centrum graui-
tatis minus difter ab £,
quam punétuin .

Sumarur aliquod fpatium
G,ad quod Seétor maiorem
. habeat proportioné quam

a13.buises.




28 DE CENTRO GRAVITATIS

| DFadEF, & Se&ori figura
<o rH cuidenter infcribatur, do-
nec {patium ex refiduis fe-
gmentis dcmgti infcriptd
figura compofitum, fit mi-
nus fpatio G, conftat vers
id fieri pofie,

Dico centrum grauitatis
illiis figurae euidenter in-
feriptz, cadere fupra pun-
&tum F.

Si non.cadat fupra ¥, vel
cadetinipfum F,vel infra.

B Ponamus primim coin-
cidere cum F; cim E fic
centrum totius, & F partisfeu figurx infcripta, erit centrum reliqua
artisid eft magnitadinis exrefiduis fegmentis compofita in FE, pro-
dutaverfus g, incoque punétoputau ,ve ¥ ad e fit, ve refiduum
ex {egmentis ad infcriptam figuram; quare etiam erit componendo
vt HF ad FE ,itatotus Seétor ad refiduum ex fegmentis ; cum verd il
lud refiduum fitminus{patio ¢, erit maior proportio Sectoris ad refi-
duum, quam Sectoris ad {patium 6, ideoque maior proportio H ¥ ad
FE,quaeft veSectorad refiduum, quam prad e, quz eft vt Seétor
ad fpatium ¢.maior ergo erit HF quam DF,€Igo H centrim grauitatis
. . {egmentorum refiduorum, cadicextraarcum, & confequenter extra
17 huists fegmentum Apc,3quod fierinequit; ergo centrum grauitatis infcri-
ptefigura non coincidit cum F,ex quo abfurdum ﬁ:_ uitur.
Cadatfecundo centrumgrauitgtisinfra rin1. Cum & fit centrum
grauitatis rotius id eft Sectoris, & 1centrum grauitatis figurz infcri-
ptx, centrum reliqui fit H; vt prius, erit maior proportio Sectoris ad
refiduumex fegmentis compofitum, quam pFad D E, ¢rgo quoque
diuidendo maior proportio figurz infcripte, id eft SeQoris demptis |
refiduis{fegmentis,ad refiduafegmenta, quam DEad E ¥ »multoque
maior quam DE ad E1; {ed vtin{criprafigura ad refidua fegmenta, ita
HEad EI, ergo maior proportio HE ad E1, quam DE ad 1, ergo HE
maior quamDE, ergo H cadit extra Seétorem,centrum nimirum gra-
biy.huins uitatis refiduorumiegmentorum,ergo extraf egmentum Apc,bquod
ficrinequit; ergo necinfcripta figura centrum grauitaris cadit infra -
_ F, ex quo id impoflibile fequitur. LS 1%
cohuins  Cumergoinferipte figure centrum,cquodneceflario caditinfra &
Sectoris centrum,nec coincidat cum ¥,nec cadatinfra ¥, cadetintra
i - e T T saslpatiuny
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 29

fpatium ¥ £, eritque vicinius centro Se&oris, quam fit datum {pa-
tiumeE E. ;
Iraque poflibile eft Sétori circuli,&zc. quod oportuitdemontlrare,

PROPOSITIO XXVIII. THEOREMA XXIV.

Omnis figurarectilines, Sectori enidenter infcripte gra-
uitatescentvum ,minus abest acentro civculs , diibus tev-
tiis [emidiametripartibns.

SIt circuli Se&tor A s cp,
figurarecilinea cuiden-
terinfcripta AEDFCB.
~ Dico centrum grauitatis
ficurz infcripte, minus ab-
eflea centro B, duabus ter-
tiis femidiametri s D.
Sumatur enim triangu-
lum BFc, & excentro gra-
uitatis ipfius @ ,inueniatuy
centrum grauitatis totius .
figurae euigenter infcripta, - B
quod {it H,& confequenter reliqug partis dempto triangulo centrum
erit1;lineasck bifecante angulum triangulisc¥, & lined sup, bife-
canteangulum totius figurzx infcripta, lines deniques 1 ¢, bifecante

teliquam figurz partem,dempro triangulosrc.erititaque rnad me, -

vt triangulum B ¥ ¢ ad reliquam figura infcriptz partem, & confe-
quenter vtangulus rscad angulum rp 4,8 iterum vt eorum dimidij,
ideft FExad FB L, quibus cum fint zquales L8D , DB K, conffatverd
angulum 18D efle minorem angulo b3 (nifi figura infcripta duobus
tantum conftet triangulis de quo ftatim) A€rgo BH MINor erit BI, & BI
minor 8G, multo ergo minor erir 5y quam BG,fed s ¢ minor eft dua-

bus tertiis femidiametri partibus,cum fit fubfefquialteranm, quz fe-

midiametro minor cft, ¢rgo & 8 H minor erit duabus tertiis femidia-

metti,que eftinteruallum {eu difta ntia H, centri grauitatis figurz in-

: fcriptx i'ct:ntm'ﬂ 3

: L - , : e o iy -
Sivero figura infcripta duobus tantum conflet triangulis, cum illa

fintzqualia,eruntetiam s ¢ s8I 2quales,& angulus 181 2qualis aB g,

& B H perpendicularis ad 1, ideoque minorBc , quz minor eft dua-

: bus tertiis femidiamerri partibus,crgo & ipfazH.

Quare omnis figurerectilinex,&e. quod fuit oftendendum. 5

2 10.briss

%, | D
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30 DE CENTRO GRAVITATIS
PROPOSITIO XXIX. THEOREMA XXV.

N yllins Sectoris civculi granstatis centrump , abeft 2

centvo circult , interuallo quod excedat duas tevtins ([enni-
diametri. |

az7.buis

b28.buius

* < S'It SeGtorcirculi A B ¢ D.
' Dico centrum grauitatis

interuallo quod fuperet duas
tertias femidiametri B D. '
Si enim fieri poflit, fint BE
duz tertiz femidiametri, & E
centrum grauitatis Sectoris,
apoflibile eft Sectori figuram
retilineam euidenter infcri-
bere, cuiuscentrum grauita-
tis minus difter a centro gra-
uitatis Seétoris ,-dato inter-
uallo F £, & confequenter
magisabfit a centros, inter-
uallo B 7, id eft duabus rertiis
{emidiametri partibus,bquod
fieri nequit ; erge nec cen-
trum Sectoris poteft a centro circuli 2befle maioriinteruallo, quam
duarum tertiarum femidiametri,exquo impoflibile illud fequitur,
Igitur nullius Seéoris circuli,&¢. quod fuitdemonftrandum,

B

PROPOSITIO XXX. THEOREMA XXVIL~

Omnis Selorss civenls granitatiscentrum minns diftat

acentro ui cirenli,duabus tertiss (emidiametri partibns.

0. buins

JIc Se&tor circuli ABcD.

Dico centrum grauiratis ipfius minus abefle a centro circuli s,

duabus tertiis femidiamettis p. - |
Sienim nonabfic minus,cim magis etiamabefle non poffit,potetit

abefle duabus tertiis {emidiametri pareibus. Sitigirur B, 8 8 £ due

tertiz femidiametris *cim 3 p SeGtorem bifariam fecet, ducancur
€tiam BF BG, qux xquales partes bipartito diuidant, ducaturque 5 1
: . : ] - I : _."P{:-r

-

!.'."'“_‘ =

¢  ipfius,non abefle a centro B,

T
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 3

per E,perpendicularisad s p,
qua lineis B ¥, BG occurratin
1 & H, erunt H & 1 centra
grauitatis partium , b nulla
enim alia linea per E, bifa-
riam diuideturin E,termina-
taad BF,BGiccUm centra gra-
uitatis partium ob earum z-
qualitatem debeant efle in
linea per E bifariam feéta,er-
go H erit centrum grauitatis
partisfeufectoris asp,fed sl
maior eft 8E,qua eft duarum
tertiarum{emidiametri,ergo
centrum grauitatis Setoris
ABD , abeft amplius duabus

b14.buins

c20. bt

25, bu-
1864

femidiametri partibus, dquod fierinon poteft ; impoflibileigitur erit dzo.huins
centrum grauitatis totius, abefle duabus tertiis femidiametri parti-

bus,ex quo confequitur.

Ergo omnis Sectoris grauitatis centril,&c.quod fuit oftendendum.

PROPOSITIO XXXI

PROBLEMA V.

oA dato quolibet civcnlo an sferre Sectorem cuins centrum
gramitatis magis diffet acentrocirculs, quolivet internallo
dato, quod minis it duabus tersiis femidiametrs partious.

DAms fit circulus Azc , cu-
_1us centum B, & data li-
nea k, minor duabus tertiis

partibus femidiamerri.

Propofitum fit auferre Se-
ctorem, cuius centrum gra-
uitatis magis difter 4 centro

circuliz,dato interuallo .

Cum E fit minor fubfefqui-

altera femidiametri dasi cir-
culi, a du&j qualibet femi-
diametro BD , auferatur BF

{efquialtera line¢ E, erit enim
BFminor & o, per r ducatur

G H,perpendicularis 8 b, fe-

cans

i
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2 DE CENTRO GRAVITATIS

cans circulum in ¢ & 5, du-
canturque BG, BH,

Dico epubpefle SeGorem
qui poftulatur.

Sumatur in linea 8D, qua
Sedtorem bifariam diuidet ve
conftat, linea Br xqualis &,
€rit I centrum grauitatis tri-
angulizscH, cum B 1 fint duz
tertiz B F , {nmatur quoque
punctum x efle centrum gra-
uitatis fegmenti G D H,aquod
erit intrap F,cum 1 & K fint
centra partium,®centruom to-
tius erit intra 1K, puta pun-
¢tum L ,quod magis diftat a

puncto B, interuallo B 1, id eft linez E.
Igitur a davo circulo, &c. quod fuit faciendum.,

PROPOSITIO XXXII. THEOREMA XXVII.

Si quolibet Sectore circuli bifariam [¢Go , 4 latere eins
velut bafidefcriptum fuerit triangulum , dimidio Sectors
aquale,commmnem cum Seilore enm habens angulum,qum
adcentrumcirculieft , deinde a<vertice trianguli ad bafim
producta linea qua [imile priovs triangulum confiituat,
centrog, Sectoris alins defcribatur Setor , einfdem anguls
cum dato Sectore ,cuins latus [it [e[qunialterum eins lines,
guaintercentrum circuli €9 concur(um linea a<vertice du-
ctaadproductam bafim intericiinr; trianguli vertex evit
centrum granitatis Sectovs poftremodefcripts.

SE&DT circuli fitBAD C, bifariamfeGusalinea B v, defcriptumque

triangulum A £ 8,2quale dimidio diéti Sé¢oris A D8, & fitve ABad
BE,itasE ad 3F,ducaturque £ F3feu ducatur E ¥,vetriangulum s E F:,ﬁt |

fimile criangulo 3£ Asfumacur deinde sefefquialtera B ¥, & centro B

interuallo ze,defcribatur Seftor sc1m. ©

~ Dico




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. a8

Dico pun&tum & efle centrum grauitatis Se@oris BH .
Sienim non{it;cum fitin lineasx;cadet fupra vel infra punctum E.
CadatPrimumfupra e inx, & fiatve sxadsr,ica s adB 1L, & cen-

tro B interuallo B defcribatur SeGtorsr M,2 erit E centrum grauitatis az. pesis.

Sectoris BL M,cum Se&toressL M.& BGIH fint figurz fimiles,& punéta ﬂrf‘?fz-
prams

E &x invtroque {imili- e aquipond.
ter ponantur, {itq; pun- |
¢tum K , ex hypothefi
centrum grauitatis Se-
CtorisBGIH,
Diuidatursy in v, vt
3L ficfelquialtera N, &
iuxta ea que Propofi- T 3
tione nona oftenfafunt, * c
ducta fit 8 0, vt deinde
ducta E B, diuidatur ad
3o in Q hac ratione, vt
{itr Qad QE, vtangulus s
- prqQadangulumqzE, =
& duabus lineis o8, 88, |
ﬁ'lmptg tertia propor- [ g —~.
-tionali B R , excedat li-
nea B F lineam B R minorj interuallo,quam ¥x,quo s fuperatpn,&
confequenter fitmaior quam B N, fumatur quoqueangulus 1 8 s du-
plusangulizz o, 8 angulus T v zqualisangulo 130,8& perpunéta r
8¢ E ducaturlineaquz occurrarsv in x. :
Cumlinez o B, B E, b R fint tres contintz proportionales ex con-
{truttione,erunt triangulase R ;B E Qlimilia,& angulisER, BQE 2qua-
les,ergo etram anguli deince ps;ideft BEX,3qp 2quales erunt, ergo ey
~ &triangula BEX, B P Qfimilia erunt, ciim preterangulosse x,BP Q@ >
ctiam an‘gulﬂs- EBX, Qe P xqualeshabeant,quarein triangulis s QP
BEX critlicutrQad Qu,ira Ex ad e, fimiliter etiam in triangulis e QE,
BREserit{icutsQ ad E,ita BE ad ER,fed p Qeft ad Q& vrangulussrq
ad QBE,id eft angulus 10 ad oBT,ergo etiam Xk eritad ER,vt angu-
lusreoadangulum osr, ergo etiamyve angulus L 5 s, qui eft duplus
angulireo,a dan gulum sz M,quicft duplas anguli 0BT, ergo erit XE
ad ER reciproce, veSe@or 185 ad SeGorem SBM ;quia Sectores ha-
bent eamdem proportionem quam angulis cim vero E fit centrum
grauitatis En-rius SeftorisBL M, & B0 bifariam {ecer SeCtorem L&S, &
EN Sectorem $BM, partes totius Sectoris, & linea R x per £ du&a, &
‘Vtrimque terminataad 0,3 N dinidatur ad pundtum E, in recipro- : |
< E cam |

4 ]
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34 "DECENTROGRAVITATIS

bg.buizs Cam proportionem partinm,berunt R & X centra partium,ergo R erit -

centrum grauitatis Sectoris L $ ; fed R 8 eft maior 3N duabus {cilicet

- tertisBL,ergo alicuius Sectoris centrum,plus duabus tertiisfemidia-

_ i metri partibus diftaca

¢ 30.butms 7 centro circuli, ¢ quﬂd

5 fieri nequit; non igitur

centrum grauitatis Se-

&oris BCHI, cadit {u-

v pra E ex quo hoc ab-

{furdum {equitar.

T .- “Cadat fecundo in-

c frarinx, &fiat ve sk

adBI,itaBEadBL, &

£ centro sinteruallosi,

A defcribatur Seor B 1.

s ' M, erit E centrum gra-

/] ‘uitatis Sectoris BL M,
- : \ vt fupra oftendimus.

L I F A = Diuidatur B L in N,

vt BL fic {efquialtera

BN,& iuxta propofitionem31.inuentus fitSector BLS; cuius centrum

grauitatis R ,maioriinteruallo difteca centro circuli ,quam fitinter-

ualli line s #,quod e¢ft minus sN,{cilicer duabus tertiisfemidiamerri

BL,dudtaque fitBR 0,diuidet illa bifariam SeGorem L s,fiatangulus
T8V zqualis angulo Lo ,ducaturque R E,donec occurrat BV in X.

| M Quandoquidem £ fit

centrum grauitatis to-

tiusSeGoris st M, & R

centrum grauitatis Se-

&oris BLS, ¢ centrum

grauitatis reliqui Seéto-

ris SBM, erit il RE pro=

duéa,cfed etiam eritin

BV ,que illum bifariam

fecat,ergoin X;ergo erit

vtE X ad E R ,ita Seétor

BLs ad SeCtoremssm,&

fimiliter angulusL3sad

angulum s B M, eorum-

| 3 -que dimidij, fcilicet an~

' o3 - OBT;

d 8.prems
Archim.
Ae &quip.

& 10, bRils
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIDPSIS. 3

OB T, &angulus T8 v ad angulum T B 0, vt iam oftendimus.
Fiatdeinde veBR ad BE,ita 85 ad ssducatur EQ,& producaturvi-
quein p,ducaturitem AQ; fimilia erunctrian gulaR EB,E QB), & anguli
R E B,E QB Zquales,ergo & in trianguliS5EX, BQP 2 nguliBEX,BQP.qui .
prioribus{untdeinceps,zquales erunt, crgo & triangulaBE x,B QR fi-
milia vt ante oftendimus, eritquevtExad 53, itap QadQp, & vt EB
ad ER,ita QB ad QE,ergo exzqualitate ve Ex ad ER, ita p Qad QE; fed
EXadER,Vt angulus ApQad QZEshoceft vt angulus 180 ad angulum
OBT,ergotriangulum AQs xzquale Se@ori Ay, €rgo BQINAIOL B A} £4. huius.
fedep eft media proportionalis inter 5 nR;item inter A, BF, ergo
rectangulum {fub s ¥,84,2quale eft re &tangulo fubsr,sq,ergoericve
BF A0 BR,itaBQad8A,{ed sk eft minor BF ex conftrultione,ergo erit
BQMINOT BA, ergo BQfimul erit mdior & minor e 4, quod fierine quits
non cadet igitur centrum grauitatis Scctoris BGIH infra E,ex quo ab-
furdum confequitur;fed oftenfum eft ctiamnon cadere fupraE,ergo
eritipfum punétum E, centrum grauitatis SeGoris BGIH.
Igitur {1 quoliber Se&ore circuli,&c.quod fuit demonftrandum.,

PROPOSITIO XXXIII. THEOREMA XXVIIL.
- Signolibet Sectorecivculié centro bifariam dinifo,dncta
Juersi perpendicularis in lineam bifecant? , 4 punétolaterss
quod duabus tertiis partibus [emidiametrs abfit 4 centro
cirenlt, €9 frat vt dimidins Sectorss arcus ad (emidiame-
trumptaperpendicularss ducta ad quartam guamdam li-
neam,e cenirocirculi inlineabifecante  [1smsendam eins ter-
minus ¢ff centrum gramitatss Sectoris propofiti.
« It datus SeGor anc, fe@us
“bifariam a femidiametro
DB, & latere Az diuifoin E,ve
s ficfelquialtera e, dudafic
EF perpendiculans linex ps,
& ponaturefle vearcus paad
femidiametrum A3, ita E®
gl oo
- Dicopun&tum c effe cen-
trum grauitatis Sectoris pro-
pofiti. _ |
 Fiatenim vt 3e ad 86, ita
EG ad BK,ducanturd; 6 cks
item centro s, intcruallo B,

c

=
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36 DE CENTRO GRAVITATIS

defcribatur arcus cu1,8& eodem centro interuallo 8%, defcribatur
arcus XL M,& producaturin N. | 3
Cum fitvtarcus pa ad femidiametrii AB, ita arcus ¢ H1ad femidia- '
. metrum BG,& vtarcus A ad ineam AB,ita EF ad BG,eademericpro-

- portio arcus GHI ad GB, qUZ
reétz EF ad 3G, igitur arcus
cu1eritreétz k¥ zqualis,fed
triangulum G E B habetbafim
femidiametrum Sectoris B 6
H 1,8 altitudinem EF ®qua-
lemarcui cHI,ergo eft zqua-
le Se@tori scHIsitem Secto-
reSBGHI, BKLM, citm fint fi-
miles, funtin duplicara ratio-
ne fuarum f{emidiametro-
rum,cumverofitveakadsc,
itascG ad BE,erit SeCtor BKL M
_ 7 il ad SeCtorem BGHI, vt BK ad

A E I K B BE, & conuertendo vt BE ad
BK,ita Seftor sGHIad BKL M,

& permutando vt triangulum BGE ad Sedtorem BGH Lita triangulum

BGK ad Seftorem kLM ; fed triangulum 3 G E oftenfum eft Sectort

BcHIZquale,ergo& triangulumscx SeGori sk M zquale. Cum

igitur SeCtor ek MN fit bipartito diuifusalinea M, & Sectori BK LM

éxquale triangulum B e x, producto latere B M comprehenfum, fit-

que triangulum G E fimile triangulo B6 x , & BAfelquialtera BE, Se-

x 32.huims Ctoris BAD C,2 centrum grauitatis eft pun&tum c. |
Ergo fi quolibet Se&tore circuli, &c. quod fuit demonftrandum.

C

PROPOSITIO XXXIV. THEOREMA XXIX.

Dato quoliber Sectore circuli ,é centrobifayiam dinifo,
[ifiat vt Seltoris arcus, ad dnas tertias pavtesrecta (ubten-
dentis arcum, ita[emidiameter ad quartam quandam [~
neam é centroumendam ,in eaqus Sectorem bifariam [e-
cat, eins terminmus erit centvis granitatis Sectoris propofits.
SI:- arcp Setor circuli; dutague s p SeGorem bifecante, fit veluti
arcus ADc ad duas tertias fubtenf 4 ¢, ita femidiameter 5D ad
quartam B E. |

'|- .

~ "= Dich




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 5

Dico  efle centrum grauitatis SeGoris propofiti.
Diuidaturenim a3 in F,vt fit A B fefquialtera ¥3,8¢ ducatur ru pa-
“rallela A c.

Cum 3B F {it fubfefquial-
teran A, &flitvepradBa,ita
FH ad Ac,erit quoque FH
duarum tertiarum AC, qua-
re erit vtarcus ADC ad FH,
ita AR ad BE, & VL DA dimi-
dium arcus ADC,ad FG di-
midigm FH, ita A3 ad BE,
ergo conuertendo vt arcus
ADad reétam AB,ita FG
petpendicularis linez s D,
adlineam pE; cum igitur AB
{it fefquialrera £, per pra- _
cedentemaconftabit g efle B F A
centrum grauitatis Sectoris '
propofiti. _

Igitur dato quolibet Sectore circuli,&c. quod fuit oftendendum.

C

PROPOSITIO XXXV. THEOREMA XXX.

Sidarum fuerit quodlibes (egmentum circuls femicircn-
lominus , ductifq [emidiametris qua fegments arcui infi-
Stunt s inuentis deinde centris gramitatss Sectores €9 trian-
guliaSectoris lateribus €5 [egments [ubtenfa comprebenfs,
[ilineavtragueconneltens centragranstatisinuenta, ver-
[wscentrum Sectorss producta itn angeatnr, vt angmen-
tum ad compofitam ex angmento é innenta tam linea,
guacentraconneltit eam habeat proporiionem, quam per-
pendicularss ab extremo arcus Sectorss ducta in Sectorss
latus,ad [egments arcum , erit illins angmenti extremmm,
centrumgranitarss dati [egments crrenls.

4 ~ Sip

a33.busus.
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DE CENTRO GRAVITATIS EF

38
SIt AD ¢ fegmentum femicirculo minus, du&ifque ad centrum cir-
culicuius eft fegmentum lineis A 5, ¢ 5, item pofitis , F quidem cen-
tro grauitatis Sectoris ABCD ,at punéto E centro grauitatis trianguli
ABC,perqua ducta linea £¥ ira produétaficin ¢, vt quemadmodum
cH perpendiculansin As,ad  §
arcum Apc,itafit cF ad to- |
tam G E. r_'
Dicopunétum c,efle cen-
trum grauitatis {fegmenti A
DG
aCum enim linea & F du-

C

| a 8 prims catur per centrum totius, id
Areham. . . S
e aguii- eft Sectoris;& vnius partis, id
ponder. eft trianguliseritin illa verfus

F producta centrum reliqua
partis, id eft fegmenti ADc;
s = = in c:ﬂi'[_ue puncto Ipu ta G, vtli-
- nea EF ad ¥6 , habeat reci-
procam proportionem partiumfedillamhabet Erad re; namveelt
perpendiculans cx adarcum ap ¢, itaeft triangulum A 8 cad SeGo-
remADBC; (Sector enimaqualis eft triangulo fub bafizquali AB, &
altitudine qua zqualisfitarcui Apc) ergo triangulum & Sedor funt
in proportione GE ad ¢ ¥, diuidendo vetriangulum szcad fegmen-
b 8.primi tum AD C,ita FG reciproce ad FE. PCim itaque F fit centrum grauita-
g:ﬁ; tis totilis,centrum vero partis,id eft trianguli fic ,erit ¢ centrum gra-
uitatis reliqui,id eft fegmentiapc. .
Ergofidatum fuerit quodlibet,&c¢. quod fuit oftendendum.

- PROPOSITIO XXXVL. THEOREMA XXXI

- Stdatns fuerit [emicivenlns , ant civenls portio [emicir-
_m—[a mﬂ;ﬁw} partecircumferentia €9 dmémﬁmﬁdéﬁmﬁm |
! compreben|a, €9 fient dimidins arcus,ad dnas tevtias par-
tes (1 [ubtenfa , ita perpendicnlarss ¢ centro civculs in di~
Cam (ubtenfam , adquartam quampiam lineam., fumen-
dam dcentro, inlinea totwm portionem é centro bifecante,
L7 CLUS LEVITLID CVLL CEntriin granitates emicirenls , ant

= portionzs propofite.

Sit




PARTIVM CIRCVLI'ET ELLIPSIS. 19

SI't datus femicirculus, aut portio maiot vt eam iam defcripfimus
~ADC,quam bipartito fecet 3D, duGtadue Ap,fubtenfa dimidijarcus
AED,In eamque perpendicularis s ; fi ponatur efle vt atcus AED ,ad
duastertias partesfuz fubtenfe Ap,ita BFr ad s c. |

Dico pun@tum c effe |
centrum grauitatis {emi-
circuli, aut portionis pro-
pofitz. _

Producaturzrin 5,quz
bifecabit Se&oté ABDE,
fimiliter reliquum Se&o-
ris dimidium, fcilicet 3 p
xc bifariamfecets k% du-
catur EX, & per punctum
G ducatur H1, parallela
EK, occurrens lineis B E,
BK,In H & I.

Cum BD totam portio-
nem bifariam fecet, & li-
nex BE,BK reliquas par-
tes, erit arcus Epx dimi-
dio arcui portionis xqua-
lis; & E x ®qualis A D, &
confequenter lineapt x-
qualis ¥ 5 ergo vt BF ad
BG, itaBLad e, id eft vt
arcus AE D,ad duas tertias
{fubtenfx Ap; at in trian- A C
gulo Be K, linear1eft bafi parallela, ergo latera in eamdem propor-
tionem diuidit, {cilicetin proportionemlinezsrad g eruntigitur
EBadBH,& K ad »1, ficutarcus fingulorum Se&orum, ad duas tes-
tias fuz {ubtenfz, 2ergo punta u & 1 centra grauitatis SeCtorum , 34 huims
ABDE, CBDXK, bergo centrum totius in H 1, fed etiameftin 3 D, Crgo Wo.buius
i 6. : | _

Igiturfidatus fuerit femicirculus, &c. quod demonfirare o por-
tuit,

aro.

L
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40 DE CENTRO GRAVITATIS
PROPOSITIO XXXVIIi. THEOREMA XXXIL
St datum fuerit fegmentum quoddam (emicirculo ma-
105, dncti(g, abafis extremis dnabns adcentrum liness, fa-
clig, cum vafe triangnls €9 religua portionss gramitates
centra fuerint datas producto uno triangnli latere,€9 in /-
lnud demiffaperpendiculars , ex oppofito bafis extremo, [~
nea centra grawitatis trianguls ,€9 religne portionts con-
neltens , ita dinifa fuerit , vt quam proportionen habet
[egmentiarcus, ad perpendiculavem iam ductam , eam ha-
beant partes lines, hac lege,vt maior pars centrogramitares
triangmli adiaceat yhoc dinifionss punctum, erit Cenivum
granitatis ﬁgmeﬂrf propofits.
It Apc fegmentum femicirculo maius, duétifque Az, ¢ s femidia-
metris, trianguli AB € grauitatis centrum fit E,reliquivero Sectoris
grauitatis centrum fit pun&um F, producatur A B in G, duétaque ad
; eam perpendiculari cH, po-
D ' natur linea £ ¥ dita grauita-
tis centra coniungens , ita di-
. uifain 1, vt quam proportio-
G\ nem habet arcus {fegmenti
ad perpendicularem C H,

¥- ; .
I ' eamhabeateradrr.
h2 Dico punétumi, efle cen-

trii grauitatis dicti{cgmenti.

a Necefle enimeft, vt cen-

S - ; +E trum grauitatis fegméti pro-
® ' \ pofiti, fit in ¥ E connectente

b?'ﬂf‘:}" A K C  centra partium, bin coque

i’éﬁeﬁ: » puncto, quﬂd lineam diuidit

reciprocé in rationem partium; at triangulum ad refiduam portio-
nem illam habetproportionem, quam cH ad arcum {fegmenti, (illa
enim portio xqualis eft triangulo rectangulo,{ub {femidiametro &al-
titudine quz fic di¢o arcui zqualis) in eamdemque pofuimus reci-
pro c¢ diuifam lineam FE, ergo I erit centrum gfauitaﬂs fegmenti

| p-rsipoﬁti. :

taque i fueric datum quoddam fegmentum, &c¢. quod fuic de-
monftrandum.

PROPO-




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS.

41,

PROPOSITIO XXXVIIL THEOREMA XXXIIL
St [egmento corculi vel elipfis, Jignraredilinea eniden-
mentorumyeliquorum dempt a frar-
rAIR[CrIpta ,commune granitatis centrum, minns aberit &
[egmentivertice, dimidio lines, gua avertice ad mediam

ter fﬁﬁ‘?‘fpz‘f fuerit,feg

bafim ducitur.

S Egm;nm ABC, Ei}l@enter igfcifi;)ya fit figura ADEEBGHIC.
~  Dicomagnitudinis ex reliquis fegmentis, dempta figura infcri-
pta mn}pnﬁtx;graunans centrum, (*quod eftin diametro B K) minus acs. huius.

abefle a vertice B,
dimidio linez s k.

_Ducantur A8, cB,
fegmentoque AE B
cuidenter infcripta

erit figura ADEFB, .

InP,quzx communisvtriufgs
linex interfetio eft; ducatur deind

e

5

i1 ¢ : S T : CLM -_'.I- tadﬂt illa iﬂﬁ'a NO, '&:'Cﬁfﬂ
lincas A5, e fecet bifariam in 1. & w, lineam quoque s x biparticd fe-
cabitin Q,quapropter cim p cadat fu pra Q, punctum p; centruim gra-

& legmento cHB H _,‘
figura CIHG3, qua- B o |
re ductis EL, H M A / . \/ |
diametris , berunt ' al M b 1. buiz |
centra graultatum D/ | |
magnituding com- Py
pofitarii exfegmen-

- tisrefiduis, demptis | |
figuris ADEFB, CIH |
GB,inlineis EL,H M. |
fit N centrum gra- — - .
uitatis, magnitudi- K .
1is ﬁﬂ'mp'ﬂi%tﬁ ex {fegmentis '
portionis AE B, & lumatur o ¥ -

Centrum grauitatis, magni- ;

tudinis copofitz ex fegmen-

tis PﬂfEiDHiS BHC, du&ai':iuﬁ |
NO,‘Cum centrum grauitatis ¢ |
ex omnibus compofitefit in | |

NO,8&d{it pretereain Bx,eric LA v — i

=
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42 - DE GENTRO GRAVITATIS

uitatis magnitudinis ex omnibus fegmentis compofitz,aberita verti-
ce,interuallosr,quod minuseft 8 Q,dimidio linex 5 x.
Igiturfifegmento circulivel ellipfis,&c. quod fuitdemonftrandi.

PROPOSITIO XXXIX. THEOREMA XXXIV.

Cuinsflibet [egmiets circnli vel ellipfis qranItates centrmm,
plus dfiat afegmenti vertice , dimidio diametri (egments.

A Itarc ﬂtgmenmm circuli

vel ellipfis, & linea s E fe- -
/? \ gmenti diameter. |
| F - G Dico centrum grauitatis
atg. buiss. / Q / fegmeéti, a quod eft in diame-
S tro BE, plus dimidio B E ; ab-

A E € effeavertice B.
Si enim id verum non fic,
vel aberit dimidiolinex 2 g,
vel internallo quod dimidio.
minusfit;a fegmentivertice.
Primo ponaturabefle di-
midio BE,{itGue pun&tum D3
ducatur per plinea F g, pa-
rallela & eyoccurrensverim-
quearcuifegmentiin ¥ & ¢,
& per punéta FEG, defcriba-
tur fegmentum circuli vel el-
lipfis , ®quale & fimile fe-
gmento ¥ B G ,totumdue ca-
detintra figuram AE cc, qux
omnia ex geometriaeuiden~
tia funt. b Segmenti quoque _
FEG centrum grauitatis erit
InbE, & fitH, centrumitem |
grauitarisfegmenti Fec it 1,

e 2. poftu=" “erunt DH & D1 zquales,
e i dideoq; magnitudinis com-
i ﬂﬂp#‘ Y Sk . . . = ) ; -
i po ficz exﬂfn_g_m;;}:_s:@;,r EG,
..:f!rcﬁ:a:}_;;h commune 'gl'iﬂﬂfﬂﬂ'ﬁ - cén- |
. de agquip. trum erit 0, ob zqualitatem - |

& fimilitudinem fegmento-
rum, & ex D xquipondera-
“ DURG | S




- PARTIVM CIRCVLIET ELLIDPSIS, 43

bunt; additd igitur magnitudine, qu cumf{egmento FEG,componit
figuram A¥ €c,t inclinabit pondusad pareesiegmenti ¥E ¢, totacnim e:. potitio
compolitamagnitudo AFcc,ponderatad partesfegmenti ¥ E ¢;fnam ‘f’:ff
: : . : : : : - de Lt

cum totius fegmenti As ¢, centrum grauitatisiitin BE,item & ablatz pond.
partiSERG fit ineadem linea, etiam reliqua figurz AFGc, erit in ea- £5. primi
demlinea, o fed etiam et intra ipfammer figuram AE GC, eroo eririn- ;:;f;;”:;_
tralincar pe,ideoque tamicgmentum 8 ¢, quam hoc quod addi- ponder.
tum cit fimulfumpta, ponderant ex b, cumigicur inclinetur pon- § S
dus,non erit b centrum grauitatisfegmenti Az c, fff;ﬁf;'

Ponaturfecundd centrum p,abefle minoriinteruallo, quamfic di-
midium s E,& fumatur ok 2qualis b, & per Fx ¢ defcribatur fegmé-
tum circuli vel elli pfis vtiupra,quod am plius cadetintra figuram A ¥
G C,& inftituta ve priusargumératione,idem abfirdum confequetur.,

Idcirco cum centrum-grauitatisfegmenti A sc, nec dimidio linea
BE,necimnteruallo dimidio minori abefle pollit, cadee vitra dimidium
linex se,feudiametri fegmenti,initio fumpto a vertice.

Quare cuinflibetfegmenti,&c.quod oftendere o portuit,

PROPOSITIO XI. THEOREMA XXXV.
Centrum granitatis Jfaurs, [eamentocirculi vel cllipfis
eudenter infcripta , non potefl idem efle ,cumcentro grani-
Lasss 1pfing egments. |
B
= :

SIt AB € fegmentum circuli vel
cllipfis,&figura A DB Ec,illi eui-
denterinfcripta.
Dico veriufque idem effe non
poflegrauitatis centrum. |

Sienimfieri poflit, acamfit in S oayy
diametro s F,fit pundtum 6. .

Cam ¢ fit centrum totius,id eft
fegmenti 5 & partis, id eft figurx A % g:!?:;mi ?
euidenter infcripta, b erit etiam S -_ ;L:VT
centrumgrauitatis reliqui, id et g e leri,
magnicudinis ex refiduis fegmen- ‘ A

Us compofitz. ergo B G erit mi-
nor dimidio 8 ¥, & fimul d maior,
quod fieti nequit; ergo nec hoc ———
vade {equitur, fcilicer idem efle fegmenti , &c'_ﬁgmﬁm euidenter in-
feripra grauitatis centrum, ke :
- Ergo centrum grauitatis figura, &c. quod fuitdemonftrandum,
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i DECENTROGCHAVITATIS

PROPOSITIO XLL. THEOREMA XXXVL

Si [egmento circuli vel ellapfis, fignra reltilines fuerit
enidenter infevipta , totis ﬁgﬂ*ﬂﬁﬂﬂ gmmmm centrun, |
erit Verticl [egmenti propinguins, qwﬁm centrum figurain-
ﬁrzpm_

SIt: ABC fcgmentum circulivel ellipfis, & ADBEC ﬁgura rectilinea,
fegmento euidenter infcripta,

Dico centrum grauitatis{fegmenti, minus diftare 2 vertice, quam.
centrum grauitatis figura c-
uidenterinfcript.

@ Cum vtriufque magnitu-
dinis centrumgrauitatis ficin
- B F,fegmenti diametro, bnec
idem poflit efle vtriufque
centrum ; fit G centrum fe-
gmcnu H Vero centrum ma-
C gnitudinis, compofitz ex re-
{iduis fegmentis, dempta fi-
guramfcnpté Cum ¢ fit cen-
trum totwus , & H centrum
partis, cnecefle eft centrum
reliqua partis cadere ad al-
teram partem G, ideftinali-
quod punétum, d& ciim H |
A1t vicinius vertici quam G, |
; edebebit 1 efle remotiusa -~
c39.buins > L € verticequam c. |

Itaquc fi fegm&ntu circuli vel eHnP{' 15 5 &Ce. qund npnrtuxt dc—

mnnﬂrare: - i

a18.¢p19.

biisees.

b4o.huins

¢ 8. prims
: .rfrsf:aim;
e £qmip.

d 38.huiss
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 45
PROPOSITIO XLIL THEOREMA XXXVIL

. Darofegmentocirculivel ellipfis;potefl fionraveFilinea

eutdenter é};ﬁréc’?é , Ut ltnea qgus inter centvums granitatis
[eqmenti€9 centrum infcripta figura intevitcitur, it qua~
cumaunelinea vecta data minor.

SEgmentum circulivel ellipfisfit Az c,centrum grauitatis eius E,in-
teruallum datum g v, itave F ficinfra, acim centrum grauitatis fi- a 41.huiss
gura cadatinfra centrum fegmenti.
Sumatur aliquod fpatium
¢;ad quod fegmentum ma-
ioremhabeat propottionem,
quamsFadEF, & {fegmento
figura cuidenter infcribatur,
donecipatium exrefiduis fe-
gmentis,demprta inferipta fi-
gura compofitam, fic minus
{patio G, conftarvero id fieri
pofle. s
Dico centrum grauitatis
illius figura infcripra,cadere
{upra r. | -
Sinoncadat{fupra r,velca-
det inipfum ¥, vel infra.
Ponamus primo coincide-
recumr;cum E {ic centrum
totius {egmenti, & F partis,
{feu figure euidenter Infcri- . AL
ptz, berit centrum relique A | D | € b3 primi i
partis,id cft magnitudinis ex refiduis fegmentis cc;fﬂ{pﬂﬁtfg:-iﬂl’ B,pro. <lobm, =
ducta verfusk,in eoque punéto puta u,ve F£,ad EH it,verefiduum ex ““4*%
{egmentis, ad infcriptam figuram ; quareetiam componendo erit ve | 1t
HFad FE,ita totum {cgmentum,ad refiduum exfegmentis ; ctim vero i
illud refiduum iuxta conftraGionem fit minus {patio ¢, erit maior Tl
propottio fegmentiad refiduum, quam fegmentiad fpatium ¢, ideo- _
Z-ue'maiur proportio HF ad FE, quz eftvt fegmentum ad refiduum, il
QUAMBF ad FE; Crgo H centrum grauitatis fpatiorumrefiduorum,ca- . F
d'_it extrafegmentum ABc,¢ quod fierinequit. igitur centrum grauita- cry.huins j
tism{criptanon coincidit cum F,ex quo abfurdum confequitur.
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e DE CENTRO GRAVITATIS

Cadatfecundo cencrum grauitatis infra Fin1; cium & fic centtum
grauitatis totius,id eft fegmenti; & 1 centrum orauitatis figurz infcri-
ptx ycentrum reliqui, id eft.
magnitudinis ex refiduis fe- -
gmentis compolfitz fit 1 ; vt
prius erit mai'ﬂrfmportiﬂ o
omenti ad refiduum, quam
BFad BE , ergo quoque diui-
dendo, maior erit proportio
hgure infcriptz ad refidua
fegmenta, quam B.E adE ¥,
multoquemaior quamsE ad
Bl fed vt infcripta figuraad
refidua fegmenta,ita HE ad
E I, g0 MaiOL Proportio HE
ad EI, quam BE ad EI,€rgo
HE maior: B E, efgo H cadit
extra legmentum , centrum
nimirum grauicatis refiduo-
rum'fegmentorum , d quod
fierinequit;ergo nec infcri-
pta figura centrumgrauita-

A . D C tiscaditinfra F,exquoidim-

' ' poflibile fequirtur. £ !

- Cam ergo infcripta figurx centrum grauitatis, quod neceffatio

caditinfra E centrum fegmenti,non coincidat cum §,neccadatinfra
F,cadetintra{patium FE, eritque propinquius centro fegmeéti, quain
ficdacum {patium FE. _ : - o B
Quare poflibile cft dato fegmento, & c.quod fuit demonftrandum.

PROPOSITIO XLIII. THEOREMA XXXVIIL
Si dentur duo [egmenta, vnnmellipfis alternm circul,
€9 quam proportionem habet (egmentum ellipfis ad totam
ellspfim eamdem habeat [egmentum civculi ad totum cir-
cotlumis €9 invtroquereltilines fignva enidenter deferiban-
tur, quarnm latera fint multitudine squalia, firnrarum

centra grautatis , fimiliser [ecabunt [egmentornm dia-
= : - i _1-_~'I', :
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIDPSIS. 47

S ItABc {fegmentum elli plis, DEF {; cgmentum circuli, & {it fi cgmen-
cum ellipfisad totamellipfim Az cc,ve egmentum circuliad totum
circulum pE FH,& {egmento quidem ellipfis, figuraar N L B M0 QE
cuidenter infcripta fit, {e- :
gmento vero circuli, figura
DXTRESV.XF. .
Dico centra grauitatis
vtriufque figure infcri pta,
fimiliter fecare diametros
{e gMENtorum 8 IE K.
Iungantur L M, n 0, P Q,
inellipfi; &®s,Tv,xvin

Iam fuppono ex Coni-
cis , ducktas lineas inter fe
parallelas efle,& ad diame-
tros bifariam diuidi; & pa=
rallelas in fegmento - elli-
pfis , cum refpondentibus
comparatas, inter fe eam-
dem 'hﬂb_&'-[? Pproportio- : v : e
nem, quam ille qua in fe- = '
gmiento circuli rﬁ?snndcn;

comparatz {unt; denique
ipfasfegmentorum diame-
tros, ad totas fuarum figu
rarum diametros, eamdermn
habere proportionem,, 6

quod fegmentorum arez, F.
ad totas fuarum figurarum [
areas, eamdem proportio- ]
nem habeant. Hzc enim
omnia ex Conicis demon-
{trationibus, apud geomes Ui
tras notafunt, & eahicde- i
monftrare ab inftituto a- |
lienum foree, ¥ _ | i
His {uppofitis propofitum demonftrabo. , Trapeziorum Ap QC s primi
DXYF centra grauitatis, eruntin 18, x, ¢, reQis lineis Gimiliter pofi- Archim. o
ta,cum eamdem habeantprdpmrtiﬂnem A Cs? Q; qUam DF,X v, Simi- fjﬁf’”" L i
ST e | | liter - |§5;
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4% DE CENTRO GRAVITATIS®

* liter -etiam trapeziorum
 PNOQ, XTVY centra gra-
uitatis , imiliter diuident
lineas Be, ¢ 8 denique & in
trapeziis reliquis, centra
_grauitatis {(imiliter dini-
dent {uas lineas, eadem de
caufa; funt autem & trian-
gulorum L2 M, RES centra
grauitatis;in lineis B z, E y
fimiliter pofita; habentau-
tem camdem proportio-
nem trapezia § triangu-
la, vt fibi refpondent in
{fegmentis propofitis cir-
culi & ellipfis , quare f1
.duorum primorum trape-
ziorum in fegmento elli-
plis , commune centrum
grauitatis inuentum fue-
rit;itidem duorum trape-
Ziorum primijrum in fe-
gmento circuli, linexa1in
ellipfi & d xin circulo fimi-
liter dividentur,atque ita
progreflione facta adreli-
qua , totius figura rectili-
nex, infegmento ellipfis
ABc inferiptx, centrum
grauitatis fimiliter diuidet
diametrum 21,{icut figure
in fegmento circuli infcri-
pta grauitatis centrum;di=.
. | 7 e R uidetlineamek. -
- Iicusfidentur duo fegmenta , &c. quodfuit demonftrandum,

ST -




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. i

PROPOSITIO XLIV. THEOREMA XXXIX

Siduo [egmenta datafuerint vnum ellipfis alterum cir-
culs , €9 quam proportionem haber [egmentum ellipfis ad
totam clispfim, eamdem habeat egmentum circuli ad to-
tumcirculnm; gentra grauitatis in eamdem proportionem
dinrdent earum diametros. -

SInt duo fegmenta ABC; DE ¥,

qualia propofitio poftulat, eco-
rum diametri G, EH , centra gra-
uitatis 1 8 K. |

Dico eamdem efle proportio-
nems I ad 16,quz eft Ex adgH.

Si enim non fic eadem propor-
tio,erit maior vel minor.

Sit primo maior proportio BI.
ad 16,quam Ex ad xH, & diuida-
tur EH in proportionem BT ad BG,
in aliquo pun&o 1, cadetillud ne-
ceflario infra punGum k. aInferi-
batur fegmento circuli pEF, eui-
denter figura rectilinea,cuius cen-
trum grauitatis N , minus abfic a

a42.busus i

puncto k, interuallo x 1, & ficut | {11
divifa eft E Hin N, ita diuidatur i
. y

8¢ inaliquo punéo o, cadet pun-
cdtum o fupra pun&um 1 , nam
major eft proportio E N ad N H,

uam Er ad LH, id eft B1 ad 163 R
gf:‘indﬂ.infhrihatur fegmento el= A i
lipfis A 3c cuidenter figura re@i- ‘ o

_ linea rotidem laterum, eius cen- el

trum grauitatis erit 0,bcadetque :
- lupra centrum grauitatis fegmen- | {r'
- 4, € quod fieri nequir; vnde nec maior erit proportio BI ad 1 g, ¢4nhuins \£
quam E X ad xH, vnde id fequitur. | ‘ \ i
" G Sit
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50 - DE CENTRO GRAVITATIS
" Sit fecundo minor proportic
B12d1G,quamEK ad KH,8 di-
uidatur EH in proportionem B
adsq,inaliquo punéto L, cadet
illud neceflario fupra pun&tum
¥,& tum dividatursc in o,vtfit
30 ad oG, {icut EX ad Kk H,cadet
o neceflario infra 1. dinfcriba-
tur fegmento AB ¢ cuidenterfi-
gura rectilinea , cutus centrum'
grauitatis P, minus abfit a pun- |
&o 1, mtcmall"ﬂ o 1, & ficut di- |
wifa Eﬁ‘ B G In'P,ita dinidatur ER
in R,cadet R {upra x;nam minor
citproportionP ad rc, quam 50
ad 0G,ideft Ex ad xH, deinde
inferibarurfegmento circuli DE
.1iE,ouidenter igura re@ilineato-
~ividem laterum , eius centrum
grauitatis erit R, ¢cadetque -
= pra centrum gﬂamt&ﬂs fﬂgmen.-
ti ,quﬂd freri n»:qurt vnde nec
)|+ - minor erit proportio 81 ad 1 ¢,
~guamExad KH , vnde idfeque-
batar. -
Idcirco cam proportio ® 1 ad
I1G, Nec ‘maior nec minor {it
_propotrtione EX ad EH , erit
eadem.
Ideo fi duo fegmenta data fuﬂnnt &c. quod ﬂ&mlderﬂ npor-
tuit.

d41.huinz
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 1
PROPOSITIO XLV. THEOREMA XL.

. 8% fuerint duo Sectores, vnuns eﬂfpzéﬂ"m altercircularis,
dimidus fuss figuris minoves , equales , vel matores 5 €9
guam proportionem habet vnus Sector ad /[arm figuram,
eamdem habeat alter Seor ad [nam , centrum grauitatis
splovum in eanmdem vationem dinidet [emidiametros tllas,
qui Sectores bifariam (ecant. .

SIut primo Sectoresfemiel-
lipfy aut femicirculo mino-
res ABCK, EECGI,eofque bifa-
riamfecent{emidiametri x B,
IE.

Dicofemidiametrosillas, 2.
centris grauitatis diuidi in
eamdemrationem,

.. Ducantur ac,Ecsquod Ac
E G {fecent fimiliter femidia-
metros inR & s, & fegmenta
ABC,E FG fingula ad reliqua
triapgula , & totas figuras,
eamdem habeant proportio-
nem ; ex Conicis demonftra- N
tionibus notum eft. ponantur
N & » efle centragrauitatis{e-

gmentorum; punctavero o &

Q efle centra grauitatis trian-

gulorum (2eruntautem N & p axg b,
in femidiametris x B, 1%, bafes I

& fegmenta bifecantibus,b & Kb
0 & q in iifdem femidiame- [ Archim.
tris, quz bafes triangulorum de aquip.
AXC,EIG bifariam diuidunt) |
¢erit 3N ad N R, vt Fp ad PS.

ditem xo.ad oR,vtIQad s, \ exiibin

& cum N, 0, fint centra par-
tium Seoris elliptici,? & q
vero centra partium Seoris
circularis, totorum Setorum

d corollar.
4. prims
Arehim.

-3 2 . " centra

“oqpi,
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DE CENTRO GRAVITATIS

o 1. petitio
dquipond.
Archiim.,

centra eruntin N o, pQ, & confequenter
in femidiametris Se&ores bifariam {e-
cantibus;fine L& Mm,cerunt reciprocé oL
ad LN, & QM ad M?, ficut fegmenta ad
triangula, qua cum vtro biquein eadem
fint proportione,erit 0L ad LN, vt QM
ad mp. ideoque manifeftum eft pundta
N>Q,L,0;itadividere femidiametrii B x,
vepunéta p,s »M, Qyditidunt femidiame-

« trum ¥ 1, & confequenter punéa L & M,

que {unt centragrauitatis Seétorum, fe-
midiametros in camdem rationé fecare.

Sint{ecundo ambo medizw parti fua-
rum figurarum zquales aut maiores,
ABCk cllipticus,E F G 1 circularis,eofque
bifariam{ecent femidiametrisk,1F, fa-
&olq; Seétores,inellipfi quidem Arsk,
CMBX,in circulovero ENF1,60¥71,bifa-
riam{ecent{emidiametri K L,k M,IN,I0;
inuentaquefint centra dictorum Seéto-
rum,in quastotiSeores Apmpgﬁﬁ_dﬁtﬂ- :
fi funt, (quos medictate gurarum {ua-
rum minores efle necefle erit) fintque
centra grauitatis, in ellipfi quidem », g, _
1n circulovero ®r;S. (erunt enimin illis
femidiametris ve iam oftendimus) du-
canturque LM, PQ; NO, RS; quz {fecent
BK quideminx & T,at F1iny,V.

Lineas LM, N0 bifariam dinidi a fe-
midiametris BK,FI,€X CONIcis patet ; fed
cum toti Setores ad fuas figuras eam-
dem habeant proportionem , etiam ip-
forum dimidij ad fuas figuras eamdem
habebunt proportionem,fideoque in-

- uenta grauitatis centra A, Q3 R, . diui-

dentomnesillasfemidiametrosin cam-
dem proportionem, 8 p qeritparallela
LM,8 R s parallela N o, & tam pQquim
R 8,ad femidiametros Bk, F1 bifariam di- -
uidentur,cum L M,N 0 ipfis parallele,bi-
particé fecentur. g erit quoque in nﬂrp% |
| : ob

-




PARTIVM CIRCVLI ET ELLIDPSIS.

ob Seftorum zqualitatem , commune
centrum grauitatis amborum Se&o-
rum, punétum T,id eft torius SeGoris

ABCK,& in circulo pun&tum v, commu-
ne duorum Seétorum centrum,id eft to-
tius Sectoris EF G H,{ed Bk diuiditurin x,
quemadmodum F1in v, vt conftat ex
conicis,& XK in T,{icut ¥1in v, cum v T
ad Tk, fitve e ad Pk, & yv fit ad v1,vt
NR ad RI,bintautem L xin e, & NIinR
fimiliter feGtz, ergo erit ctiam tota x in

53

h ex tam
dicdis,

T,centro grauitatis Seétoris,ita {feta, ficut rFrin v, itidem centro gra-

uitatis Sectoris.
Igitur fifuerint duo Se@ores,&c.quod fuit demonftrandum.
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COROLLARIA
L.
IN uenta czrmfz qﬁﬁdmmm dabiturcentrum gm*mrdfz;
coinfliber Sectorss ,minovis €5 maiores ﬁmmrmfﬂ 1pfins
[emictrenli, €9 (egmentorum ﬁm:czrm!a miatornm €9 mi-
noyum., fi qmdem proportio arcus iplorum, adtotan peyi-
phertam [it mgﬂzm €5 hacde fz’!zpmzf frgurss ,quaillisve-

ﬁandmz‘ eL1an? zﬁrﬁﬁfgﬁﬁmr | \

1L

‘Dato cutnflibet iffarum partinm gmmmm centro,
 ipfins etiam quadraturaerit obuia; dabuntur enim tres li-
nesvelts, qmé’m (wmpta quarta pmpamamla’, [it arcus
tots,ant dimidio ﬁgmm propofita aqualss. .qua 1 detecta a no-
bis connexione, inter qmdmmmm cireuls €9 centragra-
UILALES PAVLINI Clots f mulnonam ﬁpwzmm VIAW g1~
drands civculum: i nimirum centra granitatis partium,
independenter quadratura qwmmﬁr

111

Lununlarum guarumunis,a qzﬂmﬂzéerdﬁﬂém cIveum-
ferentia Pamﬂmz,w comprehen|arum; [imiliter ﬂw‘mmm
inter duas lineas parallelas, vel non parallelns intercepto-u
rumy Arbelorum quoquc €9’ [calprorum. , (e (ecuricnla-
rim 69’ qudrumuss figurarum, vel ex avcubus circuls, vel
arcubus €9 rectss liness compofitarum , dabuntur centva
LIAUILALIS, U OMIINES [ubtenfisveltss liness (il .f;;rmém m
ﬁgmmm cirenlorum,€9 reitilineas figuras ﬂﬁlmﬂmr’ Et,

hacin ellipfy quoque Zamm habent-.

=1y




T,

1V.

Sed €9 adcorporum quoramdam, quanos hactenns la-
tuere, gramitatss centra veperienda , bac licebit transferre.
Dabuntur enim centra gramiatis partinm cylindrorum,
dictes iam figurisvelut bafibus infiffentinm, bafesoppofitas
parallelas haventinm. Similiter €5 partium conorum per
verticem Sectorum , taltbus bafibns [ine circularibus [iue
elptices infiftentium. Dabitur enim axis granitatssin cy-
lindyis quidem percentra gmﬁrﬁm oppofitarum bafinm
Pﬁrﬁllﬁfzmm, 1 conts vevo ductus adcentrum g-?‘ﬂ%ﬁffﬁﬂ& |
éﬁﬁf perverticem, 1ncuins medietate centrum (gmm'mm?r
parttumcylindricarum,inquartavero partequs bafi ad-
1acet, partinm conicarum veperieturs; ixtaea qus Fride-
ricus Commandinus, €5 Lucas V alerins decentris grani-
tatis [olidorum tradidere.
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R. P. PROVINC ITALIS Societatis IE.SV-“
- in Prouincia Toletana Facultas.

IcauAaer Pacuecvs Societatis[Esv,in Prouincia Tole=

tana Prapofitus Prouincialis, poteftateadid mihifactaa R eue-
rendoadmodum Patre noftro Mvrro ViTELLEScHO, Prepofito
Generali, facultatem facio, vt liher'ﬁﬂbriptus: JoANNIS DELL A
FAILLE ANTVERPIENSIS,E SOCIETATE IESV,IN ACADEMIA
MatriTENSI Correcii IMPERIALIS, REcir MATHESEOS
PrRorESSORIS, IHEOREMATADE CENTRO GRAVITATISPAR-
TivM Circvir BT Exriesis,eiufdem Societatis grauium do&to-
rumque hominum iudicio approbatus, typis mandetur. Inquorum
fidem has litteras manu noftra {fubfcriptas, & figillo noftro munitas
dedimus. Matriti, in noftro Imperiali Collegio x. Kal. Decembr.
™ o Ioc xxXI. Al ey

| S A S MicuAEr PACHE CoO.

SN NG : ‘ |
- CVILIELMVS DE VVAELD Sotictitiols sy
)f /J " ¢ per Flandro-Belgium Prapofitus Prouincialis
S ORI QARG '
N 1 tloannt Mevrsro Typographo Sal.!

Vm P.loannes della Faille Societatis noftrez Sacerdos librum

compoluerit de centro grauitatis partium ci:culi & Ellipﬁs, exa-
minatum & auétoritare R.4! ad.vm P. N. Mutij Vitellefchi Prepofiti
Generalis Societatis IEs v approbatum,ego pro auctoritate a Ser.mis
Principibus noftrisnobis concefla, poteftatem Tibifacio dicdtum li-
brumimprimendi & libere diuendendi. In quorum fidemhasmanu

mea fignaui, & officij meifigillo muniui Lirz 4. Aprilis 1632.

GVvILIELMVS DE WAEL.

SVMMA PRIVILEGIL

PI—I 1L1p2V s Dei gratia, Hifpaniarum,Indiarum, 8&c. Rex Catholi-
cus,Archidux Auftriz, Dux Burgundiz, Brabantiz,&c. Sereniffi-
mus Belgarum Princeps,diplomate fuo fanxir,ne quis Librum, cuiti-
tulus eft, THEOREMATA DE CENTRO GRAVITATIS PARTIVM
Circvir ETErrirsis,Auctore P.JoANNE DELLA FAILLE,citra
Ioannis MEvR sIvoluntatem,vllo modo imprimat,aut 'a_libi terra-
rumimpreflum,inln ferioris Germaniz ditiones impﬂttﬁtﬁﬂllﬂ.lémﬂ
IEE | vehabeat.Q uifccus faxit,confifcatione Librorum, 8 alia graui peena
- mul&abicur, vtilacius patetin Litteris datis Bruxella,2 4. Apr. 1632,
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