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LIBER PRIMUS

ARITHMETICE;"U

Cap 1. qmd arithmetica,numerus,initas,
& quix partes arxthmeucx. |

i ARITHMETICA eﬂdoc‘?rz-—
na bene numerandi. ‘
Numerus ¢5F ex unitatibus colle-

ﬁaz multitndo: 2.d 7 , '%'

Ut binarius numerus eft colleGusexuno &
uno,ternarius ex uno &uno Xuno,quaternarius
~exuno & uno & uno & uno, & quilibet deinde -
humerus eft ex unitatibus colleéta multitudo. ™ |

3, . Unitas est fecundum qmam p;%;m

quodque unumdicitny. tdoge 0

Ut unus Deus, unus mundus unus Rex.
Uniitas numetus non eft: nec enim eftiex. unitas
tibus collecta multitudo: Attamen ut uniras dc-f“-* “f
finitur , fecundum quamunumquodque unus m

dmuur,ﬁc numcrus dcﬁmrx porcﬂ: {écund m
A ij

“3
1
J
1




trjat & fic unitas in multis arithmeticz partibus

Trl-l;qw T

0 ARTTTH Mg B O A e
quem Unumquodque numeratur:nt unum,duo,

pro pumero uﬁmpatur Prepue 1g:tu1 upitasmg-

metrasno eft,fed initium numeri,é quo primitm
numerus fit,& in quod ultimum refolvitur, e&q
in numero ahqu;d minimid , nempé unitas,qua-
vis nihil efle poflit maximum. Arithmerica Par—
tes duz funt.

4. JrzthEtZC£ P?’Zﬂm pars eﬁ quice
znter])retdmr f mplzces qz:m[zmtes nume-

rorum.

' Et quldcm in generah nameratione primum
deinde in fpecmllbus differentiis numerori.Ge-
neralis autem numeratio eft prima aut con)u&a

Prima,ut additio & fubduétio

Cap, 2.deadditione, ub1 de amhme-
. ticis nons

Additio eft n#me’mtid prima., qua
mﬁmema UM NUMETD ﬁmel addzmr ,

habetur totns.

Hic {funt decem unitates LLLLLLLL LY.
qlﬁbusaddendxs numeramus unum:; duo,ifria;

quatuor,quinque; fex, feprem jocto,novemydes
cem,ubi ad numernm antecedentem uniras ad- o
ditar: Addatuc duo.cum duebus;totusericquas

; ;uor,qumqug Wm Ulbusﬁtotus erit octo: Cu)uf-'- 7
vis




| castalibetit at ot (R G Ui D s i
vis aumﬂhumeri addendi & colligendi decem
funt not®,1.2.3. 4.5.6.7 8.9.01 quaruth pri-
ma unum fignificat,fectida duo,tertia tria,quar-
ta quaruor,quinta quinque,fexta {ex , feptima fe-
ptem , otava octo , nona novem: Circulus,qua
nota eft ultima,nil per {e fignificat : valet tamen
ad alias notas amplificandum . Amplificationis
vero gradus funt quaruor, deincepfq; perpetu O
fimiliter iterantur. Nam de primis novem,qua-
libet fola autultimo univer(t numeri laco foum
numeram femel exprimit,penultimo decies,ter-
tio deincéries,quarto millics,quinto decies mil-
lena,fexto centies millena, eptimo millies mille-
- na'&fic deinceps.Numeros igitur ita notabis, u-
num 1, undecim, 1 1,centum undecim 111, mil-
le centum yndecim 1111, Duo 2. viginti duo
2.2,ducenta viginti duo 2.2 2, duo millia ducen-
tavigintiduo 2 2 2 2, mille ducéra triginta qua-
‘ot 12 3 4, Ergoin hacamplificatione cicculus
am pliﬁqab_i.t. notam fibi prapofitam . Notabis ¢=
nim his notis 10, viginti 2 0, triginta 3 o, qua-
draginta 4 o0 ,centum 10 0, duicenta 20 0, tre-
centa 3@ o, quadringenta 40 o . Duo millia vi-
ginti 2 0'2.0, quater millena millia, trigintgmil-
lia dycenta unum, 4 030 201 Atqui {1 numeri
plutibus notis colledtiperiodus longior fuerit,ut
cam, numetare condifeas,millenarii loci,tanqua
in. membris orationis feafus abloluti punctis di-
- {linguantur;ultimum punétumeerit milliom,pe< g
L pulomum millenorpm millivm, tertiom "’
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millenarum millium,quart mllhcs mlllxes mils.
lenorum milliym; Tum fin gula picta dcmceps

fi plura (int,mullies amplificabunt; Numerum i~ -
girur decem notis fic additum & interpunétum

1234567890, tanquam mébris quatuor dis
ftin&am permdum numerabis . Primum mem-
brum millies millena millia , fecundum ducen.
ties tricies quater millena millia,tertium quingé-
ta fexaginta feptemn millia , quartum oétingenta
nmaglnta Atque hxe mtcrpun&m tantifper ad-
hibenda, dum te exerceas in notis arithmeticis,
Si numeri diver(i pluribus notis conftent,nec tos
tus fimul cum toto addt peflit, finiftrarfum fin-
gulares cum fingularibus, denarii cum denariis,
& fic deinceps addendi, ut excrefcentes f‘umma,
locis excrefcentibus ordine facilias notentur, &
ex iis additus & colleétus numerus mtcrjcé’ca li-
neola fubnotcrur. Qugratur igitur quis numerus
fictotus é 6789, & 12 3 4, ordiné difpofitis
numeris, ut homogeneri refpondeant, fic
§ 6-7°8 9
T gy -
Inmpms ab ultimo IOCOL 9 & 4, funrys: fub-
notabis 3,refervabis 10,pro 1, fequentis loci: Er~
~godices fequenti loco,x & 8 & 3, funt 12, fub-.
notabis 2,& refervabis,ut antea, 10 pro 1,fequé-
tis loti: Tum 1 & 7 & 2, funt 10 {ubnorabis o,
refervabis fimiliter 1 0,pro1,fequentis loci: Tan-
demt & 6 & 1,fiint 8, qua fubnotabis: Poftre~
mo ¢ fola reperlcs,adnotabm denique §,&inves
FERICS
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nies his duobus numeris additis totumefle 58
@ 23, Induétionis fumma fic erit,
§ 67809
128 4
§ 8 0o 2 3

AR §
e
g 1
i

1- Cap. 3. de fubdu&ionc..

6. Subdultioeftnumeratio prima,qua
numerus 4 numero [emel fubducitur , ¢o»

habetur qui fit religuus. x
Subducito 2 de g, reliquus erit 3, fubducito
4 de 9, reliquuserit 5. Subducenda fint 23 4 do
4 5, difpofitis ordine numeris , ut refpondeant
omogenei inter {e hoc modo, -
Yy 4. 5
; 2.3 4 .
- Subducendoinfia,(upra autem & quo fubdu
&io facienda : Incipies a finiftra dextrorfum,co-
traquam: in additione, ut 2 fubductis é 3, fuper-
notabis 1,deletis 3 & 2: deinde {ubduces 3 de 4.
& fupernotabis 1,deletis 4 8 3 . Denique fubdu-
¢tis 4 ¢ §,fupernotabis 1,deletis 5 & y. ,undein-
venies reliquum effe 111, cm fubduxeris 23 4 a
3 4§ Indudtio tora fic erit,
' 246 S
3 4 %
A iiij
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.Sed in hac fubdu&ionis via,cim fequés fab-
ducé&da nota major eft quam {uprapofita , neno-
tarum litura molefta fit, commodits é reliquo -
pracedente 1 mente refervabis, quod notam fe-
quentem denario augeat., ut {1t fubducenda fint
345 de 432,cim {ubduces 3 de 4, non fuper-
notabis 1, quia 4 fequéns fubducenda nota,ma-
joreft fuprapofito 3, fed illud mente refervabis:
& 4 {fubductisa 13,manerent 9,fed § rantim fu-
pernotabis,& 1 mente'refervabis:quia g fequens
fubducenda nota major eft. Itaque g fubductis 2
12 ,reliquay {upernorabis ,unde invenies fub-
duétis 34 5 de 43 2, relinqui 8 7. Totaindudtio
fic erit. o § o TR
. kgt
% 1%
A Y _
Hac fubducendt vera via eft , nec omnina
pritis antecedens notaeft fubducéda, quam pro-
“videris,undereliquaz fubduci poflint. Sic divifio,
- id eft;multiplex fubdu&io poftea progredietur,
- & fic defequentibus proyidebit. Itaque medita-
“dapritseft implex ifta {ubdu&io , unde multi-
- plexilla poftea formada fit . In majoribus autem
 exemplisidem eft, ut fubductis 48765293 de
- §7295490,fupererunt 8530197, -+

Cp. 4. demultiplicatione,

Numeratio implicis numeri prima ejufmo-
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di-eft,conjunéta deinceps crit in multiplicatione
& divifione. .
7, Mﬂ[z‘i])lz'mtio est numeratio con-
 juncta,qua multiplicandus toties addi-
LY, quoties wpitds in multiplicante conti-
netyr,ga* habetur faltus. 15.d.7- ,
Unicas nil multiplicat ; {emel 1, femel 2,fe-
mel3,eftr,2,3,quamyis plus fitaddita . Nam
& 1,{unt 2,item1 & 2, funt 3¢ At 2 fibi additus
eft 4,quat irem efficit fui mulriplicatione. Nam
bisbina{unt item 4. Id in illis eft proprium : At
2 czteros numeros multiplicans, auger,ut bis 3,
{unt 6. Sicaddis 3 bis quoties nempe unitas in 2
multiplicante continetur : bis 4,{unt 8 : addis e-
nim 4 bis quoties unitasin 2 multiplicante con=
Ainetur . Ev hze prima multiplicationis fpecies,
-duplicatio dicitur : cujus tamen ars cadem , qua
- xeliquarum mulriplicarionum:bis quinafunc1
fic notabis, " e -

$
2
ey
8. Siduonumerifuerint facti i duob®
anterfe multiplicatis,eritt aqualesa6.p.y,

- Ut quater quina, funt 2 o, & quinquies qua-
i_tﬂfﬂﬂ,ﬁ]!{]titcln_z 3 im |

9. Sinnmerus fuerit factus 4 duobus




0 -  AXRIi1 ML A0aL & T
totis ; erit equalis factis ex altero toto goe

[fegmentisreligui.ip.2,

Ut fepties octona, funt § 6. hicfactuseft nu~
merps ¢ duobus totis 7 & 8. Seca 8in4 &4,
& utrumque fegmentum multiplica per 7,facies
28 & 28, € quibus additis , reftitues 5 6. Ergo
major nm_lri;ﬂicado hujufmodi proponatur, &
quratur , quis numerus efficiatur 456 per 4
multiplicatis . Siniftrorfumut in additione pro-
cedes, & multiplicitem duces per tres multiplig
candi notas figillatim , & tribus trium fegmen-
torum multiplicationibus fingolaribus mulripli-
cationem totius cum toto abfolves, numeris ita
difpofitis fic incipies, *

' 45 6

. Quater 6 funt 2 4: notabisigitur 4,& 2 o re-
fervabis in;o 2 loci fcqucntis;quarc: §funt20,&
2 refervata funt 2 2,notabis 2 , refervabis iterum
2 in locum proximum: quater 4 funt 16 & 2 re-
fervara funt 18, qua notabis integra ., Indudtia-
nis fumma fic erit, 1 | '

_l 456
- S
I8 24

* -+ Undeinvenies 4 § 6 per 4 multiplicatis fieri
182 4. Hic multiplicafti per 4 rotum multipli®
catorem, tria fegmenta multiplicandi, ranquam
feparatim muleiplicalles 6 per 4, & fecifles 24
' - ' _ Deinde




Deinde g0 per 4,& fecifles 2 o o.Dcmquc 400
per 4,& fecifles 16 0 0 , poftremod tres fattos fin-
gulares addidifles,hoc modo
I 6 0 O
- 2 0 O
2 4
1 8 2 4
tantumque fecifti, ac [i rotum hoc 4 § 6, per ta-
tum 4 una muluphcaﬂ"es

10.  Sinumernus fuerzt faﬁm a duolws
{OLIS , erit wgmlx ﬁfzc‘?ps ¢ f gmentzs utri-

;qute Lp.7

Ut 7 2 eft factus ¢ totis 8 & g, frangarur
uterque in quothber fegmenta ut8in3& s, 9
in2 & 7,& fingula per fingula multiplica, fa-
gies 35. fo. 21, 6. é quibus additis reftitues 7 2,
Sed proponatur exem plum paulo plenius, & per
ifta fegmenta tum multiplicandi, tum multipli-
cantis multiplicatio inducatursut 2070 per z-
o 4 multiplicentur, fingularis indu&iofegmen-~
torum,componet fandem 4222 8a. IncFu&m,-
pis fumma fic erit, -

2
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%0
4 0
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. *Quoinexéplo, ficut in cxteris omnibuscirs
eulus-per circulum , autcirculus per numerd ni-
hil efficit . Circuluys itaque pro inventione talis
multiplicationis, notabitur ad fcquentes noras
augendum. 5 oA

Numerosin citcylum definétes multiplica-
re compendio pofliimus,detractis ultimis circu-
lis: Deinde iifdem facto poftpo(tis : ut fi multi-
plicentur 7 2 o o per 4 § o yomiflis circulis illic
duobus, bic uno multiplicabis 7 2 per 4 5, & fa-
&o 32 4, poltpones tres circulos , hoc modo,
'324000,. | ARRT
Cap. 5. dedivifione.

“1tes o Divifio est numeratio conjuncta,
qua divifor [ubducitur 4 dividendo qio-
ties potefl,¢g habetur guotns,
.+ Siedivifio 12 in 3 eft fubductio 3 quater ite-

rata,& habetur 4,pro quoto. Dividendus igitup
numerus, eft tanquam harediras dividenda: di-
- vifor eft numeras partium,velut heredum , quis
bus ex xquo dividatur,quotus eft pars quotahz-
rediscojufques ~ - '
2. [Numerus mi
anl Pdrt€5.4i P*- 7:.; '
... Lars g dividit majorem. 3.dy.

A .

Ut 3 eft pats r2,nempe quarta.

nov est pars majoris

14, Par-
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14" Partes gmndo 1o dividir majore.

4.d.7. Ut 8 non dividit totum1 2, Nam ctim
{emel fubduxeris, manent 4 . Iraque 8 funt duz
quartz duodenarii. Pars illa quota, hec quanta
vulgo dicitur, _ : |
C i . . 2t " e [

15. Si numerus in numeri fuerit divifus,
quot’ erit pars cognominis divifori39.p.7

Ut 12 dividitur in 3,8 quotus 4 eft tertia pars
divifi. - -

16 Etfinnmerus habuerit parte quna-

libet , dividetur in numernm parti cogno-

minem.40.p.7.

- Ut x 2 haber tertiam partem , & ideo dividi-
turinj . Quotus autem ille divifori cognominis
adnotatur ad latus. Sic18 divifis in 2, quotus -
rit 9,hoc modo, 3

ey 8 el
' ’ - - I- . |
Ethecprimain 2 divifio dicitur dimidiatio,
cujus camen ars eadem eft que divifionis in 3 4,

.H'g

& Txcmhbct alium numerumn . Si divifio tota fi-
I ' b . . o ’ W iy IJ}
mu. ¢Jired1r; non poflit, inductione eft urenda,

& quidem dexrrorflim, ut in fubdutione. Exé-
plum fit primum de divifore fimplici'. Dividan=
tur 7 4 7 6, per 6 . Notabis primim dividendum

& diviforem fic,

I.I | {*
.I b4l
Uy 1
b
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tabis igitur 1 pto quoto, & deletis 7 dividena
do & ¢ divilore, (uperfcribes 1. Prinia induétio

ﬁC -ﬂlfit,'

T _
4476 (1
Seciido ptoduces6 diviforem in proximum
locum. Jam 6 potes fubducerebis 4 1 4 , & ma-
nent 2. Adnotabis igitur quotum 2, & deletis¢
&1 4., fuperfcribes 2 reliquum . Secundaindu-
- éioficeric;, ' .
X 2 .
7476 (12
IR . - '
Terti6 produces ¢ diviforem in progimum Ig-
“cum 2 7. unde potes fubducere quater,& manét
3. Adnotabis igirur quotum 4, & deletis 2 7&
é, fuperfCribes 3. Tertiaindudtio ficerit,
X Z 3
7 4716 (124
g 6 8 P
~ Poftremb produces in reliquumi locum 3 6,vn-
~ depotes fubducere fexies, & nihil manet. Adno-
tabis igitur 6 quotum,deletis 3 6 & 6. Tota indu
éio fic erir, '

. R VR N (1246
6 in 6 divifis quotum effe

Hic invenis 7 4 7
! ' ' LEE

e
E = potes fubducere ¢ femel, & manet 1. nos



r e gL e R 1
1246:Exemplum deinde fic de divifore multi-
- plici-; qui per partes {uas zqualirer {ubducendus

. -

fiva fuprapolitis dividendi notis,quoties nempe

uotus continetur. Et hic fubdu&io vera,de qua
3ixi > plané' cernitur , cam {ubducere incipias
dextrorfum fingulas fubducendi notas ante me-

ditando , quam quidqua de parte quota ftatuas.

Dividanturigitur 1 4 4 per 12:Notabis primam
dividendum & diviforem fic, '
| I 4 4

I 2 - s 2 0
Ac videbis 1 ab 1 femel fubduci , & toties2 4

4,& 2 reftabunt : adnotabis igitur r pro quoto,
& deletis1 4 8¢ 12, fuperfcribes 2. Inductio pri-
ma fic erit, . | ‘ |
_ _ :
* 44 (1
. gt
- Secundo produces diviforem in proximum
locum 2 4, ac videbis a 2 bis fubduci pofle:& 2 2
4 toties,neque quicquam reftare, Inductio tota
fic erit, ' e s o
4 g o (12
b A e

R R R

In primaindu&ione hujus-exempli, fecunda

- diviforis nota fepius fubducipoterir , quam pri-

ma.Sit exemplum ubi prima {zepits {ubduci pof:
fitquam feciida, & quidem divifor fit majorum

B e 1 # 7
1 fﬂwf ,

o gl Wl
.l.:‘ﬂ
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notatum ,ubi etiam niultiplices iftz fubduétigr
nes muoltiplicatione quoti per-diviforem totum;
it pﬁmﬁdl memori®e tutids recolligentur , quém'
- “"expedirentur feparatim fingule. Dividatur 8 41,
per2 9, Notabis primo dividendum & divifo- -
yom-fdy. - o i e 5
& a8
edign e ol Sy D | ‘
Acvidebis 2 ab 8 1“3':“ quidem fubduci pofs: -
fe. Atroties 9 a 4 fubduci non pofle . Potes c-

- tiam 2. ter fubducere ab 8 , fed a reliquis 2 4 non
potes toties fubducere 9. Subducesigitur,ut a-
qualitas fubductionis in partibus diviforis ebfer. .
uetur,2 ab 8 tantiim bis, & a reli_quis A-4.1.totics
fubduces 9,8 manebunt 2 6. Adnotabis igitura
pro quoto , & per eum mqltiialicato divifore,re-

~ colliges in vnii; quod ifta multiplicis fubductio-

~ nis zquationecomprehendifti , & facies s 8,quz
deleto divifore,fu f’ﬁ:ribes, dividendo,& ab eo
fubduces ,manebunt 2 6;qua fubducendo 58,8
{uprapofito 8 4. deletis,fuperfcribétur, Indu&io
prima fic erit, R Lo 3

Jin Ve Al |0 o SER PR W s Fh L L e e
=4Sk A BRI
Ll

S a4 t. < (3
3 N
' Secundo produces diviforem in reliquum
dividendilocum. Sic potes 2 fubduceretredea

gies afiprapofito dividendo 2. 6. Veriimabuno -

=
il

.y




-+ peliquo.non potes fubducere 9 toties,Necomni-
no ficri poteft,ut nota diviforis ulla , in ulla divi.
fione plufqui novies hac indudtionis via fubdu-
catur: quia major nutmerus qua 9 unica nota&
unico loco comptehendirion poteft. Ciim vero
2226 novies {ubduxeris, a reliquis 8 1 poteris

_fubducere 9 toties.Adnotabis igitur 9 pro quo-
to,& per eum multiplicato divifore, facies 2 6 1,
qua deleto divifore,{ubfcribes dividendo,ab eo-
que fubduces,deletis infra fuprag; numeris,tum
fubdudtis,tum inde facta fubductio eft,nihil re-
ftabit, Totaindu®io ficerit, = """ '

(29

Si contingat diviforem aliquo poft primum
loco majorem effe dividendo,circulus in quoto
adnotetur : fic divifis 6 0 8 0 o per 3 0 4, quotus
eft 20 0, & primo tantim loco divifor fubduci-
tur. Quod fi in reliGtis medio’ {pacio vacuus
locus offendatur , circulus videlicet afcribendus
erit,quod accidet,fi dividas; 6 4 in 2.6,ubiquo-
tus eritx4.fic, -

kSl 4 ¢
£ & '

2




18 ARITHMETICEZ = B
Cap. 6. d¢ numeratione partium, © -

Si perata tota divifionisinductione aliquid

¢ dividendo relinquatur,propofitus numerus nd
~eft proprié divifus,{ed numerus,qui divifione eft
omninofubduétus,teliquorii autem cft fa qua-
dam numeratio. |

17 - Dividendus minor divifori majori
imérjec% linea ﬁtperﬁnimr 5 iﬁeqﬂe ni~
merus,hic nomen appellatnr. '

Ut fi 5 diviferisin 2,quotus erit 2,& reliquum
unum nominabitur una fecunda , & ita notabi-
rur + ¢ item divifis1 1 in 3, quotuserit 3 , & reli-
quum du tertiz,fic 7,atque ita reliquarum par-
tium numerus erit ipfum reliquum,nomen vero
divifor. 3

18. - Quantum numerus partinm abes?
a nomine, tot unius integri partes divide-
do defunt , ut ﬁ’m‘el ab eo divfﬁr ﬁd»d#-,- '
catyr. _ FuRaA i)

_ Urin #;defunt 5. _
19. Sinumerns fit ﬂeqmlii nomint , to-
tus eSt, [t major,plus.toto, [t minor, minus,

Wy %21, -..
g ¥ 3 ' 8 g 2
20.  Parsantem major eft,cujus nomen

et

i
| "y
-
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iﬂminm,minor, cufus nomen eft majus.

Ut + major quam ,vel 3, & ficin ceeteris. Eft
ctiam in particulis & partibus partivm fua qua-
dam diftin&anotatio, & eatum minima nota-
tur,ut partes reliqua nulla interjecta linea. Ergo
tres quarte duatum tertiarum unius {eclide, ita

$ 29

notabuntur £ ; }. :
21, Partinm cognominumnumeratio,

/ hectat folos numeros.
Sicigituradde % ad &, totz etunt L2, A 1%
fubducito 4,mancbit £. SicinZ divifis*%,quo-
tus eft 4. Irem in 4 divifis 24, quotuselt 4,unde
intelligis partientem partem in partita quater in-
tegre contineri, | }
~ Multiplicatio autem multiplicat nimeros fi-
 mul & nowmina, (ive eadem five diverfa : quia
multiplicandx partes toties addéda funt ; quot
partes in multiplicantibus continérur. Sic - mul-
tiplicerit %, facient 2+, Sic % multiplicent $, fa~
cient 3. L LM
Sed aliquandointegri & partium pcrmiﬁ_a‘.
humeratio eft, ut integer per partes; velinteger
cum partibus per integrum folum , vel per inte-
‘grum cum patrtibus expediri debeat. s
Additio nihil murat:2 & § funt23, 2 & 3¢l

2{unt 4 3,25,8 4 Hlunt 7 3 -
. Subductio ¢x integris capit unit pro tor pat-
. tibus, guaﬁmm"e[’c nomen: ut 2 duobus fubdu-
cito + € 2 fumes 1pro 4,4 4 fubduccﬁ X, tum é2

Y,



20 ARITHMETICAZE :
manebit 15,44 tolle2 %, manent ;. A 2.5 tolle
I,manent .

- Multiplicatio integrum per partes multipli-
cat,{ubjiciendo integro tanquam numero 1 pro
nomine fic 2 per + faciunt $,id eft 2.

Integer vero cum partibus per integrum fo-
liim,vel cum partibus multiplicari poteft {epara-
- tim. fic 7 -E—fperf facit 142, Sic 75 per2f, fa-
~ciunt primo14 3, id eft15: deindeZ & ,id eft
2 +,quibus additis rorus eft 17 1. _

In divifione idem fieri porteft, utfidividass
in 2, fubducere potes 2 a 5 bis :item ab 1 reli-
quo & +,idefta %, potes fubducere toties 5.Sed
cjufmodi exempla in multiplicatione & divifio-
ne raraerunt , in quibus partes expediri poflunt
abfque reductione, de qua poftea, ficuti de reli-

qua partium inventione 1n nominibus diverfis.
Cap.7.de primis & factis humeris.

Atque hazc numeratio communiseft ,unde
differentia numeri triplex oritur,prima numerus
dicitur primus aut factus. '

22.  Primuseft numerns individuns ab

alio numero. 11.d.7.

Ut 2,3,5.7. Sienim numeri a nullo alio nume-
ro dividi poflunt,necideo fa&i funt abalio nu~
mero. | i

23.  Falluselt numerus dividuns ab a-
T ' St i | T

iy
; -
h’.‘. o R 18 i




fio numero. 13.d. 7,
Ut 4 dividitura 2,6 a3, 8 2 4. Itaque factus

numerus fit multiplicatione veri numeri perve-
rim numerun,.

24.  Sinumerus fuerit faclus,erit divi-
duns ab 4lz'qzio Prz'mo. 33.0.7-

Ut 6 factus,eft dividuus a 3 primo.
25, Sifactus a duobns datis fit divi-
duus a primo,alter datorum erit dividuns

db f'OdEm_- 31.}7-79

Ut 48 factusab 8 & ¢, eft dividuusa 3,2 quo
& ¢ etiam dividuus elt . Primus & fatus nume-
rus ejufmodi funt, fed alia ex his partitio cOpo=’
nitur primorum inter {e & factorum inter fe.

26.  Primiinter ﬁ’ ﬁmtmmerﬁ ab uni-

tate [olu dividui comuni diviforexsd.y.

Ut 2 & 3. Utrum autem numeridati primi
fint inter {e, cognofcitur fubdudtione & divi=
fione. | '

26 Siduobusnumeris inequalibns da
tis 'uz'ciﬂz'm ﬁédm‘?o ﬁmj)er minore 4
majore quoties poterit,fola unitas reliqua
diviferit antecedentem, dati erunt primi

interﬁ’,rfz;y. J -
S , B iij
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Utz &:3funt primiinrer {c: quia fubduda
minore 2 amajore 3, fola elt unitas, quz prace-
dentem dividat.Sic in 8 & 9. Sed in majore nu-
merorum diffetentia idem fubdu&mne multi-
plici & divifione multo promprids cxpedlemr,
utjn 27 & 8. Nam prima divifio2 7 in 8, relin-
quet tantum 3 : fecunda dwvifio 8 inj3 . rclmquet
2. tertia 3in 2 1clmquu unitatem {olam, & rem
conficiet. Side tribus aut ccmplutlbus qualtio
{it,primi fint inter {¢, nccne, cim de duobus ex-
ploratum fuerit, conftat hos duos ad quofcung;
alios fore primos , quia eorum prater unitaté di-
vifor communis nullus erit.

28.  Sinumerus Przmm non diviferit da-

tim numernmserit primus ad enm.31.p.7,
~Sic zeft primusad .

29. St numerusd VZﬁ’?’it alterum dno-
rim inter ﬁ’ primorunm , erit Przmm mi re-

lngmm 257 ,

Ut 6 & s funt primiinter fe, & 3 dividensip,
fum 6 clt primuos ad 'ellquumj Atque 1ra dati
primiinter fe numeri cognofcuntur fubdu&io-
ne & divifione Inucmun tur autem & procrean-
tuy 1dd1t1onc & multiplicatione, additione pri~
mum,

30, Sidno dati numeri ﬁzermt primi

inter ﬁ’,e’gv totus €datis evit przmm ad #-~
trumaques



. cucheE R S T L 1 : 5 1 U | 13"?
frUmgHe ; : Et fi totns € datis ﬁ!erzt Przmm

ad alterit,dati erunt inter [ primi-3o.p.7-
Ut 8 & 9 funt inter fe primi, & totus ex iis

yyeltprimusad 8 & primusad 9: & contm,qum
totus 17 cft primus ad 8, vel ad 9:ideo dati8 & 9
{unt primiinter fe: Muluphcacmms inventio co-

piofior eft.
3t Siduo numeri [i (gzllzmm fﬂermt pre

mi ad a!zquem faﬁm abi zzs erit primus

ad enndem.26.p.7,

-~ Ut 4 &y funeprimi figillatimad 9, &C 20 fa-
¢tusabiis et primusad 9.

30, Siduo numeri ﬁ;ermt primi inter

/2’ ﬁu‘?m ab altero erit primns ad reli-

- guum.27.p.7.

Ut 2 & 3 funt primi intcrﬂe & 4factusizcft
primus ad 3.

33, Sidwonumeriad duos numieros [i-
(gzll:zrzm ﬁwrmt ])rzmz faﬁz ab 115 erunt

primi zm‘erﬁ.zS 7,

e § & 9 funt figillatim primiad 7 & s,nem-
pe8 ad~ & s:item 9 ad 7 & 5. Itaquc7z & 35ab
iis facti fu nt primiinter fe.”

E‘ 34 Sz dno numer: ﬁfermt pmm mter
: B 11



24  ARITHMETICE 3
ﬁfdt‘fi ab iis erunt prmiinter [e,¢ fa-
¢ti 4 datis per poftremos factos deinceps
perpetno primi erunt,

Utinhocordine, 2 4 8 16 32

. 8 387 8 A

35.  Falliinter fe (unt numeri, dividui
ab adigm NUMEYo COmnun diviﬁJre.14,d.7-

Ut 4 & 6 factifunt inter fe,quia 2 eft 1llis com
munis divifor. Duo autem hic quatuntur , ma-
ximus divifor & minimus divifus.

36.  Siduobus numeris datis inequali-
bus faclis inter e ,minor [ubducaturi-
cifSim & majore quoties poterit, primus e~
liguns dividens antecedentem,erit maxi-
mus communis divifor datorum. 2.p.7.
Urin 4 & 6,{ubducatur 4 minor a majoreé,
reliquus 2 dividet antecedentem 4. Iraque 2 eft
maximus communis datorum divifor . Sic in 21

& 15, fubduéto viciflimisa 21, & sreliquoars,
tandem relinquetur 3 communis menfura, \\

37.  Qua via duorum maximus com-
munis divifor inventus est , eadem trium

¢o* quamiibet multoram invenietur3p.y.
" Namcuin przcedentium duorum maximus
come-
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communis dm(or repertus fucrit ,iplius & ﬁ:-
quenus numeri divifor fimiliter mqmrendus eft,
yt in 8, 6, 4, maximus comunis divilor 8 & s eft
2,tum maximus comunis divifor 2 & 4 eftiterl
2. Elgo 2 eft maximus comunis divifor in 8 64 '
fic'in12,8,6, maximus comunis divifor eft ité 2.
Sicin 6,12, 18,24, maximus cmnrnums dwr—
{orefts. H1c compcndlum eit,

38 Sinumerns minor diviferit majore,

CYiL MAXIMUS COMMUNIS dmﬁr umzﬁ .

Ut 4 dividit 12, & eft maximus divifor & furi
et12. E do@rina maximi diviforis feqmtur per
oppofitum doé’crma divifi minimi. '

29.  Sinumers fuerit faac%s 45 ;:zlrero -
datorum per altevins di VI:/E)TE’??Z co gnomz—
Hem maxinio Communi aivifori, erit mink

s dzvzfm i datis. 36.:7- “

* Sic minimusdivifusai 2 et 8 eft 24. Nam fj
divileris 12 et 8 per 4 maximum diviforem, ha-
bebis cognmmncm partem in altero, in altem '
2.Jaro;multiplica alterné vel 1 2 per 2,vel 8 Per i,
habcb1s 2 4. Exem plum fic cﬂ‘

24

T 8
4)5X

40. Si dzm numeri di wﬁrmt czlzque_,mz
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Bnus.ab illis divifus, divider enndem, *

o

b
. g
o
s

xRt 6 & 4 dividunt 24 & 12 minimus divifus
46 & 4,dividit cundem.Ex illa generali invenié-
di minimidivii propofitione , compendium
“duplexoritgz, . v r
Pl S - 2 | S

41 S RUmeris f werie fac‘?m 2 duobys in-

ter [e primisyerit minim® divifus & datis.
~Sicminimups divifusa3 & 2 eft 6, quia 1 ma-
ximo communi divifori cognominis in 3 , divi-
for eft 3, gui multiplicans 2, facit.6 : contra in 2
divifore ¢ognominis maximo divifori eft 2,qui
multiplicans, facit etiam 6. Itaque cim unum
maximus divifor nihil dividat, multiplicatio {o-
la hic erit,divifio fruftra adhiberetur,uthic, ~  #

IR .

| : Y it TaNouy T »
42.  Sinumetgsmajor fuerit divifus a
minore,erit minimusgivifus ab vtroque.
Sicab 8 & 4 minimug diyifus eft 8, quia maxi-
mo cortl divifori 4 cogrgiminis djviforin § eft 2,
qui multiplicans 4, reliqayin facit 8:(icidem ma
ximo divifotixcoghomin in 8'divilogeft 1 qui
multiplicans §#acit ctiam"@’Atque hoc-com-
pendium {upériore majus ef B aic m divifin,

tum multiplicatio fruftra cllggmt yidesin fubje- -
7o cxemplgy G ConR R <

L] 1 4 :! i I-:-I-J 1 l_ '_E. :--II : -. :
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Ergo hoc duplex c‘bmpengﬁ%m eSt ¢
prima pmpoﬁﬁ'o:rée inveniendi minimi.di-
ift. Eadem via minimus a triém-ﬁut

guatnor ant quotlibet dz‘viﬁs”‘ingéniemr,

Bz i G
- Qujarepertus jam minimus’ diviflis confe-
rendus eft cum proximo . Nam fa&usab altero
per alterius diviforem maximo communi divi=
{ori cognominemgelt minimus ab its divifus , fic
minimusab 8, 6,4 divifus, eft 2 4. Nam 2 4 eft
minimus divi{us ab 8 & 6 : rdrfurd. item mini~
mus diviluseft22 4.8 4 4 ,ut é fecundo confe=

@ario patet.Sica3,4,8 minimus divifuseft 24,

quia minimus divifusa 3 & 4 eft 12, tum migis'
musdivifusa 12 & 8,¢ft 2 4. Sic minimus-divi=
{us 22,3, 4, 5 eft 60. hinc fequitur,  ~
43 - Sinumerns fyerit mininius divifus
a nominibus datrarum pavtinm, evit mini-
mis qui habeat datas partes, 41.p.7. .
- Ut minimus divifus qui habeat ; + s eft 12
népe minimus divifus a 2, 3, 4, quique minimus
~ bifariam, trifaria quadrifariam dividi poflic. Sic
)" minimus qui habear L X X 2 eft 60, nempe mi-

Sl o e o el
~ nimusdivilusaz, 3, 4, §,quiq; in has partes mis
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28 ARITHMETICJE
nimus dividi poffit,

Cai:.s,de numeris paribus & imparibus, ‘

Arque hzc de prmns & Fadkis. numeris, {eci-
| da abfoluti & ﬁmphqs numetri difteibucio eft in.
numerum parem & imparem, |

44, PareStnnmerus dividuns 4 bmd-—

Iﬁ06d7

Sic 2 ipfc par,quia dividitur a feipfo femel, f' c
4 cﬂ: par,quia dividitur a2 bis,

45-  Impar eSt numerus zndzwdﬂm a
binario.7.d.7,

Ut 3.1taque.

45 Impar nnitate dz]j‘brt a pari,

Sic g, fic 7, & fimiles {unt impares numeri,

quibus unitate fubdu&a,paws erunt 4,6.

- Pareft pariter par tamum,parxter impar tan-
tmmpamer par fimul,& pariterimpar,

47. Pa ?’Zl'é’?’Pﬁﬂ"C:'ﬂ' numerus tantim di-

viduus a pari perparem.8.d.;.

Ukt 8 pariter Par cft, quem 2 par dividit per 4
parem.

48, Sinumeri fuerint ab unitate con-
tinue duplzmtz ; qmlzbet erit parzter par,

  31P9.

Jk

uE



Ucs, 2,4,8,16, 33,64, . L k|
49.  Pariterimpar est numerns tanti
dividnus 4 quri per imparem. 9.d.7.

- Ute,quem 2 par dividit per 3 imparem.
s0.  Sinumerus habuerit dimidiumim-
paremerit pariter impar tantiam.33.p.9.
~ Uts, 10,18, quia horum dimidia parseft im-
pat, nempes, s, 9. - o |
“st. Pariterpar imul G paviterimpar,
eff numerns neque ab unitate duplicatus, '
neque dimidinm habes imparem.3 4.p.9.
- Ut funt 12, 20, 28: quia neque duplicati funt
ab unitate , ut 2, 4,8, 16 , neque dimidium ha-
~ bent imparem , cim dimidii ipforum ¢, 10, 14,
 fint etiam pares. Impar eft impar fimpliciter vel
impariter. . R
sz Impar fimpliciter , eft numerns di-
 viduus tantiim ab unitate per [eipfum.
o He 3,57, K quiliberpritand.., -
'53. Impariter antem impar. est nume-

rus dividus ab impari perimpare.10.d.7.
- Uergimpar dividiturin 3imparem, fecundum
gumparem. . .. a0 O
- Itaque omnis impar impariter,eft factus nu-
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30 ARITHMETIC A
Cap- 9.de numero perfe&o & im Perfe&d’:

- Additur ad dms i mphccs numert diﬂ:rxbu-a .
tiones tertia diftributio in numerum perhré’cum |
& 1mperfc£’cum

$4. Pe;ﬁ’c‘?w numerns  eft numerns

partinm toti equalium.22.d.7.

Ut fenarii partes {unt 1, 2, 3, quz addite
funt zquales toti 6. Et hic unitas numerus eft.
Nam fi pars, eft etiam numerus numen

55.  Siénumeris continné duplicatis ab

unitate totus [it primus, ¢o° ab eo totidem
continne duplzcenmr, quot ante ﬁzemnt,
ultimus erit perfectus , reliqui partes per-

f6’5?136P9 | '

i-2.] 2 6. 4
' Adder & 2,’totus 3 eft ;nmus & fecundus ab
eo continué duphcatus eft ¢ perfectus,cujus om-
nes partes funt, 1, 2, 3, & folus eft perfectus ina
tra 1o. Secundo ut hic,
Eez. AYT T4 28
Adder, 2, 4, funt7, & tertius ab co cnntl-
nué duplicatus 28 eft perfectus,eiufque partes o-
mnes 1,2, 4, 7, 14, & {olus hic eft Perfc&usa.
10 ad 110, Tertio, ut hic, _
5 2, 4, 8, 16, | 31, 62, 124, 248, 496
| '.Add“;.
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Adde I, 2, 4, 8, totus eft iy compofitus,pra-
tercatur igitur. At 1,2, 4, 8,16 additis,totuseft

31, primus,& quintus ab eo duplicatus 4 9 6 per-
fettus, eiufque partes omnes funt 1,2,4,8,16,
31, 62, 124, 248, 496 ,{olus hic pech&us elt &
. 100 ad 1000,& fic deinceps. Iraque ut perfetus
{olus negleé’us parnbus habeatur, hinc fa&u eft

ab Euclidetheoremain hanc ﬁentcmlam

56,  Siénumeris cominue”dup[imtif ab
unitate torus [it primus , factus ab eo per

nltimum erit perﬁ’c‘?ﬂs.

Sic deinceps 2 1000 ad 10000 perfectuselt
8128, rarique admodum func hi numeri,imo
nonnulhs gradibus nulli funt, ut fexto, undedi-
mo,decimofeptimo, & plcnfquc aliis. Simgnur

erfeéus efficitur e pariter partbus & eximpari-
Eus primis,id eft,cx maximé dmdms &: minimé

dividuis.
§7. Imperﬁﬁm numetus, eft mmems

Pdn‘mm toti zmeqzmlmm
E&quercdun dans aut diminutus.

3. Redundms, cﬂnﬂmems rmpﬂfﬁ’—- -

ETus partinm toto majorim.

. Urrz,cujus Pattcs 1,2,3,.45 6 collc&at, {unt
16 majores toto I2. '

59, Dzmmﬂms,eﬂ numams zmperﬁ’*

rrrr
lllll
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ctus partinm toto minorum.
Ur4,8,& quilibet pariter par.

ARITHMETICJ-'E
LIBER IE

Cap.1. de primis difterentiis
, cor’nparati’onis. -

PR IM A pars Arithmeticz adhuc fuit, f'ecu..
da fequitur.

Arzthmetza& Pd?’f f‘é’lemdd 6’.& ?’Htf

mterpremmrmmeromm compamrzones,

compamtzonumque genem A Propmm-
. tc.r.

Compamtzo NUMETOTHIN eﬂhaézm-

dO Qﬂtfddm zpﬁ)mm Zﬂl’é’?/g’. e
Comparatio eft ratio vel propomo.

3. Ratzo eft comparatio qmntzmtz:
3.d. Sl‘

R ationis termini duo f'unt,pnmus antccc—
dens & dux,fecandus confequens & comes ap-
pellatur. Quantitas'autem zqualis eft vel inz-
quahs, unde funt axiomata fequentia,” "

 Siduo numeri_fuerint aequdles éis |




" tem etunt equales inter 6.
- Ur2 &1 {unt zquales eidem 2 . Iraque funt

. mqua]cé inter {c.

5. Si numeri aquales addantur equa-
Libus toti erunt teqmz_les:.z.;axio. '

Ue 2 & 2 funt zquales numeri, adde utrique
3.toti erunt§ & ¢ : item 2quales inter fe.”

6 Siequales [ubducantur ab aquali-

Lm,reliqui erunt &quales. j.axio.

- Ut s & § font zquales numeri: ab utroque
tolle 3,manebunt 2 & 2: item zquales jnter fe.
7. Totus numerus major eSt [wapar-

tf- 9}43(:-1"; -

8. Si aqudles addantur inequalibis,

toti erunt inequales. 4.a%io.

- Ut 4 &3 funt inzquales numeri , adde utri-

que 2,toti § & 6 funtitethihaquales, .

9, Si aeqmlesﬁtédumnmmé inagia-
o Libusrehqui er’zmtime?mle:. §oax

w . Ut 6 & 5 funtinzquales numeri, tolle ab u-

tiog; 2 & 2 2quales numeros, reli?}uiquﬂwor &

3 erunt item inxzquales. Ratio éft arithmerica

xelBogmistrica, o4 G ST

10. ' Ratio arithmeticaeft comparatio

s &




34  ARITHMETICAZA
in quantitate , quanumerys differt anu~

71€v0.

- Ut ratio arithmetica 2 cum 2 eft qualitatis,
2 cum 3 eft differentia. 1, 2 cam 5 eft differentia
3. Ideoque hxc ratio diff'cr:,mm dicitur.

Cap.z.de numetratione rationum.

- Ratio geometrzm est compztmtzo n
gaannmte, qua numerts eft di V{ﬂt.&' inny

merum.

-~ Hic pracipué ratio dmtur dum verd ratio-
nis termini fcribiitur, dux fuperné, comes infer-
n& notatur fic,

.y E
2 2

12, Datis rationis terminis (genm di-
vifione clamqm genere rationis , termini

- mzqurlzmmne mvenmnmr

Sic datis terminis 1ad 1,2 2 ad. 2., ratio etit -
qualitatis , quia quahs mqualcm femel dividit.
Datis 4 ad 2, 6 ad 4 , ratio erit inzqualitatis, illic
dupla, hic fexquialtera , quia comesillic ducem
bis,hic femel dividit,& dimidium fupereft. De-
dcns contra gﬁnus rationis , nempe exillis quo-
tis (1 (2 (14 Sinumerusfit integer, habebis

ducem,
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duceny, cui 1 pro comite fubjicies,(in fractus fic,
multiplicabis integrum per nomen, fa&toque nu
merum partium fimuladdes ,conftitnes ducem:
comes autem iple in numero permanet, utin po
ftremo exemplo:multiplicarper 2,& ftaéto 2 ad-
de 1,conftitues 3 pro duce , rationifque termini
erant ;. T T
13.  Rationum communis numeratio eff
tanguam termz'norzzm,idcaqw cadem est
e it = UL N i L T .
que partinm , arque ideo [i comites’fint
sidem , foli drices [peclantur, excepta il
tiplicatione , que tum duces ,tum comi-
tes multiplicat. '

Sic ¢ ratione dtszat 4. ad 2 addita ad rationé
triplam 6 ad 2, totaratio eft quintupla 10 ad 2.
Sic ratione dupla 4 ad 2 fubducta aratione quin
tuplato ad 2,reliquaelt ratio tripla 6 ad 2,exem-
plaita funt, &) i

4 6] 1o
' oatem
2

410 |

. 2 1.2 ..l

Sicratio dupla 4 ad 2 multiplicans rationem
triplam 6 ad 2 , faciet rationé fextuplam 24 ad 4.
Sic ratio tripla’'9o ad 3multiplicata per rationem
quadraplam 8 ad 2, facier rationem duodecu~
plam 72 ad 6. Excmpla ita funt.

e C. ij

t1seR 11 35



36 ARITHMETIC A,

4 6| 24 9 8
item

72

. .8 4 2 | 6
‘Divide rationem duodecuplami12 ad 1,in ra
tionem triplam 3 ad 1, quotus erit 4, qui fignifi-
cat dividentem rationem quater in dividenda
contineri , aut rationem quadruplam 4 ad1pro
quota ratione inveniri : fic ratio fedecuplas2 ad
2 divifa in rationem quadruplam § ad 2, relin-
quit quotam rationem quadruplam. Denique
quotus hic eft nomen quotz rationis . Exempla
ita funt, '
3" 12

g 12
item

| ) { I > 4 2 I
14 Sicomites fint diverft, opus erit re-

ductione,de qua [wo loco.
~ Ergohzc numeratio communis eft in addi-
tione,fubductione,multiplicatione,divifione.

15 Ratioinequalitais reducitur adra

tionem equalitatis multiplicatione )2

conver|e.

Ut ratio ; multiplicetur per rationem }, fict
ratio g, quz eft equaliratis.

4 “

Cap. 3. de generibus rationis.

Ratio prima eft aut conjuncta, prima multi-

plex



plex aut fuperparticularis aut fuperpartiens.

16 Multiplex est, q&mndo terminys

, T s,
major dividitur a minore.5.d.7.

Sic omnis numerus multiplex eft ad uniraté,
ut 2 duplus,3 triplus, 4 quadruplus , & fic in infi-
nitum . Sunt enim generis hujus reliquorum-
que {pecies infinttz. Atque hic antecedens eft
multplex,ut duplus,triplus,quadruplus, quintu

- plus,fextuplus. Cofequens autem fubmultiplex,
ut fubduplus,fubtriplus,fubquadrupl®,fubquin-
tuplus,fubfextuplus . Hic etiam unitas numerus

- eft, ficuti {zpe in tota comparationum doctrina,
Species veto fic notatur,

2 3 4 5 6

I X I I I

dupla, tripla, quadrupla, quintupla, fexeupla.

Si fubmultiplex mulriplici contra comparetur,
minoris inzqualitatis erit ratio, & fubmultiplex
dicetur,& antecedens minor erit,colequens ma-
jot,ut in ceeteris deinceps,Nomen fiquidem ra-
tionis in minore qualibet inequalirate,femper a
majore termino capitur , addito, fub: fic igitus
{fubmulriplicis fpecies norantut,

I I I I

2 3 4 S
Subdupla,fubtripla,fubquadrupla,fubquintupla
- I

6

t fibextupl,
- - C ij
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~ Heac primainchualitatis ratio , vera & pras '
~ priadivifione percipitur, reliqua autem {pecies 5
imperfecta divifione cognofciitur, perpetuoque '
pars aut partes relinquuntur. '
17, Superparticularis st, quandoma-
5 O A .
jor dividitur [emelaminove , ¢ parse-
Jucsperes.
Si altera,fefquialtera dicitur,fi tertia,fe(quiter-

tia,fi quarta, fefquiquarta,f1 quinta {exquiquinta,
{1 fexra {exquifexta,ut in fubiectis exéplis patet.

3 4 s 6
. 3 . 4
Sexquialtera,fefquitertiafefquiquarta , fefqui-
quinta, -

6
Selquifexta.

Ac i majores minoribus diyidas , quotifpe-
ciem rationis & nomen fubtiligs explicabunr,
ut hicvides,

13, I+, I3, I+ Iz =

Si minor majoriin hac fpecie comparetut,ta
tio fubfuperparticularis dicetur : res ficerit,

p A . 3
3 4
Subfefquialeera, Subfefquitertia.
4 . f
el G )
_Subﬁfquiéuarm, . Sublclquiquinta. .
Su‘ﬁﬂ]{;iﬁxra. i

Ubi |
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Ubi quoti funt prioribus fimiles.

18.  Superpartiens eft, c]z:c;ndo major

dividitur femel aminore , ¢ ¢jus parres

Aliquot ﬁq)erﬁmz‘.

St dua,fuperbipartiens, fi tres,{upertripartics,
{i quatuor,{uperquadripartiés,fi quinque, fuper-
quintuparticns, {1 {ex, fuperfextupartiens , & ad-
dimus pratereanomen partisa comite, tertias,
quartas, quintas, {extas, feptimas, fi comes {it 3,
45§ 6, 7. Itaquenomen {peciale duplex hicc-
it ; alterum ¢ numero , alterum € nomine pa-
tium, ut, - |

§ 7 ' P e
3 4 el s
Superbipart, Supertripart, Superquadripat,
rert, quart. quint,
I1 13
g - o
Superquintupart. Superfextupart,
{ext. {ept.

Quorum quoti {peciem indicantes {unt,

1+, 13,14, 1§, 15.5icopareturin hoctertio
gencre minor majori,fuperbipartiens dicitur, &
contrario modo notatur,ut,

3 . 4
Sublu Pcrbipart. 5 ubfupcrtriparr.
LeLe, * quart,
| b 8 iifj |
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)] | 6

3 | I1
Subfuperquadripart,  Subperquintupart,
quint, fext.

T
13
Subfuperfeptupart.
{feptimas.

Conjuncta ratio eft multiplex fuperparticula-
ris,aut mulriplex fuperpartiens,

190 Multiplex [uperparticularis eft,qua-
do majoy ﬁpiés dividitur 4 minore, ¢ e-

j#3 pars ﬁfpereﬂ,

U, |
§ 7

— s —— s eV i B e
4

2. . 3
Dupla fefquialtera. Duplafefquitertia,
9 ‘ ;

4
Duplafefquiquarta. |
Et fic deinceps, ut,11 ad §,duplafefquiquin-
ta, 13 ad 6, dupla fefquifexta,quarum quati funt,
1, oh 2h 3h 23
Sictripla fuperparticularis, :
7 10 13 16 19 22 2§
t =3 .4 § . wg 0
| - Rationum quoti {unt.
39 30 303D 36 39 3T

. - w '-"'f-"-M ww-’ L T T R S -
AN T T & 5

At
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At i contra minor majori comparetur (fub)
utrique fpeciali nomins preponendum: ut ratio
; eft fubdupla,fubfefquialtera, ratio } eft (ubdu-
pla,fubfefquitertia, &c.

20.  Multiplex [uperpartiens eft,qua-
do major [xpins dividitur a minore,Co* ¢-

jus partes [uperfunt.
L, |

8 . 12
3 §
Duplafuperbipart. Duplafuperbipar,
tCIL. | qUiﬂtt
16 - 20

' 7
Du Plaﬁlpcrbipart. Dupla(uiacrbiparr.
fept. ~ non.
24 |
11
Duplafuperbipart,
undec. f
- Quori rationum.

) 3 3 2 & |
;"-'}': _-"'-5‘;' 1';?: 23'1_1 T1?

Cap. 4.de primis differentiis
proportionis,

- Ratio adhuc fuit,fequitur propottia.
21 Portioeftfimilitndo yationum

Ty TRRE WA R NE
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Ejufque pc:rinde valet inverfio & altérnatio,
22, Proportionis inverfio, eft afSum-
ptio confequentis, velut antecedentis ad
antecedentem velut confequétem. 13.d.s.
Ut fi dixeris,utfunt2ad 4 ,fic3adé: Ergo, :

inquam,ut 3 ad 6, ficzad 4:itemutéads, fics
ad 2. Denique ut 4 ad 2.fic 6 ad ;,id dvaemarr cft

Euclidi, |

23, Proportionis alternatio cft affum-

prio antecedentis ad antecedentem, G co-

[equentis ad confequentem.ir,¢o 12.d.s,
Ur fidixeris,ut 5 ad 10, ﬁ¢4 ad 8 : ergo,in-

quam,ut 5 ad 4,0c10 ad 8.1d tvaearag elt Euclidi,
Proportioeft difjun&tavel continua.

24 Proportio difjuncta, eft proportio
terminorum d%m‘ﬂomm.

Utsad 12, fic7 ad14. hic_termini quatuot
{funt diverf1,

25.  Proportio continuaneft proportio e-
j# dem termini ﬁ'c‘zmdi e tevtis,

Ur2ad 4, fic 4 ad $: hic duz rationes uno
termino continuantur, .

Cap.s.de proportione arithmetica difjunéia.

. Proportioeft arithmetica aur geométrica,
| A | | PI‘OPOI‘-.I-




26.  Proportio arithmetica,eft [imilitn-
do diffeventiarnm, '

Urin8, 6, 12 ,10 , utrobique cnimelt 2, pro
differentia etiam inverfo modo :ut enim 10 ad
12,{ic 6 ad §,vel ut12 ad 10,{ic 8 ad 6: una enim
differentia2 eft. Ttem alterno modo, ut 8 ad s,
ficrzadro, Ergout8adiz,ficé ad 1o, Propor-
tionis arithmeticx inventio varia eft, primaefk
additionis, -

27, Siqhatnornumeri fint arithmeti-

c¢ proportionales, extremus [imulntergue

erit aqualis medio fimul urique,
Utin 2,3, 4, §: utrobique enim cft 7. Sicin

12, 10, 6, 4 :utrobique enim cft 16. Secundaeft
multiplicationis, |

28. i fint quatsor numevi arithmeti-

. ’ | _ e ve L
c¢ proportionales , factus amediis [upera-
: : | . s/ ‘_" " .
bit faltum ab extremis , facto 4 differen-
tia maximi a medio per d{/ferem‘idm £-s
i : iy g ey % :
jufdem medii aminimo.

Ur in12, 10, 8, 6,faltus ab extremis eft2,
;J“C.m 8o faltus a medio,fuperat 8, factoa2,dif-
ferentia primi fupra medium,per 4 differentiam
eitfdem medii 3 minimo. Sicini1z, 10, 4, 2, fa~
ctus ab extremis cft 24, quem 4 o, factusa me-
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diis fuperat16 , facto a 2 differentia primia me-
dio, per 8 differétiam eiufdem mediia minimo,
Termini tamen re&é conftituédi , ut medii fint
medii quantitate. Neque hic dicesutizad 8,fic
16 ad 12,{ed vt 8 ad 12,{ic 12 ad 16, '

Cap.6. de proportione arithmetica con-
tinua,ejulque progreffione.
E difjun&a proportione Arithmetica, affe-
¢tio continué deducitur.

28.  Sifint tres numeri arithmeticé pro-
portionales,medius evit dimidius extreme

[imulutvin[que.

- Ucin3,s 7. Nam 3 & 7 {unt 10,quorum di-
midius eft §.Hinc patet inventio medii arithme-
tict, _

30. Si[int tres numeri arithmetice pro-
portionales, factus a medio, [uperabit fa-
Ctum ab extremis facto 4 differentiss,

Utins, 6,9, faCtusab exrremis eft 27, quem
36 factusa medio , fuperat 9 facto a differentiis
3 &X 3.

3t Proportionis arithmetice continne
termini quantumlibet continuari poffunt,
¢ progre(Sto arithmeticavulgo dicitar,
- Incaquerifoler terminorum differentia,nu-

| merus,
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merus,primus,ultimus & fumma, qua datis trie
bus inveniuntur. -

32. Si przmm‘ fmrit ﬁf!?dﬂﬁm db 1l-
timo , veliqunfque divifus in numerii ter-
mINoTym unitate minutum grotus et

dz'ﬁ?,’ren tia.

Ut progreflionis quinque terminos habentis
funto primus & ultimus terminus 2 & 1o,nume
rus autem terminorum g,tolle igitur 2 primuma
10 ultimo,reftant 8,quibus in quatuor numerum
terminorum unitate minutum divifis, quotus e-
rit 2 pro diffcrentia , per quam a 2 primo termi-
no invenies reliquos terminos 4, 6, 8, ufque ad
10 ultimum,totaque progreflio erit 2, 4, ¢,8,10.

33, Siprimus fuerit (ubductus ab ulti-
timo,reliqus ﬁue di vifus in dz'ﬁ%rentidm;,
quotus unitate anctus, eric numerus ter-
MINOYUNL. KRR T

Ut in codem exemplo,tolle 2.2 10,manent 8,

quibus divifis in 2 differentiam,quotus cft 4,cui
adde1,habes § numerum rerminorum,

34.  Siunitas fuerit (wbducta i nume-

¥0 terminorum ﬁzﬁaﬁue a religuo per

differetiam [ubductus ab nltimo,reliquus

erir primus.
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Utin eodem exemplo, toller aynumero tef< =~

minorum , & 4 reliquum multirlicapcr 2 diffe~
rentiam,& factum 8 tolle aro ultimo,reliquus 2
cft primus, | o bt '
bia ; . v P g . "
35, Siunitas fuerit [ibducta a numero
. . . ' Y
terminorum , factufque areligno per dif-
ferentid additus primo,totiss erit nltimus.

Utin progteflione, 2, 4, 6, 8,10, numerus ter-
minorum elt 5, a quo tollatur 1, & per 4 numerd
terminorum unitate minutum, multiplicaper 2
differentiam, & 8 facto adde 2 primum termind,
totus erit 1o ultimus terminus progreflionis.

36.  Sinumerus fucrit factus ex addi-
tis extremis per dimidinm numeri ter-
minorum ,vel anwmero terminorum per
dimidinm additornm extremornm , evit
[nmma progrefSionss. -
Utin 2, 4, 6,8,10, 12, extremis additis 2 &
12, totus 14 per 3 dimidittm mulciplicatus, facie
42 {ummam quelitam, Fa¢ numerum termino-
rum imparem,utin 2, 4, 6, 8, Io, extremis addi.
tis totus elt 12,cujus dimidius.6 per § numeruni
terminorum multiplicatus,facit 30 fummam. .

. &
) .

‘Cap.7.de proportione gcometfiéa,d?a'quc} a2
- invétione proportionalium & inzqualid. -
- - Ads




Adhuc proportio arithmerica fuit,geom etrica
{equitur,

37.. Proportio geometrica est fimi-
litndo rationum.4.d.s.
Hic propric proportia dicitur.
38.  Proportionales [unt, qui habent e-
andem rationem.7.d.s. Tt SR

Veluti 9 ad 3,{icuti1z ad 4, ratio utrobique
eft tripla,ideoque 9, 3,12, 4,{unt proportionales.

39. St numeri fuerint ﬁequz[e’s , erunt
proportionales ad eundem , ¢ idem erit
proportionalis ad equales.y.p.5.
4o.  Et [inumeri fuerint proportiona-
les ad eundem,erunt equales, ¢5° ad quos
idem fuerit proportionalis,¢o illi erunt -
quales.o.p.s. '
Ut 2 & 2 funt proportionales ad 3: ut enim
2ad 3,ic 2 ad 3. itemques ad 2, &2 elt propor-
- tionalis: utenimj ad 2,{ic3 ad 2,contraque 2 &

2 clim fint proportionales ad 3,{untequales, Ité
2 & 2 ®quales,ad quos's eft proportionalis.

41" Siduonumeri fuerint inequales,
major habebit ad eundem majoremratio-
nensqian minor , ¢ idem ad minorens.

i AT RUTY. e 47
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habebir majorem rationem qzmm 4c1 m&—»ﬁiﬁ‘
jorem.8.p.s. -
42. Etfi duo numer: bdéuennt ad elr-
dem rationem :meg;mlem qm habuerit
majorem,erit major , ad gue antem idem
habuerit majorem rationem, erit minor,

20.p.5.

U3 & 4 funt inzquales , & 4 ad 2 majorem
rationem habet,nempe duplam;quam 3 ad cun-
dem,nempe fefquialteram : item 2 ad 3 majorem
habet rationem,nempe fefquialteram, quamad
4 fubduplam . Conuerfum patet in codem eX= -
cmplo, - M

" Cap. 8. de inventione proportioralinm per .
mulnphcauoncm, deq, reductione par-
tium ad cognomines & pro-
portionales.

43.  Minores xqué ma]orzém fint

- proportionales. 15. p.s.

Ut 2 ad 4,0ic3ads. Antcchcntcs enim dx—
midii funtconfequentiom : datis aitern minori-
bus, majores Proportmnalcs inveniuntur muIrI- .
pHcatlone. & o - b

44 Si numerus numeros multtplrcet,
faéh '
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fallierunt proportionales multiplicanti-

ém.x&f.y.

- Ut 2 mulciplicer3 & 4 , fatierunt 6 & 8 pro-
portionales multiplicatis 3 & 4. Item 3 & 4 mul
tiplicent 2 , fatiiiddem 6 & 8 erunt itidem pro-

ortionales multiplicantibus , 3 & 4, quia utro-
giquc zqué majores funt minoribus,

Reduio partium ad cognomines & propor-
tionales ¢ proximo multiplicationis theoremate
deducitur, atq; ut proportionales ipft addantur,
fubducantut,divifantur neceflaria. Proportio-
nales enim partes funt ezdem quatumlibet ter-

minis diflimiles,ut -, 4, %

46. Partinm reductio ad cognamirzes-
o’ pr 0}’01’ 2 50?%1 CS- Pdrte: 3 est mnltzlblim—-

tio nominis ¢'g* numeri per alteris nomen.
Utin, 4, muliiplica 2 & 3 per4 ,item 3 &
4 per 3,facics cognomines & proportionales par
tes t¥, +¢ proportionales quidem,quia nume-
rus idem duos multiplicavit : cognomines verd
& zqualium nominum, quia funt ¢ duobusnu-
meris inter {¢ multiplicatis, ' s a

47. INominareductione eadem falta,
ad divifionem nibil attinent. -

Nam ciim reduxeris partes +, 2 ad %, <2,
dicere <3 toties € +% {ubduci nihilo plus cft
quam dicere 8 toties 2 9. Itaque nominum inter
- ot - ,
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fe multiplicatio hic in diviflone omittitur . 'At fi
feries reducendaril partium longior fuerit,binz
reducédx funt,utin + 2 %, prima redudtione
atque hinc additione facta,habebis +Z: deinde

cum# reduétz funt 3£, £5.

48.Eademviareductionis, cagnbﬁerur ¢
binis Pdm'bw utre [int majores.

Ut £ funt majores quam 2, quia fa&aredu
&tione habebjs 25 pro £ : At habebis tantim 1%
Pro .

49.  Eadem iatermini vationum fra-
¢ti ad integros proportionales redennt, [i
numeri multiplicetur per nomen unaium

partinm.
.. Sic %,  multiplicatz per 4, redeuntad £,
22 id eftad 2 & 2 integros , & eadem rationem
habentes quam habent + ad 2. Si majores tet-
minos proportionales requiras,multiplica rurfus
4 & 2% pernomen 4,facies 22 & 4%, id eft, 8
& 8,vel multiplica per 6, facies 28 23, id eft 12
& 12 integros proportionales datis fractis 3 +.
Idem erit, (i cum integris fracti mifceantur,
utfi pro3 + & 45 quarantar integri propor-
‘tionales,multiplicabis 3 & per2, facies 7 : deinde
multiplicabis 4 ¢ per idem nomen , facies 83,
neque dum habes ambos integros , fed alterum
tantim ,Eademitaque via quaratur aleer: igitur

per
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per reliquum nomen 3, multiplica 8 2, facies 24
& %, unde colliges 26,tandemque habebis 21 &
26 integros proportionales3 3 4 1.

Cap. 9. deinvention¢ proportionalium per
divifionem,deque reductione ad
minimos.

Datis vero majoribus numeris,minores ir-
venidtur regula divifionis per contrariam € le-
ge multiplicationis dedudta.

j0.  Sinumerus diviferit numeros, qHo-
ti erunt proportionales divifss.

Ut 2 dividat 8 & 6,quoti 4.&3 erint propor:
tionales divifis8 & 6:At 4 & 3 dividant 24,quo-
ti 6 & 8,crunt propottionales diviﬁs,fed_comra-
rio genere inzqualitatis. Non enim ut 4 ad 3,(ic
6 ad 8,illic enim cft ratio {efquirertia, hic felqui-
altera,fed ur 4 ad 3,fic 8 ad 6. proportionales fi-
untdivifione non folim minores divifis,(ed mi- :
nimi proportionalium. . . i
st. 82 numeri fuerint minimi propor-
tionalinm, erupt primi inter [e.23.p.7.

52, Etfi fuerint prims inter [e , erunt
ininimi proportionalium.r4.p.y.

Utz & 2 funt primi & minimi fefquialtero-
ruim , & quia funt minimi proporrionalium,ic-

._’

k!
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circo {unt primi.

§3.  Simaximus communis divifor di-
viferit datos , quoti exunt minimi propoy-

tionales datis. 35. p.7.
Ut hic,
8 1z
4)

2
4 maximus divifor ciim diviferit 8 & 12, quotiz
& 3 eriit proportionales minimi , unde etiam fe-
quitur,

§4.  Siduo numerifucrint minimi pro-
Portiomliﬂm , divident ﬁl?i Proportiomf
les egualiter ,majormajorem , ¢g° minor

mIpoYem:21.p.7. .

Ut paterin eodem exemplo:3 dividit ipfum
12 quater, & 2 dividit ipfum 8 toties, Habet au-
tem ifta ad minimos reduétio ufum tam necella-
rium,quam eft facile pares numeros pre magnis
numerare. Iraque providendum fempereft, ut
primi numeri & minimi perpetuo proponantur,
aut {1 compofiti dati fint, protinus reducantur
ad minimos per maximum communem divifo-
rem . Serviet etiam fuperiori proportionalium
redudtioni reductio ad minimos terminos, ut
poftea reductorum terminori alia reduétio pro-
lixior evitetur. Sed reductio ifta per {pecies nu-
merationis eft etia quaedam fpecialis :

= (. . -
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s5-  Inadditione ¢o (ubductione mini-
mus & nominibus divifus est aﬂhmendm

pro communi nomine Cr numert multipli-

candi alterné per partes cognomines.
Ut hic vides, -

§ 4.

— e

2 4 _
?X?ubi pro+, & % habes £, & %.

4 3 ] .

-

§6  Inmaultiplicatione numerus ¢o no-

men alterius reducuntur.

Quia {funt multiplicatores, idemque eft mul-
- . 1 s i ; 2
tiplicare & per £, & % per +. Itaque tanquam

10

rediges ad 5, & pro 13, facies 1.
s7.  Si numerus nomini alterno fuerit
aqualis,veliquus numerus reliquo nomini
[uperpofitus multiplicationem abfolvit,
Ucin %, £ omiflis3 & 3,habes &, ideft, 5

30 4 ¢ ) : s
Quin filonga hic feries fuerit, 2qualibus omni-

bus omifiis, reliquus numerus cam reliquo no-

mine multiplicationem abfolvet,ut hic,
s 7 &

7 6 o3 8 1 :
93 83 73 §1? i 71.": T3 &) Cﬂ:?.

2
§8.  Indiviftone numeri inter e, vel no-
minainter [e,vel utraque ﬁpamrim re-

D 1
- f -
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drcuntur. .

Utfi4 dividantur pm hpro2 &y, {umes
& 2,& quota pars erit <, ¢ vel 1 = Ttem {1 dividas
5. per§ fumes 2& 3prog & 6 & facies -, vel
ltem f 5= per %, fumes & 2 pro4, &8 pra

9 & 27,1 & 3,8 quorta pars erit +.

Cap.1o.de regula aurea propartionis dif-
junctz,& inde quam proportio-
nalis inventione.

Proportio eft prima aut conjuncéta.

59. Pmportzo anaz, eft Propomo dif-

juncta tantium,ant continua tantiim.
6o. Propomo difjuncta est, rjmmdo
gue ratio eff primi termini ad ﬁc‘mdﬂm d

cadem eﬂtertzz ad quarttim.

Ad pmpomonem difjuné&tam prima eritin-
ventio quarti proportionalis per multiplicatio-
nem fimul & divifionem ,quE inventio propter
fingularem excellentiam vulcro aurea regula no

mln"l[lll'
61.  Si quatnor numer: f nt proportio-

nales fzzﬁw ab extremis erzmqualzf ﬁ::-

o d mediis : ¢ f ﬁzﬁm ab extremis fit
equalis facto a mediis,quatnor numeri e-

runt

h. 1 L
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TUnt proportionales. 19.p.7.

Ucin 4, 2,6,3, factus 12 ab extremis 4 & 3,cft

zqualis 12 fadto amediis 2 & 6. Ideoque etiam
numeri quatuor poﬁ ti funt Pcoportionales.Hmc
fcquitur.

62.  Sidatis tribus numeris primus di-

viferit faltuma [ecundo ¢o tertio , grio-

tus erit quartus proportionalis.io.p.9.

Utin 2, 4, 6, quartus proportionalis eft12.
63.  Inhujus regule quaftionibus pre-

cz}me’ /])eﬁanflm estordo terminorum.

Ut nempe primus primo loco fit, & ceetert
fuo, Traque {1 confuliis, ut folet, quaratur, redi
gantur tamen in ordinem termini: Ur,quot ho-
tx (untin 6 dicbus,cimin 3 fint 722 Hic quaftio

elt tertii termini,quaftionifque proportio {ic ex-

pedietur 3, 72, 6, 14 4.

64.  Si confundanturves heterogene,

reducende [unt pritts ad idem genus.
Ut {1 quaeratur,hebdomada horas haber 168,
dies 4 quot horas habent ? Pro hebdomada po

nantur 7 dies,& tum dic,7 dies dant horas 168,
4 dies,quot horas dabunt 2 reperies 96.

65. Sitermini rationis comprehendan-
tur dato nomine vationis , ant€ [unt ex-

' plicandi,

 of
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‘perietur. Sicenimi

56 ARITHMETIC &

Ut ad quem numerum 12 eft quintuplus:Po-

ne pro primo & fecundo termino terminos mi-

nimos quafitze rationis s & 1, & dicito,utad1,

fic1z aj 2. Atque hoc modo cuilibet termino

terminus rationalis, qua voles rationis {pecie re-

éicm 12 fefquiquartus erit ad

9+ fuperbipartiens tertias, ad 7+ guplus fefqui-

quartus,ad 53, id eft, 5, duplus fupertripartiens

quintas ad 453 Exempla funt cum fpecie ra-
rionum terminos includente: fic,

2
5, . 5, Ij Il, 2 ’3""

¥ B
I‘E: §s 4, I2, .9‘?

I'{i" 5> 33 12, 7";;' ' =
5o b 5h,idet

-"T-"}': 13, §» 12, 4775
66. Siquid anteccjferz'r guaftonen,
/ .
anté explicandum ef?.

Centum hbras emiro aureis,vendidi 12,qui-
tum lucri fuiflet ex aureis 100 2 Primo videbis lu
ctum 1o aureorum cfle avreos 2. Tum igitur per
auream regulam dicito : 1o dant 2, ergo 100 da
bunt 20, Ttem filibra 3 aureis empta, vendere-

tur tantum 2,quanta effet jactura exaureis 1002
Flic cum videris jacturam in3 efle 1, tum dices

3 perdunt1: erco 100 perdunt 335 . Sic fxpe

multarum rerum additio facienda, priufquam
proportio concludatur : ur, piperis pondo 1000
in Lufitania empta funt nummis 1oooo, proque

his
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his veftigal penfirati nummis rooo,naulum pet
Rhotomagum ufque fuerit 300. 1bi deinde ve-
&igal s00, vectura 200 : acceflerit minmiftrorum
impenfa 2000, visin fingulas libras lucrari 4,1d
eft, pro tota {umma 4000? Adde illa omnia,
fumma erit180c00, Iam dicito,1000 pondo dant
impen(as 18ooo :ergo 1 dat 18.

Putcarius quidam puteum brachiorum 34
redemit effodiendum libris 60 cum viétu gemi-
narum operarum, Effoflis autem brachiis 20,2
grorare caepit,patremque familias mercedé de-
bitam rogavit, quanta igitur ea eft ? Hic victus
nihil variat, fed arithmetice progrcﬂionis _uﬁls
hic eft anté proportionis geometricz conclufio-
nem. Nam {ecundum brachium laborem primi
continer & tertium utriufque , & fic deinceps a~
rithmetica gradatione labor crefcit. Traque fum-
ma integra progreflionis brachiorum eft 595. At
fumma progreflionis 3 4 ,2 o brachioriieft 210,
Jam ad proportionem conclude,ut 595 ad 60, fic

210 ad 21 5+, vel 1.

Cap.rr.deredu@ione quadtrupliciex in-
ventione quarti proportionalis.

Ex aurez regulz confectario quadruplexre-
du&io oritur partium ad datum nomé, integro-
rum ad partes, partium ad integros, particula.
rium ad partes.




ARITHMETICA
67. Reductio Pdrtiz{m ad datum no-
men , eSt multiplicatio reducendt numeri
per datum nomen,¢g* facti divifio perre-

ducendum nomen,
Atque hic integra proportio eft: ut i quz.-

ratur - quot {int 5 ? Hic enim terminos tres
habcs 4, 3, 12, unde quarto proportionals invé-
to,refpondebis 2 effe +7. Idem vero eft dicere,
2 reductz ad 4, funt %, item quarere, quot
funt 73 in 3?2 Reliqua reductiones compédium
proportjonis habent . Inhis enim proportionis
terminis aliquis decft . Iraque mulriplicatio vel

divifio omittitur.

68. . Reductiointegrorum ad partes,eft
multiplicatio integrornm per nomen par-
tidm unins integri.

Ut fi reducere velisi2 ignaad gradus,{cis gra
dum effe tricelimam partem figni,multiplicabis
igiturr 2 per 30,& facies 3 6 o.Multiplicatio hic
tantum eft,quia’primus terminus eft 1,quo nihil
dividitur, Quaftio autem ficcflet € fuis termi-
nis:1 {ighum continet 30 gradus,12 figna,quoe
gradus continent ? totaque proportio fic eflet 1,
30,12, 360,

69.  Reductio partium ad integros, et

divifio partinn perip[arum nomen.

i
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LIBER 1II. 59

Ut 360 gradus,quot valent figna? Scis gra-
dumefle X figni. Iraque divides 360 per3o, &
habebist 2. Queftio etiam {ic effer: 30 gradus
valent 1 fignum, 3 6 0 quot valent? tumque pro-
portio concluderetur: 3 0 gradus valent 1 figni,
ergo 360 gradus valent12 figna. Atque hic quia
fecundus terminus eft 1,quo nihil mulriplicatur,
divifio tantim eft neceflarja. Proportiototafic
elt 30,1, 36 0,1 2. Hacigitur utraque reductiaq-
ne,via paret reducédi aurcas ad affes,afles ad un
cias:contraque uncias ad alles, & afles ad aurcos,
& monet® cujufcunque genus in parees frangé-
di,partefque ad totumreducendi.

vo.  Reductio particularum ad partes,
est multiplicatio numeroyum inter f¢, ¢o*

nominum inter [e.
Sic4 ?redeuntad +£,id et 1, & divifio

%
hic,utin reducione integrorum ad partes negli
gitur,quiar eft primus terminus proportionis, &
pportio hic duplex elt , alterain numeris, altera
in nominibus. Tota proportio ficeft, 12 ] 3
utenim 1 ad 3,fic2 ad 6, itemutrad 4, fic 3 ad
12 . Conftitatis autem proportionalibus ,con-
ftat fatum ab extremis zqualem efle facto a me-
diis , arque ob eandem praportionis cauflam vi-
deri poflit mulriplicatio partium & rationii no-
men & comitem fimul cum nomine & duce co-

plecti: Si feries longior fuerit , binz partes funt

s 3

‘expediendz,utin £ § 1, primo facies 75,id eff

i i JI|'.--.TI
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60 ARITHMETICLE

+ Deinde ex 5 | facies . Idem autem fuerit di
cere,+ 4 1 & 55 isvell 1 quia idem
numeri inter fe multiplicati creant eofdem, &
per hanc particularem reduétionem, cognofcis
~quid fint particula, cim vides quales fint partes
totius, Eodem compendio partes integrorum
cognolcentur, ut 3 trigintaquinque aureorum

funt 22 ,id et 1o aurei, tanquam quarerctur
= 1 |
1.

e

7

Cap.12. de variis quaftionibus
~ proportionis.

Inftructis & paratis fractorum numerorum
praceptis,proportionis ufus multo expeditior e-
rit,qualem compluribus & clarioribus exemplis
lubetilluftrare. | . .
 Perfolveris ris alieni 5 : deinde -, & reltét
1o aurei,quantum erat totum s alienum ? addi-
ta partes funt % : reliquum igitur eft -+, unde
quaftionis proportio concluditur.

s valent 10 aureos:ergo 12 valent 24.

Turris 5 in terra later, - demergitur fub a-
qua, reliqua pars 6 o cubitis fupra aquam emi-
net , quot igitur cubiti in terra? quotin aqua?
Partes additz funt 5 Z, reliquum igitur +% valét
6o :unde concludes,

r

4 4.3
§ valent 60: Ergo {

3 36
' Talis




LIBER I1. 61
Talisclt quzftio duplex gracorum cpigra-
matum de ftatua Palladis.
Pallas ego fum malleata,fed aurum
Juvenum cft,donum poétarum.
Dimidii quidé auri Charifins,oftavam auté
Tefpis,& decimam parrem pofuit Solon.
Sed vicefima Themifon,teliqua vero talenta
Novem,& ars,donum Ariftodici.
Adde partes,habebis 2 3. Itaque reliqua 9 ad ¢o-
plendum totum , valent g propofita. Hic acci-
dit eundem efle numerum propofitum & reli-
quum,ut aliud quarendum non fic. In proximo
res alia eft. .
. Augeam interrogavit magna virtus Alchide
| Multitudinem armentorum quarens, ipfe
vera refpondit :
Circaquidem Alpheifluvium, amice, dimi-
dium quidem horum,
Pars autem otava, collem Saturni circi-
palcuntur. '
Duodecima autem feceffit Taraxippi ad
montem: o |
Circa vero Elidé divina,viceflima palcitur,
~ Vertimin Archadia triceimam reliqui,,
Reliquos autem videto greges , hic quin~
. quaginta, - =
- Addite partes funt +2£ .Itaque reliqua 2 ad ex-
plendum totum valent so:Ergo 120 valent 240.
Paulo diflimiliter folvitur greci item epigram-
matis illa quaftio fratrum Zethi & Amphionis

o
4




&2 ARITHMETICAZE.

matri{que Antiopes.
Ambo quidem nos viginti mnas trahimus
- Zethufq; & germanus:at {i de meo fumpferis
Tertiam & quartam Amphionis.
~ Sex omuia inveniés, matris imnvenies podus.
Primim fimulutriu(q; quafiti numeri,id eft 20,
cape 1, que nempe fitunius & alcerius quafiri
7 Communis eaerit'§: 6 autcm mattis numerus
continet hanc communem 4, & praterea uniy
id elt +3 primi qualiti numeri,ut perfpicics tol-
lendo % de T,unde propottio de primo numero
quzfito concludetur.
+1 valet1: ergo +5,dd elttotus ; valet 12,
Hic numerus Zethi,quo de 20 fublato , ma-
fiet $,numerus Amphionis. Nam + de 12, item
7 de 8, funt 4 & 2, & fimuluterque 6 numerus
Antiopes . Idem vero concludi poteft,(umendo
primum 5 ejufdem totius 20, id elt 6 & > :6¢e-=
nim fupetatur ab eo $,id eft +3 fecundi quafii;
cujus ¢ quaritur,unde concludetur,
+1 valer £: ergo 1valet 24 id eft 8.
Hic numerus eft Amphionis, quo de 20 {fublato,
seltat 12 numerus Zethi. '
Emifti dolium vini aureis 8,lucrari vis duos,
qiianti pintam vendes ? Dolium continet pintas
2 8 8, anrei o&to denariolos 4 8 o o,tum propor-
tiohem concludito. L
288 pinéte valent 4800 denariolos,ergo
1pintavalet 16335 idelt .
- Commuta 3 aureos in afles,quales x aureus via-
| CE




let 50,item in femifles,quadrantes,zquali {ingua
lorum generum numero , quot afles, quot fe-
milles , quot quadrantes d:ﬂ:is? commura 3 ai-
reos in afles so:deinde afles in minimam propa-
{itarum monetam,ut in quadrates, habebis ¢oo,
quales affis valet 4,fcmi§is 2,quadrans 1. Hi va-
lores 4, 2, 1, additi funt 7,unde proportio con
cluderur. _ '
- continent feme] fingula quafita genera,era
g0 oo continér oftogies quinquagies ¢ £,
Eme 4 aureis xquali numero libras piperis,
Zingiberis,amygdalarum,faccari,quot ¢ {ingu-
lis generibus libras habebis 2 Sume pretif unius
libre in (ingulis generibus,ut libra piperis 16 af~
{ibus veneat,Zingiberis 18,amygdalari 2,facca-
ri 4,preetiis his additis, totus elt 40 5t fume pro
4 aureis 184 alles, & propottionem conclude.
40 afles dant rlibram fingulorii generum , er-
- go184 afles dant 4 libras & £ unius libra.
Hic i mulciplices libris fingulora geperum in-
ventum pretium,reftitues 184 alles . In fequenti-
bus proportio alia quaefitam antecedit,
Curfor Lutetia Lugdunum ¢ dicbus: perve-
nit,curfor alius velocior , Lugduno Lutetiam i-
demiter triduo conficit, quando & ubi inter fe
occurrent ? Przpone proportiones antecedétes.
Primus § diebus totum iter conficit:;
Ergo 1 die conficit + itineris.
Secundus; diebus conficit iter:
‘Ergo 1 die conficit + itineris . He partes

LIBER 'IT. 63 .
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additz funt+3 itineris, unde tota proportio con
cludltur. |
+= umcns conficiuntur 1 die,ergo totum iter
conficitar 1 ¢ diei,id eft 1die,& fequentis J.hoc
tempus eft concurfiss ,jam dicito,
Primus ¢ dicbus conficit totum : crgo2 dici
conficiet 3£ itineris,id eft . |
Sccundus conﬁmt; diebus totum : Ergo

conficit 34, id eft, ¥ . Locus igitur concurf{us o~

ritad } itinerisa primo confcftl, & ad § afeci-
do canfecﬂ:t '
Curfores 2 Lutetia Romam contendunt,fed
primus 20 mullia paflunm quotidie conficit, fe-
cundus 3 3, primus 6 diebus prazceﬂcnt quanda
fecundus aﬂ‘cquetur Im pnrms collige per mul-

tiplicationem jam confeétum iter, habebis 12 0

millia, tum {ume 13 exuperantiam (ecdi, & dic.
Secundus cdficit13 millia uno dic fu pra primii,

~idem 120 milkia, quot diebus ﬁlpra ciindem con

ficiet? quaftio fic eft,
I3 1, 120, . 94+

Potator quidam (olus exhaurit cadum vini 10
diebus : at cim una potat uxor,14 diebus exhau-
rit : quotigitur diebus uxor (bla cadum exhaa-
riet 2 Maritus 20 diebus exhaurlt totum,ergo 14.
dicbus exhaurit 12 vel % . [taque ‘uxor 14 dic-
bus porat rcllquu,ld c&,—l-;,-]am dicito, uxor ex-
hauritr 4 diebus 2. Ergo+ Sideltrota: exhau-
nur ¢ diebus & % unius diei.

E4 archirectis zdificium totum abﬁalvcrct

omnes

N\
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LIBER Il 6y
primus annor, fecundus 2,tertius 3,quartus 4.51
omues imul adhibeantur , quanto tempore ab-
folvent:Secundus 2 annis abfolvit totdi opus:er-
go ranno abfolvet | operis,tertius+ , quartus 2 .
Adde jam (ingulorii opus 11, 2, % "habebis 2

129

« 2% 33 4
unde concludes : Quatuor archite&i abfHlvunt

5+ xdificiit anno,ergo iidem abfolvent 22 vel to
tum S unius anni,id cft s menfibus, & % unius
men(is. '

E duobus archireétis primus abfolveret 30
dicbus,fecundus 40,tertio auté addiro 15 diecbus
abfolvunt , quot diebus tertius folus effeciflet @
Primus ;o dicbus ablolveret totrum:ergo 15 die-
bus abfolvet < adificii,id eft 4,fecundus, id
eft &, queaddite funt 7. Iraque tertins effecif-
{et¢illis 15 diebus. Jam denique dicito:§ confi-
citur 15 diebus: ergo §, ideft torum, efhicitur
120 diebus.

Item, Unius moletrinz tres molx molunt 12
horis modios, primai18,{ccunda1s,tertia 8,quot
horis univer{z molent modios 2 4 ? & quantum
fingulc 2 Adde primim 18,13, 8, facies 3 9,pri-
ma queftio fic erit 39, 12,2 4. '

Dices igitur 39 modii moluntur 12 horis s
‘ergo 2 4 moluntur horis 7+%. Tum de tribus
molis triplex erit quaftio: prima {ic. Prima mo-
la molitr 2 horis 18 modios: Ergo prima mola
‘horis 7 7% , quot modios molet ? dicito:12 dant
18:ergo7+dabunt 114, | '
In fecunda & tertia dicito,

12dant 13:ergo 7+ dabunt . itEm



66 ARITHMETICAZE e
12 dant 8. ergo 7+ dabunt 4+
Fons duas ﬁ&lﬁas habet, prima implet lacum
horis 4, {i fola fluat,fecunda vacuat horis1r, i il-
la obftructa fic: Siuna fluant, quot horisimple-
bitur lacus ? Diftinguito proportiones antece-
dentes,& dicito,
4 horz implent lacum : ergo1 hora impler
< lacus. deinde
11 hora vacuantlacum,ergo 1 hora vacuat;+
Jacus, Jam ut {olaimpletio maneat,tolle v 5 ab I,
reftabunt <Z lacus ,qua implentur 1 hora, inde
quaftionis proportio concludr:;ur..
+= lacus impléturrhora : ergo 4% implentur 4%
hora, id eft ¢ horis & % unius horz. Sed quia
nominum in divillone nulla cft ratio iis rejectis,
& in hoc & in ceeteris omnibus exemplis, expe-
ditias concludes . Statues igitur proportionis hu
jus terminos hoc modo,
751, 44, 3%, idcft 6.
Lacus fontis tres fiftulas habet » quarum pri-
ma uacuat lacum  hora,fecunda, rertia hora
integra,quanto tempore flu€res fimul omnes va-
cuant lacum ¢ Dices hic ut antea. |
+ horevacuat femel,ergo 1 hora vacuat qua-
ter, Iraque z vacuat bis, 1 hora femel, adde has
vices, habes 7,& dicito,
Lacus vacuatur fepties 1 hora, ergo vacuatur
femel = borz,terminiira funt,
1 1 5.
Leo fontis 4 filtulas habet, quarum primaim-

ple
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plet fubieGum lacum 2 4 horis, fecunda 36 , ter-
tia 48, quarta6: Si fimul fluant, quot horis im-
plebunt? facito proportiones antecedentes,
2 4 horzimplent totum, ergo rimplet ¢ la~
cus. |
36 horx implent totum: ergo1implet -z la
cus:4 8 horz implent totum: ergo 1 implet
—v lacus, -

6 horz implent totum : erco 1impler  lacus.
Adde jam partes impleti lacus 1 hora, habebis
T4 quales 144 totum faciune,rejectis itaq; iif~
dem nominibus,dices, | .

37 partes lacus implentur 1 hora : ergo144, id
elt totus,impletur 3 horis & 24 unius hora.

Cap.13. de proportione difjuncta,

| ~inverfa.
~ Proportio difjunéta dircta adhuc fuit, qua
inverfautendum eft; quoties rerum comparata-
rum proportio cjufmodi eft, ut quantd magis a-
liz crefcant,tanto magis aliz minuantur, fraque
primus terminus bic pro quarto quaerendus eft.

Amphora fuficit; dics 3 0 convivis, 6 dies;
quot convivis fufliciet ? termini quaftionis ita
funt, 3, 30, 6. Factus autem a primo & fecii-
do eft 9 0, quo divifo in 6, quotus erit 1§ pro
primo inverfo, tota proportio fic cft, 15, 3,30, 6.

Commeatus fuppetit 7 menfes 3000 ob-
{eflts militibus:12 menfes quot obfeflis fuppeter?
termini proportionis ita {unt, |
| E ij
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1780, % 300 0, 11,
Cum modius tritici venic § aureis. tum pa-
nis quadrantis elt 4 unciarum : ergo clim vanic
3, panis eritunciarum 6 & +, & hic primus ter-
minus diteétz proportionis eft quartus.

Panpus latus 6 ulnas, longus 7, veftiendus eft
xquali panno lato 3 ulnas, longitudo igitur cric
1.4 ulnarum,

1§ bovesarant decem jugera8 dicbus, quare
20 boves 10 jugera arabunt dicbus 6, In iis quz-
ftionibus res eadem iterata proportionis termi-
num nullum facit,tanquam de agro aliquo age-
retur, & ita concluderetur,

15 boves arant 8 diebus,quare 20 arabuntse.
Taleeft Ariftotelis exemplum 1.cap 1. de cee
§ lo,ctim ait, Proportionem quam habent ponde-
ra,tempora, avaraan , id eft inverfo modo habe-
bunt,ut i dimidium pondus in tali, duplumin
dimidio hujus. Efto igitur Ariftotelea propor-
. tio. Pondus 2o librarum defcendit certum fpa-
tium horis 2, pondus igitur 4 o librarum, idem
fpatium defcendethora 1. Proportionis termini
ita funt, 1, 20, 2, 40.

Trium mercatorum primus contulit aureos
6 o per 6 menfes , fecundus autem per 7 menfes,
tertius per 5 forrem nefcio quam contulerint,lu-
crum autem fuerit fingulis aurcorum 3 o:quan-~
ta cft fors fecundi,quanta terti1? Dicito:6 men-
i Aes lucrantur 30 ex 6 0, ergo lucrantur tantun-
| dem 7 menfes ex §15, & 5 menfes ex72.
Caput

T - ._... .
]
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Caput 14.de additione proportionis.

Ha&tenus proportionis difjun&ta do&rina
fuit tum dire¢te tum inverfe, propria differen-
tia fequitur cx additione & duplicatione termi-
noruim.

1. Additio proportionis eft additio
Lerminorum.

Eftque duplex.
72, Additio proportionis prima eft af-

[umptio antecedentss ¢* confequentis ad

confequentem. 1 4.d.5.

Uc 2 ad 4, ficut;ad 6:ergo 2 & 4,id eft 6 ad
4ut3 & 6,id elt9ads.

73, Additio proportionis [ecunda , eSt
affumptio omnium antecedentinm ad o-

mnes confequentes. 12..p.7.
Ut 2 ad 4,(ic;ad6:ergo2&3,id eft gad 4
& 6,id eftio,ur 2 ad 4, A
Hac fecunda proportionis additio propter
quotidianur ufum in cofortio & {ocictate mer-
catorum vulgd regula focietatis appellara eft,
Quare cjus utilitas pluribus exemplis cft 1llu-

{tranda.

Duorum fociorum primus contulitaurcos 8,

{ecundus 6,unde lucrati funt aureos 7, quantum
E 1
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fingulis accedit? Quaftio additis antecedenti-
bus ita folvetur:

S 4
14 dant :ergo
& 3
& contra fors concluditur.
4 3
7 dant14 :Ergo
3 6

Tres mercatores contulerunt aureos, primus
9 o,{fecundus 6 o, tertjus § o , lucratique funt au=
rcos1 oo, quantum fingulis accedit? Adde an-
tecedentes,ut antea,& conclude,

90 45
zoodautxqo:ergo 6 O 30
R - 2 §

Contra fingulares fortes ex additis confequens
tibus concludentur: |

45 90
100dant200:crgo 30 60
2§ §O

O&o creditoribus debentur aprei,primorsg,
fecundo 2 4,tertio 3 2,quarto § 4, quinto 6 o,{cx-
to 75, feptimo 86 ,0étavo 10 o: Sed bona debi-
toris tantummodo valent aurcas r § o. Itaque o-
mnibus omnino f{atisfieri non poteft. Ad pro-

portionis igitur Tquitatem recurrctur: quantum
fingulis pro rarabonorum portione petfolverur?
Exadditis antecedentibusita concludes,

™
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et
24 & v

32 10 _‘ﬁf

54 I8 g%

446dantrjoiergo 6o 20 i%
75 25 337

86 28 2=+

I 00 35 -}-;E—;}

Aurei 20 0 tribus ea conditione partiendi,
ut primus triplo plus habeat quam fecundus, &
fecundus quadruplo quam tertius.Hic ab extre-
mo incipe. Sitertius habeatx, fecundus habe-
bit 4,& primus 12,quibus additis,conclude,

12 141 >

. | |

17 dant 200 crgo 4 47 77
f S

Hzreditas 3000 legata quinque frarribusea
coditione,ut obveniat primo , fecundo , ter-
tio 7 , quarto+, quinto¢.Id , uti proponitur,
fier 106 poteft,quia datz partes fuperant totum.
recurratur igitur ad @quitatis proportionem, &
numerus inveniatur , qui minimus habeat datas
partes . Hic enim eft ufus talis numeri , quoties
date partes totum fuperant, & invenri partes
inveniantur datis illis cognomines, qua xquali-
ter quinque fratribus aflem partiantypr. Minimus
vero divifus a datis partibus eft 6 o,cujus partes,
partibusillis datis cognomines funt. 30, 20
15, 12, Io. Hasigitur partes adde, & di¢
pet aurcam regulam, |

E i
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30 1034

?‘
; § 7
| 20 687 &5

§~+ dant3coo:ergo 1§ §17 g7
?

1 344

Tres partiuntur 10 o caconditione , ut pri
rmls capiar + & &, fecundus - & <, tertius + &

- Idirem, 'ficuti pmpomtur, fieri non potci’c
qma partes totum {uperant., Aquitas ergo  pro-
portionis adhibeatur. Itaque fumes pnmo mi.
nimum divifum 6 o, cujus dmfbrcs datis parti-
bus cagnomines ﬁmr 20& 1 5 pro primo 15 &
12 profecundo,r2 & 1o pro; tertio, quibus pri-
mum {eparatim nddms Jfunt3 s, 2 7,22,Deinde
{imul funt 8 4: concludegitur,

35 4% 3
Sadantroo:ergo 27 32+
- 22 26 4

thum fic partiuntur 6co aurcos, vt pri-
mus uab{:at B 9 auIcos fecundus £ & 8, ter-
tus- &= c]u artus -+ & 6, Hicitem paltcs majo-
res funt toto, Ad illud igitur proportionalis x-
quitatis judicium rc“.rrmmus & quatuorin hoc
cmmplo ﬁlpﬂwrum d:Wnlllla diftinguamus,

primd nominum propofitorum, prateritis nu-
meris

s
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meris & integris : allumendus minimus divifus
et , hic erit120,{ecundo partes cognomines in-
ventz per {uos numeros multiplicanda. Itaque
Serunt8o £,72%, 100 Z.105. tettio €600
fumma dividenda ,'tollantur integri numeri’ 9,
8, 7, 6,idelt 30, manebunt 570 pro additis
confequcmibus : quarto denique inventis quat-
tis proportionalibus, addes primo 9, fecundo$,

tertio 7,quarto 6, Totum exemplum fic erit,

8o 136 %
357dants7orergo 72 {42 vel 143
. 100 , 166 _;-,_;__;_ |
A 193 232 vel 41

Cap.15. de alligatione.

Alligationis regula qua dicitur , hac propor-
tionis addirione mulcam utitur: tametfi ipfa per
{c nulla eft proportio.

74.  Alligatio eft xguatio medii cum
extremis inaqualibus per alternam ab eo

d{ﬁferem‘iam.

Ue f1 ¢ duobusvini generibus, quorum pri-
mum valeat 6,{ecundum r2,mifcédum fitquod
valeat 1o, altern® differentiz extremorum 6 & 12
amedio1o0 eriit 2 & 4 qua fignificabiir, fi2 fu-
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mantut primi generis, 4 aflumenda fecundi.Ira.
que 1 fexrarii 6 mifcendi fint, alligatio perfeGta
erit,ut hic vides,

6 2

10
12
Hujus xquationis caufla eft e communibus re.

gulis multiplicationis.Nam {1 multiplices 1o per
6,compones 6o,item {i multiplices 10 per2 & 4
fegmenta alterius multiplicati, compones duos
compofitos 20 & 40 xquales primo compofito,
tum {1 multiplices eadem fegmenta 2 & 4 perto
tum 10 alrerno fegmento , nunc au¢tum, nunc
minutum,id eft perr2 & 6,compones duos co-
politos 4 8 & 12, primo compofito zquales , ut
hic vides, '

10 10 10 6 I2
6 2 4 2 4.
60 20 40 I 43

Hinc igitur patet alligationis regula, neque
medius alligationis terminus eft proportionis,
fed medius inzqualium extremorum : Eftque
minor majorc extremo,major minore ., Sed a{li—
gationis quaftioraraeft fine proportionis addi-
tione,ut in cxemplo. Si unus {extarius tempera-
dus effet ¢ duobus illis generibus , tum alligatie
facka eflee,dicerctur no peti 6, fed 1. Iraque pro-
portionis additio id explicaret hoc modo: 6 re-

| ' deunt



LIBER II. g
dcunt 3d '.E » ergo 1 eribuﬂt ad -E- s 4 ad ;‘E'.: tOL 2~
que quaftio fic erit, ’
6 g 2 ¢ vel:
ro 6 1 {
12 4 g Zvel 3.

Tale eft Archimedeum problemaillud apud
Victravium lib. 9.cap.3.de aurea Hieronis regis
corona ad deprehendendum aurificis furtum.
Duas,inquit Victruvius,maflas ejufdem ponde-
ris cum aurea corona Archimedes fecit,alteram
auream,argéream alteram,quibus viciflim in vas
aqua plenum demiflis, ¢ differentia effufe aquz
ad auream maflam & argenteam,it¢m ad ipfam
coronam , deprehendit argentiin aurea corona
miftionem . Efto igitur inzqualis effufio aqua
ex aurea mafla 20,ex argentea 36,ex ipfa regis co
rona 24. Sumptis difterétiis, vides auri triplum,
argenti fubtriplum in corona permiftum efle:Ee
fi corona16 pondo eflet,effent auri 12,argenti 4,
& hzc alligatio eft. At f1 alterius poderis ca fue=
rit,imilem ratrioné proportionis additione con-
cludes, ut {1 fuerit 100 pondo, quaftionis expli-
catiotota fic erit, ' e |l

~

20 I2 S-.'IZ 75
2 4 - I6 1001
36 4 4 25

Taliseft in permifcendis metallis quotidia=
naratio , ut {1 aurifex habeat 100 pondo argen-
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ti,quorum unum valeat 17. Item alteram habeat
mallam,cujus podo valeat 24, quantii argenti &
fecunda malla addet prima,ut pondo valeat 22,
& quantum denique omnino futurumeft? Al
ligatio alternarum differentiarum fic erir,
17 2
22,
24 §
Unde concludes 2 pondo primi argenti, §
pondo {ecundi requirunt: Ergo 1oo requirunt
250 : quibus adde 100, ¢ prima mafla habebis 350
pondo milti argenti. _
Alligationis caufla eadem fuerit , ubi termint
non tantim tres,fed quotlibet proponentur: Bi-
ni fiquidem extremi ad unum medium perpetua
conferendi: ut vini genera quatnor funto , pri-
mique amphora valeat 7 aurcos,fecundi 9 , ter-
tii 10,quarti 12, & mifcendx fint amphor 300,
qua fingnle valcant 11 aurcos, difpofitis termi-
| nis,differentii(que alcerné alligatis, tota quzltio

{ic erirt, .
s AN I 30
9 A X 30
10 I 30
.; II 10 300
: 12 4 2T . 210

; Nihil vero intereft,utrum majores termini (int
. plures:ur 400 pondo ficuum,amygdalarum,zin
1 giberis,piperis, mofchocaryorum , croci,emun-
' LUr 200 beellis s Libraautem ficuid emitur 6 {o-

lidis,

¢
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lidis , amygdalarum 7, zingiberis 9, piperis 11,
mofthocaryorum 12, croci 16. Quot igitur {unt
pondo fingulornm generum @ Hic preciorum.
permiltio & alligatio eft . Sume itaque precium
unius librz pro medio quantitatis, fic,

400 pondo emuntur 200 libellis:

+00

Eroo 1 emitur 222 yel = libellz,

400

)
id elt 8o folidis.
Tum fingulorum generum pretiaipf {ubfcri-
be in cadem moneta,quaftio tota fic erit,

¢ ficu. T 2 £ 9 70 __’IE*;_

7 amyg. 1 2 6 9 70 43

9 zingib. x 2 ¢ 9 70 4%
10 " 1. 400

apip. 13 4 8 o 3

12 mofch. r 3 4 '8 62 -;-;,- |

16 Croc. 1 3 4 8 62 -

Adhuc additio proportionis fuit , cui fubdus
¢tio proportioniseftin elementisoppofita. -
75, Subductio proportionis,eft afJum-
ptioveliqui termini.

~ Eftqueduplex. . N _ .
76.  Subductio proportionis prima,est
affumptio reliqui termini ad [ubdnctam.

Ut 6 ad 4,ficuti 9 ad 6:ergo 2 ad 4,ut3ad 6.itaqs

A




78  ARITHMETICA
77:  Sifuerit ut totus ad [ubdutum;
fictotus ad [ubductum , veliquus erit ad
ﬁtﬁduﬂum,m relz'qms ad /itévdztc‘?ﬂm.
8. Subductioproportionis fecunda,eft
affumptio veliqus ad reliquum.

~ Ursad ro,ut 2ad 4 : ergout § ad 10, ficzad
€. 1rraquce | |
9. Si fuerit ut totus ad totumita [ith-

ductus ad fubductum,veliquus eritadre-

liguumynt totus ad totum, 19. p. 5.
Cap.16,. de duplicatione proportionis.

Jam de duplicatione proportionis dicendum

eft. |
80.  Duplicatio Proportionif,eﬁajﬁtmﬂ
ptio falli aprimo ¢o* [ecundo pro primo,

ol " - .

¢o faltia quarto ¢g* quinto pro tertio,
unde ﬁ’xms proguarto concluditur. =~
Ut fi quaratur, To boves - dicbus arant 35 ju-
gera, 20 boves 24 diebus quort jugera arabunc?
termini qualtionis § itaerfit,10, 7, 35 20,24.
Factus vero € 1o & 7 crit 7o pro primo termino,
factus € 24 & 20,erit 480 pro tertio, unde con-

_clndes?
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* cludes pro quarto 240,terminique propottionis
duplicis fic erunt, .

10 7 3 10 24

79 31§ 480 240

Hic vero duplex proportio permifcetur, pri-

ma fimplex & directa eft boum & jugerum. 10

boves arant 7 dicbus 3§ iugera: ergo 20 boves

codem tempore arabunt 7 o, Hic tempus idem

nullum proportionis terminum facit , tanquam

diceretur,cum 1o bovesarant; § jugera,2e boves

arant vo, Secunda proportio fimplex eft,20 bo-

ves arant 7 diebus 7o jugera:ergo idem 20 die-

«  bus arabunt 24 jugera. Hic tempora diverfa fa-

' ciunt terminos proportionis,idetm 20 boum nu-

merus nullum terminum facit. Caufla autem cur

illi duo fa&i pro quatuor fimplicibus afluman-

tur,eft,quod ratio tertii 3 § ad {extum 240 fitéra

tione 10 primi ad 20,quartum & ratione 7 fecii-

di ad 24 quintum , que ratio eft duorum facto-

. rum7o, 48e: 3aurei 2 menfibus lucrantur au-

. reosé6, aurei 4 menfibus tribus quor lucrabun-

- tur?Hicfifacias6 € 3& 2:item 12 & 4 &3, &

concludas 6 dant 6, ergo 12 dant 12, nihilo plus

facies, quam f1dixiffes, 2 dant 6 , ergo 4 dant 12,

quia multiplicati per eundem 3 fiunt. Itaque fa-

&orum & facientium eft cadem ratio. Quare

quoties in tali duplicatione zquales termini fic

occurrent,zqualibus terminis omiflis proportio

concludenda eft. Sed ubertas regulx cft ugcrifis
explicanda.
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Trium mercatorum primus contulit 44 pet
pet 8 menfes, fecundus 32 per 6 méles, tertius 24
© per 4 menfes,unde lucrati funt aureos 8o, quan-
tum {ingulis ex hoc lucro cedet ? Mulriplica {or-
tem quamque cum {uo tempore,primi factus elt
352,fecundi 192, tertii 96, & fingulis jam additis,
dicito per auream regulam,

352 44
64odant8o:ergo 192 24
| 96 |1} 2

Legio habet pedites 610 0, equites 726, &
peditis (tipendiii eft 4 aurei, equitis 9, prada au-
reorum 2 o o o his dividenda, quantum fingulis
dabitur 2 Mulciplica’ numeros perfonarum , fti-
pendiorum :primus factus erit 24400,{fecundus
6534, tum fa&ti addantur,erunt 30934,8 dic per
aurcam regulam, -
Rt 24400 1577 Jov3a
30934 dant 2000:€rgo dant

6534 422 L

- Canonicinz, & facellani 20, partinntur quot-

annisaureos 3 0 0.0, fed ea lege ut canonicus g

capiat, quoties {acellanus 4, quantum igitur eo-

rum ftipendium eft annuum 2 Mulriplicanume-

ros petfonarum & ftipendiorum,primus erit 60,
fecundus 8o,quiadditi funtro 4. dicigitur,

e 60 __"111-35-.;}'.'

1 40 dant3oo0o0:ergo : .

AR L

IH[’C‘_IT-:
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8t.  Interdum faciendi termini com-
pluresé wariis generibus [ortinm, tempo-
rum,perfonarnm , aliarumve yerum , in -

numique tandem omnes addendi.

Quatuor mercatoruma biennii {ocietate ini-
ta,primus 30 aureos cotulit, ed octavo poft mé-
fe 10 {ubduxir , tterumaq; vicefimo méfe incunte
12 corulit,fec@dus initio 24. cotulit, ac fexto poft
exacto menfe {ubduxit 8, Denuoq; fexti decimi
men(isinitio 14 retulit,tertius initio contulit 20.
& feptimo poft méfe exacto omnes fubduxir,fed
decimofeptimo poft exaéto méfe 16 retulir,quar
tus feptimo méfe incunte,18 aureos contulir, fed
quarto poft exacto méfe 9 fubduxit,iteritq; deci-
mofeptimo menfe incipiére t § addidit, lucri ex
omnibus hisfummis factii eft 100 aureora. Singu
loritigitur pecunias & tépora in fuum numerd
rediges:primi jo aurei & 8 menfes faciunt240:
deinde reliqui 2o aurei & 11 méles faciunt 220,
poftea 20 aurei & 12, id eft 32 & méfes § faciunt
'160.Deniq; fadti tres additi fur 620. Seciidi mer
catoris 24 aurei & ¢ menfes faciunt144:Deinde
reliqui 16 & 9 menfes faciunt 144,tum additiau
reiz4 & 16,id eft 30 cum 9 méfibus,faciunt 290,
Hi tres faéti addiri funt §58. Tertii 20 aurei & 7
menfes faciunt 140:Deinde 16 aurei & menfes 7
faciunt r12. Hic faus additus priori, conftituit
252, quarti 18 aurei & 4 menles faciunt 72, tum
9 aurei & menfcs 6 , faciunt 54. Denique 9 & 15,

‘ F
3 ,




';m' 82 ~ ARITHMETIC A.
| id eft 24 aurci & 8 menfes,faciunt 192, Hi quas
| tuor fadti additi, funt 318, Colligamus tandem
hos quatuor factos,&dicamus per aurea regula,
f '- 620 35 377

558 3 i57
1748 dant1o0 : ergo

IR 2
251 14;—3-';
o4
3138 18 437

Cap.17.de duplicatione propor-
' tionis inverfe.
Proportionis duplicatio aliquando invertitur,

8:.  Duplicatio proportionss inverfa,
est affumptio facli aprimo G quinto pro
primo,¢o falti a tertio G quarto, pro ter-
tiounde [extus pro quarto inverfe con-

cludityr.

Ut hic:2 meffores 4 diebus demetunt 6 juge-
ra,8 mellores 12 jugera , quot diebus demetent?
invenies 2,quaftioque tota fic erit,

3, 4 €, 3, 12
2, 24 4 48
Hic etiam ut in dire&a , proportio duplex
permifcetur,quam potes ita feparatim conclude-
re,primo inver{é:duo demetunt 6 jugera 4 die~
bus, ergo 8 demetent jugera eadem1die. Hac
proportiocltinverfahocmodo, 1, 2, 4, 8.
. - | Sccun-:
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Secunda dijre&a eft, fic: 8 meflores demetunt &
jugerar die:ergo iidem demetent 12 jugera 2.
Caulla eft hic fuperioris fimilis , quia ratio 4 fc-
cundi termini ad 2 quartum , eft facta é rationi-
bus 8 quartiad 2 primum,é tertii termini ad 12
quintum,que duz rationes faciunt terminos pri
mum 24,& tertium 438,

Cap.18.de proportione continua,

Proportio difjun&a generatim defcripta eft,
jam tempus eft de continua dicendi.

83.  Proportio continnaest,quadogu.e
ratio eStprimi termini ad [ecundum, ea-

dem cﬂﬁmndi ad tertinm.

Utin 2, 4, 8. Continuz proportionis pro-
prictas ex aurea regula fic eft,

84.  Sitres numetifuerint cotinué pro-

portionales,factus ab extremis erit equa-
lis facto a medio : ¢5* fifactus ab extre-
mis fuerit equalis facto a medao, tres nu-
mers erunt cotinue proportionales. 20.p.7.
Utin 2, 4, 8 facto ab extremis 16 eft zqua-

lis 16 fato A medio . Hinc fequitur inventio tet-
tii propottionalis,
3 §e Si ddtﬁ' dﬂﬂé’ﬂff numeris PT' 1IINS dl-
e F i :
9
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84 ARITHMETICZX
Vzﬁ’rir ﬁsﬁum @ [ectmdo, qrotus eritter-

. tus proportionalis.18.p.9.
Utin datis 2 & 4, multiplica 4 per fefe,facies

16,quem 2 primus dividitin 8. Itaq; 8 eft tertius
proportionalis:utin 2, 4, 8.Itaque

86. St duonumeri habuerint tertinm
proportionalemyerunt falti inter fe.16.p.g

Quatuor amicorum primus accipiat aureos
tres, fecundus 6 , tegsils ranto plures fecundo,
quanto plures fecundus habet primo, & quartus
item tanto plures capiat tertio, quato plures rer-
tius capit fecundo , quot habebir igitur tertius 2
quot quartus ? Inveniduobus datis tertium con-
tinué preportionalem,& iterum duobus ultimis
tertium continue proportionalem,quaftio fo=
luta cft,erunt enim termini continui 3,6, 12, 24.

- 87. St continnormm primus diviferit
[ecundum o antecedens quifque divi-
det confequetem alinm:¢e [i antecedens

> ‘v e S o _ .
quifque diviferit ullum confequetem, pri-

s etiam dividet [ecisdum.s. ¢g 7.p.8.

Utin1, 2, 4, 8, 32. 64. Itaque el
88.  Siab unitate numeri fuerint con-

tinui,minor dividet majorem per aliqﬁff
Aatornm Continnorum.an.p.9. 15

u;
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Ut in proximo exemplo.
89.  Sifuerint numeri continué propoy-

tionales, ratio primi ad [ecundum dupli-
cabiturin tertio, triplicabitnr in quarto :
¢ [ic deinceps ratio primi ad extremum
fiet ex omnibys intermediis vationibis-

| o.a’. §s . {* A

Utinz,9,27, 8rrratiogy ad 3 elt duplicara
ratio 9 ad 3: ut hic vides in contractis terminis,
2
3 3 (3
1 I _
Sic ratio 81 ad 3, eft ratio triplicara 9 ad 3, ut hic
conftatin contractis terminis -
3 -3 3 (%3
I 1 ) ¢
Denique ratio extremorum fic ex omnibus
* rationtbus intermediis : imo vero

po. Sifucrint quotlibet rationes termi-
nis quomodomngue continuee , ratio ex-
sremorum fiet ex omnibus intermediss va-
tionibus. ik ,

Ut inr, 2,3, 4,5 ratio gad 1 fic étx;aationil(:):.ls.

2 3 4‘ 5 3 4 I

. 4 3 4
~ E continuationis autem ggometrice natura
inventacft hacregula,
? ' - F 1y
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86 ARITHMETICAE
or. Libre terminis duple o triple
CONLINUALIONIS campreb enfa, totidem co-
gnominibus ponderibus appenduntur.

Sic librzufque ad 7 appenduntur tribus pa-
deribus,quorum primum unius libre,fecundum
binarium,id ¢ft dnarum librarum, tertinm qua-
ternarium,quia progreflionis 1, 2, 4 terminita-
tum comprebendunt: ic librz ufque ad 15 appé-
duntur 4 ponderibus hac progreflione fignifica-
tis 1, 2, 4, §: Sic librz 31 ponderibus hujus con-
tinuationis 1, 2, 4, 8, 16: Sicin triplaratione,li-
brzufquead 40, appenduntur ponderibus hac
progreflione fignificatis, 1, 3, 9, 27.Sic libre uf=
que ad 121 appenduntur his ponderibus, 1, 3, 9,
27, 81, & fic deinceps libra terminis triple pro-
greflionis comprehéfz , totidem cognominibus
ponderibus appendentur. |

Julianas jurifcofultus de liberis & pofthumis
hiredibus inftituendis generis hujus quaftioné
proponit Digeft lib,28. Siita fcriprum fit: Si mi-
hi filius natus fucrit , ex beflo hares efto, ex reli-
qua parte uxor meca hzresefto . Sivero filia mi-
hinata fuerte,ex tricte hares efto, ex reliqua par-
te uxor mea hares elto: & {1 filius & filia patiefs
fent,dicendum eft affemy diftribuendum efle in
-~ partes,ut ex his filius 4, uxor duas filiasunam
pactem habeat, Itaenim (ecundum voluntatem
teftais filius altero tanto amplius habebir quam

| UXOF,
C o




LIBER 11, 87
uxor , item uxor altero , tanto amplius habebit
quam filia. Licet enim fubtili juris regulz con-
veniat ruptum fieri teftamentum: Attamen cam
& urroque nato teftator voluerit uxorem aliquid
habere,ideo ad eiufmodi fententiam humanita-
te fuggerente decurfum eft, quod etiam inven=

% tio Celfo apertiflime placuit, Hzc jurifconful-
tus: unde intelligimus ex volitate teftatoris tres
numeros continu¢ proportionales in dupla ra-
tioncinveniendosefle. Sumes itaque minimos
4, 2,1, ac {1 hareditas fuerit 7 o coronatorum,
ex additis illis terminis quaftio harifcunda fa-
miliz ita folvetur. i .

4 40

7dant~o: ergo 2 dant 20
X 10

Quod fiuxor tres filios & duas filias pepererit,
tres guaternarii pro tribus filiis , & duo binarii
pro duabus filiabus aflumendi. Addeigitur om-
nes & conclude, ' 3

4 17 %
4 - Ir 3
;o 4 173
i6dant72:ergo  dant
2 9 =
X 4 ¥
. LS
3 F 11




88 ARITHMETICAE
92.  Stduonumeri multiplicenturnter-
que per utrnnque.fient tres contini¢ pro-
portionales datis, tum i factiomnes mul-
tiplicentur per datum ducem , mrﬁtmqke
ultimus per datum comitem,quatnor fient
continu€ proportionales datis , ¢ ficde-
inceps invenientur quotliber continui in
' dataratione. € 2.p.8,

Ut hic vides

‘ 4
4 8§ 16
8 I6 32 64

16, 32, 64, 128, 246,
93. St duo numert habuerint continué
medjos,dno proportionales datis habebirt

totidem per datamrationem.8.p.8.

Urin exemplo _
8 12 18 2%
32 48 72 108
inter 8 & 27 {unt duo medii12 & 18, inter;2 &
108 rationis eiu(dem nempe 34 {unt etiam duo
- 48 & 72, qui medii inveniQtur per datam ratio-
nem 3 ad 12, fic dices 32 ad 48.

94.  Sidno numeri ¢o unitas habue-
vint totidem continu€ medios , dati intey

e
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[e etiam rotrdem fméelmnt.ro.}).S .

Ut hic,
I 1

2 4 2 3
4 B 1 4 6 9
8, 16 33 64 & Ax. I8 2N
Deducitur ¢ 2.p.8: fed generaliter accepra.

o5.  Sicontinué proportionalium quili-
bet_ﬂ [eip[um multiplicaverit ﬁzc‘ﬁ erunt
continné p;-'oportiomles ' & ﬁ dati | ﬁzﬂos
multiplicaverint, fallivuifus erunt conti-
nuc proportionales , idg; [emper circa ex-
tremos accidet.a3.p.8.

Ut hic,
2 A B
4. 16 6 4.
S 64 512

Caput 19. deinventione optati termini.

96.  Siarithmetice ab unitate cotinui,
geometrice & numero cotinuis respondeat,

arithmetici geometricorit indices erunt,et
factus 4 c{ﬂoém GCOMELYICIS fatus erit e
pre grefSionts terminms, quantus eft fu J?me;
.

g |




90 ARITHMETICZ
uterque arithmeticorum multz})limrif re-

Spondentinm.

Ut i hac progreflione dupla,

'l s - & || g &
2 4 & 16 32 64
Arithmetici enim 1, 2, 3, &c indicant2, 4,
8 ellc progreflionis primum,fecundum,terrium
terminum. Itag; ft quaras terminum quempia,
ut feptimum, adde indices eum conftituentium
numerum, ut3 & 4 , & mulriplica geometricos
iis refpondétes 8 & 16,facies 128 feptimii termini
progreflionis.Sic eritin hac progreflione tripla,

I - 3 4 )
3 9 27 81 243
Si quaras nonum , multiplica 243 per 8¢
re(pondentes arithmeticis indicibus 4 & §, con-
ftituentibus 9,facies 9,683 nonum termind.Hac

“termini optati eft inventio,
.Caput 20 de continué minimis,

Proportio continua nd {oli recipit commu-
nem ad minimos contraétionem, fed deiis pea-
- priam inftitationem habet.

o7.  Siduo minimi daterationis nume-
vi multiplicentur uterque per utyungue,
tres fent minimi continué proportionales
datisytum [i facli omnes multiplicentuy
' per

e A —————— '
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perdatum ducem , rurfamque ultimus per
datum comitem, quatuor fient minimi co-
tinne proportionales datis,o fic deinceps
invenientur quotlibet minimi continui in
data ratione.2p.8 .

Ut hic vides,
Z 5

4 6 9
8 12 -
16 24 36 §4 8.

08. Siduo z’m‘erﬁ’ primi habuerint co-
tinn¢ medios,utergue ¢9° nnitas habebit
totiden.o.p.8.

Ut pater in proximo exemplo.
. o ' ; » / '
99. AY; ﬁfﬁ'mt glfwtlzbé’t contint€ P?‘m
portionales extiemornm inter [e primori,
erunt minimi propoitionalinm: ¢5 i fue-
rint minimi proportionalinm,ernunt extre=

morum inter [e priominm.1.¢g'.3.p.8.

Utin 8,12,18,27. Nam cfim {int extremi inter
{c primi, omnes una & medii & extremi, primi
inter {e erunt,itaque minimi.

100.  Sicontinyatio fuerft eXCLTEMOYHUIN
. gnter[eprimortm,erit maximaiy p9.
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Ut ins8, 12, 18, 27. Atque hxc de propor-
tione fimplici.

Cap.21.de =quatione.

tot. Proportio conjunita eﬂ,gxﬁe conjun-
giture proportione dzﬁ%m% continua;
eaque triplex in elemétis infignis eft zquatio,

exuperatiultimiad precedentes,Inventio conti-
nué minimorum in datis rationibus.

102. Aquatio eft,quando pofitis in uno
ordine quotlibet numeris,aliifque totidem
in altero, binis fumptis in eadem ratione,
fuerit ut primi ordinis primus ad ultimi,
ﬁ C féczmdz' ordinis primus ad ultimum.

Itaq; in continuanda zquatione, termini pro-
portionis utrinque extremi duntaxat allumendi
{funt,mediis intermiflis :"eftque directa vel in-
verfa.

103. A quatio direftaeft, quando fuerit
at primi ordinis primus ad [ecundnm, [ic
[ecund;i primus ad [ecundum : itemque nt
primi ordinis [ecundns ad tertinm,, fic ﬁ-—

cundi ﬁmndws ad tertinm.
e
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Ut hicvides in tribus exemplis quz continua-
riinunum poflunt,
9, 6, 3 9, 6 9 3, 6, 9,
12 8 4 12 8 12 4 8 12

| juo genere proportionis plurima in elementis
emonftrationes 2 Theone conclufz funt,

to4. Aquatioinverfa eft,quado fuerit
ut primiorainis primus ad fecundum,, fic
[ecundi [ecundus ad tertium : nrque pri-
mi [ecundus ad tevtinm, fic [ecitd primus

4d /‘;f”ﬂdﬂﬂ’lr |

Ut vides in tribus exemplis,

91 81 61 91 8.: 91 _%1] 16.1 81
24 18, 16, 16, 18, 16, 8, 4, 3,

Hicenimut 9 ad 8,fic18 ad 16: item ut § ad 6,(ic
24.ad 18 , & fimiliterinverfo ordipe in reliquis
exemplis. Difficile autem fit in numeris integris
terminos proportionis inver{e zquatos cotinua-
re: continuari tamen poflunt ordine non folim
inverfo,fed in contrarias partestendente, ut hic
vides, (R Y

IS ATTE R R
12, 24, 6, 8, 24, 12, 8, 4.
Hic enim zquatio eft,ciim fit extremor{ eadem
ratioin utroque ordine, tum inverfa, ut res ipfa
oftendit . Hoc proportionis genus minus ufi-
2

-
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94  ARITHMETICEAE
tatum eft , co tamen Archimedes utitur quarto
theoremate fecundi de fphara.

Cap,22. de exuperantia ultimi
ad pracedentes,

105  Sifuerint quoflibetnﬂmeri conti-
nué proportionales, (bducantur antem a
ﬁ'czmdo &5 ultimo aqualis primo, erit nt
[ecundi exuperantiaad primum , fic ulti-
mi exuperantia ad [eipfam pracedentes

OINnNes. 13,19._9,
Ut hic 2 4 8
_ r | £
Tolle2 2 4,&ab 8 itemtolle 2, ut 2 exuperantia
fecundiad primum 2,{ic 6 exuperantia ultimi ad
2 8 4 antecedentes, par enim utrobique ratio
cit,icin 2 8 32
- § 30 .
Ab 8 tolle 2,& totidem a 32,manent 6 & 30, at-
que ut 6 ad 2,fic 30 ad 8 & 2,1d eft ad 10. Fac pe-
riculum in majoriferie,utin - |
2, 4, 8, 16 32, 64
2 ' 62
A 4 feciido tolle 2:item 4 64 nltimo tolle 2,jam
erit 62,(1c ad omnes antecedentes, ut 2 exupera-
tia fecundiad 2 primum,utrobique enim zqua-~
litas. Ex hac regula invéitur fumma progreflio-

",

-1 i k
- X . .-I ; .I L L) i |.JI




LIBER II. of
nis geometricz,quz eft copendiaria additio nu-
merorum continua geometricx proportionis fe-
rie continuatorii. Nam faéta fubductione primi
termini a feciido & ultimo,habes terminos tres,
unde quartus fimilis inveniendus eft xxqualis om
nibus nltimum pracedétibus,ut additus ultimo,
{ummam compleat,ficucvidesin
2 3 32
Ol 30

Nam ut 6 reliquus fecundi fe habet ad 2 pri-
mum, fic 3o reliquus ultimi ad pracedétes om-
nes 10,id eftad quartum proportionalem , ideo-.
que hic quartus proportionalis additus ultimo,
{ummam complet omnium,nempe 4 2.

Agricola promifir filio pro xeniis primo
anni die in triginta continuos dies grana tritici
primo unum,fecundo duo,tertio quatuor, & fic
deinceps duplicado,quaritur tricefimo die quot
grana futura fint . Qugeratur tricelimus termis
nus,id eft ultimus progroflionis hujus, nrantea
demdftratum eft : primo fextus 64 per fefe faciet
4096 pro duodecimo termino , & hic rurfus ex
fefe faciet 16 777 216 pro vicefimo quarto
termino , quem multiplica per 32 quintum ter-
mind,facies pro vicefimo nonotermino §3 6 8
7 o 3 2 qui tricelimus erit,{i unitas pro primo nu
meretur, Tollatur igitur unitas a fecundo & ul-
timo,exuperantia fecadi erit zqualis primo,Ita-
queinventus ultimus uno dempto erit ®qualis
oranibus antecgdentibus:addatur uterque fum-
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matotaerit 10737 418 63.1dverd brevius fiet,
i progreflio uno termino augeatur, & zquali-
bus {ublatis reliquusultimus dividatur pro exu~

perantia fecundi fupra primum, |

Cap. 23. deinventione minimorum
in datis rationibus,

105.  Si datis vationibus quotliéet in
MINIMIS terminis propam'omles ad f&'&?—
dum ¢ tertium minimi mult;;b/icentoé-
ligué terminos duarum primarum ratio-
num, ﬁzc‘?i erunt continué minimi in da-
tis rationibus:deinde fr proportiomz[es ad
Poﬁremé inventum ¢o° ducem féquenti:
Tationis minimi multiplicent oéli?ué al-
terinventos, alter [equentes omnes , falti

erunt continue minimi in datis rationi-

Uc hicvides, -
5 6 [ 4 3 l i
10 I2 9

Nam (i fumas minimos ad ¢ & 4,habebis
3.8 2,tum fi multiplices obliqué ¢ & § per 2, fa=
S ' .ciqs_

8



cies 12 & 10, Irem fi per 3 multiplices obliqué 4
& 3, facies12'& 9 continué minimosin datis ra-
tionibus: utenim § ad 6, ita 10 ad 12,& ur 4 ad
3, fic12 ad 9. Hic antem continuatio terminori
eft in datis rationibus,ur regula pracipit,non au
tem corinnatio rationum, & hac proportio dif~
junctaeft rationibus , continua tantiim terminis
minimis in datisrationibus,efto & aliud exem-

plum, |
;y . 2 3 4 ) 6 7
8 I'2 1'§
| 16 24 307 35

In hoc exemplo ptoportionales ad 15 poftre-

., moinventum, & ¢ ducem fequentis rationis mi

~ nimi funt 2 & §, qui multplicatione obliqua fe-
cerunt1é, 24, 30, 35, Denique hacre-
gula continuabis quotlibet minimos in datisra-
tronibus minimorum numerorum . Habet vero
& hzc continuatio ufum valde fingularem,ut
100 aurei tribus dividantur ea conditione , ut
quoties primus § capit, toties {ecundus 6 capiar,
& quoties fecundus capit 7,toties tertius capiat
9 : quort aureos [inguli capient ? Hic duz funtra
tiones in minimis terminis,s ad 6,7 ad 9,in qui-
bus rationibus proportionales minimi continui
{unt 35, 42, §4. Hocmodo

5 6 7 9

l

¥ 412 3N N
Adde igitur tres continuos repertos, totys

£ L;Jew‘f" |
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|
i

erit 31, & jam dicito

35 26 3%
131 dant1oo ergo 42 dant 32 <3+

| AL

54 41 3T
Partire quatuor amicis roo aureos, fic,ut quo-
ties primus capit 3,fecundus capiat 4, & quoties
fecundus capir s, toties tertius capiat 6. Denique
¢ quoties tertius capit 3, toties quartus capiat §:
quot aurei fingulis cedent? hic funt tres rationes
in minimis terminis diflimiles3 ad 4, 5 ad 6,7 ad
8,in quibus continui termini funt Ioy, 168, 192,

Adde continuos,totus erit 605, & dicito |

105 17 7iv

| 140 2 4 -;-3;{-
‘60§ dant 100: ergo dant

168 27 2%

+ g,'
i92 31 Ty

FINTIS.



