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NOBILIBVS: ERVDITIONE AC VIRTVTE

YIRIS ORNATISSIMIS, FYGGERIS, ANTONIO NATV SE-
nioti,ac fratris {ui P, M. Reimundi filijs, Ioannilacobo, Georgio, Chriftophoro,
Vdalrico , & Reimundo , fratribus, Kirchperge & Vueilienhorni
dominis, Mcecenatibus fuis perpetuc colendiffimis,

IOANNES SCHEVBELIVS g,

v M inter liberalia ftudia, quac aliberis & inge-
nuis hominibus difci debent, Geomerria etiam
| numerarimerueric, Euclidis uerd, uxfsuansdp
é}&ﬂdﬂ@" 1{9& H.Of’ucpc:cfr, gﬁnmﬂria in omnibus fe
| ré publicis {cholis proponi cofucuerit, quoillam
laudatiflimam confuctudinem meoetiam conatu
iuuarem, cum omnes ipfius librosuno rempore
tradere,propter multa impedimenta, difficile fit,
priores {cx,tanquam potiores,und cum Algebraeregulis,adhos fumme
ncceflarijs,demonftrandos & declarandos fufcepimus, At quoniam hic
nofter tradendi modus ab aliorum traditionibus nonnihil uariat, huius
diuer(itatis cauflam,poft expofitam a nobis geometrig origine & ufum,
declarabimus, Cum Nilus Agyptifluuius,utauchor eft Strabo, lon-
ge latep augelc?s, fediffunderer, at@ fua exundatione deinde agrorum
limites inilla uiciniaita turbaret,ut decrefcente,& in {uum {e alueum re-
colligente aqua,limites & termini diluuio confufi fubmouerentur prio-
ribus finibus,quibus defignandis fignificandiscp erant conftituti,euenie
batfan¢ ut nullus {ui fundi, neclocum nec quantitatem certd aflignare
pofler, Quamobrem ne contentiones inter uicinos orirentur,fed potius
utuera&jufta diftributione fuum quiflcs fundum integrumreciperet,
ab Agyptijs, propter fummam neceflitatem & commoditatem, quam
experiebantur metiendis agris, (Geometria inuenta eft; quemadmo-
dum Phoenices,propter negociationem , Numerorum {cientiam primi
reperifledicuntur Hanc ab Agyptijs acceptam Greeci poftea omni ftu.
dio & diligentia exculuerunn%\lnn idco tantum,uthacin xdificando
autreliquisartibus mechanicis,magno fuo comodo uterentur:fed mul-
to magis,utliberos {uos ad philofophiam , omnesqs uitae partes pracpae
rarent,ad quas resmenfurarum cognitio non leuiter conduceret, Nam
primum quid quae(o,in ulla parte philofophiz fine demonftrandifcien
tiarecte cognolci potelt, aut percipi¢ Atdemonftrationum doctrinae,
incredibile eft, quantum lucis afferant exempla geometrica,que fine con
trouerfia {unt omnivm maxime & ad docendum, & ad intelligendum
illuftria & expedita,In oculosnamag incurrunt, & ad manifeltas menti
noftrazrationes referuntur. Deinde conftat exhacipfa menfurarum no
ticia,non demonftrationes tantum longe plurimas, ad doctrinam de na
turarerum illuftrandam paflim accommodatas ,{ed huiusipfius etiam
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EPISTOLA

prima initia ex illafumpta efle, Exilla enim non plures mundos,non
huncipfum in quo niuvimus, aut ullum omnino aliud corpus, infinitum
elle oftenditur, Quee fané phyficee uera funt & propria exordia putan/
da. Quod hac ipfamenfurarumratio & terree amplitudinem metitur,
& coeliipfius {pacia defcribit: & difcipling fug,regulis quafi quibufdam,
in coclum {ubuectismentibus hominum,omnes illos orbium & corpo.
rum cocleftium ortus,obitus,motuscp demonftrat, At haectammal
ta 3 minime contemnenda commoda ijs pracipue affert, quiinymbra
& ocio uiuentes,ueritatem exquirunt,Cum interim ned pauciora,necs
leniora ijs etid pracftet,qui exumbrain folem progrediuncur,& in com.
muni homintt con{uerudine uerfantes, prinatam aut publica rem gerut,
Galenus {cribit, {epe {e in incertarum rationum 2ftu valde anxium
& dubium laborantem , Geometricarum demonftrationum beneficio
fubleuatum efle, quae modum & uiam praeclare operandi fibimonftra.
uerint,Etenim cum animaduerteret rotunda & circularia ulcera tardius
quam longa curari,cen{uit eius curationis uiam {ibi ex Geometria peten
dam efle.Proindeinlectionem delfoperimetris incidens , inuenit,quod
circulus quidem omnium lfoperimetrarum figurarum eflet capacifii
mus:nimirum quod extrema eius undip plusa {fe mutuo, quam inalijs
Ifoperimetris figuris,diftarent. Hacratione fretus , in Methodo curan-
di,ad finem libri tertij {cribens,ficinquit:
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Vinde Hippocrates etiam filium futt Theflalum, in quadam ad ipfum
epiftola,hortatur,ne uel Geometriam,uel Arithmeticamn cgligat,inter
alia{cribens his uerbis: ' ;
Lsvpias & pehize biw iz, rwpsronis ua kpldpin®-.

Et grauisauthor Quintilianus,eandem etiam Geometriam oratori
{uo,Rempub. domi & inpace gubernaturo, neceflariam effe, multis 8
orauibus de cauflis oftendit. Acresipfa clamat, foris & in bello ufum
huius nonuulgarem exiftere,cum caltris{cilicetlocus eft capiendus,ma
onx moles loco mouendx,machina bellicg & tormentafabricanda,aut
trafjcicnda flumina pontibus, obfidédahoftium moenia, & huius genes
ris {excenta alia facienda funt, Celebratur Archimedis induftria,quafo-
la & acerrimos{ummilmperatoris Marcelliimpetus leui fepe momeétd
fruftrata cft, & obfidionem Syracufartin longius traxit, Inter ciuesaiit
& milites magna uis eft ordinis,magna cGcordioe,magnaamoris mutui:
quas res in primis eflicic & confervatinhominur{ocietatibus proportio
Geometrica.QuarePlato hanc,ut falutar€, praecipue afcifcenda efle du-
xit ciuitatibus, quaererum fuarum ftatum optimir effeuellent , & quam
tirmiflimum, V bienim pro meritis & dignitate,magiftrarus & imperia
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NYVNCVPATORI A,

optimis & prudentiflimis mandantur , ubi ordines & diflcrimina perfo-
narum {eruantur , ubimelior imperat , paret & obtemperatimpruden-
tior, ibi{uas quemcy partes, fuummunus, fuum officium & intelligere
& facere,8¢ ueram ac durabilem eequalicatem efle, Et exhacdeindemu.
tuam inter ciues concordiam & beneuolentiam gigni, necefle eft. Quia
iwopico@iasp eft,id quod equidemin Repub. maximé efficit proportio
Geomertrica: & ob hanc cauflam maximifaciendaeft Geometria etiam
ad Reipub, gubernaculaaccefluris, Vndenon {inemagnis & grauibus
cauflis exiftimandum eft,Platonem fecifle,utafuafcholarudes & impe.
ritos huius artis omnes, ipfa etiam infcriptione, arcédos duxerit. Notus
eft enim uerficulus,quem {chola fuze ueftibulo infcriptum propofuit:
ATEQMETPHTOS OYAREIZ EIZITQ,

Cum enim{enon eos tantum, quiremotiab adminiftratione Reip.
rationem doctrinae & ueritatis inumbra & ocio exduirerent,fed illos
etiam qui quaefitas,& inuentas fapientize rationesinIucem acfolempro
ferrent,& rebushumanis agendo confulerent,inftitutione fua formare
intelligeret, uidit nimirum uir dininus,ad neutram inftitutionem ido.
neos,quinon Geometriz difciplina excultiaccederent. Quare huiufmo
dibarbara & monfirofa ingenia, quazab hac, maxime proprianature
hominum,difciplinaabhorrerent, tanquaminepta percipienda doctri.
nz fua , meritod {erepulic. Quod ipfius prudens & neceflarium confi-
lium,utinam etiamnum in {cholis publicis fequeremur : nonminor mo-
do ftudiorum perturbatio eflet,fed ex hisipfis etiam longeé maiores frus
CtusRefpub. caperet, ad cuius adminiftrationem multo melius inftru
¢tihomines uenirent.Porro conftat, inter omnia{cripta eorum,quiqui
deminhocgenere artium claborauerunt, praecipuo femperloco fuifle
Euclidea: ¢ quibus tanquam inexhaufto fonte, fere omniamathemata
profluxere.Jtadg & noshuicauthori pro uirilinoftrailluftrando,opera
aliquid attribuendum duximus: quain re ab ufitatahactenus infcholis
uia, non {ine grauibus cauflis (ut nos quidem opinamur ) difceffimus,
Multos fuifle demonftratores geometria Euclidis Megarenfis,philofo
phiacmathematici,certiieft: inter omnes tamen, Graecorir quidé Theo
nis & Hypficlis Alexandrinorirphilofophori, Latinorituero, Campa-
ni Galli & Zamberti Veneti, explicationes in geometriam Euclidis,ut
omnium perfectiflimz celebrantur, Quéa {ané rales funt,ut nihil feré in
illisad plenam huius authoris intelligentiam defideraripoflit. Ita enini
{ingularnm propofitionum cSclufiones ex{uis hypothefibus colligunt,
utanimum {uumad utramdrem diligenter aduertenti;hihil prorfus du
bitationis relinquatur.Sed cum literarum figuras in defighandis demon
{trationum momentis ufurpant, id mihi &Eﬁerep&mﬁ eripfius Euclidis
inftiturum uidentur,quifuas in his elementis geotnetriz propofitiones
nudé,& ablepillisliterarum figuris {eriptasreliquit: & preeterea feri ui
b a 3 detur,
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detur , ut quod doiflimorum hominum pace dixerim , non {olum fjs
quidocent & labor & moleftia augeatur ,fed etiam impediatur incelli
gentia difcentium, Idgs ipfe nonfolum docendis his elementis quotidie
experior,{ed etiam deeorum querelis non femel cognoui, quiin cogno.
{cendis hisipfis Euclidis noftri elementis, tyrocinium quoddam pofue
runt, Nam & hi {e tam longa feepe & multiplici literarum inculcatio,
ne,ueluti remoris quibufdam intelligentiz fuze turbari & impediri con,
fefli funt:& ego ipfe fentio quam moleftum fit,& omnino plenum fafti
dij,ad eum modu {ubindeliteras,aut in fermonerepetere, autadfcribe.
read figuras.His igitur de cauflis , ufurpatam abalijs rationem demon.
{trandiper literas omittendam,& aliam quandam uiam,magis,non mo
do huiusnoftriauthoris tracationi cofentaneam, fed ad intelligendum
etiam tyronibus planam & expeditam,ingrediendumihi,in his quidem
prioribus{exlibris explicandis duxi. In qua&illasliterarum ambages
remoueo,& quaefunt demonfirationibus oftendenda, {uis quaecp pro-
prijsappellationibus, utipfe etiam Euclides{olet, defigno, Ings eo non
compendium modo me confequi, {ed etiam imagis uitare ob{curitatis
difficultatisip incomodum arbitror : id quod de{ubitictis exemplis qui-
uis facile intelliget.Nam angulus retus uel maior in operatione feu figu
ra oblatus,nulla certe appellatione cSuenientiori exprimi poterit,quam
utrectus,ut maior,nonautemangulus a b ¢, uel Y d' ¢ uocetur, Inhis
natncp prolixaliterarum inter {e collationeres demonfiranda opusha-
bet cum prioreillanoftra uia & rationerem nonmodo breuius, fed, ut
oo quidem exiftimo, clarius, per fuam ipfius appellationem defignare
poilim, ¢ue fignificatam rei notionem , ablcp ulla longiore collationis
motra,animo auditoris ffatim cumipfa proprij nominis uoceafiert, An
non ctiam apeviius ablcp notis literarum ficaliquis loquatur , Angulus
igitur angultior ad xqualitatem amplioris,per propolitionem 23,augea
tur: uel, deferibatur a data recta quadratum, ducatur etiam in co diame.
ter,oX cius gencrls infinita aliaiquam {1 eadem literisappofitis reddat ma
gisimplicata & obfcura,fic pronticiando,Angulusigitur a b ¢ adequa
litatem anguli d e f,per propofitionem 23, augearur, Vel, ek yeypecples
wwo ¢ @ b uredywvop v & by dl, wel weddinde £ B, @ e aowa,
Quid obiecro his ambagibus literarun a {olida & erudita demonitras
tionis explicatione magis eft alienuni® Nam hic primum difcentirecur.
rendumad figuram eft,& inilla multipliciacinter feimplicata literarum
varietate diu queerendum,ubifintillz ipfax literarumnotae ab ¢, d ¢ f,
& ubihis ipfis defignati anguli, Nec minore curaid quoque quacresi-
dum,ubiin quadrato £ dt literae, & ab hisipfis ducenda linea cuiufmo.
difutura(it. His & confimilibus ambagibus in illa nofira rationenihil
opus eft,cit fcilicet fingula {uis proprijs nominibus enuncientur, Quod
quidem utin explicando Euclide facerem,nonmeo tantum judicio, fed
COruMm
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eorum quocp hortatu addu&us fum, quosin hac deimandata mihi ab
ampliflimo {chola Tubingenfisfenatu fun&ione docedos fufceperam,
Hi enim huncmodum docendi & ibi pergratum, & mihi minus mole.
ftum foreconfirmabant. Quibus equidem gratificindumhacin parte
fuit,partim ut huius noftre rationis aliquod periculum in docendis geo
metricis faceremus:partim uerd,ne opinione difticultatis efus quam efle
inillaalteraratione quarerentur auditores noftri, prorfus auocarentur
aftudio Geometriz,quam alioquin hocnoftro taminiquoliteris feculo
nimium a plerifcp negligi fentiebam. At id noftrum confilium difcen.
tibusin hac noftrafcholanon parum profuifle animaduerti, Necdefue-
runtboni & dodti uiri, quime agd confilium editionis oper@noftraein
hac parte nauatae hortarenturiquibus ipfis acquiefcendir duxi. necideo
quidem , ut me propter hancipfam ambitiofe apud eruditos oftétarems:
{ed utrem literarid,& in primis huius honeftiflimee difciplinee ftudium,
promeaquocp uiriliiunarem.Hos igitur labores qualefcungg,no bilifli.
miuiri,domini X Moecenates mei omnibus modis colendi, in commu-
nem omniumftudioforum utilitat€ iam olim fufceptos, atcpnuncetiam
Dciauxilio perfectos,in lucem editurus, clariflimo nominis & authori.
tatis ueftrepatrocinio commendatos & defenfos,exire uolui, Nam cum
multa {int,& non uulgarialiberalitatis in me ueftra beneficia,hocetiam
laboris & opera noftra patrocinium non grauate {ufcepturos {peraui.
Quod quidem ut pro ueftra uirtute fapientia,& in omnes ftudiofoslite
rarum amore, ac ftudio fingulari mihiin hac parte tribuatis, ateg me cla-
riflimae dignitati ueftrae commendatum habeatis, etiam
atcp etiamrogo, Valete, Data Calend, April,
Anno poft Chriftum natum
M. D, L
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inter ueteres {criptores, qui plenius tradiderit, quam Proclus Diadochus. Is enim
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na tantum eord breuireg ercurrd) T'hales, Ameriftus Stefichori poetafrater, Py.
thagoras, Anaxagoras Clazomenius,Oenopides Chius, Theodorus Cyrenzus,
Hippocrates,Plato, Leodamas Thafius, Architas Tarentinus, Thezatetus Athes
niélis,Neoclides,l.eon,Eudoxus Cnidius, Amyclas, Menzchmus, Denoftratus,
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BREVIS REGVLA-
RVM ALGEBRAE DESCRIPTIO>VNA

CVM DEMONSTRATIONIBVS GEOMETRICIS,
AVTORE IOANNE SCHEVBELI O,

===——== v v M, utiniabfolutis numeris naturali quodam ordiné
****** N7 I maior fequitur minorem, ita quo in denominatis
% ﬁ proportionée aliqua ( quortm computationem hoc li-

r

i bro explicare inftitui) fieri confentaneum{it: primum
oftendam quz uocabula & figha, & quiordo talium
‘¢ f/ 5l numetrorum, deinde qua & cuiufmodifintregile Al
s | gebrze,rationumualde artiﬁtiafaru;m,planum acere,ac

s Seotll quoad eius fieri potelt,breuifsime & perlpicue doceré
3 aggrediar. Porro harum regulai@d inuentionem afcri-
bunt Diophianto Graco fcriptori, qui,utautor eft Re,
giomontanus in prafatione Alphragani,libris tredecim eas delcripfit, ateg urLa.
tniREI ET CE NSV S fit Arabesregulasillasuccabuls fuo appellare {olent
AL GEBRA S, id quod obiter indicandum erat,

NFMERLTIO. CAPFT L,

Haraeres yocabulorum feu appellationum, quibug in his regulis
.2y H| numeri naturali quodam ordine proportionis denominantur,{unt,
Jiean Sl 9,203, %, 3% 13 3%, DIy, 333 e My, Thy, 2308, &6,

) Signapreterea, = & — :
CHARACTERVM EXPLICATIO.

9. Primus character,habet appellationem riumeri, {ic, ut cuicung numero ap-
pofitus{it, pro {impliciishabeatur. V4, appolfito charactereg,{ic, 4 ¢, effertur
quatuor numeri,hoceft, quatuor unitates implices. Acpraterean §,499,4569,
tredecim,quadraginta nouem,quadringenta & octoginta fex,item cgteri numeri,
unitates {implices {ignificabunt. |

2¢. Secundus ordine character,appellationem habet Radicis wel Ref, fic,ut cui
numero appofitus {it,hacille appellatione exprimatur. Vit 4 2¢,denotant quatuor
radices uelres.Sic g 2o, funt &lexprimuntur octo radices. | |
g Tertius character,appellationem obtinet Cenfirs wel Quadrati,{ic, ut nume-
rus cui {it afcriptus talis charadter,acappellatione appelletur. V4 2;exprimun.
tur quatuor cenfus wel quadiari.Sicg > 2, funt octoginta fepté cénfus uel quadrati.

. Quartus characlecr, reprafentat nobis numert cubicum, {ic,ut numerus hac
notainfignitus, cubiappeliationem habeat, Vit 4 &, exptimivtur quatuor cubi. Sic
492, {unt quadraginta nouem cubi. Haud longe fecus exprimendos teliquos
characteres,{i quibus erunt aditrnctinumerts, cen%e‘n dum., Quare eorum tantum
appellationibus,quid nimirum {ingulifignificent,figura quadam reprafentatis, ui
deinde aut fignificatione fignorum -~ & — exprefla, quorum nimirum illud,
Plus & additioneni:hoc uero, Minus & diminutionem {ignificet, quod ad nume-
rationis defcriptionem attinet, per hae qua hocloco proponuntur,nunc{atis ma

nifeltym erit,
' A Significat
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: STGNIFICANT AVTEM CHARACTERES, '

¢ quidem, Numerum B 20, uerd Radicem,
%, Quadratum - ®, Cubum.
3% Quadratii de quadrato. {2, Surfolidum.
3%, Quadratum de cubo,uel contra,Cubum de quadrato
BiZ, Biffurfolidi {ignificat.
XY¥s Quadratum de quadrati quadrato,uel contra, Quadratum quadrati
- de quadrato '
c®,  Cubumdecubo

¥, Quadratum de {urfolido,uel contra, Surfolidum de quadrato,

. ' TiZ, Terfur{olidum
PR, Quadratum quadrati de cubo, uel contra, Cubum quadrati de qua.
: | drato. -

. Quiauerd hae numerorum appellationes in infinitum fefe extendunt, cum ex
multiplicatione(ut qu¢ femper cotinuari pofsit) ipfe proueniant, ne imponendis
nominibus tandé infinitio nobis faciat negocif, per numeros naturali ordine po-
{itos,cum & ipfi in infinitum crefcant,{ingulas appellationes nominabimus,fic,ut
primus character.§:Numeri,Secundus uero,2¢: Radicis nom@ habeat. Tertius de
de, 2. qui cit ex multiplicationeradicis infe producatur, & primo quidem:Prima
quanritas, & Pri etiam fyllaba notata,appelletur. Quartusuerd & quia exmul.
tiplicatione eiufdem radicis cum quadrato,hoceft, cum prima quantitate, fecun.

¢lo producitur :  Se fyllaba notata, Secunda quantitas dicitur.  Sic character
quintus, 33> quia ex multiplicatione radicis cum fecunda quantitate tertio nafci-

aur :  Terfyllaba notata, Tertia etiam quantitas dicitur. Sextus eadem ratione,

Iyllaba quar: Quarta., Deniqreliquiomnes,quo ordine {inguli naflciitur,eo eti-
am fuze initialis fyllaba numero appellantur,

TYPvs voO HAEC QV AE IAM DICTA SVNT,
fuis figuris ordine depinguntur.

v 2 0 g
A - noe (e 0w -
5 v o £ g g 2 &

s e 3 - o
Y =G ey N0 o a9
£ o 35 B B Surlidus © © S Riflulidgs, © S
5 Radix UdCubus C“i} o' Surfolidus § ¢ § Biflurfolidus. ¢ &8
4 Bt 5 e AS B
9 2 y & py y 3 bfy Yy Y
N Ra P, Se., Ter mar,  Quin, Sex. Sep.
B o B % e %
€ Radix 5Secnda 3 Quarta E Sexta e
E L Y ~—+ =
9 . 2
&

quantitas.

EXEMPLA NVMERATIONVM PROPOs
nuntur {ic,

¥ [y re {%
44{ - 1y ¢ -+ 31 ¢ -5 s
quar. | pri. LN Lra.

Exprimitut,uel 44 furfolidi,plus (ideflt &) n quadrati, plus 5 numetiminus ¢
xadices, Vel 44 quart,plus i primza plus sinumeri,minus ¢3 radices. Similiter

. {bf%* (¥ {ﬂf ¥ i
1 = 13 -9 T 48 -
k) Jek. 1quar,,_'_ kde o ipri, L ra,

| i .+ Exprimi
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Exprimitut z5 biffurfolidi,plus 13 furfolidi, plus ¢ cubi,minus 48 quadrati,mifius

o radices. Vel 2¢ fextae, plus 13 quartee, plus o {eciidee,minus 43 prima,minus u ra-
dices. *

Proinide harum regularum exempla, cum eodem modo,quoin communine.
gociatione alias monetarirm,menfurarum & ponderum,atc etiam quarumlibet
aliarumrerum numeri, enuncientur, his duobus exemplis pofitis,puto fam facile
ommne pro pofitum exemplum exprimi pofle,quare de enunciatione fam fatis,

ADDITIO Ga2PF IV L],

Nadditione {cribantur numeri cum {uis charaeribus & fignis,nori
| aliteratqp in communinumerorum uel phyficalium minutiarum tra-
P24 | Ctatione fieri confueuit,linea deinde {ub ordinibus ducta, omnes uni
29 | us characteris, {cu appellationis numeri in unumn colligantur. Quod
=! {i horum fumma tandem,una cum charactere & ﬁgnn cufufcg, {ub Ifa
nea,eo quo maxime colleiz {intloco, fcripta fuerint , additio peracta erit,

EXEMPL A.

Ter. t4. N Qurar. N Pri
5 e g = - T
3 o 9 & ' 4 e e | e S,

10 - 17 — 13 B 1 s T e i

Quod {iin uno ordine numerus fuerit, cuius characteri uel appellationi {imilis
in reliquis ordinibus nonreperitur, ille cum fuo charactere & figno fumma {ubli.
ncaalcribendus erit.ut, '

7 quar, -~ 8 a. — s N Item o ter.
4 quar. -+ o fer. -~ 6 ra ) 8 ra |
1 quar, -~ 9 ter. -+ 14 ra —j5 IN 9 ter, -+~ B Ia,
[tem 4 primis -+ ¢ N
addende funt 3 prime — 4  ra
ueniunt 7 pri, +~ 9o N — 4 ra —

Quodfiin {ignis fuerit aliqua diuerfitas, fic quéd numerorum unius appellatic
nis alter 4~ alter uero ligni — habuerit:maioris {uper minorem numeri exceflu
per fubtractionem cognito, is cummaioris numeriligno & charactere {ub linea,
quemadmodum alia, {cribatur. ut,

Pri. 1a, - P, ri.
6 — g Item 6 -+~ 3§
4 + 12 4 — 4
10 -+~ 4 10, -+ 4

PROBA SEV EX A ME N,
— 3 Cef 40
~ 2 . e 48
ol T N i ,
~+ 2f -+~ 48
COMPROBATIO VEL EXAMEN OPERATIONIS
V't nunc comprobetur recte ne an fecus in additione operatum fit; nee
cefle erit ut ptimo praparetut tabula huic negocio deferuiens, hoc modo. Ac
cipiatur ad placitirm numerus,integer uel fractus, eo deinderadicisloco pofito,ei.
us, prout quidem exemplorum qua comprobari debeant characteres requirunt,
{ingulze quantitates ordine defignentur,atp notatis tandemhis,una cumradice
pofita,tabula, ytfequitur parata erit, Az TAB Vo

ot
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TABVLA COMPROBATIONIS

* - - [l l";‘ m ” h&
-H vy 5] : e ‘E t — N“ Syt = e
g2 E B B d E o o S
99 2 8 S 2 2 & & o
A o, m B d d N e Qoo

.

2|4 | 8 16 | 32 64 128 296 | g2

il |5 Lt o 5 R T =tir | Tobws

3l © z7 181 243 720 21857 GSO1L 06 8§

41 1 fr 1 i 17 119 193 327 i

3] 120 ] 425 | XSorw| §295% | 183851 | 0433135 22518122 | 78815322

7149 | 3543|2901 | 1687 | 117649 | 823543 | 5764801 | 40353607

Et quia tabulaiam cft confecta, exemplorum examen, reGtenean fecus com.
putatio fit facta,hocmodo cognofcetur. Refoluantur numeri denominatiin {in,
gulis ordinibus, fecundum unius numeri ex radicibus pofitis(eius nimirum per
quem probatio inftituitur) quantitates, in numeros abfolutos, fumptis interim &
s infingulis ordinibus,qui proprie numeri,nempe {implices, appellantur. Proin.
de qui exadditis proueniunt{implices numeri, in unum tamen prius collect, {iid
collectii,fiwre totus is numerus,ei qui ex inferiori;hoc eft ex fumma colligitur,equa
lis fuerit;recte te operatum fcias, at contra {i ingqualis : reiterandam efle nimirum
operationem ipfo errorc admoneberis. Atg inhuncmodum, ultimum quidem
per radicem pofitam 2. quod wero exemplum ipfum pracedit, peri comprobas

tum cfle {cias.
SEQVITVR EXEMPLVM ALIVD.

v quint. ~+ 8 ter, — 4 ra. + s N
- .quint. < § quat.— 11 ter. — 11 le ~
14 qUint, + § quar, — 3 ter. — 11 le. — 4 ta, ~+ 8§ N
Probatur hoc exemplum perz.
Numeriordinis
Primi 76 Secundi 344.

Summa 920, F‘;r?; totetiam unitates {implices, uel tantus numerus ueniet,ubi
{ummalfub linea polita {imili modo refoluta fuerit.
Idem exemplum probatum per

33
-+ 62557 :4:*51:—_.11
4 €121 274315
e REH O :
e 27431

SEBTRACTIOQO C2P. IIL

1 N fubtractione id quod fubtrahitur, fub eo d quo fubtractio fieri de.
=Aictibet,ordine {eribatur, fubducita deindelinea, fingularum in fubtrahien.
31 do appellationum numeri a numeris appelfationum fimilium,eius a
777 R quo fubtractio fier dr_bj{:ar, aui:"crﬁt‘ur. Quodli tandf;n_‘l reflidui,una cix
== cuiufqp charactere & figno, fublinea fuoloco pofitifuering, fubtra.
Ctio peracia erit. Hic tamen maxime refpectus habeatur {ignorum - & —, nam
perilla quid fubtrahendiific,& quid non, quantum deinde flludf{it, de quo{ubtra
 Qipfieri debeat,quantum fueritinitio, & quantum fubtractionenunc ei defit, co.
gnuf{:f tur, quee cert¢ omnia niftanimaduertantur ; difficilis erit omnis {ubtractio,
contra uero:nulla non facilis,{i obferuentur,
EXEMPL A

L R EjeL—
e w" =

Pri. ra. N Ter, ra,
7 e 8 = 14 g - -
N N I N R s 4
4 =+ 3 =+ 7 3w 1

Primum
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ALGEBRAE DESCRIPTIO, 5

Primum exemplum eft facile, fecundum autem, quia in eo non s tertia
totx & integre,{ed hae, quatuor radicibus minys fubtrahendz funt. poftquam igi-
tur s tertize integyae a {uperioribus fubtra@a fucrint, 4radices refiduoreddenda
crunt, Quo fit,ut 11,& non sradices,ulta 3 textias inrefliduo  confpiciuntur, uc

Ter. pri pri « N
14 —fa 9 iy == )
Q k. 12 - 14 s i 14 L.
— 3 ] = 19

§ .

In his duobus exemplis fuperiorum memori nulla difficultas occutret. Nam
cum aliquid totum & integref{ubtrahinon pofsit, nihilominus id quod maxime
potelt, de fummaleft detrahendum, quod reliquum deinde eft, per diminutio-
num {ignum, —, ut communi apprehenditur notione, in debitum ponendum
clt, quod ipfum fn‘priarf exemplo cognofcipoteft. Inpofteriori, cumi4exponi

“debeant,prius uero s eiufdem appellationis, de (umma expofita{int, 22 fam per {i.

gnum— no tanda erunt,

Pri, N Pri, N
12 P 9 12 — 4
q i 4 S == 9
& — _ 8 4 -+

In his duobus exemplis,cum in utroqs non g quantitates prima, fed hainuno
; q P >
F & - LY & " B i r
qlqdzm minus 4., in altero vero,minus ¢ numeris {ubtrahendz{int, g primisinre.
arefubtradtis,refliduis tandemid quod plusquo fubtractum eft,iureaccederede
bet. Quare in priori quidem exemplo ,loco —o,cum 4 accedanttantum — s,in
# & i 'l
polterioriuero loco—4, cum g accedant, + s N politum eft,

ALIVD EXEMPL VAL
A 1056 ptimis — 696 fecund.

fubtra. 4032 prime — 1008 {ecund.
manent 31z lecunde — 2976 pri
Proba,{fumpto radicis ualore
X 3 .
— 1344 9344 —- 9288 9283
- 806 47 ~= 9072
e — 1344 l — 9288
= 9408 J — 18360 J
Velfactafubtra®ione
1344 ) — 92887
? ~— 0408 —-18360
== Eﬂﬁ'q..] wl yu}'zr ,
— 0408 — 94.08 -~ 18360 - 18360

Hacdtenus qua in {ignis animaducrtenda, oftendimus,
Quod {i in uno ordine, uelin eo qui fubtrahitur,izel in eo a quo fubtrahitur,

* numerus fuerit,cuius charateri in altero {imilis non reperitur,in fubtrahendo qui

dem numerusille cum fuo charactere,{igno tamen oppofito,inaltero yero ordine,
omnia,hoc eft,numerys,character & {ignum,{ub linea{cribantur,

EXEMPL YV M.
| A 4 duate ~—,6 &% radi,
{ubtrahantur 2  quar. g 9 N
manent 2 quar, =~ 9 N — 5 12

A 3 Alia
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ALIA DVO.

8 pri. . 4 quar. < 8 ra,
___ 4 ter. = 3 quat, — 8 N '
8 pri, ~— 4 ter 1 quar -~ 8 r1a, +~ g N
ALIVD EXEMPL VM,
Sep,  fex. quin, Ter fe, prime quan,
8 A4 9 - g e iqguati—4 “— § — 4
i § wpe 12 — O -—}—ml’&+3""'4"‘9“‘ﬁN
Jlep—zfex.+ zoqn.—+ 14quar—iora. —1z — 4 -+ 5 + 6N
PROBAE NVMERV’,ACRADICIS VALOR,
L EﬁD - :
= e | 1894
-+ A FA4q
e LS54

COMPROBATIO,VEL EXAMEN OPERATIONIS,

In examine fubtractionis utere tabulainadditione a nobis propofita,contra.

r{o tamen ufu,nam quod illic additur ; hic fubtrahitur. Necefle igitur,ut quantum

fuerit numerorum {ubtrahendi, {fecundum fuorum characterum appellationemre

folutione facta, tantundem de aiterius ordinis numeris, eodem modo refolutis,

{ubtrahatur. Quod {itandem quod relinquitur refiduinumeri fub linea folutioni

refponderit,utin hocultimo pramiffo exemplo apparet, non eft quod te halluci-
natum fuifle fubcractione exiftimes. '

Idem ultimum exemplum examinatum, radicisualore
exiftente 3% |
Singulorum chara@erum numeri,pro ualore radicis pofite foluti,funt,in ordi-

> i 4 ¥ i
[ quidem a quo {ubtrahitur,  — el == %
& - _
ne ¢ fubtrahendo uero -t 32328 m—  ges
Lref_iduu deinde =+ 65551 = 3755
hoceft,
— 7L
0YG 1L
B2 3eter
EAE | = 4672
6501
({15}
+ 3295

Poteft proba fubtiliori etiam modo inftituf,ijs nimirum , qui poft ittud,quo di.
citur, Hoceft, ponuntur,numeris negle(tis. Sed per hanciamfatis,

MV LTIPLIC AT IO, CaP. II11

N multiplicatione,{criptis ordinibus,lineaitem fub fjs duca,ut folet,
y multiplicentur numeri {ingulorum charaderum f{uperioris, cum {in
| gulis characterum numeris ordinis inferioris,atq produciis pofthac
| lgmgulis legitime in unum collectis, {i cuigs producto tandem fuus
"= proprius character & {ignum, qua {ic muluplicando {ortiuntur nu-
meti,adfcripta{int, multiplicatio peracta erit. In hacautem numerorum collectio.
neanimaduertendum eft,qualem charadterem, quale item lignum, quilibet pro.
ductus numerus fortiatur. Quantum igitur ad characterem pertinet,hoc eft,ut fcia
tur, qui character {it afcribenduys procreato exmultiplicatione numero, exhacfub
iectatabula intelligi poterit.” et m W S s

R e e i e TAB Ve

—-
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TABVLA MVLTIPLICATIONIS, QVANTVM
ad characteres.

o] 1 - 3 4 5 6 vi ' g 9 | 10 | 11
N [Ra. | Pre. | Secun.| Ter. [Quar. [ Quin. [Sex.| Sep. [Octa. [No.|De
cima &ca, quanti,

COMPOSITIO TABY L AE,

Scribantur characteres {inguli ordine quoipli proueniunt & numerantunfic,
ut character N. primus, locum primi:Radixuero character fecundus,fecundum:
reliqui deinde omnes naturali ordine fualoca occupent.Super primo deinde chd-
ractere, N {cilicer,figura nihili o pofita, reliquis omnibus naturalinumerorum or
dine, ab unitate incipiendo,fignatis, tabula confecta erit, cuius ufus talis eft,

- VSVS TABYVL AE.

In multiplicatione,duobus duorum chara&erum nusnerisinter fe multiplicas
tur, quifuper horum numerorum characteribusin prefcriptatabularepériuntux
numeri, hilimul aggregati, fumma {ua characterem productiin tabula oftendent.

Porro quodadfigna + & — attinet, quale{cilicetunicuiqs productofitadnos
tandum,communis notitfa arcp intelligentia, ex fequentium exemplorum defcris

ptione,expeditam nobis & promptam rationem {uppeditabit,

SEQVVNT VR EXEMPLA.
§ pri. g N o fe 29  (Uar,
4 N g N 3 1o 9 quar,

32 pl'f: 64 N 92 ter, 261 LNO,

Initium ordinis numerorum [emper reprafentare
plus admonendus eft lector.

ALIA EXEMPLA

g pti. -~ o N 8 pri, - o N

Z, 2 pri. 4+ 4 N 8 Pl e 8 N
: 32 pri, o+ 36 N 72 pi, 3« 81 N
$6 tet, =~ 63 __pri. : . 64 tet, 4 =2 p_rf.' | '

56 ter, - 9§ Pri. - 36 IN 64 tef. — 14 4 pti. #4 & N

~ Inhis duobus exemplis nuila eft difticultas, in utroq enfm omnes fuperioris
cum omnibus numeris ordinis inferioris multiplicandi {unt, Quare ficut fignum
—+2ad omnes,tam multiplicandi quam etiam multiplicantis ordinis , numeros efk
pofitii,ita etiam {inguli ex multiplicatione producinimeri ex ¢quo eodem {igno
+ notentur, Hinc regulam colligunt in Algebricis exercitati, Quod + cum -+
multiplicatum, = producat, qua eft notanda,
. ADHVC ALIA E¥XEMPLA.

7 pti. -+ 4 ra.
| 9 ra.
. 63 fe. “~ 36 pri.
ALIA EXEMPL A, ‘
3 pri. 4 ra : o 1,
g Ta 7 pr. — 4 ra
63 fe. — 36 “pri 63 fe. — 36 pri.

v Primitexemplun eft facile,ctin eo tam 4 prima quantitates quam 4radices,
cum g radicibus multiplicar{ debeant. Secundi autg, & tertr) exemploritratio,c
fit paulo inuolutior, explicanda communi quadam(quaz verfatur in huiufmodire-
bus)notitia efle widetur, Infecundo, 7 prima (Olidgacintegre cum o radicibus,in
g s tertio,



g BREVIS REGVLARVM

tertio, o radices cumy itidem integtis primis multiplicentut : hze tamenintegtee cff
nonfint,fed quandam decefsionem perpefle fint privatius {igno — necefle eft,ut
inmultiplicatione tantum decedat, quantum fion legitime acceilic, priori fumma
procreata ex multiplicatione: atqp hic quidem, quantum ¢ radices cum 4 radici.
bus:illic uero, 4 radices cum g radicibus multiplicatg producunt,id quod per{ign
diminutionis —fieri debet,lic,(—3 ¢ pri.— 3 ¢ pri. Ex quorauo intelligi po
teft; propter quam,{imultiplicetur -+ cum =, uel contra -~ cum - : non plus,fed
minus producatur,quod & iplumregula quadam propofueruntin Algebricis ex.
excitati,que elt notanda, '

ALIVD EXEMPL VM,

g pri. — o N 3 8 3
¢ pri. — s N cum_3 s 3 produ
i b 1 466 8§ 9
64 ter. — 72 pri, | &
= 73 pr. -+ & N o
64 ter, — 144 pri. -+ st N 1466 8 9

Quomodo g prima cum g pri. ut totum cum toto muleiplicari debet, item
quomodo g prima —9 N. cum g primis, Poftremo g prima etiam-cums pri-
mis— 9 N. {upra oftendimus. At uero cum in hoc exem lomultiplicandira.
tio minus {ic per(picua, eam explanare obiter hoc loco uolui, ut intelligatur
fcilicet caufla etiam,propter quam ,{igno — notatis numecris, non minus,fed plus
procreetur ; hoc quod diue?[‘um quid , quam in fuperiotibus hactenus eft habi-
tum, efe folet. Muitiplicentur igitur s primz —¢ N.ut dictum eft,cum g primis, &
producentur 6 4 ter, — 3z pri. Sed quianon cum g primis integris, uervm ciifs,
derractione,o N.imminutis,;muyltiplicatio inftitui debet. plus quam par erat,priore
multiplicatione eft procreatum,quare ut conueniens producatur numerus,ratio.
ne defectus in muluplicante, s primae nouies ex hoc producto fubtrahendz erunt.
Atquirurfum,cumnon g primae,fed hae minus o N. multiplicari debeant, o N rur.
{us nouies addendee (unt. quod cum fit, quando minus multiplicatur perminus (id
quod tertio ratione {ignorum, + & — in multiplicatione obferuari debet) Quo
demuin reddito,uerus producius numerus apparebit.

Tribusigiturregulss his fupra propolfitis,omnis multiplicatio,ratione quidem
{ignorum -+ & — abioluitur: qua tamen, quia prima & ultima coincidunt,ad
duas regulas reduci pollunt, -

Prima..

Sifuerint eadem {igna multiplicantis & muitiplicandz quantitatis,procreatus
ex multiplicatione numerus notatur {igno affirmatiuo -,

Secunda.

Sifuerine {igna diverfa:notatur productus ex multiplicatione numerus{igno
privaciuo uel negatuo —,

POTEST ETIAM ALITER HVIVS EXEMPl PRAECE.
dentis multiplicatio inftitui,

- Multiplicentur primo s pri. — 9 N cum g primis una, poftea etiam cum
¢ N altera quantitate. Subtrahatur deinde, per ¢aput praecedens, polterius produs
ctuma priori, & relinquetyr yerys exmultiplicatione productys numerys, utfes

C quiten .

g - 3 i "
- i e o ’ - . v g

i

§ pri,

i T
e
L =

.......




ALGEBRAE DESCRIPTIO. A
g pri. — o N g prii. — o N
. cum § pri, cum o N
64 ter. — 71 pii. 52 pri, — 8 N
Produtorum fubtractio,
64 ter. — w2 pri,
P PHL T B N
64 ter — 144 pri. == g N
SEQVITVR HVIVS REI EXEMPLVM IN NVMEs
tis rationalibus,
7 — &, hoceft 11
um 9 — 4 cum g i
153 — 54
oy —— 68 -+ 24 e
153 = 122 ~+ 24 * .
hoceft, ¢5. Ectantum etiam funt i quinquies, uelundes
cies quings, ut quidem multiplicatione patet,
quod erat oftendendum, |
ALIVD MVLTIPLICATIONIS EXEMPLV M
o pri. +~ 8 N — 3 ra
7 fe. — 4 tet,— g prh. iy
63 quar, - §6 fe. — a1 ter.
—36 Q. — 32 ter, - 12 quar, |
_ — wrtet, — 64 pri. - 24 fe.
75 quar.-- go fe, — 36 qui, — 529 ter, — 64  pri.
PAOBAE NVMERVS AC RADICIS VALOR,
fic & ' :
o 8 ; ' !
i i | _
—  s5i -

Poteft etiam, cum fam fciatur, qualefignum cuiuis producto {it afcris
bendum,multiplicatio ad uulgarem modum {i¢ infticui,
o ptle 4 g N — 3
7 fE_. ~— 4 (eI — 3 pﬁ.
— =3 ter, —. 64 pri, 4+ 24 le,
— 36 quinl, =— 32 ter, - 12 quar,
63 quar. + 56 fe — 21 ter ! 3
7§ quar. -- go fe, — 36 quitlh— x5 ter. — g4 Pt
PROBAE NVMERVS ACRADICIS VALO R

{it 2
o 38 - tj‘iﬂ
LI 40

— 1520

COMPROBATIO VEL EXAMEN OPERATIONIS.
- Proba hic non aliter inftituitur atqp in {uperioribifs, nempe perrefolutionem
denominatorum numerorum. Nec a fupériori differt , nifi quod bicnumerus ab.
{olutus unus cum altero muldplicetur, ctiillic {imul additi,usl unus ab alcero fub.

tractus{it, Tabulaigitur,quam inadditione preefcriplimus, huc etiam affumenda
erit, & ad multiplicationis refolytionem adhibenda. =
B Diuilio
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1® BREVIS REGVLARVM

DIFISIO. CctdP, V.

I numeri diuidendi character femper maior effet charactereful diui.
foris,uno item charactere diuiforipfe fignaretur, {implicifsima & fa.
5! cillima eflet omnis diuifio. Ecenim numero uel numeris dividendi
44| {ingulisin numerum diuiforis diuifis, characteris deinde diviforis nu
mero (quo {cilicet in multiplicationis tabula {ignatur) a numero, uel
numetis charactert diuidédi{ingulis fubtracto,diuifio utiqp peracia effet. Diuifio
enim {ic per exeuntes:ipfos numeros,{ubtractio uero numerori, quibus{ignantur
in tabula chara&eres, ubi refliduus, uel reflidui numeri{inguli in tabulam multipli.
catfonis milli fuerint: horum numerorii denominationes feu characteres offeret.

Infignis porrd nulla fit plane mutatio. Quaz enim {igna habet ipfe dividen.
dus,illa eadem etiam in exeunte ponuntur,

EXEMPLA SVNT.

Diuidantur o9 ra. (exe, 3 ra Item 10 fe, (exe, ;2 N
ALIAEXEMPLA.
g ra. in o ra Item 1efe. in zra,
exeunt $4N exeunt 3} pri.
ADHVC ALIA.
9 pri. +4ra, in 3 ra. Item 13 ter — mpri in 413
exeunt 3 ra == it N exeunt 4ife. — 3 ra

Sed quianonraro contingit, quod diuiforis character maior quam diuidendi
character {it,pluribus etiam characteribus quam uno,{ignetur. Alia ratione igitur
numerus qui proponitur,dividendus erit, Nam tum diuifor numerus dividendo
{ubfcribi,ac uirgulainterponiatg interduci oportet,

Vtdiuidereuolens, g quar. in 2 pti, — 4 N
Item g pri. — ¢ Ta, in 4 ra, =~ 3 N.

Diuifores fuis diuidendis tantum , ut preecipitur, fubicribat:acuirguiis deinde

intericCiis,divifionem abfolutam efie {ciat.
EXE MPL A

1.._5. i -"'!l L # ]
E g Diuifor 5 5 Diuifor
o o
§ quar. in 2 pri, — 4 N Item 8 pri —ora, in g4 ta =3 N
Exiens Exiens
§ quat 2 pric. — 9 1A
2 pti, — 4 N 412, o 3 N
ALIA EXEMPLA.
9 N in 3 ra, s ra, in 4 pri.
s N 3 ra. 2 N
xeun €xeunt .
. £ 1 1d,. 4 pbu, uel 1 Ia.

Afferriautem huc necefle eft tabulam, inmultiplicatione, pro chara@eribus
productorum habendis, expofitam. Nam quemadmodum inmultiplicatione,
numeri characterum eorum quiinter fe multiplicantur, pro characteribus produ-
Ctorum habendis, addendi: {ic in diuifione iam, ut habearur character exeuntis
unius,diuiforis fcilicet character de numero characteris ipfius diuidendifubtrahi
debet, Perreliduum enim numerum ftatim, intabulailla,excuntis character ma-
nifeftabitur: cum is nimirum fit, cui eft numerus refliduus fupra pofitys. Ethacde
integrisha&enus pro inflitutonoftro fatis nos dixiffe opinor, |
| | | Sequuntur




ALGEBRAE DECSRIPTIO, Li

SEQVVNTVR RE G VLAE QVAS O B-

SERVARI IN FRAETIGH!BVS
oportet,

ENEFNCIL.LgT IO CexaP. L

— Vantum ad enunciationem fractionum feu minutiarum, nulla eft
icdifficultas, cum h non aliter atq in communi minutiarum tra-
fatione enuncientur, nifi quud etiam uocabula feu characteres
‘ (uis appellationibus efferantur ,& horum quidem primus, {i duo fue-

3\ rint, numeratotem ¢ alter deinde, ipfum denominatorem fequatur,
Quﬂdh unus tantum fuerit minutize charaﬂﬂ:ad minutie numeratoremillum

pertinere {cias. Vit minutia >

N. ) ;
= Emmﬂatur, tres numeri diuili ino&o radi.

ces. Irem § pri. funtfeptem prima diuifze in 9, Similimodo alias minutias om-
nes efterri oportet.

ADDITIO ET SPBTRACTIO.
Capue 11,

———— Roadditione,addanturfrattiones,prout communis earuym tractatio

YD) *ﬁj requiric. Qui deinde characteres numeratoris & denominatoris col
2 a2 i lea minutize i int, oftendet tabula in multi phcatmne deintegris ex-
4| polita, Idem ufiruenit etiam in fubtratione, in qua {tidem U0 mi-

| 2l nutia de alia{ubtracta, characteres relidue minutiz tabulaintegro
rum {upra propofita offeret,

g B TR E —
e —— - A

EXEMPLA ADDITIONIS,

31 Ppri 1 pri. -~ 14 ra,
§ pri. 16 pri - 15 pri. 14 ra,
A ad 4 ra. Ttem L pri. ad Z ra.
i ST — A
4 12 § _pti.. 13 N

9 fE- :

L]

ALIVD EXEMPL VM

43 N ad 48 N uen _ 192 Fri, ~+ ¢96 ra. .

7 pri, 12 12, — 3 Ppil, 84 1€, — 21 ter,

ADHVC ALIVD.

s N ad 5 pri ue, 1 pri. 4+ 4 N
, : =
9
ALIVD
® 13 4. 2 pri. ad 21 ter. --zpr:. ue, 21 tef. ~ 9 1, — -6 _pri.
36 fe. 36 e, _ 36 fe.

Velin minimis,quantum ad numeros & characteres,ueniunt,
7 I % 3 DN == "3 m =
1z pr,

B 2 Exempla



12 BREVIS REGVLARVM
EXEMPLA SVBTRAGTIONIS.

1§ quat. ¢ ‘ 14 ra. 2Lh UL E ]
16 quar, 31 qua)z‘, 1§ pri. Is_pri. =4 14 ra,
4 1a. . 31 le. 5§ - 15 pri. —- 14 ra
§ pri. de 20 tef. Item ¢ P de ' £ 18 N"IL l'ﬂ.
20 quin, s N
Vel inminimis, &cz,
3 N 7
4 12, ‘ ?—m*

ALIVD EXEMPLYV M.

_ 4.EN . d 332 1a. 4 §76 N 1d 45N
a2 1a. — 3 pl‘i. " 24 pl‘l.—-—— 21 e, UEL S 7 prl.
Sunt duz fubtractiones,manentautem, ratione quidem prioris
o1z 1a. 4~ 3 1z {e. — 2976 pri. paﬂt.. §76 Ya. — 480 Ppri.
63 qr. ~+ 1008 le. — goq4 ter. uerd  $4 le. — ax tef,
b}?clmmetranunepnﬂm |
fgi = = I:f f-:: quod probati poteft.
OPERATIO SVBTRACTIONIS PRIORIS.
6912 1a. =+ 312 fe. — 2076 pﬁ.
4032 Ppri, — 1008 le. 1056 pn. -~ 69 132 @-_-:—- 696 fE.,
X 4 N d 23t ra. -+ 576 N
12 1a, — 3 pri ¢ 84 pri. — 21 fe,

63 quar, + 1008 fe. — go4 ter.
Pofterioris {ubtractionis calculus quia eft facilis,ideo etiam

relinquirtur,
ALIVD EXEMPLYV M. ",
8§ pri: + 4 ra it o fe ma, 8 qui’n. — 64 ter. -~ 16 Pit
g 1c g prt.— 4 1, 72 quar, — 36 L€L,

ADHVC ALIVD.
o J‘:’;ri. + 8 1 g. mfe + 16 pH, gra » fe, - » pri

2 E: e B LN 2 de.— 6 IN 2 fe. — 6
MPVLTIPLICATIO ET DIVISIO
Capur 111,

| Ro multiplicatione, multiplicentur numeri, numeratores {cilicet &
75 1 | denominatores, proutin communi tractatione id fieri {folet, inter fe:
24"} producorum deinde charaGeres, quem quilcg fortiatur, dabit ta-

¥ 4 bula ﬁzperms pro hacre expofita. Idem fitetiamin diuifione,ubi iti.
=l dem una minutia inaliam primo,ut moris eft,diuifa,numerorum ex.

cuntfum characteres ex fupetioribus petendi erunt.
EXEMPLA MVLTIPLICATIONL.S

i ive . - ri. = N 14 ra.
..;"'._;1 ‘curh _E“IN fem &P ) ra.ﬂ- R %N"
16 1'd. o 15 El‘l.. 20 N
B, 45 pri. BB | 12 IN '

.~ ALIV-D EXEMPLVM. .

.Er. — 8 ﬁr—_ . tEr e ra.
e .Z._r 3 Yeym % = e
sgevl LT T3 A W 5l —s pr.

proda

b1
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ALGEBRAR DESCRIPTI1IO, ’
d 4 ter. ~+ ¢ 1ra,
producuntur ——— prgr
ADHVC ALIVD.
28 fex. ~+ 35 ter, — 33 quin. — 40 fe.
._7 ﬁ?‘ - 8 prir dE. 4. ter. s s.' l‘ﬂ.p_ i
3ra, -+ 4 N : s fe. "— 3§ pri,
15 ter, — 4 fe. ~— 32 pri,
: ALIVD. .
7 _ter. 4 12 N eum 7 tet. — u N
§ pri. | 8 pu,
49 fep. — 144
Pfﬁdll- 64 LCI,
ADHVC ALIA,
pri.- G aira s —NI 9 pric . 8 12, am -+ g
8 ter "1"1': ' B " t'Em 'f fE. - . f Pﬂ' 3 ¥
7 {e. — 14 pri. 32 pri, — 280 ter. = 202 ﬁf*__
produ.~———, P10y 25 quar, — 6o pri.

Eft huius fecundae multiplicationis duplex operatio, Vna quidem;ut ante mul-
tiplicationem, — 3 N inmultiplicante,ad eandem cum 4 radicibus reducantur de
nominationg. Eritg; cum multiplicationis huius modus, qui eft fuperiorum exem
plor@. Altera uero,utficut due funt inmultiplicante diverfa inter fe quantitates, fic

& @ [ # # o | [l : ra# 2
etiam due inftituantur muleiplicationes, Voa quidem cum fﬁi‘ , altera deinde cii

—g N, & quodfecitdo producetur,id 4 priorifibtrahatur, & refiduiim produdii
ex multiplicatione minutiam manifeftabit:id quod quiuis ex communinotitia de

prehen derepoteft,
EXEMPLA DIVISIONIS,
- 2 N g Ia, g ra. , 2 N
2 8 ra. ' Ak
Diuidan s pti, uel cont s pri. ol
exeuntin minimis 2 N, exit 13 N

| ALIVD EXEMPLV M '
iy fe. -+~ 20 ra < - . 6pri 4+ 8 N
- - anturin  —
Iz ra. diuid ' 9 1ad;
exeunt 45 fe. - 60 ra.
24 pri. 4= 32 N

- ALIVD EXEMPLYVM,
v fe. — 14 pri.

, 2 pti. _ = -
3 ter, L g ter, CXfr 4 1 s N
Sic = fe. — 14 pri, ' |
z 1Ier. ln 4 ra., 3 N N
- fe, — 14 pri. 7 le " e 7
- elin s
exe. gar s ter,  DOCelt T U minimis ooy

REGVLAPROPORTIONY M.

Regulam deproportionibus, qua nunc recto ordine fequi deberet,cum qui-
uis partim ex communi ipfius defcriptione, partim extjs quaeha&enusfunt come
mﬂrata,%mmadu hacin integris atqg etid infractionib. tractari debeat, facile co-
gnofcat:Lectorifatis me factur uno duntaxatateg altero exemplo fum opinatus.

A - b ; xemplz



4 BREVIS REGVLARVM

EXEMPLA AVTEM SVNT
huiufimodi.

P rimum, 6 N alicuiusreiualent 3 primisaureo.
rum, quanti y ra. -+ 1 pri. eiufdemrei.

? {E:. b | terr |

Facit T N ~—

Secun. 6 ra. ualent 9 pri. aureorum,quantum emi.
tur 4 fe. — 2 ra. au

Facit g pri. — 4 N
3 IN
Tertium, 3 ta, + 4 Nualents fe. + 4 pri
quanti § ter, — 4 1ta, '
Facit: 64 fex. -+ 32 quin. — 32 ter. — 16 fe,

3 13, -+ 4 N

Velquantumemitur g ter. — 4 ra, aure,

6 tet. =+ 8 fe. — 3 ra., — a N
lprif"‘l" IIE. |

Facit

HVIVS EXEMPLI EXAMEN,
Quantitates proportionales, quantum ad partem priorem,

Prima, fecunda, tertia, uarta,
3' 1‘3- o o 4 N 3 E fe‘ o "‘I- pﬂ* 2 3 tt’.l‘. — 4. Tae 5 64‘ CX = E{C:
3 1d

RESGLVTAE SECYNDVM VALORES QVANTITATV M

06 o0
@ /
z) 19 ‘ B Q 12 O 96@
: 00
T RIg7
- Z 000
To=z187



ALGEBRAE DESCRIPTIO. 1
Quantitates proportionales,quantum ad partem pofteriorem.

Prima, : ﬁ:cunda, tErtfa, quarta,
gfe. 4o 4 ptis , 312 4= 4 N, ster, — g ra, 6 ter. 4 g fe. &c
2 Pri

RESOLVTAE SECYNDVM VALORES QVANTITATV M.

100
AL = g £y
3 Z7 k e F;
\‘“n-i.:.ﬂf"/..
- &

PROBATIO SEV EXAME N,

Probantur huius regule exempla per numeriiloco radicis pro arbitrio fumptif,
fipereius quantitatfs,ﬁngu!m propofiti exempli quantitates foluta fuerine. Hoe
autem apparet inexemplo pramiflo ultimo, cuius quidem numeros characterum
{ingulos,ptimo per numerum binarium,fecundo deinde per tertiam unitatis par-
tem folutos fuille uides,

SIMILI MODO ET IN FRACTIONIBVS EXEMPLA

proponi poflunt,
3 A e 1 o
3 ra,ualent4, quanti!fe. Facit =5,
2 ra, valent P quan, T?_?j Facit S N,
. “ N ie, pii.

NVNC DE 4EQVATIONIBVS,

QVAE IN SOLVENDIS EXEMPLIS, MVLTI-
fariam fefe offerunt, dicendum erit,

=== Squatio,uthocloco fumitur, prout etiam ip{ius wocabulitzveoin.
.,;_-‘j Negall dicat,eft,ubi duce res uel quantitates inter fe quales elle proferun.
| cur. Ee quoniam per has Algebraregulas oblcura numerorum ex-

&a| plicantur 2nigmara , qua quidem ubi feciindum conditiones furas

=l uq hypothefes, per has regulas examinata fuerint,accidic tandeim,
utaliquot quantitates,una ci {uis numetis, inter {e equentyr, Qua quantitatum
- collatio
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collatio, cum prima fronte obfcura & minus perfpicua appareat,ut planiys, & cla.
rioribus uerbis, tanquam ob oculos,ponatur,necefle erit.

Proinde multa licet {int @quationes ac infinite quodammodo, cum diverfz
propofitorum anigmatum {upputationes fubindealiam atgs aliam poftulent,tres
nihilominus tamen ex his, priores atgp etiam praecipuas (cum quod nofira racta,
tio non plures requirat, tum etiam quod tribus fjs perceptis ac cognitis,facile reli.
quas etiam conftituere, & ijs cOmode uti quifpiam pofsit) in prafentia ordine de.
fcrtibemus. EST ITAAVE PRIMA AEQVATIO in quaunius quantitatis
vel characterisnumerus unius characteris numero @quatur. SECVNDA VE.
RO ET TERTIA AEQVATION E S {unt, ubitribus characteribus confi-
gnatis numeris,illic quid naturali eorii ordine, hic uero idm uno, fam duobus uel
pluribus,obferuat®ordine interrupto,omifsis characteribus,numeri duorumuni,
uel contra, unius chara&eris numerus duobus ¢quatur. Et de his tribus nuncdein
ceps ordine dicemus, & primo quidem de proceflu equationis prima.

HEQF 2110 D RINA

7 Rima zquatio eft,ubi dux quantitatesuel duo numeri, diver{is cha.

¥ i"?ﬂ"'"" ™ e

.h;}h“} ractertbus fignati, interf{e aquales efle profetuntur . Diuiditur in
LA =1 s S : ; e

o] ER0S) hacutregula deproportidibus precipit,minoris uel debilioris chara
L feris numerus,in numerii characteris maioris feu potentioris, Quia

- . I . b _H,I[E NUMers E':{f{:lls n](}d{lj ipﬁ[‘[s radfff53 mﬂd[}p quﬂntitatis CUiude

- [

udlorem exprimit,ubi radicisualor€ exprefierit, quaftionitii ftatim fatisfact erit,
atq omnia peracta. Quod {i fuericualor cuiufda quatitatis,numeri excuntis radix
inueftiganda, atqp perinueftigatamillam tandem queftionire(fpondendum erit.
Huiusautem equationis demonftratio & fundamentum eftipfa de Proportioni.
busregula, Radicum deinde inuentionis tractatio, ut que ambo in communi nu-
merorum {upputatione plerumey demonitrarifolent.

SEQVVNTVREXEMPL A,

8 radices 16 N, 2

9 prim 18 1a, quot unitatibus equatur 2

6 fecunde  FAUANMY ,onri,  ynaradix.  Facit 4

4 quinte 12 quar, 5
quantitates.

Hacnunc per refolutionem examinari poterunt,
ALIA EXEMPLA

§ prime 32 N 3
o e, equantur 36 12, Facitunaradix 2
6 tet, 384 12, 4
4 fex, 108  LCr. 3
ADHVC ALIA
6L pri, 34 N 2
ol fe. @quantur 38  ta, ~ Facitunaradix 2 :
6% ter, 432 12, 4
4% fextz. 126 tet 3

Sic alia huius 2quationis exempla praefcribi paﬁ_’unt atq folui
etiann, Ut pracipitur.

Scquuntyr
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SEQVNTVR NVNC QVALED A M

AENIGMATA SEV QVAESTIONE $§,Q,VORVM
. folutiones tandem hanc primam @quationem requirunt,

Primum.  Inueniendus eft numerus,a quo primo eius }, derefi
duo deinde % fubtradtis, 13tandem, uel27 maneant,

Facic 2867 ucd &0

PRO HVIVS ATQ,VE ETIAM OMNIVM SEQ,VEN,
tium,acaliorum quz forte proponi poflunt, exemplorum
tractatione,fequitur Canon quidam generalis,

In omnibus exemplis quae per has Algebrz regulas{olui debent,we xfdaevy
foco eius qui quaeftioni fatisfacere debeat numeri,Radix feu una res, tanquamali»
quidid eflede é‘un quearitur {ignificans,ponenda eft:ea deinde,ac{iuerus olutio-
nis numerus eflet, fecundum exempli hypotheles examinata; in fine tandemid
quod uenire debeat, numerus {cilicet quaftionis uerus, {efe offeret, quare duo
equaliainter fe. Sed quia hocquodultimo uenit, cum propterinufitatos huius
regula characteres quibus exprimitur, non tam perfpicuum fit, ut prompee intel-
ligi pofsit,ulteriori operatione opus erit, qua nimirum per diverfos operationur
canones ab{oluitur, Cuiusrei exemplum efto tale.

Quis eft numerus, cuius una tertia quater fumpta, 11 faciatg

Hocexemplum talem habet {fupputationem. Loconumeri, ut diGum eft,cus
ius una tertia, X reliqua,ponatur 1 radix. Et quia exemplum habet, cufus una ter.
tia quater {umpta,nfaciat, deradice polita una tertia accipienda,atqs accepta,mox
ea quater fumenda erit. Veniuntautem fic 4 ra. qua cum ex hypochefi rrefle de.
beant, erit unum alteri cequale,ex quo dicta eft xquatio. Caditautem in 22quatio-
nemillam qua iam defcripta a nobis eft, Numerusigitur characteris debilforisin
numerum {ignificantioris dividendus,ac per exeuntem tandem quaftionirefpont
dendum erit. Veniuntautem g}, numerus de quo qugrebatur, Quod nunc examis
nari poteft in hyunc modum.

EXEMPLI EXAMERN.

Numerus ille de quo quzftio erat,funt st . Et quia eiusuna tertia, 22 {cilicet
quater {umpta, u faciunt, operatio bona eft, uerus etiam numerus inuentus,

PROCESSV IGITVR NVNC, VI GENERALITER
in omnibus exemplis feruari debet, praemiflo, primo pofiti exempli
~ operatio{ic{e habebit.

Ponatur numerymillum de quo quaritur, efle ta. cuiusnunc *

1. L,
nimirum . ra. fubtracta q |
manent 2. ra. atqpdehis tandem

z eius, queefunt -5 ra. fubtractis

manent e

13 uwel 27 N¢ =quales.

Facaigitur divilione,ut preeceptum eft, debilioris characeris numeriin nu.
merum characteris {ignificantioris , weniunt radicum wvalores utpofiti funt, 23 §
fcilicetrefpectuy, ¢odeinderefpectunumeri 2z, Quod nunc quidem deutrogy
probarifeu examinati poterit, ' i

; C Exemplumt
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EXEMPLVM SECVNDYVYM,

Diuidantur 40 intres partes fecundumrationem Subfuperbipartien.

tem tertias continuatas, _
Facit 2 is 1215 2033
OPEERATIO,
Efto 1 ra, prima
quare 12 ra, fecunda
ac :Z ra. deinde, tertiapars erunt.
Summa igitur s¥ra,  &quales 40. N
i

POTEST OPERATIO ETIAM INSTITVI, INCIPIENDO A* NVMBEa
ro feu parte proportionali media,uel ultima etiam,{i placeat,

ut fequitur,
Prima i ra, 7 1. .
Decunda 1 ra i ra
. Tertiapars 1% ra. 1 13,
Summa 3,313, uel 12% ra, xqua, . 40 N
Tertium, Diuidantur 4o intres partes,

Vtcumhas, primam quidemin 4, fecundamuerd in 5, ac tertiam des
inde in 6 divi{ero, exeuntes numeriin Subfuperbipartiente tertias ratio-

ne continuentur,

# 4 3 -1y

. partesquidem 17 nil 22 3%
Facit

numeri uerorationis 11: 222 RT

Vel,ut cum has, primam quidem per 4., ﬁ?cunaam uero per s,acter
tiam deindc per ¢ multiplicauero,producti numeri in Subfuperbipars
tiente tertias, feu (i mauelis, in Dupla ratione continuentur,

Facit quantum ad ratinf

Ipzu tes qmdcm 953 1284 17-72
i 81 )
numeri uero ra, 38 2% 6373 1¢6:15
nem ¢
» | partes quidem 252t 1039 - 412
~1 [ numeriuero ra, | 1025 152 2525
OPERATIO EXEMPLI QVANTVM AD DIVISIONEM.
Diuifionis Rationis D:’uiF onis Rationis pattes,
Prima 1 1. - ira =5 1a, % 13,
Secunda 2.Lra. . e=tae due, L 1 =L Ta.
Ter.parss 42 ra. . Hra 1 ra. I ra
71 fa. uel 13Z.ra. Aequales 40 N. &ca,

OPERATIO EXEMPLIQVANTVM AD HVLTIPLIC.&TIDHFMar:

Ratio




ALGEBRAE DESCRIPTI O, 19

Ratio £ Ratio 2
Prima 1 4 t 4
Secun, 1} 1 6% ra, Z 2o 2 13,
Ter.pars 133 nk L 3

Et ueniunt
45-ra, 2qua, go N, - wel 1iZra. zqua. 40 N
4.  Groflusualetio nummulis, 24 uero grofsi flovinum confticuunt,
Aliquis nunc florinum permutans;tot pro ¢o groflos , quotnummulos
cupiens, queeritur quantum utrinfg recipiat,
- Facit, utriulg recipiet 8 habebit 212;
| OPERATIO.
Vnaradixgrofs. & i ra. num. &ca.
Veniunt, facta operatione, 15 ra. zqua, 24 N.
5. Eftarea quadam quadrangularis,continens in {uperficie sgg areolas,
inter fe & toti imiles., Quiaautem huius arex longitudo adlatitudis

nem eft,ut 4ad 3: quantaipfiuslongitudo,latitudo ivem fic,quacritur,
Facitlongitudo quidem 22, latitudo yerd z1.

OPERATIO.

Longitudo I ra, uel 11 ra. .
Latitudo: % ra. 1 ra. &
ueniunt 2 pri, - uel 1> pri. xqua. gss N

6, Duxin caftris fuo fub imperio habetaliquot mille milites, Quoniam
autem exercitum quadrata figura tantg amplitudinis,quanta fieri pofsit,
inftruere conatur,primalcp inftructione {pecie quadrata perfecta,refidui
manent 284 militesiquad (i in ingulos ordines unum duntaxat militem
adieciflet, tum ei 25ad ab{oluendam quadratam aciem defuiflent, Quze-
ritur igitur,quot{ub fe duxille milites habueri,

Facit 24 mille milites.
OPERATIO, oo ‘
1 ra. I A =~ 1 N
| t pri. 1pri 4 2 ra ~+ 1N
+ 2934 N — 2§

t pri, 4 284 N xquales 1 pri. 4= 2 ra. — 24 N.

ADMONITIO, _

Hic, licet duorum charadterum numeri, tribus trium characterum numeris
aquentut, {ed quia characteres in diuverfis ordinibus unius funtappellationis , pex
illas duas communes notitias, quarumuna quidem eft: Si 2qualibus @qualia ad-
fjciantur,quod & tota equalia {int. altera uero: Siabaqualibus 2qualia auferan-
tur, quod & reliqua {int 2qualia ;peradditionem & ablationem huic fuccurritur.
Erititags,hocfacto, huius eequationis exemplum, ut fequitur,

308 "IN equales 2 ra.
Vna igitur radix , numerus{cilicet militum unius ordinis in prima acie, 154.
quare uniger{us militum numerus 2 4000, qui eratinueniendus,

i |  Poteft
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Poteft huius exempli operatio,{i placet,etiam

{icinititui, i .
 1a, infe 1 ra, — 1 Ninfe.
:pri’. 1 pti, - 1 N — 2 ra,
— 25 N 4 284 N
quare 1 pri. — 25 N 2equa, 1pric o4 235 DN — 2 ra,

7. Eft numerus unus ad alterum fefquiquartus, Quoniam autemde
maiori 8 ablatis , minoriuerd numero 8 uel 4 additis, collectumadre.
fiduum 2 } rationem conflituit, qui'nam fint illi duo numeri,queeritur,

Facit,ubiquidem addun.

- {f & 165, maior, 132, wero minor
- |
[ 4 uero, 14+ i
OPERATIO,
Numeri rationis refliduum colle. [ 8
1ra, % ra, ~ xra. —3 N, %12, o i N
- 4

Quantitates proportionales,’

3
¥ra .+.[ N, 1 13, — 8N ut g, 2. Quare
. L4

1.5
| g" l'fh "'i"' { N quTEIL s I'Zl. B, 4ﬁ N
8

8, Numerusin tres partes divifus eft, Quoniam autem prima parsre,
fpeCtudiuifi, {ublequialteram : fecunda uero, fubduplam; ac tertia dein.
de; & ipla relpectu diuili, poftquam tamen 4 aliunde acceperit,{fubfel
quitertiam rationem conftituir, quantus fic ipfe totus numerus, quantg
etiam {ingulz partes, queritur,

Facit, Impo(sibile,cum tertia parsnihil {it, propterea quod duabus
prioribus totum & plus etiam conueniat,

Tn_tfrs quidem numerus 44
Velfacit il prima fecun, tertia
Partesuero 212 22 — £,
Id quod examinari poteft in hunc modum ¢
Totusdl- . - :  Partes uero
wifus prima fecunda tertia
4% 2 12 22 — 5
Pars prima totus diuf, parsfecun,
237 455 2%y
cum 3 cum  » bis
4 8 i g T S
83t 83t | T
Aequales numeri, bene igitur, - Totus diuvilus, bene igitur,

-
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— £ Tertiapats,
-+ 4
funt 3 33 4%; Totus diuifus,
cum 4 cum 3
produ., 13%; produ.  131;, Acquales numeti,
Igitur bene operatum.

Quod filoco rationis quam habet {ecunda pars ad totum, Subduple
{cilicet,Subquadrupla pofita fuerit,

Venietfacta operatione,

Totus quidem numerus 6
Prima _ fecun. tertia,
Partesuero 4 1l x
OPERATIO PARTIS PRIORIS,
Totus diuifus, Prima fecunda tertia pats.
1 ra, Z ra. L ra 2 13, — 4 N
Quuare 1ilra.—4 N aquales 1 radici,

Vel additis & fubtractis, weuiunt Iira, @qua. 4 N,&cz,.
Poteft etiam operatio aliter inftitui, {iradix unalocoalicuius

pattis ponatut,{ic.
Partes Partes
1 1a. 13 e
Totus - Totus
%rm 11 12, 1 ra. 2 I'ag
1ira, — 4 N tira, —4 N
| Aequatio.
1% 13, : axqua. 4 N, Item 1f ra xdqua, 4 N,
; OPERATIO PARTIS POSTERIORIS,
Totusdivifus 2 ra, 112, Totus diu,
1 12, L ra, Vel 2ra, 1L 1@,
2ra—4 N xi ta, — 4 N

9. Sunttres numeri,qunrum primus & tertius noti, 48 & 11, mediis
ignotus,Quia uerod ,quamrationem h abent primus & tertius inter {e,illa
eadem eft & exceflus primi fuper medium,ad exceflum medjj fuper nu-

merum tertium, quantus ergo medius numerus fit, queeritur.
Facit' 1713 quad probari poteft,

OPERATIO,

Primus  medius tertius,
48 1 ta, 11
4.8 N —1ra. 1 va, — 11 N.

Confiderato fam, quz fint quantitates proportionales, qua deindeproportics
nalmm quantitatum proprietas, ueniyntultimo.

§9 Q. equa, : 1056 N &z, |
: C 3 Sic
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(42 30 35
Sicinter 8% & 6 mediuselt
L 21 14, 15 ?

Sunt autem numeti medietatis Harmonicze,

10, Sunt tres numeri, quorum primus & tertiusnoti,48 & 1, uelz4
& 12, mediusignotus. Quia uero, quam rationem habent primus & ter,
tius inter fe,illa cadem eft differenticee medsj & tertny ad differentiam pri.
mi & medj, quantus ergo medius numerus fit, queritur.

' Facit 4155 uel 20, quod probaripoteft,

1. Diuidantur 61 in o uel 6 partes Arithmetice progrefsionis,& efto
quod prima pars,uel primus ac minimus numerus {int 6, quifuntodto,
uel quing reliqui¢
Facit refpectu quidem diuifionis
in g nouem 6Z. 655 67n 6 63k 7 7560 75

fexuero 73 9% 1 122 142

OPERATIO.

¢ N Mminimus nu. 6 N minimus
X P excellus communis uel 1 ra, max. nu,
6 N -+ gra, numerusul, 1 ra + 6 N aggrega
Xz, ti dimidiumn.
Sicnumerus 4o diuifus, facta operatione weniunt,refpectu quidem diuifio.
s s in partes.
. noucm Impofsibile
in {ex uero 61 o1, 3i  9Z. 1l

12, Eft quidam rex,funt & principes, comites & milites, quot autem
rex fub poteftate fua habet principes, in duplo plures fub {e comites ha.
bét finguli principes : in quadruplo uerd plures {ub fe habent milites fin.
guli comites, Quia uero milinbus numeratis, inuenitui, quod du-
centefimaeorum pars nouencuplam rationem ad numerum principum
conftituar: quot igitur nunc principes fuerine, quot item comites ac mi-

lites deinde, in dubium uocatur.
Principes Comiltes Milites,
Facit 15 450 27000
Quod{ecundum 2nigmatis hypothefes examinari poterit.

OPERATIO,

Principum Comi, Mili,
Ponatur 2 ra, ~ & eruntz pri. 8 uerd fecundae
arch tandem
i fe. xqualis 9 ta,

13, Eftxdificium quoddam waeaAAiAws fecundum quatuor eius fate-
| ra extructum,
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“raextructum,cuius altitudo cum ad fuam longitudinem Superbiparti-

encem tertias,ad latitudinem uero,Duplam fefquialteram conftituatra.

" tionem,altitudine deinde cum longitudine, ac producto tandem cum|a

ricudine multiplicato , numerus 39930, ulnarum producatur; quanta
huius xdificij fingule dimenfiones fuerint, qugritur,

Facit g5 Altitudo, 33 Longi, & 22 Latitudo.
OPERATIO«

Altitudo 1 ra. 1% 2L

Longi, % uel Lt 1L

Latitu, z % Vel 1§ v 1O

Facta multiplicatione ut pracipitur,ueniunt
s fe, uwel 29 fe. wel }Pfe.  =quales 39930 N.

14 Murus,cuiuslongitudo quidemin 3 rad latitudinem,altitudo uero
in quincuplarationead longituding cSftructus eft,ab Artifice tandé o8o
coronatis redimitur.Quonidaut€, cur pro fingulis uirgis, ut dicitur, ex.
trucdis, tot coronati,quotip{e murus inlatitudine uirgas habet,zxpn fiti
{int,que'nd huius murialtitudo fit,15gitudo it¢,aclatitudo etid,queritur.

Facit 35 Altitudo, 7 Longi. & 2 Latitudo.
OPERATIO,
Alcitudo 5 uel 1 ra. : 171
Longi. 1ra, 2 31
Latitydo 2 Er uel 1ra,
3o fe R =
Nunc quantumad folutionem,dicendum eft
Corona, | |
Vina 7 [ ' 33
e wma{ e R s e
; 45 1 |

t5. Diuidantur 72in quatuor partes, quarum prima fit unafeptima {e.
cundae X tertice, fecunda uero # tertig & quartg, tertiaautem 1 qua.

tg & primg, qugritur de partibus. . Facit,
Prima fecunda ~ tertia quarta pars,
43 | X 20 % 36

e

OPERATI O,
Ponatur primam partem efle 1 radicem , erunt ergo fecunda & tertia partes{i.

mul 7 radices, ac quartadeinde id quod eftreliquum, nimirum y2 N — g ra/{ic,
Prima fecunda&tertia quarta,
& | TSI 7 1a. W e B B W
Etquoniam eéx hypothefi, fecunda pars eft téftize & quartee partium una quin
ta: partes coniungendo,erit haec eadém fecunda omnium trium , hoceltfecundae

tertiee & quarta partium, unafexta, Ex harumigitur aggregato, quod eft 72 N —
3 1a, una (exta fumpta, per eam quansa fecunda pars {ola fit, manifeftabitur.

12y ' : QIEE
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Qua quidem cum {itiam nota, & rertig per fubtractionemnota erit, Partesigitus
{ingulz, ut fequitur,
- Prima fecunda tertia quarta,
1 12, 1 N — L ra. vir, —n N 72 N — g ra,

. . Rurfus quoniam etiam, & id ex hypotheli , tertia pars ipfarum quarez & pri.
maz partium dimidium eft: fequitur hanc eandem tertiam bis fumptam, quartz &
prime partibus {imul fumptis, uel {imatris hanc tertiam {olum, eius quod ex quar
ta & prima colligitur dimidio,equalem efle, A equatio igitur,utfequitur,

14-;7 5 D L. N :azqual. 72 N. — 7 Tde
in minimis 21 ra.  @qual. 96 N, '
velyira, —nz N eequal. 36 N — 3 Lra

inminimis 2 ra. qual. 48 N,
Sic o0, unitas,acquilibet numerialij,Fractiones etiam,eadem ratios

nediuidi poflunt.
Suntautem partes, tefpeCtuquidem
Prima fecunda tertia ~ quarta,
% 5§ 1415 25 & 4
Vnitatisuero, 1 5 2. & L

16. Tresnegociatores {oci¢tatZineuntes, contuleruntizo aureos,Pri.
musitacj; cum {ua pecunia colfata huic contractui interefle uule 3 menfi-
bus, fecundus 6, tertius 8, Nune i hae communi pecunia, tantum hoc
temporis {fpacio lucrifecerint, it fors cam lucro perficiat fummam 375au-
reorum, atque primo 75, fecundo uero 200 aurei , & tertio deinde quod
reliquum eft tribuatur,queeritur quanta nam uniufcuiufgs {ors, fiuea fin.

ouliscollata pecunia fuerit. Facit
Primi 6o, fecundi sgo. tertij 3o, aured,
OPERATIO,
Tempus  accepta collata pecunia.
Primi 3 7§ 1 12,
decundi G 200 55 ra. .
Tertij 8. 100 1. atlp
tandem 2 £ ra, aquales 170 N,
17, Propofitum eft dividere o1, 27 uel us
in quatuor partes,

Primo, fecundum ratiofies 1%, duplam & fubfelquitertiam, quaritur
quee’nam fint pare:s futura,

OPERATIO s, 2% .
i B 37 17 1l 48 %;
3 acit 34'?"1"_ 1A 51%’1"
i u iz 345 16{;
D 1655 412 2L P
- 2% ra ®qua, 01, ay yel ug N, b

Vel
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Velfecundo, fecundum rationem 1% feu 21 continuatam,

91 27 118
R
37 % nif 493%
1 quidz 5 ¥ 7%% 32 &5
L q = 4 G ¥
16 7 45 a1
nt 3%5 1434
Facit fecandum ratio. -
1
nem, $8 §ox 17505 75 ¥o¥
s 592 6303 28305
i g11$ 2333 0SS
o o
3430 0553 3503
"OPERATIO
I 1ad ; ®
% 2 AEQVATIO 9k
$orn. g appra, uwel  13fira. wqua. 27 N
'f*:r g‘:“:.-? "a

Vel tertio, uc primg parti 4., fecundae deinde 3 additis, atertiauero
parte, 2, ac quarta deinde,unitate fubtracta, aggregati tandem & refidui
numeri fubduplam rationem continuatam,uelfubduplam, fubquadru.

plam,& 15 rationes habeant, Queritur & cze. Facit
quantumad rationem fubduplam continuatam,
Refpectuquidem o1 _27 Uero, ac ug deinde
Primapars 2% L © 425
Secunda 9% Impﬂﬁibl# 15 13 %‘
Tertia 271 le, uel 104 348,
Quartadeindesr 173 6613
Quantum ad rationes fubduplam fubquadruplam, & 12
RelpeCtuquidem o1 a7 : us
Primapars 112 —23 3y
Secunda s3> Impofsibile -0l us;
. Tertia’ 461% uel 1619 §9Z5
Quar.deinde 34-2 + i1 1% 4417
" OPERATIO. |
Sit primapars 1 1a. Vel ' 1d,
fecundaigitur 2 ra. +- § N 212, + § N
tertia yerd  4ra. -+ 18N gra, + 34N
acquartadeinde 8 ra. 4+ 33 N 612y - 25 N
. Aequatioigitur quantum ad

primum 15 ra, .56 N
i mqua!l O, 27 18 Ni

{ecun, 17 1a, = 64NN
D Aequatio
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& ekl BEQ LA 4T IO-SECFND A

=] Ecunda quatio eft, ubi tres numeri tribus diverfis, continuatis ta.

9| then, characteribus fignati, duo uni, uel unus item duobus equalis

I effe profertur, Hac wquatio quia tripliciter uariari poteft, cumant

2| dio maiores minimo , aut duod minores maximo , aut uerd maximug
== & minimus , medio characteri, ut praefens figura habet, equentur,

FIGVRA AEQVATIONV M,..
' Secunda

Tertia 2quatio, |

. Ideone in general{ huius defcriptione confundilectorem mntfnlgzt,pm eout
tripliciter uariatur, ita etiam wiplici eam regula uel canone ordine defcribemus.

|| CANON HVIVS AEQVATIONIS PRIMYVS, Al
Vbinimirum maiores duo,minimo characteri gquentur , utpote pria

ma quantitas & radix,numero, fic,
u Pric 4= ra xquales. N.

Huiufmodi exEplo propolito,eric maxime quatitatis numetus, aut unitas , aut
n0.Quod {funitas tueric. tiiad quadracii dimidy numeri chara@eris medij,nume-
rus characteris minimiaddi,aradice deinde huius colledi quadrata, dimidiit cha.
racteris medij (ubtrahi debet. quo facto, quaditi numeri copos aliquis erit, cif uide
licetper id quod relinquitur , radicis ualor exprimarur. Quod{iuero nd {ir unitas
maximi characleris numerus in ex@plo aliquo propeliro,quia nd pluritr,fed unfus
tacum radicis ualor delideracur, in maximi characteris numerum,aut fractionem,
ucl quicquid tandem fueric, finguli fingulorum trium chara@erum numen divis
dendi, & diviforum loco exeuntes, ut eorum (ubmultiplices, fumend{ & ponendi
{unt. Erit aucélic exemplii iequationis aliud, quod licet difsimile uideatur priori
polito, nihjlominus tamen , cam muleiplicium & [ubmultiplicium una & cadem
{itratio,nonab co diverfum erit. Reductione igiturhac ad unitatem maximi cha.
racteris nuimeri, procedendium deinde,proutfupra canone eft traditum.

CANON HVIVS aEQVATIONIS SECVNDYVS.
Vbinimirum duo minores, radix fcilicet & numerus,equentur pri-
me,characteri maximo, fic, |
. Ra. - 4. "N equales pri.
Et in huiulmodi exemplis maximi characteris numerus, aut unitas eri,

~autnon, Quod{ifueritunitas, tum ad quadratum dimidij nymeri characeris
medf), ut in precedenti canone factum, numerus characieris minimi ads

di: ad tadicem deinde huius colleti quadratam, dimidium characteris medij

{ummidebet, & perféta eritaquatio.”  Quod (i uerc non fic unitas maximi cha-
o AN - racleris

wli -
L

& : -- S ¥ §
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racteris tuimeérus in exemplo aliquo propofito, huic tum (quemadmodumin
pracedentitraditum) diuifione, utad unitatem redigatur,{uccurrendum erit.

CAMNMON HVIVS AROVATIONIS TERTIVS |
Vbinimirummaximus & minimus, ut eft prima quantitas & nuwe.
rus,medio characteri,radicifcilicet,equentur,fic.

Pii. - N Aequales ra. ‘

In huiufmodi exemplis , ubi maximi characteris numerus unitas fuerit, fatim
d quadrato dimidij numeri charateris medij, contra ut famin precedentibus eft
factum, numerus-characteris minimi fubtrahi: radix deinde huius refidui quadra.
ta, ut libucrit, ac proutrationi magis confentaneum fuerit, uela dimidio numeri
characteris medij fubtrahi,uel eidem addioportebii. atp utrum hort factam fue-
rit,cii tam perid quod hic colligetur; quam etiam quod illic relictum fuerit , radi-
cis ualor indicetur,exemplo faustactum exit.

SEQVVNTVR NVNC HVIVS SECVNDAE AEQV A/
tionis fccundum prefcriptos tres canones exempla,

- CANONIS PRIML SECVNDL
g Prﬂ. -} 5 Ta. *ﬁ'; N. 13 Td, == 1% N 1 pri.
4 in fe. 16 -+ 65 2 in fe. 3 + 12
ueniunt sr, Huiusradix, uenjunt 4. Huius radix,
{unt 9, minus 4, funt 2 plus 2
manent s ueniunt 3L
At tantus eft radicis ualor : quod quidem refolutione facita
nunc probari poteft.
EXEMPLVM CANORNIS TERTIL
t pri. - 22 N equales R ra.
4 in fe. 16 minus 12
manent 4. Huius radix quadrata
[ de

funt 2 i 4 , &manent 2 ,uel proucniunt 6.
| ad
Vterqgradicis ualor, ac probationi conueniens numetrus,

SEQVVNTVR EXAMIN A
Primum autem nymerorum canonis primi,radicisualore exiftente 5,

¢ pil 8 ra, aquales s N
¢ infe, cum g5 -
s 40
65 Atqg tot{unt etiam numeri,utapparet: beneigitur,
Examen numerorum canonis fecundi,radicis ualore exiftente 3%
) o ety 3 | . -
: =, o 13 N zquales ) pri,
cum 35 - 31:
103 4= 12 : infe.
o ¥ i 12 4 xquales 12+ bencigitur,

2 Examen
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- Examen numerorum canonis tertij, radicis ualore exiftente 1,

1 pri - 12 N xquales g ra, .
2 1 fe, bis ‘
4 - 12 ' 1
16 aqualesnumeri 16 beneigitur, ;
Eodem modo inflituatur nunc examinis operatio,radicis yalore exiftente 6
1 pt‘i — 1z N QEIIIRIES 8 Id.
s infe fexies
LB 4
48 sequales numeri 48 oo
ALIVD EXEMPLVM
PRIMI CANONIS. SECVYNDI CANONIS.
Pri, 1a, N ra, N pri.
4 - 3 equales 217 3 = 179 &qU, 4

Hic, quia maximi characteris numerus non eftunitas, divifione,ut dictum
elt, ei fuccurri debet. Veniuntautem fa@a diuilione,

pti, ra. N ra. N prie
T . 3+ P eqw -
. ; 175
Zin fe, gz -+ * i infe. 2; == %
ueni.  ?%2t, Huius ra, veni, 2§2°Huiusra,
funt 7 Z minus } funt 6% plus %
" manent v : _ yeniunt 7
radicis ualor. radicisualor,

ALIVD TERTII CANONIS EXEMPLV M,

3 pri. -~ ay N zequales $2 T
Ethic, quia maximi characteris numerus non eft unitas, divifione eifuccur.
rendum erit. Veniuncautem hocfacto,

s pri. 4+ W7 N xquales 2 N
*¢  infe. ¢3¢, minus 2}7, manet %35
(de |
.Huius ra, qua. eft 12 i 82, & manenty, uelproue.
Lad

niuntiol,  Vterqgradicis ualor, quod examinari poteft.

Porro ne quis opinetur huius equationis tractationem rationibus ac demon.
ftrationibus carere,isfciat: Primi quidem canonis operationé ex propofitione 4
libri Buclidis fecundi, Secundi uvero ex fexta, ac tertij deinde canonis ex quinta
propofitione eiufdem fecundi libri defumptam efle.Eo itagp cum peruentum fue-
rit,horum demonftrationes ac {imilitudines quas cum rationibus illarum propo.
{itionum habent, indicabimus, -

SEQVFNTVR NVNC Q ¥V AED M

AENIGMATA,SEV QVAESTIONE S,QVORVM
{olutiones tandem hanc equationem requirunt,

Primum, Quzrantur duo numeri inratione3%, ut{iunuscum
i ' = ; altero
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altero multiplicatus, producto deinde ambo numeri additi fuerint,

1421 colligantur,
- Facit 19 L 4 6
HVIVS EXEMPLI OPE RATIO HAEC EST.

Efto primus numerus , & maior quidem, 1 radix, Et quiaratio, ex hypothefi,
conltituea eflt Tripla felquiquarta,hoc obferuato, Regula Proportionti(dicendo 13
dant rra.quid 4 ) eritnumerus fecundus % ra.Quria uero multiplicatio huivfmodi
numerorum,unius cumaltero,una cum his ipfis numeris {imul additis,142 X confti
tuere debet, & id ex hypotheli: iradixigitur cum % ra. muldiplicari,producto de-
inde ambo numeri, rradix {cilicet & 4 ra.addi debent, & colliguntur tandem

— pri. + 15 1a, aquales 142+ N

Quoniam autem eft huius fecunda 2 quationis exemplum primum, hac uero
ipfa 2xquatio cum praxim habeataliquanto quam pracedens prima difficiliorem,
ne alicuiforte hacdefcriptione nd fatis me fecifle uidear, quod defcriptioneregule
propoluimus,illius eiufdem etfam ifam calculum fubiungere uifum fuit. Eftoitag

numerus Maior 1 ra. Minor 2 ra, Produ. % pri.

3
- Numerorumadditione facta,

uenfunt -4 pri. - 1%ra. aquales 142 £ N
uel diuifione, fecundum {uperioremregulam, maximi characteris numero ad uni
tatemreducto, '

J _ueniunt 1 pri. == 45 ra. aquales 4631 N,

Eftautem exemplum canonisprimi. Facta igitur nunc operatione,ut pracci-
pitur , ueniunt numeri i & 6, utfupraindicacum,
ALIA HVIVS EXEMPLI OPERATIO,

Vtin preemifla operatione radix pofita numerum rationis maiorem {ignifi.
cabat,ita nunc,initio fumpto d minore,efto quod radix pofira fignificet numerum
rationis minorem, cum f{icregula proportonum (dicendo 4 danc:ra, quid 13) ma-
ior numerus {it3 1 ra. multiplicatione & additione peractis , uenfunt

S 3iprie 4 4lra. aquales 142 L N,
Vel, reductione facta,& cze.
r pri - 12 ra xquales 7z N,

Secundum, Proficifcitur aliquis peregre,uadit autem primo die 1 2 mi-
liare, fecundi deinde dieiatg deinceps fequentium ordine omnium
itinera, arithmeticamedietate abfoluit, iter cuiufcp fequentis {uper pra-
cedentis diei iter in miliaris una fextaaugens. Nunc uero cumille fecun
dum hanc medietatem iter quoddam 1370 uel 2055 miliariorum abfoluen
dum & perambulandum (ibiinftituerit,in quanto tempore id facere pof

fit,queltio erit,

Facit quantum ad {

primum quidem, inry{eptimanis,& 1die.

{ecundumuero, infemefltri, minys 2 ‘diebus.

OPER ATIO,

Ponatur 1 radix dierum, quoillud iter abfoluat, et erit x ra. — x N, exceflui nu-
merus. Et quia L miliaris, exceflus communis,erit 1 ra, — 1IN, excefluiifum.

ma, Etquiaetiami L miliaris, primus numerus, 6

D 3 lﬁ.:
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1 12 o+ 38 Nfgftur,ultimHSHUmerus erit

6
1 ra 4+ 17N ; - - g
At fic - 7, exprimo & ultimoaggregati, & tandem multipli.
cationefacta, 1 pri. 4 1yra.  ®quales 170 uel 2955 N, &lca

3 Numerusinduo diuilus eft, in 4 [cilicet, partem noram, & alium de.
inde numertr, partéfcilicet ignotam, Quonidautem parteignota multie
plicata primo in fe, deinde cum parte etiam illanota, 117 colliguntur,
~quantus fuerittotus numerus< Facit 13 "
quantaitemignotapars¢ o
i) | OPERATIO,
Ponatur 1 ra. numerus diuifus. Etquia 4, una&notapars,at

r

fic 1ra, — 4 N, parsignota,ultimo tandem , multiplicatione {cilicet facta,
4 12, 4 117 N uni prime eequales erunt, *

Eftautem exemplum canonis {fecundi,& cz,
ALIA OPERATIO,

4 pars dataexhypothefi,
1 radix, nondata, quare tandem |
1pric +~ 4 ra, @qual. ny N,  Exemplum canonis primi,
4. Sunt tres numeri continue proportionales, unusautem extremos
rum cum fint 20 4, alter uero & duplum medsj, 22faciant, quantus uterg
fir,medius {cilicer & alter extremorum, quaritur,

Faci medius quidem o
It alter uero extre. 4
OPERATI O, |
20 Iﬂi
I 12, uel i N — = 12,
14 N = 2 I, 11,
Fa@ta multiplicatione , ueniunt ultimo '
N pri  ra. 1a, pri. N
4457 ZquIEIIES 1 - 4o0% azg  &xkqua, 1 - 434
Exemplum canonis primi Canonis tertij. ;

s. Propofitum elt dividerenumerum ¢ in duas partes,quaruvm{ecun
dae quantitates, una cum primis,& his ipfis numeris,109 faciant, qua
ritur, X ¢,

Facit s & 3
OPERATIO, |
1 ra, 1 -pri. 1 fe.
§N~—112 64N-—1612 41 pri. 512 N7 192 12, + 24 pri, —1fe,
i 84 NN ~— 208 ra. - 26 pri. requales 194 N
Veladditis & fubtractis cequalibus, i’
ueniunt26 pri. ~+ 390 N ° xquales . 2012,

Ef
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Eit antem exem plum canonis tertdj, atgradicisualor 3 uel ¢, utluber,
putor pars.  Qurare polterior 3 minus, Xcwe.
6. Duo habent mercis cuiufdam libras uelulnas n. Q_l,!gniam autem,
ciim quc}thInas primus habet, tot {ecundus uno coronato uendere
{oleat, primusdeinde, quia uno coronato tantum exponit,quantaelt’y
earum ulnarum quas fecundus habet,atc cum fic ambo 6 coronatos,
uno fextante minus,acceperint,quot ulnas feorfim uterc habuerit,quot
deinde ulnas uno corsnato uendiderit, quaritur.

. primus 2 ul 11ul,
Facit Vendiditautem uno corona.
L{ecund. o ul Lz ul,
| OPERATIO. _
| 6 ra.
) Primus 112, Accipiunt  u N — rra,
fecundus uN— 112, autem  acN—ura,
. - 112,
Quate N .y pr. roclBel B zqua.  sg N
, 11 ;e £ DEL .
% Inintegris deinde & ultimo
ueniunt vy pri. -~ 726 N aqual. §17 T

E(t autem exemplum canonis terti], atp facta operatione,radicis ualor 2 pro
negociatore primo.  Quantum nunc fecundus habuerit, quot deinde utercgul-
nas uno coronato uendiderit, facili calculo hiec ex ipfa pofitionis folutione, {eu
exempli huius hypotheflibus haberi poffunt. | s

IE{to nunc quod ambo acceperint 7 coronatos, ulnae uero 241 fuerin,
ceteris manentibus, s

Operatione igitur inftituea,ueniunt quod primus habuerit 3£ ulnas: Quare
fic fecundusreliquas 21.& quod urerque uno coronato ylnas 3 L expofuerit.

7. Habentduo fericum , unus quidem 4o, alter uero oo ulnas, (Juoni.
amauté, cum primus in triente ulna plus, uno coronato det quamipfe
{fecundus, atqs deinde in medium collatis pecunijs 42 coronatos nume.

rent,quot utercy ulnas uno coronato expofuerit, que’

' * primus 3L
ritur, Facit { fecundus 3 !
OPERATIO, ,
‘UL T .
iNtriente e, 40 Pri. 1 ra, =+ 3 N -3, 2o N
45 COED, 2 3ra ey N
- &, =
; PB FE; : 1 rd. 3;' 'FD N_'
| ﬂ: L Tde
Adregulam proportionum quantitates po itz
: ulnae ' coro, ulnz.
- 3 ra. + « N _
e 3 e A
= ) . Facit Xce.
Pt o ra' 1o 26 |

Fafta
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' Factaadditione, ueniunt

390 ra. -+ 9o N

® ;pii. + 1 ra

eequales 4 N

Sub una denominatione deinde atqs ultimo, in minimis item
s ra, ek 1i¢ N aquales 21 Ppri,

Eft autem exemplum cahonis fecundi, ategp operatio {icinftityenda,
18 vy e L N aquales 1 pri.
1

infe, $4t, + 1}, ueniunt *}i$ =, 1

cuivsradixqua. 3¢ & 22 (quafimul, s conftituunt)nu.
merus eftulnarum, quot fecundus pro uno coronato expofuit,
Primiigitur 3L

(ST )
=9 .~
w B

ALIA HVIVS EXEMPLI OPERATIO,
Efto quod uno coronato uendat

uln, uln, Coro.
. : g. 40 N
4.0, Primusquidem 1 ra E-E Hr
i L
uare fecun, 1 ra s N F E‘ 270 I
ﬂ' i X L] Fi
9 q DL b 3 3 ra, — N
L | # . -' '
Factaadditione acceptorum,ueniunt
j9orad, — 40 N
T zquales 42 N
Inintegrisuenfunt
390 ra. — 40 N aquIEtIES 126 pri. -— 42 TA
Vltimo uero & in minimis.
216 1. aquales 63 pris = 20 N
Eft autem exemplum canonis tertif, unde operatio ficinftituenda,
255 ra. yel 2% n equa. 1 pri. 4+ 29 N
2 2 infe, %, minus 22
(de
& 1 1 34
manent 'S, Huiusradix $% < 2 uel 28

]
Lad
manent Z;, nonucrus : uclueniunt 3%, uerusnumerus. 1d quod
nunc examinari poteft.

AEQV ATIO TERTI 4.

7] Ertia equatioelt fereeadem cum fecunda: nam & haec tres numeros
A b ! tribus diuetlis characteribus fignatos requirit. Suynt tamenin hac
2 ¥ g | numerorum characteres non continui, uerdm femper inter quofg
i@ duosiibi proximos,iam unus,iam uero duo vel plures omifsi:ac duo
= tandem uni,uel unus character cum {uo numero ducbus zqualis efle
profertur. Quapropter ut {ecunda, ita & huius tertiz aquationis eft cperatio,nift
quod poftquam adfiner operationis peruentum fuerit , ubiiam radicis ualor ex
peandus effet, cum nonradicis, uerum alterius cuiufdam characteris ualor fefe
offerat,illius characteris fecundum fui‘exigentiam(prout quidem unus uel plures
characteres {int omifsi ) radix, ut in prima ®qyatione factum quarenda,atq per
. ' = i cam

gt




S

ALGEBRAEDESCRIPTIO, if

eam tandeminuentam , radicis ualor exprimendus erit. Hzc nullam requirit de-
mon(trationem, cum ex pracedentibus duabus (quarum demonfitrationes unde
peti debeant,indicauimus )compofita{it.

SEQVVNTVR EXEMPLA,

Primum. o Ter. + s pri. aquales 204 N
5

T
: 7
% infe, 27,  plus 3%, weniunt 195%°, Huiusradix %2 minus
manent 23 uel 43 Atg s efletnumerus folationis . fed quiautringg

unus character negligitur, huius igitur numeri,ut prinia quantitatis, radix, 2 1 {cilé
¢et, numerus {olutionis erit.

Secundum. 14% fec. + 12008 N zqua. 1 Quin,
oL aut

77 infe, '#18* plus 1zool, ueniunt ?21%#8°, Huiusra, 129, plus 775,
weniunt 8¢ wel 3%, Argis effet numerus folutionis.fed quia utrincg

duo characteres negli gUNLUr, huius igitur numeri fecundae quantitatis radix, 3 L
{cilicet, numerus {olutionis erit.

Tertium., 1 fep. =+ 2401 NN =zquantur 2402 ter.

1zor 1N f—E, 1442401, minus 2 401, manent
1440000 « Huiusradix quadrata,

de
funt r200, ! 1zor, & colliguntur hic quidem 2401, illic uero

Lad
1 manet,utergs {olutionis numerus. Sed quia utrings omittuntur tres characteres,

non 1j igitur numeri, fed horum numerorir, ut tertiarum quantitatum,radices, qua

funt 187, {olutionis numeri erunt. -'. .
His certe tribus exemplis uidere Lector poterit, quim plane idem fichuius ac

precedentis fecundz ®quationis procellus. nili quodinhacultimo, prout qui-
dem charateres plures uel pauciores intermifsi fuerint, radix quarenda {it. Vno
igitur atg altero pro haczquatione exemplo polito , ad alias huius regula preces
ptiones pergendum erit.

SEQVFVNTV R NVNC Q VAEDAM

AENIGMATA, SEV Q. VAESTIONES, QV 0., |
rum {olytiones tandem hanc equationemrequirunt.

Primum. Propofitum eftinuenire duos numeros, quorum multipli-
catio quidem unius cumaltero 24 , fecundze!uero illorum quantita -
tes fimul functe 280 ,uel 539 conftituant :queritur, quinam fintilliduo

numeri, - |
Facit £ K ¢,  uel 3 & 8

OPER ATIO,

Nume. . Secundzx quantitates,
1 primi ecundinumeti,
1 ra 24 N 3 13824 [N,
L T'de 1 feq

E Quan-
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.+ Quantitatibus fecundis {imuyl iunctis, ueniunt
r quin. — 1324 N aquales 280 uel ¢ N,
1 le
[n integris quantum ad numerum  2So.
1 Quin. R 13324 N mquales 180 ﬁ:.
140 infe, 19600, minus 13824, manent sy76.kulusradix quadrata

[ de |
26 <‘.L 140, medieta, medt), manent 64, uel proueniunt z16, ra.
Lad |
dicis quidem waloresac quaftionis numeri, {i characteres continuieffent. Sed
quia utrings duo characteres neglecti funt,non igitur hi, fed horumnumerorum,
utfecundarum quantitatcumradices, 4 fcilicet & ¢, quaitionis numeri erunt, Id
quod nunc probari potelt,utfequitur.

» Quantum ad numerum

QD Al rjmulim_

priorem 280 pofteriorem ¢35 -
Numeri Secun. Numreri Seecundz
propofiti quanti, propol. quautitates
<+ 16 64 3 2 27
6 36 216 . _8 64 §12
Z4 250 24 539

Secundum, Propolitum eflinuenire numerum,cuius quadratum poft
quam primoacceperit 8, fecundo uero 3 amiferit, utmultiplicatio tandg

coliecti cum refiduo 6942 producat,
Facit o
OPERATIO,
1 ra, s pric + 8 N |
1 pri. ¢ pri, — 3 N | : r
:r ter. + § pr. — 24 N axquales  6oqz N,
Veladditis que funtaddenda,nimirum — 24 IN,partiutricp , ueniune '
't ter. . 3 pri xqua, 6966 IN,

Eft autem in fecundazquatione exemplum canonis primi , quare fecundum
illius praceptionem operatio inftituenda elt.  Veniunt autem operatione
abfoluta 31, tanquamradicisualor. Sed quiaunys character utrings inter duos
proximos elt neglectus, nonigituripfe numerus, fed eius radix quadrata, ¢ {cilie
cet, radicis walor & numerus qugfitus erit, id quod nunc examinari poterit.

Tertium, Propofitum eft inuenire numerum, cuius quadratum,
- poftquam primdacceperit 8, numerus uerd ipfe 3 amiferit, -
ut multiplicacio tandem colle&i cum refiduo
534 producat. ' |
Facit S | : )
"' - " Sequuntut
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SEQVVNTVR NVNC

ALIAE HVIVS REGVLAE PRAECEPTIO-

NES,ALGORITHMI NIMIRVM, VT VOCANT, DE
SYVRDIS QVADRATORVM,CVBICORY M,
& id genus, Binomiorumitem & Reliduorum,per
{ingulas fpecies tractatio. ’

===V M E R Iigiturfurdi {unt, quorum radices defideratee , nu.
R (1 | mero certo expreflx, inuenirinequeunt, Vt numerus 3, quia
1 %l {non 3, fed exip{o quantitatis cuiufdam radix expetitur,licet per
PN Y | {e rationalis {itnumerus, tamenratione illius defetus,iam irra-

= il ftionalis & {urdus appellatur. Eadem ratione 17, 13, 21, 346, multi
£ =i item numerialij, pro furdis haberi folent. Notantur autem,ut in
== "=dl|fequentibusapparet, huiufmodif{urdi, prout radix alia atqp alia
defideratur, fuis proprijs notis. Quod ipfum ideo fit, ut nimirum eorum arationa.
libus numeris difcrepantia(quiabf figno & ablolute proferuntur) cognofcipof-
fit. Quiaautem uari¢ funt numerorum fecundum quantitatesappellationes,cit alij
prime quantitatis, alfj uero fecundz, tertice,quarte, ucl decima, ac deinceps qua-
rumuis aliarum quantitatum appellationemhabeant, uarios etiam horum furdo.
rum numerorum Algorithmos, feu tradtationes efle,neceffario fequitur, Atq de
his nuncordine dicendum erit, & primo quidem:

DE SVRDIS NVMERORVM PRIM AE

Q. VANTITATIS, SEV . VYT VOCANR T
Quadratorum,.

NFPMBERATIO FEL BNEFNGCI.LTIL)
C:rpﬂr Iy

a==a| Nunciatio eft facilis, Primo enim character, el {yllaba,qua numero
23 H| praefcriptaelt, per quam etiam numerum propoflitum,Surdum efle
v Eeizy | (ignificamus,mox deinde numerus iple exprimitur. Vtexempligra.
‘ 3| gratia. ra, 29 exprimitur, Radix uigintinouem: vel, ut{icenuncia-
=! tio planior, Radix numeri uiginti nouem. Intelligitur autem radix
quadrata, cum in prafentia {it quadratorum tractatio, Incubicisuero, dequibus
erit tractatio {equens, cubicauel {ecunde quantitatis radix confideratur. Atgsin
genere, cuivfcundp fane quantitatis tractatio fuerit, eius conditio pernotamradi.
cis, Ra. {ignificatur, ac deinde etiam exprimitur. Solent tamen multi,& bene eti-
am. has delideratas radices, fuis punciis cumlinea quadam a dextro latere afcen.-
dente, notare, atg {ic pro radice quidem quadrata, ubi haec inaliquo numere de-
fideratur, notam J: pro cubica uero, «: acradicis radice deinde, w/ prazponunt;
de quo obiteradmonere Lectorem uolui.

MUVLTIPLICATIO CGoaP. IL

m Vlitiplicatio furdorum in genere, eftradicis unius furdi numeritoti
es,quot funt unitatesinradice furdi alterius, coaceruatio, Hecautem
perficitur , multiplicatione unius numerirationalis (ncgledio chara-
i Ctere) cumnumero rationalialtero . Nan: {ftatim tandemradix pro-

, = ducti, id %uud ex multiplicatione radicis unius cum radice furdialte-
tius prouenerit, indicabit,

E : E:{cmplm
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EXEMPLA SV HT.

fa.y cum ra, 8 Item ta, 24 CUM 2. ¢4

e

produ. ra. g6 produ. 36

Quod autemin his duobus exemplis, multiplicatio in uno quidem, Surdum;
in altero uero,rationalem numerd produxerit, mirand@ non eft. pofle enim id fieri
in multiplicatione {urdori, docetur propolfitionibus 1g & 21 decimilibri Euclidis,

’ SEQVVNTVR EXEMPLA ALIA,

- N i
ta. 6  cum  ra, 24 Item ra. 121 cum _ ra. 4%
produ. 12 produ. 71
ADHVC ALIA,
3 am J g Item 41 caom J 14
produ.’J 72 produ, J 2831

Inhis duobus exemplis,cum unus numerus {urdus , alter uero rationalis fit,nu-
merus rationalis,ad {imilem ip{ius {urdi'quantitatis appellationem,multiplicatios
ne reducendus erit.  Nam {emper unius appellationis efle numerosin furdorum
tractatione, cum hacinregula, tum infequentibus necefleeft. Ex quo nunc/e.
quitur , cum una {urdorum debeat efle quantitatis appellatio : quod duplare
quidem hoc loco, per 4, hoc eft, per binarij quadratum : triplare uero & qua.
druplare,ac praeterca {i quw {int multiplicationesalize, perillorum numerorum
quadrata,s fcilicet & 16 atque ordine deinceps, perficienda {int,ac fieri debeant,

SEQVVNTYVR EXEMPLA,

ra. s his _Ta. g ter. ra, § quater.
produ. 12, 3: produ. 1a, 72 produ. ra. 1:8

Eftautem huius tractationis tanquam examen,ipfa diuifio,
quie iam {equitur.

DIFISIO. CoeaPp, 111

e Juifio furdorum in generc, cft inuentio numeri, cuiusradix totha.

i §E bear unitaces,quotiesradix diuidés continetur, inipfaradice diuiden
1 da.Hac aut perficitur, divifione untus numerirationalis ( neglecto
5 charactere) in numerum rationalem alterum. Nam f{tatim tandem

== exeuntis radixid,quod ex diutfioneradicis unius inradicem furdials

b " i

tertius exiverit,indicabit.
EXEMPLA SYMNT.

1. 56 in  ra, 8 Item 1a, vz in  ra, 8
exit ra, 7 exeunt 3
ALIVD EXEMPLYV M,
12, 4571 in ra, 2, exit ra. 217,
A LT A.
Js1 in 2 Item z in J3 ;
exit J 161 exit J 15
Diuidatur radixnumeri 8 in
2, exit J 2 in 3, exit J & in 4, exit J2

Id quod ex pramifsis patet.

Huius tractationis tanquam examen, eftipfa myltiplicatio,quz paulo

ante defcripta eft, | _ |
Additio |
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A D IDITIO. QL P LILL

. Dditio furdorum in genere, eft radicum propofitorum furdorumin
4 unam fummam collectio. Hac autem ex 4 propofitionefecundi Eu-

clidis perficitur hoc modo. Sumantur furdorum,tanquam partium
A\ oo alicuius totius(linez,feu numeri)in partes diuill, quadrata:una dein-
~=2_1 departeuel numero,cum altero multiplicatd,fs qui producitur nume
rus,quum allegata propofitio dicat bis,duplicetur: hoceft, per 4, utinmultiplica-
tione dictum eft,multiplicetur. Quia vero hec omnia,partium uidelicet totius,hoc
eft,numerorum furdorum, quadrata,& quod producunt flli furdi inter {fe multipli-
catibis, exallegata propofitione, totius numeri quadrato gqualia funt:his igitur
omaibus in unum colleclis, radice deinde quadrata collecti queglita, per eamtans
dem radicum fumma datorum {urdorum indicabitur,

EXEMPLA SVNT.

ra. 1t ad ra. 20 Item ra. 1 ad ray
12 20 15 17
1d. 240 ra. 25§
bisper 4 bis per 4.
fa. 960 ra, 1020,
Facta additione, ueniunt
32 -~ T 960 3% ==  ¥a, 1c20

N quadratum totius. ,
Radix igitur huius collecti,uel totius,quadrata, quae eft

Radixcollectizz 4 J 960 ra. col. 32 -+~ J 1020
furdorum propofitorum {fummaradicum erit.
Adduntur huiwfmodi numerorum furdorum radices commodius per patticulan

illam Plus, uel per eius {ignum + , quodidem eft, fic
ra, 20 plus ra, nz Item 12, 17 ~+ 1. 1§
Qurod {iuno furdo cum altero multiplicato, productiradixafsignari queat,tum

loco illius producit radix alfumenda, ac binario deinde ea duplanda eft. Quo
facto, & breuior & expeditior erit operatio. |

EXEMPLA SVNT.

ra. 2y ad ra. iz ltem ta. 15 ad ra. 3
27 12 13 3%
ra. 3:4 fa, §76
13 24
bis TR
o 48
5 Omnium produ&orum fumma 98
ra. 7s Radicum fumma. ra, 98

Atgpisclt generalisadditionis furdorum canon.Sed quia numerorum furdori,
alyj compofiti,fewr,ut uocant,commenfurabiles inter fe funt,alfj deinde incompolfi-
ti & incommenfurabiles: Ac commenfurabiles quidem funt, qui alicuivs commu-
nis numeri diuifione,ad quadratosreduci poflunt, utfuntra. 6 &ra. s4.item ra.
25 &ra. 12t Incommenfurabiles uero, qui nullo communi numero,dividendo,ad
quadratosreduci poflunt,ut funt ra. 7 & ra, 13, 1€ ra, 12 & ra. 20t Quicom-
men(urabiles inter (e {unt furdi, alia & breuforivia, quam in generali regula tradis
wmelt,addipoffunt, inhuncmodum,

: E; Reducana
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Reducantur primo furdi hi commenfurabiles ad numeros quadratos, quadrato-
rum deinide radices {imul addantur, & quod colligitur, huius quadratum cum
communi{urdorum commenf{urabilium numero multiplicerur. quo facto ,pro.
ducti radix propofitorum furdorum radicum fummam indicabit, quod per duo
exempla prmmi?ﬁ {equenti calculo cernere licebit.

v ra. 27 ad ra.n Item  ra.13 ad ra. g2
com, 9 quadrata 4 com, 9 quadia, 16
ng, 3 3 radices 2 nu, 2 3 ra, 4

s in fe, yinfe
15 49
com. numerus 3 com. numerus z
73 98
Summa radic J 75 Summa radicum J g

Simili modo cum alfjs exemplis omnibus,hzc, fiue per numerosintegros,five
pet fractiones,{eu per integros & fractiones expolita fuerint, procedendum exit,

EXEMPLA.

ra. i ad ra 62 Item ra. 262 ad ra, 3%
Facit ra. 241 Facit ra. no-%
+ ALIVD EXE MPL VM,
3 adra.s. Facitradixcolle®ti 17 + J 28, Velz 4+ I 3.

Eft autem huius tractationis tanquam examen ipfa fubtractio,
que fam {equitur.

SHBT R aCTIO, CctP. s

=2 71y Vbreractio{urdorumin gcnerfjef} radicis unius prop ofiti furdi dera-

w8 dice alterius (ubtractio. Hac autem ex propofitione 7. fecundi Eucli.
b agt NV , r.;ffsbperﬁcfrur hocmodo . Sumantur quadrata ambnrt.::m ,Jhocelt,eius
&.;;J%; 54y a quo debetfierd fubtractio,ut totius: atqs etiam radicis fubtrahendz,
O REREE) e unius partislinea,uelnumeri diuili,Et quia hec {imul collecta, ex
all egata propofitione,equalia funtnumero.quem producit totum cum dicta par.
tc,hocelt,unaradix cit alteramultiplicata bis, & quadrato alterius partis,hoceft,
quadrato radicis refiduce. Ab illo igitur quadratorum collecio, numerus quem
producunt radices inter fe multiplicate bis, fubtrahendus, refidui deinde radix
querenda:quainuenta, {ubtractio abloluta erit, cum per hanc iplam remanentis

feurelidui radix indicabirur.
EXEMPLA SVNT.

ta 1z. de ra. zo Item ra. vy de ra. i1y
1z 2Q LH 17
ra. 240 Ya. a4y
bisperg . bisper4
Ira, 9oo ¥ds 1020
Fa@tafubtractione manent
32 — I péo 32 — I, 1020

remanentis uel refidua radicis quadratum.
" Radix 1?{ tur huius refidui quadrata, que eft
radixreliduizz — J 960 radix refidui 32 —

: J 1020
remanentis {urdi radix quadrata erit,

Subtrar

N TR T r ¢ e SSESY
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. Subtrahuntur huiufmodi numerorum furdorumradices commodius per par»

ticulam illam Minus, uel per eius {ignum —, quodidem eft, {ic, ‘
" ra, 20 minusra. iz Item  ra. 1y — 12 a5,

ALIAEXEMPLA,

ra. 27 de ra. 75 Item ra. 32 de 12 93
7 ¥ 32 08
102 . 130
2025 3136
45 56
bis ~ bis
90 _ _ 112
o quadratum reflidui 18
ra, iz igitur ra, 1§ igitur
radix refidui. i

Quria uero & in hacfpecie, quemadmodum in pracedenti,alias commefifurd,
bilium,alias incommenfurabilium {furdorum fit fubtractio : ubi commenfurabiles
fuerint propofici, hi eodem,quod in additfonetraditum eft, compendio, unusab
altero {ubtrahi poterit:nili quod hicradix a radice fubtrahenda, cumillic unaalte.
i1addendafic. Refiduz deinderadicis quadrato, utin additione aggregati exras
dicibus quadrato, cum numero , quo {cilicer propofiti furdi ad quadratos reducti
funt, multiplicato, exproducto tandem radice quelita, fubtractio peracta erit,
Quod per duo exempla preemifiafequenti calculo cernerelicebit.

ra. 27 de ra. 7§ Item ra3z de ra. 98
com, nu, : . com. nhu. 2
3 9 quadra, 2% - 2 16 quadra, 4o
3  radices ¢ 2 - 4 ra. 7
2 infe . 4 infe
i 4 e 9
communis nume. 3 com, numerus 2z
- " T A - o
— Radixretidua [ 1z Radixrefidua J 13

Similimodo cumalijs exemplis omnibus, hac{ige per numerosintegros, five
per fractiones, feu per integros & fractiones, expofita fuerit,procedendum erit,

EXEMPL A,

ta. 62 de n, g1 Item ra. 2 de ra?
manet ra, &, ma; 1a, iy
e ALIVD EXE MPL VM.
t2, 262 de ra, 333 mi, raf;
ADHVC ALIV D,
ta. 62 de ra 121, manet radixreliduid — J 6L,

Hzcautem eft ,ut quidem fuoloco cognofcetur, J u i — J 63
' id quod examinari poteft. |

Huiys tratationis tanquam e:;a_mén,eﬂ: ipfaadditio,qua pauvlo
ante defcriptaeft.,
= Sequitug
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SEQVITVR ALGORITHMVS DE SVR-

DI§ NVMERORVM SECVNDAE QVANTITATIS,
{eu, ut vocant,de furdis Cubicorum,

NVMERLTIO, VEL, ENVNCI£TIO.
' Ccrpuf L

=== Nunciatio eft {icut in fam abfoluta de furdis quadratorum tratatios
g2xH| neexpofitaelt, Vrra 20, hec quantitas, quiauerfamurin ra&a.
i | tione cubica: ideo etiam non radix quadrata, fed radix cubica, uelfe.
§22| cunde quantitatis radix,numeri 29 exprimitur. Si¢in ceteris cxem.
plisagendum, Solet tamen pleruma fyllabz, Ra. propter confulio

nem uitandam, addifyllaba, cu. prefertim quidem, ubi extra tractationem alibi
fcripte fuerine acinueniantur, fic:

[ -
= R :
==y
== H E

b

=
= &
--
-

Ra, cu. 11, Item  radix fe. u, 24, uelalteriusnumeri,

MPLTIPLIC T IO ET DIFISIO.
Caput II.

i3> Vltiplicatio 8 Diuifio eodem modo hic,quo {uperius intractatione
4\ ¥e 774 Il furdorum quadratorum, perficiuntur: nifi quod ultimo,loco radicis

quadrate, qua ex multiplicationis producto & diuifionis exeunte

I illic eliciebatur, in preefentia nunc, cum {it tra&atio cubica, exij{dem
radix cubica queerendafit,

SEQVVNTVYR EXEMPLA, ET PRIMO DE
muluplicatione,
Ra.cu.5 ecum nr,cu. 12 ltem ra, 2 cum 1 £
produ, 1a. cu. 77. produ. ra. s,
ALIlA,
ra. 2. cum ra 1S Item w/ 2 cum o
produ, v/ producuntur %,
ALYV D,
ra. cu. 32 am g, producuntur g,
AL1A,
ta. cu, o bis w/ g fer. ra. cin o quater,
pro, ra. cu. 7z pro. «/ 243 pro. ra. s76.

Hzxc tria aut quatuor exempla,licetin {fe habeantaliquid obfcuritatis, tamen
qui priorum memor fuerit,nullam horum plane requircr explicatione ulteriorem,
SEQVVNTVR EXEMPLA DIVISIONIS,

Diuvidaturra, cu. 16 in  ra. cubicum 4, exit radix cu. numeri 4.

ltem w/ 24 in W/ 3, cxcuntz. Similiter ra, 20 in  ra. 6. exit ra. 34

ltemdiuidatur w/ 240 in 6,uel contraé in /' 240, exeunt, hic
quidem ra. cu. 25, illicyero ra. cu. 1}

Medietasradicis cubice numerigg, eft radix cubica numeri é&.
Sic tertia pars eiyfdem, numeri 48, eftradix cybicanumeri 1%
ccmpros



ALGEBRAE DESCRIPTIO, <t

Comprobantur autem ha dug {pecies, multiplicatio{cilicet & di uifio,altet~
nis, ut alids fieri confueuit.

A D DIT IO BT S8BT BRadCTID
Caput 11 L

Vnt & hic confiderandi duplices furdi, cum, quemadmodum in fir

periori tractatione,alij commenfurabiles inter {e {int,alfj incommen.
o \furabiles.ﬁc commenfurabiles quidem, utra, cu, 4,& ra. cu. 32,radi.

239 f41 | ces item cubica numerorit 24 8 g1 IncOmenfurabiles uerd, utra. cu.
24 & ra. cu. 54,tadicesit€ cubicae numerorii 2o Xiz,uelar & 13 atgp
id genus. Quiigitur commenfurabiles inter fe funt furdi, llori radices non aliter
adduntur,uel una ab altera fubtrahitur,atq in furdorum quadratorum tum addi-
tione,tum fubtractione fupra tradicum eft,nifi quod illic quadrate,hicuero cubice
omnia agantur. Quare uno atcp altero exemplo pofito, resfatis dilucida erit. Qui
vero incommenfurabiles,& plane {urdi funt,illorum additio & fubtractio percom
mod¢fignoaffirmatiuo, 4 , 8 negativo, —, abfoluuntut,

EXEMPLA PARTIS PRIORIS. -
Additio Subtractio.
Ra, cu. 24 ad ra. cu. sr Item ra, 24 de ra, st
3 8 27 3 8 27
2 3 2 3
5 1
12§ 1
com, numerus 3 com. nyumerus 3
375 3
ra. cu. 375, radicum {umma. ra, cu, 3, radixrefliduae

ALIA EXEMPL A

w/ 10 ad na—fq.-% Item m-"'.q,'i': de .w"m%
Inintegris & {ubuna denominatione, fexta fcilicet

w64 ad a2y ltem w 27 de w64
4 3 3 4
I
343 in & diuifa, r in e,
exeunt syt Quare exit 2 Quare
w/ 7% radicumfum. w/ % ra,na,
EXEMPLA PARTIS POSTERIORI1S,
Additio Subtracio.
w/ 24 ad /32 Item u&/14 de / 3z
Ueiul wv 32 =+~ w/ 24 ma, w32 — w 24
A T.-]ﬂli
__w-”p ad w/ 27 Itl?.'ﬂ‘l w9 de w 17
Hfﬂitw«/i?-i—-wv’f? HIH,JI‘?—--M’"?
SIMILITER ALIA,
w/gt ad /ol Item wigt de  w/gr

Eft & aliaaddendi & fubtrahendiratio,que quidem, ubi {urdi com.

menfurabiles fuerint,locum habet, |
g E Surdis
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Surdis commenfurabilibus propofitis,hi primdm communi eorum menfirs
uel numero, quem habent,ad cubos rationalesreducendi, deinde tau: ¢ ovum
radices, quam etiam radicum quadrati, ponendi funt, Hocfa&o,utriuicp radiy
cum triplo quadrati radicis alterius multiplicari: hac duo producta deinde une cif
duobus cubis,{i quidem additio inftituitur,coniungi: uel pro fubtraciione ablol.
uenda, maioris radicis produdtum maiori, minoris uero produ@um minoii ez,
bo addi,atgabillo deinde hoc colleGum fubtrahi debet.quo facto, tam quod sliic
colligitur, quam hic relinquitur,utrungg cum communi commenfurabilium {urdo
rum numero multiplicatum, perradicem productitand@ cubicam cum additioni,
tum {ubtractioni erfam fatisfactum erit. L[

Ra. cr. 40 ad ra cu 13s-  Item w 40 de W/

ri 8 ‘27 5 $ 27
z 3 2 3
4 9 4 9
3 _____u _1_2_ Iz . %7
54 36 54 36
Summa omnium Id quodrelinquitur,
. 12§ X
com, numerus = ¢ com, numerus §
625, quare . ' $ quérﬂ
ra. Cu. 62§ ra- w' s ra.
dicum {fumma : - dix relidua.

SEQVITVR ALGORITHMYVS DE SVR;'

DIS§ NYMERORVM TERTIAE QVANTITATIS,
feu,ut uocant,de {urdis quadrarorum de quadratis,

NVMERULTIO, PEL ENVNCIA4TIO.
Cﬂpﬂf E

] Nunciatio cadem eft quee in praecedentibus,nifi quod charagtet,qui
humero alcribitur,pro fuo valore & natura exprimatur. Vera. 1a. 29
Radicisradix, uel radix tertize quantitatis,numeri 20, exprimitur. Sic
reliqua huius generis exZpla omnia exprimi debr. Preponituraut
- huiufmodi {urdis duplex ra. eo quod bis ex eisradix quadrata clici.
endafit, femvel quidem ex ffs iplis {urdis, fecundo wero ex eorum radicibus in-
uentis, quod obiter annotare hbuit. Breustatis uero, atqg compendij gratia,
(utfupra etiam indicauimus )olent huiufmodinnmeri norari & repraefentaridu.

plici puncto &lce. fic W, utwzyp, quod & iplum notandum eft.

MPLTIBPLIC.£TIO ET DIFISIO.
| Cﬂpﬂt 79

Erficiuntur he duz{pecies, multiplicatio & diuifio,eodemmodo quo
) el in fuperioribus traditum eft: nifi quod uleimo, rarione appellationis,
it tam de multiplicationis producto, quam etiamdiuiflionis exeunte, ra-
by i di:-];tertfg quantitatis, hoceftradix quadrata deradice quadrata elic
=== debeat.

EXEMPLA MVLTIPLICATIONIS SVNT,

rasta. 23 cum  ra.ra, g3 0 ltem W2 ocum o 1z

produ, ra, 12, g3 -, produ, J 18,
' ba, : A.h'ﬂ

= hinlﬂﬂ 3 i
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ALGEBRAE DESCRIPTIO, ST
ALIA EXEMPLA,

Ji16: cum o 32 Item ra ra. X cum ra.ra &
~ produ, J 72 | produ. ra. 2%
é ADHVC A'L1A, .
o 24 cum 6 uelcontra,. Item o 45 cum 4%

produ. W 31104 ' produ. « 15367%

EXEMPLA DIVISIONIS,
Jgqg in W7 Item Ya. ra. 48 in  ra. ra, iz

exit o 12 exit ra. 2,

ALIA EXEMPLA,
Wz oin W oy Item wes in W3

exit J3 exit o g1
ALIA EXEMPLA,
Wt odin o 3} o nl in J 41 wzoin o gt
exit o 2% exit  J13 exit Ji}

APPENDIX AD EA QVAE HACTENVS,CVM IN HO(,
tum etiam in praemifsis algorithmis,de multiplicationibus & diuiflionibus
furdorum commemorata funt, cognitu neceflarius.

Cum hadtenus tantum, quomodo {imilium appellationum furdi inter fe,
furdus item cum rationalinumero, wel contra, perhas duas fpecies tractaride.
bet, traditum{it, haud raro autem accidere foleat, quod etiam diverfarum ap.
pellationi furdiinter (e his regulis tractandi occurrant , & illorum tractatio nunc,
ne quid in premifla defurdis defcriptione defiderari pofsit, paucis prefcribetur,

Siduos igitur diuerfarum appellationum furdos inter femultiplicare,aut unum
in alterum diuidere propofitum {it, ucriufp appellationis numerusféecundumap.
pellationem numeri alterius multiplicandus eft . quo facto, producuntur duo nu.
merialn, alia etiam,& una quidem,horum productorum appellatio: quibus po-
ftea, uel uno cum altero multiplicato , uel uno in alterum diuifo,res confeta erit.
Quam uero hi producinumerifortiuntur appellation?, in additis & diminutis,
circa muluiplicationem dudum jam traditumeft, -

EXEMPLA HVIVS SVNT,

12, 14 1a. CU, 16
ra. 7z cum , uelin ra. ra. 3a
ta, Cu. 32 ra. ra, 8

Producuntur,ratione quidem multiplicationis,
Primo,Radix quintg quatitatis,hoeeft,radix quadraticubica, numeri 373894
Secundo,Radix tertiz quantitatis, hoc eft, radicisradix,numeri 165888
Tertio,Radix undecimz quantitatis,hoc eff,radix cubica de quadrati quadra-
to, uelcontra, numeri ¢36870012, -

Ratione uero diuifionis, exeunt rj{dem quantitatibus
denominati numeri, ‘

Primo quidem 54, fecundouero 16z,actertic deinde 204s. & N
: T ]‘-: 2 13
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ALIA EXEMPLA IN RATIONALIBYVS,

/] 9 . cam uelin W 16 pro. ¢ uelex, 1%
o/ 27 w81 9 1
’ APPENDICIS COMPENDIVM,

Habet hax operatio fuum quogg compendium, in exemplis nimirum, ubiali,
qua eft in appeliationibus numerorum conuenientia & {imilicudo. Vili,exemp':
gratia,hi duo {urdi, 1a, 6 &ra. ra. 12, UNUS CUM altero mulnphcarl,uel inalterfi <.
uidi debeat, numerus 6 qmd;am tantum multiplicari, 1z vero prout fung, iz
ablg immutationerelingui debent., Producitur autem multiplicatione qu:ldc: 1.
1a. 432,diuifioneuero exit ra. ra. 3. Sicradice quadrata deradice cubica,uelcon.
tra radice cubica de radice quadrataaliquis numerus notatus,{i cum numeri alteri.
us radice cubica, uel radice quadrata multiplicari, feu ineam diuidi debeat,nume.
rus multiplicans ﬁ:udlmdms ratione quidem cubi, in {etantum quadrate, ratio.
neuerd quadrati, in fe tantum cubice mulnpl:candus erit,

LADDITIO ET SVBTRACTIO CAP III

mmenfmabﬂes Qmmturr:ﬂmtnﬁxrabtlesInterfefuntfmdl adfuz
5 il appellationis ratmnaies hoc eft,ad tertie quantitatis numeros redu-
Wt cendi funt,acli quidem additio inftituitur,radices horum addi: quod
== {{ yero fubnaﬁm unaradixab altera fuhtrahl debet.Quo facto,utris
ufcg,hoc eﬁ,tam efus quod ex additione colligitur, quam etiam eius quod per fub
tractionem relinquitur, tertia quantitas, com communi numero multiplicetur, &
etiteius quod producitur, Radicis radix, feu tertize quantitatis radix : hic qui-
dem radlcm adixrelidua,illicuero harum ﬁtmma Quod (i incommenf{urabiles &
planefurdi funt, (it illor 2dditio &fﬁ,rbtraéhc} percomode figno affirmativo, =,
& negatiug , —, abfoluuntur.

EXEMPLA PARTIS PRIORIS.

Additio Subtra&tio,
ra. 1a. 32 ad W 162 Item ra. ra. 32 de . 162
2 16 B ui 16 81
2 2] . 2 3
5 1
62§ ]
2 communis numerus 3 ;
1250 . z
1, ra. 1250, tadicum (Umma ra. ra. 2, radixteflidua,
ALIA EXEMPLA .
J_;--}-EE ad W 391 [tem Wi, de W39l

In integyris {ub una denominatione, fedecima nimirum.
war oad W 6eg Item Wt de W ézs

3 5 3 §
8 infe,&cz, 2 in fe
4096 ' 16,
- | divifain’
83 16.
Ao Ao |
Fack W 256 icleﬂ: 4 exit {feu
16 manet x

Eft autﬂnhuc exemplum in numeris rationalibus expofitum,
; Sequitut




ALGEBRAE-D ESCRIPTIO, . )
Sequitur iam {imile in frrationalibus,

o 266% ad- W 150 Item w2667 de ‘w1350
Inintegris fubunadenominatione, 144
W 3416 ad o 19448 Item W 38416 de . o 194481
| S 16, 81 . o 36 , 81
| 2 3 s g 3
] _ - n :
infe, Xcz, : infe
- BL§ _ ' ' "
3 cum z4o0t cum 240l
E: PF{} 1500619% in 144 di“iu pl‘D. 2 401 in 144. d{uiﬁ]}
exeunt w 1505615 | exeunt « 2401
- 144 144
Radicum igitur fumma, Radix igitur refidua,
radixquadratanumeri 102 %; - fa, quadrata numeri 4%
EXEMPLA PARTIS POSTERIORIS.
Wwig ad W24  Item Jig de 24
aeniunt W 24 -+ W 18 ma. o 24 — W 18 '
- ALIA, - L
Wi o ad W el Item W72 de W2l
veniunt o 121 4 W 72, coma, Wnl—uJ 52
l ' SEQVITVRALGORITHMYVS DE BINOMIIS ETRESIDVIS,

Eftautem Binomium feu ex binis nominibuslinea, utea Euclides, per 36 decimi
libri propofitionem,definit,lineairrationalis, qui duz rationales,potentia tantum
comenfurabiles,in dire¢tum fumprta, conftituunt, ut 4 4 J 7, J 2 + 3,/ 274
Jis, 4w J g, J 24 250 27 =4 J1g. &liqueefuntalia. Reliduum uero feu
Apotome,ut ide Euclidesid per >3 decimi propofitiong definit,linea irrationalis,
qui duz rationales,potentia tantum cmmmenfgrabiles,quarum unaab alterafiab
fata fuerit, tandem relinquunt. ut4 — J 7, Fagomigey o] sya Jay
4—Js, Ju—2 ° Jir—Jus, & id genus alia multa.

ENVNCIATIO. C4P. L '

vz Abethxee Binomiorum & refiduorum tra@atio, nihil fere difficulea-
4itis, cum illorum operationes omnes fuis regulis fuperius delcriptae
Iint. Etquia Enunciatio eftfacilis ,cum ex pracedentibus confter &
Jl intelligatur ; Sequitur igitur

ADDITIO. C4D, ITL

0, Nadditione binomiorum & refiduorum, qui unius funtappellatio-
SRl nis numeri, addantur fimul , ab{oluti {cilicet abfolutis,& denominati
R 28I denominatis,ut fuperius traditum eft, ratione interim fignorum -

5 Yy & — habita. |

; SEQVVNTVR EXEMPLA,ET PRIMO DE BINOMIIS,
i 4 4+ a7 fa. 27 = TA 1
| 4 < ta. 8 ra. 27 4. Y. I8
g8 plus radixbinomi ra, 103 plus radix binomn
| 15" . ..l'--?-ltn{- - : Ig; o J 1080 i
| Vel g-plus Jp-Jg Vel 1o plus J’:f;i_}- ] 8. .
Il e <2 R
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ALIA EXEMPL a4,

g -+ 1 28

4+ra 7

12 = Id., 63.

fa. 12 - 3
YA, 12 - 2

ra. 43+ §
SEQVITVR SECVNDO EXEMPLVM DE RESIDYVIS,

-II- i ra. 7

4 -— , T2. 38 . .
8, minus  radixbmomn. 1y <+ 12 224

. Vel 3, minus radixy, minusitem ra, g

ALIA EXEMPLA
£ 3 = 13 %

2. 48 — 6 .

2, 3 — 1 3 = Y2 ¢

ra 7§ — 7 3 o« 13— Tdy 2 — IA §
ALIVD EXEMPLYV M

fa, 1620 — 18
§4 — Ta., 1620

‘ “Summa 35,
S'E-CL?VHTYR TERTIG EXEMPLA DE BINO-

mijs & refiduis,
4 =4 12 7 - 4 4+ 1. g
4 — 12, 8 _ 4 —. ra. y
s, minus radixrelidui g, plus radixrelidus
1§ — Ia, 224

1§ — 1a, 224
Velma, g - J7— 13

ALIA DVO EXEMPLA,
4'—'—'1‘31 ?

Velma, 8 +Js —J 7

“ilds 12 v 3
ra. 2 — 3 3 - Ya. 28

SVBTRACTIO. C4p. 111

31 Vemadmodum inadditione, unius appellationis numeri addendi
e ell jra nunc,utfubtractio erﬁc:amr unus ab altero, abfolutus fcilicet nu
Il merus ab abfoluto, & dcnommams a dmommam {fubtrahendus eft,
JQuudf‘ linterea qmdcumﬁ nis ~ & — fieridebear,non ﬂfcuam

| ter obferues, nihil eft quodultra defiderare pofsis.

SEQVVNTVR EXEMPLA,ET PRIMODE

| Binomijs,
M, 12 4 3 12 - ra. 63
ra. 1z 4 2 1 § -+ ra. 28
- manet 1 4 - KA, 7

ALIVD EXEMPLVM,

4 * ra, 3

4 < Y2 7

manct radix relidul 15 = J 224,

vel ma, J 8 = ‘}:’r ;
Y A Exemlpa



. '-l'-lr'ﬂ
'_-'!':

ALGEBRAE DESCRIPTIO, (. 27
EXEMPLA SECYNDO DE RESIDVIS,
4 — 2. 7 4 — Ia. 8
4 —I2. 8 P - ‘
" manet Impoisibile, uel ma.
| ra, refidui 1y — J 224 minus radixrefi, ig —-J 224
h ALIADVOEXEMPLA.
ra. 6o — ra. 20 3. 12 — ¢
T2, 20 — TA. 1§ 6 =3 52
! ina, ra, 13§ — ra. go ma. ra, 48 — 12
3 ALIA EXEMPLA,
6 —=T1a. 24 ra, 10§ =g
312 6 ¥a. 48 — 4 '
3 —ra, 6 fa. 12 — §
SEQVVNTVR TERTIO EXEMPLADE BINOMIIS ET RESI,
4 4~ Ta. 7 ¥d. 27 — 8
4 -—:__ra._z_ a. 3 4 4
ma. ra. 28 ma. ra. 1 — 1a
: ALIVD EXEMPLV M :
24 - 12 24 Vel 24 - Yd. 12, e
16 — ad, 12 16 = YA, 24 |

il

manencunobig,s plus radix bino. 36 - J usa
ADHVC ALIVD EXEMPLVM, .
24 ~— 1. 24 24 ™= ra. Iz
24 = ra 12 24 T ra. 24
manencurooiys, 8§ minus radixbino. j6  + J risz.

.. MPLTIDICATION CAD, T I,
T Vidplic@uur {ingular@ appellation® numeri muleiplicatis;ei {ingula.
74 |l -Gappellationit numeris iplius multiplicadi, pdutis deinde {ingulis
A bl <t {uis lignis debito modo additis,multiplfcatio abfolura erit. Hoc ras
¢7) | m& curabitur {éper, ut{inguli duo numeri,qui interfemultiplicari de-
222 bt unius fint denominationis. quod (i (ic,facilis erit omnis multiplica
tio, Sin minys,multiplicatione,ut una & eadé fit eorii denominatio, efficiendd eft,
SEQVITVR EXEMPLVM, .
4 =~ 1a 7 | 3
4 = 1a. 8 =
Pro. 15 = ra. 28 - 1d. 11 rd. §6.
ALIA DVO EXEMPLS,

12 - Tid. 20 : ra. 1z 4 3
L e e ra. iop . ra. 1z -+-:._*
164 = rd. 11522 . 15 = ra. 300 .

ALIVD EXEMPLY M
6 — ra. §
& === 3
— 2. 130 . §
s 36 — TA. O
produ 41 — ra. 720
ALIA DVO EXEMPL A,
Fa. 12 = 6 1A, 12 - ]
6 -+ ta. 12 : 6 — fa. 1z
i Joray 1728+ 48 [dy 1728 = 43

Adhug
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ADHVC ALIA DVO.

4 = 1, 7 ta, 12 - 6
4 — 12, 7 6§ — Tt 12
produ, 9 produ. 24.

DIV ISIO. C4P. V.

e NN divifione binomiorum & refiduorum, cum diuifor aut numerus
>} abfolutus, aut denominatus , aut binomium feu refliduum efle pofsit,
=1 | ad divifionem commodius abfoluendam,diftinctione quadamopus
$2 ./ erit. Diuifor itags {i numerus abfolutus uel denominatus fuerit, in
S 24 eum {inguliipfius dividendinumeri, ut dictum eft,diuidarur, etenim
exeuntibus deinde cum fuis {ignis {imul collectis, diuifio peracta erit. Quod/{i
fuerit binomium,feureliduum: tunctam divifor,quam etiam dividendus, per di-
utforis contrarittnomen, hoc eft perrefiduum, {ibinomium ipfe fuerit: uel perbi-
nomium.{ireliduum fuerit, mulciplicari debet: nam productis deinde ( cum hac
ex 1y propofitione Eudlidislib. feptimi,eand quam ip{i multiplicati, hoc eft,diui.
dendus & diuifor propofiti,rationem cuftodiant)illo {cilicet quem dividendus de
deritin alterum,diuifts,diuifio peracta erit, -

- EXEMPLA PARTIS PRIORIS,

g 0« T2 20 10 2 Item 2. 14 - 8 1IN 3
exeunt 4 —+ 1a, § | exit ra, 22— 2%
ALIA PRIORIS PARTIS EXEMPLA.,
§ o4 T2 20 N 1A ¥ Item ra, 24 — 8 in Jé&
exit 1a. 123 = 2 exeunt z = 13, 10%

EXEMPLVM PARTIS POSTERIORIS,

Diuidaturra, 72 = ra. 3z in Jio+ Jg

Multiplicetur igitur uterqg numetusper J 10 — J 8, diuiforis reflidui,contraris -
um {cilicecnomen, & producuntur ra. 2000 — 40, diuidendus.z uero , numerus
diuifor,diuilione deinde facta, erit exiens ra. oo — 20,quod quidem multiplica
tione eius cum divifore primo pofito , ut fequitur, probari poterit,

ra, §00 — 20
rYa, 10 -+ Tad. 8

i

-} fd, 4000 — Id. 3200
1, so00 — Ya. 4000 1
produ. ra. soco — ra. 3200, atq tantus eft ciam diutdene
dus primo pofitus, 1a. 72 ~ ra. 32, id quod{ubtractione tandem & additione
patebit,

SEQVVNTVR ALIA EXEMPLA,

Diuidantur ¢ inrefliduum 4 — ra. 7, uclin binomium 4 - ra, 7
Exeunthic quidem 4 — ra. 7, illicuerd 4 + ra, 7.
- Diuidatur binomium 23 = ra. 448 in 4 4- 1a, 7
: Exeunt 4 -+ fa. 7,

Quaxritur

s = - b g~
-




ALGEBRAE D ESCRIPBTIO. . AP
Quzritur autem huius diuifionis dividendus numerus fic,

Multiplicentur © Subtrahacur
23 4+ J 448 J 2705 ¢+ de  J yu68
cum 4".__' J 2 7 529 ey CH
9t — J 3136 23 3z
""'"4,3?“1 ; .pinfﬂ_
4 J nes | : g1 )
: _
prudu. 36 ~+ J 567 J s67. Cxetera
diuidendus nunc func facilia.

Diuidantur 48 4+~ ra. 4it == ra. 384 -~ ra. 7z, inbinomium g -+ ra. 1
L ‘ 4 & " Ol #
exeunt 6 -+~ ra. 6, idquod multiplicatione diuifo-
+ ris cum exeunte probari poteft. S )

Diuidatur ra. 448 —~+ ra. 336 in- ra. ra, 252 -~ I, 12, 23,
Exit ra. ra. 252 - ra,ra. 28

DE EO QVOMODO DISCREPANTIA

BINOMIORVM ET RESIDVORVM C{}GNC}#
(catur,quomodo deinde ex eis radices quadrate elici
debeant. Caput .

Quid fit Binomium in genere,quid item Refiduum,ab initio hujus A!gﬂ: ._
rithmi dictum eft. Ecquiafexfunt rantum binomierum uarie.
- tates feu {pecies,quz (it cuiulcp propria definitio,nunc
(ubiungere uilum eft.

G Eft



EST IGITVER BINOMIVM, SEV FY BINIS NO MININIBYVE

Prima, fecunda, tertia,

Quarta,

: : ionalibus,potentia tantum com
irrationalis quadam, ex duabusrationalibus, . iy s :
’ rum longior breuiorimaius poteft in quadrato linew,longiori longitu-

quinta uel fexta
menfurabilibus compolfita,rectalinea,qua-

longior .w [ Prima, g _' 6 + J 20
. »portio propofite rationali longi. .
commenfurabili, | . breuior Tn&:n commenfurabilis exiftit,li-? fecida, Lutg J 18 =+ 4
—. cuitisitem cut eft exbinis nominibus . |

_ L neutra -_ | tertia, J 24 -+ J 3
23 longior ﬁ. Quat, 6 -+ J 24

i portio propofitz rationali longi- |
. breuior ytudine commenfurabilis _mE‘EHUPA quinta, Sutd J g3 -+ 3

3 1 cutelt ex binis nominibus |
U neutra —. fexta, | ﬁ J 24 = ] n

quem de binomiorum definitionibus.

CpKEVIS REGVLARV MW

e nmﬁﬁnaﬁﬁmwmi ablata

L
b A R ..w ﬁ
,. “v_w ,cuius item A ablata

RESIDVV M

Prima, {ecunda, tertia.

lata fuerit tandem relicta
~ Torm

J . —. Prima, .~
expofitz rationali longitudine
scommenfurabilis exiftit, mnEA {ectida, vﬂu J 18 —

R efidua porro per apherefin eodem modo fe habent,quare
SEV APOTOME

Quarta,

| eft irrationalis quazdam,ex duabus rationalibus,potentia tantum commenfurabilibus,ubi quidem unaabaltera ab.
: ,cuius totaablata maius poteftin quadrato linez,ip{i toti longitu-

HHN,H Hlﬁuﬁ_”ﬂi

quinta

6 — Jd 20

. # x *
cuius item eftapotome |
| fieutra ﬁnﬂ:mu .‘h J 24 — J 13
,, Tota | ﬂ.

Quar. —n § — J 20

ommenfura- expofite rationalilongitudine _
commenf{urabilis exiftit,{icye quinta ¢ut J g == 4

o ._ " eltapotome

. neytra” i fexta, d24 = J 18

Exhis



ALGEBRAE DESCRIPTIO, 1

Ex his nuncpatet, tambinomia quam etiam refidua, licetaliquid commune
habeant, nimirum quod omniain genere frrationales {intlinez , duas item ratio.
nales, potentia tantum commenfurabiles, retas lineas ad earum conftitutionem
requirant, in triplici elle differentia, quarum prima quidem eft. Quod licet in om-
nibus binomijs, longioris portionis quadratum, quadrato breuioris portionis
maius {it,tamenin priotibus tribus,primo fcilicet fecundo & tertio,binomijs,qua-
dratum longioris breuioris portionis quadrato maius eft,inquadratolinez, lon.
giorilongitudine commenf{urabili:in pofterioribus uero, maius eft in quadratoli.
nee,longiorilongitudine incommenl(urabili. ut, 12 «+ ra. a3, ra. 45 + 5§ &
ta. 20 =+ ta. 15. ltemiz -+ 13 24, 12 45 + 6 & ra. 20 -T2 14.

Secunda uero , quod binomium primum & quartum, longiorem portionem
rationalem,breuiorem uero irrationalem: 8 contra,binomium {ecundum & quin
tum,breuiorem rationalem , longiorem uero irrationalem habeant. ut, 18- =~
ra. 35, eftbinomium primum, .8 + ra. 38, quartum. OSic ra. 48 - &, fe-
cundum, fed ra. 48 + 5, quintum. Actertia deinde,quodbinomium ter.
tium & {extum, neutram portionem rationalem , fed utramcp irrationalem habe.
ant. ut ra. 6o - ra, 45, quodefttertium, at, ra, 6o =+ ra. 35, {fextumbi.
nomiumeft. At fecundumpas differentias nunc facile exit cuiuis, qualecuncy
binomium propofitum fuerit,cuiufnam ordinis binomium {it,indicare,

ET QVIAIAM VNVMQVODQVE BI-

NOMIVM, PER  CONSEQ.VENS ETIAM VNVMQVOD.
que refliduum, cuiufham ordinis binomium wel refiduum f{ic, incel.
ligi potelt,ad alterum huius capitis punctum, quomodo
{cilicet ex eisradices quadratz elici debeant,
accedendum erit,

7= Vod omne binomium pofsit efle radix quadrataalterius cuiufdam bi.
il nomij,ex eo perfpici poteft , quod aliasinablolutis numeris accidere
) % confueui,multiplicatione{cilicet fui infe. Quod item contra,omne
—c / binomium {it quadratum,feuradicem qu_adratam habeat,cum Eucli.
=== des {n fenario decimilibri quarto,cuius initium elt propolfitio s4: finis
uero §9 Jingulorum binomiorum radicibus propria nomina imponat, nifiha
inueniti poffent , inepre feciflet, {irebus, qua non funt,nomina & appellationes
impofuifler. Ex hoc igitur quarto decimi Euclidis {enario,commodé 8 uere infer-
tur, omaia binomia quadrata efle, atqp fic etiam radices quadratas habere, licet de
numero abfoluto fllud idem non concedatur. Dicit autem Euclides in primahu.
fus fenarij propofitione,quod Areolam, hoceft, fpaciii {ub rationali,atcs exbinis
nominibus prima comprehéfum,potens,lrrationalefit, Ex binis item nominibus
Jinea una vocetur. Vndenunc, cum rationaleid Vnitas etiam efle pofsit, unitas
infuper in quemcundgg numerum , vel quantitatem' ducta, eandem producat: re-
ctam lineam, ex binis nominibus primam potentem, hoc eft, primi binomij te-
tragonicum latus , binomium efle,facile colligitur. Eodem modo ex fequentibus
huius {enatij propolfitionibus ordine habetur. Secundi binomij radicem quadra-
tam, effe lineam irrationalem,atcp Ex binis medijs prima, Teertij:lineam irrationa-
lem, atqy Ex binis medsjs fecundam,Quarti:lineam irrationalem,atqy Maiorem,
Quinti uero:lineamirrationalem,atcg Rationale & medium potentem. Sexti dein
de:lineamirrationalem,atqg Duo media potentem. Hacille. Et quiaiamfa.
tis conftat,{lingula binomiaradices quadraras habere,ha quomodo nuncex{ingu

lis elici debeant, per canonem quendam generalem tradetur, G - D
2 - o
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PRO ELICIENDIS BINOMIORVM RADICI
bus quadratis, canon quidam generalis,

Binomio propofito,{ubtrahatur minoris quadratum de quadrato nominis ma-
ioris,at inrelidui quarta parte,ubiradix quadrata quaelita ac inu€ta fuerit,eame-
dietatimaioris nominis adfjciatur : & erit eius quod inde colligetur radix quadra.
ta,una inueniendz radicis portio, Porro {i collectit hoc,de toto maiori nomine fub
trahatur,ti radixrefidui quadrata,alterd portion€ oftédet. Virifap igitur portioni
bus per fignit =+ copulatis,tota binom{] propofiti radix quadrara, fefe exhibebit,

SEQVVNTUVR NVNC PRO SINGVLIS BINOs i
mijs {ingula exempla,

23 - ra. 448 binomium primum,

§29 ~Maioris nominis quadratum,

448 minoris nominis quadtatum,
g1 reliduum, 8,

1 reflidui quarta pars
4%  quartxpartisradix, ad wul medietatem majoris,
ueniunt 16, colle&ii:4 deinde colletiradix, & unainueniendg radicis portio,
23 [Otum maius nomen,
16 collectum,
7> reliduum : ra. 7 deinde,
refidui radix, & alterainueniendz radicis portio.
Tora igitur binomij propofiti radix quadrata,
4 -+ ra. 7, quaerat inuenienda,

Eft autem,ut habet propofitio huius iam commemorati {enartj prima, linea
rationalis,& Ex binis nominibus una, Quod portd {it uera binomij radix,id mul.
tiplicatione {uiin {e probari poteft. -

ALIADVOEXEMPLA, DERBRINOMIO

fecundo, tertio,
ra. ._q.43 -+ 14 a, 448 + ra. 336
443 443
196 336
252 T -
63 23
1a, 63 ad ra, m2, ueniunt ra. 28 adra, iz, ueniunt
1a. 343, de ra. 448, ma, ra, 7 ra. zgz de ra. 448, ma. ra, 13
ergo W 343 4+ o 7 ergo w 252 + o 28

radix quadrataeft binomij propoliti.
Lineait@irrationalis, & refpetu quidé binom{j fecundi,Ex binis medijs prima,ut
habet propofitio fecundagnnﬁderatinne uero binomij tertfj,linea irrationalis,&
Exbinfs medijs fecunda,uthabet propofitio tertia, Quod porro uere binomio.
riradices quadrate inuente {int,id multiplicatione, ut fequitur , examinari poteft,

EXAMEN S

. binomij fecundi, binomij tertij,
ra, 12. 343 4 ra. ra, W o252 - W 28
1a. ¥a. 343 + ra.ra. 7 - W25z o W 28
. 343 4+ ra, 7 d 252 4 J 28

ra. ra. 2401 uel v w 7056

" ra, Ya, z4or yel 7 W 7056

_ Summaproductorum, ]
Fa A48 e a s Y TIC S T

e bindmia . propofita

Aliud
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ALIVD EXEMPLVM DE BINOMIO QV ARTO.

14 -+ ra, 448
$76 maioris nominis quadratum,
4438 minoris nominis quadratum,
12, Reliduum,
32, refiduiquartapars,
fa. 32, quarte pﬁrtfs radix, ad 12, medietatem maioris, cal!iguptur
12 4 12, 32, cuius radix quadrata,Radixbinomij 12 4 ra, 32,una &ca, portio,

24, 1 otummaius nomen,
.1z~ ra. 3z, id quod collectumeft,
man¢t 1z — ra. 3:, cuius radix quadrata, qua eft,Radix
relidui 1 — J32, portioaltera.
Tortaigicur binomij propofitiradix quadrata eft , Radix utriufqs
tam {cilicetbinomij 12 + J 32, quametiamrefidui 1z — J 32

Eftautem linea irrationalis,& Maior uocatur , ut dicit propofitic huius fenarj
quarta.  Quod porro {ituera propofiti binomij radix,multiplicatione,ut fequi- -
tur,probari poteft. |

Radixbinomij 12 <+ J 32, et radixreli, 12 — J32
Radixbinomi] 12 + J 32, et radixrefi.rz — /32

12 -+ Jd 32, T S
ra. 112
I'd. 112

Summa productori 24 —+ ra. 448, binomium {cilicet propolitum, beneigitur,
ALIA DVO EXEMPLA DE BINOMIO

quinto, fexto,
ra. 443 -+ 12 ; ra. 448 -~ l'EL 352
448 ma, nhominis qua. 448 ma. no, quadratum
144 mi.  nominis qua, 352 mi. no. quadratum
304 29
26 24
ra. 76 yadra, 112, ra. 24 adra. i, L
colligitur ra. 112 4 ra. 76. colligitur ra. 11z =+ ra, 24
Huius nuncradix quadrata, nimirum radix bino-
. mij 1a. 12 = 13, 76, mij 1a. 112 4~ 1 24
| ~ unaportio. - una portio .
| 1a. 448 lotum ma. no, ra. 448 1otum &ce.
| ra. e - ra. 76. Id quod col. Cra. oz =~ 12,24 1d
i ma,. ra. nz Iad. ?ﬁi 1Ma. 1'11- 112 = fa.r 14!‘
| Huius nuncradix quadrata, nimirum Radix re.
fidui ra, nz — ra vs. {idui ra. 2 ~— ra, 24
pars altera. pars altera,
Binomij igitur propolfitiradix eft
Radix utriufcg Radix utriufcy
binomijfcilicet J 112 + J 96 bino, fcilicet J wiz + J 24

& refidui Juzr I 96 &relidu, Juz— J24
Eftautem lineairrationalis, &C uocatur

Rationalemediumd potens, Duo mediapotens,
ut quidem dicit propofitio huius fenarij |
quinta * fexta

G ; Proba




§4 BREVIS REGVLARVM
PRO GA BINOMILI QVINTL

Radixbinomfji Juz + J 76 et ra, refidui ) uz — J 76
Radixbinomij Jme =+ J56 et ra relidui 1z — [ 76

J'll;"l-'.f?ﬁ & uz...__,f?ﬁ
-+ §
- 5

Summa prﬂduﬂnrum 13, 448 —+ 12, & bhene

PROBA BINOMII SEXTL
Radixbinomfj J 112 =+ J 24 et ra reflidui J nz2— J 24
Radixbinomij J nz + J 24 et ra relidui J 12— J 24

Ju:...;..f:.q. X d "] 24
ra. g
ra. s3

Summa productorum ra. 448 -+ ra. 3528(, bene,

Echecquidem de binomiorum radicibus inueniendis dicta {ufliciant. Simili
modo fam agendum eft cum Refiduis , cum & ipfa quadrata efle, atqp ita radices
quadratas habere,expropolitione o1, & ordine {equentibus quing eiufdem deci.
mi Buclidis manifefte pateat. Quare pro ijs eodem modo operatione inftitura,

Primi refidui, quod eft 23 — ra. 44s, radix quadrata inuenitur efle, 4 —
ra. 7. Eftautem & ipla Reliduum , & irrationalis linea, ut habet propofitio
huius fenarij prima.  Secundi uero, quod eft ra. 448 — 14, radix quadrata

inuenitur, ra. 1a, 343 — ra. ra. 7. Qua elt linea irrationalis, & Mediz re-
{idua prima, ex propofitione 92,  Tertlj autem, quod eft ra. 448 — ra. 336,
radix, quadratainuenitur, ra. ra. 252 — ra. ra. 28, que eft linea irrrtionalis &

Medie refiduafecunda, ex propofitioneg3.  Quarti deinde, quod eft 24 —
ra. 448 radix quadratainuenitur,Radixbinomij 12 + 2. 32, minus, radixreflidui
12 — ra. 32.que elt linea irrationalis, & Minor uocata,ex propofitione 94. Quin
tiit€, quod eftra 448 — 12, radix quadrata inuenitur, Radixbinomij ra. 512 +
ra.76,minus radixrefidui ra. 112 — ra. 76. que elt linea irrationalis, & Cum ratio
nalimedium totum conficienslinea,ex propofitionegs. Sexti tandem, quodeft
Ya. 448 — ra, 352, radix quadratainuenitur, Radixbinomij ra. nz 4~ ra. 24 mi.
nus radix refiduf ra. 2 — ra. z4.que eftlineairrationalis, & Cum medio medid
¢otum conficiens linea,ex propofitione huius fenarfj ultima g6,

Et licet fatis iam ﬁrpérque,-qunmudm ex binomijs, relidufsitem, radices
quadratz inueniri debeant,tradicum {it, ne quid tamen huiusartis ftudiofihabe.
ant, quodconquerantur uniusatd alterius exempli praxim, pro utrocp {ubiun.
gere placuit,  Sit itagg propolitum inuenire radicem quadratam.,

ex binomio exrefliduo
% B J_zﬂso 7t~ J 2880
5185 - 5198
i . AEHO.
2304 - _ 230+
§76 576
24 3{1 . 35 | 14 ad 35

ueniunt 6o de vz
manent 1z

ergo ] 69 4 (quiabine.) ergo' ] 6o — (quiarefi,)

e e SR fiti relidui
~J n,propofitibinoms £ 15, propa
. f’ p .3 * d.lx quadrata €rit, - . Sic

veniunt 6o de 72
manent 12
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ALGEBRAE DESCRIPTIO. T

sIT NVNC PROPOSITVM HARVM INVE N,
tarum radicum,ut qua {unt binomium & reliduum fextum,
radices quadratgs inuenire,

ra. 6o -+ ra, 2 ra. 6o =— 1a, 12
6o 60
1 82 ; 12
48 - 438
13 1z
] n ad J 15 J 12 - ad d 15
ueniunt J 15 4~ J 12 geniunt J 15 o J i
de ra. 6o de ra. 6o _
ma, Jig — J2 ma, Jig — J . ‘
Propofitiigitur binomij Propofitiigitur reficui
radix quadrata eft
Radix utriufgs Radix bino-
biomij fcilicet J 15 + J 1z mifj J 15 =+ J 1z, minys
&refidui J 15 — J 12, ~ radix re. J 15— J 12,
SEQVITVR PROBA, INSTITVTA PRO
reliduo.

radix bi, J1s 4= J 12 minus ra. re. Jig— J 1z
radix bi. J1g == J 12 minus ra. re. J1gs—"J 12
B J 1§ o J 12 plus d 1l 32
minus J 3
minus J 3 - ‘
Summa pro. J 60 — J1z2 Reliduum
- propolitum, beneigitur operatum.

EST PORRO QVIDAM CANON GENERALIS ALIVS,
per quem juxta Algebra regulas binomiorum & reliduorum radices in-
uenfuntur, qui fic fe habet.

Binomio uel Reliduo aliquo propolito,recipiatur dimidium portionis, uelno
minisminoris,maiore deinde portione iuxta Algebra regulas in duas partes {icdi
uifa, ut harum multiplicatio,unius fcilicet cum altera tantom, quantdm nimirom
quadratum medietatis minoris fuerit,producat, res peracia erit, cum tandem bi-
nomij uel relidui propofiti radix,per harum partium radices {imul collectas, ratio-
ne binomfj: ueluna abalterafubtra@a, {i reliduum propofitum fuerit, fignifice.
tur.Huncautem canonem infra,ubires & {imilitudo puil’zulauerint, tractabimus. -

Hacenus deradicibus,binomiorum & reliduorum inueniendis. Ne quisau.
tem terreatur, quod inhactractatione decimi libri Euclidis fubindementionem
facimus,cum uidelicetilla{ine decimilibri cognitione intelligi nequeant , ac prius
cognofci librum huncoporteat, quam harum explicatio regularum fufcipiatur,
Quodipfum fane uerum effet,{i perfectam & integramhorum quis cognitionem
requireret,fed tantum de eis intelligere,ut quae iam {equuntur, planiora {int, etiam
{inullas plane adduxiflemus propofitiones, res fatisdefcripta eflet, Quareeas
hanc ob cauflam {olum propofitas anobis efle exiltimet quifpid, utnimirum ea.

rum operationes certis rationibus fundari perfuafum {ibi haberet:an.
fam deinde etiam,his nuncperceptis, arriperet, fubtilius ifta ex.
quirendi, cum fam {int aliquomodo defcripta, & -
quodammodo primis lineamentis .
adumbrata,
Sequuntur
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SEQVVPNTVR NFVNC aD AEQV A

TIONES SVPRA TRADITAS,AD EA ETIAM
quz hactenus defurdis expoiia funt,commodius exercenda,

. excmpla alia,

prlmunh Efto triangulum reGangulum, atp cathetus eius g — J 3% -
bafis erd & hypotenufafimul, 16 — "] 12, quanta erit utracp, bafis feili-

cet&hypptenufa,lmeafeurf m, queritur. ~ Facit
Bafis’ quidem 6 ~— J
Hypotenufa yero 10— J 350
| OPERATIO.
Cathetusex hypotefi,  funt g— J 32
Sitautem nuncbafis 1 1a.
Hypotenufaigitur ,erunt 16 — J 128 IN minus x ra,

Et quia quadratum bypotenufz in triangulo rean.
gulo,ex propolitione 47 primi,quadratis catheti & ba.
fislinearum cequale eft. Singularum igitur linearum qua
dratis acceptis, de eo etiam quod ab hypotenufa delcri-

bitur,catheti uel bafis,utrouoles quadram fubtradlo,id
quod relinquitur, ex communiillanotitia, Siab aquali-

busaqualia fubtrahantur, &cz. alterius, bafis quidem,
ubi catheti, cathetivero, ubi bafis quadratum fubtra-

Gum fueric, ,quadrato gquale erit.

SEQVITVR NVNC DICTORYVM

calculus.
— J 32 N Cathetus 1 radix Balis
3 MSu— -'!';1 i rd.
56 — J sipz quadratum 1 pri, quadratum

16 — J 128 N minus sra. Hypotenufa,
16 —J 128 N minus 1 ra.

256 + 128 N plus 1 pn,
— J 32763 N bis
minus 16 — J 128 radi. bfs |
384 — J 131072 N, plus 1 pri. mmus 32— J $12 13, |
quadratum hypmenufe A quo primo quadratum catheti,deinde etiam quas -
dratum bafis fubtrahendum eft, & relin quuntur tandem,
ratione quidem firbtractionis prioris,
288 — J 73728 N plus 1 pri. minus 3 ~— J s12 ra,
mquales uni prima,
ratione uero fubtra®ionis pofterioris,

;Eq- — J 131072 N minus 32 — J 12 Id.
xquales 96 — J s192 N




AL GEBRAE DESCRIPTIO. 7

Et ultimo, iuxta illam communem notitiam , Si eequalibus 2qualiaadicians

tur,Xce, Siitemab zqualibus z-:?\tlmlia fubtrahantur &cze. ueniunt, |
288 — J 73718 equa. sz — J 51213,
Eftprimazequatio. Diuilioneigitur numeri quantitatis debiliotisin numes

yumquantitatis potentioris, radicis yalor cognolcendus: per eumdeinde, Bafis
quantitas exprimenda eft, |

Quoniam autem huius diuifionis dividens quantitas eft refiduum, per fuum
igitur binomium , quod eft 32 4 J 512, alia diuidenda, aliaitem quantitas ditis
dens,multiplicatione,inuenienda cft,uc{equitur.

288 — J 93728 32 — J 512
am 32 «J 1z cum 32 - J iz
9216 — [ 6144 ‘ 1024 —  §i&
= J 73728
== J 21472 (millies - =
3072 — .f 4608 ( uicies :
L quater Jo
anntiras diui. §12
denda diuidens
I_NSTIT?.H.T?RHH?NC DIVISIO,
e
-0
-—1—--1:‘,_4#
Diuidantur 3022 . J A-60-8 millies micies Xcz.
exeunt 6 + J 13, &rantaeltbalis quantitas,
in §12 S, quinquagies deci.
256 es bis,

Et quiaiam bafis quantitas nota eft,quans
ta hypotenufafola fueric,cumha due quanti-
tates {imul,ex hypothefi,is — J s2s{int,fub-
tractione maniteftabitur

ALIYVYD EKEMPL?M
{imile,

Triangulu efto reGangulum atqy cas
thetuses 8 + J 128, bafisuero & hy~
potenufafimul, 16 4 Js12, quanta erit
utrac, bafis fcilicet & hypotenufa, lis

nea feor{im, queritur.  kacit
Bafis quidem 6 -+ J 72
Hypote, yero 10 = J 200

8 4 128

OPERATI O,

Cathetus, ex hypothefi funt 8 ~ J 123
Sitautem nuncbalfis 1 yadix

Hypotenufaigitur exunt 16 + J 512 minus 1 12
Multiplicatione quxrantur quadratalateram, & erunt

Cathetiqividem - 192" = " J 32768 '

Balis gero 1 pri.

ac hypotenufz deinde,
263 + J 524288 N, plus 1 pric minys 32 ~ [ 2048

H Quate



58 BREVIS REGVLARVM
Quare, fuxta penultimam propofitionem primi,
263 —+ J 524288 N, plus 1 pri. minus 3z — J 2048 ._
equales 192 4 J 32768 IN, 4 1 pri.
Atgs ultimo tandem, iuxta communes notitias additione & {ub.
tractione facta, ueniunt
576 + J 20402 N @qua. 32 4+ J 2048 ra

Eft autem prima zquatio. Numerusigiturcharacteris N, tanquam debilfo
tis,in numerum characteris potentioris, ra, diuidendus eft,utfequirur,

Quaratur primo nouus dividendus, nouus item diuifor, per multiplicatio,
nem utrin{cp cum diuiforis contrarionomine, refiduo nimitum  J 2048 — 32,

J 2949012 4 §76 J 2048 + 32
cum  J 2048 — 32 cum J 2048 — 32
24§70 — 18432 2C48 — 1024
— J 301989988 n o
+ J 679477248 -3
6104 —+ J 75497472 1014
DfLIdeIIdHS Djui.fgr‘
-
O
F Bt e
Grdotde + | #3407 450
Z T o J =2 bafts. Qe 1t a.
102 4 I1c 489§ 76

balis & hypotenufx aggregaro fubtrahatur, n
relinquuntar 10—+ J 200, hypotenufz quantitas, ut fupra,

Calculus porro fubtractionis preecedentis fic inftituatur.

/301989888 de /679477248
b 37748736 849346 6
4 | 0437184 21233664
3072 de 4608

manent 1536 infe
'.pl'{}du. 2359256
communis nur. 32
| 754 747>
- Porto triangulofum arez funt, prioris quidem 36 — [ 1152, pofteriorlsue
1072 ~+ J 4608. Jdquodex propofitione 4: primi,& canone quodam genetw
1i,in eodem primoibro expolito, facile colligetur.

OCPERATIO TRIANGVLI PRIORIS

| percanonem,
Latera'. Exceflys
10 — .! fo - o f 3
8 — J 32 4— J 38
Eq_-—- J 18 g e .f 18
24 — | 288 Medietas 12 — ] 72
| - R — J' 128 primunh lca—mlmgsg {gcundum,
2448 ™ I 5971968 tertiym produGym, >
i €, : i . e - Hu‘lm

W Tk 3 Lr
ks



ALGEBRAE DESCRIPTI1O, | 59. .
Huius igitur radice ut fequitur quefita, |
2448 — J 5971968,
§992704 maioris quadratum,
-5'97195 g minnf_is quadratum,
20736 reliduum,

s184¢  reliduiquartapars, -
st quartzpartisradix, ad 124,

Ueniunt 1296, uniusportionisquadratum, de 2448
manent 1152,  alterius portionds quadratum,
Radixigitur ,ac per confequens trianguli propofiti
area, 36 — J w52
OPERATIO TRIANGVLI ALTERIVS,
Latera 1 Exceflis
10 4 J 200 2 wf= J &
8 4 J 128 4 4 J3a
6 4 d 72 ' 6 -+ J 72
24 ote J 1152 Meglietas 1_3 4~ J 238
24 o d 12 pt‘fi’l‘lllm 26 g J 41472 rﬁﬂuﬂdﬂlﬂ

Porro 9792 w4 [ 95551488 stertium productum. Atqarea deinde trian-
guli 7z 4 J 46038, idquod fequenti calcu-
lo maniteftabitur,
9792 e ] 95551488
95883264 maiorise 945551488 miInoris qtﬁdratum,
331776 reliduum, 82944 refidui quartapars,
283 quart partis radix, ad 4896,
uyeniunt 514 unius pﬂrtfﬂnfs sXce, de 9792,
manent 4608, alteriusportionisquadratum,  quare
72+ J 4608 radixbinomij,&cz.
EXEMPLVM SECVNDYV M,
Sunt 12 diuifa in duas partes, Quoniam autem partium multiplicatio,
unius quidem cumaltera,2o uel 28 producit, quanta erit utracy pars¢

minox maior
| ' 20 ‘ Z io
Facit quantumad { funt |
23 6 —1d, 8, 6 +ra. g

Tertium, Suntyz divifain partes duas, Quoniam autem partium qua- .
drata fimul 9o uel100 faciunt,partesigitur quanta funt¢ |

Refpondetur refpectu .
minor . maior
quidem 90 3 9
- ' {unt WUIR::
Hero 100 &~ J14, 6 Ji14e

; _ . H % Sequitur
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SEQVITVR OPERATIONIS EXAMEN,
Sumantut numeri fecundo inuenti,

¢o

6 — J 14 minor 6 -+~ J 14 maior
B o ol 14 6 - J 14
36 = 14 , 36 - 14

100« &bﬂnﬁ

Quartum, Numerus in duo diuifus eft,quoniam autem
partium differentiafunt &, '
quiuero ex multiplicatione unius cum altera producitur numerus, 25
uel 36, quantus fit ipfe diuifus, quantg deinde etiam partes, quari

tur, Facit

digilusquidem 12 uel  ra, 130
_ Partes deinde, refpectu
minor maior
quidcm 27 o 3 9
wero 36 fa, 45 — 3 ta, 45 -+ 3

Vel,quiueroex partium quadtatis colligitur numerus , 5o fure,
uel 72,quantus &cg.

Facit diuifus quidem 8 uel ra. 108
Partes uero,refpeciu, e
minor maior
qui dem 40 . 1 7
uero 7z 2. 2 i 3 ta. 27 - 3

OPERATIO PARTIS PRIORIS, QVANTVM
ad multiplicationem partium,

ponatur 1 fa. totus diuifus.
Et quia ¢ N,  partiumdifterentia,exhypothefi,
erit Lra, — 3 N minof,

& ira 4 3 N majorpars,

Quare quantum ad multiplicatio nem, yenit
Quantum uérd ad partium quadrata, venit
Lpti, =8N  aqual so uel 72 N,

. ALITER INSTITVTA HVIVS EXEM.
plioperatio,

Quarantur primd partes,deinde etiam ipfe totus nymerus,
- Sititaque
1 ra. maior, yel : ra, minor,
* 13 —: 6 N parsminor, s k. == ¢ N maior,

s

yenit
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uenit, multiplication e facta,

prf. — g 11,

productorum, xqual. 27, uel 36 N,
_ 1 pri. -~ 6 ra,

ratione quidem ;
3 prie 2qUa, 612, o 7 N, vel + 18N,
l_ quadratorumuero,

1 pri. + 613 Zqual. 7, uel 13 N,
EXEMPLVM QVINTVHM,
Sunt 12 , uel 1o diuifainduas partes,

Quoniamautem una parte cum altera multiplicata, produ&o deinde
in partium differentiam diuifo; 17+ exeunt,quantg partes fint, qugritur,

maior minor pars,
Facit 7 §
ra. 3963 — 8 27 — 13, 396 %

Vel, Quoniam autem partium quadrata fimul iun&a,atqsid quod
colligitur, in partium differentiam divilum; 37 exeunt, quantg partes
fint queritur,

maior * minor pars
Facit 4 5
28 — . 252, Xa, 252 ~— ¢

OPERATIO PARTIS PRIORI S,

T T Maior, . uyel £ 14, Minot,
12N __1ra. minor 12 N — 1 ra.  maior.
12 13, — 1 pri.  produ, 1z ra, — 1 pri.  productum,
2 ra, — 12N differentia 1z N — 2ra., differentia.

AEQVATIO IGITVR

1213, = 1pri. 1 12 Y2, — 1 pPri.
equa. 173 N
:!'34.-—-11N q 73 1z N‘—*zla.

$IC ETIAM INSTITVATVR OPERATIO
cumnumero g, &uenit

_.atqua l-i‘-N

1 pn’. -~ I& Id. | pl‘f. - 5;1-;- N
axquales 3321 N aquales 54 ra,

Pofterioris partis operatio ex priore nunc eft facilis,
EXEMPLVM SEXTVM,

Sunt tres numeri,quorum pnmus cum aliquo alio, quarto {cilicet,
ad reliquos duos fimul fumptns fit 2. Secundus uero cum mdcm
quarto, ad reliquos, fit in ratione 2 Ac tertius deinde,& ipfecumeo-
dem quarto numero,reliquis dunbus ::qul'dlls fit.cum ficille quartus nu.-
merus, exhypothefi, 8 efle pnnatur,quanu nunc hl tres numeriefle de.

beant,queritur.,
. Primus, fecundus, tertius numerus,
Facit 24 . . 40 & 56
H ; Operatio
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OPERATI O,
Primus fecundus & tertius.  Quartusalius,
Ponatur « radix, & erunt 3 ra, + 24 N,  atg s

Et quoniam fecundus cum dato,terti) & primi numerorum tres quintz funts
totaigitur omnium fumma ad eofdem,tertium & primum,numeros,in ratione,ut
3 ad 5 ,uel octo quinte erunt, Perregulam ergo proportionum,dicendo 8 dants,
quid 4 ra, + 32 Niprimi & tertj numerorum fumma manifeftabitur, Quoni.
am autem primus numerusnotus eft, cumisfit 1 radix pofita, eodem primode
hac fumma {ubtracto : tertius, hoc tertio deinde de tertn & fecundinumerorum
fumma fubtracto:fecundus etiam numerys manifeftabitur, Ponuntur itag nume.
rifingulifeorfim fic,

Primus fecundus tertius quattys,
1 ra, 11ra, 4 4N 1ira. 420N §
Et quoniam etiam tertius cum quarto numeris primo & fecundo 2qualis
eft, tertiusigitur quarto,fecundus uero numero primo additus , que colliguntur,

11ra. 4 28 N & 2L 12 -+ 4 N
inter {e xquales erunt, Radix igitur ,hoc eft, primuys numerus 24, fecundus
- 44, & tertius 56 uenient; quod probari poteft,

Septimum. Sunttre$ numeri,quorum primus cumaliquo alio , quar~
tofcilicet,ad reliquos duos fimul fumptos : felquialteram, fecundus uero
cum ecodem quartoad reliquos: ut 3 ad 5. actertius deinde,& ipfe cum
codem quarto numero:gqualitatis rationem conftituit,cumille quartus
numerusiuxtapropofitum o uel 24 aut unitas efle ponatur,quantihi
tres numeriefle debeant,queritur, |

Facit, quantum adnume-

Primus fecundus tertius
g 9 ' 1315 55e 013
rim 2 24 ‘ 36 1% 1315 2613
unitate . 113 oll &

O&auum, Diuidantur 132 in tres partes fic,ut prima multiplicataper
3, producat tres quartas minus 3, fecundg partis diuife in 2, Etiterum
primamultiplicata per 4., producattres quintas minus 1, tertig partis
divifgin 7, queritur,&cg,

prima fecunda tertia pars
Facit 2 24 10§

OPERATIO.

Efto primapars r radix,haecmultiplicata per 3, producuntur 3 ra. Etquo.
niam h& ex hypothefi; in ternario minus funt , quam tres quartz partis fecunda,
diuifz in duo,hoc eft,quam tres quartae dimidfj fecundze partis, ad 3 ra. igitur 3N
addendi,eius deinde quod colligitur, (cumillud tres quarte tantit {int ) integrum
regula proportionum, dicendo 2 funt 3 ra. 4+~ 3 N, quid unum, quarendm
eft. Veniuntautem{ic 4 fa, 4~ 4 N,iplum integrii,acper confequens, fecunda
pars in duo diuifa, eod€igitur integro bis fumpto, fecunda pars, s ra, = sIN e;:}unt.

e . . 3 SR on
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Non aliter fuxta exempli hypothefes, & tertia pars quarendaerit, Quo facto,
partes erunt, _

Prima £ ra, fecunda s ra, 4+ g N -
Tertia 462 ra, 4 uz N, At
~ yltimo tandem 55212’ ®qua. i N,

" Nonum. Diuidantur 36 intres partesfic, ut primamultiplicata peg
é,producat ﬂ:fquiﬁlteru_m plus o, {ecundg partis divifgin.s, retfecunda
disifain 8, ftacuat fefquiquartum minus 4, terti¢ partis multiplicatg pex
3, quericur Xcg.

.

Facit 374 306 233}
PONITVR AD OPERATIONEM SIC
Prima 1 12
{ecunda 20 ta. — 30 N
tertia 10 1A 4= 1 N
. . o
Summa partium 21 % 1a 2914 2qua. 36 N,
Eodem modo 45 ‘intres partes diuifa,
Prima fecunda tertia
excuntpartes 3457 391% 2121
Id quod probari poteft, ut fequitut.
Prima ! {fecunda pars
4
357y 39%7
cum 6 in 8
! : o
20 ;3% | 4247
minus 9 plus 4
125 Dic ' g235, Dic
3 dﬂnt H%%%, ql]id Ay § dant E%{]{;] qu-i'd 4 -
Facit 513 Facit 2311
cum ¢ ) in 3
PdeLL 39 &5 ca - exeunt 2z {2k, tertia
cunda pats. bene igitur,

Decimum. Propofitumeft, numerum ¢, 12, 8 vel 21, feu quemcuncg
alium numerum,diuidere in duas portiones, quarum maioris quadras
tum tantum faciat, quantum numerus iple , cum {ua portione minore
multiplicatus,producit, -

Facit ratione numeri
Maior minor portio
& A, 45 — 3 9 — I 4§
12 Vo gpi i 18 — 1, 180
8 2., 80 — 4 12 ~—— ¥d. 80O
B fgpt—iol g — Kgsr] i
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Similem diuifionem linex alicuius date proponit Euclides in fecundo, pet Ut
decimam:in {exto deinde, per propofitionem jo,quod obiterindicarce libuits

OPERATIO NVMERI VNIVS, 6 SCILICET,

ficinftar omnium, Eftoitacy
X ra, maior, uel 1 ra, minor,
erunt 6 N — 1 ra. minot, 6 N — 1 ra. maior,
Quadratadeinde portionhum maiorum,
lpﬁt 36N—-—-111‘3.-—1-1PH..
Produ®ta yero, &cz,
36 N — ¢ ra, 6 12,

Artgtandem equatio ultima,
spi. + 6 ra. =z=qua. 36 N, uel 1pri 36 N wqua. 1818

Procedatur nunc fecundum canones fecunde &quationis primuym
& tertium, & ueniet ut politum

SEQVITVR PROBA INSTITVTA PRO
numero primo. 6,

54 — J 1620 .
Totus Maior portio minor
6 e 45 — 3 9 — 1a: 45
E.
=
5'-1-'-—..! 1620 |
PROPONVNTVR HVIVSMODI EXEMPLA
etiam {ic,

Diuidantur 24 in duas portiones inzquales, ut, cum maioremin
feipfam , totum uero numerum 24 cum minore portione multiplicas

uero,cquales numeri producantur, Facit
: Maior Minor portio
Y3, 720 — 12 & 36 — 12, 720

Tnhuncmodumradicenumeri 48 diuifa,
exeunt partes, Maior quidemra. 6o — ra. 12, minoruero
Xa. 108 — fa. 6o, quod probari potelt,

Vndecimu, Etquia numero induasportiones diuifo, quarti maioris
quadraci tantix faciar,quantit totus dinifus numerus cii minori fua portio
ne multiplicatus producit,quantus tuerit ip{e totus numerus,minoritem
portio, cum maior portio ex hypothefifit ra. 8o — 4, uelra, 45 — 3

31 12 — Id. 807
quatitur, Facit totus

}minar pOrtio,
6d. 9 ~ 12, 45
OPERATIO
Maior . Minor portio,
_ Totus J so— 4 | J 8o — 4

113 oo . quares radix, minys
| At
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Atg facdtamultiplicatione,ueniunt .

96 — J 5120 Jso 4
N, xqua. 1 pri, minus rds

54 — J 1620 Jas—3

Vel ex communi quadam notitia,
.fﬁca—-4 : Sy — 5120 _ -
' fa, - N, «qua, 1 pri
lay—3 s4 — J 1620

Eftautem exemplum canonis 2quationis fecundee fecundi, atey
eius {olurio talis.,

Quantitates zquationis quantumad primum, funt
Media minima - maxima quantitas
Jso— 412 496 — J s120 N xqua, L pri.
J 20 — 2, infe, 24 — J 320, plus ¢6 — J 5120
ueniunt 120 — J foco, Huiusradix
funt 1o — J 20
plus- J 20 — J 2 &ca.
. Cutn quantitatibus 2equationis {ecundi, eodem modo operatione inftituta,
xque etiam feliciter fucceder. -

EXEMPLVM DVODECIMV M,

Duobus numeris ingqualibus, 34 & 30 datis, propofitu eft,maiorem
in duas portiones ita dinidere, utinter eas medietas minoris (it mediolo
co proportionalis,uel, quod idé eft, utquifub portionibus, unacumal.
teramultiplicata, continetur numerus, gqualis fit quartg parti quadrati,
numeri minoris,

Facit = 25, @ & o,
OPERATIO,
Maior Minor Medietas minoris '
34 30 . rs
Quantitates ex hypotheli proportionales
1 ra. 15 34 N — 1 ra,
quare 34ra. —1pri,  ®qua, 225 N &cze,
ALIA HVIVS DIVISIONIS EXEMPLA.
INumeri propolfiti Medietas Partes diui-
maior, minor minoris {ionis
117 108 $4 I ¢ 36
65 56 28 49 16
49 27 - 13%. ::.1.3'; - J' 413 14'—;_- vt J4:3
30 18 9 27 3
24 24 12 16 o
13 12 9 ' 9 4
5 4 2 4 1
83 8 4 5% :
2 2 L .t 3—J50

Pofuimus huius divifionis exempla plura,cum eorum ufusinndecimo
'Eyclidislibro requiratur, i K |
| une
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NVNC PRO RADICIBVS BINOMIO~

RVM ET RESIDVORVM INVENIENDIS, CVM
eadem {icdlas eliciendi,quae eft propolite diuilionis,operatio, unum
atcp alterum exemplum{ubijciemus.

Sit binomium ra. 448 + 14, uel refiduum ra. 448 — 14, atp
propofitum,radicem eius quadratam elicere,

OPER ATIO.
Duz huius binomij uel refidui portiones, feunomina inzequalia,

maius minus medietas, mi,
funt ra. 448 & 14, atg s
Quantitates proportionales,
r radix vi J 448 N — 1 ra,

Facta multiplicatione, uenit
J 448 radicum — 1 pri. ' @qua. 49 N
Vel, ex communiilla notitia ,Si equalibus 2qualia addantur,
] 448 radi, xqua, 1 pric 4 49 N,

Eftautem exemplum canonis tertij 2quationis fecundz, atqp eius
{olutio, ut {fequitur. |

Numerus characteris medij J 448, huius dimidium J 12, dimidij uero huius
quadratif s12, minus 49 , manent 63, cuiusradix quadrata, J 63, demedietatera-
dicy, J 112,{ubtracta, uel efaddita,colligitur hic quidé J 343,una defideratze radis
cisportio,manetueroillic J 7, portioaltera. Etquiaeft binomiii propofit: per
radices portionum aggregatas, ut « 343 4+ W 7,Binomij,uel, quia eft refliduum
propofitum: perid quod relinquitur, poftquam minorisradix deradice portionis
maioris fubtracta eft, nimirum o 343 — W 7, relidui propofiti radix indicabi.
tur, id quod examinari poterit, - |

SEQVVNTVR HVIVS REI DVO EXEMPLA
alia,unum quidem pro binomio tertio, alterum uerd pro
{exco refiduo expofitum,

Binomiumtertivm  J 448 4+ J 36

Maius - minus nomen Minorisme,
Joqa8s J 336 ] 84
Quantitates proportionales
cyradix | o Jsg ] 448 N — 1 radice,

Factamultiplicatione,uenit ultimo

J 44¢ radicum =qua. 84 N 4 ¢ pri

J 112 infe, 12, minus 84, manent 28. Huius radix qua.
drata, ] 28 de J 112 fubtra®a, uelad J 112 addita, manet J 28,uel wenit J 2z
Harumpgrtilimrad‘fces‘ﬁmuh iuncta, ut W 252 4= 23, Binomij,radice et
unius de-altetius portionis.radice fubtracta: per.id quod relinquitur , nimirum

W 252 — wf 28, Refidui propoliti radix indicabitut,
W) 1 e USRS, Ml Gaic, Refidyum

e

_—
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Refiduum fextum Jdaqs —J 32
Maius minusnomen - Minoris medietas
J 448 J 352 J 83
Quantitates propottionales, _
1 radix J 88’ J 448 N ~ i ra

 FaGamultiplicatione, uenit ultimo
J 448 radicum 2qua. 88 IN =+ 1 pri,
atq partes deinde, .
maior quidem | minoruero’
J 1z e J 24 Jnz — Ja2g
- - Totius tandem reflidui radix,
Radixbinomitj J uz = J 24 minus ra, reflidui J uz — [ 14

Nominis ueto contrarij, Binomij {cilicet, radix eft
Radix utriufq, hoceft,

&binomi] J 11z + J 24, at@getiamrelidui J 112 — J 24,

EXEMPLYVM DECIMVM TERTIVM,

Diuidantur 10 in duasportiones, quarum una cum altera muyltiplis
cata, 15, 20, 24, 1 uel 2, &ce. producuntur,

Facitrationenume.
maioft minor portio
15, s -~ J 10 s — J 10
20, s =+ dJd 5 g —d &
ﬂ 141 6 4‘
1 s ~+J 24 g — J24
l.%: § 4= J 242 s — J 241
' OPERATIO, |
Sit 1 radix,una, & 10 N — 1 ra. altera portio.

Et ueniunt facta multiplicatione,

10 13, — 1 pti.  2qua 15, 20, 24,&cze, N,
Decimumquartum,  Sinttres numeri,& efto quod primus cum 6, fe.
cundi %:{ecundus uerd cum 4,ipfum tertium bis, & eius Liactertiusdes |
inde minus o,priminumeti tres uartas contineat,quericur de numeris,

Primus {fecundurs tertius
Facit 48% g1 38
OPERATIO
1 ra. Pri, 3 ta., -+ 81 N ﬁ;ﬂtn. 6 Y, ~+ ¢2 N TE];‘..
# 9
quare 6 ra. — 29 N equa. 3 ra. '
9 Y

Decimum quintum, Detur numerus quadratus,cuius radicis quadsu
plo 21 additis, quod inde colligitur,ad ipfum quadratum fe habeat inras
tione 3} uel2x, yel equalitatis , & cae, qugritut.,

Fade s, uel 03¢ 4 J355R% uel 45
OPERATIO, |
1 radix 1 ptiy 4 1 4« 20 N,

I 2  Propots
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Proportionalitates.
[ 3

4ra.,+nN ad lpri. ut'ig ad 4
L

| 5

Multiplicationefacta, ueniunt

iz ra, =+ 63 N n pti.
16 ra. + 84 N | xquales o pri. &ca,
. 4 ra = 2t N L x pri.

SEQVITVR HVIVS EXEMPL] EXAMEN,
Sumatur ad examinandum numerus {fecundas.

L 105 +  dagx
Huius radix quadrata, J 82% + &, quaterfumpta, uenit J 16122 . 3§

Additis 21 colliguntur J16122 + 243 Et quoniam hac fumma adipfum
quadratum, 10%% + J 318522, fe,utpolitum eft,haberedeber,ficut 9 ad 4. Facta
igitur multiplicatione prima cum quarta, fecunda deinde cam quantitate uelnu
mero tertio , cum id€ numerus, nimirum, J 259122 4. 982, utring producatur:
quod hocinuento numero,exemplo fatisfactum {it,ex pofteriori parte propofitio
nis decjmee fexte {exti Euclidis tandem infertur, Vel factaigitur diuifione utri.
ulg antecedentis in fuum confequens,cum @quales inter fe {int numeri exeuntess

{imiles etiam rationis numeros, fummam fcilicet,quadratum, o9 & 4, effecon.

ftabit. Eftautem communis exiens 23,

Decimum fextum.  Sunt tres numeri, primus quidem adip{um tertis
um, triplus; fecundus uero ad eundum terdum, ut 3 ad 4.  Quoniam
autem 6 de primo fubcradtis,tribus vers fecundo numero additis,acre-
fiduo deinde cum colle¢to multiplicato; nouencuplus,uel quadruplus
{efquitertius,ad tertium numerum producitur, Quantiigitur illi tres nu
merifinguli {feor{im fint, in dubium uenit,

Facit, quantum ad ratfonem

L

Primus fecundus tertius ,
nouen. 12 3 4
> § §£33 § 8 |
4%uero, J '8 _ 1, 1306~ 35 J s — 3
OPERATIO.
Primus 1 ra, r 12— 6 N reliduum
fecun. 2 ra. 1ra 4+ 3 N colletum
tertius % ra. Factamultiplicatione,

produciturl pric 4= 11 ra, — 18 N @qua. 3 yel1f ra,
Etultimd tandeminintegyris
1 pri.  ®quales sra. =+ 72 N,
opri. <~ 2 ra. 2quales 648 N.
Quate radicis valor, & primus numerus 1z, uel J72:2 —

&um eft, Secundum porro & tertium datipfa pofitionis {olutio.
SEQVITVR ALIA HVIVS EXEMPLI POSITIO.

Primus 4 4 ta. — 6 N refliduum

fecundus 1 ra, 1 ra, + 3 N collectum
tertius . 1! ra,

Factamultiplicationegueniunt ultimo
‘ 4 pri. - =quales 6 ra, o= 18 N
: 4 prl - 2 13, acqualu; : i3 N

:, utdis .

Adhue
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ADHVC ALIA POSITIO.

Primus 3 3 ra, — 6 N reliduum
{ecun. 2 2ra. + 3 N collectum
tertius 1 ra, Factamultiplicatione, ueniunt ultimo,
2% pri. zquales 3 rae 13 N

2l pric -~ L ta, zquales g N

SEQVITVR NVNC OPERATIONIS EXAME N,
Sumanturad examinandum numeriinuenti fecunds,qui funt

F833 ——m 1 J 28313 =i J 5833 1
-3 T 93 1196 — ° 3G9 i T

Primo diuidatur numerus primus in 3,uel {i placet,multiplicetur tertius cum 33
& apparebit, primum numerum ad tertium triplum effe,id quod eft exhypothefis
bus primum. Quzraritur deinde tres quarta tertsj, uelad ipfumfecundtaddatur
{ui ana tertia.Et quonia hic,tertiustillic uero,numerusfecitdus apparet: & id quod
in exemplo dicitur, nimirum, fecundum ad tertium tres quartas effe, apparebit,
Subtrahantur ultimo ¢ de primo, 3 vero ad fecandum numerum addantur, E¢
quoniam refiduo cum colle®o, tertio deinde numero cum 4 & multiplicato,equa-
les numeri producuntur, cum {ic tandem omnes exempli hypothefes hi numeri
habeant,eos ueros eflenemo dubitet,

DECIMYM SEPTIMV M,

'Defideratur quadratus numerus,cuius ¢ ducte in fe,producant duo-
decuplum radicis, uelradicis uigincuplum,

Facit 9, uelra, cubica 2e2s,
OPERATIO;
11, 1 pri, 2 pri, infe, producuntur % tertize quantitatis
2qua, 12 ucl 20 radicibus,

Decimumo&auum _: quadratiductain fe, producit triplum,uel

feptencuplum radicis , quearicur &cae,
numerys 12 el W/ 4032

Facit quadra. 14.4 w/ 16257014
Examen numerif{ecundi,
Numerus uel quadratiradix eft w' 40'3 2,
ci;mdratum ueroipfum w/ 16257024
% . #
orro huius quadrati % pars w1176
in fe multiplicara, producuntur w/ 1382976,
At tantundem etiam producicun,ipfaradice, w/ 4032, Cumy

multiplicata, Quarebene operatum,

Decimum nonum, Suntduo numeri, Quoniamautem quadratum
prioris ad pofteriorem, 1}: pofterioris contra ad numerum priorems

4irationem conftituit, quinamilli duo numerifint, queeritur,

Facit, 2: numerysprior, 3 uero :pofterior,
VICESI MV M,

Numerus 12 induo diniluse,
Quoniamautem ex multiplicatione totius cum differentia,&mi.
noris quadrato: 64 colliguntur, Vel,
Quoniam autem ex multiplicatione totius cum differentia, & ma-
- iorisquadrato; uz colliguntur, Vel,
I 3 Quonid-

|
L
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Quoniam autem quadratapartium, & quod ex multiplicatione totius
cum differentia colligicur: 128 confticuunt, Vel

Quoniam autem hgcduo (imul, quod fcilicet ex multiplicatione totius

cum differenua,quodcp ex una parte cum alteramuluplicata
.producitur: 8o conftituunt, &ce.

Partes divilionis quantz erunte’  Facit 8 & 4
OPERATIO.
Totus numerus 12
1 ra. maior uel 1 Ya. minor
12 N —1ra. mi. 12N —yra, ma
ot 2 ra, ~— 12 Ndifferentia. 12 N —2 ra, difte
ProduGumex toto cumdiff, 24 ra. — 144N 144 N—124 ra.
Minorisquadratum 144 N 4  pri. — 24 ra. 1 pri.
Maioris quadratum 1 pri. 144 N 4+ 1 pri. — 2413
Productum ex una parte,cum altera multiplicata, 12 TR¢ w1 PIis
Acquationes,
Prima uel
: pri, xqua. 64 N apti, =30 N cquas 24 12
Secunda uel
i pri. 2412 2 256 N, 1pri, + 176 N axqua. 48 1,
Tertia uel
s pri  xqua. 64 N 1 pri, + so N xqua, 24 12
Quarra . uel
s pri. 4+ 224 N ®qua, 35 N 1 pri. ~ 1273, equa, 64 N

ARITHMETICL PROBLEMHA

TA EX 1. LIB. GRAECORVM EPIGRAM,

[Tpdrrp.
[TzAAze E.yfu TeAefw oPuenAaps, dlToeg 0 Mw’a‘g
Avap were) dliveop kordormviwp.
Hutoy plv yeveroio Xapioi@-, Eryo“ ocrlw de
Oior7rie,© Pxodlw poleap uns Thwp.
Avep iduostp Ocpiowp, T FENorwa ToehavTee
Ewia , wod Texern, dpop Apisod inov,
DE PALLADIS STATVA, QVOTNAM ILLA AV
ritalenta appendit. |

Pallas ego fum,malieo buncin modum fabrefadta : fed aurum munus

eft ivuenum,quiin ftudio uerfantur poetices. dimidia quidem auri pat.
tem:cOrulit Charifius, octauam uero: Thelpis, decitmam dehinc:Solon,
& uigelimam:Themifon. Reliquaautemnouem & mercedem item qug
artifici debebarur pro opera, contulit Ariftodicus,

Quazftio hincoritur de totoipfius ftatuze pondere.

Facir 4.0 talen. _

Quantum etiam auriad hanc fabricandam f{inguli tribucrint.
Eacit Charifius 2o, Thefpis 5

¢ Solon P Themifon 2z talenta.

Praterea ¢ talenca raliqua,uf ponitur,munus elt Ariftodici.
- Operatio
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: OPERATIO.
Ponatur pondus auri,

fuiffe,

| 1 radixtalentorum
Charifius L ra, )
Thelpis L ra,
¢cuius { Solon < ra, dedit
Themifon 51 ra.
Ariftodicus o talenta.

Summa partium & ¢ talentorum, -

funt 33 ra. -+ o N,equalesradicipofite,

Eft prima ®quatio, hinc radicis ualor, pondus {cilicet auri, gotalentoruth,
Porro quantum {inguli;ad hanc{tatuam extruendam, contulerintex ipfa pofitio-
nis folutione,iuxtaradicisualorem, facile cognofcitur,

:ﬁd’ﬁﬁf’ﬂp*

Avyeiup iptas uiya wos Adneidzo,

ARGV Bovnoh iy Sreiulv®,bs 8° kntbueinlo,

Aueiply ANgéwiogoas gin G- Yoy "Igﬁf';j:

Moign o0 oxdbetn by Bop wpovou guqpviporod,

Awdsn gt I kerravdbbe T aeatinmoo 7rep” weop,

Augy j\ > ofp HAid iaep idnost veusborzys

Avtoeetp Af;(_g:-:f'frg ?Imwgf}g; 7oAt Ao17ree,

Norzras I avAsvos de keyeas Tode v ringrra.

DE ANGEAE ARMENTIS, QY OTNAM

boues fuerint.

Augearn interrogauit generolus Hercules, de multitudinearmen-
torum, cuiille refpondit: Mediahorum pars,amice, circa lunium AL
pheum pafcitur: oftaua autem,circa Saturnicollem : Cgrerum duodeci.
ma, procul hinciuxta loca Taraxippi extrematat uigelima eorum pars,
circaElidem pafcitur:trige(imam uero in Arcadia egoreliqui: reliquaau
tem , quinquaginta numero armenta,uideasiple. ~ Quarricur;

Facit 240,

OPERATI O,

Ponaturboues ﬂ]iﬂ:‘- 1 radix
circa Alpheumigicur Huwiumfune £
circa  collem Baturni L
fuxta Taﬂraxippt extiemum 3 ¢ 1a,
circa Elidemy montem o
, , :
in Arcadia =y

Summa partium und cum so bobus
funt 12 ra. <+ so N  aqud. radicipofite.
e Eﬂprima:cquétfa,ittpradicfs ualor,armentorum {cilicet numerus, 240
~ Porro quotnuncin{ingulislocis uagentur boues,quiuis ex pofitionis folutiov
nefacile cognolcet, :
2pimoN
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Terrop.
X eAnsds é’i;.u Atep, uyauuai N ot g peaeroe dbsck
Kai :ﬂgac (o % Ewug d'lfrrdﬁmn vdlos.
ﬂ?tu&’{ !{fﬂ?ﬂfﬂ: I yuaor thmp 6@;1.&:,
K o ?uemp Te105070, (€ '?I'M‘U_fﬁﬂd‘l fevae.
Aewiop f paus wAvoou sope. tp IU & o mwovTe,
Ko st wed yNivau,ugi bevecg e wrdlopt
. LEONIS CANALE S,

Aneus ego fum L.eo, canales uerd mihi funtoculi duo,& os cit palma
dextripedis. Imple:nt autem craterem eundem: dexrer quidem oculus,
duobus: finifter uero,tribus diebus:& quatuor, palma. Porro fex huns,
osimpiere eum poteft. Haecigitur fimul omnia,& os & oculi & palma,
dic quanto tempore eundem craterem impleant.

Facit 12 diei, yel 4 horis 2% 8lc=,
OPERATI O,
 dies hor=
dexter 2 uel 48
Oculus {
{inifter 3 . ”2
Palma 4 56
Os 1 6

Ponatur tempus, intra quod omnes canales {imul aqua fluentes craterem iny
pleant,quod fit una radix, uel diex,uel horarum,atqs dicatur

dies hora die. horarum

2 uel 48 1 rauel -2

3 72 dant 1 impletionem, 1 Y

% 96 quid: ra,  Facit 1 i

* ¢ L
Summa partium < uel 8

Quare 5.1 ra dierum wel _§&¢ ra. horarum
radici pofite hoceft, 1 N,®qualis.

Eft prima @quatio, atqueradicis ualor ut fuprd pofitum,
quod probari poteft,
Tereerop.
A pdw py fipéie unoet gy&?g??tuﬁpﬂv :
Zijbis Te b fumry.ag vp A ol Aabn
. Tynﬂp "P‘T’r—TPﬂt‘Tap'I’r- 'rs.w'!:lf1 Aurovog

Ef wiv® &ueveup , unreds tugho€te sefuop,

DE STATV1S ZETHI, AMPHI ONIS AC M A
tris ipforum ﬂnttapﬁs.

Ambo quidem nos viginti minas apprndlmuS,Zethus pariter &

meus confanguineus, At i de mea, tertiam ; Amphionis uero , quartam
- partem

L
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partem fumpferis:fex in fumma inuentis, matris pundus inuenies

Quantiigitur hunc ponderis & Zethi & Amphionis ftatua
| fuerit , quaritur. i
Facit Zethi quidem 12 Amphionisuero § minarum,
Antiopeautem mater,ut habet hypothelis,pondusobtinet § minarum,

OPERATIOQ.

ZLethus 7 t 1. vel 20 N — 1ra
» 20 mi,
Amphion ) 20 N — 1 ra. 11,
Colled&is nunc pﬁrtibus uenfunt
vel s N+ 2ra, uel 62 N — I xequales ¢ N &ca,

Vltimo tandem per communes noticias,Si ab aqualibus 2qualia &cax,
Siitem equalibus 2qualia,

sira xquales 1N wed 2 N zquales I,

EixAcidby Tewpe Piuop,
Hwiov©@- wgi 5s®- ¢opiovoar ivop Bawop,
AvTap W@ sewaxilepin® &yl @opTov toio,
Tl '5, Bupvssvaxovory idbo” tetewep tneivn,
M) 7i xAatova” dAoptesa YT HOVON,
Ei wipop tp pot dbing:diwAdatop aébep see.
it tp dwnhdBoie, movroe loomm pulifas,
Eramtp peveop dpise Newpereins vaiisop,

EVCLIDIS§ GEOMETRICYVM,

Ibant mulus & afinauinum portantes, afina autem ex dolore pon-
deris {uiingemilcebar.Qua re uifa, mulus grauiteringemifcenrem afi#
nam ficinterrogauic: Mater, cur italamentaris , cur puellginftar lachry,
mas fundis ¢ ﬁenﬁ:ram mihiunam fi dederis, duplo quam tu plusfu-
ftulero: finuerd tua me unamacceperis, idé plane quod ego pondus fe-
res, Menfuram itaque peritifsime Geometer dicas uolo.

Facit ~ Mulipondus, y: Afinz uero tantum s menfurarum,

OCPERATIO,

Mulus ' ra. Mulus 1 ra, ~+ 2N
Afina rra. +3 N uel Afina 1 ra,

pr
Er ucniunt tandem
1ta, + ¢ N zqua. 1 ra. — x N Vel 1ra+3 N xqua, 2 ra, it N

&

Hadtenus e Graecis epigrammatibus.
SEQVITVR EXEMPLYM IN ORDINE
- uicelimum primum. - -
Eft quiperegrination? infticuithocmodo, ut uidelicet plures abefle i,
es nolit,quam aureos fect: domo efferat:eo nimira confilio, ut i forte mi
nus profperecedas,in finguios dies finguli fuppemnu}g{ aurei, Erquo-
| | huam
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niam Mercurio duce,fingulis diebus toraurei accedunt illi,quot eo ma»
necum domo egredererur,habucrat,tandem reuerfus domumacnume
rans pequnfam, s2 aureos & 1, uel 63 inuenit, Queritur ergo,quotinitio
profectionis aureos habuerit. ~

i 37 & dodrantem
Facit g & J8z — 2

: s o al. BEEPLTT KT, _

Si commune & uulgi quifpiam in huius exempli computatione fudiciumfe
qui uoluerit,inueniet certe, quarto die hominem illif reuertentem domii, non in.
tegros quatuor aureos habuilleantequamiter ingrederetur: & tertio dieidem fire
uerti dicatur, tres aureosin €a fumma quam primo die fecum rulerat defiderari. Et
quia plus.tribus, minus autem quam quatudt aureos fecum primo die habuit,
ponendum igitﬂr,qur}dultra 3 aurcosadhucs radfccm.}lmc eft,in fumma, 3 N ~+

“x ra. aureorum habuerit. Et quoniam,iuxta exempli hypothelim, tot dierumiter
confecit,atq {ingulis diebus, 8id ex hypothefi,illam quam tunc fecam habet pe-
- cuniam, duplicauit: tertio tandem finico die domum rediens, 24 IN ~~ g ra. au
reorum haber, quod eft notandum. : .
Rurfum quandoquidem quartum quog diem non integrum,fed eius partem
tantum aliquam , nimirum ¢ radicem pofitam, perambulat: nonigitur 24 N 4
s ta. aureorum,fed huius{fumma partem propottionalem illaradice dierum ac.
quirit, quare dicendum, -
dies 5 aureorum diei.
1 integeracquirit 24 N 4+ gra. quid »ra

Facit 24 ra. 4+ 3 pri. Quenunc,(ipecuniztertiz dief addita
fuerint, ueniunt

§ primax 4~ 32 ra. -+~ 24 N, aqua, i N, &ce.
63

Radicisigitur ualor, fataoperatione cequationi conueniens : dodrans,uel
J 2%, — 2 aurcicrunt. Tresigirur aurcos & dodrantem, uel 3 aureos & J 32
— 2 aure, initio profetionis habuit. At totetlam dierumiier confecit, quod
nunc probari poteft.

Inftituatur probari fev examinari numerusirrationalis
3 plus JsZ — 2
Numerus aureorum quos primoille habuit, funt 3 plus J 82 — 2 .
Atq; tot etiam diebus peregre profectus fuit

3 plus J 82 — 2 Initioprofectionis,
bis
¢ plus J35% — 4  primi A
bis ° .
=iz plus J 142 — g  fecundi bdiei aurei, _
bis 4 )
24 plus J 568 — 16  terti) - :
Jam dicendum
die inte, aurei ‘ dies

»  acquirunturz4  plus  Jses — 16, quid JsZ - 2

Facit, ut quidem fequenti multiplicatione
| oftendetur 5 — J s6s. |
 Quibus fumma,uel aurei,quos tertio dienoctu fecum tulerat, ut fequitur,ads
dliti, 63 aurei colliguntur, quod erat oftendendum, , = |
. 3 Sequitut
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SEQVITVR MVLTIPLICATIO

24 plus J 568 — 16

.. dgE=— 3
~— 48 LT ub 3e
] sz — J 2292
~ — J 2292
5§ — J 568

SEQ.VITVR ADDITIO,
24 plus J 568 — 16
ss — d s68
Summa 63 aurei,ut {upra.
Aliaadditio, quain hocexemplo locum habet,

= ra. «¢uz ad , -~ ra. o9osg
4 1278 2272
1 639 _ 1136
n 9 e
o 3 —
s, 1 quater
—— 4 bis .
— 3 leptuagiesemel
| == 567 -
Summaradicum — J 567 e,

IXEMPLVM VIGESIMVM SECVNDVM,

73

Quida certaaureoru fumma negociatus,huius trient?, uno aureo & 2
minus,lucratus eft , quare deinde cti forte & lucro negocians,huiusalte,
rd partem, plus g aureis lucratur.ld nunctertio faciens, imilem,aut me’
liorem forte, fortunam fperaturus,eius quod haber iacturam facitin qua
drante, Velfiplacet, eius quod habet quadranté lucrifacit, Quia autem
nuncretenta cit numeret pecunid, uel aureos, inuenit, hic quidé 232 p{us

ta,illicuerd 100 — % ,queritur quotnaaureosipfe primo habuerits

_ ladturamquidem &; aure. & dodrantem
Facit,quantum ad z Lucrum uerd 90 AUrcos,
OPERATIO.
Ponatut i radix,quam primﬁ habuit,
L. quare  F13 T I'-;-*_E?__flld quod Iucraturprimﬁ
atqlic 1 ra, — 11 dors & lucrum limul
Hujus 2, 271 — 2 N Lucrum
+ 3 Lucrum & id

2ra. + 72 N quodlucracur [ccundo

2 12, - §* N Sors & lucrum {imul
Huius 1, 2ra. = 12N la@urauel lucrum

i

L |
o=

[
-2

ucluen, zLra. 4 72N  =qua, 232 o

|
€

manent 1 ra, - 45N «qua. 100 =~ 15 N o
CXs

23, Situnus numerus notus, nimirii 28, 63 uel 42, quattior deindealij
ignoti:X efto quod ignotorum primus cureliquoru trium altera parte,
fecundus uero cum reliquotrum tertia parte, tertius autem cum reliquo.
rum quarta,ac quartus deinde cumreliquorum parte quinta, ipfum no-

tum poficumequent:  Quegritur de numeris ignotis,

K a

Faci
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76 :
, Facitrationenume. :
Primys  fecundus tertius quartus numerus,
29 L 1433 1847 2137
i <63 135 3243 42%% 47%5
4z 155 . 2135 231% 3122

SEQVITVR HVIVS EXEMPLI EXAMEN,
Sumantur ad examinandum numeri primi,

qui funt 37 14315, 18 37 2157 & 28
' (7Y
: ' g =
Numerus - Partes requifite 5 g
primus © 33 7 5% 93% 1022 _SE g
s m ﬂ
- A -1
fecun. 143 it ke Wt S8
T v
. -
tertius 132% g Lt 42 322 Et-é
. =
O w
quate 2137 i % 3P
EXEMPLVM VLTIMVM,ET SIMILE
pracedenti. |

Fundus quidam infcribitur 375 coronatis, quod ubiunusrefcifcit,
ipfius autem fortung multo minores quam uteum emerepofsit, reigi,
turinfecta,difcedit. Hocidem & alfjcuidam, ac deinde etiam tertioac
cidit. Veruntamen {iis qui primo loco fundii eft licitatus , dimidid pecu.
nize partem a reliquis:is uerd quifecundo,dodrantéa reliquis:is aute qui
tertio,beflem d reliquis acciperet,fingulorum tandem pecunie ¢o modo
aucte, fufficerent ad emendum fundum, Quarenunc queftio oritur,

quot coronatos [eor(im quilcg habuerit,
- Facit
Primus Secundus Tertius.,

§3% 160 2.
Quod examinari poterit.

Et hzc quidem funt optime Lector, qua paucis tibi pro regularum Alge.
bre declaratione communicare voluimus.  Czaterum qui plurarequi -

tit, his nunc inftructus,ab alfjs harum regularum {criptori.
b ]
bus petat. Nunc vero ad Eucli- *

dem ip{um.

267 S
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XEION IIPQTON-
EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO-

metricorum liber primus,

sz | St hic liber primus totus feré elementarius, nontantun
w3l ad reliquos fequentes huius Operislibros,fed etiam ad
& (IS il aliorum Geometrarum feripta intelligenda neceflarius,
4| Nl ) | Nam in hoclibro communium uocabulorum,quefub.
% A | inde in geometria uerfanti occurrunt, definitiones con.

ete | tinentur, Preceptiones deinde ducendi perpendicula.
rem ,quomodo item Trilaterg figurg, fecundum latera uel angulos di
uerfz, & Quadrilatera, formaridebeant, Figuraitem aliquapropofita,
quomodoilla in alterius formae figuram permutanda {it, praeceptiones,
ut diximus, traduntur, Cum igitur talia doceantur,& plura etiamalia,
quam hoc loco commemorare uoluimus, facile erit cuiuis, non folum
quam fit neceflarius,{ed etiam ad reliqua perdifcenda liber ifte quam uti-
lis,peripicere.

OPOL

Snueopisip, 00 uie®- vy, Toopun d%, wimos xmhalis, Tpauudsdd
'ﬁrffwm, onuéi. Evidia ypapps isip, s ilov Toie i o) onucioig
&7

DEFINITIONE S,

Pun@umef}, cuius parsnulla. 2. Linea uerd, longitudo latitu-
dinis expers, Linegautem termini pun&ta. 3. Realineacft, que gquar
biliter inter fua punéta iacet,

v
Prima defini, /_\ Z

B

—————— T

i

= 1 o L) ¥
Ewmigdveinisip, o uim® woi wAcdr@~ povop i;g? E-mtpmuﬁ:'mg‘ a’i?m
PR, pfmm.wcf. Ewiwedvs twipodus isip, 5718 16l “lais i ow ] Wwhsioug

KEITUL,
H‘ &

/\ \ ’

4« Supetficies eft, que longitydinem & latitudinem tantum habet,
K 3  Super
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‘Superficieiuerd termini, lineze, 5. Planafuperficies eft, qua gquabiliter
inter {uas rectas iacetlineas, =

-

Erxiw G~ yovie 8y | 4 In\widla Mo Q,facm:.ﬁ?p &%g{vcfp aAAfAwp,
Wl LA im Wwleias weivwp , 7I0s eANIAas TV gpauudp whicss, Omy
d% oy msuineuoee Thw Ywvizp pappaiviéion woip, Euﬁﬂﬁmmr.?‘ RAAET]
nywvie,  Ovupde e i;?r‘ tvléiap selbéion, e i Pefls ymyfacg 100g aAA .
Azte o, Opli 8%1p areea T iowp ywudp. K ipesunviaiviéin, Ké
BT @ yohéimmu, i v tptsumep, Aupréix ywrf:: 35, & peilwp dplis,

Ofea d% , 4 ihaarwp delys. |

6. Planus angulus, eftin plano duarum linearum fe mutuo tangenti,
um,& non in direGum iacentium ,mutua inclinatio, 7. Quando uerd

comprahendentes angulum linez , rect fuerint, Recilineus uocatur
ille angulus, 8. Quando autemrecta(uper retam confiftens lineam,
deinceps fe habentes angulos 2qualesinter fe fecerit, Retus eftuterg
aqualiumangulorum. o. Etinfiftensrectalinea, Perpendiculum : hoc
eft, Perpendicularis lineavocatur , illius fuper quam fteterit, 10, Ob.
tufusangulus eft,quimaiorrecto, 1, Acutusuerd,quiminor eft recto,

ot N ")

; - 19 /11

OpB- ¥¥op,s B 8%1 wige, ZxiuadSt, v ~aws @~ i Twdp tpup
TERULDO VO e
12, Terminus eft,quod cuiufcp extremum eft. s

Vt, Linez termini funt,punca: Superficiei, linez: Corporumuero, fupetfi-
cies,quemadmodum fupra indicatum eft.
13 Figura eft,quee fub aliquo aut aliquibus terminis comprehenditur,
~ Vifuntomnia,qua uel fublineis, uel {ub {uperficiebus comprahenduntur,
fpacia,
KnAB-, 8% oyia iwimedbp, "o wiks ppetia s TN OUEVO:H HY?
Aéimalipipteda, 70 b kg wos onpciov P wros o oxiuat @ nepwep,
w3 W
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G o 7o infouCre whdion | GN\iNous G0, qug op *) PURUKAOY,
: A P oRpSiop HEAET.
14, Circulus, eft higura plana, una
linea comprachenfa, quae Circumte-
rentia appellatur,ad quaabuno quo

dapun Egenrum ,'quaeintra figura
> funtpuf’ omnes cadentes rectae li-
neg inter {e {funt equa[es,_ 15, Pun&um uero hDE Cﬂntrum circuli apa
pellatur. ?

&Icﬂﬁﬁ'l’g@-’ T RURAOUL isip wﬁe;.*:c 718 dl'ga T “""t"’"‘"?ﬂ” Hyw:[vu, et 'HEP“TW"
‘u.qiyu i,cp E#{gﬁ’)‘ﬁ}ﬂc 'TU: [L%FH '\."IEFG @ 'Tfﬂf RURA OV '71'6@_1:1513.-
facxg, e wei o' e Teuvd Pp uuu?xnp*

16 Diameter circuli, eftrecta qugdam linea per cen.
Sk trum du&a, & ex-utracp parte in circuli circumferen-
, Diameter / tiam'terminata, & quecirculumbifariamfecat, -

\“_ﬂ, :/ H p,muu?tmp g6 'mihg}@ ‘u_{.,p.::p axrg UL T 0T q'-’? dz'gg
m}w,j WA mmhmgﬁmva Liutie 150 ) 16 wIvA oY TENL
Qeocize, T e Fxinhou, 851 UG UCp ~T0Te Wilics, won KURNOY
T Pepeia,

17, Semicirculus,eftfigura, que (ub diametro,atep de cn'cuh circum.
ferentiaablata portione cnmprghend:mr.. 18, Sectio uerd circuli, eft fiv
gura que fub re&a linea,et circuli circumferentia cnmpr&rhmdxtun

SN, (I

Euﬁu?fo:y.p.m oxngm'm 851, oy "Nowo wladp
TENLE YO LEV L
TeormAdVer uly . 1:1.‘: DO TRIGP Tﬁ?wﬁr}\o’bym %, o N d TR PO s
loAdwAdlpa ok, o2 "m0 Adovep ¥ TeaSdpwp iladp msderdueret.

19, Redtilinex figura funt, qua fub re®tislineis
com prathe;nduntur*

20, Trilatere quidem, quaefub tribus. 21, Quadrllatarg uero, qug

fub quatuor, 22, Multilaterg autem »quee fub pluribus quam quatuor
rectislineis cnmprwhenduntun
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Tapde mermAslewp ognpiTep, ;
IoswAdbpop pi Toiymboy 8%, p Tpéigious yop wAdleae.  lovowiniadt,
e dWo udvas lows Hop whslpas,  Zyghlwip &, » s Todis &pi@gf}ﬁp
whdlpxg, .
Trilaterarum porro figurarum,
23, Acquilaterum quidé triangulum eft, quod trialatera habet equa.
lia. 24, llofcelesuero,quod duo tancum fatera habetequalia, 25, Sca
lenumautem,quodtria inequalia habetlatera,
- Erire vV rermAdlpwp oynpotap, ‘
- Ogloyaviop ully 'rgiymwp.ﬁ’ﬁ,%*{?@p 008lu ywviap. AupAvyaviopd e oy
by yoviey, Ofvyaviop de, p Béss dfeias top yuvias.
Amplius rrilaterarum figurarum,
26+ -Re&tangulum quidem triangulum eft,quod habet retirangulum,
27, Obtufiangulumuerd, quod habet obrufumangulum,28.  Acu
tiangulum autem,quod tres acutos angulos habet,

23 & 28 24 & 26 25 & 27
| Tap & rereawAdlpwp onpslrup.
TEPGEI}{&JM# uep ¥51p, 5 iodmhsbeorte iﬂ,@ opboywiop. Eﬁgﬁgﬂki‘:ﬂ%;
d &fﬂa};d}mnp ulr,ou irémleop de.  Popp@-A, o ioamhslpop uly, dun defoyi
vopd¥. Poupoddie,praskwevanliop mhdlpis T ok yuvias iles dNitus
g}cap,ﬁ ouTe lromheLedp 851, bute &fﬁayﬂwmp.
Figurarum autem quadrilaterarum,
20. Quadratum quidemeft,quod & gquilaterum eft,& rectanoulum,
30, Alterapartelongiusuero, quod rectangulit quidem, at gquilates
rumnoneft. 31 Rhombus autem,quizquilaterus,fed rectangulus
. noneft,  32. Rhomboides deinde,quod ex oppofito & latera& an-
gulos zequales incer fe habens,neqp gquilaterum eft,neqp rectangulum.
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33. Preter has uerd,qugreliquee funt figurae quadrilater¢ ; Menfulae
appellantur, o
FlepaMurgr &aip tbéiou,odi mvse W 76 oz iarrwedla Wome, ) in€aMdpes
vou i’ darespop 1@ d TP To pten, N undleTied oyl TEL Hovorp &NAEA S,
34. Parallele, funtrectzlinee , quain eodem plano exiftentes, & ex
utracp partein infinitl eieét, inneutram inter fe mutuo coincidunt,

-
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AITHMAT A.

Hr Y, Ao srovrps oneioy b awiep onpuiop,iwleiap ypeppunp dyayeiy,
K;c:c} wamymrgqﬁfw Wiy, ¥ v ouve s i’ svliing wbBamey, Kouzrows
Tl uiﬂg@ el SARSHURTIRIRAIY %&q:ea%z,

Poftulata,

Petatur, & primo quidem, Ab omnipuncto ad omne punctum, re-
&Gamlineam ducere pofle. Secundo uerd, Terminatam rectam line.
am,fecundum continuationem,in reGum efjcere, Tertio tandem,Om:-
nicentro & interuallo, circulum defcribere, |

£ KOINAI ENNOI AL
. Tarbabmdi , KoL eMAAgI BB ip |
COMMVNES NOTITIAE,

1 Quzeidem xqualia: & inter [e funt xqualia,
13 13 13 13

F—M

i
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Eap iooig lov: 700 e, moc oA 8Sap iowe,  Kou tap dezro towp iove dpoupelii,
T g oAl §ap o,
2 Sizqualibusequaliaadijcianturt totafuntequalia, 3 Etfiabg.
qualibus gqualiaauferantur;quze relinquuntur funt e qualia

2 3 3 3 I s - — , - . o
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Exp kvilors love 7€oowebii, e oAt 851p dvow.  Kou'tap o cviowp ion &
Qoueedii , Toe Aowaree S5 sz,
4 Siinequalibus gqualia adfjciantur : tota {untinequalia. 5. Etfi
abingqualibus ¢qualiaauferantur ; reliqua {funtinsequalia.

g2

9 16 7 ' 17 24 15
4 8 8 8 5 7 7 7
17 24y 15 10 X7 &
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T& 0 odrpl Srandoia ,ioee xirig i,  Kau T 0 advpd duion , los
. AARNOIG ¢St
¢ Quzeiuldem duplicia: equaliainter fefunt, 7 Etqueeciuldemdi
midia; gqualia inter fefunt.

- 88 8 - -
A TTEP Rl i

Te %qamfgé{aﬂu W GNANAR, Tom diAsre kst Ko 0Aop e ieovs udl
Qop &st.
8 Quacongruuntinterfe: ¢qualia interfe funt,
o Ettotum parte{uamaiuseft. |

T ofs bple yaviat,iows kM iA s ok, Kau'tapeie J\o tvleing wicin i
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EaMoulyew oy o adray o v’ dareipop cvuTreoou T R NMRAGUS &9 &
pisgn etoip &l T Ao bl pihiorores Yuwvice, |
10  Omnesrectianguli:@qualesinter fefunt. 11 Etfiin duasrectasre
talineaincidens,internos, & in eadem parteangulos,duobus rectis mi.
noresfecerit: illasambas produtas infinite,necefle eft coincidere, eain

parte,quaduo ifti anguli fuerint duobus rectis minores,
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LIBER PRIMYV S, b3

[IPOTAZEIZ.
P QTH, As |
Ewl ) dvlsions Wheines memrspas uhms, mghyavop irvmddpop rusilestes,
'- PROPOSITIONES.
PRIMA, |

Super datarectalineaterminata, trianguliizquilaterum conftituere,

 Terminataretalinea data , propofitum efty fuper ea triangulum aquilaterum
conftituere, Officio igitur circini, fecunduminteruallumre&tx datx,ex utracgillis
us extremitate, per tertium poftulati,circu-
lus defcribatur: atqg ubialter alterum fupra
lineam fecat,indead utrang; extremitatem
datx recta qugdam linea demittatur, & pro

{ 7 A :
. { Daza |/ re@ \1 teriaca

e pofitioni fatisfactum erit, cum hedux de-

\ K mifle & recta terminata data , triangulum
/ quale petitur comprehendant: id quod fa.

\\ X, o ‘tile ex fiructura & circuli definitione, bis
SO N ufurpata, acggilla communi noticia , Qu

unifunt 2qualia, & inter fe fint 2qulia,demonfirari poterit. Super dataigitur tea
Cta terminata linea,riangulum aquilaterum conftitut eft, quod fecifle oportuit.

FPOTASIE B.
[Teds 76 dvfivm onpslw , i Sobeion iwlbeia tolwivleiap Gid au,
PROPOSITIO 11,

- Addatum punctu, datz retaelinez , equadem retam lined ponere,

Puncto & re(talinea data, defcribatur primo circulus, cuius femidiameterfitre
Ga dataialteraiplius extremitate,utra fuerit,centri loco fumpta. Quo facto,a cen-
tro circulijam defcripti,ad pundtum datum,linea quadamrecia, per primym po-

ftulatum ducia, fuper ea, per propofitionem praecedentem, triangulum cequilate-
tum conflituatur: atqgid latus, quod ad centrum tendit , ad cfrcumﬁ:r entiam ultp
producatur. Poftea verd fecundum hancipfam continuatd, ex illa quoep extremi-
tate,quam cum latere trianguli altero communem habet, circulus defctibatur, &
ubi tandem latus trianguli alterum ul"q; ad circumferentiam continuatum fuerit,
confectum erit negocium, A’ dato enim puncto linea, datxe zqualis, educia eft:
id quod adietz fignrzindicant.atque in huncmodum demonfirari poteft. Cum
enim in maiori circulo, qua exipfius centro egrediuntur re@a linea,ex definitfo.
ne, interfe qualeslint cumd etiam fuperrecia, quam centrum circuliminoris et

L 2 ' pundium
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punctum datum terminant, triangulum 2qui.
laterum conftitutum fit, huius vero trianguli
duo latera duarum maioris circuli femidiame.
trorum partes {int, partibusllis 2qualibus ab
aqualibus femidiametris fubtradiis, & quare.
linquuntur recte lineze, ex communiquadam
noticiainter{e 2zquales erunt, Sed quia unaha.
rum, ex definitione circuli;date reCieelt 2qua
lis: & altera, quaenimirum ex dato puncioe-
greditur, ex communi quadam noticia, eidem
reCta date equaliserit. Ad datum igitur pun~
Ctum, datzrectz linex equalisrecta politaeft,

PPOTASIE | r,
Ado-dbleioGp Whudp aricwp,amwd P psigo®@-,Ti edoason iolw whdep
GNP,
i PROPOSITIO 1y,

Duabus datisrectis lineis ingqualibus,alongiori,breuiori gqualemre
¢tam lineam ab{cindere.

Eft huius propofitionis triplex operatio, feu fabrica, Prima, ut officio circini qua

Linealongior,: titas breuioris accipiatur: ea deindein lon-
W, CRBIEORS . A0 o, GOt St gﬂre,-ab extremitate unaincipiendo,pun.
o aliquo fignetur: & factum erit negotif,
Breuior, = : o
. _id quod per comunem illamnoticia, Qua
| uni {unt zqualia,etinter (e funt qualia,de
monflrari poterit,

Secunda eft,utlinex propofite duabus fuis extremitatibus utcuncp coniungen
eur,{ecundum quantitatem deinde,uel interyalli breuioris,ex coniunctionis pun,

&o,per tertium poftulatum, circulus,uel arcus tantum eirculiloco,qui tamen lon
giorem rectafecat, defcribatur:& idem effectum erit. Huius autem demonftratio
eftipfacirculi definitio fupra tradita, cum linex a centro in circumferentiam ca.
dentes, per eandem, inter fe{int 2quales. '

Tertiahuius operatio eft, ut, per preecedentem propofitionem fecundam , pri.
mo ab extremitate longiorisalterutra, tanquam a puncto aliquo dato, linea bre,
uiori gqualis educatur;atq huicdeinde alongior e, prout {ecunda huius propofit
glﬁs@g&?&n exigit, xqualis abfcindatur. & tertio,quod uolebat propofitio, fa

m ety

¥,
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; PROPOSITIO 1111 -
‘Siduo triangula duo latera duobus lateribus gqualia habuerint,utrun.
que utrique,habuerint uero 8 angulum angulo ¢qualem,eum qui fubg-

qualibus rectis lineis comprehenditur: & balim bali equalem habebunt,

& triangulum triangulo equale erit, acreliqui anguli reliquis angulis s

quales erunt,utercp utricg,{fub quibus gqualia latera fubtenduntur,

Sumithecquarta propofitio fud demonftration@ ab impofsibili, Duplex enim
eft, utnorunt dialecici, demonfirationis genus. Vnum, quod ex veris & concef
fis procedit, 8 direCtum dicitur, Alterum uerd, quod cum directe non pofsit obti
neri, ab impofsibili aliquo & abfurda coclufione {fuam demonflratione cofirmat
quod paucis tantum hic monere yoluimus. Nunc quantum ad propofitiong. Pre.
{cribantur huiufmodi dyo triangula,qualiahec propofitio requirit,quorum nimi-

rumunius duo latera, duobuslateris
bus alterius equaliafine: atcgangu-
lus deinde fub ¢qualibuslateribus u.
nius,angulo {ub equalibus trianguli
alterius comprehenfo equalis: dico
quod & horum triangulorum bafes,
ipfaquoq tridgula tota, atqy reliqud
angulf reliquis an}g}uh’s utringue in.
ter {e equales {int, Huius reinuncacs
cedere deberet ocularis quedam de-
monftratio:fed quiaad fenfum quafiita fefe habere res apparet, & Euf dens eft,tan.
B 3 quam

L
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quamuera at@ omnibus nota relinquitur,cum ftatim, hoc {i quis negare uelit,op-
politum efus,ad extremum, Quod dug recta{pacium comprehendant , ut fequi.
tur,fateti cogatur,reductionead abfurdum,. Super ponatur triangulum unumalte
ti,licutanguli eorum equales,unus fuperalterofaceat,unum etiam gqualium late.
rum unius, {uper fuo equalialterius tridgulilatere pona.
tur. Et quia hecduo, & reliqua etiam duo ex altera parte
latera,ex hypotheli inter fe 2qualia funt,ab equalibuse.
“tiam angulis defcendunt: horum applicatorum laterum
extremitates,reliqua etiam ex altera partelatera omnino
-} conuenireatc coincidere oporter, Quiawero iam bafii
extremitates ( ut quae edem funt qua defcendentium
later®, ) conueniunt : bafis igitur bafi aut congruet, aut
duzreCtxlinex cOprehendent fuperficie, Poiteriusnd
conceditur,cum nimirum id,ex communi quadam noticia, pro abfurdo habeatur,
Congruet ergo bafes:xqualesigitur interc}'e,ex comuni illa noticia, Qu congru.
untinter fe,;ec%ualia inter fe funt. Congruet{ic & triangulii triangulo: quare & ipfa
xqualiainter {e,pereand?. Denigp quia etiam reliqui duo angulireliquis duobus
* angulfs congruunt, uterp utrigp: & illi candem eo modo quo conueniunt, inter fe
zquales erunt, Cum igitur duo triangula duo latera duobus lateribus equalia ha-
buerint,utrung; utrics, habuerintuero & anguli angulo gqualem,eum qui {ubz-
qualibus rectis comprahenditur: & bafim bafi ¢qualem habebunt,& triangulum
triangulo equale,acreliquiangulireliquis angulis equales erunt,utercy utricg, fub
quibus equalialatera fubtenduntur, quod demonftrari oportuit.

ADMONITI O,

Per punctain figuris,reprefentatur ratio ducens ad abfurdi, ut qui facilis nd efs
fetin concedendo id quod uerum eft, tandem cOuincatur reductione quadamad -
impofsibile, ut hac offenfione abfurditatis quodammodo refiliat ad confefsio.
nem ueri, Quod ut hocloco, fta etiam alijs locis ame fadtum reperient Lectores,
defignatione punctorum, -

NPOTASIE E.

Top iooonehdy rerywup,ai 7itos T Cko'a ywriat, lonet kM i as St Ked

708 wPAnbccGp T8 iowp wheiip , ai "o Tl Eaarp ymm’m,i’bm aMAARIQ
RTOVTOR,

PROPOSITIO v, |
lfofcelium triangulorum:qui ad bafim anguli, equales inter fe funt,
Etgqualibusredtis ulterius productis : quifub bafi anguli,equales intet
{cerunt.

Sunt huius propofitionis duz partes , quarum prior quidem eft, quodin trian.
gulis dutm aqualium laterum,anguliad bafim,hoceftad reliquum latus tertium,
{int inter (e equales. Pofterior wero, {i in huiufmodi

N triangulis ¢qualia duo lateraultra triangulum pro-
ducantur:quod & {ub bali, quif{ic filuntanguli,inter
fe 2quales {int. Fiantlatera ultra triangulum produ

\ &a,per 3, inter {e 2qualia,horum deinde equalium
; - extremitates cii bafis extremitatibus,duabus rectis,
\ quafefemutuo fecent iunclis,demdftratio ex 4 pre

cedenti,bis ufurpata, & communi tandem illa notir
cia, Siab equalibus aqualia auferantur, & quare
linquuntur, &cz, {ic colligetur, Quonia enim infes

rius ad
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‘ris ad [fofcelis bafim pofica triangula ( fimpto tam@ ad utriqg Ifofceli defcripto)
duo latera exhypotheli & ftructura, duobus lateribus ®qualia,angulum preterea

inter equalialatera,angulo equalé haberit:per precedentein quartd, & bafim bafi,
hoceft,fecantes fefemutuo (ub Ifofcelis bafilineas, acreliquos duos angulosrelia -
quis duobusangulis equales habebunt:quod eft notandum. Rurfus quoniam ed.
demduo inferius ad llofcelis baflim pofitatrianigula, propter ftructuram quidem,
& cainfupér,quaiam demonfirata {unt,ex propofitione 4 huius,inter fe xqualia
funt,angulos etiam equales habent:fam {tatim pofterior huius propofitionis pars,
quod fcilicet fub baflianguli inter fe @quales {int,manifelta erit. Quod deinde qua
tum ad partem prior€,ad bafim etiam pofitianguli inter fe equales {int,ex cOmuini

FLANTN

illa noticia,Siab equalibus equalia auferantur | &ce. & id tandé manifeltabitur,
Conftat itaque fic tota propofitio. Ifofcelium igitur triangulorum: qui ad ba.
fim funtanguli, inter {e equales erunt. Produ@is item zequalibus lateribus: & qui
fub baliangulijinter e @quales erunt, quod demonftrari oportuit,

SEQVITVR FIGVRA ALIlA,

PPOTAZEIE ’ S S
Eap 'rgryc:wﬂu &l J‘z}'ﬂ}/mﬁm torer AAARAOULS WOt 5 WO &I NTTO TS 19TEG ywm’aﬂy
NwoTeiva@s mdbed, i@ sANiAsg tovleet.
PROPOSITIO VI

Si trianguli duo anguli ¢quales inter {e fuering: & fub gqualibusangu.

[} b * [
lis fubtenfalatera,equaliaintes [c crunt, £
A0
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Efto triangulum,cuius duo anguli {intinter fexquales:dico & latera illis equa..
libus angulis fubtenfa,inter feaxqualia efle. Si ¢nim non funtcqualia: erit alterum
eorum longius.ab eo ergo quod eftlongius,breuiori cquale auteratur,ivxtaillum
angulym, qui eftalteri zequalis,incipiendo, & claudatur triangulum. Etquoniam
duo triangula, qua nimiram latus,
quod equis angulis interfacet, 0.
mune habent, huiufmddi{unt,qua
lia propolitio precedens quartare.
quirit,cum per hanc quartam,etba
{isbali,torumdeinde triagulum to-
ti triangulo, acreliqui anguli reli
quisangulis equales {int:partiale triangulum fuo totalizquale erit pars toti,quod
eftimpofsibile:partialis etiam angulus, ex communilla noticia. Quze uni {unt .
qualia,&caet. fuo totali equalis,quod &iplum impofsibile.Latus igitur unum al.
teri,propter hgcinconuenientia,non inequale , fed @quale erit, Siigitur trianguli
_alicuius duo anguligquales inter fe fuerint , & horum gquali angulorum fubten.

tenfa laterainter fe @qualia erunt,quod demonftrafie oportui,

PTPOTAZEIZ o
i 3. ] . i r 3 ~ 5 P ar ;8 an ¥
Ezi ) e wleizs, duol rois abaode wheitis 6N e dido wwhéic lo,
T inaTNe , 0v cuseldioovrou s 71808 GAA® uel AN oR it 0y Tox glre
T SN, TR O TR TRLPRTTY {;@_u@n oS o @ de tulsiaus,
; PROPOSITIO, v i1,

Super eademrecta , duabus eifdem reis lineis alie duz rete gquales,
utracp utrigs,no conftituentur,ad alind atg aliud pun@um,ad ealde par.
tes, eofdemp terminos cum duabusinitio ductis redtis lineis habentes,

Vel

Sentétia eft propofitionis: Si fuper alicuius rectee linez extremitatibus,a piicto
uno, extra lined fumpto,dure re¢tae demiflz fuerint, quod ti a pundio quoda alio,
in cad€ qua prius parte conftituto, ad extremitates datee,ali¢ dug recta, que effent
priorib.ductis equales,utrac {ue coterminali,demitti pofsint,hoc impofsibileeft.
i enim pofsibile, deturrecia, a pticto etid extra datd {umpro,ad utrancy extremis
tat¢ rectalinea ducat.Sumat deinde,utita aduerfario,uel minus credéti,mos geras
tur, ineadem qua prius parte, punctum aliud, a quo & ipfo duzx ad extremitates
date rectae tandem demittentur linee,
Et quiain httcmodum defcripta figu-
ra, ex pofterioribus una priorumuna
{ecetautnon {ecet , utrum nunc conti.
gerit,pidta femper, per primii poftu-
latum, recta quada linea confungtda

{unt.Quod {iunaunafecet, cit hicap.
/ pareat duo triangula,quoritutriicy llo
— {celes, quiin lfofcelitt riagulorit uno,

Redtadata, Rectadata.  perprior€ partem quintae,angulifunt
inter {e equales,mox uni ¢qualium unus angulus,qué nimirum habetalatere,ad.
ditus, dealtero uerc unus ablatus: quificueniiitanguliinequales,per eandem pri.
orem quintx partem,ratione alteriys Ifofcelis, inter {e equales erunt. quod cft im.
pofsibile. Efto autem nunc,quod non fecet unaunam, tum poft pundtorum cons
functionem , unius Ifofcelis trianguli equalia latera ultra bafim producantur,
Erquonii qui, ex pofteriore parte quinte ,anguli {unt inter fe equales,{i uni unus
additus, dealtero yexo unys ablatus fuerit, ex priore parte ciuldem quintg idm:l )
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quod prius inferri poteft. Sequitur ergo nunc, quomodocung hoc tentabitur,
incaflum laborari, cumnecintra nec extra demifias rectas punciii aliud fumi pofs

AAARARDL AR W& e/ SiAhiR S aasd

Reftadata. Redta data,
fit.Super ead@ igitur recta, duabus eifd€ rectis, & reli. quod demitrafle oportuits
RPOTAZIE H,

Eap o @%{uﬂm Toes NbomdUpas Toiie Mot mhdbeedis lones Ty, 'mmmﬁmp
| P \ . - » 1 b [ ~ ’
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PROPOSITIO VIIL,

Siduotrianguladuo latera duobuslateribus gqualia habuerint,utry.
que utricp, habuerintuero & bafim bafi gqualem: & angulumangulo .
qualem habebunt,eum quifub gqualibus lateribus comprehendicur,

Defcribantur huiufimodi duo triangula, qualia haee propofitio requirit : dico &
angulos,qui {ub 2qualibus amborum triangulorum lateribus comprehenduntur,
inter fe gquales effe, Colligit {uam demonftrationem hec propofitio ex feptima,ut

precedens{exta ex quinta, ab impof-

{ibilihocmodo. Superponat triangu

lum unumalteri,{ic ucbalis balim,la,

tera etiam latera, unumquodaqs fuum

equale,refpiciant:ac polita bali fuper

bafi unaitem extremitate unius in -

e no, {uper unabalis extremitate in tri-

angulo altero,cum ipfe bafes inter fe {int,ex hypothefi,cquales: du¢ harum extre-
micates reliqua coincident,atq {icetiam iple bafes, cum alias,ubi uidelicetunaba
{is extrauelintra triangulii caderet,duze rect e linez fuperfici€ clauderent, id quod
EEI‘ communem quandam notitiam fierf pofle negatum eft: coOgruunt igicur bafes.
t quia bafes congruunt: latera {iclateribus aut congruent,autnon. Si prius:8¢an
gulus angulo congruet , & ei equalis erit, quod erat demonftrandum. Eftouero
uod non congruantlatera bafibus congruentibus,fed differant, hoceft,in diuer-
a puncia cadant, cum{uper unius recte extremitatibus duere@a, ab uno pun.
. A4 Godeducta,prius conftituta {int,iam yer 6 alize duze,(u.

] pereifdem reGtz extremitatibus pofita, werfus eandem
partem tendentes;in aliud punéum concurrant, contra
propofitionem premifsam feptimam id agi manifeftum
eft.id quod fieri non folet:cum uidelicet Geometre inde
corum nimis atcp turpe eflet,{i demftratze antea propo-
{itionis ueritatem & conftantiam eandem non tueretur,
Propter illud igitur inconueniens,congryentibus bafibus: et reliqua latera, cii {int,
exhypothefi, inter fe ®qualia, congruere; atq licangulos, quos dicta latera com,
Y1 prahendunt,
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prahendunt , inter {e ¢quales efle, necefle erit. Siigitur duo triangula, duofatera
dyobus &ca, quod demonftrafle oportuit.

EPOTAZIZE @.
Tl Jbdesovep yroviapvbiype puop’ dixcee Teuip,
PROPOSITIO 1%

Datum angulum rectilineum:bifariam {ecare,
Angulys rectilineus datus, _ .

Sitangulus re&ilineus datus,atcp propofitd,
eum bifariam fecare. Officio igitur circini, exre.
&is datum angulum continentibus, ab earii con
tactu incipiedo,portiones{fumant equales:qua-
rum fines deinde linea quadamredta, utlfolce.
les trianguld fat,iund, fuperilla , exalterapar.
te, triangulum equilaterum conftituat, Quodfi
/ tandem linea quadam recta alia angulus datus

cum {ibi oppofito copuletur, propofitioni fam
fatisfactum erit: id quod propolitionis xgwe.
xdUs & propofitio octaua manifeftabunt,

ALIA DEMONSTRATIO HVIVS,

Sitangulusrectilineus datus,ate propofitum, eum bifatiam fecare . Signetur
igitur in uno angulilatere pt & aliquod,

huicdeinde portioni,que inter prctihoc
etangulitiacer,equalis ab altero angulila.
tere,ab ipfo angulo incipi€do, per propofi
\x tionem tertiam auferacur, et connectantut
harum portionum fines teitia quadamre.
Galinea. Porro {uperhactertia, exaltera
parte, per primam propolitionem hurius,
triangulo equilatero coitituto ,angulisin
) {uper, quos hacrectain diuerlis triangu.
lisfubtendit, recta quadam linea aliaiun.
Cis,confectum érit negocium, cum hacipfa recta angulum propofitum bifariam

fecet:id quod,ut prius,oftendi poterit. ,

MPOTAZIE I
Trip Mbbeiley by wems pacopivlw: Miya Tepéip:
PROPOSITIO X.

Datam re&am lineam terminatam: bifariam fecare. .

Sitrecta linea terminata data,atq propofitum,eam bifariam fecare. Superilla
igitur triangulum 2quilaterum conftituatur : angulo deinde, quem hacrecta teta
minata {fubtendit,linea quadam rectaalia,per propofitionem nonam prxcedent?,
bifariam diuifo,factum erit negocium.Nam qua angulum, ea ipfa, continuatata.
men,& terminatam reCtam lineam datam bifariam fecet: cuius quidem rei demon

ftratio,ipfa ftruGura & propolitio quarta erunt, Data igitur recta tex-

minata linea,bifariam {ecta eft:quod fieri oportuit.
SEQV ITVR
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Pi
SEQVITVR FIGVR 4,
Re&atermi. S natadata,
NPOTASIS iA,
Ti dbbeiontvlein,cop 7o 7R0s oirmii Jolevpe onpsiov, 700 dplas Ywvias w4
e I s #
gricy Yo pnp kyeyeip,
PROPOSITIO X1

Datarecalinea,a punctoin eadato,ad angulos rectoslineam reGtami
excitare,

Sitrectalinea data,in ea etiam punciii datum,atc propofitum, ex punctohoc;
iplius retz linex datzz,lineam rectam ad re®osangulos educere,Signentur ex u-
tragp parte puncti inlinea, circini officio,quales portiones. ex harum finibus dein
de, circino prius ulterius expan{o, duo circuli;
uel arcus tantum,circulorum loco, fefe mutuo
fecantes delcribantur, A’ mutua tandem duo.
tum arcuum incerfectione linea redta ad puns
¢&um inlinea datum {i demifla fuerit : illam de.
miflam a pun@oin lineaad retos angulos e
ducia efle,fic obtinebitur, Ducatur a commu-

] fiarcuum inter{ectione ad utrangy illorum ci
Recia data, recta datainterfetion?, quadam re@alinea.
Etquonia hicfunt duo triangula, qualia propofitio o taua praecéders requirit,ci
illi anguli,quosrecta dara,& quae ab arcuum intérfetione demifla eftlittea, ip<fag
conftituunt,per eandem octauam, zquales inter {e fint,atqp ob id deinderedti, ex
definitione;hzc demifla ad angulos rectos educta erit,id quod fiéri oportuic,

ALIA DEMONSTRATIO HVI1IVS.

Sitrectalinea data, & qua fequuntur. Signentut
exuiraque parte pundtiin linea aequales portiones;
L una quidem ad placitum,altera uero per propofitio-
nem tertiamt praemiflam, Superhis deinde duabus
portionibus, tanquamuna linea, trianguld xquila-
tero per propofition€ primam conftituto,ad anguld

quemhzéctota fubtendit, 4 pinctd in linea fumpto,
- = redid quadamlinea ducatur, Eritatitem hecredta,ea
Recta data, que petebatut;ad rétos fcilicet angulos a puncto in
linea dato eductaiid quod, ut mods , mediante ftructura, ex propofitione staua,
& definitione anguli recti; facile demoniirari poterit.

M a2  freorazis
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PPOTASIE 1B, f

Eori o JY0&(ep iubSiap dverpop , kmrd i J98ivr @ onpbiov,s uk $Sip i’
b, g ferp ivlsay )fsmy&b Ryayésp.
PROPOSITIO X 11

Super datam rectam lineam infinitam: a dato puncto quodineanon
eft, perpendicularem xetam lineam ducere. _

Sitrectalineafatislonga data, extra eam etiam punc¢tum datum, atq propofi.
tum,a puncto fuper re@tam, perpendicularem rectam lineam demittere. Sufcipia-
tur exalterutra partereCta, per punctum divifze, punctum aliud,utcuncp,ac cento
quidem,punco dato:interuallo uero eo,quod a duobus punciis intercipitur, cit-

culus, per 3 poftulatum defcribatur, Vel Ex

\ puncto dato defcribatur primo circulus tdrus,

ut re¢tam datamin duobus locis interfecet, a

quo codem puncio deinde ad interfectioni

locaduabusre@islineis ductis,lecctur uel an

- gulus ad centrum, quem ha duz recta inclu-

dunt{per noham, vellatus eundem angulum

{fubtendens,{imagis placet: per propolitioné

= 5, 1 o,bifariam, Dico ergo quod hec, uel anguli

' \ - uellatus,{ecans linea, ea {it qua petitur. Quo-

- niam enim ad rectam hanc, quz data res

Ctee inliftit , angulos zequales efle ipfa xent<

ox8us, et propofitio 4,{iangulus:ue] & propo

{itio 3,{ilinea data, feu latus bifariam diuilum

fuerit,demonftrabiit. Et quoniam {untangus

>< li deinceps fe habentes, Quando autem recia

recteinfiftens, deinceps fe habentesangulos

sequales inter {e fecerit: uterqs 2qualium angulorum ex definitione,rectus eft,ac

infiftens, Perpendicularis uocatur, cum hac recta ex puncto etiam dato proce-

dat,propolitioni iam fatisfactii erit, Super datdigiturre¢tamlined {atis longd,a da
to puncto quodin eanonerat,Perpehdicularis educta elt,quod ficri oportuit,

ALIVS MODYVS DV CEND]
perpendicularem lineam,

Eft & tertivsmodus ducendi perpendi.
cularem lineam, ex prima parte propofitio
nis 31,terti] libri fequentis defumptus , €0
fpectans, ﬁquandﬁ forte ab alicuius reGee
extremitate ea ducenda eflet. Huiusiraque
delineationem huc ponere libuit, maxime
obid, quod prater hos modos, non puto
precterea alivm efle modum erigendipes-
pendicularem lineam,

starprorpadd vawrt

Dats recta

APPENDIX, .
Expraemifsis duabus propofitionibus difcetur,quomodo triangulum orthogo:
nivm formari debeat, Pofteaquam enim perpendicularis adrectam ducta eft, i1
| deinde
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deinde huius extremitas, uel pun@um aliquod in ea , cum datarea, vel fimiliter
eius puncto aliquo, coniungatur: triangulum reGangulum defcriptum exis,  fics

spepmypuadiag
sspepnopuadng

De Obtuftangulo autem & Acutiangulo , quomodo formentur, {i illorurh afs
gulos, a quibus denominata funt,quis animaduerterit,non eritlaboriofum facere;
cum nullam {ingularem induftriam hz delineationes requirant, id quod ex fequé
ticuiulg deflcriptioneapparet,

Triangulum
Amblygonium Oxygonium

NPOTASIY T
: b b Ao ¥ L ' : = = 1 ] g
- Qokpivleiein’ wieiep selcion, ywving woil, yops I\0o bpbas y Nvoip dplicis
lowg Toel | |

PR QPO STTY o 1 53 O

Curectalinea fuper re(tam confiftens lined, angulos fecerit: aut duos
reCtos,aut duobus rectis equales faciet,

Confiftat recta fuperrectam lineam,angulos faciens: dico illos effe, aut utrungg
reCtum,aut ambos imul duobus re@is cequales, Nam linea infiftens rect ali), fa.
4 F . Wy L)
ciet deinceps {c habentes angulos aut inter fc aquales,aut ucro inequales, Quod

b e N

(i equales:utercy ex definitione, rectus erit, id quod uult propofitio. Sin uero inae.
quales, quia tamen unus tanto interuallo re¢tum excedit , quanto alter recto mi-
rlor eft(id quodlinea a punctoin recta fumpto, zpoe 0pd¢¢ educta commonfirabit)
propter exceflus & defectus equalitatem,iam hi duo anguli, licetnonrec perfe,
tamen duobus rectis 2quales {funt, id quod & ipfurm habet propofitio. Vnde {ic
patet ipfatota. Si recta igitur linea fug:r rectam confiftens lincam angulos fe-

cerit, aut duos rectos, autduobus rectis angulis ®quales faciet:quod demon-
ftrafle oportuit,

M 3 ALIA
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ALIA EIVS QVO IN PROPOSITIONGE
dicitur, Aut duobus rectis @ qudles, demonftratio.

Quodfirectainfiftés rectalij,angulos deinceps fe habétes inequales fecerit,t{
ex comuni linearttm contacty,tanqua ex puntoinlinea dato,per propofition
huius,adangulos rectoslinea excitétur. Etquoniam exutragg parte femperunus

angulus, hic quidem per lineam apés ol ductam:
illicuero,per alteram infiftentem,in duos angulos
diuifus eft ! {inguli duo partiales fuo totali angulo
xquales erunt.atcg his deindeillis 2qualibus addi
tis , {ic ut duo uni, & unus duobus angulisacce.

i dat:tres anguli tribus equales erunt, uno tandem
communi angulo, qui nimirum fub perpendiculari & aliainfiftente comprehedi.
tur, hic & illicablato: duoanguli duobus equales erunt. Quia autem duo ex una
partereifunt:exaltera parte duo,quos nimirumrecta,nonad reGtosangulos du
<ta,& ea cui infiftit,comprehendunt,duobus rectis angulis ¢quales erunt. Sirecta
igiturlinea fuper reCta coliftens angulos fecerit, X c¢t. quod demofirari oportuit,

RPOTAZIX 1A,

Eapmeds mwitvleiz wod 718 7180s oy onpreies o tvldion pn by Toe ot
Lien walusvon, Tee Wefgs Yuvins deip dpbodis lowg oo in’ whkias ooty
aMHAxig o tuléios,

: PROPOSITIO XI1117,
Siad aliquam re&amlineam atqad eius pun@um duze reételinea,nd

ad eafdem partes ducta,deincepsfehabentesangulos duobus rectis =
quales fecerint:in direCtum eruntinter feiploe rectee lineze,

Sit quadam re@alinea,ad eius etiam ynum aliquod punctum,duze recta lineg
nonad ealdem partes duciz,flictamen, ut cum priorirecta, angulos duobus rectis
aquales faciantdico quod, qua ad punctit func ductz rectz lineg , ad amufsimu.
naalteri iuncta{it. Colligit fuam demonfirationem hac propofitio ex propofitic.

ne 13 praeced@iabimpofsibilific. Nifi enim hae duz re@tze,ad punéum prioriste.
&z ficductz,unalinea{int,fiforceab aliquo minus credente,at fubtili nimis ho.
mine, una dudtarii fuomodo fecundum continuationem inrectum eiecta fuerit,
per precedérem 13, & illam deinde communem noticiam, Siab tequalibus zqua
lia,uel aliquod commune(quod idem eft)fubtrahatur,&cz.inferri poflet, partiale
zqualem efleangulo fuo totali. Sed quia hoc eft contrarationem & notitiam qui.
dam communem,quz fonat. Totum efle qualibet fua parte maius.Non igitur con
tinuari poteft fuxca hoc puncti in direGii aliter, neqgilla, cum qua fam hoc tétatit
eft,neqp etid ductareclaaltera; quareha duz in direciit iuncta funt, Siadaliqua

igityr
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igiturrectam lincam, atcp ad efus pun@um, duze recteline,non ad eafdem partes
ducte, deinceps e habentes & ca. quod demonftrari oportuit,

FPOTAEIS IE,
.Efiy Mo W&o Te pvworp kN iAag * Toi WGl wopupluy yw:ffﬂe loves XNIA UG
RGOV,
PROPOSITIO XV,
Bidugrectelinex {ele mutuo {ecuerint ; ad uerticem angulos @quales

inter {e faciunt.

Sint duw recte linez (éfe mutuo fecantes: dico,quod anguli ad uerticem {int in.
ter fe equales. Eft huius propofitionis demontftratio,propofitio 13 pracedens, ¢
peream rectarecte linee infiftens, {emper dyosangulosautrectos,aut dyobusre

L
Py

Gis equales faciat, Quare hac propofitione bis ufurpata, Cum que uni ¢qualiaiilla
& inter {e ¢qualia {int, communiangulo ab his ¢qualibus ablato : anguli tandem
5] wopvoplw equales manebiin. Si due igitur reCte linee fefe mutuo {ecuerintiad uet-
ricem angulos equalesinter {e faciunt, quod demontirafle oportuit,

FOPIE MA,
Ex A%ty pawspop* Omned boves iaror® oUp whEios Teuvwor kMiAas®,
T 7IDS TH P U ywyiﬁts TeFoRaty oploiss loteg Trolaovat,
COROLLARIV M,
Hinc manifeftum eft, Quotquotrectas lineas, in eode plano fefe mu-
tuo interfecantesiangulos efficere quatuor rectis gquales,
!

P
i} N

PFPOTAZIX LS,
eurpe weryivov s T mNebouly nbAndeions , i iups ywvia wgrd)us
P Gipe , wad karevowliop, Msidwy Esip,
PROPOSITIO X VI,
Omnis trianguliuno latere producto; externus angulus utroginter. -

no,& oppofito,maior eft.

Sittridgulum, productum etiam ulterius unum eiuslatus:dico , quificfit exter-
nus angulus,eum utrocp interno, & ex oppolito conftituto, maiorem effe, Secen.
tur duo latera trianguli,que funt adangulii externir,bifariam,deinde per diuiliond

puncta, ab angulis, quos hgceademlatera fubtendunt, linex xect¢ yltra triangul
' ducantur,

B




- - et PO a

R =R

D6 ELEMENTORVM EVCLIDIS,
ducantut,fic,ututriufcg externa, fuz (it internz portioni gqualis, Extremitatibus

tandem harumrectarum cum pun&to, quod eft duarum divifariim communis tet.
minus,duabus recislineis conexis,demonftrationis figura parata erit. Qua nune
diligenter perfpecia,propofitionum decima quintae & quarta memor, remita fes
{ehabere fscile perfpiciet,

ADMONITIO.

Oportetautem,ut pro utrocp interno & oppofito angulo , quo nimirurm exter.
nus maior efle demonltrari debeat,duo partialia iriangula fumantur, quorumalte
rum quidem angulum illum,de quo agitur,integrum habet:alterum deinde, quod
huic ad verticem un@um eft, tum demum propofitionibus allegatis res {uccels
{um habebit,quod indicarenecefle erat.

SEQLVITVR GEOMETRICA FIGVRA
alia, pro triangulo :
orthogonio &ifof,  oxygonio &aquilat, amblygonio & fcaleno.

/

MPOTASIE 12,
[ecirps 2prytvov, ai o yuwvios dido dpfiisp Nedosavis Ear, zroeuly psredag
Cowdpusvot,
PROPOSITIO xXVvil,
Omnis trianguli,duo anguli duobus rectis minores funt,omnifariam

© fumpti,

Propofito triagulo qualiciicg: dico,quoslibet ejus duos angulos,ducbus redis
minores elle. Producat quoduis eius uniilatus ulterius.Et quonid ex 1am premifa
16 propofitione, angulus externus utrogg interno & oppolito maior eft, & ruifus
quoniam ex communi quadam notitia, Siinequalibus a qualia,uel aliquod coms
muneadieCii tyerit, ipfla tota ingqualia fynt : priotl inequalitiutrigp an %;uius,qui

‘ €it cxrerno
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eftexternoigue adiectus, & totatandeminter {e inzqualia effe conueniet:atque
illud quidem maius, ubi {cilicet eft externus angulus: alterym vero , dyo nimi-

rum interni anguli, minus, Maius autem, cum ex propofitione r3,duobus re&is
angulis equale {it : alterum niic,ut qui {unt duo interni anguli,propter anguftiam;
duobus rectis angulis minus erit. Ec quoniam hocniic de duobusad placitit fum.
ptisangulis, quod ipfi duobus rectis minores fint, demonftracumeft: de {ingu. |
lis duobus amplius nullum dubium erit, quin & ip{i duobus rectis minores{int,
{ubinde tamen alio atdj alio latere ulterius producto, Omnisigitur trianguli duo
anguli,& qua fequuntur,quod demonftrafle oportuit,

HPOTASIS EH.
[owlos Toryvov,t eigwp meboa Tl usidova Ytoviap o Telver,
PROPOSITIO X VIII,

Omnis trianguli,longius latus ampliorem angulum {ubtendit.

Sententia eft propolfitionis. Quod latus alicuius trianguli eft longius: illius etid
angulum quem {ubtendit,breuioris fubtendentis angulo ampliorem effe. Defcri.
batur igitur triangulum,duum equalii, uel trium inequalium laterum:dico quod,
cuius anguli elt latus longtus,illum etid ampliorem efle. Duorumangulorilatera,

ergo amplior angulus, cum E:-chypntheﬁ » unum eo.

rum longius,alter uero bre.

uius {it, abfcindatur delongi-

ori,per propofitioné 3 huius,

portio breuioriaequalis, ac tr

angulo formato, demonftra.

e = tio ex propolitionibus ¢ ct6

fatus longius praemifsis {ic colligetur. Quo

niam formati trianguli cum {it ex ftructura Ifofceles: erunt ipfius ad bafim anguli

inter fe xquales.fed quia unus horit equaliif,elt alterius cuiulda tridguli externus,

unde{ic utrog interno eiufde triaguli & oppolito , maior : & alter equalium eod

interno angulomaior erit. Alterautem cum {it eius, quemlongius latus fubtendit

anguli pars,internus uero is qui a breuiorilatere fubtenditur , argumento d maiori

uelfortiori fumpto, {i parsmaiorillo eft: multo fortius igitur ipfum totum, Om.

nis igitur trianguli, longius latus ampliorem angulum {ubtendit: quod demon-
ftrarioportuit, |

MPOTASIS 1o,
[surps Bryawov , namd Tlw usigove ywvicey & peidwp aNsben "gsoreivel.
PROPOSITIO X1X,

Omnis trianguli, amplior angulus fub longiorilatere fubtenditur.
| N Sententia
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Sententia eft propofitionis. Qui angulusalicuius trianguli cftamplior:illius e
tiam {ubten{um laws anguftiorém angulum fubtendentelatere longiusefle.Nam
‘ {inon fuerit longius illud, de
quo dicit,latus,erit id reliquo.
rii uni autequale, autuno bre.
wius, Quod{iuni equale fuerit:
angulus quem fubtendit, atgs
s amplior eft, ex hypotheli, ex
ampliorangulus priore parte pro PGE tionis 5,{i,
bi alium zqualem angulum habebit: nd ergo amplior. Quod {i uero uno breuius,
cum latus longius, ex precedente,amplioremangulum {ubtendat:angulus quipe
{itus eft amplior,iduno eorf,illo {cilicet cuiuslongius eft fubtenfum latus,angufti.
or erit.Sed quia non eft: neqp etiam eius latus alio breuius erit:longiusergo.ln om
niigitur trianguloamplior angulus longius latus requirit, {eufublongiorilatere
{ubtenditur,quod demonftrafie oportuit.

FPROTAZIE - K.
Teurpe woryiou * o o mhebpar P Aoz s ilovis: Sar, 7otvTs pemes
Asubavopquods

PROPOSFT1O X X
Omnis trianguli, duo latera reliquo longiora funt, omnifaria fumpta,

Efto triangulum qualecungs:dico,quod eius qualitereuncy fumpta duo laterafi
mul,tertio reliquolongiorafint. Horum duorum literum, qua demonftrari debe-
ant,quod tertio reliquo longiora{int,unum ad longitudinem lateris alterius, exil
la parte ubi eft communis eorum co.
pula, ultra triangulum continuatur,
qué deinde hac duo xqualia, uel ha
duz ¢qualesrectzlinex comprehe- -
; datangulum,, is tertia quadam hinea
e recta, utriagulum fiat,claudatur, Et

uoniam illi duo anguli,quiratione triangulilfofcelis,ex priore parte quinte,inter
E{:' equales funt,mox ubi uni gorum,partiali nimirum,altera pars accefsit: totus niic
altero @qualitt maior crit. Sed quonia qui maior & amplior eft in triangulo angu-
tus,longioré ex propofitione s fubtenfam requiric: illaetia que ex duobus datitri.
anguli lateribus cOtinuata eftyealinea,id eft,tertio reliquo latere longior erit. Om.
nis igitur trianguli duo latera reliquo longiora funt, omnifariam {umpta, quod
demonftrafle oportuit,

SEQVITVR FIGVRA GENERALIS PRO
fingulis binis lateribus expofita,

NPOTAZIZ
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' - PROPOSITIO T :

Sifuper trianguliuno latereab extremitatibus duze rectlinea interis
us conftitute fuerint : he conftitutee reliquis trianguli duobiss lateribus
breuiores quidem erunt,amplioremautem angulum comprehendent.

Efto triangulum,duz etiamreGa lineg,in ipfo concurrentes,{uper unius lateris
extremitatibus conftituta;dico , quod conftituta hee reliquis duobus triangulila-
teribus breuiores {int ,ampliorem autem angul@
comprahendunt, Sunthuius propofitionis duze
partes, Prior, quod interiores dux recta exterio-
ribus breuiores{int,id quod patet ex precedenti
bis ufurpata, cum per eam, duo quzlibet latera
uniufcuiufque trianguli, tertio longiora fint, &
communi tandem illa notitia, S ab 2qualibus -
qualia, uel aliqupd commune, fubtrahatur &cze.

Oportet tamen, ut prius ex interioribus lineis alterutra fu continuum etrectum,ad
“fatus ufque exterius producatur, utd triangula illa duo partialia, quorum unius
quidem unumlatus , linea exterior ! alterius uero trianguli unum, alterius exterio
ris linea pars, latus unum fuerit,fumantur, & fuc-

‘cedet demonitiatio, Pofteriornunc,quod angu.

lus {ub interioribus eo , quem exteriores recta li-

nex comprehendunt, maiorlit,ex propofitione

- / 16, X 1lla bis ufurpata,uera effe couincitur, Super
‘S \ unoigit alicuiustrianguli latere ad extremitates
- ¥ # i T ¥ : i v 4
e \ eius due recte interius cOftitutereliquis duobus

o triangulilateribus breuiores quidem funt,ampli.
orem autem angulum comprehendunt, quod demonftrafie oportuit.,

ALIA PRIORIJIS PARTIS DEMONSTRATIO.

Viurpatis triangulis partialibus, quae prius. Et quoniam,ex praccedenti 2 0, duo
qualibetlatera omnis trianguli, tertio latere longiora funt, & quoniam ctiam, In.
aequalibus 2qualiafiadijciantur:tota, ex communi quada notitia, fnacqualia {unt,
utroqs bis (uno tamen poftalterum) ufurpato, perid demit quod dicitur, Longo

breuius,1dgiore multo fortius breuius efle, argumento nimirum a maiori fumpto,

concluditur tandé propoficum, Inceriores {cilicet duas exterioribus duabus,f{iqui
dem fecundum propoficionis hypothiefes conftitutx {int, breuiores efte, quod de-
mceniirari oportuit,
- NTPOTAZIE , KB, | _
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- PROPOSITIO R > < |
Ex tribusreis lineis, quee funt tribus datis rectis lineis gquales, trian-

gulum conftituere, ' 5
. | | N 2 CAVTIU
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CAVTI1O.
Oportetautem duasreliqualongiores efle,omnifariam fumptas,pro.
pterea quod uniufcuiu(ag tridguli duo latera, reliquo longiora efle opor-
teat, omnifariam fumpta; ,

Datis tribus rectis lineis,quarum quaeep due reliqua tertialongiores {int,propo
fitum eft, ex alijs tribus rectis,que funt datis tribus equales, triangulum conftitu.
ere.Ducartur igiturlinea rectafatis longa,ut quz propoficas rectas,adamufsim ¢6-

TI‘ES rE&R dﬂl"&!. ' ‘

i1 -
tinmatas,Jongitudine excedat. flocfacto,portionesin ea, tribus datfsrecis,fIngw/
Iz {ingulis, equales, ordine quo maxime placuerit,per 3 propofitionem huius,fe-
paratim punciisf{ignentur,ex ptictis deinde duobus intermedijs, tanquam ex dur
obus cetris,fecundum extremarum portionum quantitates feu interualla,duo cit
culi defcribantur , atq a puncio tandem interfectionfs ad dicta centra duabus re.
Gislineis dudis,propalitioni (atisfactum erit,ut quidem hoc ex definitione circy

li & illa communi notitia,Eidem aqualia, & intex {e funt 2qualia, facile colligetur,

Ex tribus igitur rectis lineis,qua {unt trib us datis rectis lineis 2quales, triangulym
conflitytum eft, quod fecifle oporruit,

ALIA GEOMETRICA FIGVRA, PRO
rricmgufﬂﬁ'afenu constituendo.

Tres rectz datze,

APPENDIX, . 2
Ex hac propofitioneaddifcuntur trium triangulord, Aequilateri feilicet, Ifofce-
Iis & Scaleni, delineationes: cum prima unius tantum, Aequilateri {cilicet, formati
enemnobis propofuerit,Habentur ergo fic omnium tiangulorum dtlf;ﬂﬂati ::m:; €s)
S ic quidem
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hic quidem,corum qui fecundum diverfitatem laterum nomina fua fortiuntus:Mfe
uero,nimivum circa 1z & 12 propofitiones,ubide Perpendiculari ducendafermo
erat, prout confiderantur hac,& nomina {ua habentab angulis, quod obiter di.
cere uolui, f |
PPOTASIE ° KT, -
Tede 7ii Jbleion vbeinsy 7df 7180 wiyrfi onpasiar, i Jbfelorn yviecibuypip
uw, ol ymrf::cp wlvypepuop rusiaoodoss
‘PROPOSITIO X X111,
Ad datam rectam lingam,datum/cpin ea punctum, dato angulo recti”

lineo,22qualem angulum rectilineum conflituere. .

Sitrectalineadara, punctum etiam in ea datum : {itGs deinde & angulus quid¥
rectilineus datus,atg propofitum,adid punctumad hancitemrectam lineam,da«
to retilineo @qualem rectilineum angulym conftituere. Subtendatur primo dato
angulo recta quedamlinea, quomodocung hocfiat, utappareat riangulum, ad

lus reclilineus datus

‘datam rectam deinde, fecundum quantitatem trium rearum , quee funt tribug
formatifam triangulilateribus 2quales, triangulum, per propofitionem 22 premifs
fam,conftituatur,{ic tamen,ut que dacum angulum compr¢henduntlatera,corom
portiones uel linex aeqrales, in dara recta fuxta punctum lignentur, et factum erit.
Colligitur autem huius rei demoftratio ex {tructura, communiilla noticia,Eidem
aqualia, & inter fe funt xqualia,propolitione tandem octaua huius,quodindican
dum erat.Ad datam igitur rectam lineam,datum@ in ea puncium dato angulorea
ctilineo,xzqualis angulusrectilineus conftitutus elt. quod fieri oportuit.

PTPOTAZIE KA.
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' PROPOSITIO XX LLIY,

Siduotriangula duo latera duobus lateribus ¢qualia habuerint,utriw
queutrigg,habuerint uero angulum angulo ampliorem, eum quifub .
qualibus rectis comprehenditur: & bafim bafilongiorem habebunt.

Sint huiufmodiqualia haec propofitio requirit,duo tridgula:dico balimllius tris
anguli,quod fub g¢qualibus rectis ampliorem coprehendit angulum,aleerius trian-

‘guli balilongiorem efle, Cum enim, ex hypotheli, angulus inter equalialagésa in
N uno

_—r— R . e e
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unoamplior it angulo,itidem inter qualialatera, in wiangulo altero, flle quimi,
amplior

anguftior

\

nor eft, per propofitionem 23 praecedent?, ut fitampliori an%ljllu eequalis, augea,

tur, ab angulo lineam, proximea recte @qualem,educendo.

uic deindeangulu

totali iamfacto, recta linea fubrenfa: erit trian,
gulum hoc,per propofitionem 4,aljj pofito «,
quale. Formetur nunc triangulum aliud, duas
zquales rectas fuis extremitatibus recta qua.
dam linea coniungendo.Et quia triangulum,ex
ftructura, eft fofceles : erunt anguli ad bafim,
ex priori parte propofitionis quinta , inter fex,
quales,Per additionem nunc & fubtractiontan
gulorum qui his 2zqualibus angulis adhzerent,
cum ex decima nona ampliori angulo longius
Tatus fubtendatur, propofitum tandem, ubi 2
qualis pro equali linea {fumitur, inferri poterit;
Amplioris {cilicet anguli inuno, balim longio

rem efle, quam it bafis in altero triagulo anguli
anguftioris, quod demonfirafle oportuit. |

SEQVITVR FIGVRA PRO TRIANGVLIS TRI
bus expofita, necnion ex tertio Euclidis libro defumpta,

et

. APPENDIX, . (itionem
Pattﬁffetctiamc:anu'aﬁo,maiarangulusnfﬂﬂmﬁmﬂ‘d PEPIOPY fma:

wigelimanm
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tigeflimam tertiam pracedentem,ad equalitatem minoris formari, & idem fuifler.

MPOTASIE KE.
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| PROPOSITIO XXV
Siduo triangula duo latera duobus lateribus ¢qualia habuerint, titrt

que utrique , habuerint uero bafim bafi longiorem : & angulum angulo
ampliorem habebunt,eum quem @ quales recta linea comprehendunt,

Sint huiufmodi,qualia hac propofitio requirit,duo triangula: dico,cuius trian.
guli bafis eft longior,illius etiam
angulum, quem equales reGa
comprehendunt, ampliorem el
fe. Namaquales nefintanguli,
uetat hoc propofitio 4,cum fic
& bafes, per eam,contra H}fpn,- ;
thefim, inter {e 2quales efle de-
berent, Amplioré deinde pofitd
anguftiore minorem,uel contrd,
Anguitiorem politumam IPH ore
efle maiorem, per propolitioné
pracedenté nd admittitur, Qua-
reampliore policum in uno,pro
pterlongiorg bafim,illo in trfangulo altero, cuius eft bafis breuior,ampliorem efl¢
necefle eft,quod demonftrari oportuit,
FPOTAZIE ‘ %S
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PROPOSITIO XXV
Siduo triangula duos angulos duobusangulis aquales habuerint; u-

truncp urrig,unucp lacus unilateri zequale,fiue id quod eft inter equales
illos angulos, feu quod uni gqualium angulorum fubtenditur:& reliqua
faterareliquis lateribus eequalia, utruncp utrigp, & reliquum angulumre
liquo angulo xqualem habebunt.

Sint huiufmodi,qualia hac propofitio requirit,duo triangula, ubifcilicet diro

: latusequale hyic
anguli uniug,duobus angulis alterius {int xquales,latys item uniys und, latalm uhi
alterius
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alrerius trianguli,{iveid quod equalibus angulis interfjcitur, {iue reliquorumalte-
rum fuerit,equale:dico quod & reliqua laterareliquislateribus, utrundg utricp, ar’
que etid reliquus angulus reliquo angulo 2qualis {it. Quanti ad primum,ubi(ci.
licetequalelatus ¢qualibus angulis interieCtum eft, {ialterutrum ex reliquisnon
concedatur {uo correfpondentilateriin altero triangulo efle ¢quale, ut eiingquale
fit,certe concedendum erit.alongioriigitur (ut quidem fuo modo fieri poterit) ex
partereliqui tertij anguli,per propolitionem tertiam,portio, breuiorilateri ¢qua
lis,abfcindatur: & a pun&to tadem {ectionis ad angulum cuihoclatus fubtenfum
eft,linca re@a ducatur, Defcribiturautem{ic triangulum quoddam partialealiud,
quod, quiafuo totali triangulo fuperponitur,per propolition deinde quarta, aljj
pofito triangulo equale Efﬁfnﬂ?ﬁﬁr tandem per illam communemnoticiam,Quz
uni ¢qualia &ce, partialé angulum fuo totali,uel contra,totalé fuo partiali angulo
efle equalem, quod eft impofsibile. Alterumigitur reliquum latus in uno,alterire
liquo lateri in triangulo altero quale eft. Quoniam autem ianmy duo funt quarte e
propofitionis triangula,cum tertiumlatus,per hanc quartam,tertio ¢quale {it:reli-
quaduo laterareliquis duobuslateribus, utruncg utrig,utinfertur, ¢qualia exunt.
Quantum ad fecundum,ubi ¢qualelatus uni ¢equalium angulorum {ubtenditun &
hicreliqua duolatera & angulus inuno,reliquis duobus lateribus & angulo intri.
anguloaltero ¢qualia efle colligetur. Quod {i concedatur, non erit opus ullam de.
monflrationem adducere.Sin minus, eritalterutrii e duobusinuno,{uo correfpo.
dentilaterein altero triangulo [ogiusiquod & ipfum, ficut in priori parte huius fa.
‘i, ad gqualitatem alterius {i ponatur,atqg deinde trianguli formetur , contra pro
pofitionem decimam {extam,quarta tamen prius ufurpata,, anguli externum {uo

1

arenba ‘e
3101

interno oppofito wqualé effe, ei qui hoc contradicit, obijciet. Quare qua fane rati.
one,quantiiad latera, cOtrari@ quis inferre tentauerit,irridendii fe exponet. Quod
preterca & angulusreliquus reliquo angulo it gqualis,id ex propolitione 4 uelg
habetur. Siigitur duo triangula diros angulos duobus angulis ¢quales habuerin,
uttundg utriqs, unumd latys, unilateri, & reliqua,quod demonftrafle oportuit.

ADMOQNITIO.

Necefleautem uidetur , ut primo quidem ea,quae inter 2quales angulos pofita
{unt,latera,equaliainter {e efle, atqg tum demumreliquorum duorum laterum,an-
gulosnimirum ¢quales{ubtendentium,zequalitas demonfiretur. Nam alias,fifor.
te hec quae equalesangulos fubtenduntlatera, primo zqualia inter fe efle demon.
firarc quis conaretur,res forte tardius fucceflura eflet: id quod obiter duxi indican
dum, ldem fere ufuuenit in propofitione feptimalibri fexti , ubinon duorumreli.

) ) . " \ P
quorum, hoc eft tertiorum in triangulis angulorum, uerum eorum quiinter pro-
portionalialatera pofiti funt,angulorum aqualitas,primo demonftranda efi. |

- FPOTAZIE K 2.
Eap &s do twbsins widieiwrminfoule,me raMaf yuvins ione dNiAmg
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‘ PROPOSITIO XX V1,

- Siinduas rectas re@alinea incidens,alternatim angulos cequalesinter
fefecerit: parallcle exuntinter {eipfee rectee linezwe, "

Cadat
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Cadatinduasre@asre@alineaalia, efto etiam quod anguli qui ficfiiit alterna-
tim , {intinter fe equales: dico has duas retas inter fe parallelas effe, Namfinon:
N productz he et continuatae,in alis
L i qua parte concurrent, undefican
L gulus externus formati trianguli,
“, per propofition€ 1 6; interno op-
pofito qualis. Hocautem quia
eft cStra propofitionis hypothe-
{im,non concurriit ergo. gly’g au=
tem in eodem plano exifténtes reCtx linez,in neutra parte concurrunt,{i eiecta &
continuatz fuerint, cum, ex definitione, parallela {int:parallelee funt & iftx ducte.
Siin duasigitur reCtasrecta lineaincidens alternatim angulos equales inter {e fe-
cerit:parallelz erunt inter fe ipfae reCtelinez: quod demonttrafle oportuit.

DEFINITIO ANGVLORYVM ENAAAAZ.

Porro anguli wameJg pofiti, quos Alternatim uertimus,funt,quosincidensres
Cta cum rectis datis intetius,in diuer{is pattibus, atq ex oppofito conftituit & 0.
prehendig,

-,'I‘
o

-
l_.‘.
'I- s
.‘..".""_-——l ==

. PPOTAZIS KH.
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EROPOSITILIO XXVIll.

Siinduasretasrectalinea incidens,externum angulu interno & op-
pofito, & ad eafdem partes equalem fecerit , autinternos & ad eafdem
partes duobus rectis aquales  parallelae erunt inter feipfae rectaelinea,

Habethgc propofitio duas partes,quarum utraqs ex fira propria hypothefi, dus
asillaslineas,in quas nimirum tertia cadit, parallelas efleintert, Priorautem patet
ex precedenti,ahgulis, qui pet propofitionem is incet fefunt gqualés,inter femu.
tatis. Pofterioris nunc demonftratio {ic habetur. Quonii énim reCtareGe infiftens
alfj,ctangulos faciens,ex propolitione 13 aut dudsrectos,aut duobus rectis gquas

les angulosfacit, & quoniiam etiam , ex prefenti
\ ' hypotheli,intetni illi qui ad eafdem partes funt
= | , anguli,ducbusrectis gqualesfunt, citdilliduo,
quosnimirum incidens cum alterutrarectarifa-
cit,quam etiam hi, ui interius ¢x una & eadé par
te apparedtanguli, duobus réctis,tanqua uni cui-
- dam equales {int: ex comuni quada noticia, &illi
\ duo his duobus angulis ¢quales erfit:atq de utros
' quedeinde, eo angulo,quem hec dud ¢qualia o
munem habent,{ubtracto: & quirelinquuntur anguli,ex communi quadam notis
cia, inter fe equales erunt. Quia autem reliqui hi auc giamdf angulifiint,aut vero
ad eafdem partes unus externus & alter intérnus oppofitus, {i wamdf fuérint: ex
pracedenti z7: {iero unus externus,alter intérnus , ex priore parte propofitionis
huius,tandem concluditur propolitum,hasfcilicet tectas, in quas alia eo odo,ut
dictum eft, cadit; paralelas effe. Siigitur in duasréctasrectalineaincidens, éxter»
num angulum interno, & oppofito ; & ad eafdem partes axqualém fecerit: aut in-
ternos & ad eafdem partes, duobus réctis ¢quales: parallelz erunt inter fe ha duze
rezlinex, quod demonfiralle oportuit, | |

@) RPOTASLS
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PROPOSITIO LRER,

Inparallelas rectas recta lineaincidens: etalternatim angulos interfe
equales efficit: & externuminterno & oppofito, & ad eafdem partes.
qualem ; & internos,& ad eafdem partes,duobus rectis zequales facit,

Sunt huius propolfitionis partes tres, quarum {ingula parallelas rectas lineas,
& rectam deinde aliam,que in illas parallelas utcuncp cadat,requirunt. Hincitags
prima quidem pars, angulos alternatim pofitos zquales : fecunda ucro, extern
interno, & oppolito atqy ad ealdem partes,zequalem ; tertiaautem, iplos internos
ad ealdem partes,duobusreis angulis equalcs efle afferit. Prima pars abimpol.
fibili{ic patet, Efto enim quod anguli gvamaJg {intinter e incequales. Et quonidin.
equales {unt anguli grame§, alter nimirum
/ alteroamplior, angulo igffeaﬁui ampli.
| ori eft tpcfag, ex equo inequalibus illisan
' / gulisaddito: & ipfa tora, ex comuii qua,
dam noticia, inter feequalia eruine, Quia
“ ! autem uni corum, maius{cilicet, per pros
e politionem 13, duobusrectis eft 2qualis,
/ alterum quod minus eft, duobusrectisan
| aulis minus erit:ex illa igitur parte ubimi.
nores duobus rectis funt anguli, ha duzrecte, ex communi quadam noticia con.
current.Non concurruntasitem, cum fint ex hypotheli, recta parailela: necgans
guli etiam illi yraWd£ ingquales inter fe eruntiequales igitur cos effe,ut prima pars
aflerit,concedendum eft. Quo nunc conceflo, cum per propolitionem s ad verti-
cemanguli{incinter fe equales,equali nunc pro equaliangulo fumpto,uelillaco.
muninoticia, Qnx eidem requalia, &inter fe equalia {unc: etiam angulus externys
interno oppofito,aicp in eadem parte fumpto,equalis erit,quod eit fecundir, Non
aliter perpropofitionem 13, & hicaquali pro ¢qualiangulo fumpto,terti¢ propo-
{itionis parti {atisfieri poterit. In parallelasigitur rectas recta linea incidens, & qug
fequuntur, quod demonfiraflc oportuit.

MPOTAZIS A.
- b . ! 3 A .
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PROPOSITIO XX X,

Qu= cidem rectaelinex paralleloc : & inter (e funt parallela,

/

. |
|

| Sint duz uel plures recta uni
/ 1 alicuireQaelinese parallela: dico,
/ illas & inter fe parallelas effe.
Quod quidem facile,ex propofi.
tionibus 29 & 27, uel 29 & 28,1
recta prius alia in propofitasres
Ctas lineas ytcungginciderit, des
P b ! monftraxipoteft,

PPOTAZIE
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PROPOSITIO XXXI.
A' dato puncto, date re&t linez ; parallelam rectam lineam ducere;,

Sitpunctum datiim,recta etiam linea data,atcg propofitum, 4 dato puncto edu-
cere rectam lineam,dat rectz parallelam. Signetur igitur infecta data punGum
ubicungs,a quo deinde ad punctum ddtum,recta quadamlinea duta, ad hancli-
neamatgad punctum datum , angulorum modo defcriptorum uni , uter is fuerit
& eligatur,per propofitionem 23, angulus @qualis conftituatur. Quod {i tandem
hacultimo ductarectalinea, verfus alteram partem in rcc"turg prout quidem hoc
propolitio 14 requirit, contiriuata fuerit;propofitioni fatisfacts erit,cum hae quee
iam ducta eft linea,ipfa fic qux quarebatur.

-

Demontftratio fumitur exipfa figinae fructura, {idnguli,inter fe ¢quales facti,
gremaf pofiti efle confideréntur,id quod admonuifle oportuit,

FPOTAXSIS AB,
Mawrpe meryavou ks 7 whdbeiop 7iRoosnbAnbeions, i iups Yuwvie d'vol
T0dS Yps v rruonTiop ion 851 Kau ok Qups pi aprywrov FeEie yuwvint,
dvaip opleGs iowr Saip,
PROPOSITIO XXKIL
Omnis trianguli uno latere producto : externus angulus duobusin-
ternis & oppolitisaqualiseft, Et trianguli tres intérnianguli, duobus
funtrectis aquales, -

Sit triangulum, productum etiam uleerius unum eius latus: dico, quod angulus
quif{icfitexternus,duobus internis & oppofitis angulis ggualfs fit. Ecquod etiam
ratione corollariy, ex hacipfa & tredecima propofitione defumpti, Trianguli tiés

.anguliinterni, duobus réctis aquales fint. Ducatur perangulum exteritum linea,
trianguli tertio lateri parallela. Bt quonid in parallelas rectaslineasrecta incidens,
tam alternatim pofitos angulos,ex prima parte propofitionis 2 , inter fe cequales,
quam etiam externym interno oppolico, atqpin eadem parte conftituto 2qualem

Q =2 facit,
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facit, ex fecunda parte propofitionis ciufdem ,cum zqualia gqualibus addits,
tota etiam, ex communi quadam noticia,inter {e qualia {int: ipli propolitio.

AT

niiam fatisfactum &ic, Corollarsj uero demonftratio , ex hacipfa, & propofitione
pracedenti 53, unde nimirum illud defumptii eft,intelligi poteft, {iinterim ad ho-
rum duorum ¢qualium utrungg, tercium angulum intertorem reliquum, quinimi.
rum eft externotgefae, aliquis allumpferit. Omnis igitur trianguli uno latere pro.
ducto: externus angulus duobus internis & oppofitis equalis eft.Er triangulitres
jnterni anguli,duobus funtreciis equales : quod demonfirafie oportuit,

APPENDIX,

Et quia,ut corollarium habet, tres anguli interni omnis trianguli,ducbusredis
angulis funt equales,& quia etiam, ut quidem ex corollario propolitionis 1 5, uel
ipla propofitione 13 colligi poteft,cixca omne punctum, unde nimirum reciee ali.
quotlinee egrediuntur,quiapparentanguli,uniuer{i{imul, quatuorreciis funez.
quales,cumunumquodcg Polygonum, ubiad pund@ialiquod , in ea ubiuis {um.
ptum,ab angufis ipltus fingulis recte linex ducte fuerint, in rot triangula quotni.
mirum ipfum polygonum inf{uoambiru latera iabuerit, fubdiuidi pofsit,{equitnr,

quod omnes an.

guli uniufcuiulg

Polygoni {imul,

/ R tot rectis angulis
W {int 2quales, quot

unitates habuerit

- | numerus,que qui

dé duplum lateri®

eorii, demptisine.
- ‘ de quatuor,indis
cat. Hocaiitex fe-
- quentibus figuris
et cernere &intels
| ligerelicebit,

Ideminpolygonisirregularibys intelligendun, .

Subdividyntur
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Subdiuiduntut etiam polygonain fuatriangula, ubiab uno propofiti polygo-
ni angulo ad omnesreliquos, prater eos quos alatere habet, angulos reCteline®
dudtx fuerint, Vel alio quodam modo, pro alicuius indufttia, in fua triangula fub-
diuidi polygona poffunt. Primus tamen modus, cum ex demontfiratione proce-
dat,reliquis preferendus erit. -

Atquehzc, de Polygonorumin fuatriangula divifione dicta,fufficiant,
NPOTASIE AT,
Al e lreee T4 € FrmepaNious S e b Tor pien M{ﬁyvﬁau@: Lwheiog ®
WOk 2UT fomes T we oeeod Mgt o, | il
"PROPOSITLO T S T -
" Aequales & parallelas ad ea{dem partes rectaelineae coniungentes: &

iplee 2quales & parallela (unt,

Sint 2quales & parallelz recte duelineg, fuis etiam extremitatibus utring du+

abusrectis lineis alijs coniundte: dico,quod etipferecielinex alig, equales inter fe
étparallele {int. Dua enim infigu-

l | ra diametro, cum ex prima parte pro-
politionis 29,anguli alternatim p olitd
| {int inter fe equales: quod & coniun.

- | gentes recte inter ¢ equales fint;ex

propofitide 4 intelligi poterit. Quod '
uerd eedem recte {int etid parallele,cum exallegata propofitione 4,anguliquials
ternatim ponuntur, inter fe gqualesfint:et id tandé, ex propofitione 27, manifes
ftabitur. Aequalesigitur & parallelasad ealdem partesrecte lineg confungetites; -
&Kiple equales & parallel¢ funt: quod demonfirari oporeuit, =~~~

T s
i - o -l‘l
¥ o Fy By &
v g ; ) _jl
. i :

PPOTASIS AA,

iﬂ_:gﬁﬁf “M?jls:}f&ngwp Nwpiop  He &mmm’ng aAdlpas T Hol ywvf;u'
e aei, Ko § Sausrgos adme My Teuve. 7

3 PROPOSITIO
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fe PROPOSKITIO XXXI111,
+ Parallelogrammorum locorum , & latera & angulioppofita,xquala
" “inter{efunt, Etdiameter eabifariam fecat, j
Parallelogrammum, ut uocabulitzvuop indicat,eft figura, fub parallelis ra&i&lj‘
neis comprehen(a. Fit autem {eu deferibitur Parailelngrammum , per ductam re-
i

. tamlineam,punum@ extra e fumptum, {iex hoc puncto, per propofitionem

31 & 3, recte ducte parallela xqualis ducatur , utriufgg rectee deinde extremitates,
duabusrectis linefs fungantur; &

T i erit, quod fic defcribitur, parallelo
o G grammum,propterea quod pofte-
s riores ducta, eque ut priores duz

3 \_ . _ retx, ex propofitione 33 prace.
% Y denti, parallela & inter fe equales

linee fine, Talium igitur parallelogrammorum locorum, feu talium figurarum,&
latera & anguli oppofita,aqualia inter fe funt. Ducatur infigura diameter. Et quo
nid anguli alternatim pofiti, ex prima parte propolitionis 2 9, inter {e gqualesfunt,
unde {ic duo triangula, qualia pro.
pofitio 26 requirit,apparent,quod
latera oppofitd inter fe equaliafint,
angulus item unus fuo oppolfito ¢.
. 6 qualis,perhanc 26 propolitionem
inferri poteft. Ecrurfus quoniam, Si equalibus aqualia adijcidtur, ex comuni quas
daminoticia , ip(a tota ¢qualia funt: huius fententize memor,alterum etiam {uo opa
ofitoangulo equalem cffe, facile concedet, Pater itaqg prior propolitionis pars.
Eoi’ccrimnunc, quod fcilicet diameter ipfum parallelogrammunm bifariam {eeet,
{i quis {ufpicetur id nondum efle demonftratum,, per propolition€ quartam id de«
prehendet. Parallelogrammorum igicur locorum & latera & anguli oppolita, .
qualiainter fe{unt. Et diameter ca bifariam fecat,quod demonf{trari oportuit.

, APPENDI X,

Quoniam autem hec propolitio 34,& multe etiam {equentes, in numeris, quan
titate nimirum dilcreta,;non minus atqp in quantitate continua,uerx effereperiune
tur, quoid oftendamus commodius,canonem quendam %Enemlcm , per qué ome

nis generis triangulorum (modo latera eorum nota tuerint)area inuc.
niri poflent,fubijcere necefle fuit,his uerbis.

R e e ————

Trianguli,cuius aream propofitum cltinuenire, latera primo in unum colligd.
tur,am Eﬁiﬂ'itﬂ deinde huius collecti {ingula wiangulilatera fubtrahantur. Relin-
quuneur autem tres numeri,qui una cum medietate collecti ex lateribus,tanquam
numero quarto,fiinter fe multiplicati fuerint,primus fcilicet cum fecundo,produ.
Ctum hoc cum tertio,quoddpiam producetur cum numero quarto ( necrefert quo
ordine numeri fumantur, qui'uc pro primo,{ecundo,tertio uel quarto reputetur )i
huius yltimi produliradice quadrata, quanta propofiti trianguliarea fuerit, ma-

nifeftabitar, |
SEQVVNTVR HVIVS CANONIS EXEMPL A,
Trianguliipropo. Latera Exceffus uniufcuiulque lateris refpe.
- _  trianguli  Gumedietatis,ag@regatiex lateribuys,
10 ‘ 30
3 : “
S o 6
~ 24 laterumfumma, Quatuor numeri
e 13 legeymmedier. 2 4 6 a2
Tt PRSI N | - - Infticuantus
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Inftityantur nunc multiplicationes.

prima {fecunda tertia
12 6 24
z 4 24
24 primum 24 fecun, - 576 ultimiproduct

q = = . Radixz 4. Tantaigitur eft triangu.
Quadra, i (Ii,cuius latera funt 10 g ¢,area,

EXEMPLYVM IN IRRATIONALIBYVS.

Latera Exceflus
J 130 o —d 4¢
12 J 45 — 3
6 J 49+ 3
Sum, 1g <+ J 180 Medietas 9 -+ J"I'f .
Quatuor numeri,
9 —Jas  Jas—3 [ 45 +3 o -+ Ja4s
36 primum 36 fecundumproducium
Tertio multiplicentut 36
| cum . 36
producuntur 129 6, cuiusradix
quadrata 3 6. area eft trianguli,

ABBREVIATIO CANONIS PER COMEPFENDIVM.

Cum tertize multiplicationis numeri , qui nimirum ex prima & fecundamulu.
plicatione proueniunt, inter {e fuerint ®quales,id quod {pe contingit, in his
item duobus exeinplis euidens eft, cadem tertia multiplicatio negligitur, nec etia
extractioneradicis quadraia tum opus erit, Verum ftatim per alterutrum produ-
ctorum, primum uel{fecundum, trianguliarea indicabitur. |

EXEMPLVM CANONIS ALIVD,
Eftauteminhac 3 4 propofitione triangulum figura primz.

Latera Exceflus
ﬁ J 1 3
6 J 18
Som. 1z + J 72 Meditas 6 ~+ J 1s,

Primum productum funt 13,fecundum tantundem, tertium deinde 324, huius
poftearadix 18, area eft trianguli,atqy medietas etiam parallelogrammi uel figure
prima, quod hoc canone oftendere oportuit.

Potuiflletex copendio iam praeleripto,tertia multiplicatio negligi, ac ftatim per
18 uel 1g, primum {cilicet uel fecundum productum, quaitionirefponderi, quod
idem fuiffet.

SEQVITYR TRIANGVLVM FIGVRAE SECVNDAE,

Latera Exceflus
J 157 t% = J 1%9’
Il - J 1{" — *_;E: \
ﬁ. J 1%‘?’ o _E
i HTSEIII]* '_[? )= J 157 ot MEditaﬁ l% o 1;%‘?

e :.
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Quatuor numeri,
33 ptimum

17 jl%‘? JIIT'I':’?-_...!.‘ _f:%ﬁr L 17 e jt%‘?

|

33 fecundum produdtum

Et quia tertiz multiplicationis numeri inter fe 2equales funt , ideo ea omittitur,
necetiam,extractione radicis quadratae, utfuperius dicti eft, opus erit. Triangult
igit propofiti,hoc elt parallelogrammi medietas,arca,{unt 33, que eratinuenieda.

SEQVITVR TRIANGVLVM FIGVRAE TERTIAE

Latera Exceflus
] d 1§ — J 3
& J Xy — J 3
o deo—t1 G minus J15s —J 3
Sum.iz plus J 60 —J 12 Meditas ¢ plus J 15 — J 3
Quatuornumeri,
Jas— 13 U AT — 6 minus J 15 — J 3 eplus J15—J3
Primum1g — J 180 fecundum 36 minus 13 — J 180

Tertium productum 14 4. Atq huius nuncradix quadrata,
nimirum 1 2,area elt rianguli.

SEQVITVR TRIANGVLVM FIGVRAE QVARTAE,
Latera Exceflus

radix qua, relidui 157 — J 9680 g 1 minusta, qua.re. 301 — J 6og
11 1a. qua.re. 39+ — J 6 o5 minus 23

6 _ra.qua.re. 395 — J 605 plus 2%

Ti7plusra,qua.re. 157 — J 9680 Me. 8 plus ra.quare. 392 — J 605

In{tituantur nune mule plicationes.
Prima.

Radix qu::l.rcﬁdui 398 — J 60§ pILIS 2 %

Radix qua. refidui 30 __ J 605 minus 22

]

producuntur 39% — J 605 minuse2,

Secunda,

g plus radix qua, reflidui 392 — J 605
g L minus radix qua, refidui 395 — ] 605
producuntur 72 % minus 39} — J 6og.
Tertia.
39— J 605 minus 631
'_;rz-f; minus C o jﬁﬂf
28351k — [ fafiozos 10207 frem 2 45z — W R
minus 214553 — J 5
minus 4¢1-%
_ Summa productorum. _
plus 30811 — J 2080780
minus 25 p?% i 9l rﬁ{'r:—gfﬁﬂ;
Factafubtratione,manent 4 8 4, cuiusradix, 2z, aréa eft triangulic

Vel,
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Vel,quafitis productis,primo fcilicet & fecundo, calculo exquifitiore, uenitie
33 — W 6og primum
N 6o — 33 {ecundum.

Quibus nuncinter femultiplicatis,producuntur 48 4, ut prius:
cuius etiam radix, ut prius, z z,trianguli aream reprefentabit.

i‘l,

§IMILE EXEMPLYVM PER RATIONALES, P ER=
| inde ac [1 irrationales effent numert , expofitum . |

Latera,
6
Radixqua.linexexbinisnominib. 40 + # 576, hocelt, 3,

10

1 Exceflus.
Radix quadratabinomij 10 + J 36 plus, 2hoceft ¢

g, minusradix,qua.binomij 10 4= # 36  hoceft. 4.
Radix quadrata binomij 10 4 # 3 6minus,2hoceft z,
Med. s, plus radix qua.binomij 10 4 # 36  hoceft, 1z}
Inftituantur multiplicationes,
Prima.
Radix quabinomij 10 ~ J 36, plus 2, hoceft ¢
Radix qua.binomij 10 4= 4 36;minus 2, hoceft 2
producuntur 10 S of 36 minus 4, hocelt 1z,

Secunda;

g, minusradix qua,binomij io - # 36. hoceft, 4.
8, plusradix qua.binomij 10 ~- « 36 hocefl, 12
64 minus io -~ o 36, hoceft 4s.

Cruciformes multiplicationes, cumx¢juales fint numeri, negliguntur.
Prodyctorum igitur {umma in utraque multiplicatione , ut apparet.

T ertia multiplicatio, :
10 ~ # 36 minus 4 hoceft, 12
6 4 minus 1o -+~ J16 hocell, 48,
640 4+ & 147456 1lEeM 4o -~ A §76
minus 136 o~ #~ 14400
minus“ 256 )
pro, 680 == « :6{5464, :mfnuﬁ 392 = J 14400
Hocelt,

288 -+ « 82044, uel sv6 ultimumprodudum,
Huiys itagp radix quadrata,nimirii z 4, area eft trianguli,

EST ET ALIVD TERTIAE FIGVRAE TRIANGYV,
lum, ratione diametri longioris confideratum,atq; buius quidem |

laterafunt © ¢, 6 W 6o = [ 12
P Latergm

2.
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Laterumf{umma 12plus + 60 —
Exceflusigitar, atq deinceps quatuor numer, _
#aig +J3 Jis 4 V3 eminus Jis + 43 6plus dig g N 3

1E4

Primum fecundum productum
13 - o Ig0 36 minus 1§ -~ « 180,
: | Tertium productum, .

648 4= « 233280 minusso’q = & 233280
hocelt, 1 44. Area igitur trianguli 12, ut prius.
ALIVD ITEM TRIANGVLVM FIGVRAE

quart,cuius quidem
Laterafunt = Exceflusigitur
.Ra.quabi. 157 4+ « 96380 81 minusra.quabi.zol + /6oy
s - raquabi. 39 -+ J oy minus 2L
6 raqua.bl;gqr_}_ufﬁn;pius 2L
17 plusra.qua.bi. 157 ~~ 4 9680 8% plusra, qua*bl. 395 4+ W 605
Produdia,
primum. fecundum
v2L minus39% ~ W o5 39% =+ J 605 minus 6%
Inuentio produdi tertij,
72} minus 30% - J Gos
! 301 - _! Eo¢g minus 6% -

asos o ' v - :
283 90% = J iofol jtem aq5is o of AL

I ]

MiNUS 4§ =

: 5] o558
minuas 2145%; -+ J foise
Sumaa proc fm L.

3~ A $O, 058D
plus 30814 = S 2R L

minus 25971 4 A 22670780,
Hoccft factalubiradtione, 4 8 4.
Huius nunc tertt) producliradix quadrata nimiromezz, aren eft ceis i
Acqp hactenus dicta de triangulorum areis inueltigandis (ufticiant. & n Litup
PO T AZETE AE.
Ta mgwm';hﬂ}fwﬁgm *m, o P a7 Chatws dve,s 3 W TS oo

FOPANHEAYIS ' (ot MHASIS Ls7p.
PROPOSITIO RX N,
Parallelogramma fuper eadem bali conftituta, atqp in eifden parals

Iclis xqudlm inter [e funt,

Poteft huius propofitionis figura gcum etrica tripliciter uariari. Aut enim paral.
lelngl mis fuper yna & cadem bali, inter eafdeni item parallelas pofics, alteruny
unius latus eft diameter alterius,aut ca breuius,aut longius. 51 pt imum,cum ex €0-

rollario prn politionis prmcedenrw,@mnc parallclﬂ graminiia (uai p{ius diametro
- bifariam
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bifariam fecetur, cumd etiam ex comuni quadaminoticia, Efufdem duplicia,inter
fecequalia {ing,hoc quod propofitio concludit,iam manifeftum erit. Quod fi fuerit
| ea breuius, cum parallelogram -
morum locorum latera oppofita
inter {e equaliafint,hocipfo ufur.
pato bis:duo duorii parallelogra.
morum latera ; ex communi qua-
. | dam noticia, inter {e qualia ex(
| ¥ ftent:deindeyero communi por-
tione abillis equalibus lateribus fubtraca , & refliduz linea inter fe xquales criit.
Eed quiaille, ut quidem fecunda pars propofitionis 29, & ipfapropofitio quarta
- ——p— demonftrant,gqualium triangulorum
4 latera funt,his ¢qualibus triangulis cO»
-7 -mune trapezium {iaddatur: & produ.
(ta,parallelogramma fcilicet propofi.

ta, inter parallelas & {uperuna eadeqs
P bafi conftituta, percommunem qua.

dam noticiam,inter fe equalia erunt, quod demonftrafle oportuit. Sivero alterum
unius latus fuerit diametro alterius parallelogrammi longius, oportet ut mediain.
teraequales lineas portio,ex ¢quoillis equalibuslineis addatur, quz producte, cit

e —— =

L™
_—

etipfe equalium triangulorum {int latera,illis equalibus triangulis,primoid quod
duis deinde trapezijs commune quoddam triangu
lum aliud addioportet: & tum etiam fecundum tertize figure defcriptionem,pros
politionifatisfactum erit. Quacungp igitur ratione parallclogrammailla, (feruatis
- tamen hypothelibus ) defcripta fuerine, propofitio yera efle cognofcetur. quod

-

commune habent{ubtrahi,refi

demonitrari oportuit. ;

PER NVMEROS HAEC NVNGC VT PR AE CE/
dens tratari pote[t:id quod uno tantum exemplo indicabimus,

Latera Exceflus
J 533 i ko ] W18 s Jo02E
! 7o i1 1
11 J;Ef-;;i..}_. _J%g_.. 51
IJS'H-F-JI?::-F-:: Me, Ji%i +__!-,LEE+- 5L
Inftitvanttr muyltiplicationes: ,_
) prima | fecunda
FE J 170 o J f%l 1} F‘ji‘:‘ e JIEQ ""f%
e et i SR & S B e B
302 — ga2f— 1334 1330 -~ 423 —30%
, + [ 20610 ) | e J fogie i
D0G10 e 145._1“ Jgagm‘_’_ 1451 o et
TRy z - 4 3 _
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Tertia multiplicatio.
J 2eqe e 1451
o M _
producuntur 222, tertium productum,

Area igitur trianguli,ratione Trapezijin figura prima,eft 381 Quare trapezi
integrum 7 7.Etquia tanti etiam faciunc 1 1 fepties, alterum fcilicet parallelogri.
mun;: & innumerisiam propofitioni fatisfactum erit,quod quidem fieri oportuit,

RPOTAZIS AS, |
[ ax o M I 3 5 n 3 ~
Ta woegaMuloypappa 7o N TR dowp Cdorwp e, © v Todls wdrriiie
TROUNBASIS * lowe NAKAIIS &Sy,
‘ PROPOSITIO WNIXNY,

Parallelogramma fuper 2qualibus balibus conftituta,atein eifdem
parallelis ; @qualia inter fe {unt,

Hac propolitio licetper feiam fatis conftare deberet,cum idem {itequaliif ateg
earundem linearum intellectus,quo tamen dilucidius hecappareat,poltquam de.
fcripta fuerint parallelogramma, ut praecipitur , anguli fuperiores duo unius, cum
. duobus inferioribus alterius

| parallelogrammiangulis, du
abusrectislineis, {icutaltera

alteram no{écet,copulentur,

- o 9 Defcribituratit fic, utex pro-

poflitione 33 colligitur, parrallelogrammum aliud, quod nunc, quia cum utroque
pofito, & inter lineas parallelas, & {uper una atq eadem bafi conftitutumeft: u.
eruncp policum huic defcripro parallelogrammo alij, per propofitionem praemif-
fam,atcpiila tandem etiam inter fe,per hanc communem noticiam, Quz eidem -
qualia,& inter fc aqualia (unt, equalia effc oftendtitur. Parallelogramma igit fu-

per ¢qualibus bafibus & in eifdem parallelis confticurta: inter {e funt equalia,quod

demonfirallc oportui

AT =

G G
NVNC QVANTVM AD _PRAKIM NVMERORY M.
~ Latera Exceflus
| 13 | d =3
9 J g 2
]34 i1 —Jz
11+134_m ' 11-1-._?'-% |
primum {ecun, ter. pro, Arcatrian,
X 1 J lq;fﬂi :1-}:@ _
i e ALIVD

. L
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ALIVD TRIANGVLVM EX SECVNDA FIGVRA,;

Latera Excellus
J 208 | 3 e J T2
io dsz— 2
6 ;i J e s 2
16 + J 208 8+ J 52
Tertiumpro, 576 Areatrianguli 24.
RPOTAZIYS AZ,

Ta wprywva T vl P ab ] Codoews Bk 5 wod W Tie ahToiie mripals
AHASIS * dome NAKASIS &sip,
PROPOSITIO ¥ XXVII,

Triangulaf{uper eadem bafi cGftituta,atqpin eildem parallelisiequa.
lia inter {e funt, | '

Sintinter lineas parallelas, fuperuna & eadem bali conftituta duo uel plura tri.
angula:dicosillainter fe efle 2qualia. Continuetur ea, quz triangulorum uertices
coniungit recta linea in utrandgs partem ; quantum fatis fuetit , fiant etiam ex pro-
pofitis triangulis parallelogramma, ducéndo in unoquo triangulo , ab eius uno
angulo,corum quiad bafim funt,lineam , lateri quod hunc eundemangulum fub.

|

B

tendit, per propofitionem 3 1, parallelam. Et quoniam deferipta parallelogram.
ma,cum f{uper eadem bafi,atqp ineifdem parallelis conltitutafint, inter fe 2qualia
efle, expropofitione 35 notum eft. Et rurfus quoniam, qua eivfdem dimidia, ex
communi quadam noticia eequalia intet {c{unt: def¢tiptorum parallelogrammo-
rum medietates, triangula {cilicet polita,inter {e equalia érunt. Triangulaigitur {u.
pereadem bafi conftituta, atqp in eildem parallelis: eequaliainter {efunt, quod de«
monlftrari oportuit,

NVNC QVANTVM AD NVMERORVM PRAXIM,

Latera Exceflus
1z
12 i & & & & & . & 6
12
Summa 36 | Medietas 18 -

: : »
Tertiumproductum 3g88.  Area J 3388 uel 625 Ffere,
ALTER VM TRIANGVLVM HABET |

Latera J 252 gz J 108

Exce, J27 6 —~J63 J2ymm6ults J63,46— 12y
P .3 Sumniad
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Sunimalat, J 22 == 12 = J 108 Med, J 63 ~+ 6 == J 27
Primum fecundum ter,productum
J 9oy —iys J 9072 4 73 3888 &Xca,

ALIA FIGYRA,

Habet hacfiguratria trian
gula, que,ut gmm etrice, ita
ét per numerosfequeti caley.

lo inter {e gqualia effe

oftenduntur. ,
3
Communis bafis.
Quantumeigiturad triangulum primum, cuius quidem
Laterafunt Exceflusigitur
] 384 4 4+ J 48 —+] 96
J 192 4—J 48 + Ul 96
8 Jos 4 J g8 — 4
J 384 + J 192 4+ 3 o6+ las'+ 4
Vitimumpro. Areatrianguli
2048 J 2048. uel 452 23 fer€.
Porro triangulum fecundum habet
Latera 12 12 & Exceflus 4 4 s
Summalat. 32 Medictas 16 Ptimum produditt 16
fecun., 128, tertium pro. 2 o4s. Areatrian, J 2048
Sequitur triangulum tertium, cuius quidem
Lateraflunt Exceflusigitur
J-:H"z 4-—%—-.!';?—-—.!'!13
J:zg 4———.}'5?4—111;
3 d g b Jigg— 4
J 452 J 228 8 J 113 + Js57 “

Vitmi pro. 2048 Arecatrian guli ut ﬁ:prﬁ.

o Arcautrivlq trianguli, funt 29. €U
Z2 les igitur inter fe,
&
NPOTASIE AH.

Ta r'rgrymwc T W P iowp baaEwp 2, @ Qv Tods odrods gﬂft?ﬂ?t?uf -
Aosg * owe EMH?WIQ cioip,
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PROPOSITIO | XXXVIIL,. -

Triangula {uper aqualibus bafibus conftituta , atq in eifdem paralle.
lis: eequalia inter fe {unt. -
Propofitis triangulis , ut pracipitur , eademhuius qua praccedentis sereoxdls

/ = |
& - _l,.'lr.-‘ il'
i r \1 I r'llll" /f & ;;-.1*}
1Z \E / . e oy
{ 4.3 | i
iV
/ 4 v S
F s i
7 :
/ ; » \/ e I

L= P

atcp demonftratio erit,{iloco propofitionis tricelima quintzillicfumpta, hictri-
celima fexta {umatur, |

ALIVD HVIVS PROPOSITIONIS EXEMPLYVM,

% |

e

3 8

NTPOTAZIS AO,
1 ' L e 2. 3 1 oyt

Té lowe mgiywvee, 7ot W) b)) Codoews S, wed ' 7o edrat uipn

UL Y TOLS OWTOUS FRPRAABAOIS (57,
PROPOSITIO XX XIX.

Aequalia triancula, fuper eadem bali, atque ad cafldem partes con”

{ticuta; & in eifdem {unt parallelis.
P
FPOTAZIE M.

Te iow reiywva Ta TN 7 towp Choewp e, vt G5 T airTe pies wok
tp Tods auTods ameah bl sip,
' PROPOSITIO oot A

Acqualia triangula, {uper @qualibus balibus, atg ad ealdem partes
conftituta;& in eildem {unt parallelss,

Requirunt ha dua propofitiones aqualia, eiufdem uel 2qualium balium trian
gula, & inde candem inter lineas parallelas ({imodoad eafdem partes fuerint c3-
{titura ) ea pofita efleinferunt.
Triangulis itags huiufmodide-
{criptis, propolitionum demo-
{trationes ab impofsihili illo,
“*+= Partem {uo toti zqualem elle,
, ~ colligentur. Nam re(ta quada
4 linea triangulorum werticibus

Baffs eadem copulatis, {i quis prater hanc
aliam ab unius trianguli uertice,tanquam apuncio [ignato,bafi parallelam ftatue.

re yelit, faciatfane hoc, fi poterit, Et quoniam fit, quod hac ducta parallelaalter-
masiE ey ytrius

1y

.r-
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utrius trfanguli,Jatera fecet,aut non fecet.Si primum, coninngatur punctum fece
onis inuno latere recta quadam linea,cum {ibi oppofita bafis extremirate. Ec quos
niam duo triangula apparent, quorum unum quiden cumfecundum aduerfarj

Bafes xquales

firuGuram, ex propofitione 3 5, uni:alterum uero, ex hypotheli, eidemtriangulo

equalefit:moxilli,aut per propofitionem 37, {i unam & candem bafim habuerint

autuerd. per propofitionem 33, {i feparatze, equales tamen inter [, bafesiliorum

fuerint,inter {e equalia erunt,partiale totali, quod eft impofsibile. Litoigiturnm
A P

Bafis cadem |
quodnonfecct parallela haecalterius triangulilatera,tum huius trianguli unum fa,
tus ulera verticem ufcy ad parallelam conunuari, punctum deinde conractus cum
oppolitabalis extremitate,ut modo,coniungi debet: & id€ quod prius, partiale fci
licet uiangulum {uo totaliequale efle,per allegatas propofitionesinferetur, Hoe

S

Bafes zequales
autem, quia ex communiillanoticia, Totum parte fuamaius eft , impofsibile exi.
ftit,propolitionibus confentiendum erit. Aequalia igitur triangula,five fuper eade

feuxqualibusbalibus,atquead ealdem partes conftituta; & in cifdem parallelises
runt,quod demonftrafic oportuit.

SEQVITVR NVMERORYM PRAXIS.

| Prioris triangulifigura ultima
Latera funt J 213 ' A2 J 20

Laterym




"LIBER PRIMYVS, | ¥2¢
Laterumfumma J 212 12 4+ J 20 Medictas J §3 4= 6 < ] 5

Exceflusigitur,ac per confequens quatuor numeti.
Isa+6+ls3 s—6adss Is3 +6—1s Jsz64ls
Inftitantur multiplicationes.

Prima Secunda
Js+6—Js3 | Jj';-l-ﬁ':'!-jf
. Js—6+ Js3 Js3 +6—J¢
pro, J 7632 — g4 pro. J 7631 + 34

Tertia multiplicatio.
J 7632 =~ 84
| 55 — - 84

producuntut 763z — 7056, hocelt 576
tertium productum, Area igitur trianguli 24,

Triangulum pofteriys habet

Latera Excellys igitur
12 J ¥2 —'s
J 52 " P
j 5' 1 -* ¥ ¥ [ ] ¥ L 3
d208 + 12 4'51-!- a.ﬁrﬂam‘
CPOTASIY M A,

Eap mrapahAuhoypecmpmop rerytove Siomp 7t <xn Thw o Tlw, wek iy Tode
el Toie WapaANIA0IS 1 SATAAOIOY SadP wayahhuhd}fmﬂﬁﬁp Pl F:ycﬁwﬂrm
PROPOSITIO X LI

Siparallelogrammum cum triangulo bafim habuerit eandem,atcpin
eif{dem parallelis fuerit:duplum erit parallelogrammum ipfius trianguli.
Statuantur parallelogrammum & triangulum fuper eadem bafi , efto etid quod

{intinterlineas parallelas:dico quod parallelogrammum ad triangulum,dupli fit. -
Hoc quod du@ain parallelogrammo’ diametro, ex 37 & fecunda parte propofi-

ér lx\ ;

2

tionis 3 4, cumper hanc quidem n{angui orum unumqﬁddq; ﬁﬁ pﬂr&llﬁl:%l‘ammj
dimidium elle, per fllam uero, triangula quor Eadem eft baﬁ_‘s_; ¢t tgdg_g;_‘_ _ﬁﬂt}dﬂs
xqualia efle demonftracum {it, facile colligetur, | g

X NVMERORVM P:&_pﬂ.:&_:_:at_sg'ﬁ 15
Etprimo quidem trianguli, cuius laterafunt = » 73 d 45
Latecumf{umma ¢ =+ J 72 =+ J 45 medtetas 4k % Fisoh fusk
Exceflus,acper confequens quatyor fiumeri,

Primys J 11;;{,_;_ J 13 — 4 fecundys o Bl J 15 + 45
tertius

. g - .
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tertios 4 % ooag Jduk quartus 41 - o 13 == J 1l
tertium pro,.

=% 9,
Areatrianguli 27 Ettanta etid eft medietas parallelogrammi,
cum ¢ nouies, uel contra g {exies, s 4 conftituant,

Primum fecundum
V1458 — a7 J 14458 -+ 27

: Aliud triangulum,
Latera Exceflus
J 117y 7L — J 291
0 lagh— =3
6

Jagi 1}
15 ~+ |11y . 75+ 1 29
ProduGum primum 27,  fecundum

27,  Areatrianguli 29
JTertium triangulum,

Latera Exceflus
....l'zn; | Jxs —}-4%._._._;";&;.
2 d 33 —iaL b 4 200
J 52 Jzﬁ-;-i-d,-}:—-—.ft;

J 205 4+ 9~ 52 .Jifj‘_g—-i—:}-l;'-l*.":;.

Inftituantur multiplicationes.
Prima

fecunda
$ipg b gk w] 4 1 sl —
Jj_::—-«- 4% 4 ] Iff J’Iﬁlf + 43 J 13
13 — :':‘fr:_'"i"’jr? g1 10;:-—— 13
~~ J 4512 | - J 415012

producunturJ 4151} —sa! pred. J 41,1} == 532

Tertiamuleiplicatio.

4, 4191 ,'I; o o 58 —f,:
J 4i¢1 o e sg L
producuntur yz 9, Quarc Areanianguli 27
FPOTAZIE M B ‘

Te Jebiwvn eryve, 0Ty Wf&?‘?uﬂ?\ﬂf}fﬁfﬂ pep ovskov e, G 7 dulcon
wluypdppa ywrie,

PROPQSIT]O XLI1I,

Dato triangulo : aquale parallelogrammum cor:ftituere, in: dato an-
oulo rectilineo.

Petit haecpropofitio triangul{i,atep huic deinde @quale iubet formari feu defcri
biparallelogrammum,cuius quidem unus angulus, alij cuidsm rccislineo anguio
~ dato,zqualisfit, quodfic fiet, Continuetur triangulibalis in utrambibet parten,

huicdeindebafiper trianguliuerticem , prout habet prepofitio 31,re&a paralicla
d

lucatur, Hocfacto, diuiianmhaﬁ&per 10 prapofitionem, bifariam, & ad pustCis
%\ i S ; !

£ | illyd
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i

illud divifionis,atep ipfam bafim,angulus dato qualis,ex propofitione 23 confti-
tuattr,cuius deinde latus alterum, {i ufcp ad lineam, quae pex verticem trianguli du-
Ctaeft,continuatum,ei etiam ab alterucra balis extremitate,tanquam a puncto ali-
quo dato, per propofitionem 3 1, recta parallela duca fuerit, 1?[:;:' tandem haecuf-
queadlineam,per uerticem tranfeuntem continuabitur,res confecta erit; id quod

- 7
4 / “ M_

et oo 3 3 -
fic demonfirabitur. De parallelogrammo, quin dato untangulum 2qualem habe
at,nullum eft dubium,cumid in ftrutura ex propofitione 23 preeyifum fic. Quod
uero idem parallelogrammum dato triangulo zquale it,poftquam a trianguli uer
tice ad punctum bafis medium linea recta ducta fuerit: & id ex propofitionibus 33
& 41, atc%::ﬂmmuni tandem illa noticia, Quz eiufdem duplicia, ez, facile per.
~{fpicietur.Dato igitur triangulo,2equale parallelogrammum,in dato reGilineo an.
gulo conflitutum eft, quodfecifie oportuit.

 ADMONITIO.

Quod {iangulus datus fuiffet acut®r,obtulior,uel omnino rectus,tiic linea he,

utlatus futuri parallelogrammi,a punco diuifionis in bali , fecidum huiusanguli .

quantitatem ducenda fuiffec. Hac enim 23,de angulo formando, propolfitio,inge.
nere propofita eft, {ic utnihil referat, quocung modo re@ilineus angulus fuerit
propolitus, .

Areatrianguli ﬁgﬁra: ultimz , ut fequens calculusindicat, eft J 243, At tans
ta eft etiam parallelogrammi conftitutiarea, Beneigitur, |

Latera =~ Exceflis i
6 ' 3
5L 3 VitimumproduGum 243
6 3 Areaigiturtrianguli J 243.

Sum, 13 Med, 9

ALIVD AEQVILATERVM TRIANGVLVM,
laterum irrationalium,

Latera Exceflus

Jas 3 =) rimum | ra
J 48 } e +« v 12 ‘prn..(r, ecund® .~ 36
J 43 | L tertitm - 432

d 432 T 1os Areatdanguli | 432
: ALIVD EXEM PLYH- 2 ‘
Latera trianguli funt . '
‘6 7 e _
g — Ja, 7 hoceft

Radixbinomij 20, - 156

&
o
&
Q 2 Sgmma

! Mg
- -
n
i
-l
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124
Summalaterum 14—J 4 plusradixbinomijzo =+ J 256 18
e | . hoceft
Huiysmedietas 7 — J 1, plusradixbinomij s -+ Ji6 9

Exceflus,ac per confequens quatuor numeri
- Radixbinomij 5 + J16 plus 21— Jx [‘;
Radixbinomij 5 =+ J 16 minus J 1 — 1 4
Imceﬁ:i |
3
9

7 — J 1 minus radixbinomij s 4+ J 16
7—J1 plus radixbinomij s 4 J 16
Inftitvanturmultiplicationes.
‘ Prima,
| Radixbinomi) ¢ =~ J 16 plus .2 — J»

Radi;binﬂmﬁ ¢ =~ Jis minus J1—1
producuntur 5 =~ J 16 minus J 4 —z
hocelt 9

7 — J 1 minusradixbinomij s4-J 16

- —J1 plus radixbinomij ¢ /6
pro. so — J 196 .minus 5 -+d 16
hoceft 27

Tertia multiplicatioeft 2 fecundi
' cumnumero 9 ﬂprﬁdu&nprimn.

& producuntur 243, ultimo.
Area igitur trianguls J 243

VEL ALITER.

Summalaterum 6 plus s — J 4, plus radixbin. 20 -+ J 256, hocelh 18
' 10C¢€

Huiusmedietas 3 plus 4 — Jrplusradixbin, 5 + J 16 5

Exceflus, & per confequens quatuor numeri,
Radixbinomij § «+ J 16 minus 3 plus 4—J1
Radix binomy), ¢ 4 [ 6 plus 3minus 4 — J ¢

3 plus 4 — J; minusradix binomij 5 +J 16
3 plus 4 — J1 plus radixbinomij §-+J 16
Inftitcvantur multiplicationes,
Prima,Radixbinomij 5 ==J/16 minus 3 plus 4 —J 1

Radixbinomij § —+J1s plus/ 3 minus 4'— J ¢
producuntur 5 = J 16 minus o minus17 — J 64
- hoceft 9. LY
Secunda. 3 plus 4~/ 1 minusradixbinomij § <+ 16

3 plus 4—J 1 plusradixbinomij s4-J16

ppius I;r-—-J' 64 - minus s -+J 16
. plus 12 — Jo, bis
Summaprodyctorum,funt 27, K,
: Bt e e Tag 3 ALY
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ALIA FIGVRA GEOMETRICA,

Angulus datus 1
{ic recCtus,
uel
/ E 1?
NPOTAZIZ MT.

Hewris wamuroypdpus , 7 w3 Tlw diodusmeop TaMuroypcptop
TOTXTNLD AT &% ENHAIS S Tp.
PROPOSITIO.  XLIIL
Omnis parallelogrammi, eorum quee circa diametrum {unt parallelo

grammorum fupplementa,inter {e funt xqualia,
Sit parallelogrammum,ducta etiamin eo diameter, puncto deindein unoali.

. quo parallelogrammilatere ubiuis fumpto , ex hocad oppofitiiulq latus reliquis

5\h G .
4 2d |3 ¢
G 1

duobus parallela ducta, ubihzc diametrym fecuerit,per hocfeCtionis punctum
prioribuslateribus {imiliter parallela ducenda eft, & figura parata erit:dico igitur
“nunc, quod ipfius parallelogrammi fupplementa, hocelt, ea per qua diamerer
non tranfit,parallelogramma, inter fe zequalia {int, Nam cum diameter parallelo-
fammum, utauditum eft, bifariam{ecet, {ubtracis ab @qualibus triangulis,me-
dietatibus {cilicet parallelogrammi, aquzlibus triangulis bis , qua tatidemrelin-
. ;luuntur, ex communi quadam notitia, @qualia erunt, Quiz autemreliquahec ea
unt, qua circa diametrum confiftunt parallelogrammorum {upplementa : ergo,
Omnis ilgitur parallelogrammi, eorum quz circa diametrum {unt parallelogram.
morum {upplementa,inter fefunt equalia, quod demonftrafle oportuit,

N\

Diameter « 108. Diameter J[ 223
SEQVITVR TRIANGVLORVM CALCVLVS,
primi - A fecundi
Latera exccilus Latera éxceflus
o 108 6— W27 AN a3 | gr— J222
6 W 27 1t W 22i— 1
6 Wy 6 N22E o 21
'Iz-l--af'lus ﬁ-'-i-J;;.r l?—i-*a.-";;; Ei—-—i—,&'iﬁi'

t‘::ﬂlllﬂl z43.AArea o 243 _ ter, 2267, Areca J gi62
Q. 3 FPOTATIE



126 "ELEMENTORVM EVCLIDIS
' e NPOTAZIEZE  MA, ;
- ol d obdirapiviciop, & Nobeirs O QUG ioop AYUNARAG) PR L op
'ﬁ‘ﬂﬁﬂ?\%&@ 76§ d\obeion ym#f# iut?up,fﬂ?##% |
- PROPOSITIO X LI
Ad datamrectam lineam , dato triangulo zquale parallelogrammum
ponere,in dato angulo rectilineo,

Requirithaecpropofitio rectam lineam datam , triangulum datum, atcy etiam
angulum rectilineum datd. Proponitautem, quomodo ad datam rectam lineam,
parallelogrammum,quod & triangulo dato zqualefit,angulum etiam dato angu
lo 2zqualem habeat, conftituendum {it. E{t huius propofitionis ftructura facilis,
propterhypothefes,quas cum propofitione pracedente 42.communeshabet,Pri.
mo enim parallelogrammum, quod dato triangulo 2quale {it, angulam infuper
anguloxqualem habeat,per eandem 42. conftituendum eft. Et quoniam dicit pro
politio,ad datam rectam lineam, altero igitur iam defcripti parallelogrammilate-
‘re,eorum qua angulum,dato 2qualem comprahendiit,ultra parallelogrammum

adlongitydinem recta datx, per fecundi poftulatum, prolongato , fecundi pro. |

T

l - Darz

x.uales

J

b

et |

fongatamillam portionem & parallelogramilatus, quod cii portione prolongata
angulum facitalivd cum fua diametro parallelogrammii defcribatur. Et quoniam

hac diameter, ex una eius parte continuata, & latus parallelogrammialterum, {imi

liter continuatum, propter incidentem lineam, quee ( utfacile extertia parte pros

politionis 2o collioitur)inuna & eadem parte,duosinteriores angulos duobus re-

¢tis minores facit, ex communi quadam notitia concurrunt, continuetur utrundg

Jhorum,diameter {cilicet & latus illud alterum, donec concurrant, atcp ex triangu.

Ao formato, cuins quidem latus unum elt haec tota diameter, compleatur parallelo.
i ‘ i - ¥ "

grammum. Quodfitandem partialis fuxta diametrum, linea, ufgp adoppofitum

. anparallelogrammo latus continuatii fucrit, cum fupplementorum utruncgdato

triangulo aequale {it,ex his vero alterum {uper datam reCtam conftitutum: propofi
tioni {atisfactum erit,id quod ex fiructura facile demontftrari poteft. Ad datamigi

turrectamlineam, in dato angulo rectilineo parallelogrammum dato triangule

“zquale pofitum eft,quodfieri oportuit.

SEQVVNTVR NVNC HVIVS PROPOSITIONIS
exempla alia,

S T ~ {dem

—— el

T—— il = g



LIBER PRIMYVS, - X27.
Idem exemplum,mutato tamen Ifofceliin triangulum e quilaterum,

Adhucaliter,triangulam autem efto Scalenum, linea
uero data 3 punCorum.

i

¢

EPOTAZIZ
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FPGTAEIE ME,

Tw o“aﬁ'wn euﬂu}fmpgm ioop ’I?}ﬂMH?iﬂ}fﬂy_fLﬂP ous Hoaddy, g i dlofeion
wﬁuyfcxggm ycuw:x. '

PRDPGSITID ALV,

Dato rectilineo, 2quale parallelogrammum conftituere, indato an.
oulo rectilineo, :

Quod pracedens 42de trian gulo tanti propofuit, petit el iubethzecfieri cum
omni rzé’uhnea.ﬁﬁ? haccprazfens quam fuperior magis generalis,8 latius patet,

Sititag; datum re@ilineum qualecumque, gratia tamen exempli, & propter faci.
liorem opérationem,Quadrilaterum altera parte longius. [llud primo in duo trian

gula,per diametrum du&am,fuluendum.parallelagrammum deinde, quod angu

lum dato mqualem habeat, tri.

angulouni equale, per propo-
{itionem 4 2,coftituendum eft.

e Quod fi iam ad unum huius
AnguP reRilin. parallelogramilatus,tanquam
. adrectamlineam datd,per pro
Rectilinei

_pofitionem 44 precedentem,
alteri triangulo 2quale paral.
lelogrammum, quod & ipfum
angulum dato zqualem ha.

buerit,cSftituatur,fatisfadtum
propolitioni exit,

Primo /

ALIA FIGVRAE DISPOSITIO,

Sur1s pundas

Aliter manente eodem rc&ﬂ:ncn & angulo, Pratereaaliter,manente

. rectilineo,fed mutato an
guloinrectum,
6
* :

\////

Nonaliter cum quadratls agendum etit.
Demonﬁratm huius cum {itfacilis,praeter operationemamplius quicqtam ad,
\ . Gy de,re

/ ;

1!
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dere nolui,copiofum tantum, propter difficilem huius prax:m,m exemplis me ua-
1i)s ﬂﬁﬁndms,

DE RHOMBO.

j—

Z\/ TR

Rhmnb us datus,

De eodem Rhombo,aliter tamenin triangula {oluto.

W

AN/

SIC ETIAM QVADRILATERVM, QVOD RHO M,
boides appellatur; yariari poterit,ut fequitur,

L7 AT
/“"*;‘gf*’_ /_:/&/ /

Idemaliter, mutato acuto in angulum obtufim,

—— e e T I Y
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EXEMPLYM DE Q-_"V:.&DRILA.TERD IRREGVLARI,

11
7
G,

106G

=
Angulus autemf{itrecius

‘/ED:

Proinde q@emadmodum hactenus in quadrilateris, fecundo triangulo 2quale
parallelogrammum, per propofitionem 4 4. ad re(tam datam conftitutum eft, ita
eodem modo nunc,ubi quidem rectilineti propofitum pentagoniifuerit,co in fua
triangula foluto: & triangulo tertio per eandem propofitionem zequale parallelo.
grammitaddi poterit,atcp {ic deinde etfam abfolui trianguli quartum in Hexago
nis,& quintiiin Heptagonis,ac ordine deificeps. Quomodo autem unumquodeg

propoficum polygonum , uel reGilineum in fua triangula folui debeat , id per ap-'

pendicem quandam propofitionis 32, iam traditum atgg oftenfum eft.
SEQVITVR EXEMPLVM DE PENTAGONO REGVLARL

N\
/
) 0
Hﬂ 7
L ﬁ
"H{{ S, -

Exemplum,de Pentagond itregulari.

Ty

Conlftitutio

—




»

LIBER-PRIMVS. . .
Conttitutio huius pentagoni irregularis,

—

\\

Hoeniiefexies(cum
fex{inctriangula inter
{e zqualia) hexagono
parallelogrami aqua
le,indatoangulo recti
lineo coftitutum eric,

Vel fitillahexagoni in triangula diuifio,

— L e .

LT TN

Conftitutio hexagoniprio

... risin paralellogrami, quod
~ datorectilineo angulo zqua
lemangulum habeat. |

. e S

\

_—

EXEMPLVM
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EXEMPLYM DE HE Praadzw REGVLARIT,

; ELEHE-N-T-'Q'R?M-Ev.-cﬁ,lnls
EXEMPLVM HEXAGONI IRREGVLARIS,
L 8

N
L i '
Hocnunc totum bis,ratione alterius pa

rallelogrammi:exoritur toti parallelogrammum,
toti rectilineo 2quale.quod erat faciendum.

Alitet, {imilis forma hexagonumirregulareinfuatriangula {olutum,

sl B K3 : . &

9 i 9 \
vie iy AN

/

G N
5\

. /% |

S

I_._._.-—-""

S L —— .-—r-—r-—-“-l——n'—i."l

G

-

Operatio figurz primz.

b -
;
Bl i o o wm

Secundwx figutx eadem crit
operatio,




Adangulosretos &

. |
LIBER PRIMYVS, 133

Qudd {id punctoheptagoni medio , hoceft d centro, feptem ad ipfius angulos
recte ducte fuillentlinew, cum {ic heptagonum in feptem inter fe zqualia niangu

[arefolutumi {it,uni eorum a2quali parallelogrammo conftituto, eo deinde fepties

fumpto,res confecia erit. Sic cumirregulari heptagono & reliquis multorum lace
rum figuris omnibus, poftquam hz in triangularelolute fuerint, agendum erit.

' FPOTAZIZE - Ms,
Ao Lobsions cUltiag, TEIRY IOy dhe )i .
PROPOSITIO, XLV

A’ datarectalinea,quadratum defcribere,

 Sitdatare@alinea,at propofitum, ab €3, hoc eft fecundum efus quantitatem,
quadratum defcribere. Ab una igitur reCt¢ extremitate,tanquam a puncio inlinca
A< Datz equalis & parallela. fumpto, per propclitionem 11. adangu

)F i losrectoslinea excitetur: atque hac, per
propolitionem 3. ad ®qualitatem darze

polita,ab eius extremitatc altera, & hbe-
raadhuc, tanquam a puncto dato date
recta ¢qualis & parallela ducatur, Quod
{irandemaltera ductw parallele extremi
tas,cum altera datze extremitate, rectali-
nea coiungatur,propofitioni fatisfactum
erit. Demonltrationem huius, qui eo-
rum que in {tru@lura facta {unr, corum
item quae hactenus tradita recordabitur,
ex definitione tand€ quadrati facile cols

Re@a datn.  ligerepoterit.
BPOCTAELIE MZ. _
Eyp ¢l dgoywuiors reryivors® o ~awb 0t bgblaw yevicw morenvione
mdlpie TeToRlywvop , lovp 8%t Tois kap TR Tl ool Yaviow TEYisXwowp
wNSVPGp T TRy WIS,

xqualis datze,

PROPOSITIO XLvil _
Inrectangulis triangulis ; quadratum quod 4 latererectum angulum
{ubtendente deferibitur, eequale
eft eis, quee a lateribus rectum

angulum continentibus defcris.
. buntur quadratis,

- Sittriangulum reGangulom, qua
drata etiam a {ingulis lateribus, per
propolitionem pracedentem,delcri-
pta: dicod, quadratum lateris fubten.
dentis angulum rectum, tantum efs
fe, quanta funt quadiata, que a re-
fiquis duobus lateribus ,angulum re.
1 ¢tum comprehendentibus , defcri.
buntur. Demittaturabangulo trian-

Ii recto, tanquama pundcio dato,
uper fuam {ubtenfam.per propofitio
- e e nem iz, linea perpendicularis, arque -

| R 3 haxe
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hacadlatusulg oppofitum per quadratum cOtinuetur , & erit quadratum lateris,
angulum rectum fubtendentis, in duo parallelogramma diuilum, quorumunum
quidem uni, alterum uero alteri reliquorum laterum quadrato equale effe, fic de- -
monftrabitur. Quoniam enim triangulum ex hypothefirectangulum eft,{inguli
etiam quadratorum anguli, ex definitione, recti funt:angulus in orthogoniore.
Ctus cum utroc eorum qui {unt ei égefiic,duobusrectis angulis @ quales erunt. Il
lud igitur ueriufep quadratilatus,, quod quidem extra triangulum eft pofitum, illi
triangulilateri,cuiapplicatum eft,ex propofitione 14,adamuflim iun&tum, & cum
eounalineaerit,quod eft notandum. Praeterea, quoniam angulireti,ex commus.
ni quadam noticia,inter {e funt equales,& quoniam etiam,5i equalibus aqualia,
vel aliquod commune adijciatur, qua inde colliguntur qualia funt: per hec duo,
bisufurpata,erunt ex utraque parte rectanguli, circa acutos angulos,duo duobus,
angulis @quales, quod Xipfumnotandum. Hisigiturnunc demonftratis, pro
politionis ueritas tali, ut fequitur , linearum du@u haberi poteft. Demittanturab
angulo tridgulirecto , ad remotioresab eo duos quadratifam diuifi angulos, duo
reCtelinez, Etquoniam his duabusrectis duo triangula defcripta funt, cum hace
eadem triangula,atqg ipforum parallelogramma,unam & eandem bafim habeant,
in eifdem etiam parallelis conftituta {int:eriangula parallelogrammorum dimidia,
uel contra, haecadilla dupliciaefle,per propofitionem 4. iamdudum conclufum
eft. Ducantur ultimo, etiam ab acutis rectanguli trianguli angulis duz recte lineg,
quarum utrads perlatus eundem angulum fubtendens, ufgz ad angulum quadrati
illum , cui idem acutus hactenusnon eft coiun@us,continuetur, Defcribuntusau
tem {ic duo triangula alia,qua f{imiliter {uorum parallelogrammorum,hoceft,qua
dratorum alateribus duobus defcriptorii,dimidia funt, cum {ic equalia eciam {int
ex propofitione 4, bis ufurpata,triangulis prioribus defcriptis , utruncg fuo:adilla
prioratriangula, eadem quadrata duplicia erunt. Sed quia adilla priora duplicia
etiam funt,ut quidem demonftratit eft,duo partialia diuili quadrati parallelogram
ma:per comunem igitur noticiam, Quz eiufdem duplicia,2equalia inter {e funt,pa
rallelogramma partialia,quadratum nimirum lateris,angulum rectum fubtenden
tis,reliquorum duorum laterum quadratis @quale erit. InreGangulis igitur tian.
gulis, quadratum quod a latererectum angulum {ubtendente de%cr:’bi tur, equale
eft cis,que alateribus re¢tum angulii continentibus defcribuntur quadratis, quod
demonitrarioportuit, e |
' APPENDIZX.

Porro ex Apollodororefert Laertius, hancolim propofitionem a Pythagora,
Italice philofophiz principe,inuentam fuille, {ic inqui€s. @uol & apMdd oS’ s Ao
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Heecin Latinum fermonem e Giraeco uerfa, fic fonant. _
Refert autem Apollodorus fupputator, hecatomben illum immolafle, camiit-
ueniflet, quod triangulirectangulihypotenufa tantum poflet, quantum ea quere
Gum angulum continerentlatera,  Eteft epigrammafic{chabens,

P oftquam & Pythagora est praclararcpertafigura,
unc centumille boumn [acva peregit onans.
i & tumille b ¢ gt

. Hocidemattribuit Pythagorz etiam L. Vitruuius Pollio, libro nono,capite
quatto {uz architecturaiatque hunclocum uidere Lector poterit.

. Citauimus autem hec libenter,cim proptet uetuftatem, tum ¢tiam proptet ho-
| ' . norificam
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norificam & Pythagora & propofitionis huius mentionem, cumillius in omni.
bus fere rationibus nd fit mediocris ufus. Hinc eo maiori ftudio & diligentia pet-
difcenda,memorizg commendanda eft.

SEQVITVR HVIVS PROPOSITIONIS FIGVRA GEO,,
metricaalia, una cum nymeris explicata,

] OPERATIO TRIANGVLORVM QVANTVM AD

areasinueniendas.
| Triangulum ynum, cuius
Lateraquidemfunt Exceflirs verd
o 1450 20 — W 2%22°
28 Wie — g
| 15 J14io + ¢
Summa 40 -+ A 1450 Medietas 20 -+ o 1228
Quatuyor numeti,
20 —Jatie , Jatfo__o | Jadio o | g o 4 10,
Produ@um pri.37%, fecundum 3372, tertium 962%

atqparea tandem triangulinzX. Erttanta eft etiam medietas parallelogrammi
partialis,uel quadrati, quod eft a parte dextra.

Triangulum alterum,quod habet

Latéra Exceflusitagg

w 1625 ' } ? ] A 1’.%3‘1:
25 1627 = 2z
TR L. o,

45 -+ d162s . - 2620

- Produtum primum 100, fecundum 4oo, tertium 40000, atep tandem trian.
guliarea,20o.medietas {cilicet altetiys partialis parallelogrammi,yel quadratipar.
HSMqugﬂl‘E,&:c-
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PROPOSITIO XLVIIL
Siquod ab uno laterum trianguli defcribitur quadratum,aequalefue. -
ritcis quaca reliquis trianguli duobus lateribus defcribuntur quadratis:
angulus coprehenfusfub reliquis trianguli duobus lateribus , rectus eft,
Sit triangulum, cuius quadratum, quod ab uno latere defcribitur, reliquorum
duorum laterum quadratis ¢quale {it:dico,angulum quem illud latus fubtendit,re
Gum efle.id quod {ic demc:n;Ltramr. Ab anguloillo, qui, quod rectus{it, demon.
{traridebet,atcp alatere huiusre@iuno, tanquama puncto in recta dato, linea,
perpropofitionem 11,78 tplac ducatur,ea deinde, per propofitionem 3,lateri circa
huncrectum alteri,zquali pofita,perid quod petitione quadam permiflum eft,ni.
mirum quodab omni punctoad omne puncétum linea recta ducipoflit, clauda-

tur tandem triangulum, Et quoniam duz linez,latus {cilicet trianguli unum, & ex
tra triangulum 7tsg §pJus ducia, funt, ex ftructura, inter (e 2zquales ; quod quadra.

ta,abhis equalibus deferipta, inter fe 2equalia {int,;manifeftum eft.  Hincaquali.
bus his quodam communi,quadrato {cilicet lateris alterius, ad quod nimirum ex.
tra triangulum linea wiReog dp.Ine dudia eft,addito: & productaiam,uel colleGia, in.
ter [caequalia crunt, Quonfam autem utrung horum,unum quidem ex hypothe.
fi,alterum vero ex propofitione prazcedenti, unius lateris quadrato zzquale eft: &
horum duorum quadratorum laterainter fe equalia Erunt‘jgitur,cﬁ iam duo,qua-
liaipfa g.propofitio requirit,triangulaappareacangulus ille quem propofiti triats
gulilatus, quod inreliqua duo poteft,fubtendit, per eandem oGavam,rectus etif
Siigitur ab uno alicuius trianguli latere quadracum defcriptum,a reliquorum
duorum laterum defcriptis quadratis 2quale fuerit:angulusille,
quem hoclatusfubtendigrectus erit.quod

demonftra{le oportuit,
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metricorum liber [ecundus,

e eesmmenr— | V mit ex hoc libro fecundo Arithmeticus pulchra fui
Mo Ca 0488 | calculi compendia, multe item regularum Algebrae
RN | equationes , & nonnulla etiam harum regularum fun.
LE@ YAl | damenta, per huius fecundilibri propofitiones demon
S TRIAR | {trare folet, Habet pretercaisliber propofitiones duas,
FEE s 28| unam quidem pro Amblygonio ,alteram deinde pro
Oxygonio triangulo. illae uero quantum utilitatis, {i in reaftronomica
ad penultimam propofitionem primi,de Orthogonio triangulo expofi-
tam , referantur, afterrefoleant, norunt quiin hac difciplina aliquandiu
uerfatifunt, Quare (i nullum alium praterea ufum haberet, obhas duas
{altem propofitiones pracfens hic liber maximopere amplectendus &
perdifcendus effet,
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DEFINITIONES. |
Prima, Parallelogrammum rectangulum quid,
Omne parallelogrammum rectangulum {ub duabus, re¢tum angu.
{um comprehendentibus,rectis lineis dicitur contineric.

bl

1

|
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Secunda. Gnomonquids "

Omnis parallelogrammi fpacij, corum qua circa diametrum illius
rum unumquodcue,
cum duobus {upple.

L " cetur,
| - . B Sententia

‘ 1 T funtparallelogrimo-
{ mentis, Gnomonuo
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Sententia definitionis eft, Omnis parallelogrammi,quod quidem per duGam
iplius diametrum,ac duasdeindein eo rectas, qua fefe mutuo in communi quo.
dam diametri puncto fecant, lineas ducas , in quatuor partialia parallelogramma
alia divifum eft,utrung eorum,per qua diameter tranfit, cam reliquis duobus pa-
rallelogrammis, qua extra diametrum funt pofita,atc fupplementa uocata,Gno.
monem nominari.

Eft hae Gnomonis definitio generalior, quam quaa Vitruuio eft pofita,cum
hzc rectum tantum angulom, illa vero cufufcuncg

eneris angulos, modo parallelogrammum fuerit
pacium , confideret, Definit autem fere hisuerbis
Gnomonem Vitruuius,lib. 9. cap.7, ArchiteCurz,

eum efle ac formari, quando ex medio planicicilis
nea nog dplas erigitur.

IMPOTAZEIZ.

IPQTH. A.
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PROPOSITIONES,
PRIM A L

Si fuerint dum recta linez, feceturcp alteraipfarumin quotcundg feg:

menta:rectangulum comprehenfum {ub duabus rectis lineis, aequale eft

eis , quze ab infecta & quolibet fegmentorum rectangulis comprehens
duntur, | “ .

Sint duz re¢linex,harum etiamaltera in partes quotcuncg diuifa:dico,rectan
gulum fub duabus datisrectis cOprehenfum,eis, queefub indiuifa & {ingulis parti
11 busreCta diuifz cOprehendiitur reGtangulis,2quale efle. Excitetur ex

“ alterutra alterutriys etiam line® extremitate, per propofitionem ., pti-
% _ ~ mi,ad angulosrectos linea,¢ad per tet
7 tiam eiufdem ,ad xqualitatem alterius

- 7 7 poflita,ex efusaltera extremitate, linez,

7 ad quam %@ oplets linea polita eft, pas

‘ k1 35 | 7] 20 0 rallela, eiqp xzqualis , reclalinea duca.

; L | tur, & claudatur fuperficies, Quod fi

I SR R {am
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iam ex {ingulis diuifz linez punciis, linex ree, eis qua ab extremitatibus efuf.
dem diuifee modo educta funt,per 3t primi,parallele,adlatus ufq oppofitum ten
dentes, ducte fuérint , hac{tru@ura tandem propofitio {icreti-
z| < nebitur. Quoniam enim totaleip{is partialibus parallelogram-
mis,ut appatet,2quale eft; totale autem cui fub duabusreciis
| ¢ ~| datis,equalipro aqualilinea{umpta, partialiaitem {ingula{ub
indivifa & {ingulis partibus diuifg, & hic 2quali fubinde pro-

X _ xqalilinea fumpta,contineantur:{ub duabus igitur datis com
e prehenfum re@anguli eis que fub indiuifa & fingulis partibus
3| 21 diuifze contin@tur reangulis,zequale erit, Si fuerint igitur duze

recte linez, quarum altera quideminfegmenta quotcungs fece
i turireGtangulum fub duabus rectislineis comprehenfum,¢qua

feefteis, quaab infecta & quolibet fegmentorym reGtangulis comprehenduns
tur.quod demonftrari oportuit. -

POTEST FIGVRA ETIAM SIC INSTITVI.

1

3

B it e

Quiauero omnes huius fecundi libri propofitiones generaliter & de linefs &
de numeris intelligi, atp per ea declarari poflunt, ideo etiam, ut quaq propofitio
fuos proprios numeros,{uas etiam conuenientes & debitaslineas haberet,diligen
ter curauimus,id quod boni confulere Lector uelit, -

APPENDIX,

Solent ArithmeticinG raro in multiplicatione, numerum unum eorum , quiin.
tet fe multiplicari debent,in partes aliquot diftribuere: alterum deinde, cum parti
bus diftributi {ingulis multiplicare , acmultiplicationis tandem produQum , per
horum partialium productorum fummamreprefentare: atp id certe compendio
quodam,quod ex hac propofitione defumptum eft;facere eos, ftudiofi {ciant.

EXEMPLVM SIT.

Indiuifus diuifusin par, Alias multi pli-

24 37 . cationelic,

14351 o _ ?}-*:" or il :
740 16 DTS ons s e
370 s : ~;:~=.£,,..; e
148 2 s DI, - e

2 2738 - ﬁdemnumtri o -;_._'TIIH'ITI 3?53 :

Huius compendii frequens ufus eft drecamultiplica-

- tionem inregulaProportionum, = © - =il e

Quod fiuerd numeri ﬂli‘prnpnﬁtf equalesinter fefuerint,utuntir pro hac pris

ma, fequenti propofitione fecunda, ut quaéidem fub una rectalinea,uel numero,
bistamen eorepetito,proponit,ate in hocprimaa fecunda propofitione differt.

S 2 IPOTAZIE
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PROPOSITIO 11
Si rectalineafecetur utcuncy: que fub tota & utrogs fegmentorumre,

Gtangula comprehenduntur,equaliafunt ei quod a tota fit quadrato,

Sit re(talinea in partes utcuncg diuifa: dico, quae fub tota & utrog fegmento”
rumrectangula comprehenduntur, 2zqualia efle ei quadrato, quod a tota defcribi*
tur, Delcribatur a reta data quadrati, ex puncto deinde uel pundiis divifionum
Aingulis ( nam & plurium fegmentorum lineam

hec propolitio ferre poteft) ad angulos rectoslis

new,ucl {imagis placet,utriqg eorum, qua diuif

datx ad rectosinfiftunt,laterum parallela,ufque
ad oppofitum latus ducantur. Et quoniam partia
|l 7z |=4| g | lia per duCias parallelas defcriptaparallelogram
ma,ei quod a recta diuifa defcriptum eft, quadra
to,per propolitionem precedrem equalia funt,
| interiores etiam a punctis duGte reGa lineze, &
quadratilatera{ingula, uel hocfolum,cui interio
res ducteinfiftiit,omnesfuntlinezinter fe equa-
les, zquali fubinde pro @qualilinea fumpta: hec ut precedens tandem manifefta
erir. S1recta igitur lineafecetur utcungg: quae {ub tota & urrogg,uel quolibet feg-
menterum rectangula comprehenduntur, 2qualia funt ei quod atora fit quadra.
to.quod demonftrari oportuit. i

1 Z

L {

]
-

POTEST FIGVRA ETIAM SIC INSTITVI.

S - T —— iy

= e 1
585 1Z 1 |
121 11

i
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Tota 11
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PROPOSITIO 1L |
Cire®ta linea fecetur urcungpire@angulum fub rota & uno fegmento”
rum comprehenfum,¢quale eft ei quod (ub fegmentis comprehenditur
rectangulo,atq ei quod a praedicto fegmento defcribitur quadrato,
Sitre@alinea fectautcuncp:dico, retangulum quod fub tota & uno eiusfegs
mentorum coprehenditur,id equale efierectangulo fub fegmentis comprehenfo,
cum
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cum quadrato predicti fegmenti, Defcripta figara utrequiritur, demonftratio ex
St -prnpnﬁtinne%rirna {umi poterit, fegmento illo in quod rota

| diuifa du@a eft, pro alteralinea fumpto, Erunt enim ficduz
| reGtz,unadiuifa, ipfafcilicetexpofita , & altera indiuifa , di.
Gtum nimirum fegmentum . de quo unumquemcp admoni.

- tum efle uolui,
Alia difpofitio. Sunthiccompendio quodam,duo
. 8 exemplafimuliunQa,
I z4. 4 iy
s sl |5 s L
v 2 15 z§ =)

ALIA HVIVS REI DEMONSTRATIO.

Defcribatur abuno fegmentorum,utrum hoc fuerit, quadratum: Jatere deinde
quadrati eo, quod divifz recte opponitur,ad quantitatem fegmentialterius {fecun
dum continuationem inreCtum eieCto,a termino illo,tanquam a puncto dato,re-
liquis duobus quadrati lateribus, per propofitionem 3:. primi, paraliefa ducas
tur.Er quoniam, quod {ic defcriptum eft totum , duobus, quadraro {cilicet defcri-
‘pro,Xrectangulo cuidam,equale eft, totum aut€ com {ub torarecta & linea qua-
dam unifegmentorum @quali comprehendatur,alia uero duo, unum quidem {ub
fegmentis diuifgc comprehenfum,alterum uerd ex priori fegmento quadratum de-
{criptii effe appareat,id quod uolebat propofitio,iam fic fe habere manifefte patet.
SireCaigiturlinea (ecetur utcunagirectangulit fub tota & uno fegmentorum com

prehenfum,equale eft ei,quod fub fegmentis comprehenditur reGangulo,atcy e,
quod a pradicto fegmento defcribitur quadrato,quod demondtrafle oportuit,

Eft autem huius textus figura geometrica ea,qua ex
{fuperiovibus eftin ordine prima.

HAEC PROPOSITIO IN NVMERIS SIC SE HABET,

partes pattes
Totus (8 Totus 12
144 8 8 20 . 17 12
1416 & 8 29 | 17 12 12
8 48 64 12 204 144
Y12 xquﬁlﬂﬁ 112 348 'a:qua‘.lts 349
' NPOTAZIE A
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- PROPOSITIO - LI

Sire@alineafecetur utcuncg:quadratu quoda tota defcribitur, equa-
le eft quadratis , quacfiunt d fegmentis, & ei quod bis fub fegmentis com
prehenditur rectangulo. i :

Sitrecta quaedamlineadata,in duo etiam fegmenta urcung divifa: dico %&d
S 3 qma}hm
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uadratum a tota defcripti, 2quale{it quadratis quae a fegmentis fiunt, & ei quod
(c{:h fegmentis mm[;rehenditur bis. Eft haec quarta nihilaliud qudm tertia propo-
p itio repetitabis, id quod cuilibet manifeftabitur, qui quadra.
\ : tum totius(mutato nomine) duore@angula efle,quae fub tota
& duobus fegmentis comprehenduntur, perceperit. Quare

1 | cumiam tertia demonfiratafit,hanc quartam demonftrare non
| \ erit necefle, Quia uero non mediocris eft, in Arithmeticis pra.
| \* fertim,huius propofitionis ufus, propriam eius demonftratio.

7 nemadducerelibuitin hunc modum. Defcribatur a recta data
- quadratum,ducatur etiam in eo diameter a puncio deinde,vel
pundis (namut precedens ; ita & haec de pluribus {fegmentis intelligi poteft) di.
uifionum {ingulis,lineis, qu¢ a latere funt,parallelae ad oppofitum ufq latus ducan
: tur,ubi tandem ha diametrum fecant, per punctailla, reliquis

lateribus parallelis ductis,figura parata erit:dico ergo ut {upra.
Quantum ad demonftrationem,primo demonf{irandii erit, pa-
rallelogrammailla, per quae nimirum diameter tranfit, quadra-
tacelle, &hoc quidemtalimodo. Exdatarectadefcriptumeeft
quadratum, cuius latera cum, ex definitione, inter {e {int 22qua.
7% Z lia: qui in utrag parte ad diametrum ponunturanguli partia-
les,ex priore parte propofitionis s, primi,inter {e equales erunt,

Et quia cuilibet partiali, ut interno eft 2qualis, , ex fecunda parte propofitionis
20, primialius exteinus, xqualibus pro 2qualibus angulis fumptis, {inguli duoin

quolibet per quod diameter tran{it parallelogrimo,anguli inter {fe quales erunt:-

quare & latera cuiuﬁ‘ip trianguli,qua illos 2quales angulos fubtendunt,ex propo-
{irione 6.primi @qualia:atq tandem xqualium laterum, ex 34. & communiilla no.

ticia, Qua efidem funt 2equalia, & inter fe funt aqualia, hacipfa parallelogramma;

quod eftnotandum. A d haec, quia etiam ex parte tertia propofitionis2 o primi,atq
ipfas4 ciufdem, facile rectangula efle oftenduntur, cum perillam quidem, anguli
______ o, horum parallelogrammorii interiores, ex eadem parte fum.
| pti,duobusreciis ¢quales {int, per hancuero,angulos oppo
| ! litosequalesinter {ehabeant:quadrataigitur ex definitione
| rectangulailla, atp (cgmentorum etiam, reCiee divifz qua.
T i drata erunt,quod primo demonftrandum erat. Nunc wero,
| N\ | quoniam horum quadratorum , hoc cft parallelogrammo.
|' . | rum fupplementa, ex propolitione 43. primi, inter fe equalia
l ) funt,atqgunum quidem eorum, propter lincarum xqualita.
3 0% ¥ tem,id quod fubfegmentis diuifee comprehenditur: &alte-
rum quocg {imili femodo habebit. Ambo igitur fimul ei, quod fubfegmentis com
prehenditur bis,2equalia erunt. Hinc quatvorilla, duonimirum quadrata, & duo
{up plementa, duorum fegmentorum quadratis, at ¢p ei quod fub fegmentis com-
prehenditur bis,aqualia erunt. Sed quia quatuor priora, totius rediwe diuifze qua.
drato,ut apparetatq etiam ex tertia praecedenti ufurpatabis,manifeflum eft,equa
Jia funu & pofteriora tandem,ex communi quadanoticia, eidem quadrato 2qua.
fia erunt. Si re@aigitur lincafecetur utcuny : quadratum qued a tota defcribitur,
a quale eft quadratis que fiunt a fegmentis, & ei quod bis fub fegmentis compres
henditurre@angulo. quod demoniirafle oportuit.

Ezipndiéifie. Aliteridem oftendere,

|
i
1
|
|
I

ke

Maneat prior difpofitio. Et quoniam quadratoriilatera, ex definitione, inter fe

-equaliafunt:anguli ad diametrum partiales,ex utragy parte, per priorem parté pro
pofitionis quintz primi , inter{e gquales erunt, Et rurfus quoniam quadrammlm
| | anguli

5
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angulifuntrecti, & id ex definitione: utercp equalium angulorum in‘utrocy trian.
gulo,ex corollario propofitionis 32.primi medietasrectierit. Hinc ficut partialium
triangulorum unumquodgg,ex fecunda parte propofitionis 2 9.primi,angulumre
s Ctum habet, ita etiam uniufcuiufcp tertium angulum medieta-

r\ tem recti efle;manifeft erit. Singula igitur triangula, ex propo
HEES litione 6. primi, Ifofcelia, Quadrilatera infuper, ex propofitio.
' ne 34:& illa communinoticia, Qua eidem zqualia, & c. 2quila-
tera eriit. Bt quiaunumquodq etiamreGum angulum unum,
cum totiusrecte diuife quadrato commung habet,unum dein
, 1\ deexfecundaparte propofitionis 29 primi: & reliqui,illis{cili.

cetrectis oppofiti, {inguli rectierunt: quadrataigitur {untea,
per quae diameter tranfit, quadrilatera: atcp illis etiam, qua a fegmentis diuifze
fiunt,2qualia, Reliqua nunc,ut in priori,demonfirantur.

FOPIZMA, |
Ex da 78 Twp Pounepop istps O pis nguyépmg }(&!&Eﬂf g, Toc TSk Tlaw
ks fop ﬁ}“ﬁh&ﬂhﬂ’}f&ﬁﬁmga}iymm ¢S, - |
COROLLARIVHM.
- Exhocfané manifeftumeft, Quodin quadratis fpacijs circa diame-
¢rum parallelogramma,quadrata {int,

APPENDI X,

Hacpropofitione nonraro utuntur Logiftici inregulis Algebra.per eas enim
numerorum irrationalium additionem, Aequationem deinde,in qua, tribus quan
titatibus , naturalis ordinis wel qualibus medijs , propofitis,, duce maioris appel.
lationis, tertiaz, cui minor eft appellatio , adequantur, & alia quadam demon-
itrare folent.

| PRIMO QVANTVM AD ADDITIONEM;

~ - Addituri | 15 ad J 32 uelid genus, irrationalium numerorum , addunt primo
illorum irrationalium quadratos, uno deinde cum irrationalialtero multiplicato,
numerum qui producitur, proptex duo fupplementa,bis fumunt. Poftremo huius
quarte propolitionis memores,qua dicit, Quadratum linea, uel numeri, ds €rvy s
diuili,rantum efle,quantum ex quadratis partium illius, cum eo quod ex una par.
te cum altera multiplicata bis fumpto, efficitur:omniahac, tam quadrata partium,
quam etiam duo fupplementa,que nimirum ex multiplicatione unius partis diuifi
numer{ cam altera, bis repetita nafcuntar, fimul iungunt, id propterea quide, ut
totius compofiti feuin partes divili numeri quadratumhabeat, per huius randem
quadrati radicem,quantum {itipfum latus uel totus numerus,enuncient.

SEQVITVR CALCVLYVS.
Addantur nunc o, partium quadratis

40
Jis ad /3 48, duofupplementa
J §76,bis venfunt 98, quadratum totius
J 2304 quare J s ipfumlatus,
hocelt 43. duo hoc eft partium feu furdorum
fupplementa prop ngtnrmn {umma,

ALIVD EXEMPLVM,
. Addantur J13  ad J 21
J 273, bis it
J 109z, duofupplementa
34, quadrata partium, S sz
quare 34 ~ « 1092, quadratum totius compofita mﬁu‘d
' numeri,
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numeri. Huius igitur radix quadrata, quae eft
Radixcollecti 34 + J 1092,  wel J 21 «+ J 13, numerusipfe,
Quomodo autem ueraradix pofita,utpote J 21 -+~ J 13, exhnctaﬂe&ﬁ,?;md
Ex binis nominibus prima dicitur, inueniri debeat,id iamdudum traditum eft.

SEQVITVYR QVAESTIO,

Eftnumerus quidam diuifusin duas partes, partesautem cumfing

13 & 21,quantusipfetotus numerus fit,quaritur, Facit 34,
- Id'quod peradditionem partium adfe,facile deprehenditur,

Quoad {i quis exercendi ingenij gratiaaltius hoc quarere uelit,ad quarta huius
fecundi libri propofitionem confugiat necefle eft,atq {ic operetur, |
Partes propofite funt 13 & 25, Partium quadrata 169 & 441, Quod fit, unapars
te cum altera multiplicata, 273 |
MR-
duofupplementa 46
_ Partium quadrata 610
quadratum igitur totius 156, atcgtandem
ipfetotus humerus, 34, quiquearebatur,
ALIA QVAESTIO. ;
Partes alicuius numerifunt 40 & 36,quantus eftipfe totus,
Facit 85,

[Nam quadrata partium funt 2401, & 1206, multiplicatio uerd unius partis cum
altera bis,producit 3528, Omnia hzec{imul iuncta,ueniunt 7225, quare huius radix
quadrata,ss,ipfe totus numerus,qui ex additione datorum conftituitur, Atghzee
deadditione dicta fufficiant. Sequitus

AEQVATIO,

Tradidimus in regularum Algebrze defcriptione tres equationes, tanquam pd
tiores, quibus {ubinde, perhas regulas 2nigmata {oluere cupientes opus habent,
Quoniam uero fecundam aquationem per tres canones defcriplimus,primusair-
tem corum ex hac quarta propofitione eft defumptus, atqp nihil aljud fere effeuide
tur, cum idip{um {ic fele habere manifeftauerimus , propofitio etii paulo antede
mon{trata{it, & hunccanonétandé demonfiratti & fundatum efle,;nemo dubitet.
Porro canonis huius tracatio, eft de tribus naturalis ordinis quantitatibus,
quando uidelicetmaiores dug ,id eft harum numeri, minima quantitatis feucha.

sacteris numero equantur,  uteft

Prima - radix Numero,

Tumad quadratum (ut paucis repetantur priora ) dimidij numeri charalteris
medij , numerus characteris minimi addi,aradice deinde huius collecti quadra-
ta,dimidium characteris medij {fubtrahi debet: quofacto; quefitinumeri compos
aliquis erit, ¢t uidelicetperid quodrelinquitur, radicis ualor exprimatur, ut Efto
quod peralicuius exemplioperationem eo peruentum {it, ut 1 prima == 4 radix
aquales{int 45 N huius geometrica{olutio uel demonftratio talis erit. .

Quoniam enim,ut canon habet,ad quadratum dimidij numeri charactetis me
dij,numerus characteris minimiaddi,a radice deinde huius collecti quadrara dimd
dium numeri characteris medij fubtrahi debet, hoc certeliquis propofitionem
hanc quartam,ac canonem etiam altius perpenderit,unam rem efle,alijs tamen at-
quealijs expreflam uerbis , afferet, Nam ultimum quadratum, pro quadrato ali.
cuius totius,puta numeti in partes diuifi habebit:dimidium uero radicis characte.
vis medij,alteram huius diuig partem:nuymeros deinde additos, cum Jr'pl"r.::armnll:iJl ad-

- . i i - tio
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ditio quadratum efficiat, Gnomonem, ut quem, ex definitione , utruncp circadia-
metrum parallelogrammum, & duo fupplementa coftituunt,exponet. Hacexpo
{itione tandem, huius quarta propofitionis memor, ex toto quadratoradicem eli-
ciet. Etquia hac ex partialium quadratorum radicibus compofita eft, cumunius
partialis quadrati radix,dimidium {cilicet numeri characteris medij,notafit: & al.
teratandem,radix nimirum propofitiin exemplo quadrati, {ubtractione nota erit,
id quod pro declaratione huius canonis dicendum erat.

SEQYVITVR HVIVS REI. FIGVRA GEOMETRICA,

"TG’\ 49
| quadratum ultimum &
totius diyill,

Quadratuim medie-
tatis medij.

.

Eft demonttratio uel expofitio geometrica, puerilis quidemilla, fed quz rem

fideliflime explicat,
SEQVITVR QVAESTIO CVM CANONI, TVM
etiam propolitioni accommoda. | :

~ Diuidatur numerus in partes duas,quarum quadrata fimul, una cum
numero, quem producunt partes inter {e multiplicatee bis 1764 con-
ftituant. Vnaautem pars cum fit 13(atcp tantam efle medietatem quanti
tatis medix intelligendum eft)quanta fuerit altera queeritur,
| Facit 29,

ACCEDIT ET TERTIVS HVIVS QVARTAE PRO~
pofitionis,quem habetin Numeris, ufus,

Intadicibus eliciendis cumf{emper inuenti numer{ quadratum inueftigandum
tit,ille wero numerus fubinde, quam diu fane durat huiufmodi operatio , unafigu.
ra crelcat, ne totus inuentus {femper infe multiplicandus {it, ubi propofitionem
hanc quartam intellexerint Arithmetici,compendiofius innentorum quadrata af-
{cquentur,per hunc modum.Habito de numero iam inuento,tanquam de una pat
tecotius , quadrato, recipiatur etiam quadrarum de numero uel partealteraruna
deinde parce ciralteramulciplicaca,is qui producicur numerus bis fumartur, Quod
{i tandem hoc daplum prioribus duobus partium quadratis cofungetur,per id col
lectum tandem commode, iuxta hanc quartam propofidonem,quadratum totius
{nuenti numert exprimi poterit, .

Huiusrei tale fumatur exemplun. Sl

Inuenta eftradix exaliquo numero 6. cuius quadratum quide ;6. acceditau.
tem huicradici feu inuento numero , cam nondus ad finem hacradicis extractio
perductafit,figura alia, nimirum 4,atq {icaucta ﬂﬁ?ﬁﬁi}fﬂﬁﬁt_a radix;creuitenim
a 6 in 64, atcp huius totius fam deflideratur quadratir,uel quadratus numerus. Prio
vis igitur figurae uel inuenti numeri, tanquam unitrs partis radicis divife,quadrato
habito,accipiatur & quadratum alterius,{ecando Ieilicet inuenti numert, 4, quod
erit 16, Et quianumerus primo inuentus, &, fecundum iam Ioctim oceupat , unde
ratione loci{ic,non fex amplius,{ed fexaginta {ignificat, iplius igitur quadiato, 3¢
. & {cilicer,



46 ELEMENTORVM EVCLIDIS

{cilicet duzefigurze nihili proponendz funt. Poftremd una cum altera paste multi
plicata bis, producuntur 480. Hec omniafiin unam fummam colligantur , quan«
- tum{icquadratum de 6.4, apparebit.

SEQVITVR PRAXIS.

Partes . partium quadra,
Totaradix 6o 3600 Alias multiplica.
uel numerus tione{ic
64 ] 16 64
Quod producitur,una _ cum 64
parte cumalteramuyl- 480 256
__tiplicatabis . 384
Summa productorum 4096 4096
Quod (i yero adhucuna figura acceflerit, s fcilicet, operatio ficinftituatur.
Partes partium quadrata Multiplicatios
640 409600 nelic
Totus numerus 643 648
i_ 8 64 cum 648
Ex partium multiplicationerepetitumbis 10240 &ec.,

Summa omnium,& quadratum totius 419904
At haGtenus de propolitione quarta. fequitur

MPOTAZIZE E.
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PROPOSITIO V.

Sircctalinea fecetur inequalia & non aequalia ; rectangulum,quod .
fubinxequalibus fegmentis totius comprehenditur,una cum quadrato
co quoda medio fectionu fit, equale eft ei quod a dimidio fit quadrato.

Sitrecta quadamlinea propolita,atq haec primitin duo aqualia,deinde etiam

in duo inzequalia dividatur: dico, rectangulum {ub portionibus inequalis diuifio.
nis comprehenfum , una cum quadrato exceflus longioris portionis inequaliym

Tota Tota
ot 14

\/ breuiorinzqualis
?' fectionis portio. i
medietas. medietas,

fuper medictatem linex,2qualia effe quadrato medietatis. Defcribatur a dimidia
illa,in qua eft punctum inaequalis diuif{ionis,quadratum, cuius diameter cumuna
datxe extremitate copuletur, atqs ab inzqualis divifionis puncto, per diametrum
_ ad latus ufqg oppolitum, reliquis duobus quadrati lateribus parallela ducatur. Et

quia haec diametrum fecat, ubi ex puncio interfectionis, utrifqs, hoceft, & recta
date,& lateri ei oppofito, altera parallela, datae 2qualis , ducia, ea deinde pertex-

tiam parallelam,cum extremitate date,que adhuclibera eft, copulata fuerit,figura
' : parata
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parata etit, Dico ergo nunc,ut fupra. Quoniam énim {upplementa omnis paralle.
logrammi inter fe equalia funt, his nunc 2qualibus quadrato breuioris portionis,
tanquam commuyni addito: & quz colliguntur,ex comuni quadam noticia,xqua-

£

fia erunt.Sed quia unum ex his alij cuidam,cum quo nimirum aqualem bafim ha-
bet,atqp in eifdem eft parallelis,ex propofitione 36.primi,eft quale:8¢ alterum,ex
communi quadam noticia, eidem zquale erit. His igitur qualibus nunc, uttan.
dem concludatur,{i utricg id quod alterum equale ad complendum medietatis qua
dratum requirit, addatur: & producta , hoceft re¢tangulum {ub portionibus inz.
qualibus comprehen{um, cum quadrato quod ab intermedia portione deferibi-
tur, & quadratum medietatis, inter {e ;equalia erunt, Siigiturrectalinea fecetur in
aqualia, X non aqualia: rectanguli quod {ub inpqualibus {fegmentis totius com.
prehenditur,una cum quadrato eo quod a medi6 fetionum fir,xqualceft ei quod
a dimidio fit quadrato.quod demonfirafle oportuit,

APPEND IX.
Habet & hzec propofitio fuumin Numeris locum,cum’pet eam tertius frcun.

dx xquationis canon,(quonimirum maximi & minimi characterom numeri,me.
dij characteris numero ¢quales efle proferitur ) demonf{trari {oleat in hunc modd.

Efto exempli gratia,quod |
1 prima - 32 IN  aqualesflint 12 rad,

Defcribaturigitur primo quadiatuim, propofitae ®quationis utiam pritham re’
pralentans, huic deinde quadrato,ex una cius parte, eiufdemaltitudinis reCGtangu

lum,numeros in xquatione uni prime

wf 1Pt e 3z N adheerentesfignificans applicetur. Et
» el bop” R quoniam hoctotum rectanguluim , ex
- hypothefi 12 radicibus equale efl, cumi

) breuius eiuslatus ratione quadrati, {it

L\ iz N unaradix : efuslatus longius, 12 unita-

tes erunt: Bodgitur longiori latere, ut
canon praeeipit,bifariam diuifo, erithocidemIongius latus, linea, qualem propo-
{itio hec quinta requirit, dsisw feilicet xou whiow diuifa , quod eft notandum.
Deferibarur nuncab una medietate divifee quadratum, compleaturd figura. Ec
quoniain medietatis quadrato , rectangulum numerorum cum quadrato lineze,
qua reCtanguli longius lats medieta.
tem diuife excedit, ex hac quinta, .
quale eft, ubi horum a¢qualium uni res
¢tangulum fumerorum : alteri ueroid,
| quod rectangulo numerorum, ex proa
politionibus quadragelimatertia & tri.
‘ | celimafexta primi, ac communi illanoti
portia tia,Sigqualibus gqualia;:td fjcian tur, etc.
L’qum& dimidic charaGetismeds aquale eft, aéalatum fuerit: & quee rim-—_
" fubtrahi debet, | quuntyrtandem , ex commiuni quadam

o e T noticia,

o L
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noticia,inter fe qualia erunt. Quiaautem ex utracg parte unim &idem paralleld
grammum, quadratum fcilicet circa diametrum alterum , relinquitur, quadratum
uero illud notum eft, cum uidelicet totum, hoc eft quadratum medietatis, & fubtra
ctum deinde,hoceft,parallelogrammum vel re(tangulum numerorum,nota fint:
& eius radix nota erit.Ea igitur(ut quidem habet defcriptio figurarum prima)ara
dice totius quadrati, quod uideliceta medietate numeri characteris medij defcri.
ptum eft,fubtracta: Vel ea,(uthabet defcriptio figurafum fecunda)radici eiufdem

it 2 -

5 { Pri- 4 122 N
E "i."{‘.’l o o Ra
e -‘Pnrti‘ﬂ B
totius quadrati,addita:alteritrs quadrati, qua dimidio characteris medrj
quodinzquatione propofitum eft, radi. addidebet.

cem notamrelinqui necefle erit:id quod pro huius canonis demonftratione,, uel
pro eius ad hane propolitionem applicatione,dicendum erat.

NPOTAZIZ Se . |
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PROPOSITIO VI

Si rectalineabifariam fecetur,adijciaturpaliqua eiin retirrectalineas
reCtangulum comprehenfum fub tota cit appolita & appofita, una cum
quadrato dimidia lincae,22quale eft ei quod a coniuncta exdimidia & ap
pofita,tanquamab una, defcribitur quadrato,

Sitretalinea propolfita,quabifariam diuifa, alia eiin reGtum linea iungatur.re
Gangulo deinde & quadratis fecundumfuaslineas defcriptis:dico, reGtangulum:
fub tora,ex rectadata fcilicet & adieta compofita,& adie ta comprehenfum,una
cum quadrato quod a medietate divifa defcribitur, quadrato a medietate divife -

bifariam divifa

&ladiecia, tanquamab unalinea, defcripto 22quale effe. Ducatur in quadrato eo,
quod amedietate diuvifee cum adiecta defcriptit eft,diameter, {ic ut per quadratum
etianm,a medietate dinife defcriptum,tanquam diameter tranfeat,deindelatus gpa
drari eius, quod a medietate defcriptumeft alterum,ufgad oppofitum recianguli
Latys continuetyr, Et quoniam fuper xqualibus bafibus, atq in eifdem p:régielis

. . conitituta

2Py
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Conftituta parallelogramma, ex propofitione 36, prithiinter fecequalia furt, Es
Fur{us, quoniam etfam parallelogrammorum {upplementa omnis parallelogrami
fpactj,ex propofitione 4; eiufdem primi,2equalia, cam duo unixqualiaeffeappa
reant, illa deinde inter fe, ex cOmuni quada noticia equalia (int, horum equalium
utrigy,parallelogrammo eo d':thm:m:i ad reGtam,ex dimidia & appofita copolitam,po
nityr addito: & que fiunt reGanguli {cilicet {ub tota & adiecta comprehen{um,&

Gnomon,qui quadrato medietatis circumfcribitur , intet fe aqualia erunt, Ipfum
igitur medietatis quadratum,ubi his eequalibus adietum fuerit,fuxta propoficio.
nis tandem conclufionem, id quod{ub tota, ex data {cilicec& adiecta compolita,
& adiecta comprehenditur rectangulum , und cum quadrato medietatis diuifce, ef
quod alinea ex medietate & adiecta, conftituta defcriptum eft,quadrato , zquale

erit.Sirecta igitur linea bifaria {ecetur , adsjciatur& aliqua eiinredtum rectalinea:
reCtangulum comprehenfum fub tota camappofita & appofita,una cum quadra.
to dimidizelinex, qualeeft ei quod a coniuncta ex dimidia & appofira,tanquam

ab yna defcribitur quadrato.quod demontftrafie oportuit,
APPENDIX,
Vuntur hae propofitione Logiftici inregulis Algebrza,pro demonfira.
tione canonis{ecundiin xzquatione {fecunda.
Conferuntur in hoc écanone duo minorum characterum numeri, cum numero

charaCteris maximi, dicendo, ¢ radices -+ 16 numetris,{unt 2quales uni primz,
ubi tum geometrice {ic agendum erit. -

Defcribatur primo quadratuin, quod propofite 2equationis primam reprefeis
tet, Et quoniamid ex hypotheli, ¢ radicibus & 16 N, 2qualeeft, prore@anguto
numerorum parte aliqua ab eodérefecta,quod relinquitur tandem rectangulum,
radicibus folum aquale erit, Defcribantur nunc duo quadrata, quorum quidem
' univslatus it propo-
{itarum radicum me-
dietas, alterius uero,
| hec eadem radicum
t medietas , una tum
rectahguli humero -
| rumlatefeéi in recta
/| Aundte. Et quoniam

1 reGangulum ‘nume.
el yorit, tanquaid quod
CEEE T Sub tota compofita et
adiectafenappofita comprehenditur , una cumquadrato dimidiz linez, perhanc
fextam propofitionem, ei quod 4 recta ex dimidia & adiecta compolita,tanquam
abunalinea de(cribitur, quadrato equaleeft , unum autem horum, reGtangulum
{cilicec numerorum cum quadrata dimidi¢,notum cym fie: & alterym, quadratum

X 3 {cilicet

e o R s B B
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{cilicetlinez,a dim{dia 8 adie@ta compofite, iam notum rﬁ&gﬂ&t:ﬂ%lﬁ}ﬁ?s Jae
tus notum.Jd aittem cum a latere quadrati primo defcripti, X n:_;iq!fa dhﬁ H'Im::f:
altera deficiat,per additionem igitur huius adlatus notum: & S tan [

plus rigerh
d:feripti quadratilatus, hoc eftradicis ualornotus erit:id quag'payesss Guc

_ex hac propefitione gecmetrice is canon declarariacretineri p SHiggimeticarc uolu

mus, Atqs hac quidem,pro demonftratione canonti fecunda @quationis in regu.
lis Algebra dicia, fufficiant. Quasuero fubtilioresilli demon{traticneshabent,
cas fuo tempore peculiari quodam libello Lecori communicabimus.
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PROPOSITIO VI,

- Sire&a lineafecetur utcuncg : quod a tota,quodcp ab uno fegmenito-
rum ,utrap fimul.quadrata, @equalia{unt ei,quod bis fub tota & diéto
fegmento comprehenditur rectangulo , & ¢i quoda reliquo fegmento
ﬁt qllﬂ.d ratﬂf | | : .

Sitretalineafeca utcungg hoceft,in equaliavel non equalia: dico,quéd qua:.

dratum totius & quadratum alterutrius fegmenti 2qualia fint retangulo fub tora
& fumpto fegmento comprchenfo

Formetur ex re@ta data figura, prout
ipfa propofitio exigit, & prout has
bet propolfitio huius quarta: & duca
tur diameter. per fingula quadrata
4 | 4 3 ] tranfiens, Ec¢ quoniam ex propofi.
& 3 tionc quarta huius, quadrat@i totius.
quadratis partium, & ei quod cOprehenditur {ub partibus bis, a quale eft, xqualia,
busnunc @quali,quadrarto fcilicet unius fegmentf cx xquo addito : mutatis deine
deappellationibus,propofitionifatisfactum erit. |

ALIA HVIVS, ET CLARIOR DEMONSTRATIO.

Ex linea, ut quidem propofitio requirit, figura formata,com 7t « @i sgopaoe o
nis parallelogrammi {paci) inter (e fint 2 qualia,cum etiam wqualia,uel aliquod
commune,uthocloco eft dictifegmenti quadratum,2qualibus additum, quain-
de colliguntur equalia {int: haec duo @qualia fimul fumpta, ad vtrun g *qualiem
dupla erunt. Sed quia ad utrung eorii duplum etid eft, quod fub tota & dicio feg.
mento comprehenditur bis,cum ex communi quadam noti¢ia, Eiufdem duplicia,
inter fe xqualia {int: & hac duo, hoeeft, Gnomon cum quadrato diciifegmenti;
& quod fub totaac difofegmento comprehenditur bis,inter fe arqualia erunt.ata
quehac tandem.{ialterius fegmenti quadratum ex xquo acceperint: cum fic&
collecta zqualiafint, conftat tandem propofitum. Sirea linca igitur fecetut
utcunque ,quod 4 mta,?uud'que abuno fegmentorum, utracy {imul quadrata,
aqualia funt ef,quod bis{ub tota & dicto fegmento comprehenditur rectangulo,

& eiquod areliquo fegmento fit quadrato,quod demontirati oportuit. |
APPENDIX

ik

bis,cum alteriusfegmenti quadrato...
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_ APPENDIX, . |

Habet & hzcpropofitio fuum in Arithmeticis ufum,cum per eam modus {ub-
trahendiradices quadratorum irrationales retineatuf, _

Quo ingenio Arithmeticiradices quadratorumirrationales,unamab alterafo

lent fubtrahere, exhacpropofitione didicerunt. Poftquam enim per eam quadra-~ -

tum alicuiusrect diuvifa,cum quadrato alterutrius fegmenti, ei quod fub tota &
dictofegmento continetur bis, cum eo quod a reliquo fegmento defcribitur qua-
drato,zquale efle cognouerunt,facilis illis fuit omnis {fubtractio. Nammutatis nu
merorumappellationibus, numerum fciliceta quo {ubtrahitur,totum: {ubtrahen-
dum deinde,unum fegmentum:re{liduum porro,alterum diuif¢ reCtae fegmentum
efie confiderantes,ftatim hacpropolfitione freti,quadrata numerorum,eius {cilicet
a quo {ubtrahitur, atq etiam fubtrahendi,in unum colligunt.Et quia colleGtum id
ex hacpropolitione,tanto maiys eft quadrato relidui,quantum {ub his duobus nu
meris,toto {cilicet & uno fegmento,cotinetur bis,ut de quadrato rcﬁduijdeq; iplo
reliduoillis conftaret, moxillud comprehenfumbis de quadratorii collecto fuba
trahunt, quod quidem obiter circahanc propofitionem indicandum erat.,

SEQVITVR HVIVS REI EXEMPLVHM:,
A i 75 debetfubtrahi [ 27, inftituitur ergo operatiofic,

Numerus{ubtrahendus, hoc numero a quo {ubtrahitur,
eft,unum fegmentum, _ hoceft, atoto,
J 27 a d 75

102 Totius & fubtrahendi quadratum
oo Quod{ubtoto & fubtrahendo bis
1z Quadrarum relidui numeri
Quare J 1z, ipfereliduusnumerus.
SEQVITYR QVAESTIO, -
Denumero 34 fubtra&a (unt13,quaeritur derefiduo, * Facit 21,
Id quod per fubtractionem 13 a toto numero, |
. faciledeprehenditur. |
Quod {i quis, exercendiingentj gratia, hoc altius quaerere relit; ad feptimam
huius fecundi libri propofitionem confugiat necefle eft ; atquefic operationem
{uaminftituat.

Vinum{egmentum | toto
Subtrahantur 13 a numero 34
quadrata 169 1156
Quadratorumfumma 1325 |
minus $84, hoceft,eo quodfubtoto,& dicto fegmen.
manent 441, quadratumrelidui (to continetut bis,

Quare 21, numerusrefiduus,
ALIA QVAESTIO:
Sunt duo numeri, Quoniam autem unius numeri quadrato 49, con-
tinentur,compofitus uero exillis cum quadratum habeat121, quantus (it

numerus alter, quaeritur. Facit 4.
121 49
170
minus 154
manent 16
Quare 4 &

RPOTASIS
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PROPOSITIO viln o

Sire@alinealecetur utcungp: reGtangulum quod fub tota & uno fegr
mentorum comprehenditur quater, cum eo quadrato quod a reliquo’
{egmento defcribitur, ¢quale eft ei quoda rora & dicto fegmento , tan.
quam ab una linea delcribiturquadrato, ‘

Sitre@a lineafecta: utcungg dfca,qufidreﬂahgulumjﬁrb tota& unofegmen=
torum comprehenfum, quater,una cum quadrato alterius fegmenti, gquale?it qua
drato,quod a tota & dicio priorifegmento, tanquamab unarecta,defcribitur. De-
{cribatur primo quadratum, cuiuslatus {it ipfa recta data,cum alterutra eius por-
tione {ibiadamuflim iuncta: a pundtis deinde, coniunctionis {cilicet uno, & diui.

{ionis altero, dua perquadratum hoc tendentesad augulosrectosline® excitens
tur, quadrati tandem diametro ducta,ubihacduasadrectos ductaslineasfecue-

i+

Diuifa Vnum feg.-
1z mentorum.
14 1z
\ 3 & 3
g Ir o 1 —_r 36 ""] ﬁ.
' \ / ] quater cum 15
{ P L | A 144 75
\ R'“f“_. 61 15
2 j.""‘ﬂf :}\H 225 225

rit,per eapuncietanqui a piictis datis,reliquis duobus quadratilateribus, per pro
politionem 31 primi,parallela ducantur, & erit huius propolitionis figura parata.
quam quidem {i quis diligenter infpexerit,atqs 2% ne. Teonduiic, necnon corum ctiam
qua inpropofitionibus 36 & 43 primi tradita funt,memor fuerit,facili opera pro.
politioni,ex quarta huius, fatisfacere poterit,

Diuifa Vnum feg:
o) MENUOoy Ll
oy & 3 -
10 B L
—— ~ : 7 & 7
\ 70 17
3 , A quater cum g7
' 280 119
. D 17
289 289
nuymeri xquales,
L_ L .
‘ 7 3 x ALIA
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 LIBER SEBCYNDVS, rs3
. ALTAHMVIVS ET CLARIOR DEMONSTRATIO,
J. Sitrectadata, ea etiam utcuncg diuifa: dico &c. Quoniamrectainduo diui.
{a eft,fegmento ei quod in collatione cum tota diuifa fumitur, ad partem etiarm ubi
ponitur, @qualis recta alia adamuflim fungatur, quadrato deinde ab hac tora
compolitaper 46 primidefcripto,duplatigura defcribatur. Et quoniam recia di-
uifxe aliare@a,unilegmentoriizqualis, adamullim iunca eft, cum parallelogram.
morum Jatera oppolita,ytin primo libro demonftratum eft,inter fe ¢equalia {int: 1l-
12 etiam quas hx duzerecta, hoceft fegmentum id, & reta ei zequalis, lineas {ibi
¢quales habent, inter {e 2quales erunt, fuper ijs deinde parallelogramma pofita,
cum hecetiam aquealtafint, ex propolitione 36 primiincer{e zqualia, Sed quo-
niam fupplementa omnis parallelogrammi, utiam fepe dictum , inter fe zqualia
funt: 8 haec quatuor parallelogramma, qua fuperillo fegmento & fua 2quali,atg
alijs duabus,his@qualibus,rectis conftituta funt,ex communi quadam noticia,in.
ter {e gqualia erunt,atq deinde horum quatuoraggregatif,ad id quod fuperidem
feg uentum eft politum parallelogrammum,quadruplum, Pariratione & reliqua
quatuor, circa uel extra diametrum poiita parallelogramma,inter e 2qualia,acto-
tum deindeadid quod fupraalterum divifa fegmentum eft pofitum, quadrupl,
Nludigitur prius cum hocaggregato, quaeambo {imul Gnomonis figuram refe.
runt,ad rectangulum,{ub tora & uno fegmentorum com prehienfum,quadruplum
erit. Quarc alterius fegmentiquadrato ex equoillis appﬁgm:gnum on cumilloal-
terius fegmenti quadrato,hocelt, totius compofite,utunius linew, quadratum, ei
quod {ub tora & dicto fegmento comprehenditur quater, cum eodem alterius {eg
" menti quadrato,¢quale erit, Sireta igitur linea fecerur utcunggretanguli, quod
fub tota & unofegmentorum comprehenditur quater, cum eo quadrato quod a
reliquo fegmento delcribitur,equale eft ei quod a tota & dicto fegm@to,tanquant
abunalinea defcribitur quadrato.quod demonftrarioportui,
b ' HpoTAE 1S e.. . . .
EBap w0z yoapen Tunbii g loawed abiove’ o eewd 7% avicwp @) iAnd
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Si retalineafecetur in 2qualia, & non xqualia : quae ab in®qualibus
fegmentis totius fiunt quadrata, dupla funteius quod a dimidia , & eius
quoda medio fectionum fit quadratorum,

Sitrectalinea,in duo 2qualia,in duo etiam inzqualia divifa:dico,quadrataince
qualium fegmentorum {imul fumpta,dupla efle quadratorii, quorum unum qui.
dem a medietatelinez, alterumuero ab ea quea divifionum punctis interiectaefk

' linea,defcribitur. Excitetar ex puncto qualis di-
uifionisin linea, perpropofitionem 1. primi,ad
angulos rectoslinea, eaqg per 3 eiufdem,ad xqua
litatem medietatis diuifz pofita,ab eius altera exs
tremitate duzadrecte divilz extremitates linea
demittantur, Defctibuntur autem {ic duo triangu
la,reCtangula , & lofcelia, ut patet ex ftructura,
Excitetur rurfus expuncto inzqualis diuilionfs,
alia ad angulos rectos linea,uel {imauis,priotiad
_ rectosductelinea parallela,eadp ad latus ufcg op-

ofitum continuata,ab huius & lateris oppofiti contactu, ad priorem in triangulo
wog opdas ductam linea diyifg parallela ducatur.Et defcribuntur _2} i dye trianguld,
o : - LT que
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qua & ipfa, utpatebit, reGangula funt, & ifofcelia, Quod {itandem a communi
horum duorum triangulorum copula, adillam reCie diuife extremitatem, qua
huicquodammodo eregione pofita eft, linea rea ducatur, huius propofitionis
figura conftituta erit, cuius quidem explicatio & demonftratio talis, Quoniam
ad pun@um aqualis diuiflionis conftitutorum triangulorum utrung ifofceleseft,
exftructura, & orthogonium, cum anguli eorum ad bafim, per priorem pattem
propofitionis quinta primi, inter fe 2quales {int, uterqp in utroq; triangulo angu.
lus, primo,ex corollario propofitionis 32 primi,medietas re@i:angulus deinde in-
teger,quem recta diuifa fubtendit:reCtus erit. Ad haec,cum linea ex communi par-
tialium triangulorum copulaueniens,uthabet propofjtionis ftructura , diuifate.
G fitparallela, deinde ueroalia quadam reta, quae uidelicet ex puncio equalis
diuifionis in recta data ns¢ pJuis excitata eft,in llas parallelas incidat:angulus ex-
. ternus , ex fecunda parte propofitionis 25 primi,
' {uointerno & oppolito 2qualis eft. Quia vero te.
Guseftipleinternus, exftru@Gura: & externusfic
reCtuserit.reCtangulitigitur eft illud partiale trian
gylum,atcp deindeper corollarium propofitionis
32 primi, & {extam propofitionem eiufdem, idem

= etiam ifofceles.In hunc modum, & alterum partia-
Tota le triangulum , utrectangulum &ifofceles {it, de.
- . monftrabitur. Nuncautem cum erianguli rectan-

guli & ifolcelis, efus quidem, cuius Jatera funt,fub

tenfa indiuifa , medietas recta indiuifa, & perpendicularis, medietati divifaz equa

lis, quadratiilateris reCtum angulum fubtendentis,reliquis duorum lateruvm, qua-

dratis,per propofitionem 47 primi,xquale{itcrit proprer a qualitatem faerum, il

lud ad utrungg eorum duplum. Eftitags quadratum hypotenufe: huius rectangus

li,quadrato medietatisrecte diui{ee dupli,quod eft notandum. Parirations etiam

in triangulo rectigulo & lfoceli partiali fuperiori, cuius ninirum alter i circa rectif

anguliilatus, pars eft perpendicularis,ex equalis divifionis puncio excitatie, quas

dratum fubtenfa angulo recto,ad quadratum linex, qua cx communi partizifum

trianguiorum copula,medictatirecia diuife eft ad xquediftantia ducia, duplum

: : erit; quare ctiam ad quadratum {uxe ¢qualis, linca [cilicet, que inter divifionispun

Gaiacet,duplum.Cum aficiam du linex {int, quarum utriufqg quadratii,ad alte.

rius linex quadratum duplum eft, & illarum quadrata {imul fumpta,ad hart {imul

{fumpta quadrata dupla erunt. Sed illarum linearum quadrata,qua funt ad alia du-

pla,aqualia funt,quadrato lineg,ex communi partialium triangulorum copulaad

angulum oppofitum ducte, cuius quadrato etiam (cum haclinea duorum ortho-

goniorum triangulorum rectos fubtendat){i equalis pro & quali linca fumatur,feg

mentorum inaqualis divifionis quadrata @qualia {int,per communem tandemil.

lam noticiam: Qug¢ eidem equalia, & inter {e funt & qualia,propofitum inferri pote

rit, nimirum. Siigitur reGalinea fecetur inequalia & non aqualia:quae ab inzqua

libus fegmentis totius fiunt quadrata,dupla funt eius quod a dimidia, & eius quod
a medio fectionum fit quadratorum,quod demonfiralle oportuit.
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. S PROPOKITIO -, X - |
Sire@alineafecetur bifariam, adfjciaturz aliqua ei adamuflim recta
 lineaiquod 4 totacumappofita,& quod ab appofita,utrag fimul quadra
ta, dupla {unt eius quod a dimidia , & eius quod ab adiacenteex dimidia
& adiecta,tanquam ab una,defcriptorum quadracorum.

Sitrectalinea propolica,ea etiam bifariam diuifa,atcp alia deiride ¢f adaniinlim
adiecta:dico,duo quadrata,compofite{cilicetlinea & adieGte,dupla efle ad qua-
dratalinearum,unius quidem,quz eft medietasrecta date , alterius uerd , qua ex
medietate altera atqg eiadiecta elt compofita. Erigatur ex pundto @qualis diuifio
nisad-angulosrectoslinea ;at eaad ;equalitatem medietatis recte diuifze pofita,
altera eius extremitas duabus rectis,cum duabus extremitatibus rectze divile con.
iungantur,rectam illam,qua per coniunctionis punctum tranfieric,ulterius conti
nuando. Fiant autemduo triangula, rectangula atqs lfofcelia, in quorum utroque
uter angulorum ad bafim, ex{tructura & propolfitione 32 primi, medietasrecii
eft,quod eftnotandum. Porro fecandum quantitatem ad rectos diucta, atqp eius.
qua ex mediccate reta diuilg & adiecta compolfita eft,linez,parallelogrammum
rectangulum defcribatur, latusillud eius, quod ad retos ductalinee oppofitum
— el eft & parallelum,ultra adiectamre-
¢tam cotinuarido. Et quiahanc cott
tinuatam,cum illa,quee per coniuna
&ionis pun&ium tranfit, propterea
quodineasaliarecta cadens,exilla
parte duos angulos duobus rectis
minores facit, excOmuni quadam
noticiainlibro primo expofita,con
currere necefle eft,contingentur igg
tur ambg ut erfangulum fiat: & erivt
quee fic apparéeduo triangula, tam
totale quam partiale, ex flruciura
| . | & {ecunda parte propofitionis 29
prini,reGangula & ofcelia,quod & ipfum notandum, Vitimo ducatur 8Caliare
ta, cuius termint fintrelique exeremitates date & continuate linearum , & erit fi-

urd,undenunchuius propofitionis demon{tratio elici poterit,hocmodo parata.
it quoniam quadratum linea ultimo duta,perpropolitionem 47 primi,quadra
tis linearum , compofite nimirumi ex data & adieCta, X ipfllusadiectz, equale eft,
{dem etiam quadratum, cum iplius latus duorum drthogoniorum triangulorum
reCtos fubtendar,equale,pereandem 47, quadratis duarumlineari. que ab exrre-
mitatead rectos ductealtera, per extremitates reCtz diuiflee defcendunt:per hanc
communem noticiam , Que eidem xqualia, &ca. quadrata priora,, compofita
* fcilicet & addite linere,delcendentium linearum quadratis equalia erunt. Sed quia
delcendentium quadrata,ratione fuorum triangulorum, que & rectangula & [{o-
{celia funt,ad quadrata,medietatis diuife 8 compofitx deinde ex alteramedietate
& adie@a, dupla funt: propter equalitatem quadratorum , defcendentium {cilicet
lineatum,compolitz deinde & adiecte,conftabit propefitum, Compolite fcilicee
& adiectelinearum quadrata, dupla efle quadratorum, medietatislinez diuifg, &
eius qux ex medietate & adiectacompolitaeft, Sirectaigitur linea fecetur bifa-
riam,adfjciaturd aliqua ef adamuflim re@ta linea:quod a tota et appofita,8. quod
ab appolita;utraq {imul quadrata,dupla funt eius quod a dimidia,& eiis quod ab
adiacente ex dimidia & adiecta,tanquamab una,defcriptor¥ quadratorum, quod
demonfiraxi oportuit, s |

= 15 |
Diuifa Adie g
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SEQVITVR EXEMPLVM IN NVMERIS,

- Totus 14 | Adie.
. 7 9
Operatio.
Totus & adie. Adietus-  Dimidius-  Dimidius & adie.
23 o 7 16
529 81 45 256 .
S S—— e e eyt st
610 duplus 308
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PROPOSITIO Xt -
 Datamre&am lineam fecare, ut quod fub totad¢ altero fegmento:
comprehenditur rectangulum,zequum fitei; quod fita reliquo fegmena
to quadrato, |

~ SitreQtalineadata, atép propofitum eam in duo fecare fic, utquod fub tota &
uno fegmento,breuiori{cilicet,comprehenditur reGangulum,equalefitei, quod

abaltero,hoceft longiori fegmento defcribitur quadrato, Defcribatur arectadata
quadratum,ficuti docet propolitio in primo 4s, illorum deinde laterum, qua re«
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Gz data infiftunt, altero bifariam divifo, a divilionis punctolinea quadamre&ia
ufqs ad alteram date extremitatem ducatur, & defcribitur triangulum rectangu.
lum. Porrd medieraslateris diuvifi, quae a puncto diuifionis & angulo huius trian.
guliretointercipitur, eouf prolongetur,doneclateri,in triangulo reClum angu
lum fubtendenti,zqualis fiat,8 ubi deinde fecundum quantitatem partis prolon.
-gate exterioris, quadratum ad ipfam defcriptom, latus item huius quadrati, quod
exteriori parti oppofitum eft,per quadratum primo defcriptum continyatum fire-
vit,propofitioni tandem fatisfactum erit.Id quod,cum tam quadratorum, ex defind
tione, quam etiam parallelogrammorum oppofita latera,expropofitione 34 IPH-
mi, inter fe equalia {int,fexta propofitio huius & penultima primi, ¢qualibus{ub-
inde proqualibus fumptis; ab aequalibus item codem communi fybtracio, clare
manifeftabunt, '
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SEQVITVR EXAMEN HVIVS DIVISIO.

nis in numetis.
Totus ~ Longius fegmen, Breuius
14 oo 45 7 2y — J 245
l 5 infe l
| : e o, .cum )
; a — N 245 I 245 — 5
cum 114 d Bl e >
Producuntur
294 — J 48020, 204 — J 48020
Id quod continetur fub toto Quadratum fegmenti
& breuiori, longioris,

Numeri, uel produdia 2qualia.

APPENDIX,

Hanclinez diuifionem requirit propofitio nona libri quarti,que nimirum pro,
ponit, quomodo Ifofceles triangulum, cuius uterqg angulorumad bafim ad tex-
tiumreliquum duplus {it,formari debeat, id quod abfey huius divifionis cognitio.
nealias ablolui nequit.Quas deinde proprietates habetheteadem fic divifalinea,
quid item conducat,aliquo modo oftenditliber Euclidis tredecimus, cuius obiter
Le&oremadmonendum effe duximus.
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. PROPOSITIO X1t |

~ Inobtufiangulis triangulis : quodab obtufum angulum fubtendente
latere fit quadrgtum,maius eft quadratis,quee fiunt a [ateribus obtufum
angulum comprehendentibus, comprehenfo bisfubuno eorum qua
funt circa obtufum angulum,in quod,cum protractum fuerit,perpendi-
cularis cadit,atcp aflumpta extrafub perpendiculariad obtufum anguli,

Obtuliangulo triangulo expofito, uno etiam eorum que circa obtufum funtan
gulum latere , ex parteilliusanguli , adeo vltra triangulum continuato, utinidab
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angulo trianguli acuts, oppofito quodammodo,perpendicularis commode cades
repoflit,atqg haec poftea ducta figura defcripta erit:dico ergo, quadratum, quod @
latere obtufum angulit fubtendente defcribitur, maius effe, quam funt quadrara,
quaab fjs quae circa obtufum angulum funt, lateribus defcribuntur, éo quantumi
eftid,quod bis coprehenditur {ub uno latere eorum, quz circa obtufum angulum
{unt,atqs eo,quoda dicto latere, {i llud ultra obtufum angulum prius protractum
fuerit, & demifla ab angulo, quem hoclatus fubtendit, perpediculari intercipitur,
Demonftratio huius,quia eft facilis,cum ex propofitioné p ehyltima primi,ulurpa

% .
@

obtufus

zf

ta bis,quarta tamen huius, propter fumptionem zqualium pro equalibus interpo
fita, procedat,Lectori eam utinde colligat commendabimus.In obtufiangulis igi-
tur triangulisi quadratum lateris fubtendentis angul obtufum, tanto maius eftre.
liquorit duori laterum quadratis,quantum eft id,quod bis comprehenditur fubal
terutroreliquorum , & portione eidem alréri extra triangulum in direCtii adiecta,
que a perpendiculariab angulo huiclateri oppofito demiffa, & angulo obtyfo in+

tercipitur,quod demonftrafle oportuit.
APPENDIX,

Quomodo ueré,amblygnhiﬁ triangulo, cuius tria latera nota fint, txpﬂﬁtﬂ,pﬂl_
tionis exterioris quantitas, quanta deindefit perpendicularis, in numeris inyeniri
debeart,{fequenti cal culo manife{tabitur.,

Quantum ad figuram prioremn.
Triangulilatera 25 d 409 iz
Laterum quadrata 615 409 144
53 ¢ Et tantum eft quod fub fatere ultra triangulum continuato, & pottione
?11 exteriori comprehenditurbis. Huiusigitur dimidio 36 inlatus hotm
12 diuifo: & portio illa exteriornota fiet. Porro perpendicularis nung
quanta fit,penultima propofitio primi fequenti calculo manifeftabit, -

3 - v 409 Latera
o . 409 Quadrata
400 Quadratum perpendiculatis,

Perpendicufarmi ¢i&ii:ur ipfam,huius quacirati' radix, qua
- 20, manifeftabis,

SEQAVYVYNRTVR

il v = )
-t ! il -
= L 4 -



LIBER SECVND VS,

SEQ_?VHT?F._ HVIVS PROPG;ITIGNIS' DVAE
- figurx alize,

7 — =
Calculus figut pofterioris.

Triangulilatera 2¢ 16 J 241

Laterum quadrata 625 256 241

Facta fubtractione,manent g, id quod {ub latereultra triangulum continua-
to,& portione exteriori comprehenditur bis,cuius dimidio 64 inlatusnotum 16
diuifo,exefit 4, portio exterior.Perpendicularis igitur s5, quod examinari poteft.

ALIA FIGVRA, IN QVA DVO EXEMPLA
» {imul expofitafunt,

Examen illiusin numeris.

Latera
o oy ey
Subtendens Includentiaan-
angulum obtufum gulum obtufum
o 9 | LA
Qm-— 324 dra. g1 ta 144
224 2§ e

99 duplumreclanguli, quare 49%, reCtangulumipfum,
quod nimirum fub alterutro circa obtufum anguluim latere, 9 aut 1z, & fira exte.
riori prolongata portione, ab eod¢angulo &ipfa perpendiculariintercepta com.
prehenditur,id quod fequens calculus claremanifeftabit.

Latusalterum 9 Latusalterum 12
- Interceptaportio 5% Interceptaportio 4%
| 45 48
47 i
49%  te- uel 49L te-

{tangulum comprehenfum fub alterutro latere & intercepta portione,ut fupra
oftenfumeft. Quare &, |

CPOTAZIZ
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| PROPOSITIO XIIL |
In acutiangnilis triangulis : quod abacutum angulum fubtendente

latere delcribitur quadratum, minus eft eis quee ab acutum angulti com.
prehendentibus lateribus fiunt,quadratis, comprehenfo bis fub une eo.
rum,quae funt circa acutum angulum in quod perpendicularis cadit,atgp
affumpta interius {ub perpendiculariad acututm angulum,

Sit triangulum acutiangulum, atq in eo acutus angulus {umptus, ab utrouis
deinde ex reliquis angulo ad {uum fubtenfum latus, per propofitionem 12 primi,
recta perpendiculari ducta:dico, quadratum quod alaterereCtum angulum fub.
tendente defcribitur,minus efle quam funt quadrata, quwe alateribus circa acutum
angulum defcribuntur, eo quantit eft id quod {ub unb
latere eorum quze circaacutum angulum {unt,in quod
{cilicet perpedicularis cadit,atgg [ub intercepta, a per.
pendiculari & acuto angulo, portione comprchendis
tur bis, Cum enim unum circaacutum angulum latus
per demiffam perpendicularem utcungs divifum fie:
erunt quadrata , quz d divifo illo latere & interceprad
perpendiculari angulodp acuto, portione defcribun.
. wrkiquod fub tota & dicia portione mmprfhmai;

tur bis cum quadrato alterius portionis, per 7 huius
requaliaates his aqualibus communi quodam, quadrato fcilicet perpendicularis,
addito:illa tria quadrata his aibus, rectangulo nimird bis fumpto & duobus qua.

draris wqualir crunt. Sed quia utrobic duobus quadratis, ratione anguliredii, ex

peaultima primi unius linex quadratum equale eft,mutationc zqualium facta,lo
cofclicet ducrum quadratorum laterum circarectosangulos, ex utrag; parte, re
¢tosangulos fubtcridentir, quae fcilicet non dfuifa [unt,quadratis fumpris: & quas
dratalaterum qua funt circa acutum angulum,ei quod {ub diuifo latere & interce-
pta portione comprehenditurbis,atq quadrato lateris, angulum acutum {ubten
dentis,zequalia eruntquadratum igicur lateris, acutum angulum fubtendentis, {o-
lum quadratis eorum,quecirca acutum angulum {unt,later@ minus eritinrecian.
gtulo,quod (ub diuifo latere, atqs intercepta aperpendiculari & acuto angulo por-
tione,compreh@ditur bis.In oxygonijs igitur triangulis, quadratum lateris {ubten
dentis angulum acutum tanto minus eft reliqrorum laterum quadvatis, quantun
cltid quod bis comprehenditur fub altero illorum,in quod nimirum perpendicy-
Naris cadit, & portionea perpendiculariangulog acutointercepta, guiod demons
{tralle oportuit;

APPENDI;

Quamuim habeantha duz propofitiones, iz {cilicet de Amblygonio, & i3

de Oxygonio, una cum penultima primi de triangulo Orthogonio,experietur s,
guialiquando in triangulorum tradtationem,in quafemper ex tribus notis ad reli
quord trium noticiam,mediante arcuum & chordari tabula,pertenitur,inciderit.
TRIA
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TRIA EXEMPLA VNA FIGVRA EXPOSITAs

g Y

7
- ADMONITIO,
Nonautem eftnecefle,ut omnes trianguli propofiti anguliacutifint,ut quidem
{d A cutianguli trianguli definitio requirit. Sed generaliter (cumnullum triangu-
lum f{it,quod nonacutum angulum habeat) de omnibus, cuiufcundg; generisfae-
rint,triangulis,haec propofitiointelligi,per ea infuper declarari potelt,id quod per
fequentia duyo exempla manifeftabitur,

PRO TRIANGVLO RECTANGVLO,

z5

Inhoc triangulo reGagulo, quindecies 15, rationeunius acuti anguli, tanto
minus funt quam uicies quinquies 25, & wicies 20, quantum cltquodfub 20
& 2 0, uelquod fub 25 & 16 continetur bis. Sicratione alterius acuti, cuius {ub-
tenfum latus {unt 20, ubi uicies 2 o, tanto minus funt quam uicies quinquies zs,
& quindecies 15, quantumeft quodfub 15 & 15, uelquodiub 25 & ¢ contis
netur bis.id quod multiplicatione cernerelicet.

PRO TRIANGVLO OBTVSIANGVLO.

v N2
=t 11
= i>r =z ~

~ Similiter etiam intriangulo obtufiangulo,quindecies 1+, ratione uniusacuti
anguli,minus funt quam tricies 30 & wicies 20, quantum eft quod fub 30 & 171t
continietur bis.Sicratione alterius acuti anguli, cuius fubtenfumlatus funt 20, ubi
uicies zo tantominus funt quam tricies 30 & quindecies 15, quantum eft quod
fub 30 & 12;% continetyr bis,id quod examinari poteft. -
X FPOTAZIE
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: AEQTAZIE. 1A, -
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PROPOSITIO X I111).

Dato rectilineo,quale quadratum conftituere.
Sitrectilineum datum qualécunggatep propofitum,quadratum eixqualecoti
{tituere. Quia uero reGilineum datum,ucl criangu
lum, uvel pluriuin laterum rectilineum effe poteft,
Igitur {i triangulum fuerit, e ex propolitione 42
primi:{i uero plurium laterum reciliteuin, ex a5
eiufdem primi ¢gqualé parallelogrammum confti.
tuendum eft. Quod{i quadratum fuerithoccon.
{titutum parallelogrammum , faCtumi erit propo-
{itum.Sin minus, ex duobus huius parallelo grammilateribus,njs quidem que funt

- fuxta unum & eundem angulum, al
terum alteri adamuflim adfjciatur,
utrouis {cilicet huius anguli latere,
fecundum quantitatem alterius,lon
giore facto. Deinde fecundum hanc
totam, ex duobus lateribus compo-
{itamlineam, tanquam diametrum,
ex efus medio , quod quidem per
propofitionem 1o primi haberi po-
telt,icmicirculus defcribatur. Quod
{itandem per punctum coniunctio.
nis laterum ea, que ad idem pun.
Gum terminacur, linea ufque ad cir-
cumferentiam continuatafueric: propofitioni fatisfactum erit. Nam hzc continua
tapoitio calinea elt,cuius uidelicet quadratum rectilineumreferre debet.id quod
perlineam,a centro ad intetfectionem circumferentiwe ciiiam inuenta,reCtam du-

v 3888

CGam, ex quinta huius & penultima primi, 2quali interim pro equalilineafim.
pta,ab zqualibus etiant deinde xquali, uel eodem communi ablato, facile de
monftrabitur, Datoigiturrectilineo , zquale quadratym conftitutum eft, quod
fieri oportui, ' .
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metricafigura alia,

PORRO CALCVLVS TRIANGVLI DATI IN
hacfigura,f{icfe habet,

Latera Exceflus
20 w 68— & [ Primum 3,
J 272 5. J 68 Prndu&um{ {fecund. 128
8 e+ 6 L textium 4496,
28 w= J 272 14 + J 68  atqhuiusradix quadrata s4, Trian

guli,Parallengramﬁli & Quadratiarea. Quofiiam attem unym parallelogrammi
latus eft notum, 4 {cilicet,area etiamnota, nimirum 64 & alterym latys , diyifio.
ne,notum erit, Eftautemillud s, |

Inuentio are trianguli, cuius

Laterafunt - Exceflus uerd
14 JL}_E ~t= Jl;-lji—— 7
J 145 J 12z — 14 gy
o 1r7 ARt Ll e "
14 4+ J 145 + J uy 7 e dif g f117
X 3 Primuny
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~ Primum fecundum productum
W 4242t ~+ 16: J 42412 — 162
Tertium prod. 3969 Areatrianguli 63

ALIVD EXEMPLVM DE RHOMBO,

__F-.

&

A

Declaratio propofitionis quinta, hocloco allegatz,
per numeros,

Totus numerus eft 10, divifusin partes , zquales quidem s & 5. ininzqua.
lesuerd 6 & 4. Mediumitacg fectionum,hoc eft excefluslongioris portionisre-
fpe@umedietatislineg uel numeri diuifi ». Rectangulum porro fub partibusinz-
qualibus comprehenfum, funt 24, cum quadrato unitatis,ueniunt z25. & tantum
eft etiam quadratumnumeri 5, hoceft medietatis divili.quod oftenderelibuit,

ALIA ET VLTIMA HVIVS PROPOSITIONIS GEO-.
metrica figuratio de Rhomboide.

]

At hacpro declaratione huius propofitionis dicta fufficiant,

FINIS LIBRI SECVNDIL
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- EYKAFEIAOY XTOI

XEION TPITON.

EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO-

metricorum liber tertius.

A&enus Euclides profecutus demonfirationum eui-
dentiflimis rationibus,proprietates impliciflimas recti
linearum figurarum,{uperioribus duobus libris: nune
in tertio,quee cirquli funt propria wabdu(quod ad doctri
nam elementorum pertinet ; qua planeCecometrica®&
— abftractaeft) explanareaggreditur, Non enim que coe
leftium,aut queealiorum proprietas (it circulorum confideratur hoclo.
co, nam {ubiectis cum rebus nihil commune habet geometria fincerior,
quippe cocretioneatqs adiunctione certorum fubieétorum, moxinalias
rum {cientiarum titulos cum degeneret , ut Atronomiae , Architectoni.
cze,Opticee, & fimilium,quarum ipfa ibifcientiam nonarrogat quidem,
uertdmillas tamen ablcp geometriaintelliginon pofle autaddifci, nemo
mediocriter etiam eruditus ignorat,Liber prafens uelhoc nomine pree-
{tac praecedentibus, quod nimirum hic de proprietatibus tractat perfe.
Giflimee figuraé,nempe de Circulo ; fiquidem pro naturd fubiectarumre
rum fciéatig alizalijs {unt preponendee. Vtilis porroeftad cognitionem
Chordarum & arcutr precifionem in circulis,quippe cum quee eftangu-
lorum,eadem fit quocg arcuum & chordarum incer feratio, Praeterea de
circulis cStingentibus & fefe mutuo fecantibus,quod illud quidem uno,
hocuerd duobus tantum pundtis fiat, Quinetiam oftendit, Contingen.
tizc angulum, omnitzacutorurn rectilineorum angulorum efle minimi:
Diametrumitem,omnium rectarum linearumvin circizlo lonigiflimam, &
id genus multa complectitur hic liber tertius, Docet praeterea, tribus
pundtis fignatis (modo nor fuerint in una recta lined ) circulus per illa
tranfiens, qud pacto defcribatur, Quomodo deinde in corpore aliquo
folido,{phericum feu parallelepipedum illud fuerit, dio pun&aoppofi
ta,ut qua in fphericis Polinomen habeant , inueniantur, Quaeamboin
inftrumentorum compofitionibus quam {ummefint néceflaria, nullis
non qui hocin genere fcientice uerfati funt., & {ein o aliquantum exer’s
cuerunt, manifeftum eft. |
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1 Aequalescirculi[unt,quorum diametri {un¢ zequales, Aut, quorusm
qua ex centris,equales {unt,
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2 Redtalinea circulum tangere dicitur , qua tangens circulum , & cie.
¢ta,circulum non fecat, . :

3 Clirculi tangetre {efe mutuo dicuntur, q_ui fefe mutuo tangentes ,ﬂ:ﬁg

mutuo non fecant,

.
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4 Incirculoaqualiter diftare a centro rectae linea dicuntur,cum a cen

. troin eas perpendiculares ducta,xquales fuerint, Plus uero diftare dici
tur,in quam longior perpendicularis cadit,
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5 Sedtio circuli, eft figura comprehenfa {ub rectalinea, & circuli cir/
cunferentia,
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¢ Seltionisangulus eft,quif{ub rectalinea, & circuli circiiferentiacom
prehenditur., 7 Infectioneuero angulus eft,citin fectionis circun.
ferentia punumaliquod fumptum,atcp deillo ad re&elinea fines, qug

eftfectionis bafis,recte line¢ ducta fuerint, comprehenfus fub coniun.

CisreCtisangulus, 8 uando autem comprehendentes anguium
rectae lineg aliquam {ufcipiunt circuferentiam,inilla dicitur effeangulus,
“_.:-“""__-"" -___‘ e — =ty e

=

| ¥ | , inuel fuper circunferentia.
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o Se&orcirculieft, cumad centrum circuliftete.
ritangulus , comprehenfa figurafubangulum com.
prehendentibus re&is lineis ; & afflumpra {ub eis cir.
cunferentia,

- OuoiceT s prertoewimhs, 851 Toe ey Spuquee tovios s, 3,4 ois aiywvio
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1o Similes fe@iones circulifunt, quae angulos gquales fufcipiunt, Aut,
inquibus anguliinter{exquales funt,

[NPOTAZEIS,

I'POTH A.
" \ ¢
T% bl @- winhz, » wgyreopsvpdip.
PRIMA 1.
Dati circuli, centrum inuenire,

Sit circulus datus,atque propofitum,illius centrum inuenire. Ducatur in circuld
vecta queedam linea utcungp,ita tamen,ut utracy eius extremiras in circuli {it circun
ferentia,hac deindereCta,per pro-
pofitionem 1o primi bifariam diui
fa,a puncto diuifionis huiusadan
gulos reCtos linea, qua fimiliter
utrdcp extremitat€ in circunferen.
tiahabeat, per u eiuldem,excite-
tur.Quod{itandem hecadre@os
ductabifariam diuifa Ererit ' pun-
| _ &tum hufus diuifionis centrurmn cie
culi erit.]d quod ab impoflibili,ubialiud quoddam,prater hoc,centrum fignatum
fuérit, demontftrari poterit, hocmodo. In hacipfa per media divifionis pun@um
tranfeunte linea,centrum aliud nullum {tatui poteft: alioquifequeretur ftatim, ex
ftructura, & circuli definitione, zequali pro eequalilinea fumpta , Partialem fua to-
tali i eaeffelongiorem:uel contra, T'otalem fua partiali breusorem, quod eft im.
pollibile, Statuatur ergo nunc extra meos dp8as ductam puniciumloce centrialiud,

a quo etiam treslinex reéie,unaquidem ad communem

T duarum linearum interfectionem, reliqua deinde dua

- ad duas primo dulte cxtremitates, ducantur. Et quia

eriancula qua fic fiunt, hujufmodifunt, qlralfa propofis

tioin primo octaua requirit: anguli qui a duabus femi-

prags 1 diametris fubtenduntur.per candem , inter fe equales e«

| o runt:ex delinitione igitur uterqs rectus. Guiaaurcnt, ut

= habet cOmunis quaedam noticia, Omnesrecii anguliin.

ter fe funt 2 quales,camediante, & quia prius ctia ex hoc

communi duorum reCtorumangulorum pun@o afs¢ spdar linea eduia eft,infera

tur tandem,ampliorem angulum angultiors: wel contra, anguftioremangulo am.

pliori efle equalem, quod cum & ipfum abfurdum {it:operationem confiare,pun.

‘um deinde inlinea mites dpfae du@a,medium, cenurii circuli effe,nemini dubium

erit. Opoiwg & Fefopr: Similimodo demonftrabitur, quod nullum punctumaliud,

praeterhoc quod inmedio huius ducta fignatum eft, centrum circuli effe poffic,
Datiigitur circuli centrum inuentum eft,quodfierioportuit,

TOPIZMA.
Ex o' moi7ry ¢oddop, Omicw inAn Tig Wheie ol o v J‘fxm,m!
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COROLLARIV M.
Ex hocfané¢ manifeftum eft, Quod, fiin circulo reta quedamlineare
&tam quandam lineam bifariam, & ad angulosrectos fecct: in fecante fit
centrum circuli, P, FPOTAZIE
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PROPOSITIO 1L,

Si in circuli circumferentia duo pundta utcung accepta fuerint; a
ipla puncta dudtarectalinea,intraipfum circulum cadet,

- Sitcirculus, duo etiam pun&ainipfius circumferentia utcung fignata: dico,fi
hacpunctalinea quadam reta coniungentur , hanc re-

&tam intra circalum cadere oportere. Colligitur huius

propofitionis demonftratio ab impoflibili. Nifi enim in»

tra circulum cadatretahac,{fatim contraillam commu.

nem noticiam, qua dicit, Totum parte [ua maius effe,

inferri poteft, quod pars fuo toto maior {it, hocnimirum

- v modo. Linea illarecta,qua cum puncia,in circunferentia

_ accepta,copulantur,{iintra circulum non cadat,extra cir-
culum,aut in ipfam circuli circunferentiam,cadere eam oportet. Cadat ergo primo
extra,{i fieri poteft, & quaratur per propofitionem premiflam, circuli centrum, a
; - quo etiam duxre@e ad duo in circunferentia accepta
pun&aducantur. Etquoniam hx duz reGa,ex d=fini-
‘tione circuli,funt inter {e quales: triangult igitur quod
{icdeferiptum eft, inoueais erit,habensadbalim politos
angulos,ex priore parte propofitionis quinta primi, in.
ter e equales, Ducatur praterea & alia recta quadamli
nea,a centro circuliutcung,per circunferentiam uics ad
bafim trianguli ifofcelis , eam continuando.Et quia per
hancrectam ifofceles triangulum in duo partialia trian- -
_ gula diuiditur, quorum cum utriufp unii latus ulcerius
productum {it:erit ex propofitione «6 primi, utriufcy externus‘angulus fuo inter.
no & oppofito,uno fcilicet xqualium, malor: quare & altero cequalitm maior erit.
Cum autem fam,ut tandem concludatur, triangulum appareat, unum habensan-
gulumreliquorumalteromaiorem , maior uero angulus, ut teftatur propofitio in
primo 19, longiuslatus requirat, hacipfa propofitione hic ufurpata, quali de.
indelinea pro 22quali {umpta, infertur tandem , partialem {ua totalilinea effe lon.
giorem,quod eft impofiibile. Non ergo extra circulum cadit puncta copulans re.
Galinea.Similiter etiam,quod nonin ipfam circunferentiam cadat, demonftrabi.
tur:cadetitaqg intraipfum circulum. In circuliigitur cixctferentia , ad duo pundia,
yrcundy accepta, lineare@aducta, in circulym eam cadere necefle eft, quod de-
monftrafle oportuit. -
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PROPOSITIO d1L |
Si in circulo re@a quaedam linea per centrum extenfa, quandam
non per centrum ductam rectam lineam bifariam fecet:& ad angulos res
&tos eam fecabit, Etfiadangulos rectos eam fecet : & bifarid quocs eam
{gcabit, ik : AN Prmp'at_r ur
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Praparetur figura,qualem {cilicetrequirit hacpropofitio, hoceft, defcribatur
circulus, in quo etiam du= recte, una quidem pef centrym
tran{iens, alterauero preaeterillud, a prioritamen , uel bifa.
riam,uel ad angulosrectos feta, ducitur.dico,li bifariams
& ad angulosrectos,fliverc ad angulos rectos: & bifariam
% etiam per centrum ductam alteram fecare oportere, Quan.
| tumad partem priorem, coninngantur extremitates eius
/ quz non per centrum tranfit rectze linez, cum centro circe
Sy e li duabusrectis. Et quoniam ha duz recta, ut duori trian-

gulorum latera,ex definitione circuli,inter fe xquales funt,
cum quocg reliqua duo ynius exfiructura , reliquis duobus alterius triangulilate-
" ; tibus equalia{int:anguli etiam, quosrecte, a centro cir
“H culi ad extremitates ducie,fubtendunt,per propofitio-

| nem g primi,inter fe zzquales erunt. Quoniduerorecia

| linearecta infiftenslinez, quando deinceps fe haben.

| tes angulos xquales inter fefacit , uterqs ex definitio-

| / ne quadam in primo expolita, reCtus eft : anguli etiam

ok illi duo,quosicilicet propofitio s demonftrauit eflein-

e ] terfe xquales,reti erunt. Preter centrum igitur ducta’

abilla altera per centrum tranfeunte rectalinea, ciiex

hypothefi bifariam ab ca fe@afit, ad angulos etiam rectos fecabitur, atqs hacpio
parte propofitionis priore, Poftetioris uero partis demenfiratio, eadem ftruGura
manente,ex 26 primific colligi poterit.Cum enim duo partialiatriangula,ex ftra
¢tura, reGtangula {int,ipfum uero totum, ex definitione circuli,ifofcelesthabebunt
hecpartialia wiangula duos angulos duobus angulis, utrunep utrigp zequales; Ee
quia etiam fatus unum lateri uni, uel delcendentes a centro reas lineas, uel per-
pendicularis portionem ambobus communem,zquale habent: & reliqua, peral.
legatam ex primo propofitionem, reliquis @qualia habebunt, Quarerectanon
per centrum rranf{iens linea, ab alrera qua per centrum ineamad angulos rectos
cadit, bifarsam diuifa eft. Siin circulo igitur; reta quaedamlinea per centrum ex«
tenfa.quandam non per centrum ductam reCtam lineam bifariam fecet: & adans
gulosrectas cam fecabit. Ecfiad angulos reclos eamf{ecer ; & bilariam quogg eam
{ecabit.quod demonfirafie oportuit.

FPOTAZIE A,
Fapqruis? @ Mo e0beint Tepvwoy kMiAas, un dfé 76 nepaes ovowr ot
T o kN as iy,
PROPOSITIO 1111,

Siin circulo dug retae linez,non per centrum extenfee,fefe mutuo feg
cuerint:fele mutuo bifariam non fecabunt,

Defcribatur circulus, ducantur etiam in eo duz re@ linex , quorum neutra
per centrum tranfeat, altera tamen alrexam (ecet: dico
rectas has bifariam fefe mutuo non fecare. Sumithac
propofitio fuam ab impoflibili demonfirationem pet
pracedentis tertize partem priorem , bis quidem, cim
duz{intrectzlinez, ufurpatam, & communem illam

\ noticiam , qua dicit, Omnes rectos angulos inter fe
‘ efle zquales, cum per hac, {i mutuo una alteram bifaa

| " riam fecaret, ftatim ubi linea a centro ad communem
duGaruminterfeGionem ducta eflet, minorem angulum mainri’xquaIcE efleina
it pretuny
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ferretur, Hocautem quia neminiintelligenti perfuaderi poteft : perinzqualiaigi.
tur, & non eequalia,fefe huiulmodilinez, ut uult propolitio,fecabunt. S{ in circulo
{gitur du recta linex,non per centrum extenf{z,fefe mutuo fecuerint:{efe mutuo
bifariam non fecabunt, quod demonftrafle oportuit,

NPOTASIS E

- Bap ddo wdsiAgs Thuvwoy xWihse ix Ysew ab PR b i el
! e ‘PROPOSITIO ¥

Siduo circuli fefe mutuo {ecent:non erit eorumidem centrum.

Sint'duo circulifefe mutuo fecantes, dico quod eorum non fitidem centrum.
Ethuius propofitionis,ut pracedentis, demonftratioab impoflibili fumitur, Sie-
nim ceqtrum unum & idem habuerint illi fefe mutuo fecates circuli,, cum centrum
non extra, fed in circulo fedem fuam habeat, innullo loco alio,quam in portione,
utrigp circulo communi,id efle poterit.eo igitur inlocoillo coftituto,indead com
munem circulorum interfectionem linearecta ducatur, & erit hac utriufcg circuli
femidiameter, Ducatur &aliarectaab eodem centro pofito,per communem por-
tionem ufq ad circunferentiam uuiuslibet circul{ cGtinuata, Er quoniam hec tota,

1

unius: pars uero eius, alterius circuli eft femidiameter: eritutragy , parsuidelicet &
ipfa tota,primo ductz reCta,qua & iplautriufe circuli femidiameter eft,equalis,
unde {ic etiarh, per communem quandam noticfam, ipfze inter fe quales, pars ui-
delicet toti,quod eft impoflibile. Punctum ergo id quod fumptum eft, aut{i aliud
quoddam fumeretut , centrum circulorum efle , haudquaquam poteft. Duorum

igitur fefe mutuo fecantium circulorum,unum & idem centrum non erit.quod de-

monftrari oportuit, - - |

oL NPOTASIE e Bl
Eapd'dondnrs: *pdatovT) A A P PS OUR ESRLOUIT P 0P R TEOY.
' PROPOSITIO VI,

Siduo circuli fefe mutuo interius tetigerint:nO erit eorizidem centrir,

Sint duo circuli,qui fefe interius mutuo tangant:
dico, eorumnonidem efle centrum. Sed eftofané
idem,fi fieri poteft,& connectatur id cum circulo-
rum contactu, atquepoftea ab codem communi
centro pofito ad exteriotis civculi circiiferentiam,
‘ubictiqp hocfuerit, aliarectalinea ducta, quod ne.
quehoc,negaliud ullum punctum, horum tan-
gentium circulorum centrum effe pofiit, abimpof
{ibili,utin praecedenti,demonftrabitur, Si duo cill*.-
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culiigitur, fefemutuo interius tetigerint : non erit eorum idem centeum. quod de.
monitralle oportuit.

FPOTASIE Zs
‘E&p wORAy TN @ dfguires Augli Tl otpedop, § ph i ndimeopTd wixAY,
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7ioar S5 &vry 7iog Py winasp, 19 i;(giv-dj\mqf’? tAayisHs. -' |
"~ PROPOSITIO | WIL

i e - b
Si in diametro circulialiquod (umatur pun&um, quod non fit cen.
trum circuli,ab eog punéto re&t quaedam line in circulum cadit:lon

giflima quidem erit,in qua centrum: breuiflima uero, reliqua, Aliarum

uero, femper propinquior ei qua per centrum protenditur , remotiore
longioreft, Duz autem {olum recta linea aquales , ab eodem puncto
in circulum cadunt,ad utralcp partes breuitlimze,

Sit circulus, in €0 etiam ducta diameter, in qua praeter centrum aliud fumatur .
punctum: dico primo, quotquotab hoc puncto ufg ad circunferentiam recia lis
nez ducta fuering illatum omnium eam quz per centrum tranfierit, longiflimam,
diametrum ucro perficiens,omnium breuiflimam cfle. Ex alfjs autem,{emper pro.
pinquior ei qua per centrum tranfit, remotiore longior extabit Poftremo, quod
dua tantum inter fe xqualesrectaline, ab hoc puncto, ex utray parte breuifii.
mz,in circuli circunferentiam cadere pofline. Habet hac propofitio quatuor par.
tes.qua in hunc modum ordine demonftrari poterunt.  Connectantur in circulo
ductarum cxtremitates, quas habent in circunferentia,{ingula, cum centro circuli

{ingulis rectis lineis.Et quoniam duo qualibetlatera omnis trianguli, ex ptopofi.
tione zo primi,reliquo tertio longiorafunt, tertio porro longiora duo latera, in
prafentia,cx definitione circuli & illa communi noticia,Sizqualibus 2qualiaad-
dantur,& ce, uni rectx alfj equalia funt, cum haec alia centrum circuli contineat:
quod in propofitione primo proponitur,iam manifeftum erit. Rur{us quoniam ex
eadé propofitione 20 primi, qualibet duo triangulilaterareliquo tertio longiora
furit, tertium porro latus ex definitione circuli, unireCGta alfj @quale eft: & tertio
longiora dud latera eadem rectaalialongiora erunt. Cum autem haec alia per pun«
Gum , prater centrum in diametro acceptum, tranfeat, communi ex equo deillis
inzqualibus portioneablata: & quodin propofitione fecundo proponitur mani.
feftum erit. Tertium niic patet ex propofitione 24 primi, Porro ut quartum etians

- getineatury ducenda eft, per propofitionem 23 primi, ex centrorectalinea, quae

-
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cumf{emidiametro per punctum tranfeunte, angulum faciat, illi angulo, qui ex al-
tera parte (ub eadem femidiametro , atg ex centro ductarum linearum una contia
' fietur,zqualem , ead ad circunferentiam uf conti-
nuata,ab ipfius in circunferenria éxtremitatead pun
ctum recta linea ducatur, Et quoniam duo triangu-
la, qualia propofitio in ptimo 4 requirit, apparents
bafes igiturillorum, hoceft,linex ille, qure ad utraf-
que partes breuilima funt pofitz, a punctoitemin
diametro prater centrum accepto egrediuntur, per
hanc 4, inter fe @quales erunt.Necalia etiam,inilla
eadem parte, ab hoc puncto ei quazin altera parte
elt pofira, 2xqualis educipoteft. Nam {iforte abali~
| - quo minus cred@ti hoc tentaretur, qui reCtam aliam
alteri eequalem duceret , dum cui haecfic ducta ex communiilla noticia, Queeuni
funt zequalia &c.2equalis effe deberet , mox per 3 partem propofitionis huius, ea-
dem longior efle oftendi poteft:id quod fieri nequit, Poteft etiam aliter hzec quar.
ta pars demonftrariin huncmodum. Ducaturalia, {iita poflibile uidetur , rectali-
nea,ei qua ex altera parte breuillima pofita eft, reCta equalis,cuius in circiiferen-
tia extremitas cum recta quadamlinea functa; demonftratio fic colligetur, Quo-
niamanguli ex utrags parte ad centri politi,ex propofitione g primi,inter{e aqua
fes funt,unus uero partialis angulus alcerius trianguli totali, utiam ex 4 primi de~
monftratum,aqualis:ille partialis tandem an gulus,ex communiilla noticia, Que
uni funtaqualia &c.fuo totaliangulo equalis erit,quod eft impoflibile. Duze igi-
tur folum rectelinez 2 quales,ab eodem puncto in circulum caduntad utrafcs bre
uillima linez partes. Siin circuliigitur diametro pun&um aliquod fumatur,quod
non {it centrum circuli, ab eoq punctorecta quedam linez in circulum cadant:
longiflima quidem erit, in qua centrum: breuiflima uero, reliqua. Aliarumuero,
{emperpropinquior ef qua per centrum protenditur, remotiorelongioreft. Duze
autem folum re@a linex,quales,ab eodem pun&oin circulum cadunt, ad utrals

que partes breuiflime. quod demonftraffe oportuit,
PPOTASIE H.
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PROPOSITIO VIIL
- Siextra circulumaliquod fumatur pun&um, ab hocuero pun&oad
circulum percurrant rectae quaedam linea, quarum una quidem percen
trum;reliquae uero ut accidit:in concauam circuferentiam cadentiumli-
nearum,longiflima quidem eft qua per centrum currit. Aliarum autem, -
femper propinquior ei qua per centrum, remotiore longior erit, In
conuexam uero circumlerentiam cadentium linearum , breuiflima qui.

T 3 demefly
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dem cft,qua inter pun@it & diametrum,aliarum aiit,femper breuiflime.
propinquior,remotiore breuior eft. Duz autem ol rectee lineae,2qua-
les,caduntab hoc puntoin circulum ad utrafcg partes breuiflimae,

Sit circulus, extra illum etiam puncum acceptum, a quo aliquot re@= li.
nez, per circulum currentes,ufggad concauam circunferentiam ducantur. Eftoau
tem quod ductarum una per centruin, alize uero utcungs tranfeant. Dicoitacy, in
concauam circunferentiam cadentiumlinearum longiflima efle,qua per centrum
tran{it. Ex alfjs autem femper propinquiorem ei,que per centrum tranfit, remotio
relongiorem,Linearum uero partialium, extrain convrexam circunferentiam cir-
culi cadentium, que puncto & diametro interiacet, illam omnium breuiffimam,
Exalfjs autem,{femper breuiflimz propinquiorem,remotiore breuiorem efle. Ad
- hzcdico etiam,duas tantum ab hocpuncto reCtaslineas,qua ex utragg parte bre-
uiflimee,in circulum cadunt, @quales educi pofle. Habet hazc propofitio quinqué
partes, quarum prima & fecunda, ubi prius a conta@ibus, preter centrum duc&ta.
rum & circunferentiz , ad centrumrecta linez ducte fuerint, illa quidem expro.,
politione 20 primi, per quam duo qualibet latera in triangulo, tertio longiora
funt, recta una pro duabus {ibi ¢qualibus fumpta ,heecuero ex 24 eiufdem primi
retineri poterunt. Quod{i & ab interfetionibus fam, praeter centrum ducta.
rum cum circunferentia ,reCtalinee ad centrum ductz fuerine ; tertize quoque &

quartae partibus per eafdem primi propolitiones,abinzqualibus tamen interim
aqualibus fubtracis,fatisfieri poterit. Supereft igitur nuncut quinta parti, quac ui
delicet duas folim rectas lineas , abhocpuncio 2quales, ex utragp parte breuiffi-
mz,in circulum cadere aflerit,fatisfaciamus: quod quidem ab impoflibili ho¢ mo.
do fieri debet. Ducatur per 23 primi,ex centrorectalinea, qua cum femidiametro
per circiiferentiam ad punctum continuata,anguli faciat,illiangulo, qui ex altera
parte fub cadem femidiametro atqp ex centro ductarumlinearum una continetur,
aquale,& conne@atur huius ducize extremitas quam habetin circunferentia, pet
primum poftulatum in primo, cum puncio extra fumpto,recta quadam linea,
quodnunchac re@aei, quaexaltera parte diametriad pun&um continuataef?,
equalis {it,& {ola etiam,{icut nulla equalis alia exhoc puncio egrediatur, ytrungs

- non
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non aliter,quam in precedenti quarea pars,retinebitur. Si extra circulum igiturald
quod fumatur punctum,ab hocuerd puncto ad circulum percurrantrectze qua.
dam linez,quarum una quidem per centrum, & ce.quod demonftrari oportuit.,

PPOTASIE o,
Fp x0uh Al i onpuéiop rpe, xwd ST onpshs 7o ppninaop 7iloss
i mlworp Theizs ) dWo suidion iover'sp Angbip ongéiop wev Pop 851 T WA,
PROPOSITIO 1,
Siin circulo acceptum fueric punctumaliquod, ab hocueropuncto
ad circulum cadant plures quam dug recte linex aquales: acceptum
punétum centrum eft ipfius circuli,

Sit circulus, in eo etiam punctum {ignatum fic,ut plures quam dugretee linee
indeufqad circumferentiam du@e incer{fe@quales {int:dico, lignatum puntum
centrum circuli effe. Coniungantur ductarum extremitates, quas hab@tin circums,
ferentia {ingula,{ingulis re&is quibufdam lineis,coniungentium deinde duabuys,
uel omnibus {i placet, bifariam diuifis , a punctis harum diuifionumrectelinee ad
fignatum in circulo punctum ducantur,continuentyr(p ex utracp parte ulcg in cit.

i
\
-_._._.#-._F'_-_u
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cumferentiam. Etquoniam circa quamlibet ultimo fam ducarum linearum duo.
triangulafunt,quorumanguliad illam,xeta A rataouwln & propofitionem g pri
mi, inter {e 2quales funt, & quia deinde ex definitione g eivddem, etiam recti; erit
in harum ductarum qualibet,ex corollario prima huius,centrum circuli, Hocau-
tem cii ita fefe habeat, nullibi potius fuerit, quam in puncto uelinterfectione om-
nium communi,quod {cilicet eft punctum {ignatum,

ALITER HOC IDEM AB ABSVRDO OSTENDI POTEST.

Efto circulus, in eo etiam pun&um acceptum, ficut, {iforte inde plures quam
duz rectzlinex uleg ad circiiferentiam dudta fuerint, illze inter fe 2quales{int:di.
coacceptum punctum centrum circuli efle, Sed negetur fane, non effe centrum cir
culi punctum id, & {i placet, {umatur aliud , atp perillud acceptumdg prius pun-

- ~ ctumre@a lincaducia
eaexytragg partein cir
ciiferentiam continue-
tur. Et quoniam in cir-
culi diametro pragter c€
trumacceptum eft pumn
ctumaliud,unde etiam

lures reGead circum
Fcrtntiam ducitz funt,
cumillain qua eft cen.
trym circyli, ex prima
parte
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parte propofitionis feptimee huius, omnium fitfongiflima, exreliquis uero , cen.’
tro propinquior,ex 3 parte eiufdem,remotiorelongfor exiftat,contra hypothelim
hocinducitur,cum per eam,ex puncto ducte reize inter fe politaefintxquales.
Ooios &4 deffoply, & reli. Similiter etiam oftendemus,quod nullum aliud preeterid
quod acceptum fuerit,punctum, centrum circuli efle poflit. Pundtum igitur in cir.
culo acceptum, unde plures quam duz inter {fe xquales recta linea ad circunferen,
tiam ductae funt,centrum circuli erit. quod demonftrafle oportuit, '

 FPOTASIE L

! [y -

KurA®- ov repnd wimdAop ¥l mheiove onguéia,iy do,
PROPOSITIO X,

Circulus non fecat circulum in pluribus punctis,quam duobus.

Sit circulus unus, alius deinde ptio
rem {ecans: dico,quod hac fetio duo.
bus tantum punctis contingat. Quod
{i negeturhoc,atqueaffirmaret aliquis,
pluribus duobus pundiis, quatuor {cili
cet,circulum {ecare circuli, defcribarur
{ane {i fieri poteft,in hunc modum figu
ra: una deinde harum interfectionum

uncto, ct duobus collateralibus dua.
us reClis lineis iuncto, his pofteare~
Qisbifariam diuifis, ex punctis divifionum linez ad angulosrectos ducantur. Et
quoniam ynum & idem pundtum, cOmunis nimirum ad rectos ductarum fectio,
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ex corollario propofitionis prima huius,bis ufurpato,utriufg; circuli centrumeffe
demonftratur, cumid propofitioni quintz praemiflze maxime aduerfetur, infertur
tandem veram effe propofitionem,nimirum,S5i circulus circulum fecet,non in plu
vibus duobuslocis id fieti,quod demontfirafle oportuit. ’

ALIA HVIVS REI DEMONSTRATIO.

Secat rurfus circulus citculum in pluribus punis quam duobus, 8¢, Quez-
katur, per propofitionem primam huius , prioris defcripti circuli centrum, cum
eo deindetribusrectislineis triainterfectionum pundia copulentur. Et quoniam
intra circulum,pofteriorem fcilicet,acceptum eft punctum quoddam , 2 quo cum
plures duabus ad illius cifcumferentiam rectz egrediantur ¢quales: eritillud puns
¢tum,pet precedentem propofitionem hyius,eiufdem pofterioris circyli centrum,
atq fic centrum duorum,mutuo fefe fecantium circulorum, id quod per propofi-
tionem quintam eft impoflibile, Nonigitut circulys circulumin pluribus punctis
quam duobus fecat, quod demonfirari oportuit, -
' HVIVS



LIBER TERTIV S 77
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PROPOSITIO XTI,

Siduo circulifefe mutuointustetigerint , atgz accepta fuerint eorum

centra:ad eorum centra du@a recta linea & eie@a in contatum cir»
culorum cadit.

Sint duo circuli,quorum unus alterum intys tangat , & quarantur centra am-
borum:dico,{i perhzc centra ductafueritrea quadam linea,atqs cStinuata ulte.
rius,hacin contactii circulorum cadere, id quod facileab abfurdo, ut fequitur, de-
monftrati poteft.Recta a centro ad centrum circuli ducta, quia ligc per centrit mas
ioris circuli continuata,fubinde contra coclufionem, magis acmagis a circulorum.
contacturecedit,cumab authore non {it determinatum, ex qua parte recta contis
nuati debeat,illa parte,tanquam frultra inde producturuslineam, p 6fthabita, con
tinuationemrecta per minoris circuli centrum inflituenda eft.Inftituatur ergofic.
Quod fiita factum, non contingat in contactum cadere hancrectam, in alium cer
t¢ cir cumferentiz locum eam cadere necefle erit. Sit fane; & ducatur ab utriufdy cit
culi centro ad eorum conta@umrecta linea, Et quoniam ex tribusrecislineis,una

quidetn, quze 2 cetitris circulorum intercepta eft, duabus uero qua 4 centtis ad con
tactum circulorirecte ducie funt,triangulum conftitutit eft , cum omnis trianguli
duo quzlibetlatera,utiam fzepe demonitratum eft, tertio latere longfora{int: & in -
propofito triangulo intercepta a centris linea, & ea qua a centro intetiorisad con
tactum ductaeft , utduo triangulilatera, reliquo tertio, eanimirum linea, quaa
centro exteriords egreditur atqy ad contactum ducta eft,longfora erunt, Quarelon
BN | giora
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giora etiam ea que huic tertio lateri, ex definitione circuli, eft linea aequalis, Atcy
communi ab inzqualibus ablato,intercepta fcilicet a centris linea:remanentii par
tium-una,a centro {cilicerinterioris ad contactum ducta, reliqua,alterafcilicet,que
a centris per circulum continuata eft,longior. Sed quiailla, exdefinitione circuli,
huius parti 22qualis eft : & partialis tandem fua totali linea longior erit, quod fieri
nullo modo potelt.Siigitur per centra duorum circulorum , quz fefe mutuointus
tangunt,recta quedamlinea duta,atq eiecta fuerit,in circulorum contactum ez
cadet,quod demonftrari oportuit.

O poles Hey EnTos i T8 MW Kol TPoy T Mei{ov® wixAY, Qefoply admp ATV,
Similiter etiam, Si extra paryum circulum centrum maioris circuli firerit,abfi
ditatem oftendemus., - .

HPOTAZIZE 1B. -
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PROPOSITIO XI1,
Siduo circulifefe mutuo exterius tetigerint;ad centra eorum applicas
tarectalinea,per contactum tranfibit.

Sint duo circuli,quorum unus alterum extra tangat, & qugrantur centra athbos
rum: dico, {i per haec centra ducta fueritre&ta quaedam linea , eam per circyloruym

contactum tranfire. Quodfihocforte negetut, alio eam certeinclinare conceders
dum erit, Sitfane, & ducatur ab utriufcg circuli centro ad eorum contaGlumreia -
Yinea, Bt quoniam quee ex centrd ad circumferentiam ducunturreCtae linese , furit,
ex definitione circuli,inter {e 2quales, eadem definitione bis ufurpata, equalibus
© dtem lineis 22qualibus additis:duze a centris ad contactum ducta reCta linez, reli-
*quis duabus,qua & ipfeea centris ad {uas ¢ircumferentias ducig funt, reciis lineis
aquales erynt,Ipfaigitur totali, qua d centro ad centrym dycia eft, wttertio ﬂ'fHIE
W - o s . g : kS e, e e ST o T Al gu
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guli Iatere,breuiafﬁs‘-q“{?d eft contra propofi tionem quands in primo expofitanm,

qua dicitur, quﬁd Qmnis trianguli duo qualibetlatera adamuflim {umpta ;.'l'eﬁ'

am & E asib®
@ CoenuwuE RNy s

quo tertio longiorafint. Si duoigitur circuli extra fefe mutuo tetigerint: ad centra
corumapplicatarectalinea,per contactum tranfibit.quod demonftrafle oportuit.

BPOTAZIE 1T,

: !(tfuh@-' KUY 00 2Pda]e 73 mhelova rnucioe Y (ol T , oW wps, toNTe
qps ipdafuioy, * '

PROPOSITIO Y111

Circulus circulumnon tangitin pluribus puncis uno,fiuc intus fiue
extra tangat.

&

Deferibatur circulus, dico impoflibile effe alium defcribi pofle circulum, qui
delcriptum prioremuelintus, uel extra etiam, in pluribus punétis qudm inuno

tangat.Qudd i uideatur poflibile,fit fané: tangat autem hune primo intusin duo-
bus locis, 8 ducatur per centra circulorum recta quadam linea: hac autem ify
utrarncp partem continuata, Cum ¢x propos PP St g

fitione 11 huius, in circulorum cotadtum ca

dat,qux ex definitione circuli,linez funt ifs

o ,abalteraverd
ter fexquales, MO _ Z : hdo
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hac eadem ablata, qua ficfiunt linez inzquales, ex eadem circuli definitione, fe
cundo ufurpata,interfe 2quales eruntiid quod rationi minime eft confentaneum,

ot T, Circulus igitur circulum intus tangens , uno

F 2 - ’
2 O tantum puncio hoc faciat necefle eft. Quan.
RS i S tom ad fecundum. Efto quod extra, circulus cix
R X culum in duobuslocis tangat,atq ductaa con.

tactu in contactum recta quadam linea, cum
haec,ex propofitione 2 huius, intra utring cira
culum cadat, atcg id fieti hie nullomodo poflit,
propterea quod nullius circuli aliqua pars in
altero {it:exterius citculus circalum in pluribus
puncdtis tino non tanget. Et quia ne¢ etiam in.
terius,utauditum eft. Circulus igitur circylum
tangens , inuno tantum punco hocfiatnecef-
{e erit, & non in pluribus, interius fiue exter{us

hotaccidat,quod demonftrati oportuit.
| PPOTAZSIE 1A,

#
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| PROPOSITIO  XINL | N
In circulo xquales re linez : 2qualiter diftant  centro. Et zequali-
ter diltantesa centro:equalesinter {e funt,

Defcribatur citculus,in eo etiam re@ quadam linez 2quales ducantur. E¢
quia zequales: pro priore propolitionis parte dico, eas etiam qualiter a centro dis
ftare, Quod {irectzin circulo ducte inzqualia centro diftantia fuerint: & lineas
has,ratione partis pofterioris,inter {e equales efle conueniet. Quz quidem ambae
propofitionis partes{icretineri poterunt, Coniungantur extremitates ductaruin

*

cum circuli centro quatwor reclislineis. Et quoniam duo trianguladefcripta fung,
quorum anguli, quosexwna & eadem partein circumferentia habent, quia per
propofitioniem g primi, funtinter e 2quales,poftquam fuper zquales in circulo
ductaslineas, a centro, per propofitionem 1z primi, perpendiculares du&aefue-
rint,cum illz perhas , ex pofteriore parte propofitionis 3 huius, zqualiter fecen.
tur: & ipfe perpendiculares tandem,ex 4 eiufdem primi, inter fe zquales erunt:irs
quas deinde hae cadunt recte linea;ex 4 definitione huius , equaliter 2 centro dis
{tabunt: quod eft primum,uel pridr propofitionis pars,

_ALIA HVIVS PRIORIS PARTIS DEMONSTRATIO,

Manest efufdem difpofitionis f gura, nifi quod duze, ex una parte ab extremis
ratibys ad centrym ducie, reCiglinez poffine omitti, prioris partis demonfiratio
i ; 3 - . L r_:--. G s : . : :tiami
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etiam {ic colligi poterit. Quoniam enim recta linea in circulo per centrum extenfa,
rectamlineam in circulo duétamaliam, qua non per centrum tranfit, ad angulos
rectosfecans,ipfam,ex pofteriore parte propofitionis tertiz huius, bifariam fecas
haceadem partebis ufurpata, & quia étfam re@a in circulo ducta, exh ypﬂtht‘:fi
funt inter {e 2quales:qua de his in circulo ductisequalibus lineis per perpendicu
lares ab{cindunturlineg, inter fe ®quales erunt. Sed {untetiam equales inter fe,ex
definitione circuli a centro ductaelinez, qua cum harum xqualium extremirati.
bus coniuncta funt:per penultimam igitur propofitionem primi,atq illis duabus
communibus notitjs, Que unifunt ®qualia,&c, & item, Siab xqualibus 2qualia
fubtrahantur,& reliqua,res tandem cocluditur, Lineas{cilicetad illas a centro per-
pendiculares,eo quod quadrata,inter fe equalia habedt, equales efle,id quod nunc
et zqualis ipfarum a centro diftantize argumentt. Sed efto fam, quantumad par.
tem pofterioré,quodrete duCte xqualitera cens .
tro diftent: dico ipfasductasinter fezequalesefle,
& hac quidem demonftratione.Cadantad ¢qua.
liter ductas a centro perpendiculares , coniunga-
tur etiam alterutra urtiu{q ®qualiter diftantium
extremitas cum centro circuli. Et quoniam per-
pendiculares ducta,ex definitione Lineari equa
liter a centro diftatium,inter fe {unt 2quales,cum
ab aqualibus rectis non poflint deflcribi diuer(a
quadrata:& harum zqualium reGtarum quadrata
/ aqualia erunt, lisigitur perpendicularium qua-
dratis a fubtendentium rectos,que K ipfe, exde-
finitione, intet fe equales funt,quadratis {ubtractis: & relidua quadrata,per 47 prd
mi,inter (e 2qualia erunt:atcy randem lic etfam @qualium quadratorii latera gquas
lia. Sed quia utrung ex 2 parte propofitionis 3 huius,recte ductx eftmedietas:
& ipfz ducte inter {e xquales erunt, quod eftfecundum. In circulo igitur equales
vectxlinea,zequaliter, & re.quod demonftralle oportuit,

ALIA EIVS QVOD IN HAC PROPOSITIONE SEs.
cundo proponitur,demonftratio. °

Cadantad zqualiter ductas d cencro perpendiculares,coniungatur etiam alter
wawutriulg 2qualiter diftantium excremitas cum centro circuli. Etc quoniam que
ex centro ad circumferentiam ducuntur recte linee, interfe quales funt : quadra.
tum igitur unius quadrato alterius ex centro ductelineg,zquale erit. Rurfus quo.
niam utriulg ex centro ducte quadrato , duarum linearum quadrata, ex 47 primi
zqualia funt: etiam quz ab illis duabus defcribuntur quradrata ; harum duarum i
nearum quadrads, ex comuniillanoticia, Eidem e qualia &c. bis ufurpata 2qua.
lia erunt. Porro ab utroque zqualium illo quadrato quod a pefpendiculari utro.
big defcribitur,{ubtracto, ciiple perpEdiculares (utex hypothefi & defihitione
quadam colligerelicet)unaalteri cquralis {it, & refidua quadrata,ex communi qua
dam noticia,inter fe xqualia erunt. Quare & horum equalium quadratorum late.
ra,equaliz, Atuero horum zdqualium laterum, duplices funt,ex pofteriore parte
propolitionis tertie huius,recte incirculo ducta: & ipfa ducte tandem exillaco.
muninoticia, Eiuldem duplicia X c.inter fe xquales erunt. In circulo igitur xqua-
lesrectelinez,zqualiter diftantd centro, Et aqualiter diftantes  centro, xquales
inter fefunt.quod demonftrari oportuit, _'

' (POTAZIZ | A |
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f’f"”ﬂp FWRTENOP ueilwp tsip, .

Z PRQPOSITIO"




432 BLEMENTORVM EVCLIDIS
PROPOSITIO X V.
In circulo Jongiflima quidem eft diameter, Aliarum uerd,lemper pro
pinquior centro,remotiore longior eft,

Sit circulus,in eo etiam aliquotreéi¢linez ducta.Efto autem quod unaharum
per circuli centrum,reliquae uerd utcunqp tranfeant:dico, per centrum tranfcuniem
ex ductis omnium longiflimam, aliarum uero quamlibet centro propinquiorem,
remotiore longiorem efle, Vil enim omnium practer centrum duciarym exues

o e
~S )

= ok

mitatibus, rectislineis cum centro copulatis, prior propofitionis pats ex propofi
ticne 20 primi,una tamen recta (ubinde pro duabus alijs {ibi equalibus fumpra,de
moftrabitur.Pofterior deinde ex 24 eiufd€retineri poteft. quod indicafle oportuit,

APPENDIZX.

Oportet autem,ut omnes tectze ducte ex una diametri parteappareant, & quis
dem ideo ut cognolcatur, qua linea ex reliquis diametro uel centro propinquior,
qua item ab eo vemotior {it. Quare{i una, uel plures etiam ex aleera diametri parte

r—“'—"‘"\-\

confpiciantur re@a linee,in qua parte pavciores fuerint, eiuslinca ad alteram pae
temtraducende funt hocmodo. Continuentur inre¢tum {ingularum dudiarum,
quibusinaltera parte quales ducende funt , perpendiculares ad fuarum ipfarum
fongitudinem ultra centrum:ideindeab extremitatibus harum, tanquamrectarum
datarum,per w1 primi,ad angulosrectos lineae, ex utraqy parte ulqg ad circiiterens
tiam continuat excitentur. Etquoniamhee {ingule, re@isin priori parte dudiis,
ex definitione Rectarum in circulo aqualiter a centro dsftantium , wquales {unt,
quag fue, zquali nunc uel gqualibus pro gqualibus ufurpatis,, demonfiratiout

premulaeit abfoluatur, g .. _
s i = 7 5 PPOTAZIZ
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i PROPOSITIO XV
Quz a diametri circuliextremitate ad angulos re&tos ducitur, extra
ipfum circulum cadet, Etinlocum,inter ipfam re@am lineam & circum
ferentiam , alrerarecta non cadet, Ecfemicirculiquidem angulus, omni

acuto rectilineo angulo amplior eft. Reliquus autem,anguftior,

Deferibatur circulus,ducatur in eo etiam diameter,dico primum,fi quelinea ab
alterutra diametri extremitate ad rectos,excitetur angulos:extra circulum eam ca-
derg oportere,neqg exangulo,{ub ipla & circiiterentia comprehenfo,aliam rectam

e educi poffe. Angulum praterea{emicirculi, quifub
diametro & circumferentia continetur,omnium acu

/ | torum rectilineorum maxim : quivero fub circum-

ferentia & ad rectos excitata, omnium acutorum mi
nimum efle. Habet hacpropolitio quatuor partes,
queordine [ic demonftrari poffunt.Inipfam circum
| ferenriam, cum litlatitudinis expers omnis linea, ad
rectos excitata cadere non poteit, cadetergo intra
uel extraiplam circumferentiam. Quod {iintra cade
90 . re fumpti fuerit,mox, {i poflibile {it, eaduca, & ad
S circumferentiam ufqp continuata, claufo item trfan.
oulo,extremitate huius ad rectos ductw altera,recta quadam linea cum centro co.
pulata.Et quoniam triangulum quod {ic defcribitur ex definitione circuli,ifoicelis
elt:duoigitur iplius anguli quos ad balimhabet,inter fe zequales erunt. Quia uero
unus eori eltrectus,ratione ductax ad re(tos anguloslineax: & alter{icrectus erit,
- quod eft contra propofition€ in primo 17, qua dicit, Omnis trianguli duos angz.
los,quomodocungg fumptos,duobus reis minores efle. Vel contra corollarim
propofitionis in primo 3z, quod quidem dicit, Omnis trianguli non duos tantum,
{ed tres eius internosangulos, duobus rectis equales effe. Ab extremitate igitur

/, diametri ad angulosre

¢tos ducta linea, intra
*taa,,. circulumnon cadet, Et
.+ quianeq in ipfam etia
citcumferentiam, ut di-
Ctum eft : extra circu.
lum ergo,ut uult propo
litio, ea cadet, id quod
primo erat demonftran
| dum, Quod wero intet
e N | ductam & circumferen
tiam cadere nulla alia poffit,impediunt propofitio in primo 19, atq deinde circuli
definitio. Alia enim quadam interpofita,{iad ipfam deinde a centro, per 12 prinii,
perpendicularis ducatur, cum rectus in triangulo angulus utrogp reliquo amplior
fit,ex propolitione etiam g primi,ampliori angulo longius latus {fubtendatur: fta.
tim ex definitione circuli,2quali tamen pro zqualilinea{umpta, partialem fua to-
talilinea longiorem efle,inferri poteft:quod eft impoflibile, Patetitagy id quodii;é:
* cUNado
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cundo demonftrandum erat. Ec quiahocnunc conftat: angulum igitur ill&f, quem
diameter & circumferentia contifient,omnium acutorum retilineorum maximii
reliquum deinde, fub circiiferentia & ad rectos angulos excitata comprehenfum
minimum efle, fequi necefle eft, cum alias {i ftatuereturunus angulusillo maior,
alius deinde hocreliquo minor:exloco inter circumferentiamarqg ad rectos angu
los ductam,cotraf{ecundam partem huius,alia recta educi poflet. Hocautem cum
demonfiratum {icefle impoflibile: quodigitur tertio & quarto propofitit eft , iam
demonftratum erit. Conftat itags tota propofitio,quod erat demonftrandum.

NTOPIZMA,

Ex d'% 1o T0mp dowsop.On & 7ii o pivem T WAy 7180s delds kew® dnpus
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COROLLARIVM;
Exhocfane manifeftum eft, Quod a diametri circuli extremitatead
reCtos angulos ducta : ipfum circulum tangat, Bt quodrecialinea circu-
lum inuno tantum puncto tangat, '

Exi Mimdy Quoniam rectam lineam , duobusin circuli circumferentia punciis
comprehenfam, intraipfum cadere, ex z propolitione huius oftenfum eft, quod
admonuifle oportuit. : g

PPOTASIS 1Z. |
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PROPOSITIO X V1,
A dato puncto,dato circulo, contingentem rectam lineam ducere,

Sit pun@um datum,circulus item datus, atqg propofitt, a puncto ad circulum
contingentem rectam lineam ducere. Ipfum igitur punctum cum centro circuli,
(quod quidem femper,ubiignotum id fuerit, cx propofitione prima huius inuend
vilicet)per poftulatum primum, recta quadam linca coniungatur,atep ubihaec rea
¢ta circulum {ecuerit,inde per n primi ad angulos rectos linea excitetur, Porro hae
eademrecta, qua cum piictum
datum & centrii circuli fundia
{unt,loco femidiametri fumpta
ex dati circuli c€ero alfus defcri
batur circulus, ateg ubiis ad re-
ctosangulos ductam fecat, ex
hocpuncito aliaad centrumre
Galinea ducatur,a ¢uius inter-
fectione tandem cum circulo
dato, poftquamlinea recta ad
datum punctum duciafuerit,
cum hacrecta ealit qu¢ maxis
me petitur propolitioni fatisfa
¢tum erit, id quod hoc modo
demoftrabitur. Quonii enim
hac praeparatione duo triangu
la defcripta {funt, quorum duo
[ateraunius duyobus lateribus triangulialterius,ex definitione circyli, bis uﬁrrpa;:a‘,-

‘ &qualia

Pundtum

datym. \
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zqualia funt,angulum etiam inter zqualia latera,angulo equalemhabent, cum ui-
delicetillefit,quiad centrum ponitur,bis fumptus:ex propofitione igitur 4 primi,
& reliquum tertiumlatus reliquo tertio lateri : anguli infuperreliquiangulis relis
quisiac totum triangulum toti triangulo aquale erit, Quiaautem unus angulus ex
reliquisin triangulo uno, is nimiri quem ad reCtos ducta, & una dati circuli femi.
- diameter comprehendunt,eft reCtus: & in altero quihuic, propter 2qualitaré fub.
tenfarum, eft aqualis, lineaitemad rectos ductam fecante, & alrera dati circuli
femidiametro includitur.rectus angulus erit. Hocigitur cumira{it: fecanshac,ut
diximus, ex priore parte corollatij propofitionis 16 huius,circulum dacum tange-
redicitur, Etquia hacfecans a puncto dato etiam egreditur : faCtumigitur quod
maxime uolebatpropofitio. A dato fcilicet puncto,dato circulo contingens reCta
linea ductaeft.quod fieri oportuit.

FPOTAZIZ 1H.
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PROPO SITIO XVIlL
Si circulum tetigerit recta quacdam linea, 4 centro uerd in conta-
Ctum ducta fuerit recta quaedam lineaalia : du&a, in contingente per.
pendicularis exit,
Defcribatur circulus,eum etiam tangens recta linea ducatur: dico igitur,fia cen
tro ad pun&tum contactusreCta quedamlinea ducta fuerit,quod hecrectaad con
tingentem fit perpendicularis. Siucro non,ducatur per propofitionem 12 primi,a
centro ad ipfam contingentem recta perpendicularisalia, Et quoniam perpendi.
cularis haec,propter qualem & erectum fitum;
angulos cum contingente igefis , @quales inter
fe facit, undefic uterqp eorum, ex quadam defi.
nitione,rectus eft:rationeredti huius,qui nimir
elt intriangulo,utercp exreliquis eiufdem trian-
guliangulis,recto angulo minor etit, Quia uero
amplioriangulo omnis trianguli,ex propofitio~
ne 19 primi,longius latus fubtenditur:ex definis
tioneigitur circuli, 2qualitamen proaqualilis
neafumpta,partialislinea {ua totalilongior erit,
cum tamen contra T'otalis , ex cOmuni quadam .

‘poticia, lineafua partiali longior effe debeat, Quareprater contactum a centro in
contingetem ducta,adipfam perpendicularis non erit, Ouoics In daifoply Sriy N
iy whlw 77 & reliqua, Simili quogp ratione oftenditur,quod nulla etiam alia, proe-
ter eam, qua a centro ad contactum tendit, ad contingentem perpendicularis effe
pollit. Quarehacipfa quea centro ad contadtum ducitur rectalinea, in cOtingen
tem perpendiculariserit. Siigitur circulum tetigeritreCta quadamlinea, a centro
uero in contactum ducta fucrit recta quedamlinea alia:ducta,in contingente per=
pendicularis erit. quod demonftraffe oportuit.

~ RPOTASIE 10,
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_ PROPOSITIO X 1X,
Si circulum tetigeritrecta quaedam linea,a contactu ueroipfi tangenti

adan gulos retosredtalinea ductafueritierit in du®a centrum circuli,
Aa Defcribatuyt
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Deferibatur circulus,eum etiam tangenslinearea ducatur:dico,fia contacty,
tanquam a punctoin contingente dato,per rr primi, adrectos anguloslinea pex
circulum dudta fuerit,in ea centrum circuliefle,
Quod {inon, erit id neceflario extra eam ali-
bi. Eoigituralibi conftituto atg {ignato , inde
etiam recta quadam linea ad punctum conta.
¢tus ducta,cum hzc, per praemiflam 18, ad con
tingentem perpendicularis exiftat: angulus mi
nor maiort, uel partialis fuo totali, ex definitio-
ne, qua omnes rectos eequales inter fe efleintel
ligitur, wqualis eritt quod eft impofiibile. Pun-

ctum igitur extra perpendicularem alibi conftd

// “tutum,centrom circuli non erit:in ipfa ergo con
tingentis per circulum dudta perpendiculari id
ellenecefle eft. Si circulum igitur recta qugdam linea tatfgcrit;, a contadly uero &¢,

quod demonftralle oportuit.
FPOTASIE K.
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: PROPOSITIO X%

Incirculo, quiad centrum angulus , duplus efteius quiad circumfe.
rentiam , quando eandem circumferentiam bafim habuerintipfi anguli,

Defcribatur circulus , in eo etiam duo ponanturanguli, unus quidem ad cen«
trum , alteruero ad circumferentiam, {ic urambos unus & idem circumferentiz
arcus fubtendat:dico, ad centrum pofitum angulum, duplum efle ejus, qui ad cir.
cumlerentiam ponituy, Huius propolitionis figuratio quia tripliciter variari po-
tell, triplici etiam demonflratione hic opus erit, Aut enim ad centri anguli alterd
latus anguliin circtferentia alterilateri coniungetun,aut non. Siprimum, cum ex

° definitione circuli a centroad circumferentiam exeuntes litiez, intet fe 2equales
{int,undefic triangulum ilofcelesapparcat. quianguli, ex priore parte propolitio.
nis 5 primi,funtinter {e quales, hi{limul fumpti,ad utrungg ¢qualivm dupli erunt.
Sed quia his {imul , ut duobus internis & oppolitis trianguli anguilis, qualis efl,
ex propofitione 32 primi,angulus ad centrum pofitus, ut eiuldem trianguliangu-
lus externus: & ad utruneg aqualium idem externus, ad centritim pofitusangulus
duplus erit,quod oftendifle oportuit. Sed efto fam quod ho coniungantur Jateraz
quiauero tum accidit , quod unum latus unius, latus uni alterius anguli fecer, aus
nonfecet,Sifecet, diametro ab angulo qui ¢lt ad circumiferentiam per centrum dus

¢ta,cum
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Ga, cum tamtotalis qué‘m etiam partialis ad centrum externus trianguli angulus,
per ealdZ propofitiones primi bis ufurpatas, fo interno oppofito angulo duplus
{it, partialibus ab ipfis totalibus fubtractis, cam hi &illi codem modo fefe habede:
& reliduianguli,unusad alterum,circa centrum qui- -
demad eum qui eft ad circumferentiam dupluseric,
Quod {i unit unius, unum latus alterius angulinon:
fecet,ducaturab angulo qui eft ad circumferentiam,
perangulum ad centrumrecta quadamlinea, & de-
monftratio (partialibus tamen utriufp angulifimul
fumptis)ut modo fuccedet,angulum {cilicetad cens
trum eius, qui eltad circumferentiam , duplum cie.
Angulus igitur quiad centrum in circulo ponitut,
duplus eft efus qui ad circumferentiam, qualitercun
quefanehi;modo una & eadem circumferentia {ub.
tendyntur,defcripti fuerint, quod demonftrafle oporruit.

NMPOTASIS KA.
Epuishe, ai :fva oTd TR LTt ymﬁm, it AMNARARLS Slanli,
PROPOSITIO" S XL |

In circulo,quiineodem fegmento funt anguli,xqualesinter fe fune,

: Defcribatur circulus, in 2o etiam aliquot fur.
peruno & eodem fegmento anguli: dico.iilosan
gulos inter fe zquales efle. Quod quidem, ductis
afegmenti terminis ad centrum duabus rectis lis
neis, per precedentem 20 & communem iliam
noticiam, Qua eiuldem dimidia,2qualia inter{e
funt,manifeltum fiet,

 PFPOTAZIE, KB,
- Tap G pie wixA9Is TergaTAClOWY 5 &l XBQOWTiop Yavict, Ruoip Lpluie
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PROPOSITIO XXII,
Quadrilaterorum incirculis anguli, quiex oppofito, duobus rectis
funt equales, | |

Defcribatur circulus , in eo etiam quadrilaterum qualecuncg, equalium uelin-
equalium laterum:dico,angulos quolcg oppofi
tos duobusrectis equales efle. Ducantur in qua
drilatero dug diametri Et quoniam omnis trian

~ guli tresanguliinteriores, ex corollario propoa

itionis 32 primi,duobusrectis @quales {unt. Et
rurfus, quoniam etiam 2qualesinter fefunt, ex -
premifla 21, quiineodem fégmento funtan-
guli, eo quod prius dicitur , femel: altero ucro,
bis ufurpato,bis infuperangulo pro equalialio
fumpto: quantum ad duos oppofitos in qua-
drilatero angulos ratione oppofitionis unius, -
propofitioni fatisfactum erit, Porro eodé ordine,demonttratione pro alijs duchbrs

Aa 2 oppolitis
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oppolitis in quadrilatero angulis inftituea,quod & illi duobus re¢isangulis xqua
Ies {int, manifefte patebit. Quadrilaterorum igiturin circulis anguli, qui ex oppo-
{ito, duobus rects funt @quales, quod demonftrafle oportuit.

PPOTASIS KT, N
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' PROPOSITIO X1l |

Super eadem rectalinea,dua {ectiones circulorum fimiles & inac quas

les,non conflituentur ad eafdem partes,
Defcribatur circuli feCtio:dico,quod fuper eius reGa impofiibile {it, aliam, de-
{cripte {imilem & inzqualem,ad eandem etiam partem, pofle cGftitui fetionem.
Quod fiuideatur hoc pofle fieri, conftituatur fane fuper hac reGalinca fe@ioalia,
A ut quee polite fimilis {it & inaqualis,ad
illam eandem etiam partem, & extenda.
tur, per primum poftulatum primi,recta
quxdam linea, ab unarecia extremitate
per arcus utriulq {eCtionis tranfiens , atg
ubi hac fectionum arcus fecuerit, inde
etiam , per poftulatum eiufdem primife.
cundum,rectelinee ad alteram reciz ex.
tremitatem dueantur. Et quoniam fectio
nes funt,ex hypothefiaduerfarfj, inequa
les,atqp etiam {imiles, cum {imilitudofe-
ctiont circuliab aqualitate angulorum,
quos ille fectiones fufcipiunt,definiatur:anguliilli quos fecundo ducta cum pri.
main {ectione comprehendunt, externus & internus oppolitus unius trianguli,
inter {e cquales erunt.Sed quia non funt,ut quidem hocpropofitio in primo 16 te-
{tatur , neq; fectiones ctiam, ut ponitur , inter {e inzequales & {imiles erunt. Super
eadem igitur recta linea, duze fectones circulorum {imiles & inaxquales, non con.
ftituentur ad caldem partes,quod demonftrafle oportuit,

APPENDIX, 2!
Poteft etiam figura huius propofitio-
nis defcribi, ut{uper fectionibus conftis
tutorum angulorum uterqy fua propria
latera habeat, utgs latera unius ab alte-
riusfectionislaterib,includantur. Quod
{iad hunc modix figura defcripta fuerit,
tum quia angulus interioris angulo fe
Ctionis exterioris,per propofitionem 2x
primi, maior eft, defcriptiigiturarcusiis
miles non erunt,id quod eft contrapros
{itionis hypothefim. |

Item licet utercg angulorum fua propsialatera
habeat, accidit tamen aliquando, utunumlatus
unius,unum alterius fectionis latus fecet. Quod i
fic,tum propter demonfirationem faciliorem, ab
interfeCtionearcus interioris , & lateris unius an-
guli fectionis exterioris aliaad extremitatemre.
Ctelineare@aducenda eft. Et quoniam in eodem
fegmento anguli, ex propofitione 23 huiuf_,iirgtéf
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fe funt xquales,cumunus eorum alio quodam alterius fegmentiangulo, ut'exter.
nus {uointerno, ex propdfitione 16 primi, maior fit: & alter, propter zqualita.
tem,ecodem maior erit:non &quales igituranguli,neq etid{imilesfectiones,quod
eft contrahypothelim. Super eadem igitur rectalinea, duz fectiones circtilorum
fimiles & inxquales, nO conftituctur, ad ealde partes, quod demoftrari oporturit.

BPOTAXIE KA,
Tetwilowp wiady dpoe 7 pipaTe wixAwy,ioe kNI Sorp.
PROPOSITIO X X 1111,

Super zzqualibus retis lineis fimiles circulorum feGiones , zquales
inter {e {unt,

Sintduaxuel pluresre@a linex equales , fuper fjs etiam {imiles circulorum fe.
Ctiones coftitutze : dico,
illas fectiones inter fe ¢~
quales effe. Eft huius
propolitionis demon.
ftratio praecedens 23, Nam congruente uel fuperpofita una {c¢tionealteri, cum
earum re@x, ex hypotheli, {int inter {e zequales, una extremitate unfus fupes
una {eGtionis alterius pofita, & in alteram huius altera extremitas illius coincidet,
quare {ic & arcus feCtionum coincidere oportet, alias {fequeretur, Similes & ina.
quales circulorum fectiones {uper una & eadem
recta defcribipofle, quod eft contra propofitio-
nem preecedentem. Coincidunt ergo,ac propte-
rea xquales ctiam inter e, ex communi quadam
noticia,que in primo his uerbis expofita eff, Que
congruunt,& reliqua.

| DEMONSTRATIO ALIK, :
" Superponatur una{ectio alteri,itaut uniys extremitas yna fuper alterius feGtio.

an A By g
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nis unam extremitatem acrecta fuperrectam collocetur. Et quoniam equales funt
iplz reCtaialtera extremitas unius cum altera alterius fectionis extremitate coinci
) det:atep hinclinea linex congruit, Quodfifectio
fectioni cOgruat: eas intex fe quales efle,utuule
propofitio,ex noticia quadam communi conclu
ditur, Siigitur &cze. Efto autem quod non con-
. — gruantf{ectiones balibus congruentibus,fed dif.
ferant,atqp in diverfaloca cadant. Quoniam enim circulus, ut uult propolfitio 1o
fuius,in pluribus punctis quam duobys circulum alium non fecat, cum hicin tri-
bus pundis fiat circulorum fectio , propofitioni citat contrarium fieri apparet,
quodnon conceditur. Quare congruenteliniealinez,nd potelt non feGioni quo.
quefectio congruere. Super @qualibusigitur rectis fimiles circulorum fe@iones
conftitutoe: & iple feGionesinter fe atqua%es erunt, quod demonftraffe oportuit,
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: PROPOSITIO LX V.
Circuli fe&ione datadefcribere circulum clius eft feGio.

Sit{ectio circuli data, atqg propofitum,circulum eius defcribere,hoceft, fe &io.

nem hanc,ut circylus randéfit,perficere & complere. Diuidatur igitur reCta, fuper

. quam eft conftitura fectio,per propofitionem 1o primi,bifariam,atq a puncto dis
| uilionis huius ad angulos rectos linea excite.
tur, ad arcum ufque, & ultra etiam lineamre.
¢tam, quantum nimirum neceflarium fuerit,
eam prolongando. Erit autem in eaadrectes
ductalinea, ut teftatur corollarium propofitio
nis prima huius,centrum circuli. Ducta igitur
ab hui s 7Reg dp.Iue ducte & arcus interfectio=
neadangulum fectionis alterutrum rectaqua
_ damlinea, {i ad hanc anguli inter fe @quales
fint,ybi heec eadem 7S¢ 3pdae ductarectam arcusfecat, ibi centrtim circuli:ipfam
rero fectionem,Semicirculum efle pronuncies. Eoigitur ex hoc pundto circiniof-
ficio completo,nona propofitione huius adiuuante,propofitionifatisfactum erit.
Quod fidictianguli fuerintinter {e inaequales, angulo ei quifulyrecta hac, atqp ea
{uper qua eft conltiruta {ectio,cOprehenditur, per 23 primi,ut alteri angulo equa.

——

Iis fiat, rectae cuiufdam linez ductu fuccurrendum erit. Quo facto, ubihxcadre.
Ctos ductam tetigerit, centrum circuli ibi effe pronticiabis. id quod {ic demonfira-
ri poteit. Ducatur ex hoc puncto ad aleerd arcus extremitate recta quedam linéa,
Etquoniam hac,& alix dua,quie ex hoceodem punctoad circumterentiam cor -
currunt recta linex, ex propolitionibus 6 & 4 primiaqualesinter fefupr: g o
tandem id punctum, de quo fam agitur, eius, cutus eft data fectio, circuli ceniru.
{ir,ex prc}puﬁti onc ¢ huius manifeltum erit. Eo igitur nunc fecundum unius zqua
livm linearum interuallum, per 3 poftulatum primi, inde defcripto, cum perreli.
quarum ctiam ®qualium exeremitates cranfeat,propofito fatisfactum erir. Circus
liigitur lectioni datee,circulusipfe defcripeus atcp copletus eft: quod fieri oportuit,

FST ET ALIA HVIVS PROPOSITIONIS DEMONSTRATIO.

In datafe@ione,cuius circulus compleri debet,ducantur duze re¢ialineze. Vel,
utfitoperatio cexior. Sumantur triain{ectione pundta,utcungs: hac duabusre-

s lineis copulentur,& erunt,ut fupra,duzx infeGionerecte linex ductie, Hartrm
- e nune



"I_:=
1|

LIBER TERTIVS. o
nuncutratp bifariam diuifa, a punco diuifionis utriufq ad angulos re@os linea, | !
per propotitionem 1 primi excitetur,ubi tandem ha duaadrectos ducte fefe mu
tuo fecant,ibi per corollarium primee huius, bis ufurpatum, circuli,quifectione da.
tam {ua delcriptione comprehendit, centrum effe pronunciabirur.

Quod {iad rectos dudtz fefe mutuo non fecuerint, id quod aliquando , ubiin
circulo ducita reCtalineae parallele funt,accidere poterit,quia tum ad rectos ducte
coincidunt, atq [imul una re@alinea funt, ea bifariam diuidenda, per punctum
deinde hog centrum quzeliti circuli exptimendum erit, '

p s ) AT

APPEND X,

Veuntur hac propofitione, qui centr & trium punctorum, cum opus fit, quacre.
ve,hocelt circulum,per datatria puncta tranf{cuncem,defcribere folent, Nam cum
cicculus per data pun@a tranfive debeat, fectionem quandam circuli per pundia
data occulee dudtam {ibi imaginantur,Quod deinde ex tribus illis punctis (uno ta

circuli

/ i s \) | centrum

menbis repétito)tanquam ex tribus centris, officio circini , ultra medietatem fpa.
ci).per quod arcus defcribi debet, femper exten(i, quaruor circulorum arcus defcri
bant, itautiemper bini & bini fefe mutuo fecent, per puncta tandem inter feciio
nun duas retas uerfus unam & eandem partem ducit,nihil certealiud eft, quam
dicta puncta duabus reis coniungere,amedia déinde harum, ad angulosrectos
lineas excitare.ld quod cuilibet,propofition@ r1 primi altius intyenti,per{picuum
erit, At huius hocloco Lectorem admonere uoluimus,

:
|
|

SEQVITVR HVIVS TRACTATIONIS PRO CEN.
. tro trium puncorum inueniendo figura
geometricaalia,
IPOTAZIZE
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PROPOSITIO XXV,

Inxqualibus circulis, 2quales anguliin 22qualibus circiiferentijs fub
tenduntur,{iue ad centra.feu ad circumferentias deductifuerint,

Defcribantur ¢quales circuli,quod nimirum una circini expanf{ione fieri debet,
in fjs etiam, tam ad centra quam ad ipfas circumferentias , 2quales anguli, inuno
qutdem primoad placititillis defcriptis,in altero uero uel alfjs , fi plures quam duo
circuli fuerint,uno cuiufggangulilatere ducto,per propofitionem in primo 23 des
{cribendifunc: dico igitur, quod illianguli,tam ad centra quam ad circumferentias
politi, fubtenfos arcus xquales habeant. Quonia enim angulus ad centrum unius
eltxqualis,ex hypothefi,angulo,{imiliterad centrum pofito,circuli alterius, & rur
fus quoniam a centris ad circumferentias linex recta ducia, propter zquales ex

hypothefi circulos,inter felmqualcs funt,in {ingulis tertio latere ducio: & hxetet.
| ' - ' - tialatera

i
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tialatera per propofitionem 4 primi,circumferenti¢ deinde uel circulorum fectio
nes,propterea quod angulds,ex hypothefi, incer fé 2quales fulcipiant, per defini-
tionem fimilium fe¢tiodum, & propolitionem 24 huius,inter{e ®quales erunt.
dubtractis igitur nunc equalibus arcubus ab ®qualibus circulis,cum & relidui ar-
cus, a quibus fcilicet quales in 2qualibus circulis anguli fubtenduntur, ex com.
muni quadam noticia intet fe @quales{int, propofitioni fatisfactum erit. Aequa-
lesigitur anguli in 2qualibus circulis,ab 2qualibus circumterentijs fubtenduntur,
{ivead centra,feuad citcumferentias deduciifuerint.quod demonfirafle oportuit,

| HOPOTAZIZ  KZ |
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PROPOSITIO XXVIL |
In zequalibus circulis,quifuper quales circumferentias deducuntur
anguli, equales inter fefunt, fiuead centra,feu ad circumferentias de-

ductifuerint. | |

Defcribantur zequales circuli,ponantur etiam in fjs {uper zquales circumferen.
tias anguli: dico igitur,quod illi anguli,tam ad centra quam ad circumferentias po
{iti, inter {cxquales {int, Quoniam enim quiad centra ponuntur anguli, funtaue

inter fe 2quales,autnon. Si equales: & quiad citcumferentias ponunturanguli,
cum hi,ex propofitione 20 huius,{intad centrum politis dimidia, inter feaequales
erunt,quod eft propofitum. Quod {i fuerintinequales,fuccurratur uni ex his,per
23 primi,{iue maiori{iue minoriangulo,utalteri 2qualis fiat,quo facto,& illorum
- a@qualium angulorum circumferentiz uel arcus {ubtendentes; per pramiflam, ins

ter {e sequales exunt, Sed quiayniillorum xequalis etiam eft, ex hypothefi , mutacd
| Bb anguli
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anguli fubtendens. per hancigitur communem noticiam, Qua eidem funt 2qua.
l1ia & reli. infertur tandem, partialem totali fubtendenti circumferentize 2qualem
+efle,quod eft impoflibile, Inrequales igitur non funt ad centrum pofiti anguli, fed
aquales.Et quia 2quales: etiam ad circumferentias pofiti cum {int horum dimidi,
ut dictum eft,interfe equales erunt. Aequales igitur circumferentiz uel arcus, in
cequalibus circulis,zquales angulos {ubtendunt, {iue ad centrum, five ad circumfe

rentias politi fuerint,quod demonftrafle oportuit.
s MPOTASIE K H. | |
Ep mis loois winrois ofs iQeeeibéicu ivas wopddelas & ponesan,wlov pl gt
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= PROPOSITIO XX VILL,
[nxqualibus circulis,xquales recta lineg,equales circumferentias au
erunt,maiorem quidem maiori,minorem uero minori,

Deferibantur 2equales circuliin fjs etiam @quales redtae ducantur : dico igitur,
perillas rectas 2quales etiam in circulis auferri circumferentias , maiorem {cilicet
maiori, X minorem circumferentiz minori. Nam ductisab extremitatibusrecta.
rum ad centra rectis linefs,ct circuli ex hypothefifintinter fe equales, X hx recta
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duclee ex definitic ne wqualium circulorum,inter fc 2 quales erunt. Quare & angu
liad centrum pofiti per propofitionem g primi,;equales, atqp infuperarcus uel cir-
cumferentize,qua hos cequales angulos fubtendunt,per 26 huius,zquale: ;quod
cftunum.Porro quia circuli ex hypothefi funt quales,ab hisigitur {i 2quales cita
cumfcrentiz ablate fuerint, & que relinquuntur circumferentie,ex communi qua.
dammnoticia,inter fe equales erunt.In circulis igitur aequalibus,@quales reQelineg
cwequales circamferentias auferunt;maiorem quidem maiori,minorem uero mina.
ti. quod demonltrafle oportuit, |

PFPOTAZXIE K®o. |
Ep vis irore windois,"mi mis las 8096 eies i s0bic "amorteivgonp.
PROPOSITIO X X 1X.

In 2qualibus circulis , fub wequalibus circumferentijs aequales recte
ineze fubtenduntur,

Vipracedens 23, perequalesreciasin equalibus circulis duas, 2quales cit
cumferentias auferriaflerit:{ic quocy hac wiceflima nona, ubiin zequalibus circulis
perlineas quafdam rectas, mequales circiiferentle ablatee fuerint, illas retas &qua-
lesefleinfert. Defcribantur igitur 2equales circuli, inijs etiam 2equales fumanrur
gircumferentize: dico igityr, & illarum xqualiym circumferentiasum recie ﬁliy+
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tenfz intet fe 2quales (int. Ducantur ab extremitatibus fubtefifarum ad centra re-
Galinez. Etquoniamhxre@ dudiz, propter 2qualitatem circulorum ex hy-

pothefi, ex definitione prima huius, inter {e 2quales{unt, anguli infuperad cen.
tra,fub illis cequalibus ductis comprehenii ex 27 huius,2quales:& linee his 2qua-
libus angulis {ubtenfz, quz etiam fub circumferentijs azqualibus fubtenduntur,
perpropolitionem 4 primi, inter {fe @quales erunt. In circulis igitur aqualibus,
iub cequalibus circumferentijs quales reCtalinex fubtenduntur, quod demon-
{traffe oportuit,

: FPOTAZIE, %
" ’ !
Tlis Sb&ioney mdup¥amy U Tepveip,
PROPOSITI!1O R X

Datam circumferentiam,bifariam {ccare,

Sit circumferentia data, atg propolitum eam bifariam fecare. Datze igitur cit.
- ctiferentize extremitates recta quadam linea coniungantur , hac deinderecta bifa-
riam diuifa , a puncto diuifionis ad rectos angulos linea uerf{us circumferentiam
excitetur: & erfthac,ipfa que circumferentiam bifariam fecabit, quod fic demons

ftratur, Ducantura fe@ionis puncto in circumferentia ad eius extremitates duze
rectelinee. Erquonia he duzrecie,ex propolitione 4 primi,intet fe ¢qualesfunt,
& rurfus quoniam in circulis ;equalibus 2quales re(tz linez, per propofitionem
28 huius,circumferentias 2quales auferunt, maioreim maiorf, & minorem minori:
cum quod de circulis 2qualibiss, flfud ipfum etiam de uno & eodem dici pofie &
sterum efle coltet, demontftratio abfoluta erit, Data igitur circumferentia bifariam
diuifa eft.quod fecille oportuit.
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PROPOQSITIO XAET
In circulo, angulus quiin femicirculo eftirectus eft,qui uerd in maiori
feomento:minor recto, quiautem inminori {egmento: maior eftrecto.
Etinfuper ,angulus maioris fegm€titreto quidem maior ,minoris uero
ﬁ'.gm entiangulus:minor eft recto.

Habethaec propofitio quingg partes,puta quod in femicirculo angulus: recius
fit,in maiorifegmento quam eft femicirculus:minor recto,inminori autem:maior
recto. Pratereafegmentorum angulos , femicirculo quidem maioris:recto mino-
rem, quod uero eft fegmentum femicirculo minus: eius angulum recto maiorem

. efleoporteat. Hac niic{ingula ordine {ic demoftrari poflunt, Defcribatur circulus
- eymfua diametro, ducatur etiam a diamctri extremitatibus ad pun@um aliquod,
) in circumferentia ubiuis fumptum,duarectelic
neg¢:dico, has duasrectas angulym rectum con
tinere. quod quidem, fialtera ductarum vltra
circumferentiam fecundum continuationem
inrectum eiecta,ex hociploangulo deindere-
¢ta quadam linea ad centrum ductafuerit, {ic
demonlftrari poterit. Quoniam enim totalisin
circulo trianguli unum latus ulterius produ.
ctum eft : externus qui {ic defcribiturangulus,
duob.internis oppofitis,ex propofitione 32 pri
mi equalis erit. Sed quia his internis,ex defini.
tione circuli & priore parte propofitionis quin
p te primi, bis ufurpatis, wqualis ctiam eft angu.
us, quem due in femicirculoyedie linee includuntzeidemigitur in femicirculoans
culo dictus exrernus ¢qualis erit. quare,ex definitione 10 primi, uterggrecius, In
{emicirculo igitur angulus,reClus eft. quod demonftraflc oportuit. |

POTEST HOC IDEM ETIAM ALITER DEMONSTRARI
in huncmodum.

Duda abangulo in femicixculo ad centrum reclalinea, cum partialivm an.
gulorum uterque,unitotalis trianguliangulo,
ex definitione circuli & priore parte propofis
tionis quinta primi, {it @ qualis, atc hacratio-
ne & communi illa noticia,Si gqualibus xqua
lia adijciantur, &c. idem totalis duobus inti.
angulo reliquis xqualis : utrunque aqualivm,

- refpectutotalis trianguli,ex corollario piopoa
{itionis 32 primi,duorum reorum medietas,
atqp tandemutrunque per fe unirecto aqualis
exit.id quod demontftrafle oportuit,

AN dwddgio 6 op6li B ip ol f s Yewviaps
Alia demonflratio iftius quod in propofitione dicicur, Angu.
lum in femicirculo reGum efle,

Cum ex propofitione 32 primi, Omnis trianguli uno latere ulterius produdio,
externus angulus duobysintexnis opp ofitis ¢qualis fit,cumép etid ex priore parre
. propofi.

s

-
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propofitionis 5 primi,ifofcelii triangulorit quiad bafim funtanguliinter fe 2qua.

les {int,hac & illa bis ufurpata: ?tuiad centritfuntanguli,utercp adalteriys triangu.
liangul, @in circumferentia exiftentem,duplus erit. Sed quia ad centrum pofiti an-
guli,ex propofitione 13 primi,duobus rectis {unt zquales:eorum medietas igitur,
uteft in femicirculo angulus,duorumrectorum medietati,hoc eft unireclo, @ quas
liseritt:  Hinccolligitur
| .  ROPIZMA. |
' ¢ ! 3 s
Exe dipiry powddop, o tob agryivs # pie Ywvic: dyoip ion 5+ bplh 831,
o~ ~ r~ 3 ~ =il 1 r —~
Awxpugi Tiie insivng i@efisTods airaeds lolw &y, Orup dk o ipefijs yuwvics
Howe worp* dplo Sorp,
COROLLARIYV M,

Exhocfan¢ manifeftum, Quando trianguli unus angulus duobus, re-
liquis {cilicet, equalis fueritillum rectum effe, | -

Propterea quod ille deinceps fe habens, eifdem duobus reliquis 2equalis {it,
Quandoautem deinceps fe habentes,anguli equales fuerintirecti eruntambo.

Nunc quantumad fecundam ac tertiam propofitionis partem,

Defcribatur circulus,ducatur in eo etiam recta quaedam Iinea,non per centrum
tranfiens, puncto deinde in utriufque fegmenti circumferentia fumpro,ad utrungs
eorum duz ab extremitatibus ducterectae ducanturlinez:dico igitur, eum angu-
lum qui eft in maiori fegmento tecto minorem:illum uerd qui eftinfegmento mi-
nori, re¢tomaioremeffe. Ducaturin circulo diameter, quomodocund;,ad huius

extremitates deindeab angulo, qui quod talis fic qualis proponitur , demonftrari
debet,du recte linee,uel una tantum {i {uffeceric, Et quoniam angulus in femicir.
culo, per primam partem propolitionis huius , rectus eft', cum angulus qui eft in
maiori fegmento,fit recti angulf pars, contra uero, anguli illius qui eft in minori
fegmento,ip{eangulus recCtus pars:quiigituit in maiﬁriﬁgmﬁm fueritangulus,ut
pars,tecto minot, in minorivero,ut totum,tecto angulo maior erit. Vel,probato

unu,quéd autin{fegmento maioriangulus, recto minor {it: avtalter, recto maior,
¢t Omnis quadrilateri,in circulo defcripti,anguli ex oppolito, per propolitionem

22 huius,duobus {intrectis zquales:{tatim tandem & alterum inferri poteft. Quar

toigitur iam,quod in propofitione dicitur,angulum maioris fegmenti,reo maio

rem:acultimo tandem,minoris fegmenti, recto minorem efle, ficdemonftretur.

Defcriptocirculo, in eo etiam praeter centrum recta quadam linea duGaidico, & c.

Ducaturin circulo diameter {ic,ut cius una extremitas uni ducte cxtremitati copu

lctur,altera deinde ducte cym altera extremitate diametri rec‘f} a quadam aliafun-

3 cla
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¢ia,ubi haceademrectaulra circumferentiam cotinuata fuerit, demonfirationis
figura paraca erit. Et quoniam maioris feg-

" ment angulus, ut apparet, eo angulo qui

ex prima parte propolitionis huius,rectus
eft, maior exiftit, angulorum porroinhac

- figura deinceps{c habentiif utercy,ex corol
lario pramitlo reCtus eft: qui igitur maioris
{fegment{eft angulus, uttotum, recto ma-

/
ior: c-.::rntri.qui MINOris,ut pars ,,augufﬂ res
. Ctominox erit. In circulo igitar qui qui-
dem, & reliqua,quod demonftrafle opor.
’ tuil‘.

. MPOTASIS AB,
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PROPOSITIO HXXXIL

Si circulum tetigerit recta quaedamlinea,a contactu uerd extendatut
quardam rectalinea circulum {ecans:anguli quos facicad contingentem,
xequales eruntijs, qui alternatim in circuli fegmentis con(iftunt, angulis;

Defcribatur circulus, ducantur etiam duz re@alinez, quarumuna circulum
tangat,altera uero a pundio contactus,per circulum tranfiens,cum fecet: & erit cie
culus per fecantem quidem in duo fegmenta diuifus. Statuatur nuncin utrogs feg.
mento angulius.perbinas & binasrectas lineas ductas. Hisitaque defcriptis: dico,
quodafecante & contingente circulum utergs comprehenfusangulus, ef, quiex
altera parte in fegmento ponitur,equalis {it. Poteft in deferiptione figure, uel quae
percirculum extenditur, uelilla que inuno fegmento angulum conftituit recta
linca , uel ncutra haram per centrum circuli tranfire, Quantumad primum, Cum
in fegmentis angulorum utergs, ex prima parte propofitionis 31, rectus {it,cumds

etiamipfafecansad tangentem ex g, {it perpendiculatis,atqueita uterq angulos
rum qui fic fiunt,reCtus:illismediantibus, per communem illam noticiam,qua om
nes rectiangulixqualesinter fefunt,propofitionitandem fatisfactum erit, Quan.

tny
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tumad fecundum, Cum triangulum appareat, cuius in femicirculo angulus ex pri-
ma parte propofitionis 3« huius,rectus elt.cumds etiam Omnis trianguli tres angu
liinteriores,ex corollario propolfitionis 32 primi, duobus rectis @quales {int: reli-
qui duo eiufdem triangulianguli, unireCto @quales erunt, Sed quia unus,recius
etiam eft ex 18 huius,angulus quem nimirum ex cadem parte mntfn%cns ac per
centrum tranfiens reta linea comprehendunt: per hanc communem noticiam,
Quee uni funt 2qualia,& c.illi duo uni huicangulo a quales crunt:communiigitur
illo angulo quem habent,ablato,quantum ad unum angulum fam propofitio con
ftabit, Dereliquo tandem,cum tam quadrilaterorumin circulis anguli, qui ex ops
pofito funt,ex 22 huius, quam etiam qui a contingente & per centrum tranfeunte
rectalinea coprehenduntur,expropolitione 13 primi, duobusrectis cequales{int:
ex communi quadam noticia,, duo priores pofterioribus duobus angulis 2quales
erunt.ab @qualibusigitur his,angulis qui famdudum xqualesinter{z eflle demon
{trati funt, fubtractis: & dealteroiam angulo,quod ille exaltera parte in fegmento
polito angulo 2qualis fit,dubivm amplius non erit. Quantum ad tertium, ubi {cili
cetnneutra reCtarum, neque circulum fe-
cans,nec etiamilla quein{egmeantoan-
gulum conftituit , per centrum circuld
tranfeat. Quod {i hocmodo figura defcri
pta fuerit, tum a puncto contactus, per
11 primi,ipfi tangentiad reclosanguios
linea excitanda cft, Eritautem hac,cum
X pmphﬁtiﬂnﬂ 19 huius,centrum circu
li contineat,diameter circuli. Coniunga
) 5 tur porro diametri altera extremitas ¢
T extremitate {ccatis, Er quiaangulus qui
2 o
o fic deferibitur, co quod in femicirculo
exiftat,reClus eft: reliqui duo in hoc tri.
angulo anguli,unirecto zqualcs erunt,
Sed quiaangulus etiam ad contactum totalis ex illa parte,ratione ad rectos angua
los excitate linez,eft rectus:idein totalis prioribus duobus equalis erit. Subtracio
igitur ab illis @qualibus angulo quodam illis communi, cuminomni circulo qui
in eodem {fegmento (untanguli,inter (e equales{int,de co qui nimirum inilfa par-
te fub tangente & fecanre comprehenditur angulo,quod ille exeltera parte in {cg-
mento angulo aqualis {ir,tandem conftabit. De altero nuncangulo nullum erit du
biun, quin & ipfe in altero fegmeto angulo equalis fit. Nam cum quadrilaterum
in circulo defcript@, diros angulos op pofitos duobusreciis ¢qualeshabeat, cum
infuper illi, qui a rangente & fecante circulum comprehenduntur anguli, duo.
busrcctis aquales{ing,per comunem illamnoticiam,Eidem xqualia &c.illis duo.
bus in quadrilatero angulis,quos fecans cum contingente facit,duo anguli zqua.
les crunt. Quiaaiitunus,utiam often{um,elt uni equalis; & alter tandem, per (ub.
tractionem 2equalium ab eequalibus , alteri angulo eequalis erit. Sicirculumigitur
getigeritrecta quaedam linea,a contactu, & c.quod demonfirafle oportuit,

o2 : F'POTAZIZ ~ AL
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PROPOSITIO  XXXII
Super data re&a linea defcribere fectionem circuli, capientem angQue
lum 2qualem dato angulo rectilineo.

g
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Requiritha c propofitio rectam lineam datam,angulum itemrechilineum dartum,

proponitauté,quomodo fuper datarectafeciio,qua dato rectilinco angulo ¢qua

lem angulum capiat, defcribatur. Angulus datus poteft effe rectus,aut non re&us,

Sirectus,data recta bifariaim ditidenda, fuper ea deinde ex puncto diuifionisfemi

circulus defcribendus eft, & faClum erit propofitum :id quod ex prima parte pio-

p olitionis 31 huius demonftrari poterit. ALITER.  Sireclus fuerir angu
lus propofitus, conftituatur ad alterutram reG @ data extremitatem,atqg ad iplam

reCtam lineam.per 2 3 primi,angulus,datoangulo equalis, recta deinde bifariom
diuifa,ex pun@o hoc,fecundum alteram eitis medietatein defcribatur circulus, Bt
quoniam angulus quem applicata adreciam
datam conftituit, ex {tructura, reCuseft: reclg
datz applicata circulitillum, ex corollario pro.
politionis16 huius,tanget. Et quoniam etiam,
ut habet propofitio praecedens,angulus quem
he dug recte comprehendunt, infegmentoan
gulo ex aduerfa parte cft ¢qualis, illo igitur de-
{cripto,cli ex cOmuni quada noticia,Eidema.
qualia,illa & inter {e zqualia {int:derciofam
angulo conftat propofitii. Quod {iangulusda
tus no fuetitrectus,eritis thaior illo,aut minor,
utrum horuin fuerit, ad rectam datam & adal.
teram eius extremiratem, angulus dato zqua.
lis,per 23 primi,reGi cuiufdamlinee dutu conftituatur. Redia deinde data bi.
fariam diuifa,tam ex hoc divifionis pun&o ip{i date, quam etiam ex modo ufurpa
ta datz extremitate ipliducie,ad angulos rectos linea excitetur; & exit communis

Angulus datus,rectus,

BEP B3y

TP IHNY /

harum ad rectos ductarum fectio, centrum futuri circuli. quodin hunc modum
demonftrabicur. Ducaturab hoc centro ad alteram date extremitatem recia qua

dam linea.Et quoniaim hac,ex ftructura & propofitione 4 primi,linee ei, queipll
duct¢ adrectosangulosinfiftit,equalis eft: circulus igitur ex c€tro pefito,ad unius
zequalium intervallum, per 3 poftulatum primi,defcriptus, per terminum etiamal
terius equalis tranfibit, Defcribaturergois, altera etiam femidiametro, illanimi.
rum, quae abangulo; dato @quali, ductaeft,in diametrum continuata, eiusin it
cumferentia extremitas cum altera datee extremitate iungacur. Et quoniam lize

reta, quz cum data angulum dato z2qualem comprehendit, propterea quodab

extremitate diametriad rectosangulos egrediatur, ex priore parte corollarij pro.
politionis 16 huius, ipfum defcriptum circulum tangit, cum angulusfegmenti;
quod ex altera parte {uper data recta defcriptum eft,angulo,ad contingentem, da-

to xquali

S S
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to 2quali deferipto, ex 32 huiasaqualis fit: fuper dataigitut reta fe&tio, angulo
dato ®qualem capiens angulum,defcripta eft,quod fieri oportuit,

NPOTAZIZ AA,
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PROPOSITIO KX EXXIIIIL

A" dato circulo fegmentum ab{cin dere, capiensangulumequalemda
toangulo rectilineo,

Sit circulus datus,angulus item rectilineus datus,atcg propofitum,a circulo por
tionem, qua capiatangulum dato equalem , abfcindere. Ducatur primo per 17.
huius, recta quedam linea circulum tangens , a puncto deinde contactus, per 23

s

‘Tigr a8

primi, aliare@a circulum fecans , quae cum tangente angulum dato 2qualem fa.

ciat, ducatur, & propofitioni fatistactum erit, cum per hancipfam fecantem hu-
iufmodi fectio de circulo nuncfit abfciffa. Puncto igitur in circumferentia , huic
angulo oppofita, ubiuis fumpto, {iab eo duwx reCtx linez ad extremitates cir.
culum fecantis ducta fuerint, quem ha recta angulum incluferint, dato rectili-
neo angulo equalem efle,propolitio huius 32, & communisilla noticia, Qua ei.
dem funt equalia & reliqua,commonitrabunt, A’ dato igitur circulo fegmentum,
quod angulum dato reciilineo angulo aqualem capiat, abfciflum eft, quod fie.
rioportuit.

FPOTAZIZ AE,
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PROPOSITIO XXXV,
Siin circulo duz re&ae linex fele mutuo fecuerint : quod {ub fecio.

‘nibus unius comprehenditur rectangulum, eequum eft ¢i, quod fub feg

mentis alterius comprehenditur rectangulo,

Defcribatur circulus,in quo etiam duz rect linez,fefe mutuo fecantes,ducan.
tur: dico, rectangulum comprehenfum{fub partibus unius , equale efle i, quod
{ub alterius rect® partibus continetur , rectangulo, Rectarum in circulo ducta-

Cc rum
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rum fectio fit, aut inipfo circuli centro, aut extra. Fiatigitur primoin cftculi cens
tro. Bt quoniam qua ex centro ad circumferentiam egrediunturrecie lineg, ex de-

—

.
VEea

- finitione circuliinter fe 2 quales funt,cum fub zequalibuslineis, qualia rectang.
la contineri manifcftum fit: & qua (ub fe@ionibus in circulo fecantium linearum
rectangula comprehenduntur, inter fe 2qualia erunt. Quod i extra centrum, in
circulo ducta felc mutuo fecent,tum ad uramquefecantem abipfo circuli centro,
tanquamd punctoin linea minime E:{lﬁentE}er propofitionem 12 primi, pets

pendicularislinead. cenda, centrumdeinde

s ~ cuminterfe¢tione fecantium communi, atg

alierutra utriulcy fecantis exeremirate, tribus
rectis lineis coniungendum erit, & dfmcsn,-
ftratiofic coligenda.Quoniam utrag fecan.

ium per fuam perpendicularem lineam, iam

/, quidem bifariam {eu xqualiter, ex fecunda
\ parte propolitionts tertiaz hufus, divifa cftf,
i ,f ~

cum prius per punctum interfectionis com«
munis inequaliter etiam diuifex {int, rectans
o gulorum fub inzqualis fectionis portioni-
bus mmp:fhenfﬂrmn utrung, una cif quas
drato portionisititercepte, perpmpohnenfm quintam {eciidi hig murpatem (funt
enim duz fecantes jquadrato medictatis equalcerinacg communi dende, quod
fciliceta perpendiculari fecantis utriufy defabitur,quadrato adiccio: Héiangulﬂ
rumutrungs cum duobus quadratis,intercepta fmhcct portionis uno, & perpendi
cularis fux altero,duobus quadratis, qug nimirum a dimidio linea & ptrpcndlcua
lari deferibuntur,aquale erit. Quia uero in triangulis re@angulis id guod a latere
retvm anculum fubtendente defcribitur quadiamm reliquorum duorum late-
FUm qmdl atis per penultiman: propofitionem primi, aquale eft, hacipfapropofi
tione bis ulurpata : utrung reclangulum cum qua{hatﬂ line¢,a centro ad interfe-
ctionem fecantium ducia, quadrato femidiameti equale erit. Semidiametri aw.
temunius circuli, cum (intinterfe aquales, atque hinc etiam carundem quadrata
aqualia:ipfa ml’upm rectangula cum fuis quadmhs,ual cum quadrato co quod
commune habentinter {e ¢qualia erunt.Illo igitur communifam ablaro: & ipfare-
ctangula fola,quee {ub fecantium fegmentis comprehenduntur, inter feaqralia
erunt. Siin circulo igitur du reciae linex fcfe mutuo fecuerint: quod {ub {cctionis
hmumuqcnmpmhfndum reclangulum, xquum eft ei, qued {ub fcgmentis alm-
rius comprehenditur xc&angulo quod demmnﬁtnﬂ&ﬂpﬂrtum

APPENDIX.
Facta autem eft mentio duarum perpendiculati, trium dein d ¢ inearum aliarh,
quc pro huijus prnpuﬁtmm&ﬁm&ura ducéde funt. Q;_mdﬁ wero , ratione quidem
du&arum
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du@atum in eirculo,una vel plures ducinon poflint, reliquis tam@ d“f-q!ﬂ:demnm
ftratio utprius, nontamentam {zpefingula repetendo fuccedet, Huiusautem ref
exempla funtutfequitur. |
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| PROPOSITIO XXXVI
Si extra circulum fumaturaliquod pun&um, ab eog in circulum ca.
dantduz recte linex ,quarum una quidem circulu [ecet, alteravero tan.
cat:erit quod (ub tota fecante,, & exterius, inter puncium & conuexam
circumferentiam,fumpta comprehenditur , ei quod a tangente defcribi

tur quadrato,xquale,

Defcribatur circulus,ducantur etiam a puncto, extra circalum fumpto, duz re-
¢tz lineg, una quidem circulum fecans, altera uero,per propofitionem 1y huius,
eum tangens:dico,rectangulum fub totafecante & efus externa portione compre
henfum,zquale efle quadrato contingentis,, quod in huncmodum demon{trabi-
tur. Aut enim circulum fecans per centrum tranfierit,aut non, Sitran(ieric,ducatur
a contactu ad centrumrecta quacdam linea, Et quoniam linea, utefl diameter cir-
culiuel fecantis reta interna portio, bifariam
diuifa eft, eig alia quaedam reta linea, exter.
na nimirum eiufdem fecatis portio , inrectum
adiecta eft:comprehenfum {ub tota fecante &
externa portione rectangulum cum quadrato
medietatis diuifze, quadrato eius,qua ex dimi-
dia atqgadiecta conftituitur,line¢, per propofi
tionem 6 fecundi,equale eft.Ecquonidetiam
qua ex dimidia & adiecta conftituitur lineca,ei
in triangulo angulo, qui ex 13 huius rectus
eft, fubtéditur, atq hincab ea defcriprum qua
dratum,eis que a reliquis duobus trianguli lateribus defcribtitur quadratis,ex pro
politione penultima primi 2quale:@qualium fam mutatione facta.loco unius {cili
cetlateris quadrati » duorum, contingentis fcilicet, & eius quae a contactuad cen.
tri duCta elt , quadratis fumptis: & reGangult cum dicto quadrato,eis que areli-
' Cc = quis
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quisditobus lateribus defcribuntur , 2quale eritequalibus igitur quadratis, qua
mimirum alineis,ex definitione circuli,2qualibus defcripta funt , ab his 2qualibus
fubtractis,relinquitur tandem,{ub totafecante & externa portione comprehefum
rectangulum, ei quoda contingente defcribitur quadrato eequale efle, quoderat
obtinendum. Quod {i circulum f{ecans per centrum non tranfierit , tum ab eodem
extra circulum fumpto puncto, rectalinea circulum fecans alia, que per centrum
tranfeat,ducenda eft.Ec quia de hacnullum eft amplius dubium , quin fub totailla

b .

& parte fua exteriori comprehenfum reGtangulum, lineze contingentis quadratd
aquale {it,duabus a centro re&is lineis du&is,una quidem qua priori fecanti per.
pendicularis {it, aterauero ad eiufdem prioxis fecantis cum circulo interfectio.
nem tendens:& de illa,qua per centrumnon tranfieritfecante linea,cum per fuam
ad retos ductam lineam, ex fecunda parte propofitionis 3 huius, bifariam diuifa
{it,ex propofitionibus fexta fecundi & penultima primi, interim tamen communi
quodam, ad rectos {cilicet ducta quadrato, addito, mqualibusitem ab aqualibus
fubtractis, nemo dubitabit.Si extra circulum igitur {umatur aliquod punctum,ab
eo(in circulum cadant due recta linea, quarum una quidem circulum {ecet, &
reli. quod demonftrafie oportuit.
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PRODPOSITIO XXX VIL

Siextra circulum fumatur aliquod punétum , a puncto uerdincircu
lum cadant du recte linez , quarum una quidem circulum fecet, altera
uerg incidat,quod item {ub tota fecante, & exterius inter pun&tu & con.
uexam circumferentiam fumpta, comprehenditur, aequale fitei; quoda
cadente defcribitur:cadensipfa circulum tangert.

Delcribatur circulus,ducantur etiam a puncto extra circulum fumpto,inipfum
circulum,duze re@elineg,una quidem tirculum fecans, altera uero quain ipfum
tantum cadat.Efto autem quod reGangulum, {ub totafecante & eius externa pog-
tione comprehenf{um, equale {it quadrato in circulum cadentis linez : dico igjtut,
iplam cadentem rectam circulum tangere. Ducatur a puncto extra circulum fums-
pto,per 17 huius, linea circulum cGtingens,a centro deinde circuliad tria puncta,
.' 2 quae
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quefunt pun&um contactus,id quod extra circulum fumptum eft, & tertium
deinde, ea cadentis extremitas qua cum in circttlum cadit, tres rectae linez ducan-
sur.Et quoniam circulum tangentis quadratum,rectangulo, {ub tota fecate & eius
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externa portione compreheni{o,ex propofitione precedenti¢quale eft,cum eidem
rectangulo,ex propofito,aquale etiam {it quadratum lineg in circulum cadentis:
cadensin circulum linea, & eum tangens, cum aqualia quadrata ab eis defcriban.
tur,lince inter fe quales erunt, Praeterea,quoniam etiam in circulo ex centro ufgs
‘adiplam circumferentiam continuate rectelineg, inter {e funt equales, cumiam,
duo appareant triangula, quorum duo latera unius duobus lateribus alterius ¢qua
liafint,bafes etiam eorum , cum {ituna & eademlinea illis communis , equales: &
.angulus inter a2qualia latera in uno,angulo, inter 2qualia laterain altero triangu-
lo,perpropofitionem g primi,gqualis erit. Sed quia unus eorum, ex 18 huius, eft
rectus:& alter fic,propter equalitatem,retus erit.In circulum igitur cadens, hypd
thefibus illis mediantibus , eum etiam tangere, ex priore parte corollarsj propofi-
tionis 16 huius concluditur, Siextra circulum igitur pun aliquod fumatar, a
puncto etiam in circulum cadant duze rectelinee, quarum una quidem circulum
fecet, altera uero eumtangat, quod item {ub tota {ecante, & exterius inter pun«
C¢tym & conuexum circumferentiz fumpta portione comprehenditur,
zquale fitei,quod a tangente defcribitur,quadrato:cadens
rectalinea circulum tanget,quod demon-
firafle oportuit.

; ' FINIS LIBRI TERTIL
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EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO-

metricorum liber quartis.

1 Sthuius libri quarti tra&tatio de infcriptionibus & cit.
ot cum{criptionibus figurarum rectilinearum, uel plano.
16 rum, Docetenim, quomodo una figura a'fj infcribi, uel
G0l ab alia circumf{cribi debeat, Quia uero alia eft huius
== = quam pracedentium librorum tradlario ,2lijs criam in
=l eo uocabulis utitur;atcp ea, utfequentia deinde planius
“intellgi poflint, fingula ordine dehinit,
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DEFINITIONES.
t Figuraredtilinea in figura re¢tilinea defcribi dicitur, quando unuf
quilgginferip:a boura angulus,unumquodque,latus eius in qua defcris
bitur ta ngit,
2 Figuraautem {imiliter circafiguram defcribidicitur , quando unum.
quodgy latus circumf{criptae, unumquemaque angulum eius circa quam

defcribitur, rangit.

YOO
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Ex his duabus definitionibus colligitur,Inter illas tantum figuras, pofle u;'.ram
alteri
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alteri infcribi uel efrcumf{cribi,qua lineas numero equaleshabent. Nurqui enim
triangulum quadrato,pentagono uel hexagono,infcribitur aut circtifcribitur,cum
illius pauciores{intanguli,quam horum latera. Ececontrario. Sed triangulum tri.
angulo,quadratgm quadraro,&X qualibet fug {peciei igura, & infcribi & circum.
{cribi poteit. -

2o evdiypaiiiop &s nUxAgp ) padediuu h{jﬂﬂ,ﬁmp tnolsn ymnfa: ¥
i}}f“‘?‘ﬂ#?;” &ﬁ I TOROUNE TEUPEQEins,

2 xi de cUBuypeppop TESL RUNASY TDI) PaPeady ?\{Jm'g}’émp tnasy el
oo T TO RIS TERPEDsias T WU RPOUWS LPUTNT),
3 Figurarectilineain circulo deferibidicitur , quando unufquifp angu
lus infcriptee circuli circumferentiam tangit.
4. Figurauerorectilinea circa circulum defcribi dicitur,quando unums.
quodp latus circuml{criptae, circuli circumferentiam tangie,

-

Requiritutraq definitio circulum , cui deindefigurarectilinea per prioré quis
dem infcribitur, per pofteriorem uero ei circum{cribitur,

KUnAB~ ouoiws €le oyiuc i}ygodtpeo‘}m h'{.y:rg, 0T B TO RUMAZR TS
pdpar,mdsus wslpis T Ss 8 by papery daiae

s Circulus {imiliterin figura
/ deflcribi dicitur,quando c.rcu-
li circumferentia,unumquod-
que latus eiusin qua defctibi-
tur, tangit,.
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— 6 Circulusuero circa figuram

:'/// X defcribidicitur, quado circulicir

cumferentia unumquemcp eius

circa quam defcribitur,angulum
tangit.

Requirant ha duzx definitiones
ﬁguram rectilineam,cui deinde circa
; lus per quintam infcribitur, per fex-

: tamuero circulus circumfcribitur,

Evdéiee Sie wimaop opudecdon Myxer3, s e méparm odry i G2
TEAPEQURS B T6 HURAY,

7 Rectalineain circulum coaptari dicitur, quando cius extremain cit’
culi circumferentiafuerint,

—

S |
IIPOTAZEIZ

PPQTH. A.
Ero* dblourmesdnrop vii Mofeion eofeic, unt psidonFon 1 a6 wins eyl
mew,iolw eviciap Jopuse.
PROPOSITIONES,
PRIMA I,

In dato circulo datae recte linea , quae minimelongior ipfa circuli dia.
metro exiftat,equalem rectam lineam coaptare.

Requirit haec propofitio circulum,reGtam infuper lineam datam. Monet autem
exprefle,nehaecrecta circuli diametrolongior fit, Nam {i data fuerit diametrolon-
giot,cum hecinter ductas in circulo rectas lineas, ex praecedentis tertnj propofitio-
ne 15, {icomnitilongifsima:nunquam in circulo datailla coaptari poffet,fed ipfum

_ potius
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potius fuis extremitatibus excederet & fecaret. Quare necefle eft, ut fit diametro
Recta, diameter zqualis.

breuidr,aut ei equalis.Sit ergo primo |
eiqualis: erit diameteripfa linea, id
quod ex fua ipfius definitione fatis
manifeftum eft. Quod {i uero recta
data fuerit diametro breuior, cifiam
duzinequales fintretaelinee,d lon.
giore, per 3 primi, portio breufori -
qualis ab{cindatir, fecundum quam
deinde ex alterafua, quam habet in
circumferentia , extremitate circulo
defcripto, centroq huius cum com-
muni circulorum interfe@ionerecta
linea iuncto : per hanc eandem re-
Gam tandem propofitioni fatisfa.

Ctum erit, quod & ipfum ex definitione circuli,communi deinde llanoticia, Qua
eidem funtequalia &c¢.facile demonfirari poterit.In dato igitur circulo,datz recte

lineg,qua minime longior ipfa circuli diamerro exiftat, equalis rectalinea coapta.
& elt.quod fecifle oportuit, |

i

ALIA ALTERIVS HVIVS PARTIS DEMONSTRA.

tio,in quafcilicet,recta, cui 2qualis in circulo coaptanda
eft,breuior diamerro efle debet,

Re&adiabreu,

HuicreGza datae ad alteru-
tram ipfius dfametri extremita
tem,pet propofitionem}z pri-
mi,zqualis ponatur: fecttdum
quaim pofitam, ex fumpta dia-

metri extrémitate, circulo de-
fcripto, re@a deinde alia ex
hoc centro ad pun&um in-
terfectionis huius & primo de
feripti circuli ducta, cum hac

tandem illa {it qua petebatur
Dd recta

¥
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reClalinea, res confe@a erit, id quod ex fiructura & definitione , utmodo factum
cit,demonltraripoteft,

FPOTAZIE B,
Fug 3 Jbbgyrae wimaop, 68 Jobin aeryiova,isoyoviop Blyevop igpedalaz,
PROPOSITIO 1L

Indato citculo,dato triangulo,equiangulum triangulum defcribere,

Efto circulus datus,triangulum etiam datum,atq; propofitum, in ciréulo triane
gulum dato a2quiangulum delcribere. Circuloigitur & riaguto datis, ducaturpet
propofitionem 1y tertij,linea circulum contingensarq a puncio contactus dugre
cte, per circulum tranfeuntes, quarum anguli,quos cum contingente ex utrag par
te faciunt(uel quarum anguli, quos ha ductz,una quidem cum cStingente,altera
uero cum priore duca factunt )duobus in triangulo angulis uterp utricy, 22quales
fing, per propofitionem 23 prfmidemftrantur,l%is tandem rectis, fuis quas habent
in citcumferentia,extremitatibus, tertia quadam rea linea copulatis: propofitios
hi fatisfactum erft, Cum enim duo anguli, quid fecantibus & contingente linea

continentur,duobus quidem in triangulo an gulis,ex ftru@ura,duobusveroinal,
ternis lectionibus,ex propofitione 32 tertij,{int equales:duoin triangulo,duobus
in{e&ionibus circuli angulis,ex communi quadamnoticia , 2quales erunt: quare
& tertivs angulo tertio aqualis, |

‘ VEL QVANTVM AD ALTERAM CONSTRVCTIONEM

Cum duo anguli,quorum unus quidZa contingente & una ductari, alter verg
ab iplis ductis continetur,duobus in triangulo daco angulis,ex {tructyra, duobua

p—
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itemin triahgulo, circulo nuncinferipto,unus quidé,utapparet,alter werd,ex pro.
politione 32 terti),zquales funt, Cumds etiam ex corollario propofitionis 3z pris
mi,omnis trianguli tres internianguli duobus {int rectis zquales: & tertius {ican-
gulo tertio,in his duobus triangulis,qualis erit. Alids énim,ubi inaquales effent,
tres anguli inuno duobus rectis non equivalerent,quod non conceditur: 2qualis
igitur tertius angulo tertio.In circulo igitur defcriprum triangul, cum dato 2quis
angulum erit, Quarein dato triangulo, & reli, quod fieri oportui,

NPOTAZIZ r.
6917 JblgrTee wimaop, g dblgin Brywva, icvywiop TOLY W Op THIY okl ke
PROPOSITIO T

Circa datum circulum, dato triangulo, 2equiangulum triangulum

defcribere,

Sit datus circulus, datum etiam triangulum,producatur autem ip{ius trianguli
unum latus ulterius ex utraqg parte : & erunt qui fiunt anguli externi,{uis internis
oppofitis, per propofitionem in primo 32, equales. Ducatyrinfuper a centro cira

culi, quod quidem per primam tertij , {iignotum id fuerit, acquiritur, recta linea
ufgp ad circumferentiam utcungg, atcp ad huius alteram extremitatem , quod cen-
trum circuli eft,tanquam ad pundtum datum, per 23 primi bis ufurpatam, duo an-
guli,ex utracg parte unus,duobus externis trianguliangulis equales, utercg utricg,
confticuantur. Vitimo,per puncta contactus, trium a centro exeuntium lineariim
cum circulo,tres recta circulum contingentes, ex utrags parte ¢oulcy prolotigat,
donecuna cum altera concurrat,ducacur: & propofitioni fatisfactum erit, cum ha
tandem re@z triangulum,quale petebat propolitio,conftituant, Sed ne quis forte
dubitare poflet, de contingentium continuatarum inter fe concurfu: igitur priuf-
quam propofitionis demonftrationem aggrediamur, quod harum cGtingentium
{ingule duelineg cocurrant,paucis demonitrabimus. Imagineturab uno puncito
contactus ad alterumrecta quaedamlinea. Et quoniahacimaginariarecta inalias
duas,contingentes {cilicet continuatasrectas,incidens,internos & in eadem parte
pofitos angulos,duobusrectis minoresfacit:has coting@tes ea in parte , qua duos
angulos incidens duobus rectis minores efficit, ex communi quadam noticia, in
primo expofita,concurrere necefle erit,quod eratdemonftrandum. Nuncad trian
gulum propofitionis, circa datum circulum defcriptum, quod nimirumillud dato
triangulo 2quiangulum {it,hoc{ic colligetur. Quoniam enim anguli,a continger
tibus & ab earum contatuum punciis ad centrum deduis rectis lineis compre.
henfi,{inguli, per propofitionem libri prazcedentis decimam S&auam ,rectifunt,
: d 2 Kt



212 ELEMENTORYM EVCLIDIS

Ecrurfus , quoniam omnis qua drilateri quatuoranguli, quatuor rectis angulis
funt zequales, propterea quod per ductam ab uno ipfius angulo in oppofitum, re-
¢tamlineam, in duo triangula diuidatur: duobus in quolibet quadrilatero reciis

P, "

angulis,quos habet, {ubtractis,duo qui relinquuntur in quolibet quadrilateroans
guli,duobus rectis aquales erunt.Sed quia in triangulo, cuius unum latus ulterius
pmdu&um fuerit,an gulus externus cum {uo deinceps fe habente interno,perpro
pofitionem .3 primi {imiliter duobus rectis xqualis elt : illi igitur duo priores, ex
communi quadam noticia,his duobusaquales crunt. Quare iam fubraciis xqua
libus ab angulis equalibus, propofitum tandem inferri poreft. Circa darom igitur
circulum, dato triangulo , zquiangulum wiangulum deferiprum eft, quod fecifle
oportuit,

PPOTASIE A.
Eis p dblp weiywvop, wimdop eyppadl o,
PROPOSITIO 1117,

In dato triangulo,circulum deflcribere,

Sit datum triangulum, atqs propofitum, circulitin eo defcribere. Duo igitur in
triangulo anguli, quomodocung fumpti,ex prop. ¢ primi, per duasreclaslineas
bifaridfecentur.Ec quoniam hae duzre &tee, ex propolitione 17 primi, & comun{
illanoticia,5iin duas reCtasrectalinea incidens, internos, & in cadem, &c. intri
angulo concurrunt:a punctoigitur illo concurfus ad{ingula uiangulilatera linex

""-I_
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bis ufurpata, & illa cOmuninoticia, Qua eidem @qualia, &c. inter fe 22quales funt,
ubiex hocpuncto concurfus, tanquam ex centro pofito , fecundum unius harum
aqualium linearum interuallum, circulus deferibatur,propofitioni tandem fatisfa.
¢Gtum erit:id quod prior pars corollarij propofitionis decime fexte tertij, & defini-
tio huiuslibri quintafic demonftrant. Quoniam enim, ut quidem demonftratum
elt, ductead latera perpendiculares inter fe gquales {unt, exunoinfuper puncio
educte : ex eodem igitur puncio circulus , fecundum unius ¢qualium interuallum
defcriptus, per omnium aliarum extremitates tran{ire necefle erit;unde fic etiam
{ingule defcripti circuli femidiametri exiftent, & tangetfingula triangulilatera cir
culus defcriptus ex priore parte corollarij propolfitionis 16 tertij: quare eidem
etiam triangulo, ex definitione,circulus infcriptus eft. In dato igitur triangulo; cir-
culus defcriptus eft. quod feciffe oportuit.

IPOTAZI Z E.
i *‘}5 Jbﬂ%p qgi}/muapjuﬁw;r mﬁh}fi¢M+
PROPOSITIO Ve

Circa datum trian gulum,circufum defcribere,

Quemadmodum praxcedentis propofitionis operatio duorifangulorum equa.
les requirebat diuifiones,itain hac, ut erianguli dati, duo Jatera, quomodocungue
{fumpta,ficuti docet propofitio in primo 1o bifariam dividantur, neceileerit. Hoc
autem facto,a punéis mediarum diuiflionum ad angulosrectos lincae, uerfus eam
partem, ubi maxime uidetur effe centrum defcribendi circuli,educancur, Etquo.

. ’F_i_',.,-"ff; “\-N“-\““-‘_‘_‘_\_ | 8
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niam hz continuate,ex propofitione 17 primi,& communiillanoticia,Siin duas
rectas rectalinea incidens,internos, & in eadem parteangulos, &ce. concurrunt,
ubiex hoc puncto, tanquam ex centro pofito, fecundum interuallum fpacij,intex
hocpundtum & angulorum quemuis intercepti, circulus defcribatur, res confe-
ctaerit, Nam is erit circulus, propofiti trianguli citcumf{criptioni coueniens,quod

' t{gt_é}_ribus rectis lineis ex hoc puncto, quod centtum ege ponitut, ad tres an.
3 gulos

|
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gulos ductis,cum hae ex propofitione 4 primi,bis ufurpata,& communiillanoti.
cia, Eidem 2qualia,&c. 2zqualesinter fe effe demonftrentur,per o. propofitionem
tercij facile conceditur, Circa datym igitur trianguli circulus defcriptus eft, quod
fieri oportuit.

APPENDIX.

Eftautem hicmodus generalis,ad omnia triangula,quomodocung; fane illa,
fecundum latera uel angulos confiderata,nominabuntur. Quare quod nonulli ad
pleniorem huius propofitionis declarationem,pro triangulorum,quantum ad an
gulos,uaria diftinctione, uarios canones rradiderunt, cum is unus omnis generis

rriangulis fatisfaciat,illorum traditiones hocloco confulto preetermifimus.

IOPIZMA.
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Et manifeftum eft,qudd quando intra triangulum cadit centrum cit-
culi:angulus in maiori quam eft femicirculus fegm@to exiftens,recto mi-
nor fit. Quando ueroin rectamlineam,hoc eft in latus, cadit,ct ficangu-
lusin{emicirculo exiftats ille reGus erit. Cum vero extra re&tamlinecam,
hoc elt extra triangulum , centrum circuli ceciderit, quia tum in maiori
quam eft femicirculus ﬁzgm ¢roangulus exiftit:maiorrefto erit.Et econ-
trario,cum minorem recto contingat efle angulum : ad rectos ductae ine
eraipfum triangulum concurrent, Quando uero rectum tin aliquod tris
angulilatus, 51 uero maiorem rectozextraipfamrectam lineam , hoc eft,
extraiplum triangulum concurrent. quod admonuifle oportuit,

PPOTAZIE £
Eispp a'béyu"m: Rﬁuh&p,ﬁ'rg&:ymmp i}yfé-llﬂcr. ;
PROPOSITIO VI

Incirculo dato, quadratum defcribere.

Sit circulus datus,atque propofitum, quadratum in eo defcribere. Ducanturigi
tur in circulo duz diametri, ad angulos rectos
{efe mutuo fecates, quarum extremitates tand€
{i quatuorrectislineis copulentur, per eas pro-
pofitioni fatisfactum erit, quod fic patet. Primo,
quod hec quatuor linearum figura {itcirculoin.
ff:rfpta, declarat ipfius rei definitio. Secundo,
quod it quadratum,hoceft, zequalitim laterii &
rectorum angulorum,quantum ad rectos angu-
los,cit omnes eius anguli {int in femicirculo: ex
prima parte propofitionis 31 tertij hoc coftabit.
Quantit vero ad latera, potifsimiihocexpropoa
- f{itione 4 primi,quoties opus fuerit ea ufurpata,
) : | R A e : & come
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& commimi illa notitia, Qua uni funt zqualia, &c. colligetur. ReCtangulit igitur
& zquilaterum: quare & quadratd ex definitionie, & defcribitur in circylo. In cit.
culoigitur dato quadratum defcriptum eft, quod fecifle oportuit,

"OPOTAZ 1= Z.
F@} %p Jbﬁw Hﬁxhgp, Ti'i‘griym voy mﬁyj.[,m+
PROPOSITIO Vil

Circa datum circulum,quadratum defcribere.

Sit circulus datus, atque propofitum,quadratum citcaipfum defcribere, Quem
admodum pracedens, ductisin circulo duabus diametris,harum extremirates ut
quatuor rectis coniungerentur lineis requiliuit,ita hzc, poftqua circulus datus,in
eo etiam due ad reGos angulos diametri ducta fuerint,ut per harum extremitates
{ingulas,ex 17 propofitionelibri praecedentis,quatuor linez circuli contingentes
ducidtur,necelle erit, Ec quoniam hae {iin utramey part€ continuara fuerint, femper
duz & due,ex propofitione 15 tert1},& cOmuni quadam notitia, concurrunt,conti
nuentur itagg omnes,inutramd etid partem,donecuna citaltera concurrar, & pro
pofitioni fatisfactum erit,cit uidelicet fub illis ipfis lineis huiufmodi quadratum &
tineatur,quod fic patet. Primo quod circi#feri ptio debita factair,ex definitioneha
Vo dle betur, Quod infuper {ic quadratiy,id fic collige-
P = \ ~ tur,Quoniam enim contingentiii quelibet duae

/ oppolite, {ue diametro, ex fecunda parte pro-
politionis 28 primi,ipfze deinde inter{e ex pro-

politiones o eiufdem,equediftantes funt:quod
fub his continge¢ntibus,quaeg etiam fub contin
gentium unaquacg & diametro {ua parallela co-

_preh@duncur,rectilinea,{ingula,ex definitione,

/ parallelogramma erfit. Hecautem quoniamex

' propofitione 3 4 primi,latera oppofitazqualia

o B e habent: contingentes oppofita primo,ex com=

| muni illa notitia , Quee unixqualia &c. omnes
deindeinter fe,propter diametrorum zqualitaté,aquales erunt. Aequilaterum igi
tur eft circa circulum defcriptum parallelogramum: Quod uerd fit etiam re¢torum
angulorum, cum qui ad centrum ponuntur anguli finguli,ex ftructura,rectifint,
cumd etiam , Omnis parallelogrammilatera & anguli oppoliti,ut fape dictum,
aquales {int, patet etiam illud. Facii eft ergo quod fieri oportuir,defcriptum nimé
rum circa datum circulim quadratum,quod erat propofitum,

FPOTAZIE H.
Ess w dblep Tergsymop,nimdop typpodlac,
PROPOSITIO V111,

In dato quadrato, circulum defcribere,

* Sitdatum quadratum, atqg propofitum, circulitin ¢o defcribere. Duoigitur cir
€aunum in quadrato angulum latera,per propolition€ 1o primi,bifariam dividan
tur,a punctis deinde illis medi)s,perpendiculares, ad latera ufgs oppofita perueni-
entes , linezx educantur : & erit pundumillud, quod eft communis harum dua-
vum petpendicularium {e@io, centrum futuri circuli,. Nam cum ha dudte ex
fuis punclis perpendiculariter egredianturiutrags, ex pofteriore parte propofitio-
nis 28 primi,{uis collateralibus quadratilateribus 2quediftans erit. Omnesigitur
Yigure rectilineg, quotcundg in hac difpofitione colligi poffunt, parallele gr:;mma,
10rum
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horum deinde lateraoppofita,ex propofitione 34 primi,2equaliainter (e eriit. Sed
cum linearum @qualium , zequales {int etiam medietates, utratione colligitur : in.
fertur tandem ex hac communinoticia, éidem X
qualia, &c. &illas quatuor in medio lineasinter
fe zquales effe. Punctum igitur, communis nimi-
rum perpendicularium fectio, ut dictum elt, ex
propofitione o tertijicentrum eft circuli, Quare eo
fecundum unius harum @qualium quantitatem
defcripto, cumis propter linearum zequalitatem,
peraliarum etiam extremitates tranfeat, hz uero
\ extremitates {ingula inlateribus quadrati exiftat,
“‘\\ cum per propofitionem 16 tertij intra circulum
i " non cadant, per corollariii deinde efufdem ipfum
R circulum tangant:ex definitione tandem, qua dici
tur, Citculus fimiliter in figura defcibi, &c, circylum in dato quadrato defcriptum
efle concluditur,quod fieri oportuit.

rPOTATIT. @, |
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PROPOSITIO IX.

Circa datum quadratum, circulum defcribere,

Sit datum quadratum,atg propofitum, circulum circaipfum defcribere. Ducan
turin quadrato dua diametti,que fefe mutuo {écent: & erit communis illarum fe-
¢tio,locus, unde circulus, ad circumfcribendum quadratum propofitum conue-
niens , defcribi debet. Quoniam enim {umptis duobus triangulis , qua nimirum
funt quadrati medietates,cumanguli partiales {inguli, per propolitio. s. primi,in-
terfeequales {int,atq {icutercg femper medietas angulire&ti, cumdg etiam ipfire«

é[’?i inter fe xquales: & horum rectorum medie-

i ) tates {ingulz, partiales nimirum anguli omnes,
e inter {e 2quales er{it, Quare per propofitionem
b ‘ N, 6 primi quater fumptam, & horum partialivm
o\ angulorum latera, quatuor nimirum partiales

\ | digmetrorum linee,inter {e ¢equalia erunt. Pun.
5 Gum igitur illud, centrit eft circuli. Poteftetid
Vi - loco octaue, propofitio quinta ufurpari, hoc

| modo, Ci quadratii per diametros in triangu.
/ L -~ la quatuor refolutii i, hac vero triangula om-
\_/ nia,zqualia crura habeant, latera nimirum qua
drati propoliti: infertur per propofit. s primi,

& ipfosad bafim angulos inter {e zquales efle.

quilibet igitur illorum,per propofitionem 32 eiufdem primi,medietas e?l rect. Ter
tius enim angulus,ratione quadrati,per fe unusrectus eft, Quia autem omnesrecti
anguli,ex communi quadam noticia,inter {e ¢quales {unt:fequitur,quod etiam in,
ter {e equales {intomnes partialés(de quibusfacta eft mentio Yanguli. Igitur & dia
metrorum partes, per propofitionem ¢ primi, inter {e zequales. unde tandem, id
commune punctum,per o terts),centrum circuli erit: quonuncf{ecundum quanti.
tatem unius qualium linearum defcripto,cum is per reliquarum etiam qualium
extremitates tranfeat,propofitioni tandem fatisfactum erit, circa datum nimirum
quadratum circulus deferiptus.quod feciffe oporeuit, |
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PROPOSITIO 3,
Duum gqualium laterum triangulum conflituere,habens utrungs eo
rum, quiad bafim funt,angulorum,duplum reliqui, ;

Sententia eft propofitionis, triangulit ifofceles, cuius uterqp angulori qui ab -
qualibus lateribus {ubtenduntur,ad tertium reliquum duplus {it,defcribere. Duca
turigitur linea recta,longa uel breuis,ad placitum.hacrecta deinde,ut quidemha
bet propofitio fecundiundecima, in duas portiones diuifa,ex pticto hoc, quod eft
communis terminus diuifee & portionis longioris, fecundum interuallum recta
data circulus defcribatur. Hoc facto,longiori portioni,qua nimirum eft diametro
circuli breuior, 2zqualis reGain circulo, per propofitionem primam huius,coapte.
rur,Quiod {i tandem extremitas huius, longiori portioni aqualis, altera cum cen.
ro & diuifionis puncto duabusrectis lineis copuletur : propofitioni fatisfactum
erit. Namid demi triangulum, cuius duo latera a centro ufep ad circumferentiam
continuara fuat,eric quod quaerebatur, cuius quidem demonftratio ut fequitur,
Circa triangulid pardale, caius unus angulus ad cétrum ponitur, per propofition€
s huius circulus deferibatur, Et quonia tam quadratolongioris portionis ex ftru-
¢tura,uel propofitione 11 fecundi,quam etiam quadrato recte in circulo coaprate,
huic longiori portioni ¢quali,reCtangulum {ub prioris circuli emidiametro & bre
uiori eius portione compreehefum,equale eft:longiori ®qualis politarecta linea,
per propofitionem 37 tertr,minorem circulum contingens erit. Errurfus quonid
hecre@a circulum minorem contingit,a puncto item contactusalia quaeda,euns
dem circulum fecds, ducta eft,illa nimiram

/ que in diametro ad punctii diuifionis ter.
minatur; angulus igitur,qué hae duze rectae
/ cOtinent,partialis, angulo alterni fegm@ti,
_ / _ qui ad centrum ponitur, ex propofitione
* 32 tertlj equalis erit, unde totalis poftea, {1
partialis alter ex @quo his zqualibus adij-
ciatur,duobus 2qualis. Sed quia duobus

Vil

-

his, ut triangulihuius partialis internis,an-
gulusille,quiin alio partiali ad diuifionis
punctum ponitur,externus,ex propofitio-
ne 32 primi,eft equalis: & eide externoille
totalis,ex communi quadam notitid,zqua
lis erit. E¢ quia etiam totalis,{lli qui fub dia-
metroatcp circulum minorem tangente re-
¢talinea continetur,ex definitione circuli & priori parte propofitionis quintz pri
mi,aqualis eft: & qui {ub iftis lineis continetur angulus , dicto externo 2qualis
erit. Tres igitur anguli inter fe 2quales, unum etiam triangulum partiale,, cum
duo ex zqualibus angulis in eo {int politi, ex propofitione & primi, l{o{celes,hoc
eft dulm a2qualium. laterum erit. Sed quia uni eorum , coaptata fcilicetin cir-
culo linex , 2qualis eft, ex ftructura , longior divifae femidiametri portio , &
alteri lateri hwec eadem longior portio xqualis erit : quare l{ofceles, triangu.
lum etiam partiale alcerum. Hocautem quia, ex propolitione 5 primi, duosad
balim angulosinter feequales habet,& quia etiamillis =qualibus, angulushu-
ius Ifofcelis externus aqualis eft,unde{ic ad utruncy, ac per confequens, ad eum
qui ad centrum ponitur duplus: &illorum quihuicexterno equales funt, utercp
; Ee ad cundem
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ad eundem ad centrum pofitum angulum,duplus erit, et funt etiam in hoc iplo,in
quoille {cilicet,totali triangulo. Triangulum igitur Ifofceles,cuius utergs, eorum
qui bafim funt angulorum,ad reliquum tertium duplus {it,conftitutum eft, quod
quidem fecifle oportuit.

FPOTAZIE I A,

Ergpp ol wonAsp, wqurreeyevop oo mhabpop T KO iaoyGviop sy ecel oty
PROPOSITIO T

In dato circulo, pentagonii & @quilatertt & 2equiangulit defcribere,

Sit datus circulus,atque propolitum,pentagonumin eo aquilaterum & equi
angulum defcribere. Circuloigitur dato,primo lfofceles triangulum, cuius utercy
zzqualium angulorum ad tertium duplus {it,per propofitionem pracedentem 10
formari,huic deinde 2quiangulum tridgulum in dato circulo, per propofitionem
2 huius defcribi,debet. Poftea utroq eorum, quiad terti dupli {unt,angulorum,
reCta quadam linea, per prop, o primi,bifariam diuifo, quing iamanguliinter {e

zequales erunt, Quod fitandem retx hee,per quasad tertium duplianguli bifari
am diuifi funt,ad circunferentiam ufqy continuata fuerint, cum hi quing in una
{int circiiferentia anguli,atcp ¢quales etiam inter fe: & eoritarcus a quibus fubten.
duntur,per prop. 26 tertfj:hortideinde arcuumrecizlineg,per 29 eiufdem,xqua
les erunt,quare pentagonii equilaterir.. Quod uero {it etiam 2 quiangulum,id {ic
patet. Quonid enim {inguli huius pentagoniarcus,ut quid€ demonftratii eft,inter
fefunt equales,fumptis duob, quibusuidelicet nullus eft cOmunis terminus,fiutsi
que eoriiduo hi,quosinterceptoshabent,arcusadditi fuerint:&¢ collecti{icarcus,
ex communi quadam notitia,inter e quales erunt,Quare etiam axquales, expro
politione 27 tertif,quiabhisequalibus arcubus fubtenduntur, anguli, Conftat
igitur {iczequalitas deangulis duobus. Quiaautem {icutde duobus,ita etiam de
omnibus,hocnimirum procelliitoties,quot fuerintanguli,miniss uno, ufurpato,
conftare manifeftum eft: pentagonumigitur hoc 2quianguluin eflé concluditur,
& quiaetiam zquilaterum.In dato igitur circulo zquilaterum & aquianguluym
pentagonum defcriptum eft, quod fecifle oportuit,

| ‘ FPOTAZEIS 1B,
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a PROPOSITIO X11,

Circa datum circulum, pentagonum equilaterum & aquiangulum
delcribere, -
_ Sit
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Sit datus cireulus,atqs propofitum,pentagonum circa eum 2quilaterum & z.
quiangulum defcribere. Diuidatur igitur circuli dati circunferentia,per praceden .
tem ,in quinque partes @quales,a punctis deinde divilionum {igulis per prepoli-
tionem 17 tertsj linea,ipfum circulum contingentes ducantur, hz tandem,{iin u-
trands partem,donecaltera alteri occurrat,continuatz fuerint : propofitioni fatif=
factum erit.Namillz ipf circulum contingentes rectz linez pentagonum, qua
le propofitio haec requirit,comprahendunt, quod {ic demonftrari poteft, Primo
a tribus quibuslibet,proximis tameninter fe, contauum punctis demitcancur ad
circuli centrum tres reGe linez. Et quoniam hz {ingule ex propolitione 1 tertij,
ad fuas contingentes perpendiculares funt:omnes igiturilli quific fiuntanguli, re
| ¢tierunt:quod eft ofcruandd, Ducantur
porro a duobus pentagoni angulis fjs,
qui ab his tribus lineis continentur, alice
duz ad centrum reci lineze. Defcribun
turautem {ic quaruor triangula,quorum
quceq; duo extrema,per penultimam pri
mi, laterum qualium: per propofitioné
deinde g & 4 eiufdem , ®qualium angu
lorum effe demofirantur, Ecquia fic eft:
tam illiigitur, quiad c€trum {ub perpen-
dicularib. cotinentur anguli,ad fuos par.
tiales,quam etid ip{ius pentagonianguli
adfuos, dupli erunt. Etrurfus quoniam
| ad cetrum anguli{uper ®quales, circun.
Ferentias deducuntur, cumtjdem anguli, ex propofitione 27 tertij, inter {e zqua.
Ies{int: & illorum dimidij omnes, quemadmodum & ipfitoti inter {e @quales
erunt. Bt quiaiam funt duo triangula, quor@ nimirumlatus quod habent commu
ne,perpendicularis linea elt,que ¢ duosangulos duobus angulis equales habe.
ant,utrundg utricg,unum item latus unilaterizequale: & reliqualaterareliquislate
ribus,atque etiam reliquum anguli reliquoangulo,per propofitionem 26 primi
aqualia habebunt. Circrdumigitur contingentiumlinearum unaquacp perfuam
perpendicularem bifariam diuifa elt, quare & ipfe ad utrandg partem , tanquam
ad{uas medietates,duple, Partes uero cum {intinter fe zquales,utiamdudum de
monftratum eft: & ipfas totas contingentes rectaslineasinter fe zquales efle con
uéniet.Pentagonum igitur quilaterum. Quod uero it etiam aquiangulum,cum
iplius pentagonianguli zqualium {int angulorum dupli: patet & illud. Circa da-
cum igitur circulum,zquilaterum & @quiangulum pentagonum defcriptum eft;
quod fecifle oportuit.
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. PROPOSITIO  XIIL

Indato pentagono, quod eft 2 quila-
terum & aequiangulum, circulum defcri

bere.

Sitdatum pentagonum, equilaterum exi-
ftens & 2quiangulum,ateg propofitum, rcu
lum in eo delcribere.Pétagoni igitur datiduo
quilibet proximi anguli, duabus reis, pex
propolitionem ¢ primi,bifariam diuidantur
& erit punctum concur{us harum re@Garom

Ee 2 in pens
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in pentagono:centrum circuli qui petitur,cuius haec {it demonftratio. Ducantur a
wribusindiuifis pentagoniangulis, ad punctum illud concurfus, tres rectae linez.
Etquoniam duoipfius pentagoni anguli, fuisrectis ductis bifariam diuifi {funt:
queaecp duo circaillos diuifos politatriangula,inter {e 2qualia efle,per 4 primi, de-
mnncﬁranmr.Qgia uero ad unumangulum inutroq triangulo, angulus fuus tota
lis duplus eft:propter equalitatem, totalium quidem ex hypotheli, ac partialium
deinde,utmodo often{um eft,inter{e: & in utrop triangulo angulustotalis ad fui
partialem:{inguliitem totales, hacoperationem, adfingulos {uos partiales angu.
los, Dupli erunt, Quare unumquemq {ic bifariam diuifum efle , manifeftum erit.
Porro pro ulteriori demonftratione, de-
mittantur apuncto concurfus ad {ingu-
la pentagonilatera perpendiculares.Hae
autem quoniam facili opera per propofi
tionem 26 primi,xqualesinter fe efledes
monftrantur: punctum igitur illud con-
curfus, ut ditumeft, ex propofitione o
tertij,centrum circuli erit. Eo igiturnune
fecundum unius, harumequalium per.
pendicularium interualli, defcripto,cum
{s, propter zqualitatem, per {ingularum
extrema puncia tranfeat unumquodg
infuper pentagonilatus, ex prioreparte
corollarij prop. 16 tertij, circuli tangat (alias enim {ifcilicetunum ex his fecarerur,
circulum contingens in ipfum cadere contra allegatam propofitionem conuince-
retur)propofitioni ut oportuit fatisfactum erit,In pentagono nimirum ¢quilatero
& aquiangulo circulus defcriptus eft. quod fieri oportuit.
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PR O PO SITIO e ) 1 6 1

Circadatum pentagonum, quod eft zquilaterum & xquiangulum,
circulum defcribere,

Sitdatum pentagonum qualerequiritur, atq propofitum, circuld circaipfum
defcribere. Diuidantur,utin pracedentifactum eft,duo inter {e proximiin penta.
gonoanguli, perpropofitionem ¢ primi,duabus rectis bifariam: & erit punctum
concurfus harum rectarum, centrum futuri circuli qui hoc datum pentagonum cit
cumf{cribet,id quod ex propolitione 4, toties quoties opus fuerit eam repetendo,
at( exnona deinde tertf),hoc modo demonftrabitur, Ducantur a tribus indiuifis
pentagoniangulis, ad punctum illud concurfus tresrect linex. Erquoniam in

pentas
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pentagono duoanguli, ex ftructura, bifariam diuilifunt, cum pentagonum it ex
hypothefi 2quiangulum, ubi bisaut ter duo triangula, quorum unum quidem
unam,alterit uero alteram bifariam diuili anguli medietatem {ibi uendicar, fum.
pta fuerint, & reliqui tres pentagonianguli ex propofitione 4 primi,bifariam di.
uifi erunt.Quare,ut ipfi totales,ex hypothefi,itanunc ex demonftratione, peralle
gatam quartam {umpta,partiales anguli omnes,duciz infuper a centro hocad an.
gulos pentagonirectz linex,inter fe quales erunt. Quoniam autem: haerecta plu
res quam dua funt, circuli igitur per harum aqualium extremitates,ut qua {unt in
pentagoni angulis,tranfeuntis centrum,per propofitionem ¢ tertij,hoc punctum
erit, Eo igitur inde defcripto, propofitioni tandem fatisfactum erit, circa penta-
gonum uidelicet, 2quilaterum & 2quiangulum, circulus defcriptus.quod fecitle
oportuit.
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PROPO SITIO X V.

- Indato circulo,hexagonum e quilaterum & cquiangulum defcribere,

Sit datus circulus,atqs propofitum, hexagonumin eo eequilaterum & ®quian
gulum defcribere. Circuloigitur dato, diametro etiam in eo ducta, alterutra ejus
extremitate loco centri fumpta, alius ad prioris dati quantitatem circulus defcriba
tur,atcy ubihi duo circuli{efe mutuo fecar, ab illis fectionum pundtis per centrum
circuli prioris,ufcg ad eius circumferentiam,aliee du rectx extendantur Eruntau

tem {ic in c1-culo dato puncia
e T {ex,qua tandem {ex etiam re-
ctis lineis continuata {uis quod
que punctis proximis, confe-
Gum erit -n{fgm\:ium . Quo-
niam enim Cum a centris Circira
lorum, tanquam a medijs pun.
¢tis, ad circumferentias dedua
CtereCtalinex,ex definitione,
inter {e funt quales : utruncg
eorum,qua in portione circulo
rum communi defcripta funt,
triangulorum,ex hac circuli de-
finitione bis ufurpata,illa deinde communinoticia,Eidem @qualia, &c. aquilate-
rum,atcy mox deinde etiam, per prior€ partem propolitionis quintg primi , equi.
angulum erit, Quoniam autem internitres anguli omnis trianguli, ex corollario
propofitionis 32 primi,duobus reis funt 2qualesiunufquifq horum duorum tri-
angulorum angulus unum duorum rectorum tertium erit, duo igitur ad centrum
prioris uel daticirculi pofiti anguli,duobus duorum rectorum tertijs funt equales.
Quia ueroilli duo cum eo quem ex utracy parte habent igefis, per propolitionem
23 primi,duobus rectis angulis funtaequales: & hunc i@k angulum,cum tres ter
tiz unum integrum faciant, unum duorii rectorum tertium elfe necelle eft, hi tres
igitur anguliincer (e @quales erunt.Sed quia his gquales etiam funt,ex propofitio-
ne 15 primi,anguli quos finguli ad uerticem habent: fexigiturad centrum dedus
ctianguliinter fe@qualeserunt. quare & illorumarcus a quibus fubtenduntur ex
ﬂapoﬁtinne 26 tertij,& arcum deinderect linez,ex 29 eiufdem,zquales erunt.
exagonum igitur aquilaterum.Quod uero {it etiam xquiangulum, id fic patet.
Quoniam enim {ingula huius hexagonilaterum circumferentize wel arcus ut qui-
dem demonitratum ef,inter fe funt quales,fumptis duobu;,: quibus uidelicecnul
~€ 3 lus




222 ELEMENTORYVM EVCLIDIS

lus et communis terminus, {iutrigp eorum tresilli quiab his duobus intetcipiuti.
tur,additi fuerine: 8¢ collecti {ic arcus,ex communi quadam noticia, inter {e 2qua-
les erunt: quare etiam aequales,ex propofitione 2 tertf),quiab his 2qualibus arcu
bus fubtenduntur anguli. Conftatigitur {ic ®qualitas de duobus, Quiaautem fi-
cutde duobus,ita etiam de omnibus,hoc nimirum proceflu toties quot fuerintan.
guli minus uno,ufurpato,conftare manifeftum eft:hexagonum igitur hoc xquian
gulum efle concluditur, & quia etiam 2quilaterum.In dato igitur circulo,equilate
rum & requiangulum hexagonum defcriptum efts quod fecifle oportuit,
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Ex hoc quidem manifeftum eft. Quod uidelicet hexagonilatus,2qua
le fit ei,quae ex centro circuli producitur,rete lineae. Et {i per fex angula-
ria hexagoni puncta contingentes circulum deduxerimus,quod tum cit
ca circulum, 2quiangulum & quilaterum hexagonum defcriptum fit,
perindeatc pentagonum quogs,ut antedictum eft, Infuperin dato he-
xagono,uel circadatum hexagonum, per ea quz fimiliter de pentagono
dicta {unt,circulum delcribemus.quod admonuifle oportuit,
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PROPOSITIO XVI
Indato circulo , quindecagonum wequilaterum & aequiangulum de-

{cribere.

Sit datus circulus,atqg propofitum,quindecagonum in eo,zquilateri & zqui.
angulum defcribere, Circuloigitur dato , primum in eo triangulum quilaterum,s
deindezquilaterum pentagonum,illud quidem ex propofitione 2, hocyer E ex ¥

: uius
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huius defcribatur, Cutetur tamen, ut unus trianguli & unus pentagoniangulus,
unumin circumferentia punctum commune {ortiantur. Et quoniam, quindecago
num zquilaterum & aquiangulumin circulo dato defcribere propolitum eft,cum
circumfer@tia ideo in quindecim partes 2quales diuidenda {it,infertur,ut qualium
tota circumferentia fuetit zqualium partium quindecim: talium tertiam efus par.
tem,quz 4 triangulilatere {ubtenditur, quingg: quintam uerd, quam pentagonila.

tus fubtendi, tres effe debere. Exceflus igitut arcus illivs fuper hunc talii duarum,
qualium tota circumferentia eft quindecim,partium erit. Quare eo,per propofitio
fniem 3o tertij, bifariam diuifo, quantum dati circuli quindecagoni latus fuerit , al.
terutra iplius exceflus medietas indicabit. Quo habito; {i id quindecies circulo ot~
dine,per primam propofitionem huius,coaptatum fuerit,propofitioni tandem fa-
tisfactum erit,In circulo nimirum,quindecagonum equilaterum & equidngulum
defcriptum. quod fecifle oportuit, Demﬂn%traﬂﬂ neglecta eft, cum ex ftructura
hac clarafit,
; APPENDI1X

Porro circulo dato, quomodo circaipfum quindecagonum zquilaterum & z-
quiangulum:Infuper,quomado circa quindecagonum datum, circulas defcriben.
dus{it, licet illa ab Euclide non tradantur, nemini tamen difficile erit, {i modo eo.

rum qua inhoclibro ad 12 & 13 propolitiones de pentagono dictafunt,

meminerit. Atghactenus deinfcriptionibus & circumfcri-
| ptionibus figurarum intét fe,cuius quidem tra-
el 0 Gatioinhoc quartolibro erat

i propofita,
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HVIVS QVINTI LIBRLINCERT!I AVYTORIS,

Scopus huius quintilibrieftis,ut tractetur de proportionib. Pertinet
enim liber ifte & ad geometrid , acarithmeticam & mufici,omnesGalias
que {impliciter mathematica difciplinae uocitur, Erenim que in ipfo tra
duntur,non geometricis folum contemplationibus couenitit,illis pro-
priaexiftirt,{fed & omnib, qug fub mathematica ipfa cprehenduntur,&
ut priusdixi, difciplinis.Sitigitur hiclibrifcopus, Ceterim librir ipfum
cuinfdiBudosxiinuentii effe allerunt ,difcipuli Platonis, Crigicur fic{cor
pus deproportionib.proportio atrt ficrationtr quarunda habltudﬂ*qug
fintillze rationes, prius cognofcendum erit neceffario Oportet enim (im
plicit cognition€ praccedere, i de cOpofitis dicatur aliquid.ltacy (i quae-
dam inger ¢ coparentur(lumamus autduas magnitudines) illx quidem
Terminiappellabucur,tran{m utatm atit fjue trificus ab uno inaltertr, In-
teruallum dicicur, C3paratio uero alterius ad alteru, Habitudo uocatur,
quam ueteres Ration€ nominaverut, Collationem vero huiufcemodira
tionis ad alid ration¢,quee fitfimilitudine quad3,aut eiufcemodiha bicudi
nem,appellariic Proportiong, nd perinde quafi imagnitudoilla cdparet,
fed ucillaratio ad illd rationg: qua deinde collatio, Rationis rario dicitur.
ut {i duze fuerintre&tae lineg, quartiuna alterins r eﬁae&u duplam habeat
rationem ; quadratum quod abea linea eft defcriptum | quac duplam rac
tionem habert, quadrupla quocg ration¢ habebit, relpectu uidelicet eius
quadrati, quod ab alteraeft deﬁ:npm , {iquid@ collatio habeat longioris
lineze ad breuior re@a. Quaz enim [6gitudine dupla funt: ea potéria qua
drupla exiftur, Ratio igitur quadratorii quadr upla exiftens, duple ratio
nis exiftentiu rectaru dupla eft. Talis atit uocat Rationisratio. E:cd fuerit
illain quatitate, duplex enim eft ratio, unain dignitate,altera uero quanti
tatis.ac dignioris qmdf: nulla {pecies uidetur effead prefent€ufumaccom
modatathuius uero rationis,qua fecundur quantitate dicitur,fpecies {unt
quincg.Alia enim ratio [Multiplex appellatur:cuiufmodieft 6 ad 3:alfa Su
perparticularis,uc 4 ad 3;alia uero Superpurtiens ut sad 3. atqgha quidé
funt Simplices, quaru tamen omnium rationtt magis fimplex eft Multi.
plex, Reliquae uerd dug {pecies ex harit nafclitur cdpofitione, Multiplex
{uperparticularis fcilicet,ut 7 ad 3:8 Multiplex {uperpartiens,ut s ad 3.

Sub rationes aut uocitur,cum minores maiorib.coferuntur: Submul
tiplices,Sub{uperparticulares,Subfuperpartiétes, & ficdeinceps,Scien-
dum aur,diuidi hunclibririn duas partes,etinitio quidé fimplicitr cSeinet
dodtrind,hocelt,eam qug demultiplicib,tractat, deinde uniuerfaliorade
omnib.rationib,tradiitur.Oportet enim,utid oftéfumeff,in omnire fim
plicitdo&rindprecedere.Siquisaut cofideret modu diuifionis,termina
rum etid diuifio facta erit,INd priores quidg,{cilicet termini, Multiplices:
quiautem deinceps fequuntur uniuerfaliores,de omnibus rationibus.
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metricorum liber quintus,

=i5chic qumtushbfr Euclidis 768 76 hayaﬂgﬁt{"? CweeA9s
S '1‘_“'_“ vk “ym:s' hoceft,deratione X proportione. Quaig Iélturﬂd
ihanc tratationem requiruntur uocabula, primo, utin
?5 *‘! \preecedentibus etiam factum eft,ordine definit.

OPOL
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DEFIMNITIONES.
1 Pars eft quantitas quantitatis , minor maioris , quando minor meti-
tur maiorem,

piyed@”) Licethacuoce continua tantuth quantitas, fub qua nimirum linez,
fuperficies & corpora comprehenta funt,intelligatur, unde{ic quidem ma gmtudi

nﬁﬁgmﬁcatmnfm habet:tamen quiaomnia, quain hoclibro, tam per definitios -

nes quam ctfam propolitiones,ab authore nobis preferibiitur,per numeros 2que
ut per lineas oftendi pollunt:non magnitudinis,fed quantitatis uoce,{ub qua, tan.
quam uocabulo generali, numerd etiam cnprch endun tur,in uerfione ufi fumus Jid

quod Lector Tquc: animo feratprefertim ciiin hoc autori nihil detr ahatur,cumcﬁ
etiam {ingula